
TTUUYYỂỂNN  TTẬẬPP  5500  ĐĐỀỀ  TTHHII  ĐĐẠẠII  TTRRÀÀ  ++  TTOOÁÁNN  CCHHUUNNGG  ((TTOOÁÁNN  ĐĐIIỀỀUU  KKIIỆỆNN))  
MMOOTTIIPP  ĐĐỀỀ  TTHHII  QQUUÊÊ  HHƯƯƠƠNNGG  TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  TTHHÂÂNN  YYÊÊUU  
____________________________________________________________________________________________________  

  
HHàànngg  nnăămm,,  mmỗỗii  kkhhii  hhooaa  pphhưượợnngg  nnởở,,  vvee  kkêêuu  rrââmm  rraann,,  nnhhữữnngg  ccơơnn  mmưưaa  rrààoo  đđầầuu  mmùùaa  hhèè  mmaanngg  hhưươơnngg  
nnggaaii  nnggááii,,  kkhhii  ộộpp  ộộpp  nnhhữữnngg  ttiiếếnngg  ếếcchh  kkêêuu,,  đđââuu  đđóó  mmùùii  llúúaa  cchhíínn  tthhooaanngg  tthhooảảnngg  vvàà  rrơơmm  vvàànngg  óónngg  kkhhắắpp  
ccáánnhh  đđồồnngg,,  kkhhắắpp  ccáácc  ccoonn  đđưườờnngg  tthhôônn  qquuêê......ccáácc  bbạạnn  nnhhỏỏ  1155,,  1166  ttuuổổii  llạạii  vviiếếtt  nnhhữữnngg  ddòònngg  llưưuu  bbúútt  cchhiiaa  
ttaayy  tthhầầyy  ccôô,,  cchhiiaa  ttaayy  mmááii  ttrrưườờnngg  TTrruunngg  hhọọcc  ccơơ  ssởở  ddấấuu  yyêêuu,,  bbưướớcc  vvààoo  mmộộtt  đđợợtt  ôônn  ttậậpp  ccăănngg  tthhẳẳnngg,,  ttiiếếnn  
đđếếnn  mmộộtt  kkỳỳ  tthhii  ttuuyyểểnn  ssiinnhh  TTHHPPTT  đđầầyy  ccaamm  ggoo,,  qquuyyếếtt  lliiệệtt,,  đđầầyy  nniiềềmm  hhâânn  hhooaann  vvàà  nnưướớcc  mmắắtt..  
MMôônn  TTooáánn  ssoonngg  hhàànnhh  ccùùnngg  NNggữữ  vvăănn  llàà  hhaaii  mmôônn  qquuaann  ttrrọọnngg,,  đđiiểểmm  ssốố  đđưượợcc  nnhhâânn  hhệệ  ssốố  22,,  qquuyyếếtt  đđịịnnhh  
bbưướớcc  nnggooặặtt  vvààoo  mmááii  ttrrưườờnngg  TTHHPPTT  ccôônngg  llậậpp  ccủủaa  ccáácc  eemm,,  vvìì  vvậậyy  nnóó  rrấấtt  đđưượợcc  đđềề  ccaaoo  ttừừ  llớớpp  66,,  mmặặcc  ddùù  
ccòònn  nnhhiiềềuu  llỗỗ  hhổổnngg,,  nnhhiiềềuu  kkiiếếnn  tthhứứcc  bbịị  ggiiảảmm  ttảảii  vvàà  ttíínnhh  ứứnngg  ddụụnngg  cchhưưaa  đđưượợcc  cchhúú  ttrrọọnngg..  
ĐĐềề  tthhii  ttuuyyểểnn  ssiinnhh  llớớpp  1100  TTHHPPTT  ccóó  nnộộii  dduunngg  cchhưươơnngg  ttrrììnnhh  cchhủủ  yyếếuu  ttrroonngg  pphhạạmm  vvii  llớớpp  99  TTHHCCSS,,  kkếếtt  hhợợpp  
ttổổnngg  hhòòaa  ccáácc  kkiiếếnn  tthhứứcc  ccơơ  bbảảnn  ttừừ  ccáácc  llớớpp  66,,  77,,  88,,  99,,  ccụụ  tthhểể  ccáácc  nnộộii  dduunngg  cchhíínnhh  đđưượợcc  đđềề  ccậậpp  nnhhưư  ssaauu  

11..  RRúútt  ggọọnn  ccăănn  tthhứứcc  vvàà  ccáácc  bbààii  ttooáánn  lliiêênn  qquuaann..  
22..  GGiiảảii,,  bbiiệệnn  lluuậậnn  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  nnhhấấtt  mmộộtt  ẩẩnn  vvàà  ccáácc  bbààii  ttooáánn  lliiêênn  qquuaann..  
33..  HHààmm  ssốố  bbậậcc  nnhhấấtt  vvàà  đđồồ  tthhịị  hhààmm  ssốố  bbậậcc  nnhhấấtt  ((đđưườờnngg  tthhẳẳnngg))  vvàà  ccáácc  bbààii  ttooáánn  lliiêênn  qquuaann..  BBààii  ttooáánn  

llàà  ttiiềềnn  tthhâânn  ccủủaa  hhììnnhh  hhọọcc  ggiiảảii  ttíícchh  ccấấpp  TTHHPPTT..  
44..  PPhhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  vvàà  ccáácc  bbààii  ttooáánn  lliiêênn  qquuaann..  HHệệ  tthhứứcc  VViieett  vvàà  ccáácc  đđẳẳnngg  tthhứứcc,,  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

cchhếế  ttáácc  xxuuấấtt  pphháátt  ttừừ  hhệệ  tthhứứcc  VViieett..  
55..  PPaarraabbooll  đđơơnn  ggiiảảnn  vvàà  ccáácc  bbààii  ttooáánn  lliiêênn  qquuaann..  
66..  BBààii  ttooáánn  nn  hhììnnhh  hhọọcc  ttổổnngg  hhợợpp..  
77..  BBààii  ttooáánn  pphhâânn  llooạạii  tthhíí  ssiinnhh  ggiiỏỏii,,  nnăănngg  kkhhiiếếuu..  

ĐĐốốii  vvớớii  đđềề  tthhii  ttuuyyểểnn  ssiinnhh  TTooáánn  cchhuunngg  ((TTooáánn  đđiiềềuu  kkiiệệnn))  KKỳỳ  tthhii  ttuuyyểểnn  ssiinnhh  TTHHPPTT  CChhuuyyêênn  ttạạii  ccáácc  ttỉỉnnhh  
mmiiềềnn  BBắắcc  vvàà  mmộộtt  ssốố  ttrrưườờnngg  cchhuuyyêênn  kkhháácc,,  ccấấuu  ttrrúúcc  đđềề  tthhii  ttưươơnngg  ttựự  đđềề  tthhii  đđạạii  ttrràà  nnhhưưnngg  mmứứcc  đđộộ  nnâânngg  
ccaaoo  hhơơnn,,  đđặặcc  tthhùù  llàà  bbààii  ttooáánn  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ––  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  kkhhôônngg  mmẫẫuu  mmựựcc  ssẽẽ  llồồnngg  gghhéépp  cchhốốtt  cchhặặnn  
ttạạii  ggiiữữaa  bbààii  tthhii,,  mmụụcc  đđíícchh  llựựaa  cchhọọnn  đđưượợcc  ccáácc  eemm  hhọọcc  ssiinnhh  ưưuu  ttúú  hhơơnn,,  ddùù  rrằằnngg  ccáácc  bbààii  ttooáánn  hhììnnhh  hhọọcc  vvàà  
bbààii  ttooáánn  pphhâânn  llooạạii  ccuuốốii  ccùùnngg  vvẫẫnn  llàà  bbắắtt  bbuuộộcc..  
TTạạii  đđấấtt  nnưướớcc  mmììnnhh,,  ttììnnhh  ttrrạạnngg  bbệệnnhh  tthhàànnhh  ttíícchh  ggiiááoo  ddụụcc  ccòònn  nnặặnngg  nnềề,,  ddùù  cchhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđưượợcc  đđáánnhh  ggiiáá  llàà  
nnặặnngg  nnềề  nnhhưưnngg  ttưư  dduuyy  ccủủaa  ccáácc  eemm  ccòònn  rrấấtt  yyếếuu  kkéémm..  CChhúúnngg  ttaa  tthhưườờnngg  rrèènn  lluuyyệệnn  nnhhữữnngg  đđềề  tthhii  ccũũ  kkỹỹ,,  
vvớớii  hhyy  vvọọnngg  rrèènn  lluuyyệệnn  kkỹỹ  nnăănngg,,  hhyy  vvọọnngg  ttrrúúnngg  ttủủ  nnhhiiềềuu,,  hhyy  vvọọnngg  mmộộtt  đđiiềềuu  kkỳỳ  ddiiệệuu  nnààoo  đđóó  llặặpp  llạạii  mmàà  
kkhhôônngg  hhiiểểuu  mmộộtt  qquuyy  lluuậậtt  đđóó  llàà  ttưươơnngg  llaaii  đđềề  tthhii  ccàànngg  pphhảảii  mmớớii,,  đđộộtt  pphháá  nnhhưư  tthhếế  ggiiớớii  bbiiếếnn  đđộộnngg  kkhhôônngg  
nnggừừnngg..  CChhúúnngg  ttaa  tthhưườờnngg  qquuaannhh  qquuẩẩnn  nnhhữữnngg  bbààii  ttooáánn  ttrruuyyềềnn  tthhốốnngg,,  ttựự  mmããnn  vvớớii  nnhhữữnngg  kkếếtt  qquuảả  đđạạtt  đđưượợcc  
ttrrêênn  nnềềnn  ttảảnngg  ccáácc  bbààii  ttooáánn  đđóó,,  vvàà  hhụụtt  hhẫẫnngg,,  bbấấtt  nnggờờ  ttrrưướớcc  nnhhữữnngg  đđềề  tthhii  mmớớii  ttiinnhh,,  đđưượợcc  đđầầuu  ttưư  kkhhốốii  
llưượợnngg  cchhấấtt  xxáámm  ssáánngg  ttạạoo  ccaaoo,,  kkhhii  đđóó  cchhúúnngg  ttaa  tthhưườờnngg  ttựự  aann  ủủii  rrằằnngg  đđềề  tthhii  kkhhóó,,  tthhựựcc  ttếế  llàà  ddoo  mmììnnhh  đđaanngg  
ddậậmm  cchhâânn  ttạạii  cchhỗỗ,,  kkhhôônngg  ddấấnn  bbưướớcc..  
KKhhooaa  hhọọcc  llàà  pphhảảii  ssáánngg  ttạạoo,,  pphhảảii  ssaaii,,  tthhấấtt  bbạạii,,  ssaauu  đđóó  ddẫẫnn  đđếếnn  đđúúnngg,,  tthhàànnhh  ccôônngg..  
TTààii  lliiệệuu  ttuuyyểểnn  ttậậpp  5500  đđềề  tthhii  ddưướớii  đđââyy  đđưượợcc  llààmm  hhooàànn  ttooàànn  mmớớii  ssoo  vvớớii  ccáácc  đđềề  tthhii  ttuuyyểểnn  ssiinnhh  ttrrưướớcc  đđââyy,,  
ccấấuu  ttrrúúcc  kkhhôônngg  tthhaayy  đđổổii,,  ccóó  đđềề  pphhòònngg  mmộộtt  ssốố  kkiiếếnn  tthhứứcc  vvôô  ttììnnhh  bbịị  llããnngg  qquuêênn,,  xxeemm  nnhhẹẹ  ttrroonngg  cchhưươơnngg  
ttrrììnnhh  llớớpp  99  TTHHCCSS..  RRèènn  lluuyyệệnn  đđềề  tthhii  vvẫẫnn  llàà  mmộộtt  qquuáá  ttrrììnnhh  ttíícchh  llũũyy  kkiiếếnn  tthhứứcc,,  kkhhôônngg  nnêênn  hhyy  vvọọnngg  ttrrúúnngg  
ttủủ  đđềề  tthhii  ccũũ,,  ýý  ttưưởởnngg  ccũũ,,  vvìì  vvậậyy  ttáácc  ggiiảả  hhyy  vvọọnngg  ttưươơnngg  llaaii  nnềềnn  ggiiááoo  ddụụcc  ssẽẽ  đđẩẩyy  llùùii  đđưượợcc  ttììnnhh  ttrrạạnngg  ttrrúúnngg  
ttủủ,,  hhọọcc  llệệcchh,,  hhọọcc  đđềề  ccưươơnngg,,  ăănn  mmaayy,,  kkhhooaannhh  bbừừaa  kkhhooaannhh  llụụii  ttaaii  hhạạii..  
MMoonngg  mmuuốốnn  đđấấtt  nnưướớcc  ssẽẽ  ccàànngg  nnggààyy  ccóó  nnhhiiềềuu  eemm  hhọọcc  ssiinnhh  ggiiỏỏii,,  lliiêêmm  cchhíínnhh,,  nnhhiiềềuu  nnhhàà  kkhhooaa  hhọọcc  qquuâânn  
ssựự,,  nnhhiiềềuu  kkỹỹ  ssưư  xxââyy  ddựựnngg,,  nnhhiiềềuu  bbáácc  ssĩĩ  ttââmm  hhuuyyếếtt,,  nnhhiiềềuu  nnhhàà  ggiiááoo  mmẫẫuu  mmựựcc,,  nnhhiiềềuu  nnhhàà  kkiinnhh  ttếế  ttưươơnngg  
llaaii,,  nnhhiiềềuu  nnhhàà  qquuảảnn  llýý  yyêêuu  ddâânn,,  nnhhiiềềuu  ccoonn  nnggưườờii  llaaoo  đđộộnngg  cchhâânn  cchhíínnhh,,......ssáánnhh  bbưướớcc  vvàà  vvưượợtt  qquuaa  ttấấtt  ccảả  
ccáácc  nnưướớcc  ttrroonngg  kkhhuu  vvựựcc,,  đđặặcc  bbiiệệtt  llàà  CCHHNNDD  TTrruunngg  HHooaa..  
  

TTHHÂÂNN  TTẶẶNNGG  QQUUÝÝ  TTHHẦẦYY  CCÔÔ  VVÀÀ  CCÁÁCC  EEMM  HHỌỌCC  SSIINNHH  TTHHCCSS  TTRRÊÊNN  MMỌỌII  MMIIỀỀNN  TTỔỔ  QQUUỐỐCC!!  
  

FFaacceebbooookk  GGiiaanngg  SSơơnn  
TTpp..TThhááii  BBììnnhh  tthhâânn  yyêêuu;;  1100//0055//22001199  

  
    



  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[11]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 2 41

4 3 12

x x x
P

x x x x

 
  

   
  ;;  vvớớii  0; 16x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  2 18

7
P P ..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhôônngg  tthhểể  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  MMộộtt  mmảảnnhh  vvưườờnn  hhììnnhh  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccóó  ccáácc  ccạạnnhh  ggóócc  vvuuôônngg  hhơơnn  kkéémm  nnhhaauu  44mm..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  

kkhhuu  vvưườờnn  bbiiếếtt  đđộộ  ddààii  cchhiiềềuu  ccaaoo  ứứnngg  vvớớii  ccạạnnhh  hhuuyyềềnn  kkhhuu  vvưườờnn  llàà  
8 5

5
mm..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 24 4 0,

;
2 1 3 .

x xy y
x y

x y

    
  

 ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  22y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2y ax a     ((aa  llàà  
tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  

11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OOHH  vvớớii  HH  ((00;;33))..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  tthhìì  ((PP))  vvàà  ((dd))  lluuôônn  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  đđiiểểmm  cchhuunngg..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  aa  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  tthheeoo  mmộộtt  ddââyy  ccuunngg  ccóó  đđộộ  ddààii  bbằằnngg  5 ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  OOAA  ==  33RR..  TTừừ  AA  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  AACC  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  ttrroonngg  đđóó  BB  vvàà  CC  
llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  DDââyy  BBDD  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AACC  vvàà  ccắắtt  ttiiaa  CCOO  ttạạii  EE,,  OOAA  ccắắtt  BBCC  ttạạii  HH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AABBOOCC  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  BBCC  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ggóócc  ABD ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
2

12

OH

AB
 vvàà   OBE OHE ..  

33..  GGọọii  MM  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AADD  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  MM  kkhháácc  DD,,  ttiiaa  BBMM  ccắắtt  AACC  ttạạii  NN..  
            CChhứứnngg  mmiinnhh  NNCC22  ==  NNMM..NNBB  vvàà  NN  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  AACC..  

44..  GGọọii  II,,  JJ,,  KK  llầầnn  llưượợtt  llàà  bbaa  đđiiểểmm  ttrrêênn  bbaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  BBCC,,  CCAA,,  AABB  ssaaoo  cchhoo   IJK ABC ..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  
2

.
4

BC
BK CJ  ..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   1 1 2
5 1 2 3x x x

x x x
       ..  

22..  TTồồnn  ttạạii  hhaayy  kkhhôônngg  ccáácc  ssốố  nngguuyyêênn  , , , ,x y z t k tthhỏỏaa  mmããnn  4 4 4 4 4 2015x y z t k       ??  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc
2 1 2 2

:
1 1 1

x x x x
A

x x x x x

     
     

      
,,  vvớớii  0; 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  3 1 3 1A A   ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  2 2 2y m m x     ((mm  llàà  tthhaamm  ssốố))  vvàà  

ppaarraabbooll  ((PP)):: 2y x ..  
11..  VVớớii  ggiiáá  ttrrịị  nnààoo  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm  tthhìì  ((dd))  ccắắtt  ttrrụụcc  ttuunngg  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  66  ??  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  1 2 6x x  ..  

33..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x ssaaoo  cchhoo   2 2
1 22 2 3x m x m    ..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  kk  đđểể  hhaaii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  nngghhiiệệmm  cchhuunngg  

 
 

2

2

4 5 0

2 1 0

x k x k

x k x k

    

    
  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 2 32 6 1 3 1x x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2

2 3,

3.

x y

x xy x

  


  
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  giágiácc  nnhhọọnn  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđườườnngg  tròtrònn  ((OO)),,  AADD,,  BBEE,,  CCFF  llàà  bbaa  đđưườờnngg  ccaaoo                  
 , ,D BC E CA F AB   ..  ĐườĐườnngg  tthhẳẳnngg    EEFF  ccắắtt  BBCC tạ tạii  GG,,  đđườườnngg  tthhẳẳnngg  AAGG  ccắắtt  lạlạii  đđườườnngg  tròtrònn  ((OO))  tạtạii  

đđiiểểmm  MM..  
11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBFFEECC  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .GF GE GM GA ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  nnăămm  đđiiểểmm  AA,,  MM,,  EE,,  HH,,  FF cù cùnngg  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđườườnngg  tròtrònn..  
44..  GọGọii  NN là  là ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  cạcạnnhh  BBCC và  và HH là  là ttrrựựcc  ttââmm  ccủủaa  ttaamm  giágiácc  AABBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

MH AC vvàà  GH AN ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
3 3

3 2

6 8,

;4 5 1
4 .

7

x y xy

x yx x x
x

y

   
   

  

 ..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  aa  ssaaoo  cchhoo  2 2 21 2 3x y y z z x a      ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 8 1 2

:
42 2

x x x
A

xx x x x

   
     

    
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  
10

1
3

x x  ..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  kk  đđểể  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  9x  ttaa  ccóó   3 . 1k x A x   ..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 3 4 2 1x a a a x           ;;  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđãã  cchhoo  kkhhôônngg  tthhểể  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ttrrááii  ddấấuu..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđãã  cchhoo  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  mmàà  hhiiệệuu  hhaaii  nngghhiiệệmm  bbằằnngg  44..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  mmộộtt  kkhhuu  vvưườờnn  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  bbiiếếtt  cchhiiềềuu  ddààii  llớớnn  hhơơnn  cchhiiềềuu  rrộộnngg  2200mm  vvàà  đđộộ  ddààii  

đđưườờnngg  cchhééoo  kkhhuu  vvưườờnn  llàà  110000mm..  

22..  CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 1,

2 2.

x y b

x y b

   
   

        ((xx  vvàà  yy  llàà  ẩẩnn,,  bb  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc))..  

TTììmm  bb  đđểể  hhệệ  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  2 22P x y  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg     : 2 3d y m x m    ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  vvàà  ((dd))  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  11..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  ((dd))  kkhhôônngg  tthhểể  ttiiếếpp  xxúúcc  nnhhaauu  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm..  
33..  GGiiảả  ssửử  AA  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  ddưươơnngg  ccủủaa  ((PP))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg    : 2d x y   ;;  BB  llàà  

đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  mmàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  lluuôônn  đđii  qquuaa  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  AABB..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  mmộộtt  ddââyy  BBCC  kkhháácc  đđưườờnngg  kkíínnhh,,  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  vvớớii  ((OO))  ttạạii  BB  vvàà  CC  ccắắtt  nnhhaauu  
ởở  AA..  TTừừ  đđiiểểmm  MM  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC  ddựựnngg  II,,  HH,,  KK  tthheeoo  tthhứứ  ttựự  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  MM  
ttrrêênn  BBCC,,  CCAA,,  AABB;;  BBMM  ccắắtt  IIKK  ttạạii  PP,,  CCMM  ccắắtt  IIHH  ttạạii  QQ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..  BBIIMMKK  vvàà  CCIIMMHH  llàà  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  MMII22  ==  MMHH..MMKK..  
33..  PPQQ  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMII..  
44..  NNếếuu  KKII  ==  KKBB  tthhìì  IIHH  ==  IICC..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  11  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  TTồồnn  ttạạii  hhaayy  kkhhôônngg  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  0 1;0 1;0 1a b c      vvàà  

     1 2 3
1 ; 1 ; 1

4 5 7
a b b c c a        

22..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2
1 3 2 3 2 2x x x x       ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1

:
21 1 1

x x x
A

x x x x x

  
   

    
..  

11..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  kkhhii   2 4 6 2 5 . 10 2x     ..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  AA  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg    : 0d x y m   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OOHH  vvớớii  HH  ((00;;44)),,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ..  
22..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ttiiếếpp  đđiiểểmm  MM  ccủủaa  ((PP))  vvàà  ((dd))  ttrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  ((PP))  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  ((dd))..  
33..  KKhhii  2m  ,,  ggọọii  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((PP))  vvàà  ((dd))..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  MM  tthhuuộộcc  ccuunngg  nnhhỏỏ  

((AABB))  ccủủaa  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  MMBBAA  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  bbằằnngg  
27

8
..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2

2 ,

5 1 4 .

x y k
k

x y xy

 


  
 ..  

11..  TTììmm  kk  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđãã  cchhoo  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  ttiiaa  pphhâânn  
ggiiáácc  ggóócc  pphhầầnn  ttưư  tthhứứ  IIII..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  kkhhii  hhệệ  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  tthhìì   2 25 x y k  ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  26 7 1 13x x x x      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3

2 2

2 ,

1.

x x y

x y xy

  


  
  

BBààii  55..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvuuôônngg  ttạạii  AA,,  AABB  <<  AACC,,  đđưườờnngg  ccaaoo  AAHH,,  HH  tthhuuộộcc  BBCC..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  đđưườờnngg  kkíínnhh  
AAHH  ccắắtt  AABB,,  AACC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  MM  vvàà  NN..  GGọọii  OO  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  ccạạnnhh  BBCC,,  MMNN  ccắắtt  OOAA  ttạạii  DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .AM AB AN AC vvàà  ttứứ  ggiiáácc  BBMMNNCC  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OOAA  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMNN  vvàà  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  AADDII,,  AAHHOO  đđồồnngg  ddạạnngg..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
1 1 1

AD HB HC
  vvàà  2 2 2

1 1 1 1 2

. .AM AN BM BA CN CA AH
    ..  

44..  GGọọii  PP  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC  vvàà  MMNN,,  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  AAPP  vvàà  đđưườờnngg  ttrròònn  đđưườờnngg  
kkíínnhh  AAHH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PPBBMMKK  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  BK KC ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn 1x y z   ..  TTììmm  ssốố  tthhựựcc  mm  llớớnn  nnhhấấtt  ssaaoo  cchhoo  

3 3 3 1

9 27

m
x y z mxyz     .  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 1 2 4

:
1 1 1

x x x x x
P

x x x x x x x

    
   

     
..  

44..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

55..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  
2

7
P  ..  

66..  SSoo  ssáánnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvớớii  3
5 2

3 3
 ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 
 

3 0,

2 4 1.

x a y
a

a x y a

    
   

         ((II))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  kkhhii  1a   ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  kkhhii   2;1a  tthhìì  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy)),,  ttrroonngg  đđóó  đđiiểểmm  QQ  ((xx;;yy))  

nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 1y mx m   ;;  ((mm  llàà  
tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  

44..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  ggóócc  pphhầầnn  ttưư  tthhứứ  IIIIII..  
55..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  tthhìì  ((PP))  vvàà  ((dd))  lluuôônn  ccóó  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg  pphhâânn  bbiiệệtt..  
66..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  

bbiiểểuu  tthhứứcc  2
1 2S x x m m    đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  ==  22RR  vvàà  ddââyy  ccuunngg  AACC..  GGọọii  MM  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  
ccuunngg  AACC..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  kkẻẻ  ttừừ  CC  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBMM  ccắắtt  ttiiaa  AAMM  ởở  KK  vvàà  ccắắtt  ttiiaa  OOMM  ởở  DD..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  
đđiiểểmm  ccủủaa  OODD  vvàà  AACC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  CCKKMMHH  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCDD  ==  MMBB  vvàà  DDMM  ==  CCBB..  
33..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđểể  AADD  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn..  
44..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  AADD  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  ttíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  pphhầầnn  ttaamm  ggiiáácc  

AADDCC  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  tthheeoo  RR..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn 1x y z   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

   

3 3

2

x y
E

x yz y xz z xy


  
..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 2

2
2

8 2 4 4
4 1

4

x x x
x

x x x

  
  


  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………..........................  

  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 1

1 1 1

x x x
Q

x x x x x

  
  

   
vvớớii  0; 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ  vvàà  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  7 2Q   ..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2

P x
Q

  ..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  4 25 4 0x x   ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

1
2,

2
1

2 6
2

y
x
x

y
x

   
   
 

  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 1y mx  ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttrrụụcc  hhooàànnhh  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  22..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  AA,,  BB  ccóó  ttuunngg  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  1 2,y y ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  

bbiiểểuu  tthhứứcc    1 21 9S y y   ..  

33..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  ttạạoo  vvớớii  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  ccóó  ttỷỷ  llệệ  ccáácc  ccạạnnhh  llàà  1: 3 : 10 ..  
BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh 2 4 12 2 4 1x x x x      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 

2 3 2

3 2 2

,

2 2 1 4 3.

x x y y x y

x x y x x y

   


   
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ccóó   60BAC   vvàà  AABB  <<  AACC..  VVẽẽ  ccáácc  đđưườờnngg  ccaaoo  
BBEE  vvàà  CCFF  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  HH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh   AFE ACB vvàà  BBCC  ==  22EEFF..  
22..  GGọọii  DD  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  BB,,  HH,,  OO,,  CC  ccùùnngg  nnằằmm  ttrrêênn  

đđưườờnngg  ttrròònn  ccóó  ttââmm  DD..  
33..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AADD  vvớớii  ((DD;;DDBB))..  CChhứứnngg  mmiinnhh  II  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnộộii  

ttiiếếpp  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvàà  IIHH  ==  IIOO..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhệệ  tthhứứcc  OOII22  ==  RR22  ––  22RR..rr  ((rr  llàà  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnộộii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC))..    

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

2 2 23 3 32 2 2 2 2 2 3

4

a a b b c c

b c c a a b

          
              

..  

22..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 2 44 4 5 9 4 16 8x x x x     ..  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:…………………………….............   



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[44]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 2 1

. 1
42 2 2 7

x x x x
A

xx x x

     
      

     
vvớớii  

49
0; 4;

4
x x x   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTíínnhh  AA  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn   2 9 10x x   ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  AA  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
,

2 3 1.

x y m

x y m

 
   

            ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  hhệệ  ((II))  lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  mmàà  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  lluuôônn  tthhuuộộcc  mmộộtt  
đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 23 2 1P x y m    nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  MMộộtt  hhììnnhh  hhộộpp  cchhữữ  nnhhậậtt  ccóó  cchhiiềềuu  ddààii,,  cchhiiềềuu  rrộộnngg  mmặặtt  đđááyy  vvàà  cchhiiềềuu  ccaaoo  ttưươơnngg  ứứnngg  ttỷỷ  llệệ  vvớớii  
22;;11;;33..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  xxuunngg  qquuaannhh  ccủủaa  hhììnnhh  hhộộpp  bbiiếếtt  tthhểể  ttíícchh  hhììnnhh  hhộộpp  llàà  4488mm33..  

22..  CChhoo  ggóócc  nnhhọọnn  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  
1

sin
3

x  ..  TTíínnhh  22 tan 3cotM x x  ..  

BBààii  44  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd::    22 1y k x k k      vvàà  ppaarraabbooll  ((PP)):: 2y x ..  

11..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((PP))  vvớớii  ((dd))  kkhhii  3k  ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  kk  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  đđềềuu  ccóó  

hhooàànnhh  đđộộ  đđềềuu  llớớnn  hhơơnn  33..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO,,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  LLấấyy  CC  tthhuuộộcc  ((OO)),,  CC  kkhhôônngg  ttrrùùnngg  vvớớii  AA  vvàà  BB..  MM  llàà  đđiiểểmm  
cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  AACC..  CCáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAMM  vvàà  BBCC  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  II,,  ccáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AACC,,  BBMM  
ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh   ABM IBM vvàà  ttaamm  ggiiáácc  AABBII  ccâânn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMIICCKK  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  KKýý  hhiiệệuu  ((BB;;BBAA))  llàà  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  BB  bbáánn  kkíínnhh  BBAA..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBMM  ccắắtt  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  AA  ccủủaa  

((OO))  ởở  NN..  CChhứứnngg  mmiinnhh  NNII  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  ((BB;;BBAA))  vvàà  NNII  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMOO..  
44..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  BBIIKK  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((BB;;BBAA))  ttạạii  DD,,  DD  kkhhôônngg  ttrrùùnngg  vvớớii  II..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  AA,,  CC,,  DD  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 22 8 8 7 1x x x x       ..  
22..  CChhoo  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  xx,,  yy  tthhỏỏaa  mmããnn  0 1;0 1x y    ..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 3 3
1 1

2
x y x y y x      ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1

:
a a b

P
ab b ab a b a a b

            
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  CChhoo  2 24 8a b  ,,  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  PP..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2,

3 2 2.

x my

mx m y

 
   

        ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđãã  cchhoo  vvớớii  2m   ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  hhệệ  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  xx  vvàà  yy  llàà  nngghhiiệệmm  ccủủaa  

pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  ẩẩnn  tt::  2 10 0t t xy   ..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 2 1y x a   ..  
((aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  

77..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  ((dd))  ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt,,  ttrroonngg  đđóó  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  đđiiểểmm  nnằằmm  
ttrrêênn  nnhháánnhh  pphhảảii  ccủủaa  ((PP))..  

88..  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  AA  ((22;;55))  vvàà  ccắắtt  ((PP))  tthheeoo  mmộộtt  ddââyy  ccuunngg  BBCC  ssaaoo  
cchhoo  ddââyy  BBCC  nnhhậậnn  AA  llààmm  ttrruunngg  đđiiểểmm..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  29 7 8 4 5 0x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   2 2 2

2 2

2 ,

7 9.

x y x y x y

x y xy

     

   

  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ((OO;;RR))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  CC,,  DD..  TTừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  MM  ttùùyy  ýý  ttrrêênn  
đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  kkẻẻ  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  đđếếnn  ((OO))  vvớớii  AA,,  BB  llàà  ccáácc  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  
ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  CCDD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMAAIIBB  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  GGiiảả  ssửử  MMOO  vvàà  AABB  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  HH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  HH,,  CC,,  OO,,  DD  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
HA MD

HC MC
 ..  

44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AABB  lluuôônn  đđii  qquuaa  mmộộtt  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  kkhhii  MM  tthhaayy  đđổổii  ttrrêênn  ((dd))..  
BBààii  66  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  xx  vvàà  yy  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  
2 27 9 12 4 6 15 0x y xy x y      ..  

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  vvàà  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 3 5S x y   ..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    2 22 2 1 2 3 2 1x x x x x       ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 4 3

:
42 2 2

x x x x
P

xx x x x

   
   

   
vvớớii  0; 4; 9x x x   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhii  2 17 12 2x   ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  2 2P P   ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     
6 0,

3 2 4 13 0.

x y m
m

m x y m

         
         ((II))..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy)),,  ttrroonngg  đđóó  
1

2
x  ..  

22..  GGiiảả  ssửử  ((xx;;yy))  llàà  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ccủủaa  hhệệ  ((II))..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  ssaauu  llàà  mmộộtt  ssốố  
nngguuyyêênn  ttốố  

2 5 2 2Q x xy x y     ..  
BBààii  33..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii     2 23 1 2 1 ;x k x k k k     ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  lluuôônn  lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  kk..  
22..  TTììmm  kk  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ttưươơnngg  đđưươơnngg  vvớớii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 27 16 12 0x x x    ..  
33..  GGiiảả  ssửử  1 2,x x llàà  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccủủaa  ((11))..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

2
1 22 3 4T x x   ..  

BBààii  44..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  xxyy  kkhhôônngg  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  GGọọii  AA  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  
ggóócc  ccủủaa  OO  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  xxyy..  QQuuaa  AA  vvẽẽ  ccáátt  ttuuyyếếnn  kkhhôônngg  đđii  qquuaa  OO  vvàà  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  
hhaaii  đđiiểểmm  BB,,  CC..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  BB  vvàà  CC  ccắắtt  xxyy  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  MM  vvàà  NN;;  OONN  ccắắtt  AACC  
ttạạii  PP,,  BBMM  ccắắtt  OOAA  ttạạii  QQ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  OOCCNNAA  vvàà  OOBBAAMM  llàà  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AA  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  MMNN..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh   ACN MBA   vvàà  ttứứ  ggiiáácc  OOPPBBQQ  nnộộii  ttiiếếpp..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  1abc  ..  
          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

        
2 2 2

3 3 3 3 3 31 1 1 1 1 1

a b c
S

a b b c c a
  

     
..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  1abc  ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 2

1 1 1

a b c
R

bc ac ab
  

  
.  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 12 6

2 3 2 2 6 2

x x x
P

x x x x

 
  

   
vvớớii  x 0;x 9  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc   3Q x P  ..  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::    22 1 6y m x m m     ..  

((mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  
11..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  ttạạoo  vvớớii  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccóó  mmộộtt  ggóócc  60   ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 22 3 5 2x x m      ..  

bb))  1 2 17y y x  ..  
33..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm  HH,,  KK  nnằằmm  ttrrêênn  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  ––  44  vvàà  00,,2255..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ttấấtt  ccảả  

ccáácc  đđiiểểmm  TT  ttrrêênn  ttrrụụcc  ttuunngg  ssaaoo  cchhoo  OOHHTTKK  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 24 5 1 2 1 9 3x x x x x       ..  
22..  GGiiảả  ssửử  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  4 3 2 1 0x ax bx ax       ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 25 5 4a b  ..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  đđiiểểmm  SS  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  SSBB,,  SSCC  ((BB  vvàà  CC  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm))  vvàà  ccáátt  
ttuuyyếếnn  SSAADD  ((DD  nnằằmm  ggiiữữaa  SS  vvàà  AA))..  KKẻẻ  AAEE  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  SSBB  ttạạii  EE,,  AAFF  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  SSCC  ttạạii  FF,,  
AAGG  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC  ttạạii  GG..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAGGCCFF  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà   AGE ACB ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBDD..AACC  ==  AABB..CCDD..  
33..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AACC  vvàà  FFKK,,  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AAGG  vvàà  AABB..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  

BBCCHHKK  llàà  hhììnnhh  tthhaanngg..  
44..  KKẻẻ  OOII  vvuuôônngg  BBCC  ttạạii  II..  GGọọii  JJ  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAEEKK  vvàà  

đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAHHFF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  II,,  JJ,,  AA  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn   1 1 1 3 15

2 2
a b c

a b c
      ..    

            CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 2 3a b c   ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

   

4

2

2
2

2 1 2 6 5,

;5 3
6 17 24.

1

y x x

x yx
y

x y

    
  
   

 

 ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  CChhoo  
4 6 6

7 3
2 3 3 3 3

A    
 

..  

          CChhứứnngg  mmiinnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  llàà  mmộộtt  ssốố  nngguuyyêênn  ttốố..  
22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  4 29 10x x  ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 5

3 6

x
B

x





nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 1 2,

1.

m x y

mx y m

   


  
        ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  
11..  BBiiểểuu  tthhứứcc  2D y x  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

22..    32 1 2 3m x y m    ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  2 3 5y a x   ..  

((aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  
99..  TTììmm  aa  đđểể  ((dd))  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  hhaaii  đđiiểểmm  EE  ((11;;22)),,  FF  ((22;;77))..  
1100..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  tthhìì  ((PP))  vvàà  ((dd))  lluuôônn  lluuôônn  ccóó  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg..  
1111..  GGọọii  1 2,y y llàà  ccáácc  ttuunngg  đđộộ  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((dd))  vvàà  ((PP))..  TTììmm  aa  ssaaoo  cchhoo  2

1 2 4 9y y a   ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  GGọọii  II  llàà  mmộộtt  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OOAA  ssaaoo  cchhoo  

1

2
OI OA ..  QQuuaa  II  kkẻẻ  ddââyy  CCDD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB..  LLấấyy  đđiiểểmm  KK  bbấấtt  kkỳỳ  tthhuuộộcc  đđooạạnn  IICC..  TTiiaa  AAKK  ccắắtt  

đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO00  ttạạii  đđiiểểmm  MM  kkhháácc  AA..  
11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  IIKKMMBB  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  SSoo  ssáánnhh  .AK AM vvàà  2AD ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCAA  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  CCMMKK..  
44..  GGọọii  FF  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  CCMMKK..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  KK  ttrrêênn  đđooạạnn  

IICC  đđểể  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  DDFF  nnggắắnn  nnhhấấtt..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  3x y z   ..    
          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  vvàà  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

2 2 21 1 1Q x x y y z z         ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 
3 3 2 2

2 3 2 2 2 1,
;

2 5.

x x xy x y
x y

x y x y x

       
     

 ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 5 20 3

:
164 4 4

x x x
P

xx x x

  
   

   
..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  xxáácc  đđịịnnhh  vvàà  rrúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  PP  cchhỉỉ  nnhhậậnn  đđúúnngg  33  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  
33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  1 1P P   ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  2 1 7y a x a    ..  

((aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  
11..  TTììmm  aa  vvàà  bb  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  5 4 3y ax b   ..  
22..  GGọọii  ccáácc  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((dd))  vvàà  ((PP))  llàà     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  ssaaoo  cchhoo    

aa))  BBiiểểuu  tthhứứcc  1 2 1 2S y y x x   đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

bb))   2
1 22 1 7x a x a a     ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  bbaa  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  

   3 22 2 7 2 6 4 0x m x m x m       ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
  

 

2 2

23 3

1 1 1,

1 3 1.

x x y y

x y x x

     

     

  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  đđiiểểmm  MM  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  KKẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMBB;;MMCC  ccủủaa  
((OO;;RR))  vvàà  ttiiaa  MMxx  nnằằmm  ggiiữữaa  hhaaii  ttiiaa  MMOO  vvàà  MMCC..  QQuuaa  BB  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  MMxx,,  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  nnààyy  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  llàà  AA;;  AACC  ccắắtt  MMxx  ttạạii  II..  VVẽẽ  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBBB''..  QQuuaa  OO  kkẻẻ  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBBB'',,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  nnààyy  ccắắtt  MMCC;;  BB''CC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  KK  vvàà  EE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..  TTứứ  ggiiáácc  MMOOIICC  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  OOII  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMxx..  
33..  MMEE  ccóó  đđộộ  ddààii  kkhhôônngg  pphhụụ  tthhuuộộcc  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  MM..  
44..  KKhhii  đđiiểểmm  MM  ddii  đđộộnngg  ssaaoo  cchhoo  OOMM  ==  22RR  tthhìì  KK  cchhuuyyểểnn  đđộộnngg  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 
   

 
2 2 2 1 1,

;
2 2 5 3 7.

x x y
x y

y y x x y x

     
     

 ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc..  CChhứứnngg  mmiinnhh       2 2 22 2 2 9a b c ab bc ca      ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

77..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
 2

4
3 2 2 8

2 1
T    


..  

88..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
1 2,

3 2 1 5.

x y

x y

   


  
  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 1 2 5 3 1

. 1
2 2 1

x x
K

xx x x x x

              
..  

RRúútt  ggọọnn  KK  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  KK  kkhhii  7 24x   ..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 22 1 0x mx m                  ((11));;  xx  llàà  ẩẩnn,,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  vvớớii  5m  ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x   tthhỏỏaa  mmããnn  2 2

1 23 4x x  ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::   3 10 2y k x k   vvàà  ccáácc  đđiiểểmm  AA  ((11;;22)),,  

BB  ((––11;;00)),,  ((kk  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  
1122..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  kk  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  đđồồnngg  qquuyy  vvớớii  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  

2 3 1 0; 4 5 1 0x y x y      ..  

1133..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  kk  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttrrụụcc  hhooàànnhh  ttạạii  đđiiểểmm  CC  tthhỏỏaa  mmããnn  
aa..  CC  ccóó  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  ââmm..  

bb..  
2

3AOC ABCS S (( ABCS ::  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC))..  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn,,  vvẽẽ  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBCC  ccắắtt  AABB,,  AACC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  FF  vvàà  EE,,  CCFF  ccắắtt  
BBEE  ttạạii  HH,,  FFCC  ccắắtt  EEDD  ttạạii  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..  TTứứ  ggiiáácc  AAFFHHEE  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  . . .AF AB AH AD AE AC  ..  

33..  
FE HE

FD HD
 ..  

44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  EE,,  FF  vvàà  AAHH  đđồồnngg  qquuyy..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  bbaa  nngghhiiệệmm  tthhựựcc  pphhâânn  bbiiệệtt  

   
3 21 1 1

2 1 . 4 1 . 6 0
x x x

a a a
xx x x

  
       ..  

22..  CChhoo  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhaayy  đđổổii  xx,,  yy..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

   2 2

2 2

x y x y
S

x y xy

 
 


.  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  

11..  TThhuu  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 3 1

5 19 8 3
2 3 5 2

A     
 

..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 6 ,

2 7 10 .

x y xy

x y xy

 
  

  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
11..  TTììmm  ddiiệệnn  ttíícchh  mmộộtt  kkhhuu  vvưườờnn  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  bbiiếếtt  cchhuu  vvii  kkhhuu  vvưườờnn  bbằằnngg  2200mm  vvàà  hhiiệệuu  ggiiữữaa  55  

llầầnn  cchhiiềềuu  ddààii  vvàà  44  llầầnn  cchhiiềềuu  rrộộnngg  llàà  1144mm..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  ppaarraabbooll  2y x ,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  6 9y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   4 9 5y a x   đđồồnngg  qquuyy  

ttạạii  mmộộtt  đđiiểểmm..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  5y mx m   vvàà  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x ..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  MM  ccáácchh  đđềềuu  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

3 3
1 1 2 22 3 2 3x y x y m   ..  

33..  TTrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  llấấyy  hhaaii  đđiiểểmm  1 2,A A ssaaoo  cchhoo  1 2 90AOA   ..  HHììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  

1 2,A A llêênn  ttrrụụcc  hhooàànnhh  llầầnn  llưượợtt  llàà  1 2,B B ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  1 2. 1OB OB  ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 23 2 10 2 1 5x x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

3 3 5

1,

2.

x xy y

x y y x

   


   
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđiiểểmm  MM  ccốố  đđịịnnhh  nnằằmm  bbêênn  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  QQuuaa  MM  vvẽẽ  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  vvớớii  
đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  AA  vvàà  BB  llàà  ccáácc  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  GGọọii  CC  llàà  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  
((OO))..  GGọọii  DD,,  EE,,  FF  llầầnn  llưượợtt  llàà  cchhâânn  đđưườờnngg  vvuuôônngg  ggóócc  kkẻẻ  ttừừ  CC  đđếếnn  AABB,,  MMAA,,  MMBB..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  AA,,  DD,,  CC,,  EE  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  AACC  ccắắtt  DDEE  ttạạii  PP;;  BBCC  ccắắtt  DDFF  ttạạii  QQ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PPAA..PPCC  ==  PPDD..PPEE..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AABB  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  PPQQ..  
44..  KKhhii  đđiiểểmm  CC  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  tthhìì  ttrrọọnngg  ttââmm  GG  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  

AABBCC  ddii  cchhuuyyểểnn  ttrrêênn  đđưườờnngg  nnààoo  ??  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  xx,,  yy,,  zz  llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhaayy  đđổổii  tthhỏỏaa  mmããnn  2x y z   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2

18

1 1 1 13

x y z

x y z
  

  
..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  nngghhiiệệmm  hhữữuu  ttỷỷ  ccủủaa  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     3 3 7 11 23x x x x      ..  
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CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

99..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc    
1 2 2

3 2 2
1 2 2 2

A    
 

..  

1100..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 3 2 3 5

11 1

x x x
B

xx x

  
  

 
..  

1111..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 10,

2 5 2.

x y

x y

 


 
  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  xxuunngg  qquuaannhh  ccủủaa  mmộộtt  hhììnnhh  ttrrụụ  bbiiếếtt  bbáánn  kkíínnhh  đđááyy  hhììnnhh  ttrrụụ  llàà  55ccmm  vvàà  cchhiiềềuu  ccaaoo  

llàà  66ccmm..  
22..  TTíínnhh  tthhểể  ttíícchh  ccủủaa  mmộộtt  hhììnnhh  nnóónn  bbiiếếtt  cchhiiềềuu  ccaaoo  hhììnnhh  nnóónn  bbằằnngg  44ccmm  vvàà  đđưườờnngg  ssiinnhh  bbằằnngg  55ccmm..  
33..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ccủủaa  mmộộtt  mmảảnnhh  vvưườờnn  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  bbiiếếtt  cchhuu  vvii  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  llàà  2244mm,,  nnếếuu  

ggiiảảmm  cchhiiềềuu  ddààii  22mm  vvàà  ttăănngg  cchhiiềềuu  rrộộnngg  tthhêêmm  22mm  tthhìì  kkhhuu  vvưườờnn  ttrrởở  tthhàànnhh  hhììnnhh  vvuuôônngg..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  22y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  2y mx m     ((mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  
OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg    : 3 2d y x     ttạạii  MM  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 20x y  ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  tthhìì  ((PP))  vvàà  ((dd))  lluuôônn  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  đđiiểểmm  cchhuunngg..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii     1 1 2 2; , ;A x y B x y ssaaoo  cchhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  ssaauu  đđạạtt  

ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
2
1 22 2 2 2Q x mx m m      ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ((AABB  <<  AACC))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;  RR))..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  ((OO''))  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBCC  ccắắtt  AABB,,  
AACC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  DD,,  EE..  BBEE  ccắắtt  CCDD  ttạạii  HH..  BBEE  ccắắtt  ((OO))  ởở  NN,,  CCDD  ccắắtt  ((OO))  ởở  MM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  DDEE  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  MMNN  vvàà  MMNN  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOAA..  
33..  GGọọii  SS  llàà  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccuunngg  BBCC  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  SSMM  ccắắtt  AABB  ởở  II,,  SSNN  ccắắtt  AACC  ởở  KK..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  II,,  HH,,  KK  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
44..  GGiiảả  ssửử  ttứứ  ggiiáácc  BBHHOOCC  nnộộii  ttiiếếpp..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  MMNN  tthheeoo  RR..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  3a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

12 1 1 1
3 5

abc a b c
     
 

..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 2 3a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  
1 1 1

3
2 2 2a b c

  
  

..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 7 11

:
27 3 3 9 2 6

x x x
A

x x x x x x x

  
   

     
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  kkhhii  2 10 9 0x x   ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  kkhhôônngg  tthhểể  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::   24 1 3y m x m m    ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttrrụụcc  ttuunngg  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  nnhhỏỏ  hhơơnn  ––  22..  
22..  GGọọii  1 2,y y llàà  ccáácc  ttuunngg  đđộộ  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ppaarraabbooll  ((PP))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))..  TTììmm  mm  đđểể  

aa))  1 2 5 1y y m   ..  

bb))  BBiiểểuu  tthhứứcc  1 2B y y  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  213 1 10 1x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2 2

2 2

12,
;

12.

x y x y
x y

y x y

     
 

 ..  

33..  CChhoo  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  xx,,  yy  tthhỏỏaa  mmããnn  2 25 2 4 3 0x y y xy     ..    

          CChhứứnngg  mmiinnhh   33 23 27 1 0y x y    ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ((AABB  <<  AACC))  ccóó  bbaa  ggóócc  nnhhọọnn  nnộộii  ttiiếếpp  ((OO;;  RR))..  BBaa  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD,,  BBEE,,  CCFF  ccắắtt  
nnhhaauu  ttạạii  HH..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAOO  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  đđiiểểmm  KK..  TTrrêênn  ttiiaa  đđốốii  ttiiaa  DDAA  llấấyy  đđiiểểmm  PP  ssaaoo  cchhoo  
DDPP  ==  DDHH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  BBFFEECC,,  AAFFHHEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttrrựựcc  ttââmm  HH  ccáácchh  đđềềuu  bbaa  ccạạnnhh  DDFF,,  DDEE,,  EEFF..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PP  nnằằmm  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  BBCCKKPP  llàà  hhììnnhh  tthhaanngg  ccâânn..  
44..  GGọọii  GG  llàà  ttrrọọnngg  ttââmm  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  HHGGKK  kkhhii  ttaamm  ggiiáácc  AAHHKK  ccóó  

ddiiệệnn  ttíícchh  llàà  336600ccmm22..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2

2

2 2 0,
;

2 2 10 5 .

x x y y
x y

x y x y y

      
    

 ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

 
 

 
 

 
 

2 2 2

2 2 22 2 2

3

5

b c a c a b a b c

b c a c a b a b c

     
  

     
..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



  

SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[99]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 3 10 15 4

:
255 5 5

x x x x
P

xx x x

   
      

;;  vvớớii  0; 25x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  2 1x x  ..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  2 3P P ..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2

2 1,
;

2 1.

x y
x y

x y

 


 
 ..  

22..  MMộộtt  ccaa  nnôô  xxuuôôii  ddòònngg  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  hhếếtt  33  ggiiờờ,,  ssaauu  đđóó  nnggưượợcc  ddòònngg  ttừừ  BB  ttrrởở  vvềề  AA  hhếếtt  44  ggiiờờ..  
HHỏỏii  mmộộtt  ccụụmm  bbèèoo  ttrrôôii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  mmấấtt  mmấấyy  ggiiờờ  ??  

BBààii  33  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  2 3 4 7 0x x m    ;;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  pphhưươơnngg  
ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn    

11..  2
1 24 15x x  ..  

22..  23
1 1 1 23 4 7 2 1x mx x x    ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  1y ax    ((aa  llàà  
tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..    
TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể    

11..  PPaarraabbooll  ((PP))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccùùnngg  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  MM,,  MM  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  22..  
22..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ttạạoo  vvớớii  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccâânn..  
33..  PPaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB  ssaaoo  cchhoo  10AB  ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn,,  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  II,,  AABB  <<  AACC..  GGọọii  EE,,  FF,,  DD  llầầnn  llưượợtt  llàà  cchhâânn  ccáácc  
đđưườờnngg  ccaaoo  hhạạ  ttừừ  BB,,  CC,,  AA  xxuuốốnngg  ccáácc  ccạạnnhh  AACC,,  AABB,,  BBCC;;  HH  llàà  ttrrựựcc  ttââmm  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAFFHHEE  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  AAFF..AABB  ==  AAEE..AACC..  
22..  GGọọii  MM  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  BBCC,,  JJ  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  AAHH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAIIMMJJ  llàà  

hhììnnhh  bbììnnhh  hhàànnhh  vvàà  MMJJ  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  EEFF..  
33..  GGiiảả  ssửử  TT  llàà  cchhâânn  đđưườờnngg  ccaaoo  hhạạ  ttừừ  HH  xxuuốốnngg  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  EEFF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

22SSDDEEFF  ==  ((EEFF  ++  DDEE  ++  DDFF))..HHTT..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  XXéétt  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  3ab bc ca   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  
3 3 3 7 10a b c abc    ..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  vvàà  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
sin cos 1

sin cos 3

x x
P

x x

 


 
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 10 5

: 1
1 42 1 2 1 2 1

x x x
A

xx x x

             
vvớớii  

1
0

4
x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  kkhhôônngg  vvưượợtt  qquuáá  
1

3
..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc   . 1B A x  ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  21

2
y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::   3

1
2

y m x m    ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttiiaa  OOMM  vvớớii  MM  ((00;;22))..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x   ssaaoo  cchhoo  

aa))  1 2,x x llàà  đđộộ  ddààii  hhaaii  ccạạnnhh  ggóócc  vvuuôônngg  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccóó  đđộộ  ddààii  ccạạnnhh  hhuuyyềềnn  llàà  44..  

bb))  1 2 12 3 2 2x x x   ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2 3 4 6,

4 4 12 3.

xy x y

x y x y

   


   
  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt,,  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  23sin 4cos 5F x x   ..  

33..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     2 1 5 1 3 3 1x x x     ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  ccốố  đđịịnnhh,,  dd  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  BB..  ĐĐưườờnngg  
kkíínnhh  MMNN  tthhaayy  đđổổii  kkhhôônngg  ttrrùùnngg  vvớớii  AABB,,  AAMM  vvàà  AANN  llầầnn  llưượợtt  ccắắtt  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  dd  ttạạii  QQ  vvàà  PP..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAMMBBNN  llàà  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttổổnngg  . .S AM AQ AN AP    kkhhôônngg  đđổổii..  
33..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  NNQQ  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ttạạii  KK,,  AAKK  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  TT..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

MMTT  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AABB..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđưườờnngg  kkíínnhh  MMNN  đđểể  ddiiệệnn  ttíícchh  ttứứ  ggiiáácc  MMNNPPQQ  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  pphhâânn  bbiiệệtt  xx,,  yy,,  zz..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc    

     

2 2 2

2 2 2 2
x z y

y z x y x z
  

  
..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  pphhâânn  bbiiệệtt  aa,,  bb,,  cc..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc    

     2 2 2

1

4

ab bc ca

a b b c c a
   

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
6 3 1

:
8 2 4 2 2

x x x x
P

x x x x x x

  
   

     
..  

1122..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

1133..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii  
9

4
x   ..  

1144..  TTììmm  ssốố  tthhựựcc  aa  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ssaaoo  cchhoo  P a ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

  
3 2 23,

1 2 10.

x y y xy

x y xy

    


   
  

22..  MMộộtt  ttôô  ttôô  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  ddựự  đđịịnnhh  vvàà  tthhờờii  ggiiaann  ddựự  đđịịnnhh..  NNếếuu  vvậậnn  ttốốcc  ttăănngg  tthhêêmm  
2200  kkmm//hh  tthhìì  ôô  ttôô  đđếếnn  BB  ssớớmm  hhơơnn  ddựự  đđịịnnhh  11  ggiiờờ..  NNếếuu  vvậậnn  ttốốcc  ggiiảảmm  bbớớtt  đđii  1100  kkmm//hh  tthhìì  ôô  ttôô  
đđếếnn  BB  cchhậậmm  ssoo  vvớớii  ddựự  đđịịnnhh  11  ggiiờờ..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  qquuããnngg  đđưườờnngg  AABB..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2y mx  ..  
((mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  

1144..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  MM  ((22;;55))..  
1155..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ((dd))  ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa..   1 2 1 22 1y y x x    ..  

bb..  BBiiểểuu  tthhứứcc    2
1 24 9S x y   đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  ddââyy  BBCC  ccốố  đđịịnnhh,,  BBCC  kkhhôônngg  đđii  qquuaa  ttââmm  OO..  GGọọii  MM  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  
ccủủaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC,,  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  MM  ttrrêênn  đđooạạnn  BBCC..  ĐĐiiểểmm  EE  tthhuuộộcc  ccuunngg  llớớnn  BBCC..  
KKééoo  ddààii  MMEE  ccắắtt  BBCC  ttạạii  DD,,  II  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  CC  ttrrêênn  MMEE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  đđiiểểmm  MM,,  II,,  HH,,  CC  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2.MD ME MB ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  BBEEDD  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  BBMM..  
44..  GGọọii  AA  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  CCII  vvàà  BBEE..  TTììmm  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  EE  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  BBCC  đđểể  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  

ggiiáácc  MMAACC  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  x y z xyz   ..    

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
     2 2 21 1 1

x y z
Q

yz x xz y xy z
  

  
..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ccặặpp  ssốố  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc    

   2

2

3 1
2 9 3 9

2 2

y
x x x x x

y


     


..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 9 6

1 : 3
9 13 1 3 1

x x x
P

xx x

    
      

    
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  
6

5
P  ..  

22..  CChhoo  1m  ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  lluuôônn  ccóó  hhaaii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  P m ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  II  ((00;;11)),,  ((dd))  ccóó  hhệệ  
ssốố  ggóócc  kk..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ppaarraabbooll  ((PP))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  kk..  
22..  GGọọii  hhaaii  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((dd))  vvàà  ((PP))  llàà     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  kk  đđểể  

aa))  2
1 2 1 2 3x kx k    ..  

bb))  TTaamm  ggiiáácc  OOAABB  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  bbằằnngg  
5

4
..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  TTììmm  aa  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt    

 
 

2

2

4 ,

4 .

x y a x y

x y a y x

    


   
  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 

2 23 1 2 1 4 2 1,

3 3 .

y y x y x y

y y x y

      


  
  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  đđiiểểmm  MM  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  vvẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA  ttớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  AA  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  GGọọii  EE  llàà  
ttrruunngg  đđiiểểmm  đđooạạnn  AAMM  vvàà  hhaaii  đđiiểểmm  II,,  HH  llầầnn  llưượợtt  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  EE  vvàà  AA  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  OOMM..  QQuuaa  MM  
vvẽẽ  ccáátt  ttuuyyếếnn  MMBBCC  ttớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ssaaoo  cchhoo  MMBB  <<  MMCC  vvàà  ttiiaa  MMCC  nnằằmm  ggiiữữaa  hhaaii  ttiiaa  MMAA,,  MMOO..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMAA22  ==  MMBB..MMCC  vvàà  MMAA22  ==  MMHH..MMOO..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBCCOOHH  nnộộii  ttiiếếpp..  

33..  VVẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  IIKK  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  KK  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  CChhứứnngg  mmiinnhh   AHB AHC vvàà  ttaamm  ggiiáácc  
MMKKHH  llàà  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ttạạii  đđỉỉnnhh  KK..  

44..  GGiiảả  ssửử  BBCC  ==  33BBMM  vvàà  DD  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  đđooạạnn  MMCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMCC  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  
nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  OODDHH..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    

   
3 2

215 1
2 5 2 1

4 1

x x x
x x x x

x

  
   


 ..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     3
1 3 3 1 7 3x x x x       ..  
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Bài 1. (2,0 điểm). 

15. Cho biểu thức 
1 2

1
11 1

x x x
P

xx x


   

 
 ; với 0; 1x x  . 

a. Rút gọn biểu thức P. 

b. Tìm tất cả các giá trị của x để 
2

3
P   . 

16. Giải bất phương trình 
4

3 7
2

x
x

 


và biểu diễn tập nghiệm trên trục số. 

Bài 2. (2,0 điểm). 

Cho hệ phương trình 
 1 4,

2 .

m x y

mx y m

   


 
         (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 1m  . 
2. Chứng minh với mọi giá trị m, hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn 

2

1

6 2 4

x y

x y x




 
. 

Bài 3. (2,0 điểm). 

Trong mặt phẳng tọa độ Oxy cho parabol (P): 
2

2

x
y  và đường thẳng d: 2y kx k   . 

1. Chứng minh với mọi giá trị của k, (P) và d luôn cắt nhau tại hai điểm phân biệt. 
2. Giả sử hai giao điểm là    1 1 2 2; , ;A x y B x y , tìm điều kiện của k sao cho 

 32
1 2 1 22 2 4 8y y x kx k      . 

Bài 4. (3,5 điểm). 
Cho nửa đường tròn tâm O đường kính AB, trên OA lấy điểm I, qua I vẽ đường thẳng d vuông góc với 
OA cắt nửa đường tròn tại C. Trên cung BC lấy điểm M, tia AM cắt CI tại K, tia BM cắt đường thẳng 
d tại D, nối AD cắt nửa đường tròn tại N. 

1. Chứng minh tứ giác BMKI nội tiếp đường tròn. 
2. Chứng minh . .AI DB ID AK . 

3. Chứng minh tia MA là tia phân giác của góc NMI . 
4. Khi điểm M thay đổi trên cung BC, chứng minh MN luôn đi qua một điểm cố định. 

Bài 5. (0,5 điểm). Thí sinh chỉ được lựa chọn một trong hai ý sau (5.1 hoặc 5.2). 
1. Cho ba số thực dương x, y, z. Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức 

3 3 3

2 2 2

x y z
S

x y z y x z z x y
  

     
. 

2. Cho đa thức bậc hai   2f x ax bx c   với 0,a b a  thỏa mãn   0,f x x   . 

      Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
a b c

S
b a

 



. 

-----------------------HẾT----------------------- 
__________________________________ 
Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:……………………………....... 
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

 
Bài 1. (2,0 điểm). 

Cho biểu thức 
2 9

1 2 2

x x
A

x x x x


  

   
với 0 1x  . 

1. Rút gọn biểu thức A. 
2. Tìm các giá trị của x để 2 3 2 3A A   . 

3. Tìm tất cả các giá trị của x để A nhận giá trị nguyên. 
 
Bài 2. (2,0 điểm). 
Cho phương trình 2 2 3 2 0x mx m         (1); với m là tham số. 

1. Tìm m để phương trình (1) có ít nhất một nghiệm dương. 
2. Tìm m để phương trình (1) tương đương với phương trình 4 2 2 2 0x x x    . 

3. Tìm m để phương trình (1) có hai nghiệm 1 2,x x thỏa mãn 1 2 13x x m   . 

 
Bài 3. (2,0 điểm). 

1. Tìm điều kiện tham số k để hệ 
3 1,

2 3 2.

x y

kx y k

 
   

có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện 

2 2 185x y  . 

2. Giải phương trình 2 2 7 4 4x x x    . 
3. Chứng minh rằng nếu 4 5 9 0a b c   thì phương trình 2 0ax bx c   luôn luôn có nghiệm. 

 
Bài 4. (3,0 điểm). 
Cho tam giác nhọn ABC ( AB AC ) nội tiếp đường tròn (O). Kẻ đường cao AH của tam giác ABC. 
Gọi P, Q lần lượt là chân của đường vuông góc kẻ từ H đến các cạnh AB, AC. 

1. Chứng minh BCQP là tứ giác nội tiếp. 
2. Hai đường thẳng PQ và BC cắt nhau tại M. Chứng minh 2 .MH MB MC . 
3. Đường thẳng MA cắt đường tròn (O) tại K, K khác A. Gọi I là tâm của đường tròn ngoại tiếp tứ 

giác BCQP. Chứng minh ba điểm I, H, K thẳng hàng. 
 
Bài 5. (0,5 điểm). Thí sinh chỉ được lựa chọn một trong hai ý (5.1 hoặc 5.2). 

1. Cho ba số thực dương a, b, c thỏa mãn 3a b c   .  

     Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
2 2 2

2 2 2

a b c
S

a b b c c a
  

  
. 

2. Giải hệ phương trình 

 
 
 

2 2

2 2

2 2

2 1 ,

2 1 ,

2 1 .

x y x

y z y

z x z

  
  


 

 

-----------------------HẾT----------------------- 
__________________________________ 
Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:…………………………….. 
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BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2

: 1
11 1

x y x y x y xy
M

xyxy xy

     
           

..  

22..  KKhhôônngg  ssửử  ddụụnngg  mmááyy  ttíínnhh,,  tthhuu  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2

9 4 5
1 5 2 5

N    
 

..  

33..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 9
10x

x x
  ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

2 3
5,

2 1

3 2
5.

2 1

x y

x y

   

  
 

  

22..  MMộộtt  hhììnnhh  ttrrụụ  ccóó  tthhiiếếtt  ddiiệệnn  qquuaa  ttrrụụcc  llàà  mmộộtt  hhììnnhh  vvuuôônngg..  TTíínnhh  bbáánn  kkíínnhh  đđááyy  vvàà  ddiiệệnn  ttíícchh  
xxuunngg  qquuaannhh  ccủủaa  hhììnnhh  ttrrụụ  bbiiếếtt  tthhểể  ttíícchh  hhììnnhh  ttrrụụ  llàà  3128 cm ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 22 3y mx m m    ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttrrụụcc  ttuunngg  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  ––  33..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn    

1 2

1 1 6

2 2 11x x
 

 
..  

33..  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  CC  ((11;;––88))  vvàà  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  ppaarraabbooll  ((PP))..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  kkẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  AACC  vvớớii  BB,,  CC  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm  vvàà  
ccáátt  ttuuyyếếnn  AADDEE  ssaaoo  cchhoo  BBDD  <<  CCDD  vvàà  AADD  <<  AAEE..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  OOAA  vvàà  BBCC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  AA,,  BB,,  OO,,  CC  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  XXáácc  đđịịnnhh  ttââmm  MM  ccủủaa  
đđưườờnngg  ttrròònn  nnààyy  vvàà  cchhứứnngg  mmiinnhh  AABB..AACC  ==  AADD..AAEE..  

22..  TTrroonngg  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  kkẻẻ  ddââyy  ccuunngg  BBFF  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  DDEE,,  FFCC  ccắắtt  AAEE  ttạạii  II..  CChhứứnngg  
mmiinnhh  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  DDEE..  

33..  GGọọii  GG  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC  vvàà  EEDD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  GGEE..AADD  ==  GGAA..IIDD..  
44..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  IIHH  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ttạạii  KK  ssaaoo  cchhoo  HH  nnằằmm  ggiiữữaa  II  vvàà  KK..  GGọọii  SS  llàà  ttââmm  

đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  OOKKAA..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OOSS  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  IIKK..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 2 3

2 3

12 2 8 8 ,

8 2 5 .

x y x y y

x y y x

     


  
  

22..  CChhoo  đđaa  tthhứứcc   4 3 24 7 8 16P x x x x x     ..  CChhứứnngg  mmiinnhh    

       . . 144 , , ,P a P b P c ab bc ca a b c     ..  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………..............  
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BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1

:
21 1 1

x x x
M

x x x x x

  
   

    
..  

11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  27 8M M ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
25 6 5

,
1

y y
M y

y

 
  


 ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  hhaaii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh       2 22 3 6 0 1 ; 2 5 0 2x m x x x m        ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  llớớnn  hhơơnn  22..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((22))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  1 22 3 4x x  ..  

33..  TTììmm  mm  đđểể  hhaaii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  vvàà  ((22))  ttưươơnngg  đđưươơnngg..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 2 2

2

2 3 8 12 12 0,

10 9 9 0.

x x y x xy

x x y

     


   
  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  26 8 14 51x x x x      ..  
BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  21

2
y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2y mx  ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ddââyy  ccuunngg  AABB  ccóó  đđộộ  ddààii  nnggắắnn  nnhhấấtt..  
33..  TTììmm  qquuỹỹ  ttíícchh  ttrruunngg  đđiiểểmm  II  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB  kkhhii  mm  tthhaayy  đđổổii..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  hhaaii  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  vvàà  MMNN;;  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBMM  vvàà  BBNN  ccắắtt  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  kkẻẻ  ttừừ  
AA  ccủủaa  ((OO;;RR))  ttạạii  EE,,  FF..  GGọọii  PP,,  QQ  tthheeoo  tthhứứ  ttựự  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  EEAA  vvàà  FFAA..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMNNFFEE  nnộộii  ttiiếếpp  đđưượợcc..  
22..  KKẻẻ  PPII  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBQQ,,  PPII  ccắắtt  OOAA  ttạạii  HH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAHH..AABB  ==  AAQQ..AAPP..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  HH  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  OOAA..  
44..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  BBPPQQ  tthheeoo  RR..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

3 3

8 2 3 3 ,

4 6 4 1 1.

x y x y y

x xy y x y

     

      

  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  1 2;1 2;1 2a b c      ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

  1 1 1
10a b c

a b c
      
 

.  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
 



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[1133]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
 3 3 53 2 2 3

1 3 2 3

xx x
P

x x x x

 
  

   
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhii  4 2 3x   ..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  PP..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 ,

1 .

mx y m

x my m

 
   

          ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhìì  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  
    31 1 2 1m x m y m     ..  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii       2 4 1 2 4 0x a x a                         ((11));;  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((11))  lluuôônn  lluuôônn  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  kkhhii  aa  tthhaayy  đđổổii..  
22..  KKhhii  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x ..  

aa))  TTììmm  hhệệ  tthhứứcc  lliiêênn  hhệệ  ggiiữữaa  hhaaii  nngghhiiệệmm  kkhhôônngg  pphhụụ  tthhuuộộcc  aa..  
bb))  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  2 2

1 2 1 22 3x x x x  ..  

  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttứứ  ggiiáácc  AABBCCDD  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  AABB  <<  CCDD..  GGọọii  II  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccuunngg  
nnhhỏỏ  AABB..  HHaaii  ddââyy  DDII  vvàà  CCII  llầầnn  llưượợtt  ccắắtt  ddââyy  AABB  ttạạii  MM  vvàà  NN..  CCáácc  ttiiaa  DDAA  vvàà  CCII  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  EE..  CCáácc  
ttiiaa  CCBB  vvàà  DDII  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ttứứ  ggiiáácc  CCDDEEFF  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  EEFF  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  MMNN..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IIAA  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAMMDD..  
44..  CChhoo  AABB  ccốố  đđịịnnhh,,  CC  vvàà  DD  cchhuuyyểểnn  đđộộnngg..  GGọọii  RR11,,  RR22  tthheeoo  tthhứứ  ttựự  llàà  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  

nnggooạạii  ttiiếếpp  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  AAMMDD  vvàà  BBMMDD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  RR11  vvàà  RR22  ccóó  ttổổnngg  kkhhôônngg  đđổổii..  
  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  41 2 3 1 2 6x y z x y z          ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  xx,,  yy,,  zz  tthhuuộộcc  kkhhooảảnngg  ((00;;11))  tthhỏỏaa  mmããnn     1 1 1xyz x y z    ..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 2 3

4
x y z   ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………..  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[1133]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 2 2

1 :
1 2 3 5 6

x x x x
Q

x x x x x

     
      

       
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  MM  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  ddưươơnngg..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  tthhựựcc  kk  đđểể  ttồồnn  ttạạii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn     1 1 2M x k x    ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     2 2 233 31 1 1 1x x x      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 3

2 2

9,

2 4 .

x y

x y x y

  


  
  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  BBiiếếtt  rrằằnngg  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2
2

1
0

2
x mx

m
   lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  1 2,x x vvớớii  0m  ..    

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc 4 4
1 2S x x  ..  

22..  CChhoo  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg     1 2: 2 2 1; : 4 3 4 1d x y m d x y m      ..  

          TTììmm  mm  đđểể  ggiiaaoo  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccủủaa     1 2,d d nnằằmm  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO,,  bbáánn  kkíínnhh  rr  ==  55..  

  
BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
CChhứứnngg  mmiinnhh  vvớớii  mmọọii  ssốố  tthhựựcc  aa,,  ccóó  íítt  nnhhấấtt  hhaaii  ttrroonngg  bbốốnn  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ddưướớii  đđââyy  ccóó  nngghhiiệệmm  

2 2 2

2 2 2

2 4 0; 2 4 0

4 1 0; 4 0

x ax x x a

x ax x x a

     

     
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  vvàà  đđiiểểmm  MM  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((MM  kkhháácc  AA,,  BB))..  TTrrêênn  nnửửaa  
mmặặtt  pphhẳẳnngg  bbờờ  AABB  cchhứứaa  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  kkẻẻ  ttừừ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx..  TTiiaa  BBMM  ccắắtt  AAxx  ttạạii  II,,  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  
IIAAMM  ccắắtt  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  EE,,  ccắắtt  ttiiaa  BBMM  ttạạii  FF,,  ttiiaa  BBEE  ccắắtt  AAxx  ttạạii  HH,,  ccắắtt  AAMM  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  EEFFMMKK  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  rrằằnngg  AAII22  ==  IIMM..IIBB  vvàà  BBAAFF  llàà  ttaamm  ggiiáácc  ccâânn..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAKKFFHH  llàà  hhììnnhh  tthhooii..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  MM  đđểể  ttứứ  ggiiáácc  AAKKFFII  nnộộii  ttiiếếpp  đđưượợcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  

  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  bbộộ  ssốố  ((aa;;bb;;cc))  tthhỏỏaa  mmããnn  hhệệ  đđẳẳnngg  tthhứứcc  
4 4 4 3 3 3 ,

3.

a b c a b c

a b c

     


  
  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn 3x y z   ..    

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  33 3 33 312 1 12 1 12 1F x x y y z z         ..  
  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::………………………………………………................…………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[1144]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 3 11

93 3

x x x
S

xx x

 
  

 
..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 4 1 2 3 2 2x x x      ..  

33..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 
 

2

2

3 3 16,

4 3 2 8.

x y

x y

   


  
  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
33..  HHaaii  kkhhoo  tthhóócc  cchhứứaa  ttấấtt  ccảả  660000  ttấấnn  tthhóócc..  NNếếuu  cchhuuyyểểnn  8800  ttấấnn  tthhóócc  ttừừ  kkhhoo  tthhứứ  nnhhấấtt  ssaanngg  kkhhoo  tthhứứ  

hhaaii  tthhìì  ssốố  tthhóócc  kkhhoo  tthhứứ  hhaaii  ssẽẽ  ggấấpp  22  llầầnn  ssốố  tthhóócc  ccòònn  llạạii  ởở  kkhhoo  tthhứứ  nnhhấấtt..  TTíínnhh  ssốố  tthhóócc  cchhứứaa  ởở  mmỗỗii  
kkhhoo  llúúcc  bbaann  đđầầuu..  

44..  MMộộtt  tthhùùnngg  hhììnnhh  ttrrụụ  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  xxuunngg  qquuaannhh  bbằằnngg  mmộộtt  nnửửaa  ddiiệệnn  ttíícchh  ttooàànn  pphhầầnn..  BBiiếếtt  bbáánn  kkíínnhh  
đđááyy  llàà  4400ccmm,,  hhỏỏii  tthhùùnngg  cchhứứaa  đđưượợcc  bbaaoo  nnhhiiêêuu  lliitt  nnưướớcc  ??  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  PPhhưươơnngg  ttrrììnnhh  22 7 6 0x x   ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x ..  KKhhôônngg  ggiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ttrrêênn,,  hhããyy  llậậpp  

pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  nnhhậậnn  1 21 ;1x x  llàà  nngghhiiệệmm..  

22..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))::  23

4
y x bbiiếếtt  MM  ccáácchh  đđềềuu  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ..  

33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::   2 1 2y m x   ccắắtt  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  ggóócc  pphhầầnn  

ttưư  tthhứứ  nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvuuôônngg  ttạạii  AA,,  đđưườờnngg  ccaaoo  AAHH,,  HH  tthhuuộộcc  BBCC..  PPhhâânn  ggiiáácc  ggóócc  AABBCC  ccắắtt  AAHH  ttạạii  EE  vvàà  ccắắtt  
ccạạnnhh  AACC  ttạạii  DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
BA AD

BH EH
 vvàà  AABB22  ==  BBHH..HHCC..  

22..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  DDEE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AABBHHII  nnộộii  ttiiếếpp..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh   2 90BEH EIH  ..  

44..  CChhứứnngg  mmiinnhh   BIH ACB vvàà  ttứứ  ggiiáácc  HHIIDDCC  nnộộii  ttiiếếpp..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  bbộộ  ssốố  tthhựựcc  ((xx;;  yy;;  zz))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

 
 

2
2

2 2

14 4 12
2 1 1

2 2 2 1

yx x
z z

x x y y

 
    

   
..  

22..  CChhoo  aa  >>  bb..  GGiiảảii  vvàà  bbiiệệnn  lluuậậnn  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ẩẩnn  xx::
   4 4

4 4 2

a x x b x b a x a b

a x x b

     


  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 2 1 2

:
11 1

x x x x x x
P

xx x x x

              
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  PP  ..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii  7 4 3x   ..  

33..  TTììmm  ssốố  tthhựựcc  aa  llớớnn  nnhhấấtt  ssaaoo  cchhoo  P a ,,  ttừừ  đđóó  ssoo  ssáánnhh  PP  vvàà  4 P ..  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 4 0x a b x ab                          ((11));;  aa  vvàà  bb  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  1 2,x x vvớớii  mmọọii  aa  vvàà  bb..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  vvàà  bb  đđểể  ((11))  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  kkhhôônngg  ââmm..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  2 1 2 3y a x a    ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  đđồồnngg  qquuyy  vvớớii  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  6; 2 3 10x y x y    ..  

22..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  2a  ,,  ggiiảả  ssửử  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ   1 2 1 2,y y y y ..  TTììmm  đđiiềềuu  

kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  aa  đđểể  1 23 13y y  ..  

33..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm  AA,,  BB  tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ((PP))  llầầnn  llưượợtt  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llàà  22  vvàà  44..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  CC  tthhuuộộcc  
ttrrụụcc  hhooàànnhh  ssaaoo  cchhoo  ttổổnngg  đđộộ  ddààii  AC BC đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ccặặpp  ssốố  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  
22

2

2 12 1
1

2 3 1

yx x

x x y

 
 

  
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

5,

11,

7.

xy x y

yz y z

zx z x

  
   
   

  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccóó  bbaa  ggóócc  nnhhọọnn  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  AABB  <<  AACC..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC..  
TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  CC  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ccắắtt  OOII  ttạạii  MM,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  MMAA  ccắắtt  ((OO;;RR))  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMBB  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  ((OO;;RR))  vvàà  . .IO IM IC IB ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  MMDDII,,  MMOOAA  đđồồnngg  ddạạnngg..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCII..DDAA  ==  DDBB..CCAA..  
44..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  qquuaa  II  vvàà  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOCC,,  ((dd))  ccắắtt  AACC  ttạạii  FF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  BBFF  ssoonngg  ssoonngg  

vvớớii  CCDD..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c ccóó  ttổổnngg  bbằằnngg  33..  CChhứứnngg  mmiinnhh a b c ab bc ca     ..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 210 74 2 2Q x x x x      ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1

11 1

x x x
P

xx x x x

  
  

  
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  
2

3
P  ..  

22..  SSoo  ssáánnhh  PP  vvớớii  11..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     2
5 6 0x m x m                               ((11));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
22..  GGọọii  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccủủaa  ((11))  llàà  1 2 1 2, ;x x x x ..  

aa))  TTíínnhh  tthheeoo  tthhaamm  ssốố  mm  bbiiểểuu  tthhứứcc       2 2

1 2 1 25 2A x m x m x x m       ..  

bb))  TTììmm  tthhaamm  ssốố  mm  ssaaoo  cchhoo  
 

1

2
1 2

1

2 2 1

x

x x m




  
  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  

GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

3 3
1,

1 2

2 5 3 1
3.

1 2

x y

x y

x y

x y

     
    
  

  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 3 2y mx m   ..  
11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttiiaa  OOyy..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2 1y x  ttạạii  đđiiểểmm  NN  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  

2 2 3 2 1S x y x y     đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

33..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 2 2 2; , ;A x y B x y pphhâânn  bbiiệệtt  vvàà  kkhháácc  

ggốốcc  ttọọaa  đđộộ  OO  ssaaoo  cchhoo   23
1 1 22 3 2mx m x y   ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..    
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccóó  33  ggóócc  nnhhọọnn  ((AABB  <<  AACC))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  VVẽẽ  AAHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC,,  ttừừ  
HH  vvẽẽ  HHMM  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  vvàà  HHNN  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AACC  ((HH  tthhuuộộcc  BBCC,,  MM  tthhuuộộcc  AABB,,  NN  tthhuuộộcc  AACC))..  VVẽẽ  
đđưườờnngg  kkíínnhh  AAEE  ccắắtt  MMNN  ttạạii  II,,  ttiiaa  MMNN  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAMMHHNN  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .AM AB AN AC ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAEE  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMNN..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AH AK ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn 1xyz  ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

5 2 5 2 5 2

1 1 1

3 6 3 6 3 6
P

x x xy y y yz z z zx
  

        
..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  ssaaoo  cchhoo 1abc  ..  CChhứứnngg  mmiinnhh 2 2 2
1

2 2 2

a b c

a b c
  

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 6 1 2

:
1 2 2 2

x x x x x
Q

x x x x x x

       
     

        
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  2

1
. 2

8

x
Q

x x


 


..  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
11..  BBiiệệnn  lluuậậnn  tthheeoo  tthhaamm  ssốố  mm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

   2 2
2 1 2 4F x y x my      ..  

22..  CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   4 23 4 12 0x m x m    ..  

          TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  bbốốnn  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2 3 4, , ,x x x x tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn    

2 1 3 2 4 3 0x x x x x x      ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 
 

3

2

3 2 8,

3 3 4.

x y

xy y y

  


  
  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ccặặpp  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc  
2

2 2 4
3 6

1

y y
x x x x

y

 
     


..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  TTừừ  đđiiểểmm  MM  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvẽẽ  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  vvớớii  
((OO;;RR)),,  ttrroonngg  đđóó  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  VVẽẽ  ccáátt  ttuuyyếếnn  MMCCDD  kkhhôônngg  đđii  qquuaa  ttââmm  OO,,  CC  nnằằmm  ggiiữữaa  
hhaaii  đđiiểểmm  MM  vvàà  DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMAAOOBB  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp  ttrroonngg  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .MA MC MD ..  
33..  GGọọii  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  ddââyy  CCDD  llàà  HH,,  ttiiaa  BBHH  ccắắtt  ((OO;;RR))  ttạạii  đđiiểểmm  FF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAFF  ssoonngg  

ssoonngg  vvớớii  CCDD..  
44..  GGọọii  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AABB  vvàà  OOMM  llàà  II..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCDDOOII  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  PPhhưươơnngg  ttrrììnnhh   3 23 4 3 8 2 0x x k x k        ccóó  bbaa  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2 3, ,x x x ..  

            GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ttrrêênn  bbiiếếtt  2 2 2
1 2 3 2017x x x   ..  

22..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

 3 2 25 10 3 2 2x x x x x x      ..  
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HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
 



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[1166]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 1 5

. 1
3 755 2 10

x x
P

xx x x

             
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTììmm  xx  đđểể  1
2

x
P   ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3

3 4,

0.

x y

x y

 


 
  

22..  MMộộtt  vvậậtt  nnặặnngg  hhììnnhh  ccầầuu  rrơơii  xxuuốốnngg  mmộộtt  nnềềnn  ccáátt  pphhẳẳnngg  đđểể  llạạii  mmộộtt  vvếếtt  llõõmm  hhììnnhh  cchhảảoo  ccóó  
đđưườờnngg  kkíínnhh  7722ccmm  vvàà  nnơơii  ssââuu  nnhhấấtt  llàà  2244ccmm..  TTíínnhh  tthhểể  ttíícchh  ccủủaa  vvậậtt  hhììnnhh  ccầầuu  đđóó..  

33..  CChhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 5 1y x  ..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  bbiiếếtt  MM  
ccáácchh  ttrrụụcc  hhooàànnhh  mmộộtt  kkhhooảảnngg  bbằằnngg  55..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 3 3 1 0x mx m                        ((11));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt..  
22..  GGiiảả  ssửử  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x ..    

aa))  CChhứứnngg  mmiinnhh  2
1 23 3 0x mx m   ..  

bb))  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  ssaaoo  cchhoo  1 2 1 25 4x x x x   ..  
BBààii  44..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  kkhhôônngg  ccóó  đđiiểểmm  cchhuunngg  vvớớii  ((OO;;RR))..  TTừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  MM  bbấấtt  kkỳỳ  
ttrrêênn  dd,,  kkẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  ttớớii  ((OO;;RR)),,  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  GGọọii  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  ttââmm  OO  
ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  AABB  ccắắtt  OOHH  vvàà  OOMM  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  KK  vvàà  II..  TTiiaa  OOMM  ccắắtt  ((OO;;RR))  ttạạii  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  đđiiểểmm  AA,,  OO,,  BB,,  HH,,  MM  ccùùnngg  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  đđưườờnngg  kkíínnhh  MMOO..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .OK OH OI OM ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  EE  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnộộii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  MM  ttrrêênn  dd  đđểể  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  OOIIKK  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  aa,,  bb  tthhỏỏaa  mmããnn  2 29 8 7 6a ab b   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  7 5 12 9a b ab   ..  
22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  1a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2

1 1 1 1

2 2 2 2 2 2ab c c bc a a ca b b ab bc ca
  

       
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3

2

4 80 1 1

16 2 2

x x
A

x x x

 
  

  
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
33..  TTììmm  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  ––  xx  ccóó  ggiiáá  ttrrịị  llàà  mmộộtt  ssốố  nngguuyyêênn  ttốố..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 2y x m   ..  

11..  GGiiảả  ssửử  AA  vvàà  BB  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  22  vvàà  33,,  AA  vvàà  BB  ccùùnngg  nnằằmm  ttrrêênn  ((PP))..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  
đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  ttrrụụcc  hhooàànnhh  ssaaoo  cchhoo  bbaa  đđiiểểmm  AA,,  BB,,  CC  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  
aa))  HHaaii  ggiiaaoo  đđiiểểmm  đđềềuu  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  nnhhỏỏ  hhơơnn  ––  22..  
bb))   3 2

1 22 2 5x m x   ..  

BBààii  33..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
11..  TTììmm  nngghhiiệệmm  llớớnn  nnhhấấtt  0x ccủủaa  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 3 13 0x a x a     bbiiếếtt  1a  ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
  

2

4 2 2

3 13 15 2 1,

2 7 1 8 .

x x x

y xy y x x

     


    
  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AABB  ttạạii  HH,,  
BB  nnằằmm  ggiiữữaa  AA  vvàà  HH..  LLấấyy  đđiiểểmm  CC  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ((OO;;RR)),,  CC  kkhháácc  AA  vvàà  BB..  DD  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AACC  vvàà  dd,,  
DDEE  llàà  mmộộtt  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  ((OO;;RR)),,  EE  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm,,  EE  ccùùnngg  pphhííaa  vvớớii  BB,,  bbờờ  llàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AACC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBCCDDHH  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  CCDDEE  vvàà  EEDDAA  đđồồnngg  ddạạnngg..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbiiểểuu  tthhứứcc  DDAA22  ––  DDEE22  kkhhôônngg  pphhụụ  tthhuuộộcc  vvààoo  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  ((OO;;RR))..  
44..  GGọọii  FF  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEBB  vvàà  dd,,  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  AAFF  vvàà  ((OO;;RR)),,  II  

llàà  đđiiểểmm  đđốốii  xxứứnngg  ccủủaa  II  qquuaa  AABB..  CChhứứnngg  mmiinnhh  FF,,  CC,,  JJ  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2

3 31
,

2 4 2

4 2 6 2 .

x yx

x y x y

x y x y

 
 


    

  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  vvàà  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  21 1 1K x x x      ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 1

.
1 1 1

x
P

x x x x x

             
..  

44..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

55..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii  3 2 2 1x x  ..  
BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  

11..  MMộộtt  hhììnnhh  nnóónn  ccóó  cchhiiềềuu  ccaaoo  hh  ==  2200ccmm,,  bbáánn  kkíínnhh  đđááyy  rr  ==  2255ccmm..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  xxuunngg  qquuaannhh  
ccủủaa  hhììnnhh  nnóónn..  

22..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttooàànn  pphhầầnn  ccủủaa  mmộộtt  hhììnnhh  ttrrụụ  bbiiếếtt  ddiiệệnn  ttíícchh  xxuunngg  qquuaannhh  llàà  4 vvàà  tthhiiếếtt  ddiiệệnn  qquuaa  
ttrrụụcc  llàà  mmộộtt  hhììnnhh  vvuuôônngg..  

BBààii  33  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  đđộộii  xxee  ddựự  đđììnnhh  ddùùnngg  mmộộtt  ssốố  xxee  ccùùnngg  llooạạii  đđểể  cchhởở  110000  ttấấnn  hhàànngg  ggửửii  ttặặnngg  đđồồnngg  bbààoo  vvùùnngg  kkhhóó  
kkhhắắnn,,  kkhhốốii  llưượợnngg  hhàànngg  mmỗỗii  xxee  pphhảảii  cchhởở  llàà  nnhhưư  nnhhaauu..  SSaauu  đđóó  đđộộii  xxee  đđưượợcc  bbổổ  ssuunngg  tthhêêmm  55  xxee  nnữữaa  
ccùùnngg  llooạạii  vvớớii  xxee  ddựự  đđịịnnhh  bbaann  đđầầuu..  VVìì  vvậậyy  ssoo  vvớớii  qquuyy  đđịịnnhh  bbaann  đđầầuu,,  mmỗỗii  xxee  pphhảảii  cchhởở  íítt  hhơơnn  11  ttấấnn  
hhàànngg..  TTíínnhh  kkhhốốii  llưượợnngg  hhàànngg  ccủủaa  mmỗỗii  xxee  ccủủaa  đđộộii  ddựự  đđịịnnhh  pphhảảii  cchhởở  bbaann  đđầầuu..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  1y m x m   ..  

((mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  
1166..  TTììmm  mm  vvàà  nn  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  10 9 8y x n   ..  

1177..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y ssaaoo  cchhoo  

aa..  AA  vvàà  BB  nnằằmm  ccùùnngg  pphhííaa  vvớớii  ttrrụụcc  ttuunngg..  

bb..    2
1 2

1 2

1 1
1

1 1
y m x m m

x x
     

 
..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccóó  bbaa  ggóócc  nnhhọọnn  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  AABB  <<  AACC..  VVẽẽ  AAHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  
BBCC,,  ttừừ  HH  vvẽẽ  HHMM  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  vvàà  HHNN  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AACC  ((HH  tthhuuộộcc  BBCC,,  MM  tthhuuộộcc  AABB,,  NN  tthhuuộộcc  
AACC))..  VVẽẽ  đđưườờnngg  kkíínnhh  AAEE  ccắắtt  MMNN  ttạạii  II,,  ttiiaa  MMNN  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ttạạii  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..  TTứứ  ggiiáácc  AAMMHHNN  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  AAMM..AABB  ==  AANN..AACC..  
33..  AAEE  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMNN..  
44..  AAHH  ==  AAKK..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   

 

2

4 2

2 2 3 ,

2 8 11 6 3.

x y x y x y

x x x y y x x

      

      

  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , , 1a b c    tthhỏỏaa  mmããnn  
1 1 1

2
a b c
   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

1 1 1a b c a b c        ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 7 10 7

:
2 2 4 8 2 4

x x x x
A

x x x x x x x

   
   

      
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  3 1x x   ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  llàà  mmộộtt  ssốố  nngguuyyêênn  ttốố..  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ccặặpp  ssốố  tthhựựcc  ((xx;;  yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  
22 41 2 2 5

1

yx x x

x y x

  
 


..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 2

3 2

5 7 17 12
4

5 7 14 9

x x x
x

x x x

  
 

  
..  

33..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2

2 3 6,

2 2 6.

x y xy

y xy x y

   


   
  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    2 6 2 3 0x x m                              ((11));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  llớớnn  hhơơnn  22..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))    2 2
1 1 2 25 2 4 5 2 4 2x x m x x m       ..  

bb))   33 2
1 1 2 12 2 1 11x x x x     ..  

BBààii  44..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  nnhhọọnn  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  HHaaii  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD  vvàà  BBEE  ((EE  tthhuuộộcc  BBCC  vvàà  EE  
tthhuuộộcc  AACC))  llầầnn  llưượợtt  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrrnnnn  ((OO))  ttạạii  ccáácc  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  llàà  MM  vvàà  NN..  

11..  XXáácc  đđịịnnhh  ttââmm  II  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  đđii  qquuaa  bbốốnn  đđiiểểmm  AA,,  EE,,  DD,,  BB..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMNN  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  DDEE..  
33..  CChhoo  ((OO))  vvàà  mmộộtt  ddââyy  AABB  ccốố  đđịịnnhh..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđộộ  ddààii  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  

ggiiáácc  CCDDEE  lluuôônn  lluuôônn  kkhhôônngg  đđổổii  kkhhii  đđiiểểmm  CC  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  AABB  llớớnn..  
44..  TTììmm  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  AABB  ccốố  đđịịnnhh  đđểể  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  CCDDEE  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

   

 

2

2
2 2

3

4 1 3 5 2 0,

5 4
2 .

2

x x y y

x
x y x y

y

     

 

   


  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  1ab bc ca   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2

1 1 1 9

2 2 2 7a b c
  

  
..  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

66..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1

.
1 1 1

x x x x
P x

x x x x x

    
     

      
..  

77..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2 3 5,

3 2 5.

x y

x y

 


 
  

88..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 1 1x x   ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  1 1y m x   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  QQ  kkhhii  QQ  nnằằmm  ttrrêênn  ((PP))  vvàà  QQ  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  55..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ppaarraabbooll  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  mm..  
33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y ssaaoo  cchhoo  

1 2 1 23y y x x   ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2 3 ,

1 2 2.

x y a

ax a y a

 
    

                        ((II));;  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  
11..  BBiiểểuu  tthhứứcc    1 2K x y     đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

22..    32 6 1a x ay a    ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  đđiiểểmm  AA  ccốố  đđịịnnhh  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn..  QQuuaa  AA  kkẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  
AACC  vvớớii  ((OO))..  KKẻẻ  CCEE  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB,,  CCEE  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  MM,,  MM  kkhháácc  CC..  KKẻẻ  MMDD  vvuuôônngg  
ggóócc  vvớớii  BBCC,,  MMFF  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  CCAA..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ttứứ  ggiiáácc  MMDDBBEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .EB EM EC ..  
33..  GGọọii  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  CCEE  vvàà  OOAA..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBKK  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  MMFF..  
44..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  2OA R ,,  ttíínnhh  CCMM  tthheeoo  RR..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

3 2

3 2

3 2

3 3 1,

3 3 1,

3 3 1.

x y y

y z z

z x x

   


  
   

  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ssốố  xx,,  yy,,  zz  tthhuuộộcc  đđooạạnn  [[00;;11]]  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc  
3

1 1 1

x y z

y xz z xy x yz x y z
  

       
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 9 3 2 1

5 6 2 3

x x x
D

x x x x

  
  

   
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  DD..  
22..  TTììmm  xx  đđểể  5D  ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  DD  llàà  mmộộtt  ssốố  ttựự  nnhhiiêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 0x a b x ab            ((11));;  xx  llàà  ẩẩnn,,  aa  vvàà  bb  llàà  tthhaamm  ssốố..    

          TTììmm  ccáácc  nngghhiiệệmm  1 2,x x ccủủaa  ((11))  bbiiếếtt  rrằằnngg  2 2
1 2 1 2 1 22 2 2x x x x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2 2 2 2 ,

5 3.

x y x y y

x y

    


 
  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  2 4y m x   ..  

11..  TTììmm  kkhhooảảnngg  ccáácchh  llớớnn  nnhhấấtt  ttừừ  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ  OO  đđếếnn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y ssaaoo  cchhoo  

aa))   2
1 2 1 25 2 4y y x m x     ..  

bb))  BBiiểểuu  tthhứứcc    1 24 16S y y   đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttứứ  ggiiáácc  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  AABB  <<  CCDD..  GGọọii  PP  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  
AABB,,  DDPP  ccắắtt  AABB  ttạạii  EE  vvàà  ccắắtt  CCBB  ttạạii  KK;;  CCPP  ccắắtt  AABB  ttạạii  FF  vvàà  ccắắtt  DDAA  ttạạii  II..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  CCKKIIDD  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  IIKK  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AABB..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 . .AP PE PD PF PC  ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAPP  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAEEDD..  
44..  GGọọii  1 2,R R ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  ccáácc  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  AAEEDD,,  BBEEDD..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2
1 2 4R R R PA   ..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  1 4x y z xyz    ..    

          CChhứứnngg  mmiinnhh  
1 1 1

3
x y z
   ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  a b c abc   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ccóó  íítt  nnhhấấtt  hhaaii  
ttrroonngg  ssốố  ccáácc  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  ssaauu  đđúúnngg    

2 3 6 2 3 6 2 3 6
6; 6; 6

a b c b c a c a b
           

..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
6 7 19 5

9 12 4

x x x x x x
A

x x x x x

    
  

   
vvớớii  0; 9x x  ..  

99..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
1100..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  25A A ..  

1111..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc   1A x  kkhhii  9x  ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP)):: 2y x ,,  đđiiểểmm  AA  ((11;;33))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  cchhứứaa  
tthhaamm  ssốố  ((dd)):: 3y ax a   ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  aa..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  BB  vvàà  CC  ssaaoo  cchhoo  AABB  ==  AACC..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  3 2y x  ttạạii  đđiiểểmm  DD  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  

bbiiểểuu  tthhứứcc   2 12 1y x x  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 1 2 3 0x m x m                                   ((11));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccùùnngg  ddưươơnngg..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  1 2 10x x  ..  

33..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  
3

2
m   ,,  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccóó  tthhểể  ccủủaa  ccáácc  nngghhiiệệmm  1 2,x x ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  ccốố  đđịịnnhh,,  đđiiểểmm  II  nnằằmm  ggiiữữaa  AA  vvàà  OO  ssaaoo  cchhoo
2

3
AI AO ..  

KKẻẻ  ddââyy  MMNN  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  II,,  ggọọii  CC  llàà  đđiiểểmm  ttùùyy  ýý  tthhuuộộcc  ccuunngg  llớớnn  MMNN  ssaaoo  cchhoo  CC  kkhhôônngg  
ttrrùùnngg  vvớớii  MM,,  NN  vvàà  BB..  NNốốii  AACC  ccắắtt  MMNN  ttạạii  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ttứứ  ggiiáácc  IIEECCBB  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .AM AE AC ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2. .AE AC AI AB AI  ..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  CC  ssaaoo  cchhoo  kkhhooảảnngg  ccáácchh  ttừừ  NN  đđếếnn  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  

ggiiáácc  CCMMEE  llàà  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    

 3 26 5 3 2 5 2 3x x x x x      ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  3ab bc ca   ..    

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 2 2

1 3 1 3 1 3

1 1 1

a b c
P

b c a

  
  

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 2 2

1 :
1 2 3 5 6

x x x x
B

x x x x x

     
      

       
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  BB  kkhhii  3 2 2x   ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  BB  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   28 4 1 1x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

3 7 5,

1 1 3,

6 4.

x y

y z

z x

    
    


  

  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  24y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 3 1y mx  ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  ttrrụụcc  ttuunngg..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  vvàà  ((dd))  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 24 15y y m  ..  

bb))  DDiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  OOAABB  bbằằnngg  
5

8
..  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
HHaaii  kkhhốốii  88  vvàà  99  ccủủaa  mmộộtt  ttrrưườờnngg  TTHHCCSS  ccóó  442200  hhọọcc  ssiinnhh  ccóó  hhọọcc  llựựcc  ttrrêênn  ttrruunngg  bbììnnhh  đđạạtt  ttỉỉ  llệệ  8844%%..  KKhhốốii  
88  đđạạtt  ttỉỉ  llệệ  8800%%  llàà  hhọọcc  ssiinnhh  ttrrêênn  ttrruunngg  bbììnnhh,,  kkhhốốii  99  đđạạtt  9900%%..  TTíínnhh  ssốố  hhọọcc  ssiinnhh  ccủủaa  mmỗỗii  kkhhốốii..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  (( AB AC ))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  TTiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  BAC ccắắtt  BBCC  ttạạii  MM  vvàà  ccắắtt  
đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  NN..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ttạạii  AA  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBCC  ttạạii  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  BBNNCC  ccâânn  vvàà  2 2 2 .BM CN NM NA  ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .EA EB EC ..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh   AMB ACN vvàà  2 .EM EB EC ..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2. .AB AC MB MC AM  ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  3xy yz zx   ..    

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 2

3 3 38 8 8

x y z
K

x y z
  

  
..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  ttựự  nnhhiiêênn  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  2008x y z   ..    
          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  T xyz ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[2200]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 11 6

366 6

x x x
P

xx x

 
  

 
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  2 17 2 2x   ..  
33..  GGọọii  QQ  llàà  ttậậpp  hhợợpp  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  HHããyy  ttììmm  ssốố  pphhầầnn  ttửử  ccủủaa  QQ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 1 2,

2 1.

x m y

x y

   


 
              ((II));;  vvớớii  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  vvớớii  5m   ..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  

ttrrêênn  ppaarraabbooll  2y x ,,  đđồồnngg  tthhờờii  tthhỏỏaa  mmããnn  x y ..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2 10 0x ax a                ((11));;  vvớớii  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((11))  lluuôônn  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x   tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 2 1 2 23x x x x   ..  

bb))  2 2
1 22 3 12x ax a   ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  (( AB AC ))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  BBaa  đđưườờnngg  ccaaoo  BBDD,,  CCEE,,  AAFF  ccắắtt  
nnhhaauu  ttạạii  HH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBEEDDCC  nnộộii  ttiiếếpp..  XXáácc  đđịịnnhh  ttââmm  II  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttứứ  ggiiáácc  
nnààyy..  

22..  GGọọii  GG  llàà  đđiiểểmm  đđốốii  xxứứnngg  ccủủaa  HH  qquuaa  BBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  GG  nnằằmm  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2AH OI vvàà  OOAA  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  DDEE..  
44..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  BB  vvàà  CC  ccủủaa  ((OO))  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  MM..  TTiiaa  IIHH  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  

MM,,  GG,,  KK  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2 2

1 3
1 ,

2

1 1
1 .

2

x y x

x y y

   

  
 

  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  1x y z   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
2 2 24 4 4 4 4 4 7x x y y z z         ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::……………………………………………………………………………………..........……;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[2200]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 1 2

:
2 22 2 1 1

x x x x
P

xx x x x x

     
     

      
vvớớii  x 0;x 9  ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  1P  ..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhii  2 8x x  ..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  ôô  ttôô  ddựự  đđịịnnhh  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  ttrroonngg  mmộộtt  kkhhooảảnngg  tthhờờii  ggiiaann  ddựự  đđịịnnhh..  NNếếuu  xxee  cchhạạyy  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  
3355kkmm//hh  tthhìì  đđếếnn  BB  cchhậậmm  mmấấtt  22hh,,  mmặặtt  kkhháácc  nnếếuu  xxee  cchhạạyy  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  5500kkmm//hh  tthhìì  đđếếnn  BB  ssớớmm  hhơơnn  
11hh..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  qquuããnngg  đđưườờnngg  AABB  vvàà  tthhờờii  ggiiaann  ddựự  đđịịnnhh  bbaann  đđầầuu..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2 4 5d y mx m   ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  AA,,  BB  ssaaoo  cchhoo  

aa))  TTổổnngg  bbììnnhh  pphhưươơnngg  ccáácc  ttuunngg  đđộộ  ccủủaa  AA  vvàà  BB  bbằằnngg  1122..  
bb))  CCóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  22..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 5 11 10 21 0x x x x       ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 2 2 2

2 0,

2 2 0.

xy x

x x y x y xy y

  


     
  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ((OO;;RR))  vvàà  mmộộtt  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn..  TTừừ  AA  vvẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB  vvớớii  ((OO;;RR)),,  ((BB  llàà  ttiiếếpp  
đđiiểểmm))..  KKẻẻ  ddââyy  BBCC  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOAA  ttạạii  HH..  VVẽẽ  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBDD  ccủủaa  ((OO)),,  AADD  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  
((OO;;RR))  ttạạii  EE  ((EE  ≠≠  DD))..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AABBCC  llàà  ttaamm  ggiiáácc  ccâânn  vvàà  ttứứ  ggiiáácc  AABBOOCC  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  . .AD AE AH AO ..  

33..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  DDEE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IIAA  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  BIC ..  
44..  GGọọii  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC  vvàà  OOII,,  vvàà  SS  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC  vvàà  AADD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

. .AD AE AS AI vvàà  KD KE ..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))  

11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    
2 24 21 3 10B x x x x        ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 2 1x y z   ..  

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 1

C x y z
x y z

      ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
 
 



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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  [[2211]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 3 2 2 4

:
42 2 2 2

x x x x
B

xx x x x x

     
      

      
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB  kkhhii  3 10 4 3x    ..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  MMộộtt  cchhiiếếcc  ccaa  nnôô  đđii  xxuuôôii  ddòònngg  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  hhếếtt  11  ggiiờờ  1100  pphhúútt,,  ssaauu  đđóó  nnggưượợcc  ddòònngg  ttừừ  BB  vvềề  AA  
mmấấtt  11  ggiiờờ  3300  pphhúútt..  BBiiếếtt  vvậậnn  ttốốcc  rriiêênngg  ccủủaa  ccaa  nnôô  llúúcc  đđii  xxuuôôii  ddòònngg  nnưướớcc  vvàà  nnggưượợcc  ddòònngg  nnưướớcc  
nnhhưư  nnhhaauu  vvàà  vvậậnn  ttốốcc  ddòònngg  nnưướớcc  llàà  22kkmm//hh..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  rriiêênngg  ccủủaa  ccaa  nnôô..  

22..  CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

3 ,

2.

x my m

mx y m

 


  
                            ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

          TTììmm  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn     1 1 2 0m x m y     ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 1d y mx  vvàà  ppaarraabbooll    21
:

2
P y x ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạoo  vvớớii  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccâânn..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm    1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 2 1
1

2
y y x

x
   ..  

bb))  TTaamm  ggiiáácc  AAOOBB  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  bbằằnngg  
3

2
..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  mmộộtt  đđiiểểmm  AA  ccốố  đđịịnnhh  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ssaaoo  cchhoo  2OA R ..  QQuuaa  AA  kkẻẻ  mmộộtt  
ccáátt  ttuuyyếếnn  dd  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  llạạii  hhaaii  đđiiểểmm  BB,,  CC;;  BB  nnằằmm  ggiiữữaa  AA  vvàà  CC..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAMM,,  AANN  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  
đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  MM  vvàà  NN,,  ggọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  đđiiểểmm  AA,,  MM,,  OO,,  II,,  NN  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  OOAA  vvàà  MMNN..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OA MN vvàà  . .AH AO AB AC ..  
33..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  BB  ccủủaa  ((OO))  ccắắtt  AAMM,,  AANN  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF..  TTíínnhh  cchhuu  vvii  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AAEEFF  tthheeoo  

RR..  
44..  KKhhii  ccáátt  ttuuyyếếnn  dd  qquuaayy  qquuaannhh  AA  tthhìì  ttrrọọnngg  ttââmm  GG  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  MMBBCC  cchhạạyy  ttrrêênn  đđưườờnngg  nnààoo  ??  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    

23 2016 2007 2007 2007x x x x      ..  
22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhuuộộcc  đđooạạnn  [[00;;22]]..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

     2 2 2

1 1 1
P

a b b c c a
  

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

CChhoo  ccáácc  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 6 7 5

; 1
93 3 3

x x x x x
P Q

xx x x

   
    

  
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  PP  vvàà  QQ..  

22..  KKhhii  QQ  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  ddưươơnngg,,  hhããyy  ssoo  ssáánnhh  PP  vvớớii  
1

2
..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy,,  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd::  1 2y m x     vvàà  ppaarraabbooll  ((PP)):: 2y x ..    

11..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  MM  tthhuuộộcc  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  2 5OM  ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  tthhuuộộcc  hhaaii  nnhháánnhh  ccủủaa  ((PP))..  
33..  GGọọii  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  aa  vvàà  bb..  GGọọii  CC  llàà  đđiiểểmm  

tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llàà  a b ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OOCC  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AABB..  
  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 6 4 1 14 0x x    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2

6 3 1,

3 3 2.

x xy x y

x y x y

    


   
  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..    
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ddââyy  2BC R ..  GGọọii  AA  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC..  LLấấyy  đđiiểểmm  MM  ttùùyy  
ýý  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  BBCC,,  0CM BM  ..  QQuuaa  CC  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  dd  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  MMAA  ccắắtt  dd  
vvàà  BBCC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  QQ  vvàà  NN..  CCáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  MMBB  vvàà  AACC  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  PP..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PPQQCCMM  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PPQQ  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBCC..  
33..  QQuuaa  AA  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  nnààyy  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  EE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

rrằằnngg  1
CE CE

CN CQ
  ..  

44..  KKhhii  MM  ddii  cchhuuyyểểnn  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  BBCC,,  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  
ttaamm  ggiiáácc  BBMMNN..  

  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  1xy yz xz   ..  

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    
2 2 2 2 2 22 3 4 2 3 4 2 3 4K x xy y y yz z z xz x         ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

 
3 3 3 3 3 3

2 2 2

19 19 19
3

5 5 5

b a c b a c
a b c

ab b bc c ca a

  
    

  
.  
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HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………..........………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
32 1 2

:
y y

P
y x x yx y x y

  
       

vvớớii  0; 0;x y x y   ..  

44..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
55..  TTììmm  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx,,  yy  đđểể  0P  ..  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
11..  HHaaii  ccôônngg  nnhhâânn  nnếếuu  llààmm  cchhuunngg  mmộộtt  ccôônngg  vviiệệcc  tthhìì  mmấấtt  4400  ggiiờờ..  NNếếuu  nnggưườờii  tthhứứ  nnhhấấtt  llààmm  55  

ggiiờờ  vvàà  nnggưườờii  tthhứứ  hhaaii  llààmm  66  ggiiờờ  tthhìì  hhooàànn  tthhàànnhh  
2

15
ccôônngg  vviiệệcc..  HHỏỏii  nnếếuu  mmỗỗii  nnggưườờii  llààmm  

rriiêênngg  tthhìì  mmấấtt  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ggiiờờ  mmớớii  hhooàànn  tthhàànnhh  ccôônngg  vviiệệcc  ??  
22..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttooàànn  pphhầầnn  ccủủaa  mmộộtt  hhììnnhh  nnóónn  bbiiếếtt  bbáánn  kkíínnhh  đđááyy  bbằằnngg  33,,  đđưườờnngg  ssiinnhh  ttạạoo  vvớớii  

mmặặtt  pphhẳẳnngg  đđááyy  mmộộtt  ggóócc  60 ..  
33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 22 1 1 0x m x m       ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  

1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

 2

1 2 1 23x x x x   ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 1y ax  ..  
((aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  aa,,  ppaarraabbooll  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ttạạii  
hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ttrrụụcc  ttuunngg..  

22..  GGiiảả  ssửử  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  ttrrêênn  ((PP)),,  AA  vvàà  BB  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  11  vvàà  33..  TTììmm  ttọọaa  
đđộộ  đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  ttrrụụcc  hhooàànnhh  ssaaoo  cchhoo  CA CB   đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  GGọọii  DD  vvàà  EE  llầầnn  llưượợtt  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  
ccuunngg  AABB  vvàà  ccuunngg  BBCC,,  AAEE  vvàà  CCDD  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  II,,  DDEE  ccắắtt  AABB  vvàà  BBCC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  HH  vvàà  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  CCIIKKEE,,  AAIIHHDD  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IIKK  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AABB..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBHHIIKK  llàà  hhììnnhh  tthhooii..  
44..  KKII  ccắắtt  AACC  ttạạii  FF,,  DDFF  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  GG..  CChhứứnngg  mmiinnhh  GG,,  II,,  BB  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  kkhhôônngg  ââmm  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  1x y z   ..  
            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    

3 3 3 6P x y z xyz    ..  
22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  kkhhôônngg  ââmm  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  1x y z   ..  

TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc   7 9Q xy yz xz xyz    ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 1 4

.
42 2 2

x
A

xx x x x

            
vvớớii  x 0;x 4  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
22..  TTììmm  xx  đđểể  23 5A A ..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  kkhhôônngg  ââmm..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     2 2 5 2 1 0x m x m                             ((11));;    mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddấấuu..  KKhhii  đđóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  mmaanngg  ddấấuu  
ggìì  ??  

22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ddưươơnngg  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  

aa))   2
1 22 5 2 1 2 1x m x m      ..  

bb))  BBiiểểuu  tthhứứcc  1 2P x x  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 38 4 1 6 1x x x    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 3 2 3 1 3 1,

2 3 3 2 2.

x x y y

x y

    


   
  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  MMộộtt  đđiiểểmm  MM  ccốố  đđịịnnhh  tthhuuộộcc  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OOBB,,  MM  kkhháácc  
BB  vvàà  MM  kkhháácc  OO..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  MM  ccắắtt  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  đđãã  cchhoo  ttạạii  NN..  TTrrêênn  
ccuunngg  NNBB  llấấyy  đđiiểểmm  EE  bbấấtt  kkỳỳ,,  EE  kkhháácc  BB  vvàà  EE  kkhháácc  NN..  TTiiaa  BBEE  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  CC,,  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  AACC  ccắắtt  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  DD..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AAEE  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBMMHHEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  BB,,  HH,,  DD  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
33..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 .BN AD AC   tthheeoo  RR..  
44..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAHHCC  ccắắtt  AABB  ttạạii  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  EE  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  

NNBB  tthhìì  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  BBKK  kkhhôônngg  đđổổii..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc    
2 2 2 24 2 1 6 10 5x x xy y y y         ..  

22..  GGiiảả  ssửử  aa,,  bb,,  cc  llàà  bbaa  ssốố  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn 1abc  ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

2 2 2 2 2 2

a b c
M

b c a c a b a b c
  

     
..  

  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 1 1 1

: 1
16 164 4

x x x
P

x xx x

               
vvớớii  0; 16x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  BB  kkhhii  
3

1
2

x  ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 3,

3 2 .

mx y m

x y m

  
  

                        ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  kkhhii  3m  ..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  2 2

3 9
1

9

x y

x y

 



..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x  vvàà  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  

   1 2: 3 2 ; : 3 2 2 4d y a b x b d y m x m       ..  

((aa,,  bb,,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc,,  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ))..  
1188..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd11))  đđii  qquuaa  hhaaii  đđiiểểmm  TT  ((22;;55))  vvàà  SS  ((33;;88))..  
1199..  TTììmm  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  mmàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd22))  lluuôônn  đđii  qquuaa  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
2200..  TTììmm  mm  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd22))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB  ssaaoo  cchhoo    

3 11A By y  ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB,,  MM  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  AABB,,  KK  tthhuuộộcc  ccuunngg  BBMM  
((KK  kkhháácc  MM  vvàà  BB))..  AAKK  ccắắtt  MMOO  ttạạii  II..  GGọọii  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  MM  llêênn  AAKK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  OOIIKKBB  vvàà  MMHHOOAA  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OOHH  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  MOK ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  HHMMKK  ccâânn  vvàà  OOHH  đđii  qquuaa  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  MMKK..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  KK  đđểể  cchhuu  vvii  ttaamm  ggiiáácc  OOPPKK  llớớnn  nnhhấấtt  ((PP  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  KK  llêênn  

AABB))..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  xx,,  yy,,  zz  llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  kkhháácc  11  tthhỏỏaa  mmããnn 1xyz  ..  VVớớii  mmọọii  ssốố  tthhựựcc  mm,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  
22 2

1
1 1 1

x m y m z m

x y z

                   
..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    6 1 3 2 2f x x x x     ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhưưcc  
15 11 3 2 2 3

2 3 1 3

x x x
P

x x x x

  
  

   
vvớớii  0; 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  PP..  

33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  kk  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   3P x k  ccóó  nngghhiiệệmm..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 1y mx  ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  pphhâânn  ggiiáácc  ggóócc  pphhầầnn  ttưư  tthhứứ  IIII..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  vvàà  ((PP))  ccóó  dduuyy  nnhhấấtt  mmộộtt  đđiiểểmm  cchhuunngg..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  cchhuunngg  đđóó..  
33..  TTììmm  mm  đđểể  ((dd))  ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  

  2 2
1 1 2 21 1 34x mx x mx m      ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    3 21 2 3 1x x x x x x      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4 2

2 2

698
,

81

3 4 4 0.

x y

x y xy x y

  

      

  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccóó  bbaa  ggóócc  nnhhọọnn,,  AABB  <<  AACC,,  BB  vvàà  CC  ccốố  đđịịnnhh;;  ((OO;;RR))  llàà  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  
ggiiáácc  AABBCC..  CCáácc  đđưườờnngg  ccaaoo  BBFF,,  CCKK  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccắắtt  ((OO;;RR))  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  DD,,  EE;;  HH  llàà  ttrrụụcc  ttââmm  
ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBCCFFKK  vvàà  AAFFHHKK  llàà  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  DDEE  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  FFKK  vvàà  OOAA  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  DDEE..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AA  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  DDHHEE..  
44..  GGọọii  PP,,  QQ  llầầnn  llưượợtt  llàà  đđiiểểmm  đđốốii  xxứứnngg  vvớớii  BB,,  CC  qquuaa  OO..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  

ttaamm  ggiiáácc  AAFFKK  ccóó  bbáánn  kkíínnhh  kkhhôônngg  đđổổii  kkhhii  AA  ddii  cchhuuyyểểnn  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  PPQQ  ((AA  kkhhôônngg  ttrrùùnngg  
vvớớii  ccáácc  vvịị  ttrríí  PP,,  QQ))..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn 1a b c   ..    

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc 2 2 2
2 2 2

9 9 9
Q a b c

b c a
      ..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  bbộộ  ssốố  ((xx;;  yy;;  zz))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

2 2

1 2 1 2
3 1

5 6 5 2 2 5

y z

x x y y z z

 
   

   
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 3 3 2 2

: 1
93 3 3

x x x x
P

xx x x

    
      

     
vvớớii  0; 9x x  ..  

33..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  
1

3
P   ..  

44..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  llớớnn  hhơơnn  ––  33..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  2 2 3 0x x m                              ((11));;  xx  llàà  ẩẩnn,,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  kkhhii  3m  ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn    

aa))  3 3
1 2 8x x  ..  

bb))  
1 2

1 1 1

3 2x x
 


..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  DDuunngg  ddịịcchh  tthhứứ  nnhhấấtt  cchhứứaa  3300%%  aaxxiitt  nniittrriicc,,  dduunngg  ddịịcchh  tthhứứ  hhaaii  cchhứứaa  5555%%  aaxxiitt  nniittrriicc..  HHỏỏii  

pphhảảii  ttrrộộnn  bbaaoo  nnhhiiêêuu  lliitt  dduunngg  ddịịcchh  llooạạii  tthhứứ  nnhhấấtt  vvớớii  dduunngg  ddịịcchh  llooạạii  tthhứứ  hhaaii  đđểể  đđưượợcc  110000  llíítt  
dduunngg  ddịịcchh  cchhứứaa  5500%%  aaxxiitt  nniittrriicc..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  kk  đđểể  ppaarraabbooll  22y x ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  4y kx k   ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  
   1 2 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

1 2 1 2 2 1 6y y x y x y    ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccóó  ddââyy  ccuunngg  AABB  ccốố  đđịịnnhh,,  KK  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB,,  kkẻẻ  đđưườờnngg  
kkíínnhh  IIKK  ccắắtt  AABB  ttạạii  NN..  LLấấyy  đđiiểểmm  MM  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  AABB,,  MMKK  ccắắtt  AABB  ttạạii  DD,,  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  
IIMM  vvàà  AABB  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  CC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMNNKKCC  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .IM IC IN IK ..  
33..  GGọọii  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  IIDD  vvàà  CCKK,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  EE  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  

vvàà  NNCC  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  MNE ..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  MM  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  AABB  đđểể  ttíícchh  DDMM..DDKK  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    36 3 27 3 10x x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

53 1
,

2

1 4 2 8
.

3

x y

x x yy

xy yy

 
 



   
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 9 3 2 1 3

.
5 6 2 3 1

x x x x x
T

x x x x x x

    
   

     
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  TT..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  TT  kkhhii  3 2 2 11 6 2x     ..  
33..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  TT..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  hhaaii  đđiiểểmm  AA  ((00;;44))  vvàà  BB  ((––  33;;00))..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  

xxuunngg  qquuaannhh  vvàà  tthhểể  ttíícchh  hhììnnhh  nnóónn  ttạạoo  tthhàànnhh  kkhhii  qquuaayy  ttaamm  ggiiáácc  OOAABB  xxuunngg  qquuaannhh  ttrrụụcc  
ttuunngg..  

22..  CChhoo  AA  llàà  mmộộtt  ssốố  ttựự  nnhhiiêênn  ccóó  hhaaii  cchhữữ  ssốố,,  nnếếuu  đđổổii  cchhỗỗ  hhaaii  cchhữữ  ssốố  ccủủaa  nnóó  tthhìì  đđưượợcc  ssốố  mmớớii  
llớớnn  hhơơnn  ssốố  đđãã  cchhoo  llàà  6633..  TTổổnngg  ccủủaa  ssốố  đđãã  cchhoo  vvàà  ssốố  mmớớii  ttạạoo  tthhàànnhh  llàà  9999..  TTììmm  AA..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::   2 1 15 2y a x a    vvàà  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  3y x a   ..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn    

1 2 1 2 2 27x x y y a    ..  

33..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  PP,,  QQ  ssaaoo  cchhoo  2 2

1 1

OP OQ
 đđạạtt  

ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  vvớớii  ddââyy  AABB  ccốố  đđịịnnhh  vvàà  kkhhôônngg  pphhảảii  đđưườờnngg  kkíínnhh..  GGọọii  CC  llàà  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ccuunngg  
llớớnn  AABB  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn;;  MM  vvàà  NN  llầầnn  llưượợtt  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccáácc  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB  
vvàà  AACC..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBNN  vvàà  CCMM..  DDââyy  MMNN  ccắắtt  AABB  vvàà  AACC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  HH  vvàà  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBMMHHII  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .MK MN MI MC ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  AAKKII  ccâânn  ttạạii  KK  vvàà  ttứứ  ggiiáácc  AAHHIIKK  llàà  hhììnnhh  tthhooii..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  đđiiểểmm  CC  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  AABB  vvàà  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  đđềề  bbààii  tthhìì  

ttổổnngg  hhaaii  bbáánn  kkíínnhh  ccủủaa  hhaaii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  NNAAHH,,  NNBBHH  ccóó  ggiiáá  ttrrịị  
kkhhôônngg  đđổổii..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy  tthhỏỏaa  mmããnn  1x y  ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    

 4 4
5 5 2 2

1 1 1 40
8M x y

x y x y xy
      ..  

22..  CChhoo  aa,,  bb,,  cc  llàà  đđộộ  ddààii  bbaa  ccạạnnhh  ccủủaa  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  ccóó  cchhuu  vvii  bbằằnngg  11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
2 2 213 1

4
27 2

a b c abc     .  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 1 2

1 :
1 11

x x x
M

x xx

  
   

  
  vvớớii  0; 1; 4x x x   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  MM  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  MM  kkhhii  7 2 6x   ..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  nnhhữữnngg  ggiiáá  ttrrịị  mmàà  bbiiểểuu  tthhứứcc  MM  ccóó  tthhểể  nnhhậậnn  đđưượợcc..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
55..  TTíínnhh  tthhểể  ttíícchh  mmộộtt  hhììnnhh  nnóónn  ccóó  đđộộ  ddààii  đđưườờnngg  kkíínnhh  đđááyy  llàà  2200ccmm  vvàà  đđộộ  ddààii  cchhiiềềuu  ccaaoo  ggấấpp  đđôôii  

bbáánn  kkíínnhh  đđááyy..  

66..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3

2 2 1.

x y

x y

 
   

  

BBààii  33  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y kx vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 8 13d y x  ..  

11..  TTììmm  kk  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  QQ  ((––  11;;22))..  
22..  LLậậpp  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   đđii  qquuaa  đđiiểểmm  KK  ((33;;44))  vvàà  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd..  
33..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  EE  ttrrêênn  ppaarraabbooll  vvừừaa  ttììmm  đđưượợcc  vvàà  đđiiểểmm  FF  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ssaaoo  cchhoo  đđộộ  ddààii  

đđooạạnn  tthhẳẳnngg  EEFF  nnggắắnn  nnhhấấtt..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2 2 1 0x x m                            ((11));;  vvớớii  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddấấuu..  KKhhii  đđóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  mmaanngg  ddấấuu  ggìì  ??  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  

 
 

2
2 1

2
1 2

2 5 2 2 122

2 2 5 2 11

x m x m

x m x m

  
 

  
..  

BBààii  44..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  MMNN  vvàà  ddââyy    ccuunngg  PPQQ  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMNN  ttạạii  II  ((II  kkhháácc  MM,,  II  kkhháácc  
NN))..  TTrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  NNPP  llấấyy  đđiiểểmm  JJ,,  ((JJ  kkhháácc  NN  vvàà  JJ  kkhháácc  PP));;  nnốốii  MM  vvớớii  JJ  ccắắtt  PPQQ  ttạạii  HH..  GGọọii  ggiiaaoo  
đđiiểểmm  ccủủaa  PPNN  vvớớii  MMJJ  llàà  GG,,  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  JJQQ  vvớớii  MMNN  llàà  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

11..  CCáácc  ttứứ  ggiiáácc  IIHHJJNN  vvàà  GGKKNNJJ  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  KKGG  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  PPQQ..  
33..  ĐĐiiểểmm  GG  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnộộii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  PPKKJJ..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc    

2 28 20 4 40 2 5x x x x      ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc,,  dd  tthhỏỏaa  mmããnn  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

       2 2 2 2

1 1 1 1
1

1 1 1 1a b c d
   

   
..  

            CChhứứnngg  mmiinnhh  1abcd  ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[2255]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 2 3 4 3

. 1
1 2 3 2 1

x x x
P

x x x x x

                 
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTììmm  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  nnhhỏỏ  hhơơnn  22..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 1 2 5x a x a          ((aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc))..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccùùnngg  ââmm..  
22..  GGiiảả  ssửử  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x ..    

aa))  TTììmm  aa  ssaaoo  cchhoo  
1 2

1 1

2 1 2 1 7

a

x x
  

 
..  

bb))  TTììmm  aa  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  ssaauu  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  

   2 2
1 2 2 12 2 1 2 5 3 2 1 10 9S x a x a x a x a          ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  tthhéépp  ccầầnn  ddùùnngg  đđểể  cchhếế  ttạạoo  mmộộtt  cchhiiếếcc  tthhùùnngg  kkhhôônngg  nnắắpp  hhììnnhh  ttrrụụ,,  ttrroonngg  đđóó  bbáánn  kkíínnhh  

đđááyy  llàà  1100ccmm  vvàà  cchhiiềềuu  ccaaoo  llàà  3300ccmm..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    
4

2

5 4 0,

1 0.

x y

x y x y

   


   
  

BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TThheeoo  kkếế  hhooạạcchh,,  mmộộtt  ccôônngg  nnhhâânn  pphhảảii  hhooàànn  tthhàànnhh  6600  ssảảnn  pphhẩẩmm  ttrroonngg  tthhờờii  ggiiaann  nnhhấấtt  đđịịnnhh..  NNhhưưnngg  ddoo  ccảảii  
ttiiếếnn  kkỹỹ  tthhuuậậtt  nnêênn  mmỗỗii  ggiiờờ  nnggưườờii  ccôônngg  nnhhâânn  đđóó  đđãã  llààmm  tthhêêmm  đđưượợcc  22  ssảảnn  pphhẩẩmm..  VVìì  vvậậyy,,  ccôônngg  nnhhâânn  đđóó  
hhooàànn  tthhàànnhh  ssớớmm  hhơơnn  ddựự  đđịịnnhh  3300  pphhúútt  vvàà  ccòònn  vvưượợtt  mmứứcc  33  ssảảnn  pphhẩẩmm..  HHỏỏii  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh,,  mmỗỗii  ggiiờờ  nnggưườờii  
ccôônngg  nnhhâânn  đđóó  llààmm  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ssảảnn  pphhẩẩmm  ??  
BBààii  44..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  MM  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMBB,,  MMDD  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn,,  BB  vvàà  DD  llàà  hhaaii  
ttiiếếpp  đđiiểểmm,,  mmộộtt  ccáátt  ttuuyyếếnn  qquuaa  MM  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  CC  ((AA  nnằằmm  ggiiữữaa  MM  vvàà  CC))..  GGọọii  
dd  llàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  qquuaa  DD  vvàà  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  MMBB,,  dd  ccắắtt  AABB,,  BBCC  tthheeoo  tthhứứ  ttựự  ttạạii  ccáácc  đđiiểểmm  II  vvàà  JJ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .MB MA MC ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .AB CD BC AD ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  DD  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  IIJJ..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa,,  bb,,  cc..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

 
   

4 a b ca b b c c a

c a b a b b c c a

   
  

  
..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
 

3

2
1 1 1 2

x y zx y z

y z x xyz

           
   

..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
6 5 6 8 7

: 1
1 3 4 3 3

x x x
P

x x x x x

                 
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  
31

6
P  ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  llớớnn  hhơơnn  55..  
BBààii  22  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  HHaaii  vvòòii  nnưướớcc  ccùùnngg  cchhảảyy  vvààoo  mmộộtt  bbểể  kkhhôônngg  ccóó  nnưướớcc  tthhìì  ssaauu  55  ggiiờờ  đđầầyy  bbểể..  NNếếuu  llúúcc  đđầầuu  cchhỉỉ  mmởở  
vvòòii  tthhứứ  nnhhấấtt  cchhảảyy  ttrroonngg  hhaaii  ggiiờờ  rrồồii  đđóónngg  llạạii,,  ssaauu  đđóó  mmởở  vvòòii  tthhứứ  hhaaii  cchhảảyy  ttrroonngg  11  ggiiờờ  tthhìì  đđưượợcc  
1

4
bbểể  nnưướớcc..  HHỏỏii  nnếếuu  mmởở  rriiêênngg  ttừừnngg  vvòòii  tthhìì  tthhờờii  ggiiaann  đđểể  mmỗỗii  vvòòii  cchhảảyy  đđầầyy  bbểể  llàà  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ??  

22..  TTíínnhh  tthhểể  ttíícchh  kkhhốốii  nnóónn  bbiiếếtt  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  đđááyy  3r  vvàà  đđộộ  ddààii  đđưườờnngg  ssiinnhh  4l  ..    
BBààii  33  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  hhaaii  hhààmm  ssốố  2y x   ((11))  vvàà  4y mx      ((22)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđồồ  tthhịị  hhààmm  ssốố  ((22))  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  Δ : 3 4 5x y  ..  
22..  KKhhii  3m  ,,  ttììmm  ttọọaa  đđộộ  ccáácc  đđiiểểmm  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  hhaaii  đđồồ  tthhịị  ccủủaa  hhaaii  hhààmm  ssốố  ttrrêênn..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  hhaaii  đđồồ  tthhịị  ccáácc  hhààmm  ssốố  ((11)),,  ((22))  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  

1 2,y y tthhỏỏaa  mmããnn  
2 2
1 2 49y y  ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  mmộộtt  ddââyy  AABB  vvàà  mmộộtt  đđiiểểmm  CC  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn,,  CC  nnằằmm  ttrrêênn  ttiiaa  AABB..  TTừừ  đđiiểểmm  
cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccuunngg  llớớnn  AABB  kkẻẻ  đđưườờnngg  kkíínnhh  PPQQ,,  ccắắtt  ddââyy  AABB  ttạạii  DD..  TTiiaa  CCPP  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  
hhaaii  II..  CCáácc  ccââyy  AABB  vvàà  QQII  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  PPDDKKII  nnộộii  ttiiếếpp  đđưượợcc..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCII..CCPP  ==  CCKK..CCDD..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IICC  llàà  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  ởở  nnggooààii  đđỉỉnnhh  II  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AAIIBB..  
44..  GGiiảả  ssửử  AA,,  BB,,  CC  ccốố  đđịịnnhh..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  tthhaayy  đđổổii  nnhhưưnngg  vvẫẫnn  đđii  qquuaa  AA,,  BB  tthhìì  

đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  QQII  lluuôônn  đđii  qquuaa  mmộộtt  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2 2

2 2,
;

2 2 2 2 .

x x y
x y

x y x x x y

    
    

 ..  

22..  CChhoo  , ,a b c llàà  đđộộ  ddààii  bbaa  ccạạnnhh  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  XXáácc  đđịịnnhh  ddạạnngg  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  bbiiếếtt  
3 3 3 3 3 3a b c b c a c a b a b c           ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
5 1 2 8

: 4
4 2 6 8 4

x x
A x

x x x x x

                 
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
22..  TTììmm  xx  đđểể  2A  ..  
33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  kk  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2A k  ccóó  nngghhiiệệmm..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  MMộộtt  đđộộii  xxee  ccầầnn  vvậậnn  cchhuuyyểểnn  116600  ttấấnn  ggạạoo  vvớớii  kkhhốốii  llưượợnngg  mmỗỗii  xxee  cchhởở  bbằằnngg  nnhhaauu..  KKhhii  ssắắpp  kkhhởởii  

hhàànnhh  tthhìì  đđưượợcc  bbổổ  ssuunngg  tthhêêmm  44  xxee  nnữữaa  nnêênn  mmỗỗii  xxee  cchhởở  íítt  hhơơnn  ddựự  đđịịnnhh  llúúcc  đđầầuu  22  ttấấnn  ggạạoo  ((kkhhốốii  
llưượợnngg  ggạạoo  mmỗỗii  xxee  cchhởở  đđồồnngg  đđềềuu))..  HHỏỏii  đđộộii  xxee  bbaann  đđầầuu  ccóó  bbaaoo  nnhhiiêêuu  cchhiiếếcc  ??  

22..  TTíínnhh  tthhểể  ttíícchh  kkhhốốii  ccầầuu  ((CC))  bbiiếếtt  ((CC))  nnggooạạii  ttiiếếpp  hhììnnhh  llậậpp  pphhưươơnngg  ccóó  đđộộ  ddààii  ccạạnnhh  bbằằnngg  aa..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     
2 1,

1 3 1.

x y m

m x m y

  
    

            ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  vvớớii  2m  ..  
22..  TTììmm  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  

2 2 32 3 2 2 7x y xy x y m      ..  
BBààii  44  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 1 2 5 0x m x m                     ((11));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

GGiiảả  ssửử  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

 2
1 22 1 4Q x m x    ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBCC  vvàà  mmộộtt  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn,,  AA  kkhháácc  BB  vvàà  CC..  GGọọii  
AAHH  llàà  đđưườờnngg  ccaaoo  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC,,  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  II  đđưườờnngg  kkíínnhh  AAHH  ccắắtt  ccáácc  ddââyy  AABB,,  AACC  ttưươơnngg  ứứnngg  
ttạạii  DD,,  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg   90DHE   vvàà  AABB..AADD  ==  AACC..AAEE..  

22..  CCáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((II))  ttạạii  DD  vvàà  EE  ccắắtt  BBCC  ttưươơnngg  ứứnngg  ttạạii  GG  vvàà  FF..  TTíínnhh  ssốố  đđoo  GIF ..  
33..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  AA  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđểể  ttứứ  ggiiáácc  DDEEFFGG  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2

2

3 2 0,
;

3 8 4 1 14 12.

x y xy y x y
x y

x y x y

        
     

 ..  

22..  CChhoo  , ,a b c llàà  đđộộ  ddààii  bbaa  ccạạnnhh  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

3
b c a c a b a b c

b c a c a b a b c

     
  

     
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1

3 2 2
1 2 2 2

A    
 

..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 4 10,

1
7 .

2

x y

x y

 



  

  

33..  GGiiảảii  vvàà  bbiiệệnn  lluuậậnn  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 1m x   ..  

  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 
2 2 5,

2 3 1 6.

m x y

x m y

   


  
            ((II)),,  vvớớii  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  vvớớii  0m  ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn      24 3 1 11m x m y m    ..  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 2 2y ax x a   ..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ccắắtt  ttrrụụcc  ttuunngg  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  33..  
22..  PPaarraabbooll  ((PP))  ccóó  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  NN  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  hhaayy  kkhhôônngg  ??  VVìì  ssaaoo  ??  
33..  GGiiảả  ssửử  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  1 2,y y ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  

bbiiểểuu  tthhứứcc  2
1 22 3 4 5S a y y a     ..  

  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  GGọọii  MM  llàà  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ccuunngg  AABB,,  MM  kkhháácc  AA  vvàà  BB..  II  llàà  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  
đđooạạnn  OOAA,,  II  kkhháácc  OO  vvàà  AA..  TTrrêênn  nnửửaa  mmặặtt  pphhẳẳnngg  bbờờ  AABB  ccóó  cchhứứaa  đđiiểểmm  MM  kkẻẻ  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx,,  BByy  vvớớii  
đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  QQuuaa  MM  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  IIMM  ccắắtt  AAxx,,  BByy  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  CC,,  DD..  GGọọii  EE  llàà  ggiiaaoo  
đđiiểểmm  ccủủaa  AAMM  vvàà  IICC,,  FF  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBMM  vvàà  IIDD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

11..  MMEEIIFF  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  EEFF  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AABB..  
33..  OOMM  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  cchhuunngg  ccủủaa  hhaaii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  CCEEMM,,  DDFFMM..  

  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  2 2 2 2 2 2 2017x y y z z x      ..  

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 2x y z

Q
y z z x x y

  
  

..  

22..  PPhhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2 1 0x x   ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x ,,  ttrroonngg  đđóó  2 0x  ..  

          TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  5 2 4
1 1 1 2 2

3
3 1 8

2
P x x x x x      ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 4 4 4

: 1
164 4 4

x x x
Q

xx x x

               
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  1,4Q  ..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  QQ  llàà  mmộộtt  ssốố  nngguuyyêênn  ââmm..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 23 1 2 0x a x a a               ((11));;  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  ((11))  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  llớớnn  hhơơnn  22..  

22..  TTììmm  aa  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  1 22 2 10x x   ..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
11..  MMộộtt  đđộộii  xxee  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh  cchhởở  hhếếtt  114400  ttấấnn  hhàànngg  ttrroonngg  mmộộtt  ssốố  nnggààyy  qquuyy  đđịịnnhh..  DDoo  mmỗỗii  nnggààyy  đđộộii  

đđóó  cchhởở  vvưượợtt  mmứứcc  55  ttấấnn  nnêênn  đđộộii  đđóó  hhooàànn  tthhàànnhh  kkếế  hhooạạcchh  ssớớmm  hhơơnn  tthhờờii  ggiiaann  qquuyy  đđịịnnhh  11  nnggààyy  vvàà  
cchhởở  tthhêêmm  đđưượợcc  1100  ttấấnn..  HHỏỏii  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh  đđộộii  xxee  cchhởở  hhàànngg  hhếếtt  bbaaoo  nnhhiiêêuu  nnggààyy  ??  

22..  MMộộtt  kkhhốốii  ccầầuu  ccóó  tthhểể  ttíícchh   3288π m ..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ccủủaa  kkhhốốii  ccầầuu  đđóó..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh      2 22 4 1 1 2 3 1x x x x x x      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 3

2 2

35,

2 3 4 9 .

x y

x y x y

  


  
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  nnhhọọnn  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  AB AC ..  PPhhâânn  ggiiáácc  ggóócc  BAC ccắắtt  BBCC  ttạạii  DD..  ĐĐưườờnngg  
ttrròònn  ttââmm  II  đđưườờnngg  kkíínnhh  AADD  ccắắtt  AABB,,  AACC  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AADD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  EEFF..  
22..  GGọọii  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  AADD  vvàà  ((OO))..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  AABBDD  vvàà  AAKKCC  đđồồnngg  ddạạnngg..  
33..  KKẻẻ  EEHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AACC  ttạạii  HH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  HHEE..AADD  ==  EEAA..EEFF..  
44..  HHããyy  ssoo  ssáánnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvàà  ddiiệệnn  ttíícchh  ttứứ  ggiiáácc  AAEEKKFF..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ssaauu  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  , , 2x y z  ..  CChhứứnngg  mmiinnhh    

5 5 5 5 5 5

1 1 1 1

2 2 2 2x y xyz y z xyz x z xyz xyz
  

     
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 

22

3 2

3 2 3 2 1 2 1,

7 2 11.

x x y y

x x x x xy

      


    
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

44..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1

5 3 9 4 5
6 2 5

A    


..  

55..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2

2

20
21 0x

x
   ..  

66..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4 1 5,

3 2 1 5.

x y

x y

   


  
  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
3 4,

1 3 5.

mx y

m x my

 
   

            ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  vvớớii  3m  ..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  
3

4 3 5
10

3

y x

x x y

       
..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd)):: 3 2y mx  ..  

11..  TTììmm  mm  ssaaoo  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  Δ : 2 8 0x y   ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  ttrrụụcc  ttuunngg..  
33..  GGiiảả  ssửử  AA,,  BB,,  CC  llàà  ccáácc  đđiiểểmm  nnằằmm  ttrrêênn  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  22;;33;;55..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  

AABBCCOO  llàà  hhììnnhh  tthhaanngg..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  vvàà  đđiiểểmm  MM  ccốố  đđịịnnhh  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ((MM  kkhháácc  AA  vvàà  BB))..  DD  llàà  đđiiểểmm  
ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AAMM,,  DD  kkhháácc  AA  vvàà  MM..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBDD  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  KK,,  KK  kkhháácc  BB..  
HHaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAKK  vvàà  BBMM  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  CC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  KKCCMMDD  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  KKẻẻ  MMHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  HH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2.AM BM
AK BK

HM
  ..  

33..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  CCDD  ccắắtt  AABB  ttạạii  II..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IICC  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ttrroonngg  ccủủaa  ggóócc  MIK ..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  DD  ttrrêênn  đđooạạnn  AAMM  đđểể  ttíícchh  DDBB..DDKK  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ssốố  nngguuyyêênn  ddưươơnngg  ,x y tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

2005 2004
2

2004 4009 2005

x y

x y y x
   

  
..  

22..  CChhoo  xx,,  yy,,  zz  llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  3
4

3
x xy xyz   ..  

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  S x y z   ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 2 1 5

: 1
1 42 1 2 1 2 1

x x x
P

xx x x

               
vvớớii  

1
0;

4
x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2P  ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
5 7 ,

3 1.

x my m

mx y m

  
   

                        ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  kkhhii  2m  ..  
22..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  hhệệ  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

 2 2 8 22 0x y x y     ..  

  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 5 5 1 0x x k                            ((11));;  kk  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  kk  đđểể  ((11))  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  ââmm..  
22..  TTììmm  kk  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  

2
1 2

1 22
2 1

5 5 24
2 1

5 5 1

x x k
x x

x x k

  
   

  
..  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..    

GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 4 4 34 2 1x x x x    ..  
  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  vvàà  đđiiểểmm  MM  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  TTừừ  MM  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  ((AA,,  BB  llàà  
ttiiếếpp  đđiiểểmm))  vvàà  ccáátt  ttuuyyếếnn  MMCCDD  tthhaayy  đđổổii  nnhhưưnngg  kkhhôônngg  đđii  qquuaa  OO  ((CC  kkhhôônngg  nnằằmm  ggiiữữaa  MM  vvàà  DD))..  AABB  ccắắtt  
OOMM  ttạạii  EE..  CCáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  ((OO))  ttạạii  CC  vvàà  DD  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  SS..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  MMEECC  đđồồnngg  ddạạnngg  vvớớii  ttaamm  ggiiáácc  MMDDOO..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  EEBB..AADD  ==  EEDD..AACC..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđiiểểmm  SS  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  

  
BBààii  66  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  TTììmm  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy  tthhỏỏaa  mmããnn  hhệệ  
 

 

3 33

2

4 ,

1 3 2 3 2 2.

x y x y

x y x y

   

       

  

22..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  3 2 334 3 4 3 16 2x x x x x     ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:……………………………..   
 



SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO 

THÁI BÌNH 
________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ _ 

 [29] 

ĐỀ LUYỆN THI TUYỂN SINH LỚP 10 THPT  
________ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ___ ________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ _________________ ______ ______ ______ _____ 

 

 

 

 

MÔN THI: TOÁN 
Thời gian làm bài: 120 phút (không kể thời gian phát đề) 

 

 
Bài 1. (2,0 điểm). 

Cho biểu thức 
2 2 10

: 1
366 6 6

x x x
M

xx x x

              
. 

1. Rút gọn biểu thức M. 

2. Tìm x để giá trị của M không vượt quá 
1

3
. 

Bài 2. (2,0 điểm). 

Cho hệ phương trình 
1 8 ,

10 3.

x ay a

ax y a

  
   

    (I); a là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 1a  . 
2. Tìm tất cả các giá trị a để hệ (I) có nghiệm (x;y) thỏa mãn  

 2 2 311 42x y x y a     . 

Bài 3. (2,0 điểm). 

Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy cho parabol (P): 21

2
y x và đường thẳng (d): 2 1y x m   . 

1. Tìm m để (P) cắt (d) tại hai điểm    1 1 2 2; , ;A x y B x y sao cho  

  1 2 1 2 1 25 5 9 8y y x x y y    . 

2. Tìm điều kiện của tham số m để 
a) (d) song song với đường thẳng 22 5 1y x m   . 

b) (d) cắt đường tròn (C) tâm O, bán kính 
3

5
R  tại hai điểm phân biệt. 

Bài 4. (3,5 điểm). 
Cho đường tròn (O), đường thẳng d cắt (O) tại hai điểm C và D. Từ điểm M tùy ý trên d kẻ các tiếp 
tuyến MA, MB với (O); A và B là các tiếp điểm. Gọi I là trung điểm của CD. 

1. Chứng minh tứ giác MAIB nội tiếp. 
2. Các đường thẳng MO và AB cắt nhau tại H. Chứng minh H thuộc đường tròn ngoại tiếp tam 

giác COD. 
3. Chứng minh rằng đường thẳng AB luôn đi qua một điểm cố định khi M thay đổi trên đường 

thẳng d. 
4. Chứng minh MD. HC2 = HA2.MC. 

Bài 5. (0,5 điểm). Thí sinh chỉ được lựa chọn một trong hai ý (5.1 hoặc 5.2). 

1. Giải hệ phương trình  
2

2

2 4 ,
;

2 2 10 2 2 .

x x x y
x y

x y x x y xy y

    
     

 . 

2. Cho các số thực dương a, b, c thỏa mãn 2 2 2 3a b c   . Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
1 1 1

2 2 2
T

a b c
  

  
. 

 
-----------------------HẾT----------------------- 

__________________________________ 
Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:…………………………….. 



SỞ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO 

THÁI BÌNH 
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ĐỀ LUYỆN THI TUYỂN SINH LỚP 10 THPT CHUYÊN 
________ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ______ ___ ________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ _________________ ______ ______ ______ _____ 

 

 

 

 

MÔN THI: TOÁN 
(Dành cho tất cả các thí sinh dự thi) 

Thời gian làm bài: 120 phút (không kể thời gian phát đề) 
 

 
Bài 1. (2,0 điểm). 

Cho biểu thức 
5 5

1 : 1
5 5 5

x x
Q

x x x

             
. 

1. Rút gọn biểu thức Q. 

2. Tính giá trị của Q khi 2 161 72 5x   . 
3. Tìm tất cả các giá trị của x để Q nhận giá trị nguyên. 

 
Bài 2. (2,0 điểm). 

Cho hệ phương trình 
4 2,

.

ax y a

x ay a

  
  

    (I); a là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 3a  . 
2. Tìm tất cả các giá trị của tham số a để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x 

và y là nghiệm của phương trình ẩn t: 2 7 0t t xy   . 
 
Bài 3. (2,0 điểm). 
Trong hệ tọa độ Oxy cho parabol (P): 2y x và đường thẳng (d):  2 2 4 12y m x m     . 

1. Tìm m để đường thẳng (d) cắt trục tung tại điểm có tung độ lớn hơn 13. 
2. Tìm m để (P) cắt (d) tại hai điểm A, B sao cho A và B nằm trong khoảng giữa trục tung Oy và 

đường thẳng 4x  . 

3. Tìm tọa độ điểm C trên parabol (P) sao cho C cách đều hai điểm   8 14
4;0 , ;

5 5
M N   

 
. 

Bài 4. (2,0 điểm). 
Cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn (O) và AD là đường kính. Gọi I là điểm chính giữa của cung 
nhỏ BC; đường thẳng AI cắt dây cung BC và đường thẳng DC lần lượt tại E, M; đường thẳng DI cắt 
dây cung BC và đường thẳng AB lần lượt tại F, N. 

1. Chứng minh hai tam giác IAN và IDM đồng dạng. 
2. Chứng minh tứ giác ANMD là tứ giác nội tiếp. 
3. Chứng minh đẳng thức IE.IA = IF.ID. 
4. Chứng minh OI vuông góc với MN. 

Bài 5. (0,5 điểm). Thí sinh chỉ được lựa chọn một trong hai ý (5.1 hoặc 5.2). 

1. Giải hệ phương trình 
 2 2

2 2

2 2 ,

1 1 1 1
.

x y x y x y

x y x y

      



  


 

2. Cho các số thực không âm a, b, c thỏa mãn 3a b c   . Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức 
1 1 1

9 9 9
P

ab bc ca
  

  
. 

 
-----------------------HẾT----------------------- 

__________________________________ 
Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 
 
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:…………………………….. 
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
5 4 63 7

: 1
497 7 7

x x x
A

xx x x

                
,,  vvớớii  0; 49x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  ssaaoo  cchhoo  5 1 3A x  ..  

33..  XXáácc  đđịịnnhh  ddấấuu  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 3 2B A A   ..  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

 
1 3 4,

1 .

a x y a

x a y a

    


  
          ((II));;  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  ttrroonngg  đđóó  0x  ..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccùùnngg  vvớớii  hhaaii  đđiiểểmm  PP  

((22;;33)),,  QQ  ((33;;44))  ttạạoo  tthhàànnhh  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  4 5y x m   ..  
((OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ,,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc))..  

11..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ttiiếếpp  đđiiểểmm  TT  kkhhii  ((PP))  vvàà  ((dd))  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  nnhhaauu..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  AA,,  BB  pphhâânn  bbiiệệtt  ssaaoo  cchhoo  AA  vvàà  BB  ccáácchh  đđềềuu  đđưườờnngg  

tthhẳẳnngg    : 3 1y x   ..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  ((dd))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2y x  ttạạii  đđiiểểmm  CC  tthhỏỏaa  mmããnn  2OC  ..  
BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  vvàà  mmộộtt  hhììnnhh  vvuuôônngg  ccóó  ccùùnngg  ddiiệệnn  ttíícchh,,  ccạạnnhh  hhììnnhh  vvuuôônngg  llớớnn  hhơơnn  cchhiiềềuu  rrộộnngg  ccủủaa  
hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  22mm  vvàà  bbéé  hhơơnn  cchhiiềềuu  ddààii  ccủủaa  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  33mm..  TTíínnhh  cchhuu  vvii  ccủủaa  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  đđiiểểmm  MM  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA  vvàà  ccáátt  ttuuyyếếnn  MMBBCC,,  ttrroonngg  đđóó  đđiiểểmm  BB  nnằằmm  ggiiữữaa  
hhaaii  đđiiểểmm  MM  vvàà  CC..  GGọọii  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  AA  ttrrêênn  MMOO,,  AAHH  kkééoo  ddààii  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  MM,,  AA,,  OO,,  DD  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMAA22  ==  MMBB..MMCC..  
33..  CCáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBHH  vvàà  OOCC  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  EE,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  EEHH..EEBB  ==  EEOO..EECC..  
44..  GGọọii  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  MMOO  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBKK  llàà  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  

ttrroonngg  ccủủaa  ggóócc  HBM ..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm  xx,,  yy,,  zz  tthhỏỏaa  mmããnn  1x y z   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

1 1 1 27
3

1 1 1 8xy yz zx
   

  
..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh
1 1 2

1
1 1 1

xy
x y xy
   

  
..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

  
____________________________________________________________________  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 17

: 1
1 164 1 4 1 19

x x
B

xx x x

             
vvớớii  

1
0;

16
x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
1

19
4

B  ..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4

B
nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 ,

1.

mx y m

x my m

 
   

      ((II));;  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  vvôô  ssốố  nngghhiiệệmm..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo    

aa))  ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO,,  bbáánn  kkíínnhh  13R  ..  

bb))   2 22 9 3x y x y   ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ((dd))::  y ax a  ..  
((OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ,,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc))..  

11..  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  ((00;;––  66))  vvàà  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  ppaarraabbooll  ((PP))..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  
1 2

1 1
1

x x
  ..  

33..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  HH  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  vvàà  đđiiểểmm  KK  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg    : 2 7y x   ssaaoo  cchhoo  đđộộ  ddààii  

đđooạạnn  tthhẳẳnngg  HHKK  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  hhììnnhh  vvuuôônngg  AABBCCDD,,  MM  llàà  mmộộtt  đđiiểểmm  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  BBCC,,  kkẻẻ  CCEE  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AAMM  ttạạii  EE,,  
AABB  ccắắtt  CCEE  ttạạii  NN,,  AAEE  ccắắtt  CCDD  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  nnăămm  đđiiểểmm  AA,,  BB,,  CC,,  DD,,  EE  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMNN  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBDD..  
33..  TTììmm  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  MM  ttrrêênn  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  BBCC  ssaaoo  cchhoo  MMAA..MMEE  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  DDBB  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  MMEENN  vvàà  2 2

1 1

AM AF
 ccóó  ggiiáá  ttrrịị  

kkhhôônngg  đđổổii..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    

3
1 1 1 2.

x y z x y z
T

y z x xyz

            
   

..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  25 5 1 3 1 3 1x x x x       ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

77..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1

7 4 3
1 3 2 3

A    
 

..  

88..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1

2

x

x




nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy,,  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 2 2 1d y m x m    ..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  vvàà  nn  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  4y x n  ..  

22..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ,,  ggọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  

đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB..  
aa))  TTììmm  mm  đđểể  đđiiểểmm  II  ccóó  ttuunngg  đđộộ  bbằằnngg  66..  

bb))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2
1 2

1 2

y y
E x x

x x


 


..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  đđộộii  xxee  ddựự  đđịịnnhh  cchhởở  4400  ttấấnn  hhàànngg..  LLúúcc  ssắắpp  kkhhởởii  hhàànnhh,,  đđộộii  đđưượợcc  ggiiaaoo  tthhêêmm  1144  ttấấnn  hhàànngg  nnữữaa..  DDoo  đđóó  
pphhảảii  đđiiềềuu  tthhêêmm  22  xxee  ccùùnngg  llooạạii  vvàà  mmỗỗii  xxee  pphhảảii  cchhởở  tthhêêmm  00,,55  ttấấnn  hhàànngg  ssoo  vvớớii  ddựự  đđịịnnhh..  TTíínnhh  ssốố  xxee  ddựự  
đđịịnnhh  llúúcc  bbaann  đđầầuu  vvàà  ssốố  hhàànngg  cchhởở  tthhựựcc  ttếế  ccủủaa  mmỗỗii  xxee  ((bbiiếếtt  mmỗỗii  xxee  đđềềuu  cchhởở  ssốố  hhàànngg  nnhhưư  nnhhaauu  vvàà  ssốố  xxee  
bbaann  đđầầuu  kkhhôônngg  qquuáá  1155  xxee..  
BBààii  44  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2

2 3,

2 2 .

x y

x x x y

 
   

  

22..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2
0

2 6 1

x

x x




  
vvàà  bbiiểểuu  ddiiễễnn  nngghhiiệệmm  ttrrêênn  ttrrụụcc  ssốố..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB,,  ddââyy  CCDD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  HH..  TTrrêênn  ttiiaa  đđốốii  ccủủaa  ttiiaa  CCDD  llấấyy  
mmộộtt  đđiiểểmm  MM,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  MMBB  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  EE,,  AAEE  ccắắtt  CCDD  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBEEFFHH  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  EEAA  llàà  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  HEK vvàà   CEK HED ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđẳẳnngg  tthhứứcc  . .MD FC MC FD ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  xx  vvàà  yy  llàà  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  2 2 9x y  ..  

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3

xy
T

x y


 
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 6 2 ,

2 3 2.

x
y x y

y

x x y x y

    

     

..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
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CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 5 2 3

:
42 2 4 4

x x x x x
A

xx x x x

   
   

    
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  AA  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  2A  ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  AA  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  ââmm..  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy,,  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd::   22 3 3y m x m m    ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  4y x    ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  11..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..    

            TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  1 2x x hhããyy  ttììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  ssaaoo  cchhoo  1 2 5 23y y m   ..  

33..  XXéétt  ccáácc  đđiiểểmm     9;0 , 9,8X Y ..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  ZZ  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  XXYYZZ  ccâânn  

ttạạii  ZZ..  
BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  đđộộii  xxee  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh  cchhởở  hhếếtt  114400  ttấấnn  hhàànngg  ttrroonngg  mmộộtt  ssốố  nnggààyy  qquuyy  đđịịnnhh..  DDoo  mmỗỗii  nnggààyy  đđộộii  đđóó  cchhởở  
vvưượợtt  mmứứcc  55  ttấấnn  nnêênn  đđộộii  đđóó  hhooàànn  tthhàànnhh  kkếế  hhooạạcchh  ssớớmm  hhơơnn  tthhờờii  ggiiaann  ddựự  đđịịnnhh  mmộộtt  nnggààyy  vvàà  cchhởở  tthhêêmm  
đđưượợcc  1100  ttấấnn..  HHỏỏii  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh  đđộộii  xxee  cchhởở  hhàànngg  hhếếtt  bbaaoo  nnhhiiêêuu  nnggààyy  ??  
BBààii  44  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  bbộộ  ssốố  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn    

 2 21 2 2 2 3 3 0x xy y y x y        ..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 2 2
1 1

x
x x

x
  

 
..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccóó  33  ggóócc  nnhhọọnn  ((AABB  <<  AACC))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  VVẽẽ  AAHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC,,  ttừừ  
HH  vvẽẽ  HHMM  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  vvàà  HHNN  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AACC  ((HH  tthhuuộộcc  BBCC,,  MM  tthhuuộộcc  AABB,,  NN  tthhuuộộcc  AACC))..  VVẽẽ  
đđưườờnngg  kkíínnhh  AAEE  ccắắtt  MMNN  ttạạii  II,,  ttiiaa  MMNN  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAMMHHNN  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .AM AB AN AC   vvàà  ttứứ  ggiiáácc  BBMMNNCC  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAEE  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMNN..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AH AK ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  xx  vvàà  yy  llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  6x y  ..  

                      TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
6 24

K x y
x y

    ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  8abc  ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

1 1 1

2 6 2 6 2 6
S

a b b c c a
  

     
..  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT    
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
5 1 1 3 2

:
3 3 2 3

x x
A

x x x x

            
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  AA  vvàà  ttììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  AA  kkhhôônngg  vvưượợtt  qquuáá  11..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể   1 2A x   ..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..    
HHaaii  vvòòii  nnưướớcc  ccùùnngg  cchhảảyy  vvààoo  mmộộtt  bbểể  kkhhôônngg  cchhứứaa  nnưướớcc  tthhìì  ssaauu  44  ggiiờờ  4488  pphhúútt  ssẽẽ  đđầầyy  bbểể..  BBiiếếtt  rrằằnngg  tthhờờii  
ggiiaann  vvòòii  11  cchhảảyy  mmộộtt  mmììnnhh  đđầầyy  bbểể  íítt  hhơơnn  tthhờờii  ggiiaann  vvòòii  IIII  cchhảảyy  mmộộtt  mmììnnhh  đđầầyy  bbểể  llàà  44  ggiiờờ..  HHỏỏii  mmỗỗii  vvòòii  
nnếếuu  cchhảảyy  mmộộtt  mmììnnhh  tthhìì  pphhảảii  mmấấtt  bbaaoo  llââuu  mmớớii  đđầầyy  bbểể  ??  
BBààii  33  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll      2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 1d y ax a   ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  đđồồnngg  qquuyy  vvớớii  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  3 7; 3 5x y x y    ..  

22..  GGiiảả  ssửử  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  

aa))  TTììmm  aa  đđểể  
1 2

1 2
4

2 3x x
 

 
..  

bb))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    1 22 3 1T y y   ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii   2 2 3 0x m x                  ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  lluuôônn  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ttrrááii  ddấấuu  1 2,x x ..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  ((11))  ccóó  ggiiáá  ttrrịị  ttuuyyệệtt  đđốốii  nngghhiiệệmm  ddưươơnngg  llớớnn  hhơơnn  ggiiáá  ttrrịị  ttuuyyệệtt  đđốốii  nngghhiiệệmm  ââmm..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

   2 2 23 3
1 1 2 22 3 2 3 2 1m x x m x x m       ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccóó  bbaa  ggóócc  nnhhọọnn,,  hhaaii  đđưườờnngg  ccaaoo  BBEE  vvàà  CCFF  ((EE  tthhuuộộcc  AACC  vvàà  FF  tthhuuộộcc  AABB)),,  HH  llàà  ttrrựựcc  
ttââmm  ttaamm  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  DDựựnngg  hhììnnhh  bbììnnhh  hhàànnhh  BBHHCCDD  vvớớii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  hhaaii  đđưườờnngg  cchhééoo..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AABBDDCC  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  GGọọii  OO  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttứứ  ggiiáácc  AABBDDCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh   BAH OAC ..  
33..  AAII  vvàà  OOHH  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  GG,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  GG  llàà  ttrrọọnngg  ttââmm  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC..  
44..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  rràànngg  bbuuộộcc  ggiiữữaa  ccáácc  ggóócc  BB  vvàà  CC  đđểể  OH BC ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  , ,a b c llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm,,  kkhháácc  nnhhaauu  ttừừnngg  đđôôii  mmộộtt  vvàà  tthhỏỏaa  mmããnn  4ab bc ca   ..    

            CChhứứnngg  mmiinnhh  
     2 2 2

1 1 1
1

a b b c c a
  

  
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 2

2

6 6 6,

3 2 2 2.

x y y x

x x y

    

    
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1 3 1

: 1
1 3 4 3 1

x x x
D

x x x x x

                 
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  DD..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  DD  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  ddưươơnngg..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  DD  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll      2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 2 3d y m x   ..  

11..  TTììmm  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  MM  ((xx;;yy))  mmàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  lluuôônn  lluuôônn  đđii  qquuaa  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..    

            KKhhii  đđóó  hhããyy  ttììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  1 1 1

2 2 2

1
2

1

y mx x

y mx x

 
  

 
..  

33..  XXéétt  đđiiểểmm  EE  tthhuuộộcc  nnhháánnhh  ttrrááii  ((PP))  vvàà  EE  ccóó  ttuunngg  đđộộ  bbằằnngg  99,,  FF  tthhuuộộcc  nnhháánnhh  pphhảảii  ((PP))  vvàà  FF  ccóó  ttuunngg  
đđộộ  bbằằnngg  44..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  DD  ttrrêênn  ccuunngg  ppaarraabbooll  nnhhỏỏ  ((EEFF))  ssaaoo  cchhoo  kkhhooảảnngg  ccáácchh  ttừừ  DD  đđếếnn  

đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEFF  bbằằnngg  2 2 ..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 2
2 1

2 1 3 2
2

x
x x


    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
11 1,

7 6 26 3.

x y y x

y x y x

    


   
  

BBààii  44..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  TTrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  llấấyy  đđiiểểmm  CC  ssaaoo  cchhoo AC BC ..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  BBxx  
ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrruunngg  ttrrựựcc  ccủủaa  BBCC  ttạạii  DD;;  FF  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  DDOO  vvàà  BBCC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCDD  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  
22..  GGọọii  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AADD  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2. .DE DA DC DF DO  ..  
33..  EEFF  ccắắtt  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  ttạạii  QQ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .QF QE QO QA ..  
44..  GGọọii  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  CC  ttrrêênn  AABB,,  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AADD  vvàà  CCHH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  

ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  CCHH..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 2

3

12 12 12,

8 1 2 2.

x y y x

x x y

    

    

  

22..  CChhoo  , ,a b c llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  vvàà  4 4 4 3a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

1 1 1
1

4 4 4ab ac bc
  

  
.  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
CChhứứnngg  mmiinnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  ssaauu  kkhhôônngg  pphhụụ  tthhuuộộcc  vvààoo  bbiiếếnn  aa  vvàà  bb..  

3

2

2

3 3

a b
a a b b

ab aa bT
a b ab a a b a

       
 

  vvớớii  0, 0,a b a b   ..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   22 2 1 1 0x m x m                                   ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddấấuu..  KKhhii  đđóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  mmaanngg  ddấấuu  ggìì  ??  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  đđềềuu  nnhhỏỏ  hhơơnn  22..  

33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  1 22 2 3 3x x    ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  hhaaii  đđiiểểmm     1;2 , 3; 1A B  ..  

11..  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ppaarraabbooll  ((PP))  ccóó  đđỉỉnnhh  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ  vvàà  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  AA..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  CCAAOO  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  bbằằnngg  22..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  DD  ttrrêênn  ttrrụụcc  hhooàànnhh  ssaaoo  cchhoo  ttổổnngg  đđộộ  ddààii  AD BD nnggắắnn  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2,

1 .

mx y m

x m y m

  
   

                  ((II)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  vvớớii  3m  ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;  yy))  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  SSoo  ssáánnhh  HH  vvàà  KK  bbiiếếtt  

2
2 2 2

; 3
1 1

y x y
H x xy y x K

x y

           
..  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  đđưườờnngg  kkíínnhh  AADD..  KKẻẻ  hhaaii  ddââyy  ccuunngg  AACC  vvàà  BBDD  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  EE,,  đđiiểểmm  EE  nnằằmm  
bbêênn  ttrroonngg  đđưườờnngg  ttrròònn..  GGọọii  HH  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  EE  xxuuốốnngg  AADD,,  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  DDEE;;  
AABB  vvàà  CCDD  kkééoo  ddààii  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .KB KA KC KD ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  AABBEEHH,,  DDCCEEHH  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  EE  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnộộii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  BBCCHH..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  55  đđiiểểmm  BB,,  CC,,  II,,  OO,,  HH  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  
1 1 1

1
2 2 2a b c
  

  
..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

1 1 1 1

5 1 5 1 5 1 2a b c
  

  
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 3

3 2

4 1 2 ,

2 2 3 .

x y y

y x x x x y

    


    
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 1 5

: 3
1 1 1 1

x x
E

x x x x x x

                
vvớớii  0 1x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  EE..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  
5

E
nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 22 3 10 2 5 4 3x x x x x       ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  xx,,  yy,,  zz..  ĐĐặặtt  
1 1 1 1 1 1

; ;
2 2 2 2 2 2

P x Q y R z
y z z x x y

         ..  

          CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  ttrroonngg  bbaa  ssốố  PP,,  QQ,,  RR  kkhhôônngg  nnhhỏỏ  hhơơnn  22..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll   
2

:
2

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y x ..  

11..  TTììmm  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   tthhỏỏaa  mmããnn  đđồồnngg  tthhờờii::  d vvàà   ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  ppaarraabbooll  ((PP))..  

22..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  AA,,  BB   OA OB ..  TTồồnn  ttạạii  đđiiểểmm  CC  tthhuuộộcc  ttrrụụcc  

ttuunngg  ssaaoo  cchhoo  ttứứ  ggiiáácc  AAOOBBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((TT))..  
aa))  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttứứ  ggiiáácc  AAOOBBCC..  
bb))  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  ((TT))  ttạạii  đđỉỉnnhh  CC..  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
TThháánngg  tthhứứ  nnhhấấtt  hhaaii  ttổổ  ssảảnn  xxuuấấtt  đđưượợcc  990000  cchhii  ttiiếếtt  mmááyy..  TThháánngg  tthhứứ  hhaaii,,  ttổổ  II  vvưượợtt  mmứứcc  1155%%  vvàà  ttổổ  IIII  
vvưượợtt  mmứứcc  1100%%  ssoo  vvớớii  tthháánngg  tthhứứ  nnhhấấtt,,  vvìì  vvậậyy  hhaaii  ttổổ  ssảảnn  xxuuấấtt  đđưượợcc  11001100  cchhii  ttiiếếtt  mmááyy..  HHỏỏii  tthháánngg  tthhứứ  
hhaaii  mmỗỗii  ttổổ  ssảảnn  xxuuấấtt  đđưượợcc  bbaaoo  nnhhiiêêuu  cchhii  ttiiếếtt  mmááyy  ??  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  ((AABB  <<  AACC))  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  ccáácc  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD,,  BBEE,,  CCFF  ccắắtt  
nnhhaauu  ttạạii  HH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh 2. .BH BE CE CA BC  ..  
22..  KKẻẻ  đđưườờnngg  kkíínnhh  AAKK,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  BBHHCCKK  llàà  hhììnnhh  bbììnnhh  hhàànnhh..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 2 2 2 2AH BC BH AC CH AB     ..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ccáácc  ttaamm  ggiiáácc  AABBHH,,  AACCHH,,  BBCCHH  ccóó  bbáánn  kkíínnhh  bbằằnngg  nnhhaauu..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  xx  vvàà  yy  tthhỏỏaa  mmããnn  2 22 4 3x xy y   ..    

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  vvàà  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 26 12K x xy y   ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   2 23

2

3 4 2 2 3 2,

2016 1 2 2 .

x x y y x y

y y x y

      

     
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 4 5 6

:
4 42 2

x x x x x
P

x xx x

    
   

   
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  3 2 3x x  ..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  bbằằnngg  22..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  2 5 2 0x x m                    ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  vvớớii  4m  ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))   3 3
1 2 1 210 0x x x x    ..  

bb))  
2
1 2

1 2 2
2 1

5 2
6

5 9

x x m
x x

x x m

  
 

  
..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP)):: 22y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd:: 2 3y kx  ..  

11..  VVớớii  ggiiáá  ttrrịị  nnààoo  ccủủaa  kk  tthhìì  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  5 2y x    ??  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ttrrụụcc  ttuunngg..  
33..  GGọọii    1 1 2 2; , ;A x y B x y llàà  hhaaii  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((PP))  vvàà  dd..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  

 
2

2 1 2
1 2

1 2

2 2

2 2

y y
Q x x

x x

  
    

 
..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBCC..  GGọọii  DD  llàà  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  tthhuuộộcc  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OOCC  ((DD  kkhháácc  OO  vvàà  
DD  kkhháácc  CC))..  DDựựnngg  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC  ttạạii  đđiiểểmm  DD,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  
ttạạii  đđiiểểmm  AA..  TTrrêênn  ccuunngg  AACC  llấấyy  đđiiểểmm  MM  bbấấtt  kkỳỳ  ((MM  kkhháácc  AA  vvàà  MM  kkhháácc  CC)),,  ttiiaa  BBMM  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  
đđiiểểmm  KK,,  ttiiaa  CCMM  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  đđiiểểmm  EE..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBEE  ccắắtt  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  đđiiểểmm  NN  ((NN  
kkhháácc  BB))..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  CCDDNNEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  CC,,  KK,,  NN  tthhẳẳnngg  hhàànngg  vvàà  . .CD BD KD KE ..  
33..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  NN  ccủủaa  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  FF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  FF  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  

ccủủaa  KKEE  vvàà  OOFF  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  MMNN..  
44..  GGọọii  II  llàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  BBKKEE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  II  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  

đđịịnnhh..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  aa  vvàà  bb  llàà  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  4 2ab b  ..    

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 22

ab
S

a b



..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 4 22 2 1 1 1 3 1x x x x       ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 2 4 8

.
4 4 4 6 18

x x x x x x
P

x x x x

     
  

    
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  0 1P  ..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  ccaa  nnôô  cchhạạyy  ttrrêênn  ssôônngg  55  ggiiờờ,,  xxuuôôii  ddòònngg  5544kkmm  vvàà  nnggưượợcc  ddòònngg  6633kkmm..  MMộộtt  llầầnn  kkhháácc  ccũũnngg  ttrrêênn  ddòònngg  
ssôônngg  đđóó,,  ccaa  nnôô  nnààyy  cchhạạyy  ttrroonngg  88  ggiiờờ,,  bbaaoo  ggồồmm  xxuuôôii  ddòònngg  110088kkmm  vvàà  nnggưượợcc  ddòònngg  8844kkmm..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  
rriiêênngg  ccủủaa  ccaa  nnôô  bbiiếếtt  vvậậnn  ttốốcc  ccủủaa  ddòònngg  nnưướớcc,,  vvậậnn  ttốốcc  rriiêênngg  ccủủaa  ccaa  nnôô  kkhhôônngg  đđổổii..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  4 3 23 2 3 2x x x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2 2

1 5 ,

1 5 .

x xy y

x y y

  

 

  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy,,  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 2 3d y m x m    ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccóó  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg     1 1 2 2; , ;A x y B x y pphhâânn  bbiiệệtt..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  ssaaoo  cchhoo  
1 2

1 1
2

x x
  ..  

33..  XXéétt  ccáácc  đđiiểểmm     1;7 , 1;5E F  vvàà  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  EEFF..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  MM  tthhuuộộcc  

((PP))  ssaaoo  cchhoo  MMII  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  EMF ..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvuuôônngg  ttạạii  AA,,  đđưườờnngg  ccaaoo  AAHH,,  HH  tthhuuộộcc  BBCC..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn   1C ttââmm  EE  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBHH  

ccắắtt  AABB  ttạạii  MM,,  MM  kkhháácc  BB..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn   2C ttââmm  FF  đđưườờnngg  kkíínnhh  CCHH  ccắắtt  AACC  ttạạii  NN,,  NN  kkhháácc  CC..  GGọọii  OO  llàà  

ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AAHH  vvàà  MMNN,,  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  EEFF..  
11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .AM AB AN AC vvàà  2. . 8AM AB AN AC OM  ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMNN  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  cchhuunngg  ccủủaa   1C vvàà   2C ..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  OI MN vvàà  IM IN ..  

44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđẳẳnngg  tthhứứcc   2 2 2 24 6EN FM BC AH   ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  aa  vvàà  bb  llàà  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  2 8a b  ..    

            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 9

2 3P a b
a b

    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   

2 3 4 6

2

2 2 ,

2 1 1 .

x y y x x

x y x

   


   
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2

:
11

x x x
K

x xx x x x

           
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  KK..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  KK  kkhhôônngg  nnhhỏỏ  hhơơnn  22..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1L K  ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll   
2

:
4

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y nx  ..  

11..  TTììmm  nn  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;H x y K x y tthhỏỏaa  mmããnn  

1 2

1 2 1 2

x x

y y x x


   

  

22..  GGọọii  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  22  vvàà  88..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  CC  
ttrrêênn  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvuuôônngg  ttạạii  CC..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 24 8 4 7 0x m m x m m                                     ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ddưươơnngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm..  
22..  GGiiảả  ssửử  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm 1 2,x x ..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  1 2x x ::  

aa))  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  1 22 5x x  ..  

bb))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2
1 2 2 6 9K x x m m      ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  MM  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  vvớớii  ((OO)),,  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  
đđiiểểmm..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  OOMM  vvớớii  AABB,,  II  llàà  mmộộtt  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  tthhuuộộcc  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AAHH,,  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  II  vvàà  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOII  ccắắtt  ccáácc  ttiiaa  MMAA,,  MMBB  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  OO,,  II,,  FF,,  BB  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AABB  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOMM  vvàà  . .AM AH MH AO ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  OOEEFF  ccâânn..  
44..  TTììmm  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  II  ttrrêênn  đđooạạnn  AAHH  đđểể  FF  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  BBMM..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg 5; 5; 5x y z   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

9 9 9

x y z
P

y z x z x y
  

     
..  

22..  GGiiảả  ssửử    2 0,f x ax bx c x      vvàà  cc  <<  aa..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    

11 3a b c
P

a c

 



..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
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CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2

2

2 2 2 1
: 1

1 2 12 1

x x x x
K

x x xx x

      
           

..  

11..  RRúútt  ggọọnn  KK..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  KK  kkhhii  13 4 3x   ..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  KK..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 22 6 2 5 0x m m x m m                           ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  vvớớii  3m   ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  BBiiểểuu  tthhứứcc  1 2x x đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

bb))  1 2x x vvàà  2
1 2 6x x m   ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll   
2

:
4

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 1 4d y k x k   ..  

11..  TTììmm  kk  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;H x y K x y ssaaoo  cchhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2 2

1
2y y

k
  đđạạtt  ggiiáá  

ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
22..  GGọọii  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  22  vvàà  88..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ccáácc  đđiiểểmm  CC  

vvàà  DD  tthhỏỏaa  mmããnn  đđồồnngg  tthhờờii  ccáácc  đđiiềềuu  kkiiệệnn  
oo  CC  nnằằmm  ttrrêênn  nnhháánnhh  ttrrááii  ppaarraabbooll  ((PP)),,  DD  nnằằmm  ttrrêênn  ttiiaa  đđốốii  ccủủaa  ttiiaa  OOBB..  
oo  BBaa  đđiiểểmm  AA,,  CC,,  DD  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
oo  . .DA DC DO DB ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  OOAABB  vvuuôônngg  ccâânn  ttạạii  OO..  VVẽẽ  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;OOAA)),,  đđiiểểmm  MM  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  AABB  ssaaoo  
cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB  ccóó  bbaa  ggóócc  nnhhọọnn..  GGọọii  HH  llàà  ttrrựựcc  ttââmm  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB,,  AAHH  ccắắtt  ((OO))  vvàà  BBMM  llầầnn  
llưượợtt  ttạạii  CC  vvàà  FF,,  BBHH  ccắắtt  ((OO))  vvàà  AAMM  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  DD  vvàà  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  EEHHFFMM  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  EEFF  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  CCDD..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  FF  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  CCHH  vvàà  bbaa  đđiiểểmm  CC,,  OO,,  DD  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
33..  AADD  ccắắtt  BBCC  ttạạii  SS..  TTứứ  ggiiáácc  AASSBBMM  llàà  hhììnnhh  ggìì  ??  VVìì  ssaaoo  ??  
44..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  SSHH  vvàà  CCDD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  II  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ccốố  đđịịnnhh  kkhhii  MM  ddii  đđộộnngg  

ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  bbộộ  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm   ; ;a b c tthhỏỏaa  mmããnn    

 2 2 2 2 2 2 9 5a b c ab bc ca a b c         ..  

22..  CChhoo  0 1x  ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc   2 213 1 9 1F x x x    ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT    
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
 2

3 3

:
x y xyx yx y

T
y xx y x y

  
  
   

,,  vvớớii  0, 0,x y x y   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  TT..  
22..  GGiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  TT  ccóó  tthhểể  ââmm  hhaayy  kkhhôônngg  ??  VVìì  ssaaoo  ??  

BBààii  22..  ((22,,55  đđiiểểmm))..    
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 2 2 2 0x m x m                                         ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccùùnngg  ddưươơnngg..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))    2 2 2 2
1 2 1 1 2 22 2 2 2S x x x mx m x mx m       đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

bb))  1 2,x x ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  đđộộ  ddààii  hhaaii  ccạạnnhh  ggóócc  vvuuôônngg  ccủủaa  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccóó  đđộộ  ddààii  cchhiiềềuu  

ccaaoo  
6

3
h  ,,  hh  llàà  cchhiiềềuu  ccaaoo  ứứnngg  vvớớii  ccạạnnhh  hhuuyyềềnn..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  ôô  ttôô  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  ccáácchh  nnhhaauu  226600kkmm,,  ssaauu  kkhhii  ôô  ttôô  đđii  đđưượợcc  112200kkmm  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  ddựự  đđịịnnhh  tthhìì  ttăănngg  vvậậnn  
ttốốcc  tthhêêmm  1100kkmm//hh  ttrrêênn  qquuããnngg  đđưườờnngg  ccòònn  llạạii..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  ddựự  đđịịnnhh  ccủủaa  ôô  ttôô,,  bbiiếếtt  xxee  đđếếnn  BB  ssớớmm  hhơơnn  tthhờờii  
ggiiaann  ddựự  đđịịnnhh  2200  pphhúútt..  
BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg    

  2: 2 2 1 4 4 3d y a x a a     ..  

TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  đđồồnngg  tthhờờii  

  ĐĐiiểểmm  AA  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  nnhhỏỏ  hhơơnn..  
  KKhhooảảnngg  ccáácchh  ttừừ  AA  đđếếnn  ttrrụụcc  ttuunngg  ggấấpp  đđôôii  kkhhooảảnngg  ttừừ  BB  đđếếnn  ttrrụụcc  ttuunngg..  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB  vvuuôônngg  ttạạii  MM,,  MMAA  <<  MMBB,,  đđưườờnngg  ccaaoo  MMHH,,  HH  tthhuuộộcc  AABB..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  
MMHH  ccắắtt  MMAA,,  MMBB  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF,,  EE  vvàà  FF  kkhháácc  MM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMEEHHFF  llàà  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAEEFFBB  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEFF  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO’’))  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB  ttạạii  ccáácc  đđiiểểmm  PP  vvàà  QQ,,  PP  tthhuuộộcc  

ccuunngg  MMAA..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  MMPPQQ  ccâânn..  
44..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  ((OO))  vvàà  ((OO’’)),,  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEFF  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  

AABB..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  MM,,  II,,  KK  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

     

3 3 3

3 3 33 3 3

a b c
T

a b c b a c c b a
  

     
  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     2 3 5 3 1 3 1 6 1 12 9x x x x x       ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:……………………………..   



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 3 4 5 4 1

:
93 3 3 3

x x x x
M

xx x x x x

     
      

      
vvớớii  0, 1, 9x x x   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  MM..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  MM  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  4 3 2x x   ..  
33..  VVớớii  đđiiềềuu  kkiiệệnn  nnààoo  ccủủaa  xx  tthhìì  MM  ccóó  ggiiáá  ttrrịị  kkhhôônngg  ââmm  ??  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 22 2 2 0x m x m m                           ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

11..  5 5 5
1 2 32x x m   ..  

22..  1 2,x x ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  đđộộ  ddààii  hhaaii  ccạạnnhh  ggóócc  vvuuôônngg  ccủủaa  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  ccóó  ggóócc  nnhhọọnn  α tthhỏỏaa  mmããnn  

2
cosα

13
 ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  MMộộtt  đđộộii  ccôônngg  nnhhâânn  đđưượợcc  ggiiaaoo  llààmm  11220000  ssảảnn  pphhẩẩmm  ttrroonngg  tthhờờii  ggiiaann  nnhhấấtt  đđịịnnhh..  SSaauu  kkhhii  llààmm  55  

nnggààyy  vvớớii  nnăănngg  ssuuấấtt  ddựự  kkiiếếnn,,  đđộộii  đđãã  ttăănngg  nnăănngg  ssuuấấtt  mmỗỗii  nnggààyy  tthhêêmm  1100  ssảảnn  pphhẩẩmm..  DDoo  đđóó  đđộộii  đđãã  
hhooàànn  tthhàànnhh  ccôônngg  vviiệệcc  đđưượợcc  ggiiaaoo  ssớớmm  55  nnggààyy..  HHỏỏii  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh  đđộộii  đđóó  pphhảảii  hhooàànn  tthhàànnhh  ccôônngg  
vviiệệcc  ttrroonngg  bbaaoo  nnhhiiêêuu  nnggààyy  ??  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2 3 2 3 2,

1 4 8 0.

x y y x

y x x

     


     
  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBCC,,  AABB  >>  AACC..  TTừừ  AA  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  vvớớii  
đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccắắtt  ttiiaa  BBCC  ttạạii  MM..  KKẻẻ  ddââyy  AADD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC  ttạạii  HH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAMMDDOO  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  KKẻẻ  AANN  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBDD  ttạạii  NN,,  EE  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  AANN,,  FF  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  BBEE  vvớớii  

((OO)),,  PP  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AANN  vvớớii  BBCC,,  QQ  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AAFF  vvàà  BBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAEEHHFF  

nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  .BH BP BQ ..  

33..  TTừừ  FF  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBCC  ccắắtt  AADD  vvàà  AAMM  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  II  vvàà  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  FF  llàà  
ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  IIKK..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  1a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

 
4 5

81 27
abc

ab bc ca
 

 
..  

22..  CChhoo  hhaaii  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  aa  vvàà  bb  tthhỏỏaa  mmããnn  100 100 101 101 102 102a b a b a b     ..  
            TTíínnhh  2018 2018E a b  ..  

  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:……………………………..   



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ __  

  [[3377]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT    
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhaaii  bbiiểểuu  tthhứứcc  
9 3 2 5 3

.
93 3 3

a a a
S

aa a a

   
   

   
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  SS..  
22..  VVớớii  9a  ,,  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  SS..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2 5d y mx m   ..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  vvàà  nn  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   8 1y m x n   ..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  2
1 2 12 5x mx m y    ..  

bb))  AA  vvàà  BB  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  
3

2
x  ..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   
2,

1 2.

ax y

x a y a

 
    

                      ((II)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  vvớớii  2a   ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  vvớớii  mmọọii  aa,,  đđồồnngg  tthhờờii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  bbiiểểuu  

tthhứứcc  2 2 2 2T x xy y x y      kkhhôônngg  pphhụụ  tthhuuộộcc  vvààoo  aa..  
BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  đđộộii  xxee  ddựự  đđịịnnhh  ddùùnngg  mmộộtt  ssốố  xxee  ccùùnngg  llooạạii  đđểể  cchhởở  112200  ttấấnn  hhàànngg  ggửửii  ttặặnngg  đđồồnngg  bbààoo  nngghhèèoo  ởở  vvùùnngg  
ccaaoo  bbiiêênn  ggiiớớii..  LLúúcc  ssắắpp  kkhhởởii  hhàànnhh  đđộộii  đđưượợcc  bbổổ  ssuunngg  tthhêêmm  55  xxee  nnữữaa  ccùùnngg  llooạạii..  NNhhờờ  vvậậyy,,  ssoo  vvớớii  bbaann  đđầầuu,,  
mmỗỗii  xxee  pphhảảii  cchhởở  íítt  hhơơnn  22  ttấấnn..  HHỏỏii  llúúcc  đđầầuu  đđộộii  ccóó  bbaaoo  nnhhiiêêuu  xxee  ??  BBiiếếtt  kkhhốốii  llưượợnngg  hhàànngg  mmỗỗii  xxee  pphhảảii  cchhởở  
nnhhưư  nnhhaauu..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  vvẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  AACC  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn,,  vvớớii  BB  vvàà  CC  llàà  ttiiếếpp  
đđiiểểmm..  TTrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC  llấấyy  mmộộtt  đđiiểểmm  MM  bbấấtt  kkỳỳ,,  vvẽẽ  MMII  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB,,  MMKK  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AACC,,  II  
tthhuuộộcc  AABB  vvàà  KK  tthhuuộộcc  AACC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAIIMMKK  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn..  

22..  KKẻẻ  MMPP  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC,,  PP  tthhuuộộcc  BBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh   MPK MBC ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  2.MI MK MP ..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  MM  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC  đđểể  ttíícchh  . .MI MP MK đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  kkhhôônngg  ââmm  , ,x y z tthhỏỏaa  mmããnn  2 2 2 3x y z y   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  

     2 2 2

1 4 8

1 2 3
F

x y z
  

  
..  

22..  Giải hệ phương trình 
3 3 2

3 2 2

3 2 3 ,

2 3 2 3 .

x x y y

x x x y x y

    


      
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc    
22 5 4 4

:
3 5 63 2

x x x x x
P

x x xx x

       
     

..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ssốố  nngguuyyêênn  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  ââmm..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  bbộộ  ssốố  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn    24 4 4 9 2 3 0P x y xy x y        ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2 6 9y mx m    ..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể   ttạạoo  vvớớii  hhaaii  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  llớớnn  hhơơnn  5566,,2255  ((đđơơnn  
vvịị  ddiiệệnn  ttíícchh))..  

22..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  ((PP))  ccắắtt   ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt    1 1 2 2; , ;A x y B x y ::  

aa))  TTììmm  ssốố  nngguuyyêênn  ddưươơnngg  mm  đđểể  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB  bbằằnngg  8 5 ..  

bb))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 1 2

1 2 1 2
4 5Q

y y x x

 
     

 
..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  ẩẩnn  xx::    2 24 2 1 0x ax a a                           ((11)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  đđóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  

kkhhôônngg  tthhểể  ttrrááii  ddấấuu  nnhhaauu..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  1 2 1x x  ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  vvàà  đđiiểểmm  AA  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn..  CCáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  kkẻẻ  ttừừ  đđiiểểmm  AA  
ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  BB  vvàà  CC..  TTrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  llấấyy  đđiiểểmm  MM,,  kkhháácc  vvớớii  BB  vvàà  CC  ssaaoo  cchhoo  
MM  vvàà  AA  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  BBCC..  TTừừ  MM  kkẻẻ  MMHH  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC,,  MMKK  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AACC  
vvàà  MMII  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMIIBBHH  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAMM  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  NN..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  AABBNN  đđồồnngg  ddạạnngg  vvớớii  

ttaamm  ggiiáácc  AAMMBB,,  ttừừ  đđóó  ssuuyy  rraa  2 .AB AM AN ..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh   MIH MHK ..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  2MI MK MH  ..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  1a b c   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa    

     4 5 3

a b c
P

a bc b ca c ab
  

  
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   3 2 2 2 2

2

3 2 5 4 4 ,

2 1 2 .

y x y x y x y

x y x y

    

      

  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:…………………………….......   
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2

. :
1 6 3 3

x x x x
M

x x x x x

 
  

     
vvớớii  0, 9x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  MM..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  MM  kkhhii  xx  nngguuyyêênn  ddưươơnngg..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 1 2d y m x   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  đđii  qquuaa  ttiiếếpp  đđiiểểmm  QQ  ccủủaa  ((PP))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  6 9y x  ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;M x y N x y ..  TTììmm  đđộộ  ddààii  nnggắắnn  nnhhấấtt  

ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  MMNN..  
33..  TTồồnn  ttạạii  mmộộtt  hhììnnhh  vvuuôônngg  ((VV))  ccóó  mmộộtt  đđỉỉnnhh  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ  OO,,  mmộộtt  đđỉỉnnhh  nnằằmm  ttrrêênn  ttrrụụcc  ttuunngg  vvàà  hhaaii  

đđỉỉnnhh  ccòònn  llạạii  nnằằmm  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))..  TTíínnhh  cchhuu  vvii  ccủủaa  hhììnnhh  vvuuôônngg  ((VV))..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    2 2 3 7 0x ax a                        ((11)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x kkhháácc  00  tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))   1 2 1 23 4 8x x x x    ..  

bb))  
3 2
1 1 1
3 2
2 2 2

2 3 1
1

2 3 1

x ax ax

x ax ax

  
 

  
..  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  nnggưườờii  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  vvàà  tthhờờii  ggiiaann  đđịịnnhh  ttrrưướớcc..  NNếếuu  nnggưườờii  đđóó  đđii  nnhhaannhh  hhơơnn  mmỗỗii  ggiiờờ  
1100kkmm//hh  tthhìì  ttớớii  BB  ssớớmm  hhơơnn  ddựự  đđịịnnhh  3366  pphhúútt,,  nnếếuu  nnggưườờii  đđóó  đđii  cchhậậmm  hhơơnn  mmỗỗii  ggiiờờ  1100kkmm//hh  tthhìì  ttớớii  BB  mmuuộộnn  
hhơơnn  ddựự  đđịịnnhh  5544  pphhúútt..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  qquuããnngg  đđưườờnngg  AABB..  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  ccốố  đđịịnnhh..  KKẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  ttừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  EE  
bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx  vvẽẽ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  EECC  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  CC  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm  vvàà  CC  kkhháácc  AA..  VVẽẽ  đđưườờnngg  
ttrròònn  ((KK))  đđii  qquuaa  CC  vvàà  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  ttiiaa  AAxx  ttạạii  EE..  VVẽẽ  đđưườờnngg  kkíínnhh  EEFF  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((KK)),,  ggọọii  MM  llàà  ttrruunngg  
đđiiểểmm  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  OOEE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  OO,,  CC,,  FF  tthhẳẳnngg  hhàànngg  vvàà  MM  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ((KK))..  

22..  GGọọii  NN  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  OOAA,,  QQ  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBEE  vvàà  FFNN..  CChhứứnngg  mmiinnhh   NMF EOB ..  
33..  KKýý  hhiiệệuu  dd  llàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  FF  vvàà  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBEE,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  lluuôônn  đđii  

qquuaa  mmộộtt  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh  kkhhii  EE  ddii  cchhuuyyểểnn  ttrrêênn  ttiiaa  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  1, 1, 1x y z   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 4

x y z
T

x y y z z x
  

        
..  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2
2 2

7 7
x x x

x x
    ..  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………….....……;Số báo danh:……………………………..   
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 1 8 11

: 3
1 3 2 3 3

x x x x
B

x x x x x

                  
vvớớii  

4
0, 1,

9
x x x   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2018

B
nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 21 2 0x m x m                             ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((11))  lluuôônn  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ttrrááii  ddấấuu  1 2,x x vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  
5 5

1 2

2 1

x x
T

x x

   
    
   

đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

33..  TTììmm  mm  đđểể     3 2 24
1 1 21 2K m x m x x     đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 33 32 3 4 4 1 3 2 1x x x x x      ..  
22..  TThheeoo  kkếế  hhooạạcchh,,  hhaaii  xxíí  nngghhiiệệpp  AA  vvàà  BB  pphhảảii  llààmm  ttổổnngg  ccộộnngg  772200  ddụụnngg  ccụụ  ccùùnngg  llooạạii..  TTrrêênn  tthhựựcc  ttếế  

ddoo  ccảảii  ttiiếếnn  kkỹỹ  tthhuuậậtt,,  xxíí  nngghhiiệệpp  AA  hhooàànn  tthhàànnhh  vvưượợtt  mmứứcc  1122%%,,  xxíí  nngghhiiệệpp  BB  hhooàànn  tthhàànnhh  vvưượợtt  mmứứcc  
1100%%  ssoo  vvớớii  kkếế  hhooạạcchh..  DDoo  đđóó  tthhựựcc  ttếế  ccảả  hhaaii  xxíí  nngghhiiệệpp  llààmm  đđưượợcc  ttổổnngg  ccộộnngg  880000  ddụụnngg  ccụụ..  TTíínnhh  ssốố  
ddụụnngg  ccụụ  mmỗỗii  xxíí  nngghhiiệệpp  pphhảảii  llààmm  tthheeoo  kkếế  hhooạạcchh..  

BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2: 2 1d y x a   vvàà  ppaarraabbooll    2:P y x ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  dd  ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  AA,,  BB..  
22..  GGọọii  HH  vvàà  KK  ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  AA  vvàà  BB  ttrrêênn  ttrrụụcc  hhooàànnhh..  TTììmm  aa  đđểể  đđộộ  ddààii  

đđooạạnn  tthhẳẳnngg  HHKK  bbằằnngg  33  ((đđơơnn  vvịị  đđộộ  ddààii))..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  2AB R ,,  CC  llàà  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  nnằằmm  ttrrêênn  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ssaaoo  cchhoo  CC  

kkhháácc  AA  vvàà  AC CB ..  ĐĐiiểểmm  DD  tthhuuộộcc  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC  ssaaoo  cchhoo   90COD   ..  GGọọii  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AADD  vvàà  
BBCC,,  FF  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AACC  vvàà  BBDD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  CCEEDDFF  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .FC FA FD FB ..  
33..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  EEFF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IICC  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  ((OO))..  
44..  KKhhii  CC  tthhaayy  đđổổii  tthhỏỏaa  mmããnn  đđiiềềuu  kkiiệệnn  bbààii  ttooáánn  tthhìì  đđiiểểmm  EE  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ccốố  đđịịnnhh  nnààoo  ??  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   24 1 3 5 2 0,

5 2 7 17 6 8 1 4 3.

x x y y

y x x x

     


      
  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  kkhhôônngg  ââmm  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  1a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 2 2 12 1a b c abc    ..  
  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:……………………………..   



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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  [[3399]]  

ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT    
________________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ____________ ______ ________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ ________________________ __________________ ________________ ____________ ____________ ____________ __________  

  

  

  

  

MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
3 8 2 3

: 2
42 2 2

x x x x
P

xx x x

   
      

     
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  PP..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  P P ..  

33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  PP  kkhhii  4x  ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll  ((PP))::  2y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2: 2 1d y x m   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  vvàà  dd  ccùùnngg  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  33..  

22..  KKhhii  3m   ,,  ((PP))  ccắắtt  dd  tthheeoo  ddââyy  ccuunngg  AABB,,  hhããyy  ttíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  OOAABB..  
33..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  DD,,  EE  ssaaoo  cchhoo  kkhhooảảnngg  ccáácchh  ttừừ  DD  đđếếnn  ttrrụụcc  ttuunngg  ggấấpp  đđôôii  

kkhhooảảnngg  ccáácchh  ttừừ  EE  đđếếnn  ttrrụụcc  ttuunngg..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  HHaaii  nnggưườờii  tthhợợ  ccùùnngg  llààmm  mmộộtt  ccôônngg  vviiệệcc  ttrroonngg  1166  ggiiờờ  tthhìì  xxoonngg..  NNếếuu  nnggưườờii  tthhứứ  nnhhấấtt  llààmm  rriiêênngg  
ttrroonngg  33  ggiiờờ  rrồồii  nnggưườờii  tthhứứ  hhaaii  llààmm  ttiiếếpp  ttrroonngg  66  ggiiờờ  tthhìì  hhọọ  llààmm  đđưượợcc  2255%%  kkhhốốii  llưượợnngg  ccôônngg  vviiệệcc..  
HHỏỏii  nnếếuu  mmỗỗii  nnggưườờii  tthhợợ  llààmm  mmộộtt  mmììnnhh  tthhìì  hhooàànn  tthhàànnhh  ccôônngg  vviiệệcc  đđóó  ttrroonngg  bbaaoo  llââuu  ??  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4 2 1 5 ,

2.

y x

x y

   


 
  

33..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4 2

2

2
0

5 2

x x

x x

 


  
..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  hhììnnhh  vvuuôônngg  AABBCCDD  ccạạnnhh  aa,,  NN  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  ccạạnnhh  CCDD,,  BBNN  ccắắtt  AACC  ttạạii  FF..  VVẽẽ  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  
đđưườờnngg  kkíínnhh  BBNN,,  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccắắtt  AACC  ttạạii  EE,,  kkééoo  ddààii  BBEE  ccắắtt  AADD  ttạạii  MM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMDDNNEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  BBEENN  tthheeoo  aa..  
33..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((OO))  vvớớii  MMNN,,  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBII  vvàà  NNEE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMHH  vvuuôônngg  ggóócc  

vvớớii  BBNN..  
44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  MM,,  HH,,  FF  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
    

   
 

33

3 3 2 23
2

2 2 1 4 2 1 ,

2 2
4 2 .

1

x x y x x

x y
x y x y

x y

     
 

   
 

  

22..  CChhoo  , ,a b c llàà  đđộộ  ddààii  bbaa  ccạạnnhh  ccủủaa  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc..  CChhứứnngg  mmiinnhh    

2 2 2

3 3 3 9a b b c c a

a ab b bc c ca a b c

  
  

    
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
7 2 3 3 36

:
92 1 3 3

x x x
P

xx x x

   
   

   
vvớớii  0; 9x x  ..  

11..  VVớớii  ggiiáá  ttrrịị  nnààoo  ccủủaa  xx  tthhìì  1 1P P     ??  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ddưươơnngg..  
BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  mmảảnnhh  vvưườờnn  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  330000mm22..  NNếếuu  ggiiảảmm  cchhiiềềuu  ddààii  đđii  22mm  vvàà  ttăănngg  cchhiiềềuu  rrộộnngg  tthhêêmm  
33mm  tthhìì  mmảảnnhh  vvưườờnn  ttrrởở  tthhàànnhh  hhììnnhh  vvuuôônngg..  TTíínnhh  cchhiiềềuu  ddààii  vvàà  cchhiiềềuu  rrộộnngg  ccủủaa  mmảảnnhh  vvưườờnn..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 2 2 4 12d y m x m     ..  

11..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))   2
1 2 22 2 4 12 7x m x m x      ..  

bb))  1 24 58y y  ..  

22..  XXéétt  đđiiểểmm  
1

2;
2

E  
 
 

,,  ttììmm  đđiiểểmm  DD  tthhuuộộcc  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  DDEE  ccóó  đđộộ  ddààii  nnggắắnn  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4 1 5

2x x x
x x x
     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

3 3 2 2

2,

6 8 .

xy x y

x y x y

  


  
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  GGọọii  HH  llàà  đđiiểểmm  nnằằmm  ggiiữữaa  OO  vvàà  BB..  KKẻẻ  ddââyy  CCDD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  
ttạạii  HH..  TTrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  AACC  llấấyy  đđiiểểmm  EE  bbấấtt  kkỳỳ  ((EE  kkhháácc  AA  vvàà  CC))..  KKẻẻ  CCKK  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AAEE  ttạạii  KK..  ĐĐưườờnngg  
tthhẳẳnngg  DDEE  ccắắtt  CCKK  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAHHCCKK  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  KKHH  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  EEDD  vvàà  ttaamm  ggiiáácc  AACCFF  ccâânn..  
33..  TTììmm  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  EE  đđểể  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  AADDFF  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

 
 
 

2

2

2

3 2 1 2 2 ,

3 2 1 2 2 ,

3 2 1 2 2 .

x y z x

y z x y

z x y z

    
    
    

  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,x y z tthhỏỏaa  mmããnn  5xy yz xz   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

   2 2 2

3 3 2

6 5 6 5 5

x y z
T

x y z

 


    
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 4 1

:
1 2 2 2

x x x x
Q

x x x x x

   
   

     
  vvớớii  0, 4x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  1Q   ..  

33..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  QQ  kkhhii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  3 4x x  ..  
BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..    
MMộộtt  nnggưườờii  đđii  xxee  đđạạpp  xxuuấấtt  pphháátt  ttừừ  AA..  SSaauu  44  ggiiờờ,,  mmộộtt  nnggưườờii  đđii  xxee  mmááyy  ccũũnngg  đđii  ttừừ  AA  vvàà  đđuuổổii  tthheeoo  ttrrêênn  
ccùùnngg  mmộộtt  ccoonn  đđưườờnngg  vvàà  ggặặpp  nnggưườờii  đđii  xxee  đđạạpp  ttạạii  đđịịaa  đđiiểểmm  ccáácchh  AA  llàà  6600kkmm..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  ccủủaa  mmỗỗii  nnggưườờii  
bbiiếếtt  vvậậnn  ttốốcc  ccủủaa  nnggưườờii  đđii  xxee  mmááyy  llớớnn  hhơơnn  vvậậnn  ttốốcc  ccủủaa  nnggưườờii  đđii  xxee  đđạạpp  llàà  2200  kkmm//hh..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd::  2 4y ax a   ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh   0 0;M x y ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  nnằằmm  ttrrêênn  ttrrụụcc  hhooàànnhh..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  ((dd))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  1 2,y y tthhỏỏaa  mmããnn    

1 2 3y y  ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 22 1 2 3 0x m x m m                                      ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệpp  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
22..  GGọọii  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccủủaa  ((11))  llàà  1 2,x x ..  TTììmm  mm  đđểể  

aa))  1 21x x  ..  

bb))  2 1

1 2

3 4 3 3
5

3 1 3 2

x x

x x

 
 

 
vvớớii  1 2 1x x  ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  ccóó   60 , 0, 0BAC AC b c AB c      ..  GGọọii  FF  llàà  mmộộtt  
đđiiểểmm  nnằằmm  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  BBCC,,  đđưườờnngg  kkíínnhh  EEFF  ccủủaa  ((OO))  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  BBCC  ttạạii  MM..  GGọọii  II  vvàà  JJ  llầầnn  llưượợtt  llàà  
hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  EE  llêênn  AABB  vvàà  AACC..  GGọọii  HH  vvàà  KK  llầầnn  llưượợtt  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  ccủủaa  FF  ttrrêênn  AABB  vvàà  AACC..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  AAIIEEJJ  vvàà  CCMMJJEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  II,,  JJ,,  MM  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IIJJ  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  HHKK..  
44..  TTíínnhh  bbáánn  kkíínnhh  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  tthheeoo  bb  vvàà  cc..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  , 0;0 1a b c   vvàà  2 2 2 3a b c   ..  
            TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  vvàà  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

 3P ab bc ca a b c      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3 2 2 23 5 4 ,

3 1 1.

x x y x xy y x y

x y x

      


   
  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 2 6 2 3

:
2 1 2 2 2

x x x x x
M

x x x x x

     
   

     
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  MM  ..  
22..  TTììmm  xx  đđểể  23 0M M  ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  MM  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg  vvớớii  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 4d y mx m   ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  KKhhii  đđóó  

aa))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2 4K x x m m    ..  

bb))  TTììmm  mm  ssaaoo  cchhoo    1 1 2 22 2 16y mx m y mx m     ..  

22..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm     2;0 , 0; 2M N  ..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  đđii  qquuaa  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  

ttaamm  ggiiáácc  OOMMNN,,  vvớớii  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 25 4 3 18 5x x x x x     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

2 2

3

3 1,

.

x y

x y x

  


 
  

33..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   3 3 0x x   ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccóó  ddââyy  ccuunngg  CCDD  ccốố  đđịịnnhh..  GGọọii  MM  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  CCDD..  ĐĐưườờnngg  kkíínnhh  
MMNN  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ccắắtt  ddââyy  CCDD  ttạạii  II..  LLấấyy  đđiiểểmm  EE  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  CCDD  ((EE  kkhháácc  CC,,  DD,,  NN));;  MMEE  
ccắắtt  CCDD  ttạạii  KK..  CCáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  NNEE  vvàà  CCDD  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  PP..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  IIKKEENN  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .EI MN NK ME ..  

33..  NNKK  ccắắtt  MMPP  ttạạii  QQ,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  IIKK  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  ggóócc  EIQ ..  
44..  TTừừ  CC  vvẽẽ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  EENN  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  DDEE  ttạạii  HH..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  EE  ddii  đđộộnngg  

ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  CCDD  ((EE  kkhháácc  CC,,  DD,,  NN))  tthhìì  HH  lluuôônn  cchhạạyy  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  ccốố  đđịịnnhh..  
BBààii  55..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

a b c a b c

b c c a a b b c c a a b
    

     
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

3

3

3

7 2 4,

7 2 4,

7 2 4.

x x x y

y y y z

z z z x

     
     


    

  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………..............  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 2 13 5

:
93 3 3

x x x x
A

xx x x

   
   

   
vvớớii  0, 9x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  
1

9
A  ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 5 4 0x mx m                       ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt..  
22..  GGọọii  1 2,x x llàà  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccủủaa  ((11))..  

aa))  CChhứứnngg  mmiinnhh  2
1 25 4 0x mx m   ..  

bb))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2

2 1
2 2
1 2

5 4

5 4

m x mx m
S

x mx m m

 
 

 
..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2 ,

2.

x y a

x y

 


 
                    ((II)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((II))  vvớớii  3a  ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  kkhhii  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  tthhìì  10a  ..  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
HHaaii  vvòòii  nnưướớcc  ccùùnngg  cchhảảyy  vvààoo  mmộộtt  bbểể  kkhhôônngg  ccóó  nnưướớcc  tthhìì  ssaauu  44  ggiiờờ  ssẽẽ  đđầầyy  bbểể..  NNếếuu  đđểể  vvòòii  II  cchhảảyy  rriiêênngg  

ttrroonngg  11  ggiiờờ  rrồồii  kkhhóóaa  llạạii  vvàà  mmởở  ttiiếếpp  vvòòii  IIII  ttrroonngg  4400  pphhúútt  tthhìì  ccảả  hhaaii  vvòòii  cchhảảyy  đđưượợcc  
2

9
bbểể..  TTíínnhh  tthhờờii  ggiiaann  

đđểể  mmỗỗii  vvòòii  cchhảảyy  rriiêênngg  đđầầyy  bbểể..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB  vvàà  KK  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  AABB..  TTrrêênn  ccuunngg  KKBB  llấấyy  mmộộtt  
đđiiểểmm  MM,,  MM  kkhháácc  KK  vvàà  MM  kkhháácc  BB..  TTrrêênn  ttiiaa  AAMM  llấấyy  đđiiểểmm  NN  ssaaoo  cchhoo  AN BM ..  KKẻẻ  ddââyy  BBPP  ssoonngg  ssoonngg  
vvớớii  KKMM..  GGọọii  QQ  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ccáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAPP  vvàà  BBMM,,  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  PPBB  vvàà  AAMM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  ttứứ  ggiiáácc  PPQQMMEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AKN BKM   ..  

33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .AM BE AN AQ ..  
44..  GGọọii  RR,,  SS  llầầnn  llưượợtt  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  QQAA,,  QQBB  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  OOMMPP..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  MM  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  KKBB  tthhìì  ttrruunngg  đđiiểểmm  II  ccủủaa  RRSS  lluuôônn  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  ccốố  
đđịịnnhh..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    2 2 217 15 3 15 3x x x x x x         ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  3a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh    
2 2 2 4a b c abc    ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………...………;Số báo danh:……………………………..   
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TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 10 5

:
1 2 3 5 6

x x x x
P

x x x x x

   
   

     
vvớớii  0, 9, 4x x x   ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  PP  kkhhii   3 2 2 1x  ..  

BBààii  22..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  
HHaaii  đđịịaa  đđiiểểmm  AA  vvàà  BB  ccáácchh  nnhhaauu  8844kkmm..  MMộộtt  ôô  ttôô  kkhhởởii  hhàànnhh  ttừừ  AA  vvàà  đđii  tthhẳẳnngg  đđếếnn  BB  vvớớii  vvậậnn  ttốốcc  kkhhôônngg  
đđổổii..  TTrrêênn  qquuããnngg  đđưườờnngg  ttừừ  BB  vvềề  AA,,  vvậậnn  ttốốcc  ccủủaa  ôô  ttôô  ttăănngg  tthhêêmm  2200kkmm//hh..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  llúúcc  đđii  ttừừ  AA  đđếếnn  BB  
ccủủaa  ôô  ttôô,,  bbiiếếtt  ttổổnngg  tthhờờii  ggiiaann  đđii  vvàà  vvềề  ccủủaa  ôô  ttôô  đđóó  llàà  33  ggiiờờ  3300  pphhúútt..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
  2 2

4

15,

.

x y x y

y y x

   


 
  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 32 1 3 4 2 1 3 8 1x x x x       ..  
BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2: 6 6d y x a a    ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  
1 2

1 1 12

3 3 13x x
 

 
..  

bb))   2 1 1 8x x y  ..  

22..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm     4;0 , 0;3M N ..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  KK  tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  OOMMKKNN  

llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp,,  ttrroonngg  đđóó  OO  llàà  ggốốcc  ttọọaa  đđộộ..  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
TTừừ  mmộộtt  đđiiểểmm  MM  ởở  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  vvẽẽ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMAA,,  MMBB  vvớớii  ((OO)),,  vvớớii  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  
đđiiểểmm..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  OOMM  vvớớii  AABB,,  ccòònn  II  llàà  mmộộtt  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  tthhuuộộcc  đđooạạnn  AAHH,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  qquuaa  
II  vvàà  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOII  ccắắtt  ccáácc  ttiiaa  MMAA  vvàà  MMBB  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  OO,,  II,,  FF,,  BB  ccùùnngg  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AABB  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOMM  vvàà  . .AM AH MH AO ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  OOEEFF  ccâânn..  
44..  TTììmm  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  II  ttrrêênn  đđooạạnn  AAHH  đđểể  FF  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  BBMM..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  
11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  1a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

 7 2 9ab bc ca abc    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

2 2

2 2

2 2

3 ,

5 2 ,

4 3 .

xy x y y

yz y z z

zx z x x

    


   
    
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  







































1

1

1
1:1

11

1

xy

x

xy

xxy

xy

xxy

xy

x
A ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  GGiiảả  ssửử  6
11


yx

..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y mx m   ..  

11..  VVớớii  ggiiáá  ttrrịị  nnààoo  ccủủaa  mm  tthhìì  dd  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  y x ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  33..  

22..  TTììmm  mm  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))     2
1 21 1 3y y m m    ..  

bb))     2 2

1 1 2 2 2 3y mx m y mx      ..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
4,

2 3.

x ay a

ax y a

  
   

                      ((II)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  ((II))  vvớớii  3a  ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhệệ  ((II))  lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  aa..  TTììmm  hhệệ  tthhứứcc  lliiêênn  hhệệ  ggiiữữaa  hhaaii  

nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  đđộộcc  llậậpp  vvớớii  tthhaamm  ssốố  aa..  
BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
MMộộtt  ôô  ttôô  đđii  ttừừ  HHàà  NNộộii  đđếếnn  TThhaannhh  HHóóaa  vvớớii  mmộộtt  vvậậnn  ttốốcc  vvàà  tthhờờii  ggiiaann  đđãã  đđịịnnhh..  NNếếuu  vvậậnn  ttốốcc  ôô  ttôô  ggiiảảmm  
1100kkmm//hh  tthhìì  tthhờờii  ggiiaann  ttăănngg  4455  pphhúútt..  NNếếuu  vvậậnn  ttốốcc  ôô  ttôô  1100kkmm//hh  tthhìì  tthhờờii  ggiiaann  ggiiảảmm  3300  pphhúútt..  TTíínnhh  vvậậnn  ttốốcc  
vvàà  tthhờờii  ggiiaann  đđãã  đđịịnnhh  ccủủaa  ôô  ttôô..  QQuuããnngg  đđưườờnngg  HHàà  NNộộii  ––  TThhaannhh  HHóóaa  ddààii  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ??  
BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  2AB a ..  TTrrêênn  ccùùnngg  mmộộtt  nnửửaa  mmặặtt  pphhẳẳnngg  bbờờ  AABB  kkẻẻ  ccáácc  
ttiiaa ,Ax By llàà  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  vvớớii  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  QQuuaa  đđiiểểmm  MM  tthhuuộộcc  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  MM  kkhháácc  AA  
vvàà  BB,,  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  vvớớii  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  nnààyy  ccắắtt  ,Ax By llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .OM ME MF ..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAEEMMOO  nnộộii  ttiiếếpp  vvàà  . .OF AM OE BM ..  
33..  GGọọii  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AAFF  vvàà  BBEE..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMKK  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB..  

44..  CChhoo  3MB MA ,,  ttíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  KKAABB  tthheeoo  aa..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  xx  vvàà  yy  llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhaayy  đđổổii  tthhỏỏaa  mmããnn  3 3 4x y    ..  

          TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  A x y  ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2 2 2

2 2

2 ,

8 3 5 7 .

x y x y

y x y x x xy

  

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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

BBààii  11..  ((11,,00  đđiiểểmm))..    

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  



























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



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x

x

x

x

x
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2
:
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4
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2
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11..  RRúútt  ggọọnn  PP..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  0P  ..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 3 2 5 0x a x a                                       ((11)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  lluuôônn  ccóó  nngghhiiệệmm  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  aa..  
22..  KKhhii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddấấuu  1 2,x x ..  

aa))  CChhứứnngg  mmiinnhh    3 3 5 5
1 2 1 22 3 4 5 0x x x x   ..  

bb))  TTììmm  aa  đđểể  
1 2

1 2
3

x x
  ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 1 3d y m x   ..  

11..  PPaarraabbooll  ((PP))  ccóó  tthhểể  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  vvềề  mmộộtt  pphhííaa  ttrrụụcc  ttuunngg  hhaayy  kkhhôônngg  ??  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ppaarraabbooll  ((PP))  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;A x y B x y tthhỏỏaa  mmããnn  

  2
1 21 3 2 3 1y m x m m m       ..  

33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccáácchh  đđềềuu  hhaaii  đđiiểểmm     1;4 , 7;2E F ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  23 7 6 7x x x x      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 3 2

2 3 2

4 8 ,

4 8 .

x y y y

y x x x

   


  
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB  vvuuôônngg  ttạạii  MM,,  MA MB ,,  ccóó  đđưườờnngg  ccaaoo  MMHH,,  HH  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AABB..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  
((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  MMHH  ccắắtt  MMAA,,  MMBB  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  EE  vvàà  FF,,  EE  vvàà  FF  kkhháácc  MM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMEEHHFF  llàà  hhììnnhh  cchhữữ  nnhhậậtt..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAEEFFBB  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEFF  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO’’))  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  MMAABB  ttạạii  ccáácc  đđiiểểmm  PP  vvàà  QQ,,  PP  tthhuuộộcc  

ccuunngg  MMAA  nnhhỏỏ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  MMPPQQ  ccâânn..  
44..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  ((OO))  vvàà  ((OO’’)),,  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEFF  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  

AABB..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  MM,,  II,,  KK  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  , ,x y z tthhỏỏaa  mmããnn  đđồồnngg  tthhờờii  3 3 33 1, 3 1, 3 1x x y y z z      ..  

            TTíínnhh  2 2 2S x y z   ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  , ,x y z tthhỏỏaa  mmããnn  3x y z   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
2 2 2 2 2 2 2 2 22 2 2

4
4 4 4

x y z y z x z x y
xyz

yz zx xy

     
  

  
..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
5 2 3 6 3

2 3 1 3 3 3
P   

  
  ((kkhhôônngg  ssửử  ddụụnngg  mmááyy  ttíínnhh))..  

22..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 3 1

11 1

x x x
D

xx x

  
  

 
..  

BBààii  22..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  

TTồồnn  ttạạii  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ccặặpp  ssốố  nngguuyyêênn  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  

2

2

2 2

4 4 3
0

3 6

4 4 0.

y x

y y

x xy y

  


 
   

  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 4 0x ax a                                  ((11)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddấấuu..  KKhhii  đđóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  mmaanngg  ddấấuu  ggìì  ??  
22..  GGiiảả  ssửử  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x ..  

aa))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  3 3 3 2
1 2 1 23 4S x x x x a a      ..  

bb))  TTììmm  aa  đđểể    2 2
1 1 1 24 4 8x ax x ax a       ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 2 1 3d y m x m    ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccóó  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2x  ..  
33..  GGiiảả  ssửử  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2y x  ttạạii  đđiiểểmm  QQ  ((xx;;yy))..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  

tthhứứcc  4 4 14T x y   ..  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  hhììnnhh  vvuuôônngg  AABBCCDD,,  MM  llàà  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccạạnnhh  AADD..  ĐĐưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  kkíínnhh  BBMM  ccắắtt  AACC  ttạạii  EE,,  
MMEE  ccắắtt  CCDD  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  BBMMEE  vvuuôônngg  ccâânn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBEECCFF  nnộộii  ttiiếếpp..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBFF  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  

44..  CChhoo  3 , 30AB cm ABM   ..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  pphhầầnn  hhììnnhh  vvuuôônngg  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
  
  

2 2

4 4 2 2 5

2,

2 2 .

x y x y

x y x y x y x

   


    
  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 

2

2 1 ,

29
55 6 .

2

x y x y y y

x
y x

y

    

 

  

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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 4

1 :
3 3 1 2 3

x x x
A

x x x x x

   
      

       
,,  vvớớii  0, 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  kkhhii  3 2 2x   ..  

33..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  xx  đđểể  4 32 0A A  ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x ,,  đđiiểểmm  MM  ((22;;11))  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 3d y mx m   ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  

aa))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2S x x  ..  

bb))  TTììmm  mm  đđểể  AA,,  BB  nnằằmm  vvềề  hhaaii  pphhííaa  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  2y  ..  
22..  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   đđii  qquuaa  MM,,  ccắắtt  ccáácc  ttiiaa  OOxx,,  OOyy  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  HH,,  KK  ssaaoo  

cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  OOHHKK  ccóó  ddiiệệnn  ttíícchh  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
1

3 1 3 1
4

x
x x

x


    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2 2

3 2 4 8 4 0,

2 3 0.

x y xy x y

x y x y

      


    
  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  aa  đđểể  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ssaauu  ccóó  nngghhiiệệmm  nngguuyyêênn  ddưươơnngg  

2 1,

2 2 1.

ax y a

x ay a

  
   

  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  bbaa  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD,,  BBEE,,  CCFF,,  ttrrựựcc  ttââmm  HH..  KKẻẻ  đđưườờnngg  
kkíínnhh  AAKK  ccủủaa  ((OO))..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBFFEECC  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  AABBDD,,  AAKKCC  đđồồnngg  ddạạnngg  vvàà  . 2 .AB AC AD R ..  
33..  GGọọii  MM  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  CC  ttrrêênn  AAKK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMDD  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBKK..  
44..  GGiiảả  ssửử  BBCC  llàà  ddââyy  ccốố  đđịịnnhh  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  AA  llàà  đđiiểểmm  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  BBCC..  TTììmm  vvịị  ttrríí  

ccủủaa  đđiiểểmm  AA  đđểể  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  AAEEHH  llớớnn  nnhhấấtt..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  , ,a b c llàà  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  tthhỏỏaa  mmããnn  3ab bc ca abc   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  

     
2 2 2

2 2 2 2 2 2

a b c
K

c c a a a b b b c
  

  
..  

22..  Giải hệ phương trình 
 

2 2

5 5

3,

15 32.

x y xy

x y xy x y

   


   
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 2 1

: :
1 11 1

a a
A

a aa a a a

             
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  22 5A A ..  
33..  SSoo  ssáánnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  vvớớii  22..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll   
2

:
2

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y mx m   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvàà  ((PP))  ccùùnngg  đđii  qquuaa  đđiiểểmm  MM  ccóó  ttuunngg  đđộộ  bbằằnngg  22..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  

aa))  TTììmm  mm  đđểể  2
1 22 2 4 4 6y mx m m     ..  

bb))  TTììmm  mm  đđểể  đđộộ  ddààii  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB  bbằằnngg  26 1m  ((đđơơnn  vvịị  đđộộ  ddààii))..  
BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   1 3 0x a x a                       ((11)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  mmộộtt  nngghhiiệệmm  bbằằnngg  44..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x ssaaoo  cchhoo  ttổổnngg  1 2S x x  đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  

nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  

GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2,

3 1 2.

x y

x y

 


  
  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  ddââyy  BBCC  ccốố  đđịịnnhh,,  BBCC  kkhhôônngg  llàà  đđưườờnngg  kkíínnhh..  LLấấyy  đđiiểểmm  AA  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  BBCC  ssaaoo  
cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  nnhhọọnn..  KKẻẻ  đđưườờnngg  ccaaoo  AAHH  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvàà  đđưườờnngg  kkíínnhh  AADD  ccủủaa  ((OO))..  KKẻẻ  CCKK  
vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AADD  ttạạii  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbốốnn  đđiiểểmm  AA,,  HH,,  KK,,  DD  ccùùnngg  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  BBDD  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  HHKK..  

33..  TTíínnhh  
.AB AC

AH
tthheeoo  RR..  

44..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  AA  cchhuuyyểểnn  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  llớớnn  BBCC  tthhìì  đđưườờnngg  ttrruunngg  ttrrựựcc  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  HHKK  
lluuôônn  đđii  qquuaa  mmộộtt  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
  2 2 3

3 4

1 1 15 ,

1 .

xy x y y

y xy

   


 
  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  1abc  ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

     2 2 2

1

1 1 1

a b a

a b cab a bc b ca c
  

      
.  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2 1

.
1 1 1

x x
K

x x x x x x

 
   

    
..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2 2

3 6,

3 3 6 2 14.

x y x y

x y x y

    


   
  

33..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  4 25 4 0x x   ..  
BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y mx m   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   1 2 4y m x   ..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  TTììmm  mm  ssaaoo  cchhoo  

  1 23 3D y y   đđạạtt  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  đđiiểểmm  EE  vvàà  FF  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  OOEEFF  đđềềuu  vvàà  nnhhậậnn  ttrrụụcc  ttuunngg  llàà  
mmộộtt  ttrrụụcc  đđốốii  xxứứnngg..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2 2 8 2,

4.

x y xy

x y

   


 
  

22..  GGiiảả  ssửử  aa  vvàà  bb  llàà  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccủủaa  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 3 0x x   ..  KKhhôônngg  ggiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh,,  hhããyy  ttíínnhh  
3 24 2018S a b   ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  nnhhọọnn  AABBCC  nnộộii  ttiiếếpp  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  ccáácc  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD  vvàà  BBEE  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  HH,,  BBEE  kkééoo  
ddààii  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  FF..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  CCDDHHEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttaamm  ggiiáácc  AAHHFF  ccâânn..  
33..  GGọọii  MM  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMEE  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  

ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  CCDDEE..  

44..  GGiiảả  ssửử  BBCC  ccốố  đđịịnnhh  vvàà  3BC R ,,  xxáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  AA  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđểể  ttíícchh  
.DH DA llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  
11..  CChhoo  hhaaii  ssốố  ddưươơnngg  xx,,  yy  ssaaoo  cchhoo  2 4xy x y   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

2 2

1 1
P xy

x y
   ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
3

2 2 1
3,

9 12 0.

x x

y xy y

x xy x


   


    

  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  TTíínnhh  
6 4 5 5

5 2 5 3 5 1
P   

  
  ((KKhhôônngg  ssửử  ddụụnngg  mmááyy  ttíínnhh))..  

22..  CChhoo  
2 1

1

x
S

x





..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  

3

S
nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

33..  TTììmm  kk  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   4 2 5y k x k    ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  5y x ..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 ,

1.

ax y a

x ay a

 
   

                  ((II)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  ((II))  vvớớii  4a  ..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  

aa))  xx  vvàà  yy  llàà  nngghhiiệệmm  ccủủaa  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  ẩẩnn  tt::     21 3 1 9 0a t a t     ..  

bb))  ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  đđii  qquuaa  đđiiểểmm   1; 3 ccủủaa  ppaarraabbooll    2:P y x ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 4 0x m x m                         ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  mm..  
22..  KKýý  hhiiệệuu  1 2,x x llàà  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  ccủủaa  ((11))..  

aa))  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((11))  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  llớớnn  hhơơnn  22..  

bb))  KKhhii  1 2,x x ccùùnngg  ddấấuu,,  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2

2 1

4

9

x x
K

x x
  ..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  vvàà  ddââyy  BBCC  kkhháácc  đđưườờnngg  kkíínnhh..  LLấấyy  AA  tthhuuộộcc  ccuunngg  BBCC  llớớnn  ssaaoo  cchhoo  AB AC ,,  AA  
kkhháácc  CC..  CCáácc  đđưườờnngg  ccaaoo  AADD,,  BBEE,,  CCFF  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  HH..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  EEFF  ccắắtt  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  BBCC  ttạạii  MM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBFFEECC  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  EEBB  llàà  pphhâânn  ggiiáácc  ggóócc  DEF ..  
33..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IIEE  llàà  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  

MMEEDD..  
44..  QQuuaa  DD  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  EEFF  ccắắtt  ccáácc  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AABB,,  AACC  llầầnn  llưượợtt  ởở  PP  vvàà  NN..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  AA  ddii  đđộộnngg  ttrrêênn  ccuunngg  BBCC  llớớnn  tthhìì  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  MMNNPP  lluuôônn  đđii  
qquuaa  mmộộtt  đđiiểểmm  ccốố  đđịịnnhh..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

1. Giải phương trình  3 36 2 3 2 3 1x x x x x      . 

2. Cho ba số thực dương , ,x y z . Chứng minh bất đẳng thức 
2 2 2 2 2 2

2 2 2
3

x y y z z x

z xy x yz y xz

  
  

  
. 
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 1 1

:
11 1 1

x x x x
A

xx x x

    
     

     
vvớớii  0, 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  AA  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  kkhhii  7 4 3x   ..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  xx  đđểể  26 5 0A A  ..  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     22 2 1 0m x m x m                             ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddưươơnngg..  
22..  GGiiảả  ssửử  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x ttưươơnngg  ứứnngg  llàà  đđộộ  ddààii  hhaaii  ccạạnnhh  ggóócc  vvuuôônngg  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  vvuuôônngg  

AABBCC..  TTììmm  mm  đđểể  đđộộ  
2 5

5
AH    ((AAHH  llàà  đđưườờnngg  ccaaoo  ứứnngg  vvớớii  ccạạnnhh  hhuuyyềềnn  BBCC))..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y x k  ;;  kk  llàà  tthhaamm  ssốố..  

11..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  ((PP))  vvàà  dd  ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  

aa))  CChhứứnngg  mmiinnhh  AA  vvàà  BB  kkhhôônngg  tthhểể  ccùùnngg  nnằằmm  bbêênn  pphhảảii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  
1

2
x   ..  

bb))  CChhứứnngg  mmiinnhh    1 21 1 1y y k    ..  

22..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm     2;2 , 5; 4M N   ..  TTììmm  đđiiểểmm  QQ  ttrrêênn  ppaarraabbooll  ((PP))  ssaaoo  cchhoo  ttaamm  ggiiáácc  MMNNQQ  ccóó  

ddiiệệnn  ttíícchh  bbằằnngg  77,,55  ((đđơơnn  vvịị  ddiiệệnn  ttíícchh))..  
BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
9 9

9 x x
x x

    ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2 23 ,

1 3 .

x y y x y

xy x y

   


  
  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  vvàà  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  đđóó..  VVẽẽ  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AABB,,  AACC  vvàà  ccáátt  ttuuyyếếnn  
AADDEE  ttớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((BB  vvàà  CC  llàà  ttiiếếpp  đđiiểểmm))..  GGọọii  HH  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  DDEE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccáácc  ttứứ  ggiiáácc  AABBHHOO,,  AABBOOCC  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  HHAA  ccắắtt  BBCC  ttạạii  II..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
IB HB

IC HC
 ..  

33..  HHAA  ccắắtt  OOAA  ttạạii  QQ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  DDQQOOEE  nnộộii  ttiiếếpp..  
44..  BBHH  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ởở  KK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAEE  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  CCKK..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  bbốốnn  ssốố  tthhựựcc  , , ,a b c d tthhỏỏaa  mmããnn  0 , , , 1a b c d  ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

3
1 1 1 1

a b c d

bcd acd abd abc
   

   
..  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT    
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 2

3 2

1 1 1
:

11 1

x x x
D

x x xx x

             
vvớớii  0, 1x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  DD..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  DD  kkhhii  9 4 5x   ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  xx  đđểể  
3

2
D

x



..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2 3y mx m    ..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  ((PP))  vvàà   ccắắtt  nnhhaauu  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  

aa))  TTììmm  mm  đđểể  1 2 1 2 15y y y y   ..  

bb))  KKhhii  AA  vvàà  BB  ccùùnngg  nnằằmm  pphhííaa  bbêênn  pphhảảii  ttrrụụcc  ttuunngg,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

1 1 2 2

2 1

2 2 3 2 2 3

9 4

y mx m y mx m
m

x x

     
  ..  

22..  GGọọii  MM  vvàà  NN  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  11  vvàà  22..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  QQ  ttrrêênn  ttrrụụcc  
ttuunngg  ssaaoo  cchhoo  ttổổnngg  đđộộ  ddààii  MQ NQ nnggắắnn  nnhhấấtt..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 4 2

2 2 2 3,

2 2 0

x y x y

x x y x

    


   
  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   4 22 1 1 0x a x    ccóó  bbốốnn  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt..  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  đđiiểểmm  AA  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn..  QQuuaa  AA  kkẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAPP,,  AAQQ  ccủủaa  đđưườờnngg  
ttrròònn  ((OO)),,  PP  vvàà  QQ  llàà  hhaaii  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  QQuuaa  PP  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  AAQQ  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  MM..  
GGọọii  NN  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAMM  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AAPPOOQQ  llàà  ttứứ  ggiiáácc  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2 .AP AN AM ..  
33..  KKẻẻ  đđưườờnngg  kkíínnhh  QQSS  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  NNSS  vvàà  PPQQ,,  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  

QQSS  vvàà  MMNN..  CChhứứnngg  mmiinnhh  HHII  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  PPMM..  
44..  TTiiaa  PPNN  ccắắtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAQQ  ttạạii  KK..GGọọii  GG  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  PPNN  vvàà  AAOO,,  EE  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  AAPP,,  

cchhứứnngg  mmiinnhh  bbaa  đđiiểểmm  QQ,,  GG,,  EE  tthhẳẳnngg  hhàànngg..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  ddưươơnngg  , ,x y z tthhỏỏaa  mmããnn  13 5 12 9x y z   ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  

3 6

2 2 2

xy yz zx
Q

x y y z z x
  

  
..  

22..  CChhoo  ddããyy  ssốố   na đđưượợcc  xxáácc  đđịịnnhh  bbởởii  2
1 11, 2 3 2n n na a a a    vvớớii  nn  llàà  ssốố  nngguuyyêênn  ddưươơnngg..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  mmọọii  ssốố  hhạạnngg  ccủủaa  ddããyy   na đđềềuu  llàà  ssốố  nngguuyyêênn..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………..............  



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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ĐĐỀỀ  LLUUYYỆỆNN  TTHHII  TTUUYYỂỂNN  SSIINNHH  LLỚỚPP  1100  TTHHPPTT  CCHHUUYYÊÊNN  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 3 2

:
1 2 2 2

x x x x x
P

x x x x x x

      
     

        
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  
22..  SSoo  ssáánnhh  PP  vvớớii  11..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  PP..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 1 2,

2 2.

m x y

x y

   


 
                ((II)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  1m x  ..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  mm  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  ,x y   ..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  kk  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 1 0x kx   ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

3 3
1 2

2 2
1 2

0
3 3

x x

x x
 

 
..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  cchhoo  hhààmm  ssốố   
2

:
2

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  :d y x a  ..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  bbằằnngg  33..  
22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt,,  ttrroonngg  đđóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  đđiiểểmm  nnằằmm  bbêênn  pphhảảii  ttrrụụcc  

ttuunngg..  

33..  KKhhii  
1

2
a  ,,  ttììmm       1 1 2 2; , ;M x y P N x y d  ssaaoo  cchhoo  1 2 1 21; 4x x y y    ..  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  ttaamm  ggiiáácc  AABBCC  vvuuôônngg  ttạạii  AA,,  AB AC ,,  llấấyy  đđiiểểmm  MM  tthhuuộộcc  ccạạnnhh  AACC..  VVẽẽ  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđưườờnngg  
kkíínnhh  MMCC  ccắắtt  BBCC  ttạạii  EE,,  BBMM  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  NN,,  AANN  ccắắtt  ((OO))  ttạạii  DD,,  EEDD  ccắắtt  AACC  ttạạii  HH..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  BBAANNCC  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AABB  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  DDEE  vvàà  2.MH MC EH ..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MM  ccáácchh  đđềềuu  bbaa  ccạạnnhh  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AANNEE..  
44..  LLấấyy  II  đđốốii  xxứứnngg  vvớớii  MM  qquuaa  AA,,  llấấyy  KK  đđốốii  xxứứnngg  vvớớii  MM  qquuaa  EE..  TTììmm  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  MM  đđểể  đđưườờnngg  ttrròònn  

nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  BBIIKK  ccóó  bbáánn  kkíínnhh  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  2ab bc ca abc   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2 2 2 2

1 1 1 2

35 2 2 5 2 2 5 2 2a ab b b bc c c ca a
  

     
.  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 26 1 2 3x x x    ..  
  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:…………………………………….....………;Số báo danh:……………………………..   



SSỞỞ  GGIIÁÁOO  DDỤỤCC  VVÀÀ  ĐĐÀÀOO  TTẠẠOO  

TTHHÁÁII  BBÌÌNNHH  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 6 2

: 1
42 2 2

x x x x
B

xx x x

     
      

     
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  BB  vvàà  ttììmm  xx  đđểể  
7

5
B  ..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  A B ..  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 ,

1.

ax y a

x ay a

 
   

                  ((II)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  aa  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  ttrroonngg  đđóó  4x  ..  
22..  TTììmm  aa  đđểể  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  ssaaoo  cchhoo  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO,,  

bbáánn  kkíínnhh  
10

2
R  ..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
HHaaii  nnggưườờii  tthhợợ  ccùùnngg  llààmm  mmộộtt  ccôônngg  vviiệệcc  ttrroonngg  77  ggiiờờ  1122  pphhúútt  tthhìì  xxoonngg..  NNếếuu  nnggưườờii  tthhứứ  nnhhấấtt  llààmm  ttrroonngg  55  
ggiiờờ,,  nnggưườờii  tthhứứ  22  llààmm  ttrroonngg  66  ggiiờờ  tthhìì  ccảả  hhaaii  nnggưườờii  llààmm  đđưượợcc  7755%%  ccôônngg  vviiệệcc..  TTíínnhh  tthhờờii  ggiiaann  mmỗỗii  nnggưườờii  
llààmm  rriiêênngg  đđểể  xxoonngg  ccôônngg  vviiệệcc..  
BBààii  44..  ((22,,55  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll   
2

:
2

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 1d y mx m   ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  ttrrụụcc  ttuunngg  ttạạii  đđiiểểmm  ccóó  ttuunngg  đđộộ  llớớnn  hhơơnn  55..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  vvàà  dd  lluuôônn  ccóó  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  TTrroonngg  ttrrưườờnngg  hhợợpp  

AA  vvàà  BB  nnằằmm  vvềề  bbêênn  pphhảảii  ttrrụụcc  ttuunngg::  

aa))  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2

2 1

9

4

x x
P

x x
  ..  

bb))  CChhứứnngg  mmiinnhh   1 1 2 12 1 3x y my m x m    ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  ddââyy  AABB  kkhhôônngg  đđii  qquuaa  ttââmm  OO..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  AA  vvàà  BB  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ccắắtt  nnhhaauu  
ttạạii  CC..  TTrrêênn  ddââyy  AABB  llấấyy  đđiiểểmm  II  ssaaoo  cchhoo  IA IB ..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  đđii  qquuaa  II  vvàà  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  OOII  ccắắtt  ccáácc  ttiiaa  
CCAA,,  CCBB  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  DD  vvàà  EE..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AADDIIOO  nnộộii  ttiiếếpp  ttrroonngg  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  XXáácc  đđịịnnhh  ttââmm  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  đđóó..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  DDEE..  
33..  GGọọii  HH  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  CCOO  vvàà  AABB,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  2. .CH CO CD CE BE  ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  bbaa  ssốố  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  0 , , 1a b c  ..  CChhứứnngg  mmiinnhh   3 3 3 2 2 22 3a b c a b b c c a      ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
   

2 2 2

23 3 23

4 3 2 8 1 4 4 4,

4 .

x x y x x y xy x

x x y x y x xy

           


    

  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
HHọọ  vvàà  ttêênn  tthhíí  ssiinnhh::…………………………………………………………………………………………;;SSốố  bbááoo  ddaannhh::…………………………………………………………....  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2 1

.
11 1

x
Q

xx x x x

           
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  QQ  kkhhii  2 28 16 3x   ..  
22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc   9 5x Q  ..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   2: 1 2d y m x m    ..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvàà  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ssaauu  đđồồnngg  qquuyy::  6, 2 3 13 0x y x y     ..  

22..  VViiếếtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   bbiiếếtt   ccắắtt  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  ––  11  vvàà  22..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

1 2
1 2

2 1 1 2

2 1 2 1 55x x
x x

x x x x

 
   ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 212 5 3 5y y y     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2 2

4 3 2

2 3 2 7,

14 4 6 4 1.

x xy y

y xy x x x

   


    
  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  2 22 2 0x kx k k     ,,  kk  llàà  tthhaamm  ssốố..  KKhhii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  

1 2,x x ,,  ttììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  2 2
1 2 8 4F x x k    ..  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  QQuuaa  đđiiểểmm  AA  ccốố  đđịịnnhh  nnằằmm  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  kkẻẻ  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  
OOAA..  TTừừ  đđiiểểmm  BB  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd,,  BB  kkhhôônngg  ttrrùùnngg  vvớớii  AA  kkẻẻ  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  BBDD,,  BBCC  vvớớii  đđưườờnngg  
ttrròònn  ((OO)),,  DD  vvàà  CC  llàà  ccáácc  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  DDââyy  CCDD  ccắắtt  OOBB  ttạạii  NN,,  ccắắtt  OOAA  ttạạii  PP..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  OOCCBBDD  vvàà  ttứứ  ggiiáácc  BBNNPPAA  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  2. .OA OP OB ON R  ..  

33..  CChhoo   30 , 6CBO R cm  ..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttứứ  ggiiáácc  BBCCOODD  vvàà  ddiiệệnn  ttíícchh  hhììnnhh  ggiiớớii  hhạạnn  bbởởii  ccuunngg  
nnhhỏỏ  DDCC  vvàà  ddââyy  DDCC..  

44..  GGọọii  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAOO  vvàà  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  OO  nnằằmm  ggiiữữaa  AA  vvàà  EE..  KKhhii  BB  ddii  
cchhuuyyểểnn  ttrrêênn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  ttrrọọnngg  ttââmm  GG  ccủủaa  ttaamm  ggiiáácc  AACCEE  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn  
ccốố  đđịịnnhh..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  21 2 1 1 4x x x x x       ..  
22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  , ,a b c kkhháácc  nnhhaauu  đđôôii  mmộộtt..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

2 2 2

2
a b b c c a

a b b c c a

                     
..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 5 4 2

:
2 2 2

x x x
P

x x x x x

    
     

     
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  kk  đđểể  ttồồnn  ttạạii  xx  tthhỏỏaa  mmããnn  2 1P kx x kx   ..  
BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
 
 

3 2 2 1 13,

5 2 3 1 9.

x y

x y

    


   
  

22..  HHaaii  đđộộii  ccùùnngg  ssơơnn  mmộộtt  bbứứcc  ttưườờnngg  tthhìì  ssaauu  66  ggiiờờ  hhọọ  llààmm  xxoonngg  ccôônngg  vviiệệcc..  NNếếuu  đđộộii  tthhứứ  nnhhấấtt  llààmm  
rriiêênngg  ttrroonngg  22  ggiiờờ,,  ssaauu  đđóó  đđộộii  tthhứứ  hhaaii  llààmm  rriiêênngg  ttrroonngg  33  ggiiờờ  ccảả  hhaaii  đđộộii  cchhỉỉ  hhooàànn  tthhàànnhh  đđưượợcc  4400%%  
ccôônngg  vviiệệcc..  HHỏỏii  nnếếuu  mmỗỗii  đđộộii  llààmm  rriiêênngg  tthhìì  ssaauu  bbaaoo  llââuu  ssẽẽ  xxoonngg  vviiệệcc,,  ggiiảả  ssửử  llààmm  vviiệệcc  ccủủaa  mmỗỗii  đđộộii  
llàà  kkhhôônngg  tthhaayy  đđổổii..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg     : 2 1 2d y m x m m    ..  

11..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  ((PP))  vvàà  dd  kkhhii  3m   ..  
22..  TTììmm  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  1 2x x vvàà 2

1 22 5 0x x   ..  

33..  XXéétt  hhaaii  đđiiểểmm  EE,,  FF  tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  44  vvàà  22..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  DD  tthhuuộộcc  
ttrrụụcc  ttuunngg  ssaaoo  cchhoo  cchhuu  vvii  ttaamm  ggiiáácc  DDEEFF  nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  

BBààii  44..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 4 5 0x a x                    ((11)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

GGọọii  1 2,x x llàà  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccủủaa  ((11))..    

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ccóó  íítt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  ccóó  ggiiáá  ttrrịị  ttuuyyệệtt  đđốốii  kkhhôônngg  vvưượợtt  qquuáá  5 ..  

22..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  1 2

2 1

25

4

x x
S

x x
  ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  vvàà  ddââyy  ccuunngg  ccốố  đđịịnnhh  2AB R ..  GGọọii  KK  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccủủaa  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB,,  NN  
llàà  đđiiểểmm  ttùùyy  ýý  ttrrêênn  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB,,  NN  kkhháácc  AA,,  BB..  NNốốii  KKNN  vvàà  kkééoo  ddààii  ccắắtt  ((OO;;RR))  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  llàà  MM..  
CChhứứnngg  mmiinnhh  rrằằnngg  

11..  TTaamm  ggiiáácc  AAKKNN  vvàà  ttaamm  ggiiáácc  MMKKAA  đđồồnngg  ddạạnngg..  
22..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  AAKK  ttiiếếpp  xxúúcc  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAMMNN..  
33..  TTổổnngg  bbáánn  kkíínnhh  hhaaii  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  AAMMNN  vvàà  ttaamm  ggiiáácc  BBMMNN  kkhhôônngg  pphhụụ  tthhuuộộcc  

vvààoo  vvịị  ttrríí  đđiiểểmm  NN..  
BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
  

2 2 2

3 2

1 2 ,

1 2 2 .

x y y

xy y x x y

  


  
  

22..  Cho , , 0a b c  thỏa mãn 
1 1 1

a b c
a b c

     . Chứng minh 
1 1 1a b c

b c a ab bc ca
     .  

----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  
____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
Họ và tên thí sinh:……………………………………………;Số báo danh:……………………………..   
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
4 2 1

:
4 2 2

x x x
P

x x x x x

   
     

     
vvớớii  0 4x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTììmm  xx  đđểể  
2

3
P x  ..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  2 3 2 0x x m                            ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  
TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ((11))  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt  1 2,x x tthhỏỏaa  mmããnn  

11..  ÍÍtt  nnhhấấtt  mmộộtt  nngghhiiệệmm  llớớnn  hhơơnn  11..  
22..  3 3

1 2 1 29 81x x x x   ..  

BBààii  33..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
11..  TTììmm  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  aa  đđểể  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  4 4; 3y x y ax a    đđồồnngg  qquuyy  

ttạạii  mmộộtt  đđiiểểmm..  
22..  TTrrêênn  ppaarraabbooll    2: 2P y x ,,  MM  vvàà  NN  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ((PP))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  22  vvàà  33,,  ttììmm  

ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  QQ  tthhuuộộcc  ttrrụụcc  ttuunngg  ssaaoo  cchhoo  ttổổnngg  đđộộ  ddààii  MQ NQ nnggắắnn  nnhhấấtt..  
BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 2

2 2

2 3 3 2 1 0,

4 4 2 4 .

x y xy x y

x y x x y x y

      


      
  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   4 2 21 3 1 3 3x x x x     ..  

BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  AA  llàà  mmộộtt  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR)),,  kkẻẻ  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  llấấyy  đđiiểểmm  BB  tthhuuộộcc  ttiiaa  
AAxx  ssaaoo  cchhoo  2AB R ..  GGọọii  MM  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  AABB,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AABB  ttạạii  MM  
ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  HH  vvàà  KK,,  HH  nnằằmm  ggiiữữaa  MM  vvàà  KK..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  MMKKAA  vvàà  MMAAHH  đđồồnngg  ddạạnngg..  
22..  KKẻẻ  HHII  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  AAKK  ttạạii  II..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAMMHHII  nnộộii  ttiiếếpp  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn..  
33..  KKééoo  ddààii  AAHH  ccắắtt  BBKK  ttạạii  DD..  CChhứứnngg  mmiinnhh  AADD  vvuuôônngg  ggóócc  vvớớii  KKBB..  
44..  LLấấyy  CC  đđốốii  xxứứnngg  vvớớii  BB  qquuaa  AAKK..  CChhứứnngg  mmiinnhh  đđiiểểmm  CC  tthhuuộộcc  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  ddưươơnngg  , ,x y z ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc    
3 3 3 2 2 2

2 2 2

x y z x y z

y z x y z x
     ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

2 2

2

8
25,

1

1 3 2 2 5 1.

xy
x y

x y

y y x y y

     
       
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
6 1 10

: 2
4 3 6 2 2

x x
P x

x x x x x x

                
vvớớii  0, 4x x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTììmm  xx  đđểể  
3

4

x
P


 ..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc   1P x    nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..    

CChhoo  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2,

3.

ax y

x ay

 
  

                              ((II)),,  aa  llàà  tthhaamm  ssốố..  

CChhứứnngg  mmiinnhh  hhệệ  ((II))  ccóó  nngghhiiệệmm  dduuyy  nnhhấấtt  ((xx;;yy))  vvớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  aa..  
11..  VVớớii  đđiiềềuu  kkiiệệnn  nnààoo  ccủủaa  aa  tthhìì  0, 0x y    ??  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn  ccủủaa  aa  ssaaoo  cchhoo y x  ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg   : 2 1 3 7d y m x m    ..  

11..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  ccủủaa  mm  đđểể  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  ccắắtt  ttiiaa  OOyy..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ((PP))  lluuôônn  ccắắtt  dd  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt     1 1 2 2; , ;A x y B x y ..  

aa))  TTììmm  mm  đđểể   1 2 12 1y y m   ..  

bb))  TTììmm  mm  đđểể    1 1 22 4 7 2 14 23y mx m x m m      ..  

BBààii  44..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
SSốố  ttiiềềnn  mmuuaa  mmộộtt  qquuảả  mmíítt  vvàà  mmộộtt  qquuảả  ccaamm  llàà  6600  nngghhììnn  đđồồnngg..  SSốố  ttiiềềnn  mmuuaa  55  qquuảả  mmíítt  vvàà  44  qquuảả  ccaamm  llàà  
229900  nngghhììnn  đđồồnngg..  HHỏỏii  mmuuaa  66  qquuảả  mmíítt  vvàà  1100  qquuảả  ccaamm  ggiiáá  bbaaoo  nnhhiiêêuu  ttiiềềnn,,  bbiiếếtt  rrằằnngg  mmỗỗii  qquuảả  mmíítt  ggiiáá  nnhhưư  
nnhhaauu  vvàà  mmỗỗii  qquuảả  ccaamm  ccóó  ggiiáá  nnhhưư  nnhhaauu..  
BBààii  55..  ((33,,00  đđiiểểmm))..  
CChhoo  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  đđưườờnngg  kkíínnhh  2AB R ,,  MM  llàà  mmộộtt  đđiiểểmm  bbấấtt  kkỳỳ  tthhuuộộcc  nnửửaa  đđưườờnngg  ttrròònn,,  MM  kkhháácc  
AA  vvàà  BB..  TTiiếếpp  ttuuyyếếnn  ttạạii  MM  ccắắtt  ccáácc  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAxx  vvàà  BByy  ttạạii  AA  vvàà  BB  ccủủaa  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  llầầnn  llưượợtt  ttạạii  CC  vvàà  
DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh   90COD   ..  
22..  GGọọii  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBMM  vvớớii  AAxx..  CChhứứnngg  mmiinnhh  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  KKMMOO,,  AAMMDD  đđồồnngg  ddạạnngg..  
33..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  ttổổnngg  ddiiệệnn  ttíícchh  hhaaii  ttaamm  ggiiáácc  AACCMM  vvàà  BBDDMM..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   3 32 2 5 14 3 16 2x x x x      ..  

22..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c ..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc    

   3 124 3

2 3 2 3

b c b ca c
Q

a b a c

 
  


..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2

2 1 2 2 1

1

x x x x x
P

x x x x x x x x

   
  

   
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP..  

22..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhii  3 2 2x   ..  
33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ggiiáá  ttrrịị  xx  đđểể  PP  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll   
2

:
2

x
P y  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 4y mx m    ..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh::  VVớớii  mmọọii  ggiiáá  ttrrịị  mm,,  ((PP))  vvàà   lluuôônn  ccóó  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg  pphhâânn  bbiiệệtt..  
22..  GGọọii     1 1 2 2; , ;A x y B x y llàà  hhaaii  đđiiểểmm  cchhuunngg  pphhâânn  bbiiệệtt  ccủủaa  ((PP))  vvàà  dd,,  ttììmm  mm  ssaaoo  cchhoo  

21 2

2 1

2 1 2 1
4

y y
m

x x

 
  ..  

33..  ĐĐưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2d y x ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm  pphhâânn  bbiiệệtt  DD,,  EE..  TTììmm  ttọọaa  đđộộ  đđiiểểmm  FF  ttrrêênn  
ccuunngg  nnhhỏỏ  DDEE  ssaaoo  cchhoo  kkhhooảảnngg  ccáácchh  ttừừ  FF  đđếếnn  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  dd  llớớnn  nnhhấấtt..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  23 1 6 3 14 8 0x x x x       ..  

22..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  

2 2

2 2

2 2

1,

4,

7.

x xy y

y yz z

z zx x

   


  
   

  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ttââmm  OO  bbáánn  kkíínnhh  RR..  TTừừ  đđiiểểmm  MM  bbêênn  nnggooààii  đđưườờnngg  ttrròònn  kkẻẻ  hhaaii  ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  MMBB,,  MMCC  vvớớii  
đđưườờnngg  ttrròònn,,  BB  vvàà  CC  llàà  ccáácc  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  LLấấyy  đđiiểểmm  CC  bbấấtt  kkỳỳ  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB,,  CC  kkhháácc  AA  vvàà  BB..  GGọọii  DD,,  EE,,  FF  
llầầnn  llưượợtt  llàà  hhììnnhh  cchhiiếếuu  vvuuôônngg  ggóócc  ccủủaa  CC  ttrrêênn  AABB,,  AAMM,,  BBMM..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAEECCDD  nnộộii  ttiiếếpp..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh   CDE CBA ..  
33..  GGọọii  II  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  AACC  vvàà  EEDD,,  KK  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  CCDD  vvàà  DDFF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  IIKK  ssoonngg  ssoonngg  

vvớớii  AABB..  
44..  XXáácc  đđịịnnhh  vvịị  ttrríí  ccủủaa  đđiiểểmm  CC  ttrrêênn  ccuunngg  nnhhỏỏ  AABB  đđểể  ttổổnngg  2 2AC CB nnhhỏỏ  nnhhấấtt..  TTíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  

nnhhấấtt  đđóó  kkhhii  2OM R ..  
BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  CChhoo  ccáácc  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn   22 2 2 4a b c a b c      ..CChhứứnngg  mmiinnhh    

     2 2 2

1 1 1
3

ab bc ac

a b b c a c

  
  

  
..  

22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ccặặpp  ssốố  tthhựựcc  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  đđẳẳnngg  tthhứứcc  

     2 29 2 5 2 5 16 2 3 2 3x y y x x y y x         ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  

  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
8 1 4 4

48 2 4

x x x
A

xx x x x

  
  

  
vvớớii  0 4x  ..  

11..  RRúútt  ggọọnn  AA  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  ccủủaa  AA  kkhhii  4 2 3x   ..  
22..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ssốố  hhữữuu  ttỷỷ  xx  đđểể  AA  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

33..  TTììmm  ttấấtt  ccảả  ccáácc  ssốố  hhữữuu  ttỷỷ  xx  đđểể  bbiiểểuu  tthhứứcc  . 1B A x  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nngguuyyêênn..  

BBààii  22..  ((22,,00  đđiiểểmm))..    
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2:P y x  vvàà  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  : 2 2 4d y x m   ..  

11..  GGọọii  AA  vvàà  BB  llàà  hhaaii  đđiiểểmm  tthhuuộộcc  ppaarraabbooll  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  llầầnn  llưượợtt  llàà  ––  11  vvàà  22..  TTíínnhh  ddiiệệnn  ttíícchh  ttaamm  ggiiáácc  
OOAABB..  

22..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  mm  đđểể  ((PP))  ccắắtt  ppaarraabbooll  ((PP))  ttạạii  hhaaii  đđiiểểmm     1 1 2 2; , ;M x y N x y tthhỏỏaa  mmããnn  

aa))  1 2
1 2

2 1

3 13
x x

x x
x x
   ..  

bb))    1 2 2 12 2 3 63y x m y x m     ..  

BBààii  33..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  
11..  SSơơnn  vvàà  HHảảii  ccùùnngg  llààmm  mmộộtt  ccôônngg  vviiệệcc  ttrroonngg  77  ggiiờờ  2200  pphhúútt  tthhìì  xxoonngg..  NNếếuu  HHảảii  llààmm  ttrroonngg  55  ggiiờờ  vvàà  

SSơơnn  llààmm  ttrroonngg  66  ggiiờờ  tthhìì  ccảả  hhaaii  llààmm  đđưượợcc  7755%%  kkhhốốii  llưượợnngg  ccôônngg  vviiệệcc..  NNếếuu  mmỗỗii  nnggưườờii  llààmm  rriiêênngg  
ccôônngg  vviiệệcc  tthhìì  hhooàànn  tthhàànnhh  ssaauu  mmấấyy  ggiiờờ  ??  

22..  TTììmm  aa  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   4 2 23 1 4 1 0x a x a       ccóó  bbaa  nngghhiiệệmm  pphhâânn  bbiiệệtt..  

33..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2 1 1,

4 2.

y x y

x y

    


  
  

BBààii  44..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  bbaa  đđiiểểmm  AA,,  BB,,  CC  ccốố  đđịịnnhh,,  tthhẳẳnngg  hhàànngg  tthheeoo  tthhứứ  ttựự  đđóó..  VVẽẽ  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  đđii  qquuaa  BB,,  CC..  TTừừ  AA  kkẻẻ  ccáácc  
ttiiếếpp  ttuuyyếếnn  AAMM,,  AANN  vvớớii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO)),,  MM  vvàà  NN  llàà  ccáácc  ttiiếếpp  đđiiểểmm..  GGọọii  II  llàà  ttrruunngg  đđiiểểmm  ccủủaa  BBCC,,  đđưườờnngg  
tthhẳẳnngg  AAOO  ccắắtt  MMNN  ttạạii  HH,,  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  NNII  ccắắtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  ttạạii  đđiiểểmm  tthhứứ  hhaaii  DD..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  AAMMIINN  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  MMDD  ssoonngg  ssoonngg  vvớớii  BBCC..  
33..  CChhứứnngg  mmiinnhh  kkhhii  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO))  tthhaayy  đđổổii  nnhhưưnngg  lluuôônn  đđii  qquuaa  hhaaii  đđiiểểmm  BB,,  CC;;  vvớớii  OO  kkhhôônngg  tthhuuộộcc  

BBCC  tthhìì  NN  tthhuuộộcc  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ccốố  đđịịnnhh  vvàà  ttââmm  đđưườờnngg  ttrròònn  nnggooạạii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  HHIIOO  cchhạạyy  ttrrêênn  
mmộộtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  ccốố  đđịịnnhh..  

BBààii  55..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((55..11  hhooặặcc  55..22))..  

11..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh      2 22 22 6 11 5 10 1x x x x x      ..  

22..  CChhoo  bbaa  ssốố  tthhựựcc  ddưươơnngg  , ,a b c tthhỏỏaa  mmããnn  3a b c   ..  CChhứứnngg  mmiinnhh  

   3 3 3 5a b c a b b c c a       ..  
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MMÔÔNN  TTHHII::  TTOOÁÁNN  
((DDàànnhh  cchhoo  ttấấtt  ccảả  ccáácc  tthhíí  ssiinnhh  ddựự  tthhii))  

TThhờờii  ggiiaann  llààmm  bbààii::  112200  pphhúútt  ((kkhhôônngg  kkểể  tthhờờii  ggiiaann  pphháátt  đđềề))  
  

  
BBààii  11..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

CChhoo  bbiiểểuu  tthhứứcc  
2 1 1

1 1 1

x x
P

x x x x x

 
  

   
..  

11..  RRúútt  ggọọnn  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  vvàà  ttíínnhh  ggiiáá  ttrrịị  bbiiểểuu  tthhứứcc  PP  kkhhii  
2

9 4 2
x 


..  

22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  
1

3
P  ..  

BBààii  22..  ((11,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 22 2 3 0x m x m                      ((11)),,  mm  llàà  tthhaamm  ssốố  tthhựựcc..  

11..  TTììmm  mm  đđểể  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccóó  hhaaii  nngghhiiệệmm  ccùùnngg  ddưươơnngg..  

22..  GGọọii  1 2,x x llàà  hhaaii  nngghhiiệệmm  kkhháácc  00  ccủủaa  ((11))..  TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  bbiiểểuu  tthhứứcc  
1 2

1 1
K

x x
  ..  

BBààii  33..  ((11,,00  đđiiểểmm))..  
TTrroonngg  hhệệ  ttọọaa  đđộộ  OOxxyy  cchhoo  ppaarraabbooll    2: ; 0P y ax a  ..  TTììmm  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  aa  đđểể  ttrrêênn  ((PP))  ttồồnn  ttạạii  

đđiiểểmm   0 0;Q x y tthhỏỏaa  mmããnn  2
0 0 0 01 4 3x y x y      ..  

BBààii  44..  ((22,,00  đđiiểểmm))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh     

2 2

2 2

1
,

21 1

3 1.

x y

y x

xy x y


 

 
   

  

22..  GGiiảảii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh    27
3 2 2 10x x x

x
    ..  

BBààii  55..  ((33,,55  đđiiểểmm))..  
CChhoo  đđưườờnngg  ttrròònn  ((OO;;RR))  đđưườờnngg  kkíínnhh  AABB..  GGọọii  MM  llàà  đđiiểểmm  cchhíínnhh  ggiiữữaa  ccuunngg  AABB..  TTrrêênn  ccuunngg  AABB  kkhhôônngg  cchhứứaa  
đđiiểểmm  MM  llấấyy  đđiiểểmm  NN  ssaaoo  cchhoo  ccuunngg  AANN  nnhhỏỏ  hhơơnn  ccuunngg  BBNN..  GGọọii  EE  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccáácc  ttiiaa  MMAA  vvàà  BBNN,,  FF  llàà  
ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccáácc  ttiiaa  BBMM  vvàà  NNAA..  

11..  CChhứứnngg  mmiinnhh  ttứứ  ggiiáácc  MMNNEEFF  nnộộii  ttiiếếpp..  
22..  CChhứứnngg  mmiinnhh  . .BM BF BN BE ..  

33..  GGọọii  PP  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  BBAA  vvàà  EEFF..  CChhứứnngg  mmiinnhh  PPBB  llàà  ttiiaa  pphhâânn  ggiiáácc  ccủủaa  MPN ..  
44..  GGọọii  SS  llàà  ddiiệệnn  ttíícchh  hhììnnhh  ttrròònn  ttââmm  OO  bbáánn  kkíínnhh  RR  vvàà  1S llàà  ddiiệệnn  ttíícchh  hhììnnhh  ttrròònn  nnộộii  ttiiếếpp  ttaamm  ggiiáácc  

MMNNPP..  TTíínnhh  đđộộ  ddààii  AANN  tthheeoo  RR  kkhhii  14S S ..  

BBààii  66..  ((00,,55  đđiiểểmm))..  TThhíí  ssiinnhh  cchhỉỉ  đđưượợcc  llựựaa  cchhọọnn  mmộộtt  ttrroonngg  hhaaii  ýý  ((66..11  hhooặặcc  66..22))..  

11..  GGiiảảii  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  
2

2

3 5 4,

4 2 1 1.

x xy x y y y

y x y x

      


     
  

22..  GGiiảảii  bbấấtt  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh   2 2 219 7 22 28 13 43 37 3 3 3x x x x x x x          ..  

  
----------------------------------------------HHẾẾTT----------------------------------------------  

____________________________________________________________________  
CCáánn  bbộộ  ccooii  tthhii  kkhhôônngg  ggiiảảii  tthhíícchh  ggìì  tthhêêmm..  
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