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CHUONG 2 Pudng tron

Chi ot 1 « SU XAC DINH DUONG TRON. TiNH CHAT D&I XING COA

o

PUONG TRON
TOM TAT LY THUYET

DINH NGHIA

e Ki hi¢u: (O; R).
MOT O LUU ¥
e Tam ciia dudng tron ngoai tiép tam giac vuong la trung diém ctia canh huyeén.

e Néu mot tam giac c6 mot canh 1a duong kinh ciia dudng tron ngoai tiép thi tam giac do l1a tam giac

vuong.

MOT s& DANG TOAN

(3 DANG 1. Chitng minh nhiéu diém ciing thuéc mét dudng tron

© Chitng minh cac diém da cho cach déu mot diém.

© Tam ciia dudng tron ngoai tiép tam gidc vuong la trung diém ctia canh huyeén.

565>V DU MINH HOAGH 656>

& Vidu 1. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 12 cm, BC = 5 cm. Chting minh ring bén diém

A, B,C, D cung thudéc mot duong tron. Xac dinh tam va ban kinh duong tron do.

& Vidu 2. Cho AABC ¢6 cac duong cao BD, CE. Chitng minh bén diém B, E, D, C clung thuoc

mot dudng tron.

& Vidu 3. Cho AABC vuong tai A, duong cao AH. T M la diém bét ki trén canh BC ké MD L
AB, ME | AC. Chting minh nam diém A, D, M, H, E ciing nim trén mot dudng tron.

& Vidu 4. Cho AABC vuong tai A, goi D la diém déi xiing véi A qua canh BC'. Chitng minh bén
diém A, B,C, D cung thudoc mot dudng tron.

& Vidu 5. Cho hinh chit nhat ABCD, vé AAEC vuéng tai E. Ching minh nam diém A, B,C, D, E

cung thudoc mot dudng tron.

-
)
m

e Dudng tron tam O ban kinh R (v6i R > 0) la hinh gdm cic diém cach diém O mot khoang bing R. (D

~
A
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UANG BUU & | L6p Todn Thay Ding

& Vidu 6. Cho tam giac deu ABC. AM, BN, CP la cac dudng trung tuyén. Ching minh ring bén

diém B, P,C, N ciing thudoc mot dudng tron. Hay vé duong tron doé.

& Vidu7 Cho tit gidc ABCD ¢6 C + D = 90°. Goi M,N,P,Q lan lugt la trung diém clia
AB,BD, DC va CA. Chiing minh ring bén diém M, N, P, Q ciing thuoc mot duong tron.

& Vidu 8. Cho tit gisc ABCD c6 AC L BD; M, N, P,Q lan lugt la trung diém ctia cac canh AB,
BC, CD, DA. Chiing minh bén diém M, N, P,Q ciing thuoc mot duong tromn.

AQy]

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 66969
Bai 1. Cho AABC can tai A c6 goc A nhon. Tit A vé dudng thing vuong goéc véi AB cat dudng thing BC
tai D. Duong tron (K) duong kinh AD cit cac dudng thing DC va AC lan lugt tai H va E. Chiing minh

A
~

@ H la trung diém ctia BC vi HA? = HC - HD.

(b) DH la tia phan gidc ctia ADE va KH || DE.

Bai 2. Cho doan thing AB = 2a c6 trung diém O. Trén dudng trung truc ciia AB lay diém D sao cho
OD = g. N6i A véi D, vé BC vuong goc AD tai C.

~

@ Tinh AD, AC, BC tai a.

(b) Treén tia dbi cia tai OD lay diém E sao cho OE = a. Chting minh ring bén diém A, B, C, E ciing nim

trén mot dudng tron.

© CE la tia phan gidc ctia ACB. (goi y: ké CH L AB)

NNd ONVNO V1 1dHL - ONNA DODN NJANDN

Bai 3 (*). Cho AABC vuong can tai A c6 dudsng cao AH. Trén doan thing HC' lay diém K roi dung hinh
chit nhat AHKO. Lay O lam tam vé duong tron ban kinh OK, dudng tron nay cit canh AB tai D, cat
canh AC tai E. Goi F la giao diém thit hai ctia (O) vd AB. Chitng minh ring:

(@ AAEF la tam giac can va DO L OF.

(b) Bén diém D, A, O, E ciing nam trén mot dudng tron.

(4

Bai 4 (*). Trén cac canh AB, BC,CA ciia AABC déu ta lay theo thit tu cac diém M, N, P sao cho AM =
BN =CP.

@ Goi O la tam duong tron ngoai tiép AABC. Chitng minh rang O 1a tam duong tron ngoai tiép AM N P.
(b) Goi H,I, K lan lugt 1a trung diém ctia AB, M P, AC. Chitng minh ring ba diém H, I, K thing hang.

© Xac dinh vi tri cac diém M, N, P dé chu vi AM NP nhé nhét.
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CHU bE 2 = DUONG KiNH VA DAY CUA PUONG TRON. LIEN HE GITA
DAY VA KHOANG CACH TU TAM DPEN DAY
TOM TAT LY THUYET

@ TINH CHAT BUGNG KIiNH VA DAY CUNG

Trong dudng tron (O):

2

@ OH | AB = H la trung diém ctia AB.

(b) H 1a trung diém ctia AB = OH | AB.

@ LIEN HE GITA DAY VA KHOANG CACH TU TAM DEN DAY

© Dinh Iy 1:
e Trong cac day ciia mot duong tron, duong kinh 13 day 16n nhat.
© Dinh Iy 2:

e Trong mot dudng tron, hai day bang nhau thi cach déu tam va ngugc lai.

~

e Trong mot duong tron, day nao 1én hon thi gan tam hon va ngudce lai.

MOT SO DANG TOAN

(3 DANG 1. Chitng minh hai doan thdng béng nhau. Hai day béng nhau

© Trong mot duong tron, hai day bang nhau thi cich déu tam va ngudc lai.

~
A

NGUYEN NGOC DUNG - THPT TA QUANG BUU

© Chiing minh hai tam gidc bang nhau.

$>6>6OVi DU MINH HOA GO 6969

& Vidu 1. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB, day C'D khong cit dudng kinh. Goi H, K thi tu
1a chan duong vuong goc ké tit A va B dén C'D. Chitng minh rang

Théy

@ CD va HK c6 trung diém triing nhau; (b) DH = CK.

& Vidu 2. Cho dudng tron (O) c6 cac day AB va C'D bing nhau va cit nhau tai diém £ nim bén
ngoai duong tron. Goi H, K theo thit ty la trung diém ctia AB va CD. Chitng minh ring

@ EH = EK; (b) EA = EC.
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& Vidu 3. Cho dudng tron (O;5 cm), day AB = 8 cm.
@ Tinh khodng cach tit tam O dén day AB;

(b) Lay diém I thuoc day AB sao cho AI = 1 cm. Ké day C'D di qua I v& vuong goc véi AB. Ching
minh AB = CD.

& Vidu 4. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB, day CD, cac dudng vuong géc véi CD tai
C va D tuong ting cit AB 6 M va N. Ching minh rang AM = BN.

& Vidu 5. Cho dusng tron (O) ¢6 tam nam trén dudng phan giac ciia goc Ay, cit tia Az & B va
C, cat tia Ay & D va E. Chitng minh rang hai day BC va DE biang nhau.

& Vidu 6. Cho dudng tron (O) c6 hai day AB, CD bing nhau va cit nhau tai I nim bén trong

duong tron. Ching minh rang
@ IO la tia phan giac cia mot trong hai géc tao bdi hai day AB va C'D.

(b) Diém I chia CD va AB thanh cac doan thang bing nhau doi mot.

[ DANG 2. Tinh dé dai mét doan thdng - D6 déi mét ddy cung

© Xac dinh khodng cach tir tam dén day.

© Ap dung dinh ly Py-ta-go cho tam gidc vuong ¢6 canh huyén la ban kinh ciia dudng tron.

>6>6oVI DU MINH HOA G 6060

& Vidu 1. Cho duvng tron (O) c6 ban kinh OA = 3 cm. Day BC clia dudng tron vuodng goéc véi
OA tai trung diém ctia OA. Tinh do dai day BC.

& Vidu 2. Cho (0;25 cm), day AB = 40 cm. Vé day cung C'D song song v6i AB va c6 khoang cach
dén AB bang 22 cm. Tinh do dai day cung CD.

& Vidu 3. Cho dudng tron (O) c6 hai day cung AB, C'D bing nhau va vuong goéc véi nhau tai 1.
Biét IC =2 cm, ID = 14 cm. Tinh khoang cach tit tam O dén méi day cung.

& Vidu 4. Cho (0,25 cm), hai day cung AB, C'D song song v6i nhau va c6 do dai theo thit tu bing
40 c¢m, 48 cm. Tinh khoadng cach gita hai day cung ay.

(3 DANG 3. So sdnh hai ddy cung - Hai doan théng

© Xac dinh khodng cach tir tam dén day.

© Trong hai day cung ctia mot duong tron, day nao 16n hon thi gan tam hon va ngudc lai.
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© Quan he gitta duong vuong goéc va duong xien: Trong cac duong xién va dudng vuong goc ké tir

mot diém & ngoadi mot dudng thing dén duong thing d6, duong vuong géc la dudng ngin nhéat.

$56>6>VI DU MINH HOASS 6>

& Vidu 1. Cho diém A nim bén trong dusng tron (O). Vé day BC vuong géc véi OA. Ve day EF
bat k¥ di qua A va khong vuong goc véi OA. So sanh do dai hai day BC va EF.

2

NGOC DUNG - THPT TA QUANG BUU

& Vidu 2. Cho (0,5 cm), diém M céach O 3 cm.
@ Tinh do dai day ngan nhat di qua M.

(b) Tinh do dai day dai nhat di qua M.

& Vidu 3. Cho AB la day cung ctia (O; R) va I 1 trung diém ctia AB (O ¢ AB).

@ Qua I vé day cung EF. Chiing minh EF > AB. Tim do dai 16n nhat, do dai nhé nhat clia cac
day quay quanh 1.

(b) Cho R =5 cm, OI = 4 cm, tinh do dai day cung ngin nhat qua 1.

$>6><>BAI TAP VAN DUNG 696>
Bai 1. Cho dudng tron (O; R) c¢6 hai béan kinh OA, OB sao cho A0B = 120°, goi OI la dudng cao cta
AOAB. Tia OI cat dudng tron (O) tai C.

~

@ Tinh cac goc, canh AB, chiéu cao OI cia AAOB theo R.

(b) Chiing minh tit giac OACB 1a hinh thoi, tinh dién tich cia OACB theo R.

Bai 2. Cho dudng tron (O) c6 cac day AB va CD bang nhau, céac tia AB va C'D cit nhau tai diém E nim

bén ngoai duong tron. Goi H, K theo thit ti 1 trung diém ctia AB va C'D. Chitng minh ring: EH = EK E
¥

va FA=EC.

Bai 3. Cho diém A c¢6 dinh trong dudng tron (O) va day cung M N quay quay A.

@ Chitng minh céc trung diém H ciia cac day cung M N di dong trén mot dudng tron c6 dinh.

~

Thay NGUY

(b) X4c dinh vi tri ctia H khi M N ngan nhat, dai nhat.
Bai 4. Cho duong tron (O; R) c6 hai day AB, AC vuong géc véi nhau va AB = Rv/3.
@ Chiing minh ring AB? + AC? = 4R?. Tinh céc khoang cach tit tam O dén AB va AC.
B (v3-1)
(b) Trén doan thing AB lay diém P sao cho AP = — Vé day DFE vuong goc v6i AB tai P. Ching
minh ring DE = AB.

Bai 5. Trong mot duong tron tam O, hai day AB va C'D song song vdi nhau. Biét AB = 30 cm, CD = 40
cm. Khoang cach gitta AB va C'D 1a 35 cm. Tinh ban kinh dudng tron.
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Bai 6. Cho dudng tron tam A ban kinh AB, day EF kéo dai cit duong thing AB tai C' (E nim gita F va
C),ha AD 1L CF,ha AD L CF. Cho AB =10 cm; AD =8 cm; CF = 21 cm. Tinh CE va CA.

Bai 7 (*). Cho AABC vuong can tai A, duong cao AH. Trén doan thing HC lay diém K roi dung hinh
chit nhat AHKO. Lay O lam tam, vé duong tron ban kinh OK, dudng tron nay cit canh AB tai D, cit
canh AC tai E. Goi F la giao diém thtt hai ctia dudng tron (O) véi duong thing AB. Chiing minh ring:

@ AAEF can. (b) DO 1 OE.
—

5
Q>I 2 P e X ? ~ 2 ~ ~

< CHl ot 3 = VI TRi TWONG DOl CUA PUONG THANG VA DUONG
GZ) TRON. TIEP TUYEN CUA PUONG TRON

@ TOMTAT Y THuYET
M ) )
Z@ TIEP TUYEN CUA DPUONG TRON

Ae(0),Aed
dl OA

} = d la tiép tuyén cta (O).

d 1a tiép tuyén cta (O)

®)
Ae(0),Aed

~

}:>dLOA.

@ TINH CHAT HAI TIEP TUYEN CAT NHAU
M A va M B la hai tiép tuyén ctia (O). Khi do

e MA=MB;

Nd ONVNO VLI IdHL - ONNd ODOON

e MO la dusng phan gidc cia AMB va AOB.

(4

@ MOT 55 DANG TOAN

(O DANG 1. Tinh dé déi mét doan tiép tuyén

© Xac dinh tam giac vuong cé dinh géc vuong la tiép diém.

© Ap dung he thic lugng trong tam gidc vuong dé tinh.

$96>$o>VI DY MINH HOAGS GO
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& Vidu 1. Cho dusng tron (O) c6 ban kinh OA = R, day BC vudng goéc v6i OA tai trung diém M
cua OA.

@@ Chiing minh OCAB la hinh thoi.

(b) K& tiép tuyén v6i duong tron tai B cit dusng thang OA tai E. Tinh do dai BE theo R.

& Vidu 2. T diém A & ngoai dudng tron (O) ké céc tiép tuyén AB, AC véi (O) (B,C la tiép

diém).

2

@ Chiing minh rang OA | BC.
(b) V& dudng kinh C'D. Chitng minh réng BD | AO.

© Tinh do dai cac canh ctia AABC biét OB =2 cm, OA = 4 cm.

& Vidu 3. Tir diém A ndm bén ngoai (O;6 cm) c6 OA = 10 cm, ké cac tiép tuyén AB, AC véi
dudng tron (B, C la cac tiép diém). Goi H la giao diém ctia AO va BC.

@ Tinh do dai OH. (b) Tinh do dai AB.

(3 DANG 2. Chirtng minh mét dudng théing 1é tiép tuyén clia dudng trén

~

Ac(0),Aed
d1lO0A

} = d la tiép tuyén cta (O).

~
A

NGUYEN NGOC DUNG - THPT TA QUANG BUU

$96>$OVI DY MINH HOAGHS GO

& Vidu 1. Cho dusng tron (O) c6 day AB khac duong kinh. Qua O ké dusng vuong géc véi AB
cat tiép tuyén tai A ctia (O) & diém C.

Théy

@ Chitng minh CB 1a tiép tuyén ctia dudng tron.

(b) Cho ban kinh ctia duong tron bing 15 cm, AB = 24 cm. Tinh do dai OC.

& Vidu 2. Cho duong tron (O; R). Vé dudng tron tam I di qua O c¢6 dudng kinh 16n hon R cit (O)
tai A, B. Duong thang OI cit I tai M (I nim giita O vi M). Chitng minh ring M A, M B 13 hai tiép
tuyén cta (O).
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& Vidu 3. Cho AABC vuong tai A, dusng cao AH. Vé dudng tron (A, AH), ké cac tiép tuyén BD,
CE v6i dudng tron (A) (D, E 1a cac tiép diém khac H). Chiing minh ring

@ Ba diém D, A, E thang hang.

(b) DE tiép xtic véi dudng tron dusng kinh BC.

(3 DANG 3. Tinh chét cla hai tiép tuyén cét nhau

MA va M B la hai tiép tuyén ctia (O). Khi do

A
e MA= MB;
e MO la duong phan gidc clia AMB va o
AOB. )
B

$>6>6OVIi DU MINH HOAGO 6060

& Vidu 1. Cho dusng tron (O; R) va mot diém A ndm ngoai (O). Tit A ké cac tiép tuyén AB, AC
véi (O). V& duong kinh C'D. Chiing minh rang

@ OA L BC; (b) BD || OA.

& Vidu 2. Tir diém M nam bén ngoai dudng tron (O), ké céc tiép tuyén M D, M E véi dusng tron
dé (D, E 1a céc tiép diém). Qua diém I thudc cung nhé DE, ké tiép tuyén véi dudng tron, cit M D,
ME theo thit ty § P va Q. Chiing minh chu vi AMPQ béang 2 - M D.

& Vidu 3. Cho dudng tron (O) va mot diém A sao cho OA = 2R. Ké céc tiép tuyén AB va AC véi
dudng tron (B, C la cac tiép diém). Duong thang OA cit BC tai H, cit cung nhé va cung lén BC

lan lugt tai I va K.
@ Chitng minh OA | BC va HI - OA = R2.
(b) Chitng minh AABC déu vi ABKC 1 hinh thoi.
© Chitng minh I la tam duong tron ngoai tiép AABC. Tinh theo R ban kinh dudng tron nay.
(d) Vé dudng kinh CD. Chitng minh BD || AO.

@ Vé cat tuyén bat ky AMN ciia (O; R). Goi E la trung diém ctia M N. Chting minh 5 diém
O,FE, A, B,C cung thuoc mot dudng tron.
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& Vidu 4 (*). T mot diém A ndm ngoai dudng tron (O; R) vé hai tiép tuyén AB, AC v6i dudng
tron (O) (B, C la tiép diém). Goi H la chan dudng vudéng goéc vé tit B xudng dudng kinh CD clia
(0), goi I 1a giao diém ctia AD vi BH. Chitng minh IB = I H.

$>6><>BAI TAP VAN DUNG SO 6O
Bai 1. Trén tiép tuyén tai M thuoc duong tron (O; R) lay M A = R, trén (O) lay N sao cho AN = R.

(@ Ching minh AMON la hinh vuoéng.

2

(b) Chitng minh AANO vuéng can va AN la tiép tuyén ciia (O).

Bai 2. Cho dudng tron (O), day AB khac duong kinh. Qua O ké dudng vuong géc véi AB, cit tiép tuyén

tai A ctia duong tron ¢ diém C.

@ Chitng minh rang C'B i tiép tuyén ciia dudng tron.

(b) Cho ban kinh ctia duong tron bang 15 cm, AB = 24 cm. Tinh do dai OC.

Bai 3. Trén tiép tuyén ciia dudng tron (O; R) tai A lay diém S sao cho AS = R+/3. Kéo dai dudng cao AH
ciia ASAO cét (O) tai B.

@ Tinh cac canh va géc cua ASAO.

(b) Chitng minh ring SB la tiép tuyén ciia (O) va ASAB déu.

~

Bai 4. Cho nita duong tron (O) dudng kinh AB. Lay diém D trén ban kinh OB. Goi H la trung diém ctia
AD. Duong vuong goc tai H v6i AB cat nita duong tron tai C. Duong tron tam I duong kinh DB cit cat
tuyén CB tai E.

@ Tt gidc ACED la hinh gi?

(b) Chitng minh AHCFE can tai H.

~
s

NGUYEN NGOC DUNG - THPT TA QUANG BUU

@© Chitng minh HE 1a tiép tuyén ctia dudng tron tam I.

Bai 5. Cho AABC vuong tai A (AB < AC). Dudng tron tam O dudng kinh AB va dudng tron tam K
duong kinh AC cit nhau tai A va D.

Théy

@ Chitng minh ba diém B, C, D thing hang.

(b) Chitng minh OD la tiép tuyén ctia (K) va KD la tiép tuyén ciia (O).
Bai 6. Cho AABC vuong tai A c¢6 duong cao AH. Duong tron tam I duong kinh BH cat AB tai E, duong
tron tam K duong kinh HC cat AC tai H. Ching minh AH va EF 1a céc tiép tuyén chung cia (I) va (K).

Bai 7. Cho nita duong tron duong kinh AB v tia tiép tuyén Az cung phia vdi nita duong tron doi véi AB.
Tt diém M trén Ax vé tiép tuyén thit hai MC vé6i nita dusng tron. Ké CH vuong géc véi AB. Chitng minh
rang M B di qua trung diém ctia CH.
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Bai 8. Cho AABC déu c6 O la trung diém ctia BC, @ = 60° quay quanh O sao cho tia Oz cit canh AB
tai M, tia Oy cat canh AC tai N.

@ Chitng minh BC? =4-BM - CN.
(b) Chitng minh MO va NO lan luct la tia phan giac ctia BMN va MNC.
© Chitng minh M N luodn tiép xtic véi mot dudng tron cb dinh.

Bai 9 (*). Cho AABC déu not tiép trong duong tron (O). Goi D la diém d6i xting clia A qua O. Trén canh
AB lay diém M va trén tia doi clia tia C A lay diém N sao cho BM = CN. Hai dudsng thang M N va BC

cat nhau tai K. Chiing minh rang
@ ADBM = ADCN.

(b MDN =120° va K 1a trung diém ctia M N.

CHU bk 4 = VI TRi TUONG D61 CUA HAI DUONG TRON

8 TOM TAT LY THUYET

(UJ  © Tinh chit duong néi tam

NNd ONVNO V1 1

(-

Z
@©

4

e Néu 2 dudng tron cit nhau thi dudng néi tam la trung tryc ctia day chung.

e Néu 2 dudng tron tiép xtc nhau thi tiép diém nim trén dudng ndi tam.

_l
—@ BAITAP

(4

Bai 1. Cho (O) tiép xtic ngoai v6i (O') tai A. Qua A ké mot cat tuyén bat ki cat (O) tai C' va cat (0’) tai
D. Chitng minh rang OC' || O'D.

Bai 2. Cho (O) tiép xic trong véi (O’) tai A ((O') ndm beén trong (0O)). Qua A ké mot cat tuyén bat ky cat
(O) tai B va (O') tai C. Chiing minh réng OB || O'C.

Bai 3. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R) cat nhau tai M va N. Biét OO’ = 24 cm, M N = 10 cm. Tinh
R.

Bai 4. Cho hai duong tron (O; R) va (O’; R') tiép xtc ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai BC, B € (O),
C € (O'). Tiép tuyén chung trong tai A cat tiép tuyén chung ngoai BC tai I. Chitng minh rang

@ 010" = 90°; () BC = 2VRR'.
Bai 5. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtic ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai M N véi M
thuoc (O), N thuoc (O'). Biét R =9 cm, R’ = 4 cm. Tinh do dai doan M N.

Bai 6. Cho hai dudng tron (O7) va (O3) cit nhau tai A va B. Goi I 1a trung diém ctia O102. Qua A vé
dudng thang vuong géc véi T4, cat (O1) tai C va (O2) tai D (khac A). Chitng minh ring CA = AD.
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Bai 7. Cho (O;) tiép xtc ngoai véi (O2) tai A. Dudng ndi tam 010 cit (O1) tai B va (O3) tai C. Goi DE
Ia tiép tuyén chung ngoai clia hai dudng tron, D € (O1), E € (O3) va M la giao diém ctia BD va CE.

@ Tinh s6 do géc DAE.
(b) Tt giac ADME 1a hinh gi? Vi sao?
© Chitng minh réng M A 1a tiép tuyén chung clia hai duong tron.

Bai 8. Cho hai duong tron (O1; R) va (O9; R') (v6i Ry # Rg) tiép xtic ngoai tai A. Ké cac tiép tuyén chung
ngoai BC va DE (v6i B, D thuoc (O1); C, E thuoc (Oz)). Chitng minh rang BC' + DE = BD + CE.

2

N NGOC DUNG - THPT TA QUANG BUU

Bai 9. Cho hai duong tron (O;3 c¢cm) va (O’;4 ¢cm) c&t nhau tai A va B. Qua A ké mot cat tuyén cat (O)
tai M (M # A), cat (O') tai N (N # A). Néu OO’ = 5 cm, hay tinh gid tri 16n nhat cia M N.

Bai 10 (*). Cho hai dudng tron (O7), (O2) ngoai nhau. Vé tiép tuyén chung ngoai AB va CD (vé6i A, D
thuoc (01); B, C thuoc (0s)). N6i AC cat (Oy) tai M; cat (O2) tai N (M # A, N # (). Chiing minh rang
AM = NC.

BAI TAP TONG HOP TRICH TU CAC DE THI

Bai 1. Cho dudng tron (O; R) dudng tinh AB. Qua diém A ké tia tiép tuyén Az dén dudng tron (O). Trén
tai Az lay diém C sao cho AC > R. Tit diem C ké tiép tuyén CM v6i dudng tron (O) (M la tiép diém).

@ Chitng minh rang bén diém A, C, O, M cung thuoc mot dudng tron.

~

(b) Chitng minh ring M B || OC.

© Goi K la giao diém thit hai ctia BC véi dudng tron (O). Chitng minh ring BC - BK = 4R?.

(d) Chting minh ring CMK = MBC.
(Dé thi hoc ki 1 Bac Tw Liém, Ha Noi, 2018)

Bai 2. Cho nita duong tron (O; R) duong kinh AB, vé& hai tiép tuyén Az, By véi nita duong tron. Trén tiaLL]
Az lay diém E (E khac A, AE < R); trén nita dudng tron lay diém M sao cho EM = EA, duong thang =

EM cat tia By tai F. @
, . N « L e 2 X, B Z

@ Ching minh EFF la tiép tuyén cia dusng tron (O); ~
(b) Chting minh tam gidac FOF la tam giac vuong; ,g
—

© Chiing minh AM -OE + BM -OF = AB - EF;
X 3
(d) Tim vi trf clia diém E trén tia Az sao cho Saaymp = ZSAEOF.
(Dé thi hoc ki 1 Dong Da, Ha Noi, 2018)

Bai 3. Cho duong tron (O) duong kinh AB va diém C thuoc dudng tron (O) (C khac A, B) sao cho
AC > BC. Qua O vé duong thing vuong géc véi day cung AC tai H. Tiép tuyén tai A clia dudng tron (O)
cat tia OH tai D. Doan thiang DB cit duong tron (O) tai E.
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@ Chitng minh HA = HC va DCO = 90°.
(b) Chting minh DH - DO = DE - DB.

@© Trén tia dbi ctia tia FA lay diém F sao cho E la trung diém canh AF. T F vé dudng thang vuong géc
v6i duong thing AD tai K. Doan thing FK cit dudng thing BC tai M. Ching minh MK = MF.

(Dé thi hoc ki 1 Cau Giay, Ha Ngi, 2018)

Bai 4. Cho duong tron (O) dudng kinh AB = 10 cm. C' la diém trén dudng tron (O) sao cho AC' = 8cm.
Ve CH L AB (H € AB).

@ Chitng minh AABC vuong. Tinh do dai CH va sb do BAC (lam tron dén do);

(b) Tiép tuyén tai B va C ctia dudng tron (O) cit nhau tai D. Ching minh OD L BC;

A
~

@© Tiép tuyén tai A ciia duong tron (O) cat BC tai E. Ching minh CE-CB = AH - AB;

(d) Goi I 1 trung diém ctia CH. Tia BI cit AE tai F. Chiing minh FC la tiép tuyén clia duong tron
(0).
(Dé thi hoc ki 1 Dan Phuong, Ha Noi, 2018)

Bai 5. Cho diém M bat ki nim trén dudgng tron tam O dudng kinh AB. Tiép tuyén tai M va tai B ciia (O)
cit nhau tai D. Qua O ké dudng thing vuong goc véi OD cat M D tai C va cit BD tai N.

~

(@ Ching minh DC = DN.
(b) Chiing minh AC i tiép tuyén ctia duong tron tam O.

© Goi H la chan duong vuong goc ké tit M xuéng AB, I la trung diém M H. Ching minh B, C, I thing
hang.

(d) Qua O ké dusng vuong goéc v6i AB, cat (O) tai K (K va M nam khac phia véi duong thing AB).
Tim vi trf ctia M dé dién tich tam gidac M HK 16n nhat.
(Dé thi hoc ki 1 Dong Da, Ha Noi, 2018)

Bai 6. Cho dudng tron (O; R) va diém A ¢ dinh & ngoai dudng tron. Vé dudng thang d vuong goc véi OA
tai A. Trén d lay diém M, qua M ké hai tiép tuyén M E, MF t6i duong tron (O; R), tiép diém lan lugt 1a
E va F. N6i EF cat OM tai H, cit OA tai B.

(4

@ Ching minh OM vudng goc véi EF.
(b) Cho biét R =6 cm, OM = 10 cm. Tinh OH.
© Chitng minh 4 diém A, B, H, M cung thudoc mot dudng tron.

(d) Chiing minh tam I dudng tron noi tiép tam giac M EF thuoc mot dusng tron ¢d dinh khi M chuyén
dong trén d.
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(Dé thi hoc ki 1 Ha Dong, Ha Noi, 2018)

Bai 7. Cho tam gidc ABC vuong tai A (AB < AC). Vé dudng tron tam O duong kinh AC cit canh BC tai
D (D # C). Goi H va K lan lugt 1a trung diém ctia AD va DC. Tia OH cat canh AB tai E. Chitng minh:

@ AD la duong cao cia tam giac ABC.

(b) DE 1a tiép tuyén ciia dudng tron (O).

© Tt gisc OHDK la hinh chit nhat. -
S

(Dé thi hoc ki 1 S¢ gido duc Bén Tre, 2018) o

Bai 8. Cho duong tron tam O dudng kinh BC, diém A thuoc dusng tron (A # B, A # C). Vé ban kinh (ZD
OK song song v6i BA (K va A nam cung phia déi véi BC). Tiép tuyén véi duong tron tai C cat OK 6 I, <E

OI cit AC tai H. CDD

@ Chitng minh tam giac ABC vuong tai A. <_
—

(b) Chitng minh ring I A la tiép tuyén ctia duong tron (O). —
an

© Cho BC = 30cm, AB = 18cm. Tinh cac do dai OI, C1. I:I—:
—_— I

(d) Chting minh ring CK la phan giac ciia ACI. (D

(Dé thi hoc ki 1 S¢ GD & DT Binh Phude, 2018) z%

Bai 9. Cho dudng tron (O) tam O dudng kinh AB. Lay diém C thuoc dudng tron (O), véi C khong tring N

A va B. Goi I 1a trung diém ctia doan thing AC. Vé tiép tuyén ctia dudng tron (O) tai tiép diém C cit tia Q
OI tai diém D.

@ Chtng minh OI song song v6i BC.

N NGO

(b) Chitng minh DA 1a tiép tuyén clia dudng tron (O).

YE

© Vé CH vuong géc véi AB, H € AB va vé BK vuong goc véi CD, K € CD. Ching minh CK? = )
HA-HB. Q)

Z
(Dé thi hoc ki 1 S6 GD & DT Dong Nai, 2018) >
QO

2 z 2 2 P 4
Bai 10. Cho dudng tron (O, R) va duong thang d ¢d dinh khong cit dudng tron. Tt mot diem A bat ki trén C
dudng thang d ké tiép tuyén AB vé6i dudng tron (B la tiép diém). Tt B ké duong thang vuong goc véi AO —
tai H, trén tia doi ctia HB lay diém C sao cho HC = HB.

@ Chiing minh C thuoc duong tron (O, R) va AC' 1a tiép tuyén ctia duong tron (O, R).

(b) Tt O ké dudng thang vuong goc véi d tai I, OI N BC = K. Chitng minh OH - OA = OI - OK = R?.

@© Chitng minh ring khi A thay doi trén dudng thang d thi dudng thang BC luén di qua mot diém cb
dinh.
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(Dé thi hoc ki 1 S6¢ GD & DT Nam Dinh, 2018)
Bai 11. Cho dudng tron tam O, ban kinh R va dudng thang (A) khong c6 diém chung véi dudng tron (O),
H 13 hinh chiéu vuong géc ctia O tren A. Tt mot diém M bat ky trén A (M # H), vé hai tiép tuyén
MA, MB dén duong tron (O) (A, B la hai tiép diém). Goi K, I thit tu 1 giao diém ctia AB v6i OM va
OH.

@ Chitng minh AB = 2AK vi nam diém M, A, O, B, H cing nim trén mot dudng tron.

—
8’ (b) Chitng minh OI - OH = OK - OM = R2.

Y,
< © Trén doan OA lay diém N sao cho AN = 20N. Duong trung truc ciia BN cit OM & E. Tinh ty s6
p oF
o o
E (Dé thi hoc ki 1 S6 GD & DT Thai Binh, 2018)
E” Bai 12. Cho dudng tron (O, R) va duong thang d c6 dinh khong cit duong tron. Tit mot diém A bat ki tren
— dudng thang d ké tiép tuyén AB vé6i dudng tron (B la tiép diém). Tt B ké duong thang vuong goc véi AO
m tai H, trén tia dbi clia tia HB lay diém C sao cho HC = HB.
8 @ Chiing minh rang C thuoc duong tron (O, R) va AC la tiép tuyén cta (O, R).

Tt O ké dudng thang vuong goc véi dudsng thing d tai I, OI cit BC tai K. Ching minh ring
U
- OH-0A=0I-0K — R2.

(Dé thi hoc ki 1 Tam Ddo, Vinh Phic, 2018)

ON

Bai 13. Cho tam giac ABC vuong tai A. Vé duong tron tam O duong kinh AC. Duong tron (O) cat BC

tai diém tha hai 1a 1.

@ Chitng minh AI? = BI - C1I.

NNd ONVNO V1 1dHL

(b) K& OM 1 BC tai M, AM cat (O) tai diém thit hai 14 N. Chting minh AAIM ~ ACNM. Tit d6 suy
ra AM - MN = CM?2.

© TuwlkéIH 1 AC tai H. Goi K la trung diém ctia IH. Tiép tuyén tai I ciia (O) cat AB tai P. Chiing
minh ba diém C, K, P thang hang.

(d) Chiing minh OT la tiép tuyén ctia dudng tron ngoai tiép AIMN.

(4

(Dé thi hoc ki 1 Thanh Tri, Ha Noi, 2018)

Bai 14. Cho duong tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Trén dudng tron lay diém C sao cho AC = R. Vé

tiép tuyén Az véi dusng tron. Goi K la giao diém ctia dudng thang BC véi Awx.
@ Chitng minh tam gidc ABC vuong va tinh s6 do goc ABC.
(b) Tit A k& AE vuong goc véi KO tai E. Chitng minh rang KC - BC = OF - OK.

© Duong thing AFE cit duong tron tam O tai diém thtt hai M. Chiing minh K M la tiép tuyén ciia (O).
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(d) Duong thang vuong goc véi AB tai O cat BK tai I va cit dudng thing BM tai N. Chiing minh ring
IO =1IN.

(Dé thi hoc ki 1 Thudn An, Binh Duong, 2018)

Bai 15. Cho (O; R), dudong kinh C'D, day BC khac dudng kinh. Hai tiép tuyén ctia duong tron tai B va C

cat nhau tai A.
Chitng minh AO 1 BC.
® )
(® GiA sit R = 15 cm, day BC = 24 cm. Tinh OA. °E

© Ké BH vuong géc véi CD tai H, goi I la giao diém ctia AD vh BH. Ching minh ring I la trung (D

diém ctia BH.

(Dé thi hoc ki 1 Phong GD € DT Ninh Binh, 2018)

QUAN

Bai 16. Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB. Qua A va B vé lan lugt hai tiép tuyén (d) va (d') v6i duong <

tron (O). Mot dudng thang di qua O cat duong thang (d) & M va cat dudng thang (d') § P. Tit O ké mot F—
tia vuong goc véi MP va cit dudng thing (&) & N. Ké OI L MN tai 1. E
, 1
(@ Ching minh OM = OP va ANMP can. —
I
(b) Chitng minh OI = R v M N la tiép tuyén ctia duong tron (O). (D
T Z
(© Tinh AIB. )
(d) Tim vi trf cia M dé dién tich tit gidc AM N B 1a nhé nhét? 8
(Dé thi hoc ki 1 Déng Da, Ha Noi, 2018) O.
Z
Z
Ll
>
0
Z
>
/<O
£
—
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