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HUGNG DAN SU DUNG SACH

Mbi bai hoc thudng b cac phan nhu sau:

Goi md van dé, dan dat hoc sinh vao bai hoc.

Goi y mét sé van dé gilp hoc sinh tim ra kién thic méi.

(g{) Kién thic trong tam
Thue hanh G\lup hoc sinh lam nhitng bai tap co ban ap dung kién thic
? vira-hoc.

Ung dung kién thuc da biét vao mét tinh hudng, diéu kién

Vén dung mdi hoac dé giai quyét van dé.

o Céac kién thuc, ki ndng hoc sinh dat dugc sau méi bai hoc.

Hdy bdo qudn, giti gin sdch gido khoa
d8 danh ting cdc em hoc sinh lop saw!
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Cac em hoc sinh, quy thay, c& gido va phu huynh than mén!

Sach Tean 9 thudc bd sach giao khoa Chan trai sang tao duoc bién soan
theo Chuongtrinh gido duc phé théng ndm 2018 clia Bé Gido duc va Paotao.

Cau truc sach Toan 2 dugc chia thanh hai tap.

Tap hai bao gébm ba phan:

Sé vabaisé gébm mdt chuong: Ham séy = ax’ (a # 0) va phuong trinh bac hai
mét éan.

Mot sé yéu té Théng ké va Xdcsudt gom hai chuong: Mgt s6 yéu t6 Théng ké;
M6t s6 yéu t6 Xdc sudt.

Hinh hoc va Do ludng gébm hai chuong: Tir gidc néi tiép - Pa gidc déu;
Cdc hinh khéi trong thuc tién.

C4u tric méi bai hoc thudng ducc théng nhat theo cdc buéc: khéi déng,
khdm ph3, thuc hanh, van dung va cudi méi bai hoc ¢é néi dung dé hoc sinh
tu danh gia. Cac bai hoc sé tao nén madi trudng hoc tap tuong tac tich cuc;
déng thai khai thac dugc cac ting dung cong nghé thong tin vao hoc Toan.

N&i dung sach hudng dén muc dich dam bao dé day, dé hoc, gan Toan hoc
vdi thuc tién. Cac hoat ddng hoc tap dugc chon loc phl hop véi Ida tubi va
kha ning nhan thic clia hoc sinh, thé hién tinh than tich hop, gan bé
mon Toan vdi cac mdén hoc khac, dap ing dugc nhu cau clia hoc sinh trén
moi mién dat nudc.

Chdng téi tin tudng rang vdi cach bién soan nay, sach gido khoa Toan 9
sé ho trg gido vién han ché dugc nhiing khé khan trong qua trinh day hoc,
déng thai gitp cac em hoc sinh hing tha hon khi hoc tap.

Rat mong nhan dugc su gdp y clia quy thay, cb gido, phu huynh va cac em
hoc sinh dé sach ngay cang hoan thién hon.

CACTACGIA
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Phan S0 VA DAT SO

HAM SOy = ax’ (a = 0] VA
PHUONG TRINH BAC HAI
MOT AN

Trong chuong nay, cac em sé& tim hiéu vé ham s6 y = ax’
(a # 0) va cach v& dé thi la mét dudng cong parabol
clia n6. Cac em ciing sé& tim hiéu vé phuong trinh bac hai
mét an, cach giai phuong trinh béac hai mét an, méi quan hé
gilta nghiém va cac hé sé clia phudgng trinh, cling nhu
van dung kién thic do dé gidi quyét mot s6 bai toan
thuc tién.

Chuong

~

»

-

Gateway Arch & thanh pho St. Louis (Missouri — Hoa K¥)
¢6 dang db thi clia ham s6 y = ax’ (a 2 0).
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Mét vat dugc tha roi tu do ti d6 cao 45 m.
Quéang dudng chuyén déng s (m) cla vat
theo th&i gian roi t (gidy) dugc cho béi
cbng thidc s = 5t°. Sau khi thd 2 gidy,
quang dudng vat di chuyén dugc la bao
nhiéu mét?

1.HAM S8y =ax?(a=0)

&? Dién tich S ctia hinh tron dwge tinh béi cong thite S =nR?%,
trong dé R 14 ban kinh ctia hi nvana.3,14.

:_-;'.—:_I.I’ | Hinhj

@) trén, voi méi gia tri clia thoi gian t (0 £t < 3) xac dinh duge duy nhat mot
gia tri trong tmg ctia s theo cong thite s = 5t°. Do d6 s 1a mdt ham s6 ctia bién s6 t.
Tuong tu trong @, dién tich S cfing 14 mét ham $6 ctia bén kinh R.

Hai ham 56 cho béi cong thite s = 5t va S = 1R*co dang y=ax? (a = 0).

Vidul.
a) Trong cac ham sb sau, ham s6 nao ¢é dang y = ax’ (a # 0)?

2

y=2x y=3, y=0, y=-—.

5 we B . . A ]'
b) Xac dinh hé s6 ctia X trong cic ham s6 sau: y = 2x* y=-0,25x% y= Exz.
Gidai
a) Ham sb v = 3x% ¢4 dang y = ax’ vdia= 3.
ore o ol e 1
Hamso y= = ¢o dang y=ax’voia= i

Hamsd y = 2x va y = 0x*khéng ¢ dang y = ax’ (a # 0).

; ” 1 ;i 1
b) H& s0 ctia X* trong cac ham sd y = 2x%, y=-0,25x%, y = Exz lanluotla 2;-0,25; 5



Thuc hanh 1.

a) Xac dinh hé sb ctia x* trong cfe him s6 saw; y=0,75x% y=—3x% y = %XZ.

b) V6i mdi ham s6 d cho & cdu a), tinh gia tri ctia y khi x=—2; x=2.

Van dung 1. Goi x (cm) 14 chidu déi canh ctia mdt vidn gach 14t nén hinh vudng.

a) Viét cong thie tinh dién tich S (em?) ctia vién gach d6.
b) Tinh Skhi x=20; x=130; x=60.

2.BANG GIA TRI CUA HAM SO y = ax? (a = 0)

&

. 1 L
2 Choham soy = Exz. Hoan thanh bang gia tn sau:

X =3 —d ==l 0 1 2 3

y=—x ? i ? ? ? ? ?

Dé lap bang gia tri clia ham s6 v = ax’ (a # 0), ta lan huot cho x nhén cac gia trj x,, X,,
X, .. (X; Xy, X,, ... tAng din) va tinh cac gia trl twong tng ctla 'y ro1 ghi vao bang sau:

X ¥ X, Mo

y=ax ¥y ¥s ¥

Vi du 2. Lap bang gid tri cta ham s0 v =x"va y =% voi cée gia tri x 1an luot bing
—3: =2 —loe0: 1; 2 3.

Gidi
Béng gi4 tri ctia ham s6 v — x*
x 3 3 = 0 1 2 3
V=R 9 4 1 0 1 4 9
Bang gi4 tri cia ham s6 y=—x
X e < g 0 1 2 3
y== | -9 4 1 0 1 4 9

Nhdn xét: Voi ham s0 y = ax? (a # 0), ta ¢o:
~Néua>0thiy>0voimoix#0,y=0Kkhix=0.
~Néua<0thiy<0véimoix=0,y=0khix=0.
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Thuc hanh 2. Lap bang gia tri cta ham s0 y = sz vay= —sz voi x lan luot bang
—4.-2:0; 2; 4.
Van dung 2. Mot vat ot tu do tir d6 cao 125 m so v mat dht. Quang duong chuyén
ddng s (m) ctia vat phu thude vao thoi gian t (gidy) dugce cho bdi cong thiie s = 5t%

a) Sau 2 gidy, vat nay cach mat dat bao nhidu mét? Tuong tu, sau 3 gidy vat cach
mit dat bao nhidu mét?

b) Sau bao 14u thi vat nay tiép dat?
3.D0 THI CUAHAM SO y = ax* (a # 0)

&

3 Choham s6y =x° Ta lap bang gia trj sau:

X —3 2 —] 0 1 2 3

y=x o 4 1 0 1 4 9

Tir bang trén, ta lay cac diém A(-3; 9), B{(-2; 4),
C(=1; 1), O(0; 0). 8 8rl.), BYZSAN"AN3TY) 1180
mit phing toa d6 Oxy.-Do fhi ¢ia ham s6 y=%"1a
mot dudng cong di qua cac diem néu trén va ¢d dang
nhw Hinh 2.

Tt do thi & Hinh 2 hay traloi cacican héi san

a) D4 thi ctia ham s6 ¢o vi tri nhu thé nao so vol
truc hoanh?

b) Conhan xét gi vé vi tri clia cac cap diém A va A’
B va B', Cva C' sovdi truc tung?
¢) Biém nio 14 diém thap nhit cha db thi?

e

4 SR 3
Chohamsoy = —Exz.

a) Lip bang gia tri ctia ham s6 khi x 14n luot nhan cac gia tri —2;-1; 0; 1; 2.
b) V3 d6 thi ctia ham s6. C6 nhan xét gi vé do thi etia ham s6 d6?



T &3 va &,., mdt cach tong quat ta cd:

872

Db thi cia ham s6 y = ax® (a = 0) 1a mét dudng cong di qua gbe toa d6, nhin
truc fung lam tryc doi ximng. Puong cong do duge goi 1a mot parabol dinh O.

e Néua > 0 thi d6 thi nim phia trén truc hoanh, O 14 didm thap nhit cta d6 thi.

e Néua < 0 thi d5 thi nim phia duéi truc hoanh, O 14 diém cao nhét cta do thi.

Chut v Dé v& @b thi ham sb v = ax? (a = 0), ta thue hién céc bude sau:

— Lap bang gia tri ¢ia ham s voi mot sd gia tri cta x (thuong 14y 5 gia ti gdm 0 va
hai cép gia tri doi nhau).

— Trén mit phing toa dd Oxy, danh du cic didm (x; v) trong bang gia tri (gém didm
(0; 0) va hai cip diém d6i xitng nhau qua truc Oy).

— V& dudng parabol di qua cac diém vira duoe danh déu.

Vidu 3. V3 ddth cﬁahémséyZ—%Xz.

Gidgi
Bang gia tri ctia ham so:
X —2 =1 0 1 2
Al 0 - 2
_ ; : -
Trén mat phing toa dé Oxy, lay cac diem | | | | | v4

1 1
B2 -2, ¥(--3 ), 0; 0), P11}

13 ) ¢

D6 thi ctia ham sb y = —%xz 12 mot dudng

parabol dinh O, di qua cac diém trén va cd

dang nhu Hinh 3.

Hinh 3

Nhén xét: Vi dd thi cia ham sb y=ax’ (a= 0) ludn di qua géc toa d6 O va nhan
true Oy lam truc déi xing nén khi v& dd thi ham 56, ta chi can tim mét s6 diém bén phai
truc Oy 161 14y cac didm d6i xing véi ching qua truc Oy.

Thuchanh 3. V& do thi ciia ham s6 y = 2x°.



Van dung 3. Dong nang (tinh béng J) clia mét qua budi ning 1 kg roi véi toe dd v (m/s)
o il G OB T K= %vz.

a) Tinh déng ning cia qua budi dat duwoe khi né roi véi the do 1an lwot 1a 3 m/s, 4 ms.
b) Tinh tbe do roi ciia qua budi tai thoi diém qua budi dat duge dong nang 32 J.

BAITAP

. Choham sby =—x-.

a) Lap bang gia tri ctia ham s6. b) V& d6 thi ctia ham sb.
: 1
Choham sdy = Exz.
ay Vé d6 thi ctia ham sb.
b) Trong cac diém A(-6; —8), B(6; 8), C [%,é) , didm nao thude dd thi cta
ham s trén?
s % 1 . 1 o - - - . A e e . ~
Cho hai ham s0 y = sz vay= —sz. Ve do thi ctia hai ham s0 da cho trén cing mot
mit phéng toa do Oxy.
Cho ham sb y = ax* (a # 0).
a) Tim a, biét d6 thi clia ham s6 di qua didm M(2; 6).
b) V& db thi ctia ham s6 véia vira tim duge.
¢) Tim céc didm thude dé thi trén ¢é tung dd y = 9.
Cho mét hinh 1ap phuong ¢o6 do dai canh 1a x (cm).
a) Viét cong thiie tinh dién tich toan phin S ctia hinh 14p phuong theo x.
o g : il iy 1 2
b) Lap bang gia tr1 ¢tia ham s0 S khi x lan ot nhin cac gia tri: 5; Is 5; Ao
¢) Tinh d8 dai canh ctia hinh 14p phirong, biét S = 54 ecm’.
Khi gi6 thoi vudng gde vao canh budm ctia mot con thuyén thi lue F(N) ctia no
ti 18 thuan véi binh phuong toc dd v (m/s) clia gid, tite 14 F = av? (a la hang s0).
Biét rang khi toc d6 cia g16 bang 3 my/s thi le tac dong 1én canh budm bang 180 N.
a) Tinh hing s a.
b) Vai a vira tim duge, tinh Iye F khi v =15 m/s va khi v =26 m/s.
¢) Biét rang canh budm chi ¢6 thé chiu dwoe métlue t6i dala 14580 N, héi con thuyén
6 thé di dwge trong gid bio voi tde dd gié 90 km/h hay khong?

O

10

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhing gi?

—Nhén biét dugc ham sy = ax” (a = 0).

- Vé dugc d6 thicta ham sy = ax’ (a = 0).

- Nhén biét dugc tinh d6i xing (truc) va truc déi xing clia déthi ham séy = ax’ (a = 0).
- Giai quyét dugc mét s6 van dé thuc tién gan véi do thiclia ham s6 y = ax* (a = 0).



PHUGNG TRINH BAC HAI MOT AN

7 Sau khi dugc ném theo chiéu tir dudi lén, d6 cao

h (m) ctia qua béng theo thai gian t (gidy) duoc ")

xac dinh b&i cong thic h = 2 + 9t — 5t Thdi gian

tu lac ném cho dén khi béng cham dat 12 bao lau?

1. PHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

M6t tim tham hinh chit n ; -‘ s ?i@n%eu tong 2 m. Biét dién tich
tam tham bang 24 s G n) la chieu tham (x > 0). Hiy viét
phlromg trinh véi an &éf)ﬁh’&i:‘ chleu rong va dién tich

clia tam tham. ¥ o
L g |
T &1& ta thiét 14p dirge phwong trinh x° + 2x —24=0.Ta goi do la phuong trinh béc hai
mdt an.

Tong quat, ta ¢é dinh nghia:

trong d6 x 14 dn; a, b, ¢ 1a nhitng s6 cho trude goi 1 cée 46 sé vaa = 0.

Vi dy 1. Hiy xac dinh cac hé s0 a, b, ¢ cla mdi phwong trinh béac hai sau:
a) ¥+ 2x—24=0, b) 3y — 25y =0; Q) —5¢+7=0.
Gidi
a) Phuong trinh x* + 2x —24=0¢o cac hd sda=1;b=2; c=—24.
b) Phuong trinh 3y? — 24/5y=0c6 cac hé sba=3; b= —2+/5; ¢ =0,
¢) Phuong tiinh -5 +7=0cécachésba=-5,b=0,¢c="7.
Thuc hanh 1. Trong cac phuwong trinh sau, phwong trinh nao la phuwong trinh bac hai
mét 4n? Chi 8 cac hé s6 a, b, ¢ ctia mbi phwrong trinh béac hai mot an do.
a)—Ta=0; b) —12x* + Tx—f3=0;
QX +5x—-6=0, d) ¥ —(m+ 2)x +7=0 (mla s6 d3 cho).

11
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Al MOT SO PHUONG TRINH BAC HAI DANG DAC BIET

a) Bé'mg cach dua vé phuong trinh tich, hdy giai cac phirong trinh sau:

)3 -12x=0; % —16=0.
b) B2 dua cc phuong trinh béc hai dang dic biét trén vé phuong trinh tich ta di
diing cac phép bién d6i nao?

Vidu 2. Giai cac phuong trinh:

a) 2x*+3x=0; b x*-5=0.
Gidai
a) 2% +3x=0 b x*—5=0
X(2x+3)=0 =5
x =0 hodc 2x +3=0 x =+f5 hoiic x =—+/5.

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém la

£
2 X=+5vax :_Jg_
Vay phuong trinh ¢o hai nghiém la

x =0 hoic x=-

x=0vwva X:—E.
2

Chui 3 Trong mot s6 trudng hop, ta cling ¢ thé dua phuong trinh bic hai vé
dang tich dé giai.
Vidu 3. Giai phuong trinh (x - 3)* - 25=0.
Gidi
(x—3)-25=0
(x—3Y-5=0
x+2)x-8)=0
Xx+2=0hoicx—-8=0
x=-2 hodcx =8

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiémlax=-2vax=8.
Chui y: V6i phuong trinh & Vi du 3, ta ¢6 thé giai nhir sau:

(x—3)-25=0

x-3)=25
x—-3=5hoicx-3=-5
x =8 hodcx=-2.

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém lax =8 va x=-2.
Thuchanh 2. Giai cac phuong trinh saw:
a)3x*-27=0; b)x*-10x +25=16.



_ CONG THUC NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAI

3.
eg Cho phuong trinh bac hai x* — 4x + 3 = 0.
a) Thay m&i dén | ? | bing s6 thioh hop d4 vt lai phirong trinh d& cho thanh:
R—dx+4=| 2| hayx-27=[?] *)
b) Giai phuong trinh (*), tir do tim nghiém phuong trinh da cho.
Téng quat, d& phuong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0), ta bién ddi nhu sau:
Chuyén hang ti ti: do sang vé& phai, ta duge: ax’ + bx =—c.

= : 4 v e 2R b c b
Via#0nénchiacahaivé chohésoa, taduge: x>+ —x=——hay x> +2.x-—=——.

a a 2a a

2
s s o i ) b
Thém vao hai vé cting mot biéu thite [2—} , ta dugc:
a

2 2 2 5
X2+2-X-£+ RLIYP™ s hay X+£ :biil-ac.
2a \2a 2a a 2a 4a
it A= — dac (A doc 1a “denta” va goi la biét thire ctia phuong trinh). Ta c6:

2
2a 4a°
Tt day ta ¢o ¢cong thire nghiem c¢iia phuong trinh bac hai nhi sau:

¥ Cho phuong trinfiax + bx+ 6 =0 (a = 0) va biét thite A= b7 dac.
e Néu A > 0 thi phuong trinh'eé hai nghiém phin biét

_ ey . » —b—ofA

* 2a 2 2a ;
e Néu A = 0 thi phwrong trinh ¢6 nghiém kép x, =x, = —%;
e Néu A < 0 thi phuong trinh v8 nghidm.
Vi du 4. Giai cac phuong trinh:
Ay T B B X +2x+5=0; 6) 5% —2x+ 250,

Gidi
a)Tacoa=1,b=-7,¢=-8.
A=BP=dae={=TF—-4.1. 8=%1 > 6.

Vay phuang trinh ¢6 hai nghiém phan biétla
I R T ) e TS

. 2 4 R 24

15



byTacda= 1,b=2\/§,c=5.
A=t —dac= (25"~ 4.1.5=0.
Vay phuong trinh co nghiém kep la

b 25
T B, L]
c)Tacca=5b=-2¢=2.
A=b -dac=(-2)Y-4.5.2=-36<0.
Vay phuong trinh v6 nghiém.
Chu 3 Néu phurong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0) ¢6 a va ¢ trai diu, tic 1a ac < 0,
thi A =b* — 4ac > 0. Khi d6, phwong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét.
Vi du 5. Khéng giai phuong trinh, hiy nhin xét s6 nghidm cta phuong trinh

X +3572x-3573=0.
Gidi
Tacoa=1>0,c=-3573 <0, suy raava c trai dau.
Do do phuong trinh ¢6 hai nghiém phéan biét.
Chat ¥: Trong phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a = 0), khi b = 2b’ thi
A =b* - dac= (2b")* —dac = 4(b"”* —ac).

Piat A’ =b"? —ac, ta duge A =4A'.
Khi d96, ta ¢6 céng thire nghiém thu gon nhir sau:
e Néu A’ > 0 thi phuong trinh ¢6 hai nghiém phén bit:

b 4N b A
ol & BASElS BV U
a a
A . : . . . b’
e Neu A’ = 0 thi phurong trinh co nghiém kép x, =x, =——;
a
e Néu A’ < 0 thi phuong trinh v6 nghiém.
Vidu 6. Giai phuong trinh 7x° — 12x +5=0.
Giai

Tacoa=7,b =—6,6=5,A=(-6)-7. 5=1>0.

- . o .,\ T —(—6)+1 —(-6)—-1 5
Vay phueong trinh ¢6 hai nghiém phan bigtla x, :i =Ly, = %:;
Thuc hanh 3. Giai cac phuong trinh:

Q) T —3x+2=0; b) 3x° — 243x + 1=0; 0) 2% + 5%+ 2 =0.

Thuc hanh 4. Diing cong thitc nghiém thu gon dé giai cac phwong trinh sau:
a) 5% —12x+ 4=0; b) 5x%>—24f5x +1=0.

Vén dung. Tra 161 cau héi trong & (trang 11).



4. TIM NGHIEM CUA PHUONG TRINH BAC HAIMOT AN BANG MAY TINH

CAMTAY

Ta ¢6 thé st dung may tinh c¢im tay d& tim céc nghidm ctia phuong trinh béc hai.

Vi du 7. Tim che nghiém eta phuong trinh 5x* — 6x + 1 = 0 bing may tinh cim tay.

Gidi
— An it ON d& khéi déng may.
— An it MODE, man hinh may s& hién ra cac
dong nhir hinh bén:

— An nat 5, man hinh s& hién ra cac dong nhu
hinh bén;

— Anmut 3, roi nhap cac he s6 nhr sau:
OOBEOEOEE

Méan hinh hién ra két qua nhu hinh bén:

_ An®&, két qua nhw hinh bén:
Vay phurong trinh da cho ¢é nghigmlax=1 va

X =y
5

¥
1:COMFP  Z:CMPLE
SISTAT d4:BAZSE-H
= ERN SiMATRIA
T:TABLE S:YECTOR

1: ans+bnY=Ccnhn

21 and+bnY+CnZ=dn

St arz+ba+c=0

41 arZF+brz+Ci+d=0

= Math¥

1

= MathWa

1
5

Chu y: D61 voi cac phuong trinh bic hai ¢6 nghidm kép hodc v6 nghiém, sau khi
thire hién fuong tie nhw Vi du 7, ta nhan duoc két qua hién thi trén man hinh nhu sau:

a) 4 +4x+1=0

A=

Math¥

] L

; 1
Phirong trinh ¢6 nghiém kép x = o

by 2% +3=0
Math¥
Al=
46 .
=z1
cl Math Wi
Az=
_d6 .
Z
Phuong trinh v6 nghigém.

1S



Thuc hanh 5. Tim cic nghiém ctia mdi phwong trinh sau bing may tinh ¢im tay.
a)3x* -8x+4=0, b) 5x%— 2J5x+12=0; eyt =B B =0

5.GIAI BAITOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH BAC HAI

a Mot manh dat hinh chit nhét ¢6 chu vi 100 m, dién tich 576 m*.

16

Goi x (m) la chiu réng ctia manh dat (0 < x < 50).
Hély 1ap phuong trinh bicu thi mébi 1ién hé gitta chiéu réng, chidu dai va dién tich
ctia manh dat.
D& gii bai toan bing cach 14p phuong trinh bée hai, ta thue hidn nhw sau:
Buwée 1: Lap phuong trinh:
— Chon 4n va dit didu kién thich hop cho an.
— Bidu didn cac dai luong chura biét theo 4n va céc dai luong da biét.
— Lép phuong trinh biéu thi mdi quan hé gitia cac dai luong.
Bude 2: Giai phuong trinh néi trén.
eré'c 3: Kiém tra cac nghiem tim duoc & Buoc 2 ¢o thoa mén didukién ctia 4n hay khong,
10l tra 161 bai toan.
Vi dy 8 Hai xe 6 t6 khéi hanh cting mt e tir thanh pho A dén thanh pho B cach nhau
120 km. Toc do cia xe thu nhat nha:nh hon t60~ d6 xe thir hai 1a 10 kmm/h nén da den
som hon xe thit hai 24 phut. Tinh toc d6 ctia moi xe.
(Griai
Goi x (knvh) 13 the dd chia xe thit hai (x > 0).
Tée dd clia xe thir nhat 14 x + 10 (kev/h).

Théi gian xe thit hai di tir thanh phd A dén thanh phé B 1a L (gid).
X

Thoi gian xe thit nhét di tir thanh phé A dén thanh phd B 1a 13?0 (gid).
X
Vi xe thit nhat dén sém hon xe thit hai 24 phut = %gic‘i nén ta ¢6 phuong trinh:
120 120 _2
x x+10 5
Bién déi phuong trinh trén, ta duge:
120.5. (x+10)-120 .5.%x=2 .x.(x+ 10) hay x¥* + 10x - 3000 = 0.
Giai phuong trinh trén, ta duge x, = 50 (thoa min didukisn x > 0); x,= —60 (loai).
Vay té¢ d6 ctia xe thit hai 14 50 km/h, tée d6 ctia xe thik nhét 14 50 + 10 = 60 (kmvh).




th

6.

Thuc hanh 6. Mot san khau ngoai troi ¢6 dang hinh chit nhét, chizu dai hon chidu réng
2 m, do dai duong chéo la 10 m. Tinh dién tich ctia san khau do.

BAITAP

. (3141 cac phirong trinh sau:

a) 5x*+ Tx =0; b) 5x* —15=0.
Dung céng thite nghidm dé giai cac phuong trinh sau va kiém tra két qua bang may tinh
cim tay.

X —-x-20=0; b)ox*—11x-35=0;

¢) 16y°+ 24y + 9=0; d) 3x*+ 5%+ 3=0;,

e x’— 23x-6=0; IR —(24+8 1+ 243 =0.
(11 cac phuong trinh sau:

a) x(x + 8) =20; b) x(3x—4)=2%*+5;

Q) (x—5)F +7x=65, d) (2x+3)(2x —3) = 5(2x + 3).

Quing dudng tir thanh phd A dén thanh phd B dai 150 km. Hai 6 t6 khéi hanh cting
mdt lue tir A di dén B. Biét toe do 6 to thir nhat 16n hon toe d6 6 t6 thit hai 1a 10 km/h
va 6 t6 thir nhat dén B trwde 6 t6 thi hai 14 30 phit. Tinh tée d6 ctia mdi xe.
MGt khu vuon hinh chit nhét co ¢hu vi 280 m. o m

Ngudi ta 38 mot 181 di xung quarth vudn réng 2 m. r
Phan dat con lai dung dé tréng rau co dién tich
4256 m? (Hinh 1). Tinh chidu dii va chidu rong | m
cta khu vudn do.

2 m|
e

Y
Ir2rr1

Hinh i
Néu db thém 250 g nude vao mdt dung dich chira 50 g mudi thi néng d dung dich
s& giam 10%. Tinh ndng d6 dung dich lte dau.
Mt cdng ty van tai diéu mét sb xe tai dé chd 90 tin hang. Khi dén kho hang thi ¢6 2 xe
bi hong nén d& chd hét s6 hang thi méi xe con lai phii chd thém 0,5 tin so véi du dinh
ban dau. Hai s6 xe duoge didu dén chd hang 14 bao nhidu? Biét ring khéi luong hang chd
& moi xe la nhur nhau.

O

Sau bai hocnay, em da lam dugcnhiing gi?

- Nhéan biét dugc khai niém phuong trinh bac hai mdt an.

- Gidi dugc phuong trinh bac hai mbt an.

- Tinh dugc nghiém phuong trinh bac hai mét an bang may tinh cam tay.
-Van dung dugc phuong trinh bac hai vao gidi quyét bai toan thuc tién.

17



' Khu vusn nha kinh hinh chif nhat cta
bac Thanh ¢é nlia chu vi bang 60 m,
dién tich 884 m’ Lam thé nao dé tinh
chiéu dai va chiéu rong cla khu vudn?

1.DINH LIVIETE

&d : :
&1 Cho phurong trinh ax® + bx + ¢ =0 (a # 0) ¢6 hai nghiém x,,X,.

o 0y W
~ /" Néu phuong trinh bac

Tinhx, + x, va x,.X,.

e
o _-a'-’.?-_...

e I ==

T, ta thiy méi lidn ha giita cac nghiém va cac hé s6 clia phuong trinh. M6i lién hé
do6 da dwoce phat hién béi nha toan hoc Frangois Viéte (Phrang-xoa Vi-ét, nguoi Phap)
va duge phat biu thanh dinh li mang tén éng.

Dinh li Viéte

iax’ + bx +¢ =0 (a #0) 6 hai nghiém x,, x, thi tong
va tich ctia hai nghiemdola: -

YU Lo Sy
4 a

Vi du 1. Khong gidi phuong trinh, hiy tinh tdng va tich cac nghidm (nfu ¢d) cia cac
phuong trinh:
AX—-Tx+5=0; b) 52 -2x+7=0.

Gidi
a)TaccA=(-7)*-4.1.5=29 > 0 nén phuong trinh ¢6 hai nghiém phén biét x,; x,.

. . b
Theo dinh li Viéte, ta c&: X, +x,=——=7; X,.X,= fos,
a a
b) TacoA=(-2)"—4.5.7=-136 < 0 nén phuong trinh vé nghiém.
Vi du 2. Goi x,, x, 1a hai nghiém cta phuong trinh x* — 5x + 3 = 0. Khéng giéi
phuong trinh, hily tinh gia trj cac bieu thire:
1 1

aj—4— b) %] +x2.
X X%




Gidai
Phuong trinh x* — 5%+ 3 =0 ¢6 A = 13 > 0 nén nd ¢6 hai nghiém phén bigt x,, x..
Theo dinh li Viéte, ta co:

b ¢
X1+X2=—g =3 K%y :g:3_

1 1 x +x 5
a)Taco: —+—="L—"=2=
% % Xx, 38

biTa 68 k=X =% 425 % %

Suyra X, +X2 =(X, +X,)  —2xX, =52-2.3=19.

Nhdn xer.

e Néu phuong trinh ax’ + bx + ¢ =0 (a# 0) céa+ b+ ¢ =0 thi phuong trinh ¢é
mét nghidm 12 x, = 1, nghiém conlai 1a x, ==
e Néu phuong trinh ax* + bx + ¢=0 (a # O)acc') a — b+ ¢ =0 thi phuwong trinh ¢6

mét nghidm la x, = -1, nghiém con laila x, = — =
a
Vi dy 3. Tinh nhAm nghiém cta cac phurong trinh:
a) 15%*+ Tx-22=0; b).18%F = 7x—25=1,
Gidi
a) Phuong trinh 15x* % 7x—22=0c0at+tb+c=15+ 7+ (22)=0.

: J 22
Vay phuong trinh ¢6 hai nghieém lax,=1; x, :E:_E_
a

b) Phuong trinh 18x%— Tx—25=0coéa—b+c =18 —(=7) +(=25)=0.

Vay phuong trinh ¢6 hai nghiém 1a x——1; x, = —— — %
a
Thuc hanh 1. Tinh tong va tich cac nghiém (néu ¢d) clia mdi phuong trinh:
A —2dTx+7=0; b) 158 -2x—-7=0; ¢)35%* - 12x+2=0.
Thuc hanh 2. Cho phuong trinh x* — 12x — 13 = 0. Goi x,, X, la hai nghiém cta
phuong trinh. Khéng giai phwrong trinh, hily tinh gia tri ctia cac bicu thire:

Z
a) —+—; b) x?+ x> —x;x,.

)
Thuc hanh 3. Tinh nhim nghiém ctia cac phiong trinh:
a) —315%* —27x + 342 =0, b) 2022x* +2023x+ 1=0.

1=



2. TIM HAI SO KHI BIET TONG VA TicH CUA CHUNG

&2 Chohai s6 1 va v ¢6 tong u+ v= 8 va tich uv = 15.

20

a) Tl u+ v =8, bidu dién u theo v réi thay vio uv = 15, ta nthin duoe phuong trinh
an v nao?
b) N2u biéu dién v theo u thi nhén dirge phuong trinh 4n u nio?

Tir €3, mét cach téng quit ta co:

¥ Néuhai sb 6 éng bing S va rich bing P thi hai s6 d6 1a nghidm cia phuong trinh:

=l

X -8Sx+P=0.

Dicu kién dé ¢6 hai s6 dola S — 4P = 0.
Vi dy 4. Tim hai s6 (nfu ¢d) trong mdi trudng hop sau:
a) Téng ctia ching bang 23 va tich ctia ching bang 120;
b) Téng clia ching bang 10 va tich clia chiing bang 30.

Gidi

a) Hai 86 ¢éin tim 14 nghiém ctia phuong trinh x* — 23x + 120 = 0.
Taco A=(-23Y—4.1.120=49; JA =J19 =7;
x, = 232” ~15; x, =$=8.
Vay hai sb can tim 14 15 va 8.
b)Tacd S=10; P=30.
S?—4P=10"—4.30=-20<0.
Vay khéng ¢o hai s6 thoa min diéu kién di cho.

Thuchanh 4.
a) Tim hai sb, biét tng clia ching béng 15 va tich etia chiing bing 44.
b) C6 ton tai hai s6 a va b ¢6 tdng bing 7 va tich bang 13 khéng?

. i o
Van dung. Tinh chiéu dai va chiéu rong cta khu vudn trong '@J (trang 18).
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1.

S

BAITAP

. Khéng giai phuong trinh, hiy tinh téng va tich céc nghiém (néu ¢d) ctia mdi

phurong trinh:

Ay 3% xS =0 b) 25 —20x+ 4=0;

o) 52— 9%+ 15=0; d) 5x* - 243x -3 =0.

Tinh nham nghidm cta cac phurong trinh:

)24 - 19x—-5=0; b) 2,5%°+ 7,.2x+4,7=0;

¢) %x%sx%:o; d) 2x> -2 +3)x +3 =0.

Tim hai s6 uva v (néu ¢d) trong méi trudng hop sau:
ayut+tv=29uv=154; bjut+v=-6uv=-135; gutv=>5uv=24
Cho phuong trinh x* — 19x — 5= 0. Goi X, X, 1a hai nghiém cta phirong trinh. Khéng giéi
phuong trinh, hiy tinh gia tri cfa cac bieu thiie:
L 3 3

a) A=x}+x2; b)B= —+—; g Q= + .
X X X2 Xel

Mot manh vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 116 m, dién tich 805 m®. Tinh chidu dai va
chiéu rong cua manh vuon do.

Sau bai hoc nay, em da lam dugcnhiing gi?

Gidi thich dugc dinh |i Vigte va dng dung (vi du: tinh nham nghiém cGa phuong trinh
bic hai, tim hai s& biét tong va tich/cha ching; .).

BAITAP CUOI CHUONG 6
CAU HOITRAC NGHIEM
Két ludn nao sau day ding khi ndi vé& db thi ctia ham sd v =ax’ (a # 0)?
A. Véi a > 0, db thi nim phia trén truc hoanh va O 14 diém cao nhit cta db thi.
B. Vdi a< 0, dd thi nim phia dwdi true hoanh va O 13 diém thip nhét cia db thi.
C. Vdi a> 0, dd thi nim phia duwdi true hoanh va O 13 diém thip nhét cta db thi.
D. Véia < 0, d6 thi ndm phia dudi true hodnh va O 14 didm cao nhét cta dd thi.
. R o ~ ~ A . n 5 A ]-
Biem nac sau day thude do thi ctia ham so y=5x2?
A (4;4). B. (—4; 8). G 4 -8), D8 —4).

21
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6.

Cho ham s6 y=2x%. Khi y= 2 thi
A x=1. B.x=2hoicx=-2.
C.x=1hodecx=-1. D.x=2.

Bd th clia ham s6 y = ax’ (a # 0) di qua dim A(2; —2). Gi4 tri cia a béng

AL 2, B.-2. G, l D. —l.
2 2

Nghiém ctia phwrong trinh x* — 14x+ 13=01a

e =l =10, B.x==lx,~—13

Gax= L, ==13, D.xer= Lix, =13.

Phwong trinh nao dudi day khéng 1a phirong trinh bac hai mét an?

A X —JTx+7=0 B.3x% + 5x—2=0.

C.2x* -2365=0. D.-Tx+25=0.

Goi S va P 1an luot 14 tdng va tich cta hai nghiém cta phuong tinh x° + 5x — 10 = 0.
Khi do giatri cia SvaPla

A.S=5,P=10. B.S=-5P=10.

C.8=-5,P=-10. D.S=5,P=-10.

Cho phuong trinh x* + 7x— 15. Goi X,, X, 1a hai nghiém cta phuong trinh. Khi d6
gia trj clia bidu thire X} +%; —x,x, la

. 79 B. 94. C.—94. 7

BAITAPTU LUAN

] % 3 7 A . o . 5 A ~ ~ S
Cho hai ham so6: y=5x2 vay =-x". V& do thi ctia hai ham s6 da cho trén cung

mat phfmg toa do Oxy.

10. Cho ham s6 y = ax* (a # 0).

11.

22

a) Tim a d db thi ham s6 di qua diém M(2; 2).
b) V& db thi (P) cia ham s6 véi a vira tim duge.

¢) Tim céc diém thude dd thi (P) ¢o tung d6 y = 8.

(Gial cac phuong trinh:
)X —12x=0; b) 13x* + 25x - 38 =0;
) 3x2—43x+4=0; dx(x+3)=27-(11-3x).



12. Tirnth nhim nghidm clia cac phwong trinh sau va kiém tra két qua biang may tinh cam tay.
a) 14x* - 13x - 27=10; b) 5,4x* +8x+ 2,6 =0;

A §x2+2x—%=o; d) 3x> — B +45)x 5 =0

13. Tim hai 6 uva v trong méi truomg hop sau:
ayutv=-2,uv=-35; b)u+v=8, uv=-105.

14. Cho phuong trinh 2x* — 7x + 6 = 0. Goi X,, X, 1a hai nghiém ctia phurong trinh.

Khéng giai phurong trinh, hiy tinh gia tri ctia bidu thie A = (x, + 2x,)(x, + 2%,) — X/ x2.

15. Mot ngudi di xe dap tir A dén B cach nhau 24 km. Khi di tir B tré vé A, nhd xudi gid nén
tbe d6 ltic vé nhanh hon téc d6 lae di 1a 4 km/h, vi thé thoi gian vé it hon thoi
gian di 14 30 phit. Tinh téc d6 cta xe dap khi di tir A dén B.

16. M6t ddi tho mé phai khai thac 216 tin than trong mét thoi gian nhét dinh. Ba ngay
dau, mdi ngay khai thic theo ding dinh mite. Sau d6, mdi ngay ho déu khai thac vuot
mite 8 tin. Do d6 ho di khai thac duge 232 tin va xong trude thoi han 1 ngay. Hai theo
k& hoach. mdi ngay doi tho phai khai thic bao nhiéu tin than?

17. Miéng kim loai thit nhét nang 585 g, miéng kim loai thit hai ning 420 g. Thé tich ctia
miéng thir nhét nhd hon thé tich miéng thit hai 14 10 ¢m’®, nhung khéi luong riéng ctia
miéng thi nhat 16én hon khéi Iwong riéng clia miéng thi hai 1a 9 g/cm’. Biét cong thire
tinh khéi luong riéng etia mot vat1a D = % trong do: D (g/em’) 14 khdi luong ridng,
m (g) 1a khéi luong clia vat, V (em?) la thé tich ctia vt Tim khéi luong ridng clia mdi
miéng kim loai.

18. Hai dung dich mubdi ¢6 tdng khéi luong bing 220 kg. Luong mudi trong dung dich I

1a 5 ke, lwong mudi trong dung dich 1T 1a 4.8 kg. Biét ndng d6 mudi trong dung dich I
nhiuhonndng d6 mudi trong dung dichIT 13 1%. Tinh khéi lirong mdi dung dich néi trén.
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Phan MOT SO YEUTO THONG KE VA XAC SUAT

Chugng  MOT SO YEU TO

(Trong chuong nay, cac em sé ti€p tuc tim hiéu
phudgng phap mé ta va biéu dién di liéu trén cac
bang, biéu d6 coét, biéu dé hinh quat tron, biéu d6
doan thang. Cac em sé& lam quen v&i bang tan s6 va
biéu d6 tan s6, bang tan s6 tuong d6i va biéu dé tan sé
tuong doi. Cac em sé Ii giai va thuc hién chuyén dir liéu
tir dang biéu dién nay sang dang biéu dién khac,
déng thai phat hign va Ii giai duoc s6 liéu khong

chinh xac dua vao cac méi lién hé toan hoc don gian.
. J

\

sayg
gl L / -

Str dung cac bang, bidu d@d dé thé hién dit liéu giup cho viée
thuyét trinh, trao doi, phén tich dit liu duge dé dang hon.



BANG TAN S0 VA BIEU DO TAN §

Ban Chau ghi lai diém bai kiém tra, danh gia dinh ki mén Toan cla
mét 56 ban hoc sinh khéi 9 nhu sau:

.
- - =mm
=

6 9 9 8 10
8 8 6 9 7
8 8 6 10 9
7 6 9 10 9
7 7 7 9 10
10 7 8 8 7

C6 thé thu gon bang s6 ligu trén duge khéng?

1. TAN SO VA BANG TAN sO

1 Hiy thyre hidn kiém dém Va,____' oan thanh Kiem dem | So hoc sinh
6 [ ?
bang bantirsdliduma b@n Chauﬂmﬁla 18]
T 7 M ?
dwrgc W&, 3 5 5
9 ? 2
10 2 Z

Céc didm s6 ma ban Chau thu thap dugc trong @ tao nén mot mau dir liéu. Trong e,?
ta thay, mau dit 1iéu nay ¢6 5 gia tri la 6; 7; 8; 9 va 10. Cac s0 tim dugc trén cot
“So hoc sinh” cho biét 56 lan xuat hién (goi la tan s0) ctia mdi gia tri trong mau so lidu.

Tong quat, ta ¢é dinh nghia:

S % 7R o . e e ;
é@ Mdu dir ligu 1a tap hgp cac dit 1igu thu thap duge theo tigu chi cho trirde.
S6 1an xuat hién etia mot gia trj trong mau dit lidu duoge goi 1a tan 56 ctia gia tri do.
Khi trong mau dit lidu ¢ nhidu gié tri ¢6 tAn s6 xut hién 16n hon 1, ngudi ta thuong
bidu din dit lidu bdi bang tan so.
g Badng Ian 6 bidu dién tan s6 clia mdi gia tri trong mau dit lidu.

Bang gbm hai dong, dong trén ghi cac gia tri khac nhau ctia mau dit 1iéu, dong
duéi ghi céc tAn s6 tuong tng véi méi gia tri do.

Vi dy 1. Mot ddi béng d3 thi ddu 26 trin trong mét mua giai. $6 ban thing ma déi 46
ghi dwroc trong ting tran dau duge thong ké lai nhur sau:

2z |3z 3lasax|e 3|11 x|z
7 4|66 22|05 [4 26290
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Mau dit lidu trén ¢6 bao nhidu gia tri khac nhau? Xac dinh tan s6 ctia méi gia tri va
14p bang tan s6 ctia mau dit lidu.
Gidi
Mau ditlidu ¢6 cac gia tri la: 0; 1; 2; 3, 4; 5.
Tén b chia cac pia s 152,34 51anluwotla 7; 4,8, 4:2; 1.

Béng tan sb:
S6 ban thang 0 1 5 3 4 5
Thn s6 7 4 8 4 2 1
Chui -

— Khi dit liéu la cac s0 thi mau di ligu con dugc goi la méu 56 lidu.

— S6 che dirlidu trong mau duoe goi 13 ¢& mau, thuong duoe ki hidula N. C& mau N ciing
béng tdng cac tan sb clia timg gia tri khae nhau. Ching han, trong Vi du 1, ¢d mau N = 26.
— C6 thé chuyén bang tan s6 dang “ngang” nhir trén thanh bang tn s dang “doc™ nhu sau:

S6 ban thf?'mg Tan 0
0 7
1 4
C 8
3 4
4 2
5 1

Nhdn xét: Bang tan s6 gitip chiing ta nhanh chéng quan sat ede dic didm ctia méu ditlidu
nhw 6 lan xuét hién ctia méi gia tri, gia tri xuat hién nhiéu 1an nhat, gia tri xuat hién
it lAnnhat, ... . Bang tan s6 cting rt tién loi cho vide tinh toan véi mau dit lidu.

Vi du 2. Ngudi ta dém s6 lvong ngwdi ngdi trén méi chiée xe 616 5 ¢hd di qua mbt
tram thu phi trong khoang thoi gian tir 9 gid dén 10 giv sang. Két qua duge ghi lai
§ bang sau:

s|la|lz| 2| 5|2l |2|L|lE2|L|L|Z2|5]|1
HEEEIE PR ERR R ERES SR RENE AF
s 13|23 | 213|253 |8 |L|2|L|&B|2 |2
L& | 82| s|1|8|5 |1 |2([8|5|L|2%2]|1
a) Lap bang tin sb cho mau s6 lidu trén.
b) Hay cho biét s0 nguoi ngdi trén xe phd bién nhat 14 bao nhidu?
Gidi
a) Bang tan sb:
S6 ngudi 1 2 3 4 5
Tén sb 20 17 12 5 6

b) Theo bang tan s6 trén, s6 nguoi ngdi trén xe phd bién nhat 14 1 nguoi.



Thuc hanh 1. S6 cude goi d&n mot tong dai hd trg khach hang mdi ngay trong
thang 4/2022 duge ghi lai nhwr saw:

| 2|6 | 2|8 | 3|2 |84 |2 |8 |=%[3|3]| 3
|1 2|l & & | B | Z2 |8 |5 |&|6|38 |8 |3 5| 8
a) Xac dinh ¢& mau.
b) Lép bang tan s6 cho mau sb lidu trén.
¢) Cé bao nhidu gia tri ¢6 tan 6 1én hon 42
2. BIEUDO TAN $6
&2 Gieo mot con xi1c xic can dbi va dé‘mg chét
24 14n. Sau mdi lin gieo, vé& thém
mot 6 vudng 18n trén cot ghi ket qua tirong
ung nhir hinh bén.
D6 cao ctia méi cdt cho ta bict thong tin gi
vé két qua ctia 24 lan gigo?
1 2 3 4 2 6
chdim chim chdm chim chim chidm

Ta ¢6 thé biéu dién tan s6 clia mdi mit trong 24 1an gico trén béi bidu dd ¢ot hodce
bidu d6 doan thezmg nhur saw:

&4 Tén s6 &
7 —_ 7
6 —— = 6
51 — 5
4 4
3 3
2 2
1 1
0 0

1 2 3 4 5 6 M
cham cham chim cham chim chiam xuét hién

1
chdm chdm chdm cham chdm chim xudt hién

2 3 4 5 6 Mt

Hai bidu 6 trén déu duge goi la bidu d6 tin s6. Tong quat, ta ¢ dinh nghia;
;g Biéu dd biéu dién tin sb clia cac gia tri trong mau dit lidu goi 14 bidu db tin s6.
Bidu db tan sb thuong ¢o dang ¢t hodc dang doan thezmg.

Trong bidu @b té“in sé? dang cot, mdi cot twong ting voi mot gia tri, chiéu cao clia
¢Ot trong ung tan soO cua gia tri.

Trong bidu d6 tin sb dang doan thing, duwong gip khie di tir trai qua phai
ndi cée didm ¢d hoanh d6 14 gia tri s6 lidu va tung d6 1a tan s6 cta gia trj dé.
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Clri y: C6 thé két hop bidu dd ¢6t va bidu db doan thing trén cting mét bidu db nhu sau:

Tan 86 4

e |

Lon- T S0 T X L I =

1 2 3 4 5 4] Mt
chdm chim chim chim chim chim xudt hién

Vidy 3. Vao dotnghi he virardi, S6 hrgmg tir vng tiéng Anh moi

moi ngéy ban Binh(déu hoc thém ngayt ban Binh hoc dwg'c moi ngay

mot so tir virng tieng Anh moi. 14

S6 luong tir vung méi ban Binh 12

hoc mdi ngay duoge biéu dign 6 10 S

biéu dd ¢6t nhu hinh bén. 5 .

a) 86 luong tr vung méi maban 4| B . -

Binh hoc méi ngay nhin nhimg %[ B8 B I I .
gi4 tri nao? Tim tan s clia mdi 8 6 % 8 9 S tor méi

gia tri do?
b) Ban Binh d& hoe tit vimg tiéng Anh méi trong bao nhidu ngay?
¢) C6 bao nhidu ngay ban Binh hoe nhiéu hon 7 tir vimg moi?
Gidi

a) S luong tir vimg méi ban Binh hoe dirge mbi ngay nhin cac gia tri 14 5, 6; 7, 8, 9.
Tén s6 clia cac gia tri d6 lanluot 14 12; 8; S, 4; 2.
b) S6 ngay ban Binh hoe tir vimg méi 14

12+ 8+ 5+ 4+ 2 =31 (ngay).
¢) S6 ngay ban Binh hoe nhidu hon 7 tir vung méi 1a 4 + 2 = 6 (ngay).

Vi du 4 Mot khu vui choi danh cho tré em thong k& lai d6 tudi ctia mét s6 tré em
dén choi trong mot ngay & bang tan s6 nhir sau:

Tuoi 3 4 5 6 7 8
Tan s6 4 5 4 5 11 5

a) Hay v& cac bidu do cdt va biéu do doan thing bidu din s6 liéu & bang tan so.
b) Theo bidu do & cdu a, trong s6 cac tré em dén khu vui choi, tré em & do tudi nao 1a
nhiéu nhat?



a) Bidu do cot:

Tén 6 4

12
10

8
6
4
2
0

Biéu do doan ﬂ]fmg

Tén 6

12
10

8
6
4
2
0

Giai

S$6 luong tré em phin theo dd tudi

S6 lwong tré em phén theo dd tudi

3

4.

7 g Tudi
b) Theo bidu db trén, trong 6 cie tré em dén khu vui choi, tré em 7 tudi 13 nhidu nhét.

Thuchanh 2. Bac An thong k& lai s6 cude goi dién thoai ma minh thire hign méi ngay
trong thang 7 & bang tan so nhir sai

So cude goi 5 6 7 8
Tan so ? 5 0 11
(s0 ngay)

s ~ 1R A ~ - - A A 2 - R - o A qen ~
Hay v& bieu do ¢ot va bicu do doan thang bieu dien mau s6 Liéu trén.

Van dung. Mot dia phuong cho tré em tir 12 thang tudi trd 18n tiém vic xin viém ndo
Nhéat Ban. Bang sau théng ké s6 miii vic xin viém nfio Nhit Ban ma 50 tré em tir 12 dén
24 thang tudi tai dia phuwong nay da tidm:

S6 mili tiém 0 1 2
S0 tré 4 2 26

a) Hoan thanh bang tin s6 trén.
b) Tré em tr 12 dén 24 thang tudi ¢an hoan thanh 3 miii tiém co ban cda vic xin
viém ndc Nhat Ban. Ho1 ¢o bao nhiéu tré em d3 duge thong ké & trén can phai

hoan thanh 18 trinh tiém vac xin niy?

= A X ~ - R - = Aqen ~
¢) Hay vé bieu do ¢bt bicu dien mau o6 ligu trén.

Vi,



BAITAP

S6 hrong y ta theo nam cong tac

1. Bidu d5 bén théng k& thoi gian

¢ong tac (theo ndm) clia cac y ta &

mot phong kham.
ay Cac vy ta cua phong kham c¢oé
thoi gian c¢éng tac nhan nhitng

gia tr1 nao? Tim tan sO cda moi

gid trj 6.

b) Phong kham ¢6 téng s6 bao nhidu

y ta?

¢) Co6 bao nhigu y ta da cong tac &

phong kham it nhét 3 nim?

Séytaa

10

o b W s La O ) 00 ND

4 5

6 7 S&nim

cdng tac

2. K&t qua ctia 20 hoe sinh truong A tham gia vong chung két cude thi Tim hiéu Lich st
Viet Nam dugce cho & bang sau:

S6 bao danh | Diémthi | Xép hang | So6 bdo danh | Diém thi | Xép hang

01 9 Nhi 11 5 Ba

02 10 Nhét 12 8 Nhi

03 7 Ba 13 7 Ba

04 6 Ba 14 4 Khong dat giai
05 5 Khéng dat giai 15 10 Nhét

06 6 Ba 16 8 Nhi

07 8 Nhi 17 8 Nhi

08 6 Ba 18 7 Ba

09 5 Khong dat giai 19 5 Khong dat gial
10 7 Ba 20 10 Nhat

a) Hay lap bang tan s6 theo diém 6 ctia hoe sinh va v8 bidu dbd doan thing trong tng.
b) Hiy 1ap bang tan s6 theo xép hang clia hoe sinh va v& bidu dd ¢dt twong ting.

=1

Sau bai hoc nay, em da lam dugcnhiing gi?
- Xacdinh dugc tan sé ctia mot gia tri.
- Thiét lap dugc bang tan sb, biéu d6 tan s6 (biéu dién cac gia tri va tan s6 cla ching

& dang biéu d6 cot hodc biéu d6 doan thang).

- Gidithich dugc y nghia va vai trd clia tan sé trong thuc tién.
- Li giai va thiét lap dugc d{f liéu vao bang, biéu d6 thich hop & dang: bang théng ké&;

biéu d6 cot; biéu d6 doan thang.
- Ligidi va thuc hién dugc cach chuyén dirliéutirdang biéu dién nay sang dang biéu dién khac
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BANG TAN SO TUONG DOI

VA BIEU DO TAN SO TUONG DOI

Tai méttrai hé thanh thiéu nién quécté, ngudita tim hiéuxem moi dai biéu tham du
c6 thé st dung dugc bao nhiéu ngoai ng. Két qua dugc biéu dién nhu bang sau.

Séngoaingl | 1 2 3 4

Sodaibieau | 84 [ 64 | 24 | 16 | 12

Hay tinh ti & phan tram dai biéu st dung dugic
it nhat hai ngoaing(.

1. BANG TAN SO TUONG BOI

E1 Piéu tra v& “Loai nhac et ban mu6n chmrﬁiﬁt” 1V01 cac ban trong 16p, ban Duong
thu duge y kién tra 16i va ghi lai nhr dudi day:

Pan piano Trong Pan bau BAn piano Pan guitar

Ban guitar Sa0 Ban guitar Ban guitar Pan piano

Sdo Pan piano Sao Ken harmonica | Pan violin

Trong P guitar | | Panbau Dan piano Pan piano
Panviolin | ‘Panpiano | Panviolin Sao Tréng

Ken harmonica | Dan violin DPan piano DPan piano DPan guitar

a) Co bao nhiéu loai nhac cu duge cac ban néura?
b) Hily xac dinh ti 18 phin trdm hoe sinh chon méi loai nhac eu.

Tilé phﬁn trdm hoc sinh chon dan piano con duge goi la thn s6 tuong ddi cua
“dan piano” trong mau so liu trén.
:"""gﬁ':f. Téan 56 twong doi ctia mét gid ti X trong mau dit lidu duoge tinh theo céng thite
m : T R 5 i

= E.IOO%, trong do m la tan sO cia x va N la ¢& mau.
Bdng tan s6 twong doi bidu didn thn sb twong ddi clia mdi gi tri trong mAu dit lidu.
Béng gom hai dong (hoac hai ¢ot), dong (hodc ¢ot) thir nhat ghi cac gia tri khac
nhau ctia mau dit lidu, dong (hodc ¢ot) thit hai ghi cie tan s6 twong ddi tuong tng

vl méi gia tri do.
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Béng sau ghi lai tin sb firong ddi ctia tht ca cac loai nhac cu trong mau s6 lidu trén.

Nhac cu Tan 6 tuong doi
Pan piano 30,0%
Pan guitar 20,0%
Pan bau 6,7%
ban violin 13,3%
Kén harmonica 6,7%
Sao 13,3%
Trong 10,0%

Vi dy 1. Sau bai thi mén Ngit vin, ¢6 gido ghi lai s6 181 chinh td ma mat s6 hoc sinh
mac phai vao bang thong k8 sau:

2

5

2

2

1

3

4

0

5

2

5

1

4

2

1

4

3

3

2

0

4

S

4

.

a) Mau s6 liéu trén gom nhiing gia tri khae nhau néo?
b) Hay l4p bang tin sé va bang tan s6 tuong déi clia $6161 chinh ta méa hoe sinh méc phai.
c) Trop,g sb hoc sinh d\l]fC_l'C khao sat, ¢0 giao Ir}uén chon ra 35% sb hoc sinh méc nhidu
161 nhat Hai ¢ giao ¢an ¢chon ¢ac hoc sinh méac bao nhigu 161?

Giai
a) Céc gia tri khac nhau clia mau sdlicula: 0;1;2:3;4.5.
b) Kich thirde mau N = 40.

Bang tan s6:
S$6 16i chinh ta 0 1 2 3 4 5
Tan s6 4 10 7 5 ] 6

Vi thn s cfia gid tri 014 4 nén tan s6 trong dbi cta gid tri 0 13 % . 100% = 10,0%.

Vi thn s cfia gid tri 1 14 10 nén tin sb tuong d6i cla gia tri 114 % . 100% =25,0%.

Tuong tir, ta tinh duge tin s6 tuong dbi cta ce gia tri 2; 3; 4; 5 1an luot 1a 17,5%;
12,5%;20,0%; 15,0%.

Ta thu duge bang tan sb tuong ddi nhw sau:

S6 16i chinh ta 0 1 2 3 4 5

25,0% 12,5% 20,0% 15,0%

Tan s6 tuong d6i | 10,0% 17,5%

¢) Vi 20,0% + 15,0% = 35% nén ¢b gido can chon cac ban méc 4 161 hodc 5 16i.



Nhdn xét: Bang tin sb tuong dbi gitp chiing ta nhanh chéng quan sat duroe dic didm
clia mau dit lidu nhr tan s6 tuong d6i clia mdi gia tri, gia trj xuat hién thuong xuyén nhat,
gid tri xuit hién it thuong xuyénnhat, ... . Bang tin sd twong déi cfing gitp ching ta
so sanh miic d6 xuAt hién thudng xuyén clia mot gia tr trong nhidu mau s6 lidu khie nhau.
Chui 3

—Tdng tan s6 trong doi ctia tit ¢a céc gia tri ludn biang 100%.

— Co thé ghép bang tin s6 va bang tan s tuong d6i thanh bdng tdn 56 — tin s6 twong doi
nhu sau;

S0 16i chinh ta 0 1 2 g 4 5
Tan s6 4 10 % 5 8 6
Tansotwong doi| 10,0% | 250% | 175% | 12,5% | 20,0% | 150%

Vi du 2. Ban Linh gieo mot con xic X4c can doi va d&‘mg chét mot s 14n va ghi lai tan s
twong ddi so lan xuat hién ctia méi mat trong bang thong ké sau:

Mat 1 chdm | 2chim | 3chim | 4cham | 5chim | 6 cham
Tan s6 twong doi | 15% 18% 12% 21% 16% 13%

S6 lidu trong bang tin s6 tirong ddi trén ¢6 hop I khéng? Tai sao?
Gidi
Ta ¢6: 15% + 18% + 12% + 21%+ 16% + 13% = 95%.
Nhu vy, s6 liéu trong bang tan s6 tuong doi la khéng hop li vi tang tan s6 tuong doi cia
tit ¢4 cac gid tri nhd hon 100%.

Thuic hanh 1. Trong bang s6 liéu sau ¢6 mét s6 liéu khong chinh xac. Hay tim s6 lidu
do va st lai cho dung.

Tan s6 4 9 7 5

Tén s6 twong doi 16% 46% 28% 20%

Vandung 1. -

2) Hay 1ap bang tin sb tuong déi cho bii toan & &) (trang 31),

b) Tai trai he thanh thidu nién qube t& t6 chite 1 nim trude do, ¢b 54 trong tdng sd
220 dai bidu tham du ¢6 thé st dung duoe tir 3 ngoai ngft trd 18n. C6 ¥ kién cho ring:
“Ti 18 dai biéu st dung duge tir 3 ngoai ngit trd 1én ¢o ting gitta hai nim do”.
Y kién d6 dung hay sai? Giai thich.
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2. BIEUDPO TAN SO TUONG BOI

&2 Khéo sat ngau nhién 200 ngudi vé

34

) Ty P Tén sé twong déi ciia cac nhom mau
nhom mau cta ho. Két qua thu duge
thé hién & biéu do hinh quat tron nhw

L s WO
hinh bén. ( ( 3%
Hzy cho bigt nhém mau nao phd bign Lk
nhat, nhom mau nao hiem nhat?
X Qe W AB

Pé bidu difn trre quan tan sb tuong ddi clia cac gia tri trong mau dit lidu, ngudi ta
thidng dung biéu db hinh quat tron hodc biéu db cét.

Biéu d6 biéu didn tan s6 twong ddi etia cae gia tri trong mau dit lidu goi 1a hidu do
tin s6 twong doi.
Biu db tan sb trong dbi thuong ¢o dang hinh quat tron hoic dang cot.
Trong biéu d6 hinh quat tron, hinh quat tron biéu thi tan s twong dbi a% ¢ s6 do
cung tuong ung laa% . 360° = 3,6a°.
Trong biéu db cot, dd cao ctia mbi ¢dt twong ung voi tin sb twong ddi cfia timg
gia tri.
Vi du 3. Ban Minh thong ké lai s6 sich méa mdi ban trong 16p d3 doc sau tuin 12
doc sach va ghi lai trong bang dudi day:

S6 sach 0 1 2 3 4
S6 hoc sinh 2 8 16 4

a) Lap bang tan sb tuong dbi bidu didn s6 liéu trén.

b) V& bidu db tan s6 tuong d6i dang hinh quat tron bifu didn b lidu trén.
Gidi

a) Téng sdhoc sinh 14: 2 + 8+ 16 + 4+ 2 =32.

S6 sach 0 1 2 3 4
Tan s6 twong doi 6,25% 25% 50% 12,5% | 6,25%

b) S do cung tron tuong ting véi cae hinh quat tron bidu dién tin sb tuong dbi clia cac
gia tri nhir sau:

$6 sach 0 1 2 3 4
Sé do cung 22.5° 90° 180° 45° 22,5




Ta v8 duge bidu dd hinh quat tron nhu sau:

Tan so tuwong doi cia so hoc sinh theo so hrgng sach di doc

Vi dy 4. Daunim 2022, mét cdng ty van tii khio sat ngiu nhin mét sé khach hang vé
mite d6 hii 1ong khi st dung dich vu ctia eng ty. Trong nim 2022, céng ty da tién hanh
mot sb cai tién va dén cudi nam 2022, cong ty lal tién hanh khao sat.

Dit lidu v& s6 luong phan héi theo cac mie dd ctia khich hang trong hai dot khao sat
duoc thong k& lai é bang sau:

Mikrc d6 hai long I " e
(8] dl 1Oy dl 10O al a1 1o
Dat kivio sit Ay 5 e
Dau nam 2022 24 60 16
Cudi nam 2022 18 84 48

a) Hay lia chon va v& bidu db phit hop d& so sanh mite d6 hai long ctia khach hang trong

hai dot khao sat.

b) C6 ngudi cho rang cac cai tién cta cdng ty khdng hidu qua do ti 18 khach hiang

danh gia & mtc “Hai long™ giam. Theo em nhéan dinh do ¢d chinh xac khong? Tai sao?
Gidi

a) D¢ so sanh mmic d6 hai long ctia khach hang trong hai dot khao sat, ta s& st dung

bidu db cdt kép mé ta tin sb tuong ddi clia che mire d6 hii long sau hai cude khio sat.

Trude tién, ta 1ap bang tan s6 tuong dbi:

Mikc do hai long Chang hi 1¢ i 1 RAthii 1¢
ong hai 1o ai 1o athai 1o
Datkivio sit e 5 e
Dau nam 2022 24% 60% 16%
Cuéi nam 2022 12% 56% 32%

5o
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Tan s6 twong doi cia s6 khach hang phan theo mite d hai long
Téan 6
tuong d6i
%

70
60
50
40
30
20

10

Rét hai long Miuc do
hai long

0
Khéng hai long Hai long

® Cudi nim 2022

b) Nhén dinh trén 1a khéng chinh xac vi ti 18 khach hang danh gia & e “Hai long”
giam 4% nhung ti 1€ khach hang danh gia & mmic “Khong hai long™ giam mot nia,
tir 24% xudng con 12% va ti 18 khich hang danh gid & mmire “Rét hai long” ting gap doi,
tir 16% 18n dén 32%.

B Diu nim 2022

Thuc hanh 2. Ban Mai phong van mot s0 ban hoc sinh cung trudng v& mau muc
mdi ban yéu thich nhit. Két qua duoc cho & bang sau:

Mau muc Xanh den DPen Tim dam Tim hong
Tan s0 18 6 16 10

Hiy v& bidu db tin sb tuwong déi dang hinh quat tron dé bidu didn mau s6 lidu didu tra
cta ban Mai.

Van dung 2. Mot cita hang thong ké lai s6 dién thoai di déng ban duge trong thang
4/2022 va thang 4/2023 & bang sau:

Thwong hieu A B & D Cac thirong hiéu khac
Thang 4/2022 54 48 32 96 20
Thang 4/2023 60 56 60 120 24

a) Hay lya chon va v biéu db phu hop d& thiy duoe xu thé thay déi lua chon thirong hisu
dién thoai gitta hai dot thong k.

b) Hily cho biét trong cée thuong hidu dién thoai A, B, C, D, thuong hidu ndo ting truéng
cao nhét, thwong hidu ndo ting trrdng thip nhét.



BAITAP

1. Bang sau théng k8 s6 luot nhay chudt vao quang c¢io & mdt trang web vao thang 12/2022.

S6 lwgt nhay chuot | 0 1 g 3 4 5
S6 ngwdi dimg 25 56 12 9 5 3

a) Lap bang tn sb tuong d6i cho mau b liu trén.

b) V& bidu dd thn sb twong ddi dang hinh quat tron bidu dién méu s6 lidu trén.

. Bidu d6 hinh quat tron dudi day bidu dién tin s6 tuong déi clia cac ngdn ngit 14p trinh
droe st dung khi viét 200 phén mém ctia mdt cdng ty cong nghd. Biét ring, méi phan mém
dugce viet bang dung mdt ngdn ngtt 1ap trinh.

Tan so0 twong doi cua cac ngon ngir lap trinh

™ Python

B JavaScript
W Java

B e+

B Cac ngon ngit khac

a) Ngén ngit 14p trinh nao dwoe st dung phd bién nhat khi viét 200 phin mém dé?

b) Hily 14p bang tin s bidu didn sb lidu cho béi bidu dd trén.

. Ngudi ta thuong dit trong ting cac mmre dd hai long cta khach hang véi didm sb
danh gia nhu sau:

Diem 1 2 3 A 5
Mircdé | Ritkhong | Khéng | Chipnhan | p.. .. o
hai long hai 1ong h#i long duoe Hai long | Rat hai long

Chi sb mire d6 hai long CSAT (Customer Satisfaction Score) 1a mét chi s6 do ludng
sir hai 1ong ctia khach hang vé& mét dich vunao dé. Chi s6 nay duoc tinh theo cdng thie:

Sé danh gi4 hai long va rat hai long

— _ .100%.
Tong s6 danh gia

CSAT =
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a) Bang sau cung cap didm danh gia clia ngudi ding danh cho ctia hing A.

Diém 1 2 3 4 5
S6 ngudi dung 2 4 2 9 25

Hay tinh chi s6 CSAT ctia ctra hang A.
b) Béng sau cung cap diém danh gia clia ngudi ding danh cho cira hang B.

Piém 1 s 3 4 5
S6 ngudi ding 32 i3 10 15 139

Hay hwa chon va v& bidu db phit hop dé so sanh mie d6 hai long ¢lia ngudi ding danh
cho clra hang A va cita hang B. C6 thé néi etra hang B duoc yéu thich hon do ¢ s6 luot
danh gia 4 didm trd 18n nhidu hon so voi cira hang A hay khéng?

4. Trong bang s6 lidu sau ¢é mot s6 lidu khéng chinh xac. Hiy tim s6 lidu do va stra lai
cho dung.

Tan s0 12 17 15 9
Tén sé twong doi 24% 34% 24% 18%

Sau bai hoc nay, em da lam dugcnhiing gi?

- Xacdinh dugc tan 56 tuong déi cda mét gia tri.

- Thiét lap dugc bang tan s6 tuong ddi, biéu d6 tan sé tuong déi (bi€u dién cac gia tri
va tan sé tuong déi clia ching & dang biéu d6 bt hodc biéu d6 hinh quat tron).

- Giaithich dugc ¥ nghia va vai trd clia tan sé tuong déi trong thuc tién.

- Li gidi va thiét lap dugc d{ liéu vao bang, biéu d6 thich hgp & dang: badng théng ké;
biéu dé tranh; biéu d6 dang cét; biéu d6 hinh quat tron.

- Ligidi va thuc hién dugc cach chuyén dirliéutidang biéu dign nay sang dang biéu dién khac

- Phét hién va li gidi dugc s6 liéu khdng chinh xac dua trén méi lién hé toan hoc don gidn
gilfa cacsé liéu da dugc biéu dién trong nhimg vi du don gian.

38



BIEU DIEN SO LIEU GHEP NHOM
4 " ' M'

~ Sau mét khoa tap huan, hoc vién dugc xép loai A, B, C, D theo diém kiém tra ma méi ngudi
dat dugc nhu sau:

Biém kiem tra (X) 0<X<25 2,5<X<5 S<X<75 75< X< 10

Xéploai D C B A

Biém kiémtra cla cac hoc vién dugc ghi lai & bang sau day:

6,5 1.4 35 6,8 92 7,6 7.8 9,3 56 9.5
83 82 6,3 21 7,2 4,7 7 74 21 9,9

85 45 6,7 1,7 9 87 7,2 3,2 g1 6,4

Héi c6 bao nhiéu hoc vién dugc xé'p loai A?

NG TAN SO GHEP.NHOM

1.

&1 Bac Mai ¢n cac qua,dwa trong ctia hang [
va ghi lai can ning (don vi- kg) clia %
tirng qué nhir sau;

44 | 3,1 43 . 42 | 51
3.6 | 41 A0 (3.1 4,6
56 | 40 4,7 4,1 5,6
54 | 43 37 4,1 4.9

Peé thuan tién cho viée kinh doanh, bac Mai chia dua thanh 4 nhém theo can ning
(ki hidu la X):

AL X CA5 452K <5 5=X<5555<%X6.

Hiy hoan thanh bang s6 lidu sau:

Cam&(agl;g(x) ALN<AS | 458K<S | 5EH<S5 | 555K <6
S$6 qua dua 8 ? ? y

Trong &;, cac gia tri clia mau s lidu duoc chia thanh 4 nhém. Chezmg han,
nhém 4 <X < 4,5 gdm cée gid tri 16n hon hode biang 4 va nhd hon 4,5 céon dwoe ki hidu
14 [4; 4,5). Nhém nay ¢6 8 gia tri, ta néi nhém ¢d tn s6 14 8.

Bang s6 lidu nhan duoc trong & oi 13 béng tan sé ghép nhom.



V
&

Ki higu [a; b) 1a nhom chita cac gia tri X clia mau soliduthoamina<X <b. Hiéub—a

duoc goi la do réng ciia nhom

— 86 lwong céc gia trj clia mau s6 lidu thude vio mdt nhém duoe goi 14 dn 56
cua nhom do.

— Bang tan sO ghép nhom biu didn tan s6 cia cac nhém s6 lidu. Bang gdm
hai dong (hodc hai ¢ot), dong (hodc c6t) thit nhét ghi cdc nhom sb lidu, dong
(hofic ¢ot) thit hai ghi céc thn s6 tuong tng véi mdi nhém doé.

Vi dy 1. Xét mau sb lidu vé didm sb ¢ @) (trang 39).
a) Hay chi ra cac gia trj thude nhom [0; 2,5) va tan s6 ctia nhom nay.
b) Lap bang tan sd ghép nhom ctia mau s6 lidu.
Gidi
a) Nhém [0; 2,5) gbm hai gid tri 13 1,4 va 1,7. Tan 6 ctia nhém nay 14 2.
b) Bang tan sb ghép nhém cia mau sb lidu:
Piém kiém tra (X) [0;2,5) [25:5) [5:15) [7.5; 10)
Tan 0 2 3 10 15

Chat y:

— Trong vi du trén, cac nhom dit ligu déu c6 @d rongla 2.5 diém.

— Céc nhom s6 lidu phai chita tat ¢4 cée gid tri etia mau s6 lidu.

— Céc nhém sb lidu thwong dugce chon sao cho ¢o do rong b%'mg nhau, thuan tién cho
viéc tinh toan va phu hgp vai muc dich cia vige théng ké.

— Trong chuong niy, ta ludn st dung cée nhém ¢b d6 réng bing nhau.

Thuc hanh 1. Bang sau ghi lai thoi gian mét bae si kham cho mot sd bénh nhéan
(don vi: phut):

10,0 T 9.4 9.1 6,7 5,9 6,7 117 6,9 5,4
6,0 5,8 8,7 6,4 o83 2.3 7.4 9,1 11,8 6,5
a) Hay chia s6liéu thanh 5 nhém, véi nhém thiknhat1a cie bénh nhan ¢6 thoi gian kham
tir 5 phit dén duéi 6,5 phut va 1ap bang tin sé ghép nhém.

b) Xée dinh nhém ¢6 tin sb cao nhit va nhém cé tin s6 thip nhit.

2. BANG TAN SO TUONG DG1 GHEP NHOM

&2 Bac Quang ghi lai thoi gian truy cap Internet clia minh mdi ngay (don vi: gid) trong
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vong 1 thang nhir sau:
2 32 2,4 2.7 0,5 2,6 4.8 2.4 4,2 2,4
3.7 2.3 3.5 4.9 0,4 0,6 L. 4,6 1,7 3.4
39 oA | 3.4 ] 15 1.8 2,9 3.5 3,9 1,6
Bac Quang danh gia mmie do stt dung Internet moi ngay clia minh theo bang tidu chi sau:

Ehol e Q0N o, | 1;2 23 3,4 4,5
(gl‘o) [ (: ) [ (: ) [ 2 ) [ 2 ‘) ([ 2 )‘
Mitc d RAt it it [Binhthuong| Nhidu | Rétnhidu

Hay xac dinh ti 1€ cac ngay trong thang bac Quang truy cap Internet & mirc do
“Rat nhieu”.



Tién 56 twong ddi cita mét nhom duge tinh theo cong thire £ =2 . 100% trong do
m 14 tén s6 ctia nhém va N 13 ¢& mAau. i

Béng ghi lai tin s6 twong d6i ctia cac nhém sb lidu dwoc goi 14 bdng tin s6
tirong doi gkep nhom.

Bang tan sb tirong ddi ghep nhém gbm hai dong (hojc hai ¢ot), dong (hodc cot)
thi nhat ghi cae nhém s6 lidu, dong (hodc ¢dt) thit hai ghi céc tan s6 twong ddi
twong 1rng véi moi nhém do.

Vi dy 2. Hiy 1ap bang tan s& ghép nhém va bang tan s6 teong dbi ghép nhém cho ditlidu
vé thoi gian truy cip Internet ctia bac Quang, trong dé cac nhém duoge phan theo
mire do sit dung nhur bang tidu chi &

Gidi
Bang tin s6 ghép nhom:
Théi gian (X) _ , . . :
it [0; 1) [1;2) [4:.3) [3;4) [4;5)
Tan s6 3 6 9 8 4
Bang tan sb tuong déi ghép nhém:
Théi gian (X) ; _ ; . ;
(i) [0; 1) [152] [2:3) [3;4) [4; 5)
Tan sotwong d6i | 10,0% 20.0% 30,0% 26,7% 13,3%

Clui v Twong tu nhw bang tn s& — tan s6 tuong d6i, ta ¢6 thé ghép duge bang tin s6
ghép nhom — tan s6 twong doi ghép nhoém nhir sau:

Thei gian (X)
. B 1 i) 2.3 3.4 4,5
(&%) [0; 1) [1;2) [2;3) [3;4) [4;5)
Tan 6 3 6 9 8 4
Tan s6 twong d6i | 10,0% 20,0% 30,0% 26,7% 13,3%

Thuc hanh 2. C6 Loan ghi lai chitu cao (don vi: cm) clia céc cdy bach dan gibng
vira duge chuyén dén néng trudng & bang sau:

16,4 19 296 185 | 21.8 | 206 | 222 | 271 23.3 IS5
212 | 159 | 261 18 298 | 2722 18.1 284 | 188 | 23,5
202 | 238 | 2995 25 24.4 154 | 238 16 172 | 233
252 17 17,8 19,8 16,8 18,4 | 21,9 | 243 | 273 21

Hiy chia dit lidu trén thanh 5 nhém, v6i nhém dau tién gdm cac cdy ¢b chidu cao
fir 15 cm dén dudi 18 em va lap bang tan s6 frong doi ghép nhom turong ting.
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Van dung 1. Bac Minh théng k8 chidu cao ctia mot s& ciy bach dan 5 nim tudi &
mot lam treong vao bang dudi day (don vi: met). Do so xuat nén bac Minh ghi thigu
mét s6 s lidu. Hay gitp bac Minh hoan thanh bang théng ké.

Chiéu cao (X) a i
7.8 ? 2,10
(m) [ > ) [ > )
T4n 6 24 8
Tan s6 twong doi 2 30% ?

3. BIEUDO TAN SO TUGNG DOl GHEP NHOM

eg‘ Khao st ngau nhién 150 ngudi vé thoi gian
sit dung dién thoai di dong trung binh moi
ngay ctia ho (don vi: phut). K&t qua duoe thé
hién & bidu d6 bén.
Hay chi ra khoang théi gian stk dung dién thoai
di dong phd bién nhét. Xéc dinh s6 ngudi
duge hoi co thot gian strdung dién thoai thude
khoang do?

Tén s6 twong

Tilé
0 A
45
40

35
30

25
200=

eSS
10

4004

26%
24%

294

S Lh

doi cfia 56 ngwoi

theo thoi gian sir dung
dién thoeai trung binh

e

0 30 60 90 120 150 Thoi gian (phat)

Bidu dd trén duge goi la bidu do tan s6 twong doi ghép nhém dang cét.

Bidu d6 tan s6 twong déi ghép nhém dang c6t gdm céc cdt ké nhau, mdi ¢dt

lwong (mg voi ol nhom. COLbidu difn 11110111 [4; b) ¢O diu il (rai 13 o, ddu mil
phai 14 b va ¢é chidu cao trong ting véi tin sb tuong d6i ctia nhém.

Vi du 3. Thuy thong ké lai d6 dai quing dudng (don vi: km) minh di bd méi ngay

trong thang 6 & bang sau:
] 4y | e | B | e | BY
(km)
Tan s0 (s6 ngay) 6 12 8 3 1

Hiy v& bidu d6 tan sb tuong dbi ghép nhém dang cét bidu didn miu sb lidu trén.
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Bang tan s6 tuong déi ghép nhém:

Giai

QuangImgX® | 115y | 56 | BN | B | BY
(km)
Tan so twong doi | 20.0% 40,0% 26,7% 10,0% 3,3%

Bidu db tin s6 tuong déi ghép nhém dang ¢6t bidu dign mau b lidu:

Tén 6
fuong doi
@4

45

40

35

30

25|

20

1
1

5

Tan so tuwong doi cia s6 ngay
theo do¢ dai quang duong di dwwrg'c moi ngay

0
5 <
0

—

45 @& 7 8

9

Quéng dung (km)

Chui ¥, Trong bidu db trén, néu ta ndi trung diém cac canh phia trén ctia cée ot ké nhau

béi mot doan ﬂ]fmg thi nhan dlro'_c mot duong gép khie 1_1h1r hinh dudi day.
Tan s6 twong doi caa 6 ngay
b theo do dai quang duong di dwec moi ngay

Tin 56

trong déi 4

)
45
40
35
30
25
20
15
10

0

i

F i
F N
i

F 4
F

/ 1 N
R

/ A\

[

\\

™~

\‘

4.5 55 65

75

8,5 Quing duong (km)
Biéu db trén duoc goi 14 bidu dé tan s6 tuong doi ghép nhdém dang doan thing.

Biéu db tin sb trong dbi ghép nhém dang doan thing 13 dudng gép khue di

tirtrai qua phai, noi cac diém trén mit phing, mai diém c6 hoanh d6 14 gia tri
dai dién ctia nhom s0 liéu va ¢o tung dd tirong ting vai tan so tuong doi clua

nhom s0 ligu do
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Vi du 4. Bang sau thong k& chidu cao (don vi: mét) clia cie ciy keo 3 nim tudi & mot
ndng truong.

e ® | 587 | 8789 | 899D | L3 | 0393
TAan s6 tuong doi 15% 25% 25% 20% 15%

Hily v& bidu 46 tin s6 tuong déi ghép nhém dang doan thing biéu dién s6 lidu trén.
Gidi

Gia tri dai dién cta cac nhém dit lidu lan luot 14 8.6, 8,8; 9,0: 9,2;9.4.

Biéu d6 tan s6 twong dbi ghép nhém dang doan thing biéu dién s6 lidu dé cho:

Tan so twong doi cua so cay

Tén s6 5
theo chieu cao

fuong doi
(%0)
30

25 .

4

20

15| 4

10

5 il i——

86 88 9,0 92 94  Chiéu cao (m)

Clui y: Tuong tur nhu bidu db tin s6 tuong ddi ghép nhém, ngudi ta cling st dung
bidu db tén sé ghép nhom dang cbt @& bidu dién true quan cho bang tin s6 ghép nhém,
trong do chidu cao cla ¢ot ¢6 dau mit trai 1a a va dan mit phai la b trén truc hoanh
tirong g voi tan s6 clia nhém [a; b).
Vidu 5. Biéu @ dudi dy bidu dién két qua khio sat thanh tich chay 100 m clia mdt sb
hoc sinh. e g
Tan so cua so hoc sinh theo thoi gian chay
Tén s6A

7

6
5
4
3
2

1

O7A1 12 13 18 15 16  Thi sianchay (sity)

a) C6 bao nhidu hoe sinh chay 100 m hét it hon 12 gidy?
b) C6 tong s6 bao nhidu hoe sinh tham gia khao sat?




Gidi
a) S6 hoe sinh chay 100 m hétit hon 12 gidy 14 3.
b) $6 hoe sinh tham gia khio satla

3+6+4+2+1 =16 (hoc sinh}.

Thuc hanh 3. Bidu d5 cot bén mo ta Thn s6 twong d6i ciia s6 béng dén
tudi tho (don vi: nghin gio) clia 100 chicc ~ Tinso theo tuoi tho
béng dén ddy téc trong mdt 16 san xuAt. m‘mg(‘}%‘ A

a).KHaX laP bang tan s6 mo ta dit liu ¢ 60 _—

bieu do beén. -

by Mot bong den duge cho la thude o7

loai I néu cé tudi tho tir 1500 210 trd 1én.

Héi ¢6 bao nhidu béng dén thude loai I 89 —

trong s0 cac bong deén duge thong ke? 20 18%

¢) Hiy v& bidu do tan §5 tuong df)i 10 59%
ghép nhém dang doan thiang bidu dién 0 =

Thuc hanh 4. Bang tin s6 ghép nhém sau bidu didn két qua khao sat cn ning
(don vi: kg) ctia mot s0 tré so sinh 6 mot khu vure.

Ca“'(}f'g‘;g(x) 2930 | 3133 | 3335 | 3537 | 3739
$6 tré so sinh 3 7 5 3 2

a) Hay 1ap bang tan sb tuong doi ghép nhém cho mau s6 lidu trén.

b) Hay v& cac bidu do tan s0 tuong doi ghép nhom dang ¢ot va dang doan thing
bidu didn s6 lidu trén.

Van dung 2. Hai ban Ha va Hong thong k& lai chi s6 chat liwgng khéng khi (AQI)
noi minh & tai thai diém 12:00 moi ngay trong thang 9/2022 & bang sau:

Chi sb (X) | [50; 100) | [100; 150) | [150; 200) | [200; 250) 056008 150 =

Taal 110’1‘0’ 12 2 6 % .‘
cua Ha s0 300

cua Hong 16 6 5 3 0 500

a) Hiy v& trén cting mét hé truc hai bidu d6 dang doan thiing bifu didn tAn sb tuong dbi
cho bang chi s6 chit luong khong khi tai noi & ctia ban Ha va tai noi & ctia ban Hong.
b) Chi 86 AQI tir 150 trd 18n duge coi 14 khéng lanh manh. Dua vao bidu db tin sd
twong d&i trén, hiy so sanh ti 18 s6 ngay chat luong khéng khi duoe coi 1a khéng
lanh manh & moi khu vue.
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BAITAP

1. Ban Giang ghi lai cyr li nhdy xa ctia cac ban trong caulac bd thé thao & bang sau
(don vi: mét):

5,4 3,6 4,7 42 4,4 48 3,7 47
42 38 42 4,4 4,6 48 53 4,7
5,4 4,1 3,5 4,7 51 41 4,4 5,4
4,5 5,4 4,4 43 3,6 4,4 438 48

a) D2 thu gon bang dit lidu thi nén chon bang tin sb khéng ghép nhém hay bang tan sb
ghép nhom dé bidu thi dit lidu trén? Tai sao?
b) Hily chia s6 lidu thanh 4 nhém, trong dé nhém dau tién 14 cw li tir 3,5 m dén dudi 4 m;
14p bang tin sb va tin sb tuong d6i ghép nhom.

2. Két qui do toe dd clia 25 xe 6 t6 (don vi: kmv/h) khi di qua mdt tram quan sét duge
ghi lai & bang sau:

48,6 | 34,2 | 53,3 | 45.3:448,2 (46,3 | 57.4 | 6204614 | 55 | 40,9455 |3543

=l ? =l > el 2

498 | 60 589133 | 33 | 62 | 494|464 | 478 41,2 |42.8| 488

=l =l

a) Hay 14p bang tin s6 tuong doi ghép nhém cho bang 6 lidu trén, trong d6 nhém
dAu tin 14 cac xe ¢o toe db tir 40 kin/h dén dwdi 45 km/h,
b) Hiy xac dinh nhém ¢6 tin s6 twong déi cao nhit va nhém ¢ tin s6 tuong déi
thap nhét.

3. Thoi gian hoan thanh mot bai kiém tra true tuyén cta mot s6 hoe sinh duoe ghi lai
& bang sau (don vi: phut):

Thoi gian (X) ‘
) 10; 12 ? 14; 16
(phi) [ ) [ )
Tan 6 25 5
Tan s6 twong doi ? 12,5%

a) Hay xac dinh sb hoc sinh tham gia kidm tra.
b) Hoan thanh bang trén vao vé.
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4. Biéu dd bén bifu dién ti 18 dai bidu Ti1é dai biéu theo d6 tudi
tham du héi nghi theo do tubi. Biét rang Tén s6

06 54 dgi bidu tir 25 dén 35 tudi. fong, A
a) Co baonhiéu dai bidu tham du héi nghi? 40
b) Lép bang tin sb ghép nhém trong timg. B =t “28 o
¢) Mot ngudi cho ring ¢d trén 50% s 32 —126.25%
dai bidu tham dy héi nghi dudi 45 tudi. %
Nhan dinh do dung hay sai? Tai sao? s
11,25%
10
5
0

25 35 45 55 65 Dotubi
Thoi gian di tir nha dén trueong (don vi: phit) eta cac ban hoe sinh 16p 9C duoe ghi lai
& bang sau:

m

95 | 1389 | 36 | 13,2 | 10t Rt s 141 | 11,4 | 19,7 | 151 | 11,1

2 2 2 > =} =4 =} =l =

las | 72 18 | 11,6 | 6,2

>

6.2 | 16,7

el 2

N Ve

2 =}

7.7

=}

LF

2

33

=l

182 | 74 (198 (19 |52 | 183 | 147 | 141 | 196 | 10,4

2 =l > 2 2 =4

72 | 125

2 =4

a) Hiy chia s61iéu thanh 4 nhém, véi nhém thir nhat 14 khoang tir 5 phit dén dudi 9 phit
va 14p bang tn s6 ghép nhém va tin s6 tuong déi ghép nhém.

b) V& biéu dd tan s6 tuong doi ghép nhém dang ¢6t va dang doan thing md ta bang
tan s6 tuong déi ghép nhém.

Sau bai hocnay, em da lam dugcnhing gi?

- Thiét |ap dugc bang tan s6 ghép nhém, bang tan sé tuong di ghép nhém.

- Thiét lap dugc biéu d6 tan sé tuong déi ghép nhém & dang biéu d6 cét va dang biéu d6
doan thang.

- Li gidi va thiét [dp duoc dif liéu vao bang thich hop.

- Ligidiva thuc hién dugc cch chuyén dit liéu ttrdang biéu dién nay sang dang biéu dién khac

- Nhén biét dugc méi lién hé gilta théng ké v&i nhiing kién thic cia cdc mdn hoc khac
trong Chuang trinh I8p 9 va trong thuctién.
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BAITAP CUOI CHUGNG 7

CAU HOI TRAC NGHIEM
1. Mot doanh nghi€p san xuat xe 6 0 Til¢ loai xe 6 t6 theo lrgng xang
khéo sat lvong xang tidu thu trén Tin 56 tiéu thy trén 100 km
100 km ctia mot s6 loai xe 6 t6  trong (g/o;)l A
trén thi trudng. Két qua khao sat o
100 chiéc xe duoc biéu dién trong e 3404
hinh bén. »
27%

25 24%

20

15 15%

10

3

¥ 45 5 55 6 Dumgxig
tiéu thu (lit)

a) Tan sb twong ddi clia sb luong xe 6 t6 tiéu thu dudi S lit xang cho 100 km 14
A. 24%. B. 39%. C. 61%. D. 76%.
b) Khoéng tidu thy xéng phd bién nhat 14
A. Tir 4 &n dudi 4,51it. B. Tir 4,5 dén duéi 5 lit.
C. T 5dén 5,5 lit. D. Tt 5,5 dén 6 lit.
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¢) Trong tt ¢4 nhitng chiée xe duoe khio sét, ¢6 bao nhidu chiée xe tidu thu hét tir 5 dén
duéi 5,5 lit xing khi di hét quiing dudng 100 km?

A. 34, B. 27. C. 15. D. 24.
K&t qua khao sat thoi gian st dung 1ién tuc (don vi: gio) tir e sac day cho dén khi hét
pin ctia mét s6 may vi tinh cting loai duogc théng k& lai & bang sau:
Thoi gian
st dungpin (X) | [7.2;7.4) [7.4; 7.6) [7.,6; 7.8) [7.8; 8)
(gio)
Tan s0 /) 4 7 6
a) C& mau ctia cude khéo sat la
A. 18. B. 19. C. 20. D. 22,
b) S6 lwong may tinh ¢6 thoi gian sit dung tir 7,4 dén dudi 7.8 giv 1a
A.11. B. 12. C. 13. D. 14.
¢) Ti I& may tinh ¢6 thot gian st dung tir 7,6 216 trd 1én 1a
A. 27.7%. B. 68,42%. C. 33,3%. D. 72,3%.



3. Bang dudi day ghi lai cir i ném ta (don vi: met) cia mét van dong vién trirde va sau mot

dot thp huan dic bist.

CI.I’(II;D(?Q [20;20,2) [[20.2; 20,4)([20.4; 20,6)|[20,6; 20.8)| [20.8;21) | [21;21,2)

Tan so
trudc dot 3 5 5 2 1 0
tap huan

Tan s6
sau dot 1 2 4 5 3 1
tap huan

a) Tén s twong ddi cta s6 14n van déng vién ném dudi 20,4 m trude khi tap huén la

A. 18,75%. B. 25%. C. 31,25%. D. 50%.
b) Tén sb tuong dbi ctia s6 14n van déng vidn ném tir 20,8 m trd 18n sau khi tip hudn 14
A. 20%. B. 25%. C. 30%. D. 35%.

¢) Tan s6 tuong d6i ctia s614n van déng vién ném tir 20,8 m trd 18n sau khi tap huin
ting thém

A. 18,75%. B. 30,5%. C. 35%. D. 37,5%.

d) Tan sb twong dbi ctia s6 14n van dong vién ném dudi 20,2 m sau khi tip huan giam di
A 12,5%. B. 15,5%. C. 35%. D. 37,5%.

BAITAPTU LUAN

. Khéo sit cac hoc sinh 16p 6 coamdt ~ Tén 0 twong doi ciia 0 ngwoi
treomg Trung hoe co s& va thai gian tuoizndsé?n theo thoi gia;:nsgi-' ?,::f;g mang xa hji
st dung mang xa hdi trung binh trong (%) -
mdt ngay (don vi: gio), két qua thu 30 146,7%
dugre nihur hinh bén. 43 p—

a) Co bao nhiéu ban tham gia cude oy

Khio st, biét ring c6 4 ban st dung 3,

mang xa hoi fir 4.5 g}'éf trd len. 5

b) Mot nguoi cho rang ¢o trén 50% 20

hoc sinh tham gia khao sat st dung 15

mang x4 hai tr 3 gid trd 18n mdi ngay:. i 1

Nhén dinh ctia nguoi do ¢o hop li khéng? 5 3,3%
Tai sao? 0 —

0 15 3 45 6 Thdigian(gid)
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Mot cira hang ghi lai ¢d cia cac ddi giay da ban trong mét ngay & bang sau:

42 38 39 42 39 41 43 41 41 40
3 38 37 38 40 39 38 34 44 43
42 37 40 40 44 41 41 40 42 39
43 41 3 41 40 38 40 41 40 £

a) Hiy xac dinh ¢& mau, 14p bang tin sb va tin sd twong dbi cho méu s6 lidu trén.

b) Hily v& bidu db dang ¢t md ta bang s6 lidu trén.,

¢) Cra hang nén nhép vé dé ban ¢& giay nao nhidu nhét, ¢& giay nio it nhit?

SO ban thang mdt ddi béng ghi duoe trong 26 tran dau cla Giai vo dich quée gia
durge ghi lai & bang sau:

1 2 0 4 0 3 0 1 0 0 3 3 0

0 3 0 2 2 3 3 4 3 1 0 0 3

a) Hay 1ap bang tan s6 va thn s6 tuong dbi cho bang sé lisu trén.

b) Hay v& bifu d6 hinh quat tron md t tan s6 tuong doi clia bang sb lidu trén.

Mot béac 14i xe muébn ghi lai téng d6 dai quing dudng (don vi: km) minh 14i xe mdi ngay
trong vong 1 thang.

a) Héi bac 141 xe ¢6 thé thu thip dit lidu bing cach nio?

b) Duai day la sb 1idu bac 141 xe da ghi lai dugce.

239 | 192,7 | 1378 | 1253 | 1475 | 1028 | 1059 | 60,1 | 186,7 | 129,5

2

316 | 1684 | "7 AT 1447 12971937 I13,7110,2 | 1103 | 86,4

2

719 | 3806 | 1247 | 1998 | 228 | 96,9 | 30,7 | 851 [ 1881 | 1225

=l

Hiy chia s6 lidu thanh 5 nhém, véi nhém thir nhat 1a tir 10 km dén duéi 50 km va
1ap bang tin s6 ghép nhém vé thn s6 twong dbi ghép nhém. V& bidu db tan sb tuong déi
ghép nhém dang ¢dt bidu didn bang tan s6 tuong d6i ghép nhém.

Trong bang s6 1idu sau c¢6 mdt s6 lidu bi dién sai. Hiy tim s6 lidu d6 va sta lai cho ding.

Tan s6 24 16 6 4
Tan s tuwong doi 48% 32% 15% 8%




Chuong  MQT S0 YEU TO XAC SUAT

4 2
Trong chuong nay, ching ta sé tim hiéu vé khong gian mau
clia phép thirngau nhién, tinh xac sut ctia bién cé bang cach
kiém dé€m s truong hgp thuan Igi trong mot s6 mé hinh

xac suat dongian.
.

/

X4c suitla mot cong cuquan trong trong vide xiy dung md hinh
toan hoc cho cac dai Iuong bién dbi mét cach ngau nhién theo
thoi gian, vi du nhu gia ¢b phidu, ti gia trao ddi ngoai t8 hay
36 luong ca thé trong mot quan thé, ...




~— F.a -

Y M5t tii chita 4 vién bi duoc dénh s8 nhu hinh bén. :
Lay ra ngau nhién 1 vién bi tUrtdi. Ban Long va ban Ha %
c6 y kién vé s6 cac két qua b thé xdy ra nhu sau: /

62 két qualalay duge

vién bi mau xanh valay
dugcvién bi mau dé, C Conhiéu hon 2 két qui déy!]
~

&

Long
Theo em, ban nao néi é’ung’"

1. KHONG GIAN MAU

&1 Hop thix nhat ¢6 1 viért bi.xanh, Hop thit hai co-1 ‘ﬁfen b1 xanh va 1 vién b1 do.
Ban Xuan liy ra 1 vienbi tirhop thir nhit. Ban Tha lay-ra 1 vién bi tir hop thit hai.

a) Phép thi cia ban Xuan ¢6 bao nhleu ket qu’ 06 thé xay ra?
b) Phép thit ctia ban o .

Trong e;, ta ¢6 thé biét chic chiin vién bi ban Xuan 14y ra ¢6 mau xanh vi trong hdp
thit nhat chi ¢6 1 vidn bi xanh.

Vién bi ban Thu 14y ra ¢6 thé ¢é mau xanh hodc mau d6. Do dé, ta khong thé bidt
chiic chin vién bi ban Thu ldy ra ¢6 mau gi. Tuy nhién, ta bidt chi ¢6 2 két qua xay ra
14 “Ban Thu lay duoc vién bi mau xanh” va “Ban Thu 14y duoc vién bi mau do”.
Ta noi ban Thu thyre hién mdt phép thir ngau nhién.

TN e hion e it ko B b e diioe KSE ok ala 10, il bt ol
cac két qua o6 thé xay ra duge goi 1a phép thik nedu nhién (con goi 14 phép thir).
Khéng gian mau, ki hidu Q, 14 tip hop tat ¢a cac két qua ¢o thé xay ra cta phép thit,

Vi dy 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao 1a phép thir ngau nhién? Tai sao?
a) Gieo 2 khoi go hinh 1ap phlro‘ng, mdi khoi duge son mét mau nhw Hinh la va
quan sat mau sic clia mit xuat hién bén trén.

b) Chon bat ki 1 ¢y but bi tir hdp ¢6 4 cdy but bi nhw Hinh 1b.

52



¢) Chon ra dong thoi 2 que gb tirhdp ¢6 2 que gb nhu Hinh le.

Giai

a) Hoat dong gieo 2 khéi g hinh 14p phuong khéng 14 phép thit ngiu nhién vi ta biét
trude chi cd mot két qua xayrala xUuat hién 1 mat mau xanh va 1 mit mau vang.

b) Hoat dong 14y 1 cAy but bi 14 phép thit ngdu nhién vi ta khong thé biét trude duoe
két qua cia né, nhung bidt tit ca 4 két qua c6 thé xay ra.

¢) Hoat ddng 14y ra dong thoi 2 que gb khong 1a phép thir ngdu nhién vi ta biét chi
cd motkét qua xay ra lalay duoe 1 que gb mau xanh va 1 que gd mau do.

Vi dy 2. Xac dinh khong gian mau ctia cac phép thir ngau nhién sau:

a) Gieo 1 con xtic xéc cin dbi va déng chit hai 14n.

b) Lay ra lan luot 2 qui béng i mot hdp chita 3 qua bong durge danh s6 1; 2; 3.

b)
Hinh 2

Gidi
a) Ki hiéu (i; j) 14 két qua lan gieo thit nhat xuat hién mat ¢6 i cham, lan gieo thir hai
xuat hién mat ¢6 j cham. Khong gian mau ctua phép thir la
€= {1 Ll s 2L 3l (1550 (L 6
(2500542, 2020 3%, @ 4); (2502, 6);
(35100325037 31 Ba 4, (3;.50,03,6);
(4 1), (4; 2); (4 3); (4; 4); (4 5); (4; 6);
Ge:1 005205, 305 554 (5,.50,.0,16);
(6; 1); (65 2); (6 3); (6; 4); (6; 5); (6; 6)}.
Ta cfing ¢6 thé viét gon khéng gian mau 14
Q={11D]|1=<1<6,1=<)<6}.

S0



b) Ki hidu (i; j) 1a két qué bong lay ra lan thir nhat dwoe danh s6 1, béng 1ay ra lan thit hai
duge danh 50 7. Khong gian mau cua pheép thir la

Cr=4{1;2); (153, (2; 1%:(2; 3); (3; 1);43:.2)}.
Thuchanh 1. Trong cac hoat dong sau, hoat dong nao la phép thir ngau nhién? Tai sao?
a) Chon ra 1an luot hai tim thé tir hop ¢é 2 tm thé nhu Hinh 3a.
b) Chon bat ki 1 quyén sach tir gia nhw Hinh 3b.
¢) Chon 1 cay bt chi tir hop but nhar Hinh 3c.

a) b)
Hinh 3

Thuc hanh 2. Xac dinh khong gian mau cua cac phép thir sau:

a) Gieo?2 1an mot déng xu ¢o 1 mat xanh va 1 mat do.
b) Lay ra 1 qua béng tiz m6t hép chita 3 qua bong duoe danh sb 1; 2; 3, xem s6, tra lai
hép 16i lai 14y ra 1 qui bong tir hép do.

Van dung 1. Xac dinh khong gian mau cta phép thir trong @ (trang 52).

2.BIEN cO

&"2 Xét phép thir gre¢ hai con xie:xde can/dot va dong chit. Gia st két qua cia
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phép thir 14 con xtie xdc thir nhat xuat hién mat 1 cham, con xtc xic thit hai
xuat hién mit 6 cham. Trong cac bién cb sau, bién ¢6 nao Xay ra, bién ¢b nao
khong xay ra?

A “TSng sd chAm xuat hién 16n hon i

B: “Tich s0 cham xuat hién 14 s6 chin™;

C: “Hai mat xuat hién ¢6 cung s6 cham”.

Ta thiy két qua ctia phép thik thudn loi cho bién ¢ A va B nhung khong thuén loi cho
biénc6 C.

Tdng quét, khi thue hién phép thir, mét bién ¢b ¢ thé xay ra hodc khong xay ra.
MObi két qua ¢6 thé ctia phép thit 1am cho bién ¢ xay ra duge goi 1a mot kér qud
thudn loi cho bién ¢b do.

Vi du 3. Trong cac phat biéu sau, phat biéu nao sai? Tai sao?

a) Bitn ¢6 khong thé khéng ¢6 két qua thuin loi.

b) Moi két qua ctia phép thir déu 1a két qua thudn loi cho bién ¢b chic chin.

¢) Bién ¢6 ¢6 it nhat mot két qua thudn 1oi 1a bién ¢6 ngau nhidn,



Gidi
Phat biéu a) va b) 1a diing.
Phat biéu{c) la sai vi bién ¢b chic chin o it nhit mot két qua thudn loi nhung khong
phai la bien ¢o ngau nhién.
Vi dy 4. Mot hop 6 chira S tam thé cting loai duoe danh s6 1an luot tir 1 dén 5. Lay ra
ngau nhién cung mot lue 2 tam thé tir hop.
a) Hay liét k& cac phan ti cia khdng gian mau ctia phép thit.
b) Liét ké cée két qua thuin 1oi cho méi bién ¢b saw:
A: “Trong 2 thé 14y ra ¢6 ding 1 thé ghi s618™;
B: “Trong 2 thé lay ra ¢é it nhat 1 thé ghi s6 chin™.
Gidi

a) Ki higu {x; y} 1a két qua 4y duoc hai thé, trong dé mét thé danh sb x va mét thé
danh so y.
Céc phin tit cia khong gian méau ctia phép thix 14

{1;2)501: 35 {1 4); 8 og M2l 8w N ) {3;5); {4, 5).
b) Céc két qua thudn loi cho bién ¢6 A la

{152);{1; 435{2; 38 £0ed4.043; 47 {5 E
Cac két quéa thudn loi cho bién ¢ B 1a

(1,2} {1;4}; (282 s b3t o
Thuc hanh 3. Mt hdp ¢6 4 qua bong duoc danh 36 lan luot tir 1 dén 4. Ban Trong va
ban Thuy lan lwot 1ay ra ngau nhien 1 qua bong tix hop.
a) Xac dinh khéng gian mau ctia phép thi.
b) Xéc dinh cc két qua thusn loi cho mdi bién ¢b sau:
A: “S6 ghi trén qua béng ctia ban Trong 16n hon 6 ghi trén qua béng ctia ban Thuy™;
B: “Tdng céc s6 ghi trén 2 qua béng 1ay ra 1én hon 77.

Van dung 2. Ba khach hang M, N, P dén quiy thu ngén cting mét lie. Nhan vién
thu ngén s& 1an lwot chon ngdu nhién timng ngudi dé thanh toan.

a) Xac dinh khéng gian mau ctia phép thi.

b) Xac dinh céc két qua thudn loi cho méi bién ¢ sau:

A: “M dugc thanh toan cudi cung’’,

B: “N duoc thanh toan trieoe P

C: “M duoge thanh toan™.
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BAITAP

Mot hop chira 1 qua béng mau xanh, 1 qua bong mau vang va 1 qua bong mau do.
Trong cac hoat dong sau, hoat ddng nao la phep thit ngau nhién? Hay xac dinh
khong gian mau ctia cac phép thir ngdu nhién do.

a) Lay bat ki 1 qua béng tir hop.

b) Lay dong thoi 3 qua béng tir hép.

¢) Lay lan luot 3 qua béng tir hdp mét cach ngdu nhién.

Ban An viét ng4u rthién mdt s6 ty: nhién ¢6 2 chit 6.

a) Xac dinh khong gian mau cua phép thit.

b) Hiy x4c dinh céc két qua thun loi cho méi bién ¢6 sau:

A: “Sb duoc vidt 1 sb tron chuc™;

B: “S6 dwoe viét 1 sb chinh phuong”.

Trén gia ¢ 1 quyén shch Ngit van, 1 quyén sach Mi thuit va 1 quyén sach Coéng nghé.
Ban Ha va ban Thuy lan lugt 14y ra ngaunhién 1 quyén sach tir gia.

a) Xac dinh khong gian mau cta phep thi.

b) Xac dinh cic két qua thuan loi cho méi bitn ¢b sau:

A “C61 quyén sach Ngit vin trong 2 quyén sach duoe lay ra™;

B: “CA4 2 quyén sach duoc 14y ra déu 1a sach Mi thuat”,

C: “Khéng ¢6 quyén sach Cong nghé nao trong 2 quyén sach duge 1ay ra”.

Ban Viét giadi mét dé thi gém ¢6 3 bai dwoe danh 86 1; 2; 3. Vidt chon lan luot cac bai dé
giai theo mét thiy tir ngau nhien.

a) Xac dinh khong gian mau ctia phép thi.

b) Xac dinh cac két qua thuan loi cho mdi bién ¢6 sau:

A “Viét giai bai 2 dAu tidn™;

B: “Vigt giai bai 1 trude bai 37

.. Sau bai hocnay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhan biét dugc phép thi ngdu nhién va khéng gian mau.
- Nhan biét dugc mot két qua 1a thuan lgi cho moét bién cé trong mét s6 phép thi
don gian.



- Fd -

Ban Duong xoay tam bia hinh tréon nhu ‘
hinh bén va quan sit xem khi tdm bia -

diing lai, mai tén chi vao hinh quat tron
ghi s6 nao. Két qua 20 lan quay dugc ghi
lai & bang sau:

Cackét qua 1;2; 3 cé cung kha nang xay ra
khéng? Tai sao?

1. KET QUA PONG KHA NANG

) §
&1 Céc ket qua clia moi gﬁa

b) Lay ngau theﬂ;l. viEH bi

tir 1 dén 10. 1 —
) Liy ngiu nhién I t4m th fir mot "_.-chm&fﬁ:ﬁmé ghi s6.5 va 5 thm thé ghi
$0 2 va Xem s0 cu*é,ﬁﬁg; e , : il NG frn |

| { | / |
Trong phép thi 1iy b1 & tren, do céc vién bi gibng nhau nén kha ning duge lra chon
clia cac vién bi 1a nhw nhau. Ta néi cac két qua ctia phép thit trén 1a dong kha ning.
Téng quét, trong mdt phép thit ngau nhién, hai két qua duoc goi 14 déng kha ning
néu ching ¢6 kha ning xay ra nhu nhau.
Chui y:
a) Trong phép thit tung ddng xu (hodc gieo xc xac), néu co gia thidt dong xu, xie xic 14
cAn ddi vi déng chit thi cie mit ctia ddng xu hay xiic xdc s8 ¢6 cting khi ning xuét hién.
b) Trong phép thir 1ay vt (qua bong, vién bi, ...), néu ¢6 gia thiét cac vat ¢o cung
kich thude va khbi luong thi mdi vat déu ¢é cting kha nang duoe luwa chon.
Vi du 1. K&t qua ctia mdi phép thit sau c6 déng kha ning khong? Tai sao?
a) Tung hai ddng xu cin dbi va ddng chit.
b) Gieo con xtic xac ¢ Hinh 1b.
¢) Chon ngau nhién 14n lwot 2 qua béng ban tir mét hép chita 7 qua béng ban ¢o cting
kich thude va khdi luong.
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07 ¢ B, ¢
00 %) | .
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a) b) ©)
Hinh 1
Gidi

a) Do hai déng xu cin d6i va déng chit nén cac mit déu ¢d ciing kha ning xuét hidn.
Céc két qua cta phep thir la dong kha néng.

b) Do con xtic xic khong cin ddi nén kha ning xuét hisn cta cac mit khéng nhw nhau.
Céc két qué clia phép thit khong dong kha ning.

¢) Do cac qui bong ban ¢o cling kich thwde va khéi Twong nén ¢o cting kha nang duogce
chon. Cac két qua ctia phép thir 1a dong kha nang.

Thuchanh 1. Két qua ctia mdi phép thi sau ¢6 dong kha ning khéng? Tai sao?

a) Rut ngAu nhidn 1 tim thé tir 10 tam thé ciing loai duoe danh s6 1an luot tir 1 dén 10.
b) Chon ngau nhién 1 hoe sinh tir danh sach 16p.

¢) Ly ra ngau nhlen 1 vién bi tir mét hop chlra I vién bi xanh, 1 vién b1 dé va

8 vidn bi tring o1 quan sat mau cia nod, bidt rang cac vién bi ¢d cling kich thude
va khoi Iwong.

Van dung 1. Két quéi otia cac phép thit sau ¢6 eling kha ning xay ra khong? Tai sao?
a) Gap ngau nhién 1 ngudi & Bong Théap va héi xem nguoi do sinh & huyén/ thanh phd nao.
b) Rt ngau nhién 1 14 bai tir bo bai tay 52 14.

2. XAC SUAT CUA BIEN CO

@
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2 BanAp gieo {:né_‘)t con xic xac can dbi va déng chat. Ban Trang tung mot déng X1
can doi va dong chat. So sanh kha nang xay ra ctia cac bién ¢o sau:
A: “An gieo duge mit ¢6 chin chim™;
B: “An gieo durge mit ¢o 2 chﬁm”;
C: “Trang tung duwoc mat sip”.

Ngudi ta ¢6 thé stk dung xac suat dé so sanh kha ning xay ra ctia cie bidn ¢b ngau nhién.
Bién ¢6 nio ¢6 kha ning xay ra cao hon 8 ¢6 x4c suit 16n hon.

Khi céckét qua ctia phép thir 13 ddng kha ning, ta ¢d thé tinh x4c suft ctia bién ¢b bing
cach kidm dém s6 két qua thudn loi cho bién ¢b dé.



W Gia sirmét phép thir ¢6 khong gian miu Q gdm hitu han cée két qua dong kha ning
va Alamdtbién ¢b. Xac suat clia bicn ¢b A, ki hidu P(A), duge xac dinh béi cong thie

P(A) = ng , &)
n

trong do n(A) 1a s6 cac két qua thuén 10i cho A; n(Q) 14 56 cae két qua ¢d thé xay 1a.

Chai y: Dé tinh xac suét ctia bién ¢b A, ta thire hién cac bude sau:
Buére 1: e dinh n(Q) 14 s6 chc két qua ¢6 thé xay ra.
Bude 2: Kidm tra tinh ddng kha ning ctia cac két qua.
Buée 3: Kidm dém sb cac két qua thudn 1oi cho bién ¢ A.
Bude 4: Tinh xAc suat ctia bién ¢6 A bang cong thire (*).
Vi dy 2. Hop thit nhét dung 1 qua béng tring, 1 qua béng dd. Hép thit hai dung 1 qua
bong do, 1 qua bong vang. Lay ra ngau nhién tirmaoi hop 1 qua bong.
a) Xac dinh khéng gian mau va s6 két qua 6 thé xay ra eia phép thi
b) (Bié‘g ring cac qua bong ¢ eting kich thude va khoi luong. Hiy tinh xac suit clia mdi
bién ¢ sau:
A: “2 qua béng lay ra ¢6 cling mau™;
B: “C6 diing 1 qua bong mau dé trong 2 qui béng lay ra”.
Gidi

a) Ki hidu T 12 mau trang, D 14 mav d6 va V 12 mau vang.
Ki hidu XY 14 k&t qua béng 14y ra & hop thir nhét ¢6 mau X, béng 14y ra & hop thit hai
comau 'y,
Khong gian mau ctia phép thit 1a

Q= {TDH, TV, Db, DV}.
S6 két qua ¢o thé xay ra la n(Q) = 4.
b) Vi cac qua béng ¢o cung kich thude va khoi luong nén 4 két qua trén ¢6 cung
kha ning xay ra.
Chi ¢6 mdt két qua thuan 1oi cho bién ¢d A la PP nénn(A) =1.

Seae siE A as AT wAy =R L g 55

n(Q) 4
Céc két qua thuin loi cho bién ¢ B 1a TP va BV nénn(B) = 2.
o sibtelabitned B s pay=2) 2 g5

n(Q) 4

St
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Vi dy 3. Mot hép chia 5 qua béng mau dd va mét s6 qua bong mau tring. Cée qua béng
¢é cting kich thude va khoi lwong. Lay ra ngau nhién mot qua béng tir hp, xem mau
161 tra lai hop. Biét xdc sudt clia bién ¢ “Liy duge qua béng mau dd” 1a 0,25.
Héi trong hdp ¢ bao nhidu qua béng mau tring?

Gidi
Goi n 14 s6 qua bong mau tring ¢6 trong hop.
S cach chon ra ngAu nhién 1 qua béng tirhdplan + 5.
Do cac qua béng 6 etng kich thude va khdi lwong ndn cae qua bong ¢b ciing kha ning
duroe chon.
S6 két qua thuan loi cho bién ¢6 “Lay duge qua béng mau d6” 13 5 nén xac suat clia

bién co nay la
n+5

Giai phirong trinh
5
n+5§

=025 hayn+5=20
ta dugen = 15. Vay ¢6 15 qua béng mau tréng trong hép.

Thuc hanh 2. Mot hop chira 4 tam thé cting loai drge danh s6 1; 4; 7, 9. Ban Khué
va ban Huong 14n luot moi ngwoi lay ra 1 tam thé ti hop. Tinh xac suat cia mdi
bién ¢6 sau:

A: “Tich cac s0 ghi trén 2 tam thé 14 618

B: “Téng céc s6 ghi trén 2 tAm thé 14 s6 187

C: “S0 ghi trén tam thé ctia ban Khugé nhé hon s6 ghi trén tam thé ctia ban Huong”.
Van dung 2. Ba:[} Thing 0(1) n‘té{im the of(;mg loaa (dqulc da:nh sO tir (1 dénn. Ba:[:l Théng
rat ng?tu nhién 1 tam thé. Bié‘g rang xac suat cua ‘F)ién ¢0 “Lay duoc tam thé ghi s6 c6 mot
chit s6 1a 0,18. Ho1 ban Thing ¢6 bao nhiéu tam thé?

BAITAP

. Gieo hai con xuc xac can doi va dong chat. Xét hai bién co sau:

A “Xuit hién hai mit ¢é cung s0 chﬁm”;

B: “Téng s6 chim trén hai con xtic xic 1on hon 8”7,

Bién ¢6 nao ¢ kha ning xay ra cao hon?

Mot chige hop ¢6 chua 5 tam thé clng loai, duoe danh s6 lan luot 14 3, 5; 6; 7, 9.
Lay ra ngau nhién dong thoi 2 tam thé fir hop.

a) Xac dinh khong gian mau va sb két qua ¢ thé xay ra ctia phép thit,



b) Tinh x4c suit ctia mdi bién ¢b sau:

A: “Tich céc s6 ghi trén 2 tam thé chia hét cho 37

B: “Téng céc s ghi trén 2 tAm thé 16n hon 137,

. Mt chiéc hop c]:}fra 1 vién bi xanh 1 Viél’} bi d6 va 1 vién bi tring. Céc vién bi ¢ cling
ki{ch thlI(’)‘E: va khai lwong. Dung lan lugt 1ay ra ngau nhién timng vién bi tir trong hop cho
den khi het bi.

a) Xac dinh khéng gian mau ctia phép thir.

b) Tinh x4c suit ctia mdi bién ¢d sau:

A: “Vign bi mau xanh duoce 1dy ra cudi cing”;

B: “Vién bi mau tring duoc 1ay ra trude vidn bi mau dé™;

C: “Vién bi lay ra d4u tién khong phai 12 bi mau tring”.

. Mot tu1 chira 3 vién bi mf‘tu xanh va mot sd vién bi m{éu‘dc’) co cﬁn(g kich t];'urc'i((:
va khoi lwong. Ban Luan 1ay ra ngau nhién 1 vién bi. Biét ring xac suat clia bién ¢o
“Lay duge vidn bi mau xanh™ 14 0,6. Héi trong hép ¢6 téng s6 bao nhidu vién bi?

O

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Nhén biét dugc khai niém déng kha nang.

- Tinh dugc xac suat cha bién-cd bang cach kiém dém sé trudng hop cd thé va sé
trudng hop thuan lgi trong mot s6 mé hinh xac suat den gian.
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BAITAP CUOI CHUOGNG 8
CAU HOI TRAC NGHIEM

1. Mot hop chita 1 qua béng mau vang, 1 qua béng mau tring va 1 qua béng mau cam.
Céc qua bong ¢6 cting kich thude va khai lugng. Ban Anh 1ay ra ngau nhién lan luot
2 qua bong tir hop.
a) SO phan tir ctia khong gian mau ctia phép thir 1a

&, 3; B. 4. (&) D. 6.
b) Xac suit cia bién ¢6 “Cé 1 qua béng mau vang trong 2 qui bong 14y ra” 14
A0 B. 1 & l T 2

3 2 3

¢) Xac suit etia bién ¢b “Khéng ¢é qua béng nio méau xanh trong 2 qua bong 14y ra” 1a
2

A B, e D: 1.

3 3
d) Xac suat ctia bién ¢b “Quéi béng 14y ra dau tidn 14 qua bong mau tring” 14
A.0. W o= D. 1.

3 3

&) Xac suiit clia bién ¢6 “Qua béng 14y ra lan thi hai khéng phai 13 qua bong méau cam™ 14
A.0. 5 L ¢ 2 D. 1.
3 3

Ban Giang gieo mdt con xiic xic cin doi va dong chat hai 1an lién tiép.

)

a) S6 phan tit cia khéng gian méu ctia phép thir 14

A.6. B.12. C. 30. D. 36.
b) 86 két qua thuén loi cho bién ¢b “Téng s6 cham xuit hién 14 47 14
A B B.3. 6.4 B5
¢) Xéc suit ctia bién ¢b “Lan gieo thit hai xuét hién mit 5 chdm” 13
A B gl BE
6 36 3 5
d) Xac suit clia bién ¢b “C6é ding 1 1an xuat hidn mit 6 cham™ 1a
AL e B, 1 o
6 18 36 3
&) Xac sut ctia bién ¢b “Tich s6 chim xudt hidn clia hai 1an gieo 1a s6187 14
A 2, B, . B2,
4 3 2 4
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6.

BAITAPTU LUAN

Mot hép chira 3 tam thé cing loai, duge danh s6 lan luot 1a 5; 10; 15. Trong céc
hoat dong sau, hoat ddng nao la phép thit ngau nhién? Hay xac dinh khong gian mau
cla cac phep thtr ngau nhién do.

a) Lay batki 1 tim thé tir hop.

b) Ty dong théi 3 thm thé tir hap.

¢) Léy lan luot 3 tAm thé tir hop médt cach ngdu nhién.

Ban Trang chon ngau nhién mot sO tir nhién ¢o ba chit sd.

a) Xac dinh khéng gian mau ctia phép thir.

b) Xéc dinh tap hop cée ket qua thuéin loi cho cac bien cd sau va tinh xéc sut ctia méi
bién ¢o do.

A: “S6 duoc chon la lap phuong ctia mét sO tur nhién’;

B: “S6 duge chon nhé hon 5007,

Gieo hai con xtic xic cin ddi va ddng chit. Tinh xéc sudt clia mdi bién ¢b saw:

A: “Tich sb cham xuét hién trén hai con xiic Xic bé'mg §2

B: “Téng s6 chim xut hién trén hai con xtic xic bing 87

Mt chiéc hap c6 chira 5 tam thé cing logi, duoc dénh s6 lan Iuot 1a 1; 4; 9; 10; 16
Lay ra ngau nhién dong thaot 2 tam thé tir hop.

a) X4c dinh khéng gian méu va s6 két qua ¢d thé xay ra clia phép thi

b) Tinh xac suat ctia méi bién ¢b sau:

A: “Tich cée s6 ghi trén 2 thm thé chia hét cho 57

B: “Téng céc s6 ghi trén 2 tAm thé 16n hon 147,

Mt chice hop chira 1 tam thé méau xanh, 1 tam thé mau vang va 1 tam thé mau hong.
Cac tﬁm thé ¢o cung kich thlI(()'C’ va khoi luo?lg. Ban Huong lan luot lay ra ngau nhicn
tltng tam thé tir trong hdp cho dén khi hop hét thé.

a) Xac dinh khéng gian mau ctia phép thir.

b) Tinh xdc suit cta mdi bién ¢b sau:

A: “Tém thé mau hdéng duoc 1dy ra dau tidn™;

B: “Tém thé mau xanh duoc lay ra trede tim thé mau vang™;

C: “Tam thé lay ra lan cudi cung khong ¢6 mau xanh™.
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Phan IﬁNH HOC VA Do LUONG
HINH HOC PHANG

TU GIAC NOI TIEP
/- . e S e P .y

Trong chudng 9, ching ta sé tim hiéu vé dudng tron
ngoai tiép va dudng tron ndi tiép tam giac, tr gidc
ndi ti€p. Chung ta cling sé tim hiéu vé cac da giac déu,

cac phép quay gilf nguyén hinh da gidc déu va
kL’l’ng dung clia ching trong thuc tién.

[
o
»

\ e e -8

.,
b ]
“Sepgaon®” g

: &

Ttk gide ndi tiép ¢6 nhidu tng dung trong thiét k&, héi hoa.
Céc tit gide mau tring trong hinh 14 cée tir gide ndi tiép.



DUONG TRON NGOAI TIEP TAM GIAC.
DUONG 'I'Ilﬁll NOI TIEP TAM GIAC

Ba cum dan cu A, B, C néi v&i nhau bdi ba con dudng AB, BC, CA
nhu trong hinh dudi day. Ngudi ta muén tim dia diém O dé xay
mét trudng hoc va dia diém | d& lap mét tram clu hé xe, sao cho
O cach déu ba diém A, B, C va | cich déu ba con dudng. Lamthé nao
dé xac dinh hai diEm O val?

1. DUONG TRON NGOAITIEP TAM GIAC

%13 Cho ba diem A, |

giao diém ctia h
AB va BC (Hinh 1).
a) So sanh d6 dai cta cac doan thing OA, OB va OC.
b) V& duong tron di qua ba diém A, B, C.

Tuﬁ# taco:

ég‘ Pudng tron di qua ba dinh ctia mét tam giac goi
14 diromg tron ngogi tiép tam gide, khi do6 tam giac
duoe goi 14 tam gide néi tiép dirong tron.

Puong tron ngoai tidp tam gide ¢d tAm 1a
giao diém ctia ba duong trung trire clia tam gic
v ¢6 ban kinh bang khoang céch tir giao diém
d6 dén mot dinh bat ki cla tam gidc.
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57
3

Vi du 1. Cho hai duong tron () va (J) ¢at nhau
tai M, N. Goi E va F (khac M, N) 1a hai diém
lan lwot tén (D) va (). Tim dudng tron
ngoai tiép tam gidc MNE va dudng tron
ngoai tiép tam gidc MNF,
Gidi

Ta ¢é dudng tron (1) di qua ba diém M, N, E,
suy ra (I) 14 dudng tron ngoai tiép tam gidc MNE.

Hinh 3

Ta ¢ duwdng tron (J) di qua ba didm M, N, F, suy ra (J) 1a duong tron ngoai tiép
tam giac MNF.
Vi du 2. Xac dinh tAm va tinh ban kinh ctia dwong tron ngoai tidp tam giac déu ABC
cO canh b@'mg a.

Giai
V& dudng cao AH ctia tam giac ABC, goi O 14 diém nim trén

A
2 2
doan thang AH sao cho OA = EAH'
Do tam gidc ABC déu nén O vira 14 trong tAm cla tam gidc 0
vira 1a giao diém ctia ba dudng trung true. - A
H
nh 4

Xét tam giac AHB vuéng tai H, ta ¢o
AH = AP B R A o
Y -
Vay dudng tron ngoai tiép tam giae deu ABC ¢6 thm O va ban kinh
2 an

R=0A=-AH=——-.
3 3

Puodng tron ngoai tiép tam gidc déu canh a ¢d tm 14 trong tAm clia tam gidc va

a

ban kinh bang

3
=
Vi dyu 3. Xac dinh tim va tinh ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép tam giac ABC vudng
tal A véi BC =10 cm.

Gidi
Gati O la trung diém cnia canh huyén BC.
Ta ¢é AO la duong trung tuyén tmg véi canh huyén ciia tam giac
ABCvubng tai A, suyra OA=0B=0C= B2—C =R=5cm.

Vay dudng tron tim O ban kinh 5 em ngoai tiép tam giac ABC.




1’; Pudng tron ngoai tiép tam gide vudéng ¢é tAm 1a trung diém ctia canh huyén va
ban kinh bang mta canh huyén.

Thuchanh 1. Xac dinh tam va tinh ban kinh cua duong tron ngoai tiép mdi tam giac sau;
a) Tam giac déu MNP ¢6 canh bing 4 cm;
b) Tam giac EFG ¢0 EF =5 ¢cm, EG=3 cm; FG=4 cm.

Vandung 1. Co batd dungléu dbaviti A, B, C &
nhir Hinh 6. Ban t6 chitc dit ba thung cé dung tich

bing nhau tai mot diém tap két chung. Méi td ¢ ,'IB

sau ngudl, duoe phat mot chiée gau gidng nhau, céc ;'

thanh vién trong t6 chia thanh timg c¢ip ¢dng nhau, .r’

mtic nude tir trai clia minh vé d6 vao thung tai didm L Ry .
tapkét. Thimng ctia t& nio diy trude thi t& dé chién thing. %A o
P2 tro choi céng béng, can tim diém tap ket cach déu S

ba 18u. Hiy x4c dinh diém dé.

2.DUONG TRON NOI TIEP TAM GIAC

&2 Goi I 1a giao diém ba duong phan giac cia
tam gidc ABC. V& ID, IF; IF lan luot vuéng goc
vdi cac canh BC, AC vaAB.(Hinh 7).
a) Chiig minh réng IE = [F = ID.
b) V& duong trontdm T ban kinh IE. C6 nhén xet
gi vé vi trl ctia duong tron nay vaoi ba canh cuia
tam giac ABC?

T ez, taco:

:jé " Dudng tron tiép xtic véi ba canh ciia tam gidc goi 14 dirong tron néi tidp tam gide,
khi dé tam giac duge goi la tam gide ngogi tiép diomg tron.

Puong tron ndi tiép tam gide ¢ tim 14 giao didm cta ba duwong phén gidc trong va

béan kinh bang khoéng cach tir giao diém d6 dén mot canh bat ki ctia tam giéc.

Vi dy 4. Cho goe xOy va duong tron (1) tiép xtc véi Al

hai canh Ox, Oy. V& tiép tuyen d ctia (I) sao cho d cét

Ox tai A, ¢it Oy tai B va I nim trong tam giac OAB.

Tim dudng tron ndi tidp cia tam gidc OAB. 5
Gidi

Ta ¢d dutmg tron (I) tiep xic voi ba canh OA, OBva

AB ctia tam giac OAR nén (I) la durong tron noi tiep
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;‘:i‘}' Pudng tron ndi tiep tam giac déu canh a c¢o tam la trong tam cula tam giac va

Vi du 5. X4c dinh tAm va tinh ban kinh cta duong tron ndi tiép tam giac déu ABC
¢O dd dai canh bang a.

Gidi
Goi O 14 giao diém ctia ba duodng cao AH, BE va CF ctia
tam giac ABC.
Ta ¢6 tam gidc ABC déu nén AH, BE, CF 1a ba dudng . 5
trung tuyén, déng thoi 13 ba dudng phéin gide trong cta
tam giac.

Do d6, O 1a trong tdm, ddng thoi 13 tAm dudng tron ndi tidp .
tam giac ABC vai ban kinh r = OH = OE = OF.

H =
Hinh 9

2
Xét tam giac AHB vudng tai H, ta c6 AH = vAB® — BH = Jaz —% =¥,
1 a\E

dodor=0OH=-—AH-=-——.
3 6

) 3
ban kinh bing %
Nhén xét: Tam gide déu ¢6 tAm duong tron ndi tidp va thm dudng tron ngoai tidp
trung nhau.

Thuchanh 2. Xac dinh thm vé tinh ban kinh
dudng tron ndi tidp tam gide déu MNP ¢d )
do dai canh b%'mg 8 em.

Van dung 2. Theo goi y trong Hinh 10,
néu cach xac dinh hai diém I va O cla >

: %BQC%@

Hinh 10

tinh hudng trong & (trang 65).

doi785a

BAITAP

. Cho tam gide d&u ABC ¢6 carth bang 6 cm.

a) Néu cach v& dudng tron ngoai tiép tam giac ABC.

b) Néu cach v& duong tron ndi tiép tam giac ABC.

¢) Tirh ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép va ban kinh r clia dudng tron ndi tidp
tam giac ABC.



S

th

O

Cho tam giac ABC (AC < BC) ndi tiép dudng tron (O) ¢d AB la duong kinh. T
didm O v& duwong thing song song véi AC va cat duong tron (O) tai I (diém I thude
cung nhé CB).

a) Chung minh OI vudng goc vo1 BC.

b) V& tiép tuyén clia dudng tron (O) tai B v it dudng thing OI tai M. Chimg minh MC
14 tiép tuyén ctia duomg tron (O).

Cho tam gidc ABC ngoai tiép dudng tron (I). Goi D, E, F A

lan luot 13 cac tiép diém ctia duong tron (1) voi cae canh
AB, BC, AC (Hinh 11).

a) Chimg minh 2AD = AB + AC — BC. 1
b) Tim céac hé thire tuong tix nhar hé thire & cau a.

Tinh din tich tam gide ddu ¢6 ban kinh dudng tron ndi tidp
bé’i:n,g 1 cm.

Mot trai nudi gia stue ¢o dang hinh tam giac déu canh 100 m
(Hinh 12). Ngudi ta mudn dit mot try den cao ap tai mot diém
cach ddu ba dinh ctia tam giac. Néu cach xac dinh vi tri dat
dén vé tinh khoang cach tir difm d6 dén ba dinh etia tam gide.

Hinh 12

Sau bai hocnay, em da lam dugc nhting gi?
- Nhén biét dugc dinh nghia dudng tron ngoai ti€p tam gidc.

- Xac dinh dugc tdm va ban kinh dudng trdn ngoai tiép tam giac, trong dé ¢6 tam va
ban kinh duéng tron ngoai tiép tam giac vudng, tam gidc déu.

- Vé dugc dudng trdn ngoai tiép tam gidc bang dung cu hoc tap.
- Nhén biét dugc dinh nghia dudng tron nditiép tam gidc.

- Xac dinh dugc tam va ban kinh dudng tron nditiép tam giac, trong dé cdtam va ban kinh
dudng tron ndi tiép tam giac déu.

- Vé dugc dudng trdn ndi tiép tam gidc bang dung cu hoc tap.
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TU GIAC NOI TIEP

“Quan sat hai hinh td gidc ABCD va A'B'C'D’, hiy néu nhan xét su
khac biét vé vi tri cac dinh cGia méi hinh déi v&i dudng tron trong
hinh dé.

f

\}}.J»;i_- PSSRV TE Y VRO W Ry R
NS . A P e S RSV M - Sl T e
\X(‘ M6t i gide ¢d bon dinh nam trén mét dudng tron dwoe goi 1a nit gide néi tidp
ducng tron (goi tat 1a ar gide noi tiep).
Pudng trén di qua bén dinh ctia t& gidc goi 14 duong tron ngoai tiép ti giae do.

Vi dy 1. Tim ti gide ndi tidp trong ce hinh sau:

QUK

Hinh 2
Gidi
T gide trong Hinh 2a ¢é bén dinh déu nim trén dudng tron nén 1 1 gide ndi tidp.
Con cac tii gide trong cac hinh con lai khéng phai 1a tF giae ndi tiép.



Thue hanh 1. V& mot t giac ndi tiép dwdng tron va mot i giac khong ndi tiép
dwrong tron.

Van dung 1. Co nhan xét gi vé tit gide trong hinh hoa vin
trang tri mit lung ctia chife ghé véi duong tron trong Hinh 3.

2.TINH CHAT

£2 Cho ti gidc ABCD néi tiép dudng tron (O) (Hinh 4).

A
S
a) Chi ra céc cung chin bdi mdi gde néi tiép DAB vi DCB.
b) Tinh tdng s6 do clia céc cung vira im dug. =
¢) Nau két luan vé tong s6 do ctia hai gée DAB va DCB. /
d) C6 nhfn xét gl vé tong s6'do etia hai goe doi dién con lai D < oo—_g
G

cua tirgiac ABCD?
Hinh 4
Tir €S, mot cach tong quat ta c6 dinh Ii v tinh chét céc géc ciia tit gidc ndi tiép:
Pinh li

3?; Trong mét tt gic ni tidp, tong s6 do hai géc di nhau bing 180°.

Vi dy 2. Tim gia tn X va y cua fir giac ¢o trong Hinh 5.
Giai
Ttk gide trong Hinh 5 14 ti gide nédi tiép.
Do dé x + 104° = 180°, suy ra x = 180° — 104° = 76",
y+ 63°=180°% suyray=180°-63°=117".

Hinh 5
Thuc hanh 2. Tim s6 do cac gde chura biét ctia tir giac ABCD trong Hinh 6.
Van dung 2. Buc tranh treo fuong co v& mot tir giac ABCD no1 tiép dudng tron tim O
(Hiinh 7). Cho bidt ABC = 70°, ODC = 50°. Tim géc AOD.

Hinh 7 71



3.DUGNG TRON NGOAI TIEP HINH CHU NHAT, HINH VUONG

&3 Cho hinh c¢hir nhat ABCD va hinh vuéng MNPQ (Hinh 8).

M a N
A B
I
8)
D & P
a) R b)
Hinh 8§

a) Goi O 1a giao diém ctia hai duong chéo AC va BD. So sanh d6 dai cac doan thing
OA, OB, OC, OD. Néu nhin xst vé tim va dudng kinh ctia dwong tron ngoai tiép
hinh chit nhat ABCD.

b) Xéc dinh tim va tinh ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép hinh vudng MNPQ
co canh b%'mg a.

T €2, ta co:
: ‘jlj; Hinh chit nhit, hinh vubéng 14 cie tit gide ndi ticp.

Pudng tron ngoaitiép hinh chit nhit, hinh vudng ¢6 tim 14 giao diém cta hai
duong chéo va coban kinh bang nira diong cheo.

Lo 7 \
A B
9]
a
D 0
v Q P
a) b)
Hinh 9
Vi du 3. Xac dinh tam va tinh ban kinh " B 5
durdng tron ngoai tiép hinh chitnhatva E 4 H
hinh vuéng trong Hinh 10. ¥
Gidi 3 1

Hinh chit nhat EFGH ¢6 J 14 giao diém
ctia hai dwdng chéo. F ) G S £ R
" a
Ap dung dinh li Pythagore vao tam giac o
EFH vudng tai E, ta ¢d
FH=+EF’ +EH> =43+ 4’ =5

’ . . oo = 2.0 o FH 5
Suy ra duong tron ngoai tiép hinh chif nhat EFGH c¢d tam J va ban kinh R = ES = 5

7L



Hinh vuéng PQRS ¢6 M 1a giao diém ctia hai duong chéo.
Ap dung dinhli Pythagore vao tam giac PQR vudng tai Q, ta ¢6
PR =/PQ° + QR> =4 +4%> =442,

Suy ra dudng tron ngoai tiép hinh vudng PQRS ¢6 tim M va ban kinh R = % =2\2.

Nhén xét- Ban kinh ctia dirdng tron ngoai tiép hinh vudng canh a bing % .
Thuc hanh 3. Xac dinh tam va tinh ban kinh ctia dwong tron ngoai tiép hinh vubng va
hinh chit nhat trong Hinh 11.

A 5 B

a) b)
Hinh il
Van dung 3. Mot nguoi mudn thiét ké mot bang hidu gém
mot hinh vudng ndi ﬁép mot duong tron ¢o ban kinh R =3 em
(Hinh 12). Tinh dién tich hinh vuéng do.

Hinh 12

BAITAP
1. Cho ABCD 14t gidc ndi tiép. Hiy hoan thanh cac gia tri con thidu ctia bang sau vio vo.
= Truonghop| 2 3 4
A 90° ? ? 66°
B 120° ? 758 5
G ? 80° 89° ?
D ? 70° ? 88
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Cho tam giac nhon ABC. Goi A’, B”, T’ 14n lwot 14 chan cta ba duong caoké tr A, B, C
va H la tripe tam ctia tam giac do. Hay chi cac tit giac ndi tiep co trong hinh.

Xéc dinh tim va tinh ban kinh dudng tron ngoai tiép hinh chit nhit ABCD trong
moi trudng hop sau:

a) AB =6 ¢m, BC=8 c¢m; b)AC=9 cm.

Cho hinh vuéng MNPQ néi tiép duong tron ban kinh R. Tinh d6 dai canh va duong chéo
clia hinh vudng theo R.

Tir mét diém M nim ngoai dudng tron (O), v cat tuyén MBC va tiép tuyén Mt tiép xic
véi (O) tai A. Goi 114 trung didm ctia diy BC. Chiing minh AMIO 14 mét tr gidc ndi tiép.
Cho tam gidc ABC vudng tai A. Liy difm M bit ki trén doan AC, dudng tron
duong kinh CM cat hai dudng thing BM va BC lan luot tai D va N. Chiing minh réng:
a) T1t giae ABCD ndi tiép;

b) Céac duong thang AB, MN, CD ctng di qua mot diém.

Cho hinh vudng ABCD ¢6 d6 dai canh bing a. Gde vudng xAy thay ddi sao cho tia Ax
cat doan théng BC tai M va tia Ay cét doan thezmg CD kéo dai tai N.

a) Chimg minh hai tam gide ABM va ADN bing nhau.

b) Goi O 1a trung diém ctia MN. Chitng minh ABMO va ANDO 14 cée tit gidac ndi tidp.
¢) Chimg minh ba diém B, D, O thing hang.

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

-Nhan biét dugc td gidc néitiép dusng tron va gidithich duge dinh li vé téng hai géc doi
cla td gidc nditiep bang 180°.
- Xac dinh dugc tdm va ban kinh dudng tron ngoai ti€p hinh chf nhat, hinh vudng.



b

Trong méi dudng gap khic khép kin néi cac dinh cla mdi hinh dudi day,
nhén xét vé:

- d6 dai cac doan thang;

- goc hop bdi hai doan thang lién tiép.

1. KHAI NIEM PA GIAC BEU

Pa gidge ABCDE 1 hinh gdm cac doan thing AB, BC, CD, DE va EA, trong do bat ki
hai doan thing nao c¢é mét diem chung ciing khong cung nam trén mot dudng thing.

Trong Hinh 1, ta ¢6 cée da giae ABCDE, MNPORS, EFGHK.

Xét da giac ABCDE (Hinh la):

—Cac diem A, B, C, D, E goi la cac dinh.

— Céac doan thang AB, BC, CD, DL, LA goi la cac carnk.

_ Chc gée ABC, BCD, CDE, DEA goi 14 cc gée ciia da giac.

Pa gidc dwoc gai la da gide 16i néu nd ludén ndm vé mdt phia ctia bat ki duong thing
nao di qua mot canh cia da giac do.

Chéng han, Hinh la, bla da gidc 16i; Hinh lc khéng 14 da giac 16i.

&1 C6 nhin xét gi vé ca:nh va goc ctia moi da giac sau?

AlL®
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T &1, tong quat ta co dinh nghia:

Pa gifc 181 ¢6 cée canh bing nhau va cac gde bang nhau goi 14 da gide déu.

Chui y:

— Pa gidc déu ¢6 sb canh bing n duogc goi 1a n-gide dew.

— V&i nlan luol b%mg 3,4,5,6,8, ... lacO tam gidc déu, nr gide déu (hinh vudng),
ngii gidc deu, luc gide deu, bt gide deu, ...

— Tir nay, khi néi dén da giac ma khéng chu thich gi thém, ta hidu d6 14 da gide 16i.
Vidy 1. Tim va goi tén cac da gide déu ¢é trong Hinh 3.

¥, = \)
b) c) d) e)

g)

Hinh 3
Gidi
Ta ¢6 Hinh 3b 14 ngil gide déu; Hinh 3d 1a bat gide deu; Hinh 3e 1a tw gide déu,
Hinh 3g la luc giac deu.
Cac Hinh 3a va Hinh 3¢ khong phé(i 14 da gidc déu.
Vi du 2. Cho dudng tron (O R). Lay cac diem A, B, C, D, E, F trén dudng tron (O; R)

e e e 5

Giai
Cac cung @ ]’5(5 @ f)hﬁ Ef? FA chia duong tron (O; R) A
thanh sdu cung ¢ s6 do bang nhau, suy ra mdi cung cé sé do B
béng 00 o
Tac6 AOB légécétﬁmchéncmgAB,ﬁjlégéc gtam E C
chéin cung BC. \
Suy ra AOB = sdAB = 60°, BOC = sdBC = 60°. ="

Xét tam giac OAB, ta ¢6: OA= OB =R; AOB = 60".

Suy ta tam giac OAB déu, do d6 AB=0A=Rva ABO=60". (1)

Tuong t, tam giac BOC ¢6 OB =OC =R va BOC = 60"

Suy ra tam giac OBC déu, do d6 BC = OB =R va OBC=60". (2)

Tir (1) va (2) suy ra AB = BC = R vi ABC = ABO + OBC = 60° + 60° = 120",



Chirng minh tuong t, ta ¢6 da giac ABCDEF ¢6 cac canh déu bang R va cac gdée déu
bang 120°.

Vay ABCDEF 14 mét da gidc déu.

Chui y: Ngudi ta chimg minh duge, voi mdi da giae déu ¢d ding mét didm I cach déu
tit ¢i cac dinh cta da gidc. Didm I goi 14 thm ctia da gide do.

Thuc hanh 1. Cho duong tron (O; R), trén do lﬁy cac diém M, N, P, Q, R sao cho
s6 do céc cung 1’\’/[?1, ﬁ, ?@, @, RM béng nhau. Pa giac MNPQR ¢6 1a da giac
déu khong? Vi sao?

Van dung 1. Cho luc giac d2u ABCDEF ¢6 M, N, P, Q, R, S lan lwot 14 trung diém
ctia cac canh AB, BC, CD, DE, EF, FA. Pa giac MNPQRS c¢¢ la da giac déu khong?
Vi sao?

2. PHEP QUAY

&2 V& hinh vudng ABCD tam O (Hinh Sa). Cit mot tAm bia hinh vudng (goi 1a 5#)
cting d6 dai canh véi hinh vuéng ABCD (Hinh 5b). Dit hinh vuéng # tring khit
18n hinh vudng ABCD sao cho dinh M cia o€ trimg voi diém A, 16 ding dinh ghim
cb dinh tam ctia S tai thm O etia hinh vudng ABCD (Hinh 5¢). Quay hinh vubng o#
quanh diém O nguge chitu kim dong hd cho dén khi dinh M ctia S tring lai voi

dinh A (Hinh 5d).
B A
M
0 \ b A
C D =
a) )
M FE
C D
/ c)
FE
b)
Hinh 5

a) Khi diém M tring v&i B thi M vach nén mét cung tron ¢é s6 do bao nhidu?

b) Trong qué trinh trén, hinh vudng s tring khit véi hinh vuéng ABCD bao nhiéu lan
(khéng tinh vi tri ban dau trirde khi quay)? Ung véi méi 1an d6, diém M vach nén
cung ¢6 sb do bao nhidu?

i
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Y; Phép quay thudn chiéu o (0° < o® < 360°) fém O gilt nguyén M

Trong ez‘, khi diém M vach nén cung a° thi cac diém khac clia S ciing vach nén
cung ¢ s do a°. Khi do, ta cfing néi hinh S di duoe quay theo phép quay a°

tam O nguoe chidu kim déng hd.

rd 4 4

diém O, bién diém M khac diém O thanh diém M’ thudc

dudng tron (O; OM) sao cho tia OM quay thuin chidu kim \
dong ho dén tia OM' thi difm M tao nén cung MM’ ¢6 s6 do or’. A L
Dinh nghia trong tir cho phép quay ngiroe chivu o® tém O. Hinh6

Phép quay 0° hay 360° gift nguyén moi diém.

Clui y-
a) Ta coi méi phép quay tAm O bién O thanh chinh no.
b) Néumét phép quay bién cée didm M trén hinh 5# thanh cac diém M’ thi cac didm M’
tao thanh hinh 5#'. Khi d6, ta néi phép quay bién hinh 5# thanh hinh 5#'. Néu hinh 5"
tring voi hinh $# thi ta néi phép quay bién hinh 5# thimh chinh né.
Vi du 3. Cho tam gidc déu ABC néi tiép duong tron (O).
Hay chi ra cac phép quay bién tam giac ABC thanh chinh né.

Gidi
Ba dinh A, B, C ctia tam gidc déu ABC chia dudng tron (O) 0
thanh ba cung bang nhau, mdi cung ¢é sé do 120°. Tix do, B C
cée phép quay bién tam gide déu ABC thinh chinh né 14 cae v
phép quay 120°, 240° hodc 360° tam O cing chidu kim Hinh 7
ddng ho hodc nguoc chidu kim déng hd.

Thuc hanh 2. Tim phép quay bién hinh ngii giac déu tAm I thanh chinh né (Hinh 8).

Van dung 2. Mot vong quay may min ¢ dang hinh da gidge déu 10 canh (Hinh 9).
Tim cée phép quay bién da gide nay thanh chinh né.

Hinh 8§

Hinh 9



3.HINH PHANG DEU TRONG THUC TE

Tuong tu nhu cac da giae déu, trong tw nhidn, san xuat, thiét ké, ... cfing ¢ céc
hinh phéng déu.

Vi du 4. Cac hinh phing dudi day 14 cac hinh phéng déu.

LA,
.

c)

e)
Hinh 10

Thuc hanh 3. Em hily tim mét vai hinh phing déu trong thue 6.

BAITAP

1. Goi tén da giac déu trong mdi hinh sau va tim cac phép quay ¢6 thé bién mdi hinh dwéi
day thanh chinh no.

ARSO

e)
Hinh 11
2. Cho da giac d2u 9 canh ¢é tam O va AB, BCla hai A
canh ctia da giac (Hinh 12). B
a) Tim s6 do cée goe K(H)E, AJEB, ABC. c
b) Tim céc phép quay bién da giae thanh chinh no.
Hinh 12
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Pudng vién ngodi ctia chiée ddng hd trong Hinh 13
dugc lam theo hinh da giac déu nao? Tim phép quay ¥ '_Ilz' D
bién da gide nay thanh chinh no.

\\\

3-

Hinh 13
Cho duong tron (O; R).
a) V& hinh tam gi4e déu, hinh vudng, hinh lue gide déu ¢d cae dinh nim trén (O; R).
b) Tinh cac canh ctia cac hinh vira vé& theo R.
Tim céc hinh phing ¢é tinh déu:
a) Trong tir nhién; b) Trong san xuat, thiét k&, my thust.

Vong trong cia mai giéng trdi hinh hoa sen clia b
nha ga Bén Thanh (Thanh phoé HO Chi Minh) 4 :
¢ dang da gide déu 12 canh (Hinh 14).

Hiy chi ra cac phép quay bién da giac déu dé »
thanh chinh no.
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Sau bai hoc nay, em da lam dugcnhiing gi?

- Nhén dang dugc da giac déu.

- Nhén biét dugc phép quay. M6 td dugc cac phép quay gilt nguyén hinh da gidc déu.

- Nhan biét dugc nhiing hinh phéng déu trong tu nhién, nghé thuat, kién tric, cdng nghé
chétao. Nhdn biét dugc vé dep clia thé gidi tu nhién biéu hién qua tinh déu.



s

th

=1

. Cho tit gise ABCD ndi tiép duong tron (0). Biét DAO = 507,

BAITAP CUOI CHUONG 9
CAU HOITRAC NGHIEM

Cho tam giac déu ABC ¢6 duong cao AH =9 cm. Bankinh r ctia dudng tron ndi tiép
tam giac ¢o do dai la

A 6 om. B.3cm. C. 4.5 cm. D. % cm.

Cho tam giac vudng ¢in ABC ¢c6 AB=AC =4 cm. Bankinh R ctia dudng tron ngoai tiép
tam giac ¢6 do dai la

A 242 em. B. ¥/2 cm. C. 442 cm. D. 8/2 cm.

Ttk gide 6 hinh ndo dudi day 14 t gide noi tiép trong dudng tron (O)?

A. Hinh 2.
Trong cac phat biéu sau, phat bieu nao ding?

A. Moi it giac ludon ndi tiép dwoe duong tron.

B. Trong mét ti gide ndi tiép, tong s6 do hai géc ddi nhau bing 90°.

C. Téng s6 do hai gde dbi clia mdt ti gide ndi tiép 1udn biang 180°.

D. Tat ¢ cac hinh thang déu 1a tt gidc noi tiép.

Cho ttt gise MNPQ néi tiép duong tron (O; R) va M =60°. 86 do ciia P 14
A 30°. B. 120°. €. 180", D. 90°.

OCD =30° (Hinh 5). S5 do ctia ABC 1a

A. 80", B. 90°

£.100". D. 110°.

Cho ti gisc ABDC ndi tiép 6 ACD = 60°. Khéng dinh nao

sau day luén dang? Hinh 5
A ADC =60, B. ADC = 120°,

C. ABD = 60". D. ABD = 120".
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10. Cho tam giac nhon ABC ¢¢6 duong cao AH (H € BC) va

11. Cho tam gidc ABC vudng tai A (AB < AC) ¢6 AH 14 dudng cao. Lan luot v& duong

12. Mai nha trong Hinh 7 duoc d8 béi khung hinh da gidc déu. Goi tén da gide d6. Tim
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Cho luc gide ddu ABCDEF néi tiép dudng tron ban kinh R. D6 dai canh AB bing

AR B. R+/3. & RT‘E. i %.
Phép quay nao voi O 1a tam bién tam giae déu thanh chinh nd?
A. 90°. B. 100°. €8 112 D. 120°.

BAITAP TU LUAN

ndi tidp dudng tron thm O ¢d dudng kinh AM (Hinh 6).
Chung minh OAC = BAH.

tron (O) dwong kinh BH va duong tron (O') dudng kinh HC.
a) Xét vi tri twong dbi clia dudng tron (O) va (O).

b) Puong tron (O) cit AB tai E, dudng tron (O') cat AC tai F. Chimg minh ring tit gidc

AEHF la hinh chit nhat.

¢) Chiimg minh rang EF 14 tiép tuyén ctia dudng tron (O) va dong thoi 1a tiép tuyén

cua duong tron (O').

d) Buodng trung tuyén AM ctia tam gide ABC cit EF tai N. Cho biét AB = 6 cm,

AC =8 c¢m. Tinh dién tich tam giac ANF.

phép quay bién da giac dé thanh chinh no.




Phan HINH HOC VA DO LUONG
HINH HOC TRUC QUAN

Chudng  CAC HINH KHOI
TRONG THUC TIEN

Nhiing vat thé c6 dang hinh try, hinh nén, hinh cau
thudng xudt hién trong ty nhién va dgai séng.
Trong chuong nay, cdc em sé tim hiéu cach mé ta
va tao lap cac hinh dé, tinh dién tich xung quanh va
thé tich cla ching, van dung cac kién thiic nay
gidi quyét mot s6 vandé trong thuc tién.

gop phan tao nén mdt khdng gian kién tric doc dao.



Cudn gidy in trong nha may,
hoép sita, hdp dung trdicau léng
nhu hinh bén cé dac diém gi
chung? Trong thuc t€ c6 do vat
nao c6 hinh dang tuong tu?

1. HINH TRU

&? Cho tim bia ¢6 dang hinh ¢hit nhat AA'O’O (Hinh 1a). Khi quay tam bia mdt vong
quanh canh OO’ ¢o dinh thi hinh tao 18 giong voi do vat quen thude nao?

T &1*, ta co dinh nghia:

\gfh Khi quay hinh chit nhat AA’O'O mét Vé;ng quanh canh OO’
¢6 dinh ta duoe mét ik s (Hinh 2).
— Canh OA, O’A’ quét thanh hai hinh tron ¢o cung ban kinh ng“
goi1 la hai day cua hinh tru; ban kinh cua day goi la
ban kinh ddy cta hinh try.
— Canh AA’ quét thanh mit xung quarh cua hinh try, moi vi
tri cia AA’ dugc cot la mot duong sinh.
— D dai doan OO’ goi la chiéu cao ctia hinh tru. Cac dwong sinh
¢6 d6 dai bing nhau va bang chidu cao ctia hinh try.

Vi du 1. Quan sét‘ va cho biét ban kinh day, duong sinh, do dai
duong sinh va chiéu cao cta hinh try trong Hinh 3.

Gidi
Hinh tru & Hinh 3 ¢o: r la ban kij\']h day, AA’ 1a duong sinh; h la
dd dai dwong sinh va cling la chiéu cao cia hinh try do.




Thuc hanh 1. Quan sat va cho bit dudng sinh, do dai bankinh day ()

va chiéu cao ctia hinh tru trong Hinh 4. N &
Thuc hanh 2. Tao lap chide hop dang hinh tru co chiéu cao 10 cm,
ban kinh day 3 cm theo hwdng dan sau: 6 cm
Budc 1: Cit mot tam bia hinh chit nhét ¢6 canh 10 ¢m va canh 61 cm p—
(~ 19 cm) (Hinh 5a). 2 cm, .

: : , e LWL
Budce 2: Ghep hai canh 10 em cula tam bia lai véi nhau sao cho D

hai canh 6n cm duoe ubn cong tao thanh hai dudng trén nhw Hinh Sb. Hinh4
Bude 3: Céthai tim bia hinh trén ban kinh 3 em rdi dén vao hai dudng tron vira tao thanh
& Bude 2, ta duge chiec hdp nhir yéu cau (Hinh Sc¢).

6 cm < 3 O A A
\*—~i—~/ \“—F/
10cm i i
a) b) ©)
Hinh 5

2. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH TRU

D) Hinh khai trién ctia mdt hinh tru ¢6 ban kinh day 1, ¢hiéu cao h (Hinh 6a) gém
hai hinh tron va mot hinh chit nhat (Hinh 6b). Dién tich hinh chit nhat trong
Hinh 6b dugc goi ladién tich xung quianh ctia hink tri
Hay tinh dién tich/xung quanh ¢ia hinh try theo © va h.

a) b)
Hinh 6

T ez, ta ¢o cong thire tinh dién tich xung quanh cta hinh try nhw sau:

¥ Dién tich xung quanh S,., ctia hinh tru ¢6 ban kinh day 1 va chiéu cao hla:
W3
Clui v Didn tich toan phén ctia hinh tru bing tong dién tich xung quanh va dién tich hai day.
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Vi dy 2. Tinh dién tich xung quanh ¢fia hinh tru ¢6 ban kinh dy 2 m va chidu cao 3 m.
Gidi
Dién tich xung quanh ctia hinh try 14
S =~2mh=2n. 2.3= [2n(m?).

Van dung. M6t nha may dur dinh san xuat thimg phuy dumg dau nhét
dang hinh try ¢6 duong kinh day 0,6 m va chiéu cao 0,9 m (Hinh 7).
Bo qua dién tich cac mép thung, hiy tinh dién tich thép can dé
san xuit 100 thiing phuy nhur vay (két qua lam tron dén hang
phén tram).

3. THE TiCH CUA HINH TRU

&3' Cho hai cai binh ¢ cting dién tich déy: binh A
co dang hinh hop chit nhét, binh B ¢6 dang
hinh tru. Ban dau c& hai binh déu khong
chita nuwdc. Nguoi tai.ﬁ&fcﬁng maot lirgng nurde
vio hai binh thi thay chieiicao ctia mue nudc &
hai binh bang nhau (Hinh 8). Goi S 14 dién tich
day va h1a chiéu eao ctia mue nude & méi binh.

-----

theo S va h. Tir 46, dy dodn fiétich erialiong
nudc trong binh B. '

b) Goi r 1a ban kinh day ctia binh B. Hay tinh thé tich luong nude trong binh B
theor va h.

Tu &, ta co cong thife tinh the tich hinh tru nhw sau:
¥/ Thé tich V ctia hinh tru c6 bén kinh déy 1 va chiéu cao h 1a: -

V =S8.h=nr*h (S la dién tich day ctia hinh tru).

Hinh 9
Vi du 3. Tinh the tich ctia hinh try ¢6 ban kinh day 10 m, chiéu cao 15 m.
Gidi
Thé tich ctia hinh tru1a: V=nr’h=mn.10%.15 = 1500n (m®).
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Thuc hanh 3. Phan bén trong ctia mét c¢ai bé hinh try ¢6 chidu cao 2,1 m va ban kinh
Aoy - Ao A - = 2 - A - A
day 1,5 m. Tinh the tich lugng nurde trong bé biet mue nurde bang 3 chiéu cao ctia b

(két qua lam tron dén hang don vi).

BAITAP
1. Trong cac hinh sau day, hinh nao 1a hinh try?
A -
: L
| - !
Mo i
) b) c) d)
Hinh 10
2. Tim chiéu cao, ban kinh day va tinh dién tich xung quanh, thé tich ¢tia méi hinh tru sau:
g
Mo e
10 cm -
8cm Hom
-
LW W
2) b) ©)
Hinh i1

3. Tao lap hinh tru ¢6 ban kinh day 4 cm, chitu cao 7 cm.

4. Phén bén trong mét chiée thing ¢o dang hinh tru vi ban kinh
day 0,6 m, chiu cao 0,8 m. Ngudi ta mubn son mit bén trong
ctia hinh tru (bao gém mot mat day). Hé dién tich can son
12 bao nhidu (két qua 1am tron dén hing phén trim).

M6t bé nurde hinh tru ¢é ban kinh day R = 1,2 m (tinh tir
tdim bé dén mép ngoai), bé day ctia thanh bé 14 b= 0,05 m,
chiéu cao long bé 1ah = 1,6 m (Hinh 12). Tinh dung tich ctia
bé nude (két qua lam tron dén hang phin tram).

Sau bai hocnay, em da lam dugcnhing gi?

th

- M& ta dugc dudng sinh, chiéu cao, ban kinh day cla hinh try, tao 1ap dugc hinh tru.
- Tinh dugc dién tich xung quanh va thé tich cda hinh tru.

- Gidi quyét dugc mot s& van dé thuc tién gan vdi viéc tinh dién tich xung quanh va
thé tich cla hinh tru.
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Vé kem 6¢ qué, chao dén
trang tri, chiéc nén 13 &
hinh bén cé6 dic diém
gi chung?

Tim mét s6 vat thé trong
thuc té€ c¢é hinh dang
tuong tu.

1.
3
&1 Cho tAm b1a ¢6 dang hinh tam giac OSB vudng tai O, canh SO b dmh (Hmh la).
Khi quay tAm bia mot VOI’I%, h SO thi hinh tao ra g_10ng voi do vat
quen thudc nao?

Tu &g, ta ¢o dinh nghla

%\ Khi quay tam g1ac vudng SOB mot vong quanh canh
gde vudng SO ¢b dinh ta duge mot sink non (Hinh 2).

— S got la dink cua hinh non.

—Canh OB quét thanh hinh tron goi la day ctia hinh non.
Ban kinh ctia day goi la bdn kink ddy cia hinh non.

— Canh SB quét thanh mit xung quanh cua hinh non.
Mai vi tri ctia SB 1a mot duong sinh.

—Pa dai SO 14 chiéu cao clia hinh nén.

Chui v DO dai duong sinh 7 ctia hinh nén ¢6 ban kinh day 1 va chiéu cao h dirge tinh bdi
cong thirc:
P= ot LR



Vi dy 1. Quan sat hinh nén (Hinh 3) va cho biét:
a) Pinh, chitu cao va ban kinh day ¢fia hinh nén;
b) Trén hinh v& ¢o nhiing durong sinh nao.
Gidi
a) Hinh ndn ¢o A la dinh, chiéu cao 14 6 cm, ban kinh
dayla 4 cm.
b) Cac duong sinh ¢o trén hinh v& 1a AB, AC, AD.

Thuchanh 1. Chiéc mii ¢ Hinh 4 ¢6 dang hinh non. f
Cho biét ban kinh déy, chidu cao va d6 dai dudng sinh i
ctia hinh non do. ;
531 cm
H12em
Hinh 4

Thuc hanh 2. Tao lap hinh nén co chiéu cao 12 ¢m va ban kinh day 5 cm theo
huwéng dan sau:

_ Cét thm bia hinh quat tron ¢6 ban kinh bing d6 dai dwong sinh / =5 +12% =13 (cm),
d6 dai cung cia hinh quat tron bing 10n cm ~ 31 cm (Hinh 5a).

— Cét tam bia hinh trén ban kinh 5 cm.

—Gheép va dan hai mép hinh quat tron lai véi nhau sao cho cung ctia no tao thanh duong
tron, ro1 dan tam bia hinh tron & trén vao lam day, ta duge hinh non nhar Hinh 5b.

13 cm

L

3l cm

Hinh 5
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DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH NON

2'9
&2 Cho mdét hinh nén ¢6 ban kinh r, d6 dai duong sinh / (Hinh 6a). Cat mat

20

xung quanh ctia hinh nén theo mot dudng sinh c¢tia nd rdi trai phéng ra, ta duge
maot hinh quat tron (Hinh 6b). Tinh theor va /:

a) Do dai cung BB';

b) S6 do cung BB';

¢) Dién tich ctia hinh quat tron.

S S
<
{
] B B’
A Sk B
m
a) b)

Hinh 6

Trong g,_, dién tich ctia hinh quat tron dugc goi 1a dién tich xung quanh cia hinh non
da cho.

v
& Dién tich xung quanh S, cta hinh non ¢ ban kinh day 1, /

do dai duong sinh /1a:
S = 7wl

Hinh 7
Clui v Dién tich toan phén ctia hinh nén bang tdng dién tich xung quanh va dién tich day.
Vi du 2. Tinh dién tich xung quanh cia hinh nén ¢6 ban kinh day r = 3 cm, chidu cao
h=4cm.
Gidi
P dai duong sinh ciia hinh non la
I=+r?+h? =432 + 42 =5 (cm).
Dién tich xung quanh ctia hinh noén la
S =ml=m .3. 5= L5m(cm®)

Thuc hanh 3. Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia hinh nén ¢o
dudng kinh ctia day d= 10 mva chiéu cao h= 12 m (k& qua lam trén dén hing phén trim).




3. THE TiCH CUA HINH NON

Efl LAy mot cai gau hinh nén va mét cai binh hinh tru (Hinh 8a) ¢o cliing béan kinh day r
va chidu cao h. Muc day nude vao cai gau 16i dd qua cai binh. Sau ba lan dé nudc
rthw thé thi cai binh vira day nude (Hinh 8b). Tinh theo r va b
a) Thé tich ctia binh hinh try;
b) Theé tich ctia gau hinh non.

a)
Hinh §

T két qua cta 83, ta co:

% Thé tich V ctia hinh non ¢6 ban kinh dayr va chieucaohla:
1 1
V=—8h= —nrh.
3 3

(S 1a dien tich day cua Hinh nomn.)

Vi dy 3. Tinh thé tich hinh nén ¢6 ban kinh day 3 em, chidu cao 5 em.

Gidi
TR WA o W= %nrzhz % 5 5 ST D).
Thuc hanh 4. Tinh thé tich ciia hinh nén ¢6 ban kinh 4 cm
day 6 cm, chigu cao 4 cm, i

Van dung. Tt mot khdi gb ¢6 dang hinh 14p phuong
canh 6 cm, ngwoi ta khoét mdt hinh non ¢o duong kinh
mat day la 4 cm va dinh cia hinh non cham vao mat day
ctia khdi g8 (Hinh 10). Hy tinh thé tich ctia phan khoi gb
con lai (két qua lam tron dén hang don vi).

6 cm

6 cm O cm

Hinh 10

o1



BAITAP
1. Trong cac hinh sau day, hinh nao 1a hinh non?

a) b) ¢) d)
Hinh 1i
2. Hiy cho biét chidu cao, ban kinh day, d6 dai dudng sinh va dién tich xung quanh ctia
moi hinh nén sau:

Hinh 12

3. Tao lap hinh nén ¢é bén kinh day béng 4 cm, chicu cao bing 7 cm.

4. Tinh thé tich clia hinh nén cho biét:

a) Béan kinh dy 6 cm, chidu cao 12 em;

b) Budng kinh ctia mét day 1a 7 m, chidu cao 10 m;
¢) Dién tich déy 152 om?, chiéu cao 6 em;

d) Chu vi day 130 cm, chiéu cao 24 cm.

5. M6t cai mii chia hé ¢é kich thude nhir Hinh 13.
Hiy tinh tong glién tich gié}{ lam nén chiée Ir}ﬁ
(khéng tinh phan hao hut, két qua lam tron den
hang don vi).

35 ¢m

Hinh 13

. Sau bai hoc nay, em da lam ducgcnhiing gi?
- M&ta duogc dinh, dudng sinh, chiéu cao, ban kinh day cha hinh nén, tao lap dugc hinh nén.
- Tinh dugc dién tich xung quanh va thé tich cda hinh nén.
- Gidiquyét dugc mot s6 van dé thuc tién gan vdi viéc tinh dién tich xung quanh va thé tich
cla hinh nén.
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Cac vat thé quen thudc &
hinh bén cé dic diém gi
chung? Hay ké tén mot
vai vat thé c6 hinh dang
tuong tu.

1. HINH CAU

1 Cho tam bia ¢6 dang ni
Quay tam bia quanh duo

kinh AB ¢6 dinh (Hinh 1a).
w6 vat the quen thude nao?

Tir@:, ta c6 dinh ngtita:

:ﬁ;\' Khi quay mita hinh tron tam O, ban kinh R mot
vong quanh duong kinh AB ¢6 dinh ta duoc
mot hinkh cdu tAm O, ban kinh R (Hinh 2).
Khi d6, nita dudng tron quét thanh mdr cdu.
Tacling goi OvaR lan lirot 14 thm va ban kinh
clia mat cau doé.
Poan thing di qua tm ctia hinh ciu véi hai dau mut
nam trén mit cau gol la duong kinh cia hinh cau
(hay mit cau).




&2 Quan sat Hinh 5 va cho biét mit cat qua cam c6

W~ Khi cét hinh cAubéi mét mét phing thi phin chung
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Vi du 1. Cho biét tam va ban kinh cta hinh ciu &
Hinh 3.

Gidi
Hinh c¢éu & Hinh 3 ¢6 tim 14 A, ban kinh 13 5 cm.

Thuc hanh 1. Qua dia cau biang pha 18 & Hinh 4
¢O dang hinh cau. Quan sat va cho biét tam va
ban kinh ctia hinh qua dia cau do.

Phan chung ctia mat phﬁng va hinh ¢au

dang hinh gi?

Tu E;, tong quat ta co:

clia mit cau va mit phing (con goi 1a mit cit) 1a mot
L i)

Vi du 2. Mot khdi d4 hinh cu duoc cit dbi dé tao cac vat
trang tri (Hinh 7). Mat ¢ét ctia chiing c¢o dang hinh gi?
Gidi

Mt ¢t clia cac vat & Hinh 7 ¢é dang hinh tron.
Thuc hanh 2. Mat trén cua binh gbm (Hinh 8)

duoe xem 1a phan chung ctia mit phing va mit cau.
Mt trén ctia binh gbm c6 dang hinh gi?

Hinh7




Van dung 1. Tao lap hinh cau (mit cdu) bing cach gap gidy theo hudng dan sau:
— Ciat cac manh giay hinh chit nhét ¢6 chidu dai 20 cm, chiéu réng 1 c¢m (Hinh 9a).
—Puc 16 181 ding nit gan vao nhau (Hinh 9b).

— C6 dinh hai 16 bing que tre ¢6 d6 dai bing A% (khoang 0,6x) véi x 14 khoang cach
o n
gifta hai c4i 16 (Hinh 9¢).
Téch cfc manh gidy ra va trai déu, hinh duge tao thanh ¢ dang hinh ciu (Hinh 9d).

N

- ;i’ . \'-.\"'
B AN \K |
II." { _,/)’—/ 2{;%‘ [ I.' ,l/ B }\/’ ._P,/J
i | ;c”- s I % \/SJ
a) b) c) d)

2. DIEN TICH CUA MAT CAU

&3 Nha khoa hoc ¢o dai Archimedes dd kham pha ra each tinh dién tich ctia mat cau
nhir sau; Lﬁy mét nira mit cau va mét hinh tru ¢6 ¢ung ban kinh r. Dung soi day
quén quanh nita mét ¢du nhi Hinh 104, 161 cting doan diy dé ngudi ta quin quanh
hinh try nhu Hinh 10b thi thiy chidu cao ctia phan hinh tru duge quén diy bang
ban kinh r.

a) Tinh theo r dién tich xung quaih ciia phan hinh tru dirge quan day & Hinh 10b.

T1r thi nghiém & ﬁs, tong quat ta co:

i Digntich S ciia mat cAu cé ban kinh r 14
S = 4mr?.
Vi dy 3. Tinh dién tich cia mit ciu ¢6 ban kinh 1 m.
Gidi
Dién tich ctia mat cau la:
S=4nr'=4.n.1°=4n (m?).

Hinh 11
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Van dung 2. Tim dién tich bé mit clia Mat Trang, biét dwrong kinh ctia Mat Tring
la khoang 3 474 km.

3. THE TiCH cUA HINH CAU

&4 Mot qua cau ¢é ban kinh R niam khit trong chiée binh
hinh try d6 diy mrde c6 chidu cao h=2R (Hinh 12a).
Rut qua ciu ra khéi binh nude, ta thiy chidu cao ciia
mue nude bing % chifu cao h (Hinh 12b). Hay tinh
theo R:
a) Thé tich cta chife binh hinh tru;
b) Thé tich ctia nude & trong binh;
¢) Thé tich etia hinh cau.

Tt thi nghiém & &, tong quat ta o

Thitich cliahinh T B R %RR3.

Vi du 4. Tinh thé tich etia hinh ciu ban kinh 6 cm.
Gidi
Thé tich clia hinh ¢au I4: Hinh 13

‘f:%‘]‘[]}_3 :% g 63 :2887[ (sz).

Thuchanh 3. Mt qua bong 16 (khi bom ciing) ¢6 dudng kinh
24 ¢m (Hinh 14). Tim thé tich ctia qua béng 16 d6 (két qua
lam trén dén hang don vi).

Hinh i4

BAITAP
1. D6 vt nao sau day co dang hinh cau?
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2. Quan sat hinh ¢du é Hinh 16. Hiy cho biét tim, ban kinh, dién tich mat cu va
thé tich ctia hinh cau do.

Hinh 16 Hinh 17
3. B ca & Hinh 17 13 mdt phén ctia mét hinh cdu. Héi mat nude trong bé ¢4 ¢é dang
hinh gi?
4. Cat mdt hinh ciu ¢6 ban kinh 5 cm bang mét mit phing di qua tim ta s& duoe hai nira

hinh cAu. Nam cin son tit ea cac mit clia mdt nira hinh ciu nay (Hinh 18). Héi dién tich
Nam céan son 14 bao nhidu (két qua lam tron dén hang don vi)?

Hinh 18 Hinh 19

5. Phéan bén trong cia mot cai li ¢d dang hinh non ¢o ban kinh day 2 em, doé da
duong sinh 8 em. Ngudi ta dung day kem trong li va thém mot nira hinh cu kem
phia trén (Hinh 19). Tinh thé tich ctia phén kem (két qua lam trén dén hang don vi).

05au bai hocnay, em da lam dugc nhing gi?
- Mb t& dugctdm, ban kinh cla hinh cau, tao lap dugc hinh cau, mat cau. Nhan biét dugc
phan chung clia mat phang va hinh cau.
- Tinh dugc dién tich clia mat cau, thé tich clia hinh cau.
- Gidi quyét dugc mdt s& van dé thuc tién gan véi viéctinh dién tich cilia mat cau va
thé tich cdia hinh cau.
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BAITAP CUOI CHUGNG 10

CAU HOI TRAC NGHIEM
Trong mét hinh tru
A. do dai ctia duong sinh 1a chidu cao ctia hinh tru.
B. doanndi hai diém bat ki trén hai day 1a dudng sinh.
C. chiu cao 1a d6 dai doan noi hai diém bat ki trén hai day.
D. hai day ¢6 d¢ dai ban kinh khac nhau.
Dién tich xung quanh ctia hinh try ¢6 ban kinh day 4 cm va chidu cao 8 cm 14
A 32nem’ B. 48m cm’. C. 64n cm’. D. 128n cm’.
Thé tich ctia hinh try ¢6 ban kinh day 6 cm, chiéu cao 10 cm1a
A 360n cm’. B. 6007 cm’. C. 7207 cnr’, D. 1200m cm’.
Hinh nén ¢6 chidu cao 3 em, ban kinh day 4 cm, thi d6 dai duong sinh 14
A 3cm. B. 4 cm. C. 7 cm. D.5cm.
Dién tich xung quanh ctia hinh nén ¢6 chiéu cao 12 em, ban kinh day 5 cm 1a
A 130m cm’. B. 607 cm’. C. 651 cm®. D. 90w ¢’
Thé tich ctia hinh nén ¢6 chidu cao 9 em, ban kinh ddy 12 em 14
A. 4327 e’ B. 324m cm’, C. 324m cm, D. 432m e’

D4 dii doan thing ndi hai didm bat i trén mit cau ban kinh 20 cm va di qua tAm 1a

A 40 m. B. 20 c¢m. . 40 cm. D. 80 ¢m.

Dién tich cia mét cau ban kinh 5 em 14
A 257 e B. 507m cm’. C. 100m cm’. D. 125n cm?.

Thé tich c1ia hinh can ban kinh 14 12 em 14
A.120m em’. B. 2304n m’. C. 1000m cm’. D. 2304m cm’.

BAITAPTU LUAN

10. Trong cac dd vat sau, dd vat nao cod dang hinh try, hinh ndn, hinh cau?

a8

a) c)




Tir bai 11 dén bai 15: Lam tron két qua dén hang don vi.

11. Nguoi ta can son mit bén trong ctia mot chao den co dang
hinh nén (khong tinh day) véi ban kinh day la 20 ¢m,
6 dai dudng sinh 14 30 em (Hinh 1¢). Héi dién tich cAn son
la bao nhiéu?

12. Ban Nam duge ting mot qua bong da ¢o duong kinh 24 ¢cm
(Hinh 2). Em hiy giup ban 4y tinh xem cén bao nhiéu mét
vudng da d& ché tao qua béng, gia st rang dién tich cic mép
néi khong dang ké.

13. Hop phd mai hinh tru co duong kinh day 12,2 cm,
chidu cao 2,4 cm.

a) Biét ring 8 miéng phd mai dirge xép nam sat nhau vira

. - i n o Hinh 3
khit trong hop (Hinh 3). Hoi the tich mét miéng phd mai la S
bao nhiéu? pE=d
b) Ngudi ta géi timg miéng phd mai bing mét loai gidy S e
dic biét. Gia st phin gidy gdi vira khit miéng phd mai.
Hiy tinh dién tich phan gidy géi méi miéng pho mai.
I 3 49
14. Ta col mot 6ng nghi€ém ¢o phan trén la hinh tru va
phan dudi 13 hinh cdu (Hinh 4). Hiy tinh thé tich nude
can dé a6 diy vao éng nghidm, coi bé day ctia 6ng nghidém Hinh 4

khéng ding ké.

15. M6t hop bong hinh tru ehira vira khit 3 qua bong tenmis co
duong kinh 6,5 cm (Hinh 5).

,-""-\

.%,:_A A

A

a) Tinh dién tich bé mat va thé tich clia mdi qua bdng.
b) Tinh dién tich xung quanh va the tich ctia hop béng.

v . 4‘-"\

——

Hinh 5

o5



HOAT DONG THUC HANH VA TRAT NGHIEM

Hoat dong 3.VE PO THIHAM SO BAC HAl y = ax?*(a #0)
BANG PHAN MEM

GeaGebro

B~ O

/ |
(S w

MUC TIEU

— Thiyre hanh st dung phé“m mém GeoGebra d& v& d6 thi cia ham s6 y = ax’ trén
mat phang toa dg.

— Xem xét su thay déi hinh dang ctia dd thi ham sd y = ax® (parabol) khi thay d6i
hé s0 a trong ¢dng thitc ham so.

O tap va minh hoa cac tinh chat d3 hoc vé ham sb y=ax’.
— Thre hanh stt dung phé“m mém dé thiét k& dd hoa lién quan dén do thi ham sb y=ax’.

CHUAN BI
— May tinh x4ch tay hodc may tinh bang ¢6 cai dit GeoGebra hoic ¢6 két ndi Internet.
— May chiéu hofic méan hinh ti vi 16n.
— Thue hanh trong phong méay néu cic truong ¢6 didu kidn,
— Sach giao khoa Toan 9, tap hai — Chan tréi sang tao.
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HUGNG DAN CHUC NANG CUA GEOGEBRA
DA v& db thi trén GeoGebra ta thue hién cac thao thc trén bdn Ving sau:
1. Vung chita cac thanh cong cu;
2. Ving hién thi danh sach déi tuong;
3. Viing lam vide: chita d6 thi v& duoe va thanh truot bidu thi hé s6 a.
4. Ving nhép 1énh: d& nhap cdéng thite cac ham s6 va bicu thie.

_Ht‘&_ s¢ Chinh stra Hidn thi Cée tily chon Cae céng eu Cla sd Tro gitp

Ving chita cac . A v 8]l ]
* Hién thi danh sach ddi twrong ™ | » Ving lam viéc
®fy=x* A

® g y=-x*
® h:y=0.5x
® p:y=-0.5x*
®q:y=02x"
® iy =-02%
Ving hién thi
danh sich {
doi fuong

Ving nhip lénh { Nhap Iénh: y=xAgl

TIEN HANH HOAT DONG
HOAT DONG 1: Vé do thi him s0 v = ax® (a # 0) véi a nhap tir ban phim

Vi dy: V& 45 thi ham s6 v = 0,5%.

1. Khéi dong phan mém d3 cai dat trén may tinh hodic .
truy cdp vao trang web: hitps://www.geogebra.org/ dé \
stt dung phién ban online. \
2. Cac bude thao tac trén GeoGebra: 37

i -8 -8 -4 -3 -2 -1 :: 1 2 & 4 5 B i ?
Nhép cong thitc ham s0 y = ax’ theo ¢li phap y=0.5*x"2 G
vao vung nhap 1énh.

/—.
\\
\
Gl

Nhap I&nh: y=o,5wxnj'
Ta co ngay d6 thi cia ham s6 v = 0,5%* trén ving lam viée nhuw hinh trén.
Thuchanh 1. V& dd thi cac ham sb sau:

. 1
a)y=-X b)y=x% ey y= gxz; d)yy=-0,2x%
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HOAT DONG 2: V& d6 thi ham s6 y = ax® (a = 0) véi a thay doi bang thanh truot

1. Khéi dong phin mém dd cai dit trén méy tinh hodc truy cdp vao trang web:
https://www.geogebra.org/ d& stt dung phién ban online.

2. Cac buoc thao tac trén GeoGebra:

a=2
—

—Tao thanh trugt biéu thi tham sd a b;’ulg cach nhép chudt vao thanh cong cu ¢ va
vao vl tri man hinh noi ma ta muon dit thanh trurot.

a=1

— Nhép ¢6ng thire ham sb y = ax? tai viing nhap 1énh theo ¢t phip: y=a*x"2.

— Quan sat d6 thi duoe v& trén ving lam vide:

H& so Chinh stra Hién thi Cac tay chon Cac cong cu Clra sb Tro gilp

D[RS TS E :
 Hién i cani séch a6 twong *|> Vanglamvige 7
®a=1 i) \ [
S | . 1T

. \\ 4
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— Dung chudt didu chinh thanh trot a dé ¢é gia tri mong mudn.

— Quan sat sy thay ddi hinh dang ctia d6 thi (parabol) theo sy thay déi ciia hé sb a.
— Chup man hinh d2 ¢6 két qua 1am béo céo, thu hoach, trinh chiéu.

3. Néu céc két lufin vé tinh chét ctia d thi quan sat duge trén hinh va.

Thuc hanh 2. Diéu chinh a d& v& duge nhidu d6 thi ham s6 khac nhau:

Ay =25 by =—d%4 Eyy=3x4

7 8
d)y=-2,5%% e)y= Exz; gy= —gxz-



Hoat déng 4. CHUYEN DU LIEU TU BANG VAO BIEU PO
TREN PHAN MEM MICROSOFT WORD

MUCTIEU
—Thong qua viéc thire hién cac dir an Th-éng_ k& cu the, thire hanh chuyén dit liéu tir dang
bang vao cac dang biéu do: cdt, ¢bt kép, quat tron, doan théng.
—Thare hanh v& cac dang bidu dd bffmg ph'éin mém soan thao van ban Microsoft Word.
— HOb trg thae hién cac bao céo thong k.
CHUAN BI
— May tinh xach tay ¢6 cai dit phin mém soan thio vin ban Microsoft Word.
— Sach giao khoa Toan 9, tip hai — Chén troi sang tao.




HUGNG DAN CHUC NANG TAO BIEU BO CUA MICROSOFT WORD

1. Tao bang ditliéu

— Trong phé“m mém soan thao van ban Microsoft Word, chon thé Chén, chon nuat 1énh
Bang r&i chon kich thude bang theo yéu cau va nhap dit ligu.

Tép Trang dau

Thiét ké

BG tri Tham khao Gri th

B

H DY O Bl

Trang Trang Ngét Bang Anh  Hinh  Biéu Mé hinh SmartArt Biéu
Biav Tréng Trang B dang~ tugng 3D~ ds
Trang Bang Hinh minh hoa
Chang han, ta ¢6 bang sau:
Thé loai Chudi 1 Chudi 2
Thé loai 1 43 2.4
Thé loai 2 25 4.4
Theé loai 3 35 1.8
Thé loai 4 45 28

2. Chuyén dit liéu tir bang vao biéu do

— Trong phan mém soan thao van ban, chon the Chen, chon nit 1énh Bieu dé roi chon

. . A oy ~ A
loai bieu do theo yéu cau.

Gan day

Mau

cot

Budng

Hinh trén
Thanh

Ving

XY (Phan tan)

Ban do

erESMeFEDOS

-
-

Chiing khoan
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b =8 B2 dm .

Cot Lién cum

Tidu G2 Bigu db

1
] |1
l |
1 | I
l II I
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sl wOude o Crol



— Nhap dit iéu hodc dan dit liéu da tao vao bang sau.

4 A B C
1 IChudi 1 Chudi2
2 Théloai 1 4.3 2.4
3 Thé loai 2 2.5 4.4
4 Théloai3 a5 1.8
5 Thé loai 4] 4.5 2.8

— Bam nit H & géc trén bén phii clia bang dit lidy, ta ¢6 bidu db cin tao nhur sau:

Tiéu dé Biéu do

Thé 1oai 1 Thé loai 2 Thé 1oai 3 Thé loai 4

BChudil ®mChubdi?2

— Chinh stia t8n biéu dd cho phu hop véi bang dit lidu.

TIEN HANH HOAT PONG
Tién hanh hoat déng theo di an:
Du 4n 1: Thng ké két qua hoe tap hoe ki I ctia cac 16p.
Du 4n 2: Théng ké dén sb cac tinh trong khu vue 14n cin.
Du 4n 3: Théng ké& nhiét dd trung binh céc thang trong nim tai dia phuong.
Trong m&i dir an, chia 16p thanh ¢ac nhém tir 8 dén 10 hoe sinh. Mdi nhém phéan céng
thire hién céc hoat dong:
HOAT DONG 1: Théng ké 56 liéu
Mo1 nhom phéan cong thu thap dit hiéu tir cac ngudn phu hop.
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HOAT DONG 2: Lap bang s6 liéu, vé biéu do

Mdi nhém quyét dinh lya chon loai bidu d6 phi hop, phéan cdng 1ap bang s6 liéu va va

bidu d6 biéu dién theo hiréng dan.

Vidy 1. Bang dit ligu thu thap duoc:

Xép loai

Xeép loai hoc tap hoc ki I cia 16p 9A1

Tot

Kha

Pat

Chuwra dat

T bang dit hiu trén, ta ve duge bidu dd cot nhur sau:

18
16
14
12
10

I -

M

Xép ldai hoc tap hoc ki | eda'lép 9A1

Tt Kha Bat

Chira dat

W XEp loai hoe tap hoc ki | cia lop 9A1

Vi du 2. Bang dit liéu thu thap dugc:

Xép loai Xép loai h(_)'c tap hoc kil | Xép loai h(_)'c tap hoc ki I
cua lop 9A1 cua lop 9A2
Tot 8 5
Kha 12 15
Dat 16 14
Chura dat 4 6




Tt bang dit liéu trén, ta v& duoe bidu do cot kép nhur sau:

Xé&p loai hoctip hoc kil clia 16p 9A1 va Iép SA2

18
16
14
12
10
8
&
4
.| B
0
Tot Kha Dat Chua dat

B XEp loai hoctdp hockil chaldp 941  MXEp loai hoc tip hoc ki | cia Igp 942

Vi du 3. Bang dit liéu thu thap duoe:

Thang | S6 diem kiém tmlo&j‘igﬁimﬁnl“oﬁn ti‘o’nggthang hoc ki I ctia lop 9A2
8 6 |
10 8
11 15
12 : 10
| 16

T bang dit liéu trén, ta vé duogc bidu dd doan thezmg nhr sau;

S6 diém kiém tra loai gidi mdn Todn trong 5 thang hocki |
cla l&dp 9A2

P
~o’

9 10 11 12 1

s S didm kidm tra loal gidl mon Todn trong 5 thang hocki | clia l6p 9A2
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Vidu 4 Bang dit lidu vé Xép loai hoce tap hoc ki I ctia 1op 9AL:

Xép loai Xép loai hoc tap hoc ki I ctia 1op 9A1
Tot 8
Khé 12
Pat 16

Chura dat 4

Ta lap duroe bang dit lidu vé i 18 phan tram x&p loai hoe tip hoe ki I ctia 1op 9A1:

Xép loai Tilé phin tram xép loai hoc tap hoc Ki I cia 16p 9A1
Tét 20%
Kha 30%
bat 40%

Chua dat 10%

Tir d9, ta v& duge bidu do hinh quat tron nhu saw;

Til& phan tr3m xép loai hoc tp hoc K | cla lop 9A1

mTst

mKha
1Pat
Chira Jul

Vi du 5. Bang dit lidu vé& nhiét d6 cao nhat trung binh méi thang trong nam tai Thanh phd
Ho Chi Minh thu thap dwrgc nhir sau:

Thang T2 |3 | 4 |ZF |8 | 2|8 |8 |1¢| I |12

Nhiét d6 cao nhat

(5 C) 32 |33 |34 |34 | 3433 | 32|32 3|31 (3l ]3]

(Neudn: https://vi.weatherspark.com)



Tt bang dit liéu trén, ta v& duoe bidu do doan thezmg nhr sau;

Nhiét d6 cao nhat trung binh moi thang trong nam
tai Thanh phd Hé ChiMinh

=) § C

HOAT DONG 3: Bio cio trude lop

Mbi nhém 14n lugt bio cao trude 1op vé cae ndi dung:

a) Cach phin ¢ong cu thé trong nhém.

b) Céach thu thap s6 lidu théng k& eta du an, ngudn gbe ctia dit lidu.

¢) Giai thich cach chon loai bifu d6 va cach v& biéu do biéu dién s6 lidu.
d) T danh gia vé san phAm.

e) Pé xuat cac cii tién.

SBIEU Whigt 46 cas rhét tning bink mai thang trong nam

BAC HO DAY #ai TP Ho Chi Minh
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Hoat déng 5. CAT PA GIAC PEU
LAM VONG QUAY MAY MAN

MUC TIEU

— Thize hanh v& da gide déu ¢ cac dinh nim trén mot dudng tron.
— Cét gidy lam vong quay may mén.
~On tap va minh hoa céc tinh chat d3 hoc vé da g1ac déu.

~On tap xac suht li thuyét va xac suat thue nghiém.

CHUAN BI

— Gidy triing, compa, but chi, thude k&, thude do gde.
— Gidy bia hop tai ché, kéo, bing keo, ho dan, dinh ghim.
— Sach giao khoa Toan 9, tap hai — Chéan tro1 sang tao.

TIEN HANH HOAT BONG

110

HOAT DONG 1: VE da gidc déu cé cac dinh nim trén mét dirdng tron

D& v& da giac déu trén gidy, ching han v& bat gidc déu, ta thue hién cac bude sau:
- Dfmg compa vé duong tron tam O ban kinh 5 cm
trén giay.

— Tinh s do ctia cung ¢6 diy 1a canh ctia bat giae déu,

, 360°

ta co =45°

— Dung thude do goéc v8 8 gbéc & tim k& nhau
AOB, BOC, ..., HOA, mdi géc ¢6 s6 do bang 45°.
Cac goc¢ nay chia dudng tron thanh cae cung ¢6 so do
béng 45°.

—N&i cac dau mut cia cac cung nay, ta cd bat gide déu
trén giy (nhw Hinh 1).




HOAT DONG 2: Lam vong quay may méan dé 6n tap Xac suat— Thong ké

— Cét hinh da giac déu vira v&, dan
16n mét thm bia va cét tAm bia theo
duong tron ta duge vong quay.

— Panh s6 the tw tir 1 dén 8 vao cac
phén trén vong quay.

— Dung bia hdp cii ¢t hai hinh chit nhat
lam than va dé ctia gia quay.

— Dung dinh ghim tam vong quay vao
gia quay.

— V¢ tam giac trén gia quay lam kim chi
két qua.

— San pham hoan chinh 14 vong quay
trong hinh.

Hinh 2

HOAT DONG 3: St dung vong quay dé on tAp Xac suat— Thongké

—Yéu cau hoe sinh tinh xac suat 1i thuyét dé kim ¢hi vao mét s6 trén vong quay.

— Quay vong quay nhiéu 1an. Théng ké cée két qua dé tinh x4c suét thue nghidm

flrong ung.

— So sanh két qua clia xac suat 1i thuyét va xac suat thue nghiém.

Thuc hanh. Thuc hién cac hoat dong 1, 2 va 3 d6i voi vong quay 1a dudng tron ngoai

tiép luc giac déu.
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bang tan so o
La bang ghi lai tan s6 xuat hién cla cac gia tri
khac nhau eia mau so Lhiéu.
Bang tan s6 ghép nhoém
L4 bang ghi lai tin sb ctia cac nhém sb lidu.
Bang tan so tuong doi
La bang ghi lai tan s6 tong ddi clia céc gia tri
khac nhau ela mau so Liéu.
Bang tan so tuong doi ghép nhém
La bang ghi lai tan s6 twong ddi ctia cae nhém
0 ligu.
Cé mau
La s0 cac $0 lidu thu thap dugc.
Dién tich cia mat cau
Dién tich § ctia mit ciu 6 ban kinh r 1a:
S = 4nr’,
Dién tich xung quanh ctia hinh non
Dién tich xung quanh S, ctia hinh non co
ban kinh day r, do dai duong sinh / 1a:
S, = Tk

Dién tich xung quanh ciahinh tru
Dién tich xung quaqh D cia hinh tru ¢o
ban kinh day r va chiéu cao h la:

Sy = 2mrh.

Pagiac déu
La da gide ¢6 cac canh bang nhau va cac
g6e bing nhau. Pa gidc déu c¢é s6 canh bang
n dugc goi 1a n-gidc déu. Véinlan luot bing
3,4,5,6,8, ... taco tam gide deu, tir gide déu
(hinh vuéng), ngii gide deu, luc gide déu,
bat gide dbu, ...

ANOC®

Pudng tron ngoai tiép tam giac
La duong tron di qua ba dinh cua tam giac.
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Pudng tron nédi tiép tam giac
La duodng tron tidp xic véi ba canh
clia tam giac.
A

B D C
Hinh cau
Hinh c¢iu tim O, ban kinh R 14 hinh
gdm céc diém cach didm O mét khoang
khéng qua R.

ban kinh

Hinhnén
La hinh tao thanh biang cach quay mét
tam giac vudng quanh mot canh goc
vudng cia no

Hinh tru
L4 hinh tao thanh bing cich quay mot
hinh chit nhat quanh mét canh cia no.

dudng
chieu sinh
cao

bén kinh diy



Khéng gian mau
L4 tap hop tat ca cac két qua co thé xay ra
ctia phép thit.

Phép quay
Phép quay thudn chiéu (hay nguge chidu)
o’ (0° < o® < 360%) tdm O gilt nguyén
diém O, bién diém M khac didm O thanh
diém M’ thude dwong tron (O; OM)
sao cho tia OM quay thuin chitu (hay
nguoc chitu) kim déng hd dén tia OM’
thi diém M tao nén cung MM’ ¢o 0 do o,

Phép thirngau nhién
L4 mdt hoat déng ma ta khong thd biét
trude duge két qua ¢lia nd, nhung biét
tht ci céc két qua ¢ thé xay ra.

Phuong trinh bac hai mét an
La phwong trinh ¢6 dang ax* +bx + ¢ =0,
trong d6 x 14 dn; a, b, ¢ 1a nhiing s6 cho
trede goi la cac z¢é sévaa=0.

Tan sé
L4 b 14n xuét hién ctia mot gia tri trong
mau s0 lidu.

Tan s6 ctia nhém
La s6 luong cac gia tri cla mau s6 lidu
thude vao mot nhom.

Tan s6 tuong ddi
La ti s6 phan trém gitra tan sO clia mét
gia tri va ¢d mau.
Tan s6 twong d6i chia nhoém
La ti s0 phan trdm gita tan s6 ctia nhom
va ¢0 mau.
The tich cha hinh cau
Thé tich ctia hinh ciu ban kinh R 1a
V= i'JIRB.
3
Thé tich chia hinh nén
Thé tich V ctia hinh nén ¢6 ban kinh day r
va chiéu cao h la:
1 I
V= =8h= —nrh.
3 3
(Sla dién tich day ctia hinh non.)
Thé tich ctia hinh tru
Thé tich V ¢tia hinh tru ¢6 ban kinh day r
va chiéu cao h la:
% =S h=nr’h
(S la dién tich day cta hinh try).
T giac ndi tiép
L& ti gide ¢6 bdn dinh nim trén mét
duong tron.
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BANG TRA CUU TU NGU
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T ngtr Trang T ng Trang
Bang gia tri 7 Hamsdy = ax’ 6
Bang tan s6 25 Hinh cau 93
8 Bang tan s6 ghép nhém 39 Hinh nén 88
Bang tan sé tuong doi 31 Hinh try 84
Bang tan sé tuong doi a1 Két qua déng kha nang 57
ghép nhém
| Két qué thuan loi 54
C& mau 26 R
¢ 3 Khéng gian mau 52
Céng thuc nghiém cla 13 "
phuong trinh bac hai Tanso 25
Dién tich cGia mat cau 95 Tansc cla nhém 40
Dién tich xung quanh ctia 5o - | Tansétuong doi 31
D | hinh nén wnan s veans |
. - | Tan s8 tuong ddi ctia nhém 41
Dién tich xung quanh cta as
hinh tru Thé tich ctia hinh cau 96
Pa giac déu 76 Thé tich cta hinh nén 91
Binh liViete 18 Thé tich ca hinh tru 86
b | Dothiciahamséy=ax’(a=0)| 9 Tim hai s6 khi biétténg vatich | 20
Budng tron ngoai tiép tam giac | 65 T giac noi tiép 70
Budng tron nditi€p tam giac 67 Xacxuat ctia bién c& 59




Nha xuist ban Gido duc Viet Nam xin trin trong cam on
cdc tde gid c6 tdc phim, tw ligu dupe si dung, trich din

trong cuon sdch nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Téng Gidm dbéc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém néi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap néi dung: TRAN THANH HA —BANG TH| THUY —NGUYEN TH| PHUOC THO
Bién tap mT thuat: DANG NGOC HA
Thiét ké sach: HOANG CAO HIEN
Trinh bay bia: DANG NGOC HA — TONG THANH THAO
Minh hoa: XUAN DUONG — NGQC KHANG - THANH THAO
Stra ban in: TRAN THANH HA=NGUYEN THI PHUOC THO
DANG TH| THUY — HOANG THI THU DUNG
Ché ban: CONG TY CO PHAN DICH VU XUAT BAN GIAO DUC GIA BINH
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Ban quyén © (2023) thudc Nha xuat ban Giao duc Viét Nam.

Xuét ban phém da dang ki quyén tac gia. Tat ca cac phan cia ndi dung cubn sach nay déu
khéng duoc sao chép, Iuu trir, chuyén thé durdi bat ki hinh thire nao khi chua cb su cho phép
bang van ban cha Nha xuét ban Gido duc Viét Nam.

TOAN 9 - TAP HAI (CHAN TROI SANG TAO)
VA& s0: ...
... ban, (QDin s6 ...) khd 19 x 26,5 cm
Ponviin: .o,
Piachi: .o,
S6 DKXB: .........
56 QPXB: ........., ngay .... thang .... nam 20...
In xong va nép Iwu chiéu thang .... ndm 20...
M4 s6 ISBN: Tap mét: .........
Tap hai: .........
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HUAN CHUGNG HO CHIMINH

BO SACH GIAO KHOA LOP 9 - CHAN TRO1 SANGTAO

1.NGU VAN 9 - TAP MOT 11. CONG NGHE 9@ - Trai nghiém nghé nghiép

2.NGU VAN 9 - TAP HAI Lap dat mang dién trong nha

3. TOAN 9 - TAP MOT 12, CONG NGHE @ - Trai nghiém nghé nghiép

4. TOAN 9 - TAP HAI N&ng nghiép 4.0

5. TIENG ANH 9 13. CONG NGHE 9 — Trai nghiém nghé nghigp
Friends Plus - Student Book C3t may

6. GIAO DUC CONG DAN 9 14. GIAO DUCTHE CHAT 9

7. KHOA HOCTU NHIEN 9 15. AMNHAC9

8. LICH SUVAPIALI 9 16, MI THUAT 2 (1)

9, TINHOC 9 17. Ml THUAT 9 2)

10. CONG NGHE 9 - Pinh hugng nghé nghiép. -~ 18 HOAT PONG TRAL NGHIEM, HUONG NGHIEP 9 (1)
19, HOAT BONG TRAI NGHIEM, HUONG NGHIEP 9 (2)

Cacdon vi dau méi phathanh

e MiénBac:  CTCP Dau tuva Phat trién Gido ducHa N&i
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Bic

e Mién Trung: CTCP Pau tuvaPhat trién Gido ducba Ning
CTCP Sach vaThiét bi Gido duc mién Trung

e MiénNam: CTCP Dau tuva Phat trién Gido ducPhuong Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc CliuLong

Sach dién t: httpy//hanhtrangso.nxbgd.vn

Cao l6p nhi trén tem réi quét ma
d&xac thuic va truy cap hoc liéu disgn 01,
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