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HUGNG DAN SU DUNG SACH

Mdi bai hoc thuéing co cac phan nhu sau:

@ Ggi md van dé, dan dat hoc sinh vao bai hoc.
Hoat déng khdi dong

aa Goi y mot sé van dé gitip hoc sinh tim ra kién thdc mdi.
Hoat dong kham pha

_g Kién thirc trong tam

Giup hoc sinh lam nhing bai tap co ban ap dung kién

L thire vira hoc.

Vin dun Ung dung kién thic da biét vao mét tinh hudng, diéu
s kién méi hoac dé giai quyét vin dé.

Giup cac em tim hiéu nhimg diéu ki diéu cta Toan hoc
va cac Uing dung clia Toan hoc vao thuc té cudc song.

m Cac kién thic, ki nang hoc sinh dat dugc sau moi bai hoc,

Hay bdo qudn, giit gin sich gido khoa dé danh ting
cic em hoc sinh ldp sau!




LGOI NOI PAU

Cac em hoc sinh, quy thay, co gido va phu huynh than mén!

Sach Toan 7 thuéc bé sach giao khoa Chan troi sang tao dugc bién soan
theo Chuong trinh gido duc phd théng nam 2018 ciia Bo Gido duc va Pao tao.
Cau trac sach Toan 7 dugc chia thanh hai tap.

Tap hai bao gém 3 phan:

56 va Pai s6 gom hai chuong: Cdc dai luong ti 1€: Biéu thuc dai s6.

Hinh hoc va Do luémg gom mot chuong: Tam gidc.

Mét s6 yéu té Théng ké va Xdc sudt gém mét chuong: Mot 6 yéu té xde sudt.
Cau tric moi bai hoc thudng dugc théng nhat theo cac budc: khdi déng,
kham pha, thuc hanh, van dung va cudi moi bai hoc cé ndi dung dé hoc sinh

tur danh gia. Cac bai hoc sé tao nén mai truong hoc tap tuong tac tich cuc;
déng thai khai thac duge cac ing dung cong nghé théng tin vao hoc Toan.

No6i dung sach hudng dén muc dich ddm bdo dé day, dé hoc, gan Toan hoc
vdi thuc tién. Cac hoat déng hoc tap dugc chon loc phi hop vai Ia tudi va
kha nang nhan thic cda hoc sinh, thé hién tinh than tich hop, gén b6 mén
Toan vdi cac mén hoc khac, dap ing duge nhu cau chia hoc sinh trén moi
mién dat nudc.

Chuing téi tin tudng rang vai cach bién soan nay, sach giao khoa Toan 7 sé ho
trg gido vién han ché dugc nhiing kho khan trong qua trinh day hoc, déng
thai giup cac em hoc sinh hing thd hon khi hoc tap.

Rat mong nhan dugc su gop y cha quy thay, cé gido, phu huynh va cac em
hoc sinh dé sach ngay cang hoan thién hon.

CACTAC GIA




MUC LUC
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CAC DAI LUONG Ti LE
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Trong chuang 6 chung ta sé su dung 56 thuc dé hoc vé ti
16 thifc va day cac ti 6 bang nhau. Ching ta ciing tim hidu
vé tinh chat cla cac dai lugng tilé thuan va céc dailugng ti
I& nghich, déng théd van dung kién thic dé gidi quydt mot
56 tinh huéng thuc té.
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Khi s6 lugng may trong xudng dét dugc tang Ién thi thdi gian hoan thanh ké hoach san xuat
cla xudng tang hay giam?




Ti LE THUC — DAY Ti SO BANG NHAU

@ Pau nam, cac bac Xuan, Yén, Dang gép vén lam an vdi 6 tién lan
lugt 1a 300 tridu dong, 400 triéu dong va 500 tridu dong. Tién lai
thu dugc sau mot nam la 240 triéu. Hay tim sd tién lai mi bac dugc
chia, biét rang tién 1ai dugc chia ti |1& véi 56 von da gop.

1.Ti LETHUC

%‘? Cho hai may tinh xach tay (laptop) co kich thude man
hinh (tinh theo domn vi mom) linluot 14 227.6 = 324 va
170,7 = 243. Tinh ti $6 giita chiéu réng va chiéu dai
ciia moi man hinh

Ta goi cac ding thirc co dang —:%=%; §=%; .. 1a nhimg ti 12 thire.

a

W Tilé thire 1a ding thire cia hai ti 56: S

=T 5

Ti 18 thire %:% eom duge vidt laa - b=¢-d.

2
LA
Thuc hanh 1:
a) Tir cac ti s& 5;-; 2va %: 4 ¢6 lap duge mét ti 18 thire hay khéng?
b) Héy 1ap hai ti 18 thirc tir bén s6 9; 2; 3; 6.
Van dung 1: Chimg minh céc ti s6 gifta chieu rong va chiéu dai ctia man hinh hai loai
may tinh da néu trong &; s€ tao thanh maot 11 18 thue.
Tinh chat ciia ti 1é thirc
Tinh chdr 1

5
ez ) Tit 6 12 thure %:%,tﬂtﬂﬁncﬁhﬂvévﬁ 64 12 i 06 ket qui i

b) Tir ti 12 thue %:% ta nhin ca hai v& véi bd thi eo két qua gi?




Ta co the suy ra hai tich so bang nhau tir mét ti 18 thic.
Néu 2= thiad=be.
b d

Tinh chit 2

a; Tir ding thitc 48 12 = 64 . 9, ta chia ca hai vé& cho 64 - 12 thi c6 két qua gi?

Tir ding thirc ad = be, ta chia ca hai vé cho bd thi ¢o két qua gi?
Ta co thé suy ra nhidu ti 12 thite tir ding thite c6 dang ad = be.
Néuad=becva a b, c.d+ 0thi ta co cac ti 18 thire:

a ¢ a b d b d ¢

b d ¢ d ¢ a b a
. : i, T
Thuc hanh 2: Tim x trong ti 1¢ thirc =T

Van dung 2: Hiy viét mét ti 18 thare tir déng thire x = 2y,

.DAY Ti SO BANG NHAU

Céc ban Binh, va&Lanclmg thi gids nhanh cae béi toan trong sach Bai tap Toan 7.
Trnngmotgm 50 bai lam dmccmmﬁz banlﬁn]uqtlﬁdf 305 Co grao thuong ¢ho mo1
hﬂnsulunhdanlanhrﬂ‘tlaﬁ 6, 10 Hay 50 sanh t sugmasulmﬂldanduqcﬂlmngva
suhmtmnlamdur;lcmhmbm

~Ta goi diy cac ding thire: iy % = % 1a mot diy cac i 0 bang nhau.
1Al

~ Khi ¢é diy ti s6 bing nha tandicacsoa, c.etiléviicacsob, d f

g
b d

vacothéghilaa-c:e=b:d-f

Vi du 2: Néu co day t S0 bang nhau —:—_— ta noi cac so NV, zhle von cac S0
4,3, 5vacotheghilax:y:z=4:3:5
Thue hanh 3: Cho bietbasoa, b, ¢ ti 12 vai cac 50 2; 4; 6. Hay ghi diy ti s0 bang nhau
hirong tmg.
Van dung 3: Goi m, i p, q la so quyén vo dwoge chia ciia bon ban Mai, Ngoe, Ph,

Quang. Cho biét 56 diém 10 dat dwoc ciia bon ban lan luot 14 12; 13; 14: 15 va s0 quyén
v duoe chia ti 18 vl s6 didm 10 Hay viét day ti s6 bang nhan twong tmg




Tinh chat 1

&E Clio 1B R = = o By Gl A 86 2 ik oo 501 S0 4Rl oliliig Vol o
o i | T+4+21 7=21

ti 50 trong i 1& thirc d cho.

Xettilethic 2= pat L-C_k thia=bkvac=dk
b d b d

a+c _bk+dk =l{{b+d}:k
b+d Db+d b+d

acbkcﬂ{k(bd}k
b—-d b-d b-d

Ta c6 tinh chat:
a_ ¢ _a+c_a-c

Suyra (vo1 b+ d=0)

(vai b-d=0),

(cac mau s6 phai khac 0)

Vidu 3:

Tim hai 56 a, b biét inga + b=14va %z%.

Giai
Tl.ri-ésuy i---E.
b 4 3 4
Tacs 2=0 - MBI CE S R
3 4 354 7
Vi dh 4:
: 3 £, x i 2
Tim hai 50 x, ybietrang x—y =50 va —= 3
i 4
Griai
Tir £:3 1y 1a i:i.
y 3 2 3
Tacs X=X=X¥_0_ s Vigx=2.(50)=-100vhy=3 (-50)=-150.
2 3 2-3 -1
Vi du 5: Tim hai s0 x, y biet rang 3x + 2y = 84 va 3x = 5y.
Cricti

Tir3x=>5yta e === 3x_ 2y 3x+2y 84
5315 6 15+6 21
Suyrax=5.4=20vay=3.4=12




Thuc hanh 4: Tim hai 56 x, v biét rang:
a)x+y=30va E:i;
2 3

_ . X_ ¥
b)x-y=-2lva —=—.
)X-y i

Van dung 4:

a) Thanh phan ciia nmit diva sau khi hoan thanh chi gom co diva va duong theo i1 2 - 1. Em
héiy tinh xem trong 6 kg mmat dira co bao nhieu kalogam dira va bao nluéu kilogam duong.
b) Dung va Thuy muon lam miit gimg theo cong thue: Cir 3 phin gimg thi can 2 phan
dwong. Hai ban da mua 600 g gimg. Hoi hai ban can mua bao nhiéu gam dwong?

¢) Cha Cha co 10 quyenw clu chua cho hai em la An va Binh. Hay tinh Sﬂ quyen va
duroe chia cua moi em, cho biét tudi cia An va Binh lan luot 14 8; 12 va so quyen vo
duroc chia ti 18 vai 50 tudi.

Tinh chit 2
Tuong tw nhu vai ti 18 thire, ta co tinh chat sau efia diy ti 6 bang nhau:

" Tir day ti 50 bing nhay =22 © taviét dirce:

| B2

¢C_e_Aa+C+e a-c+e

b d f brd+tl b-d+f
(che mau 56 phai khac 0).

Vi du 6: Néu co diy ti s6 bang nhau E:—:E thi ta ciing co:

_atb+c a-b+c
T 3+4+45 3-4+45

b &
3 4 5

Vidu7:

Timbaséx y,z bistx+y+z=24vax: y:z=3:4:5
Griai

.53 x+y+z=E=

3 3+4+5 12
4.2=8, z=3.:2=1:

o, X
Tt —=== I —=
3 ARy

Z
5
Vaytaco x=3.2=6;
Thuc hanh 5: Timbasox.y, z bietx +y+z=100vax:y:z=2:3:5.

Vén dung 5: Hiy gidi bii toan chia tién 14i & @) (trang 6).




BAI TAP

. Tim céc ti 56 bing nhau trong cac ti s0 sau day o1 lip cac ti 1é thic.

l:l; l:1; 11:32: 1:2.5

5 2 4 4

Lap tat ca cac ti 12 thire c6 thé duge tir cac ding thire saun:
a)3 . (-20)=(-4).15; b)0.8. 84=14 48.

TiZl:

Tim hai s6 X, y biét ring:

& &
=B e

vax - y=35

a) Tim hai s6 a, b biét ring 2a = 5bva 3a + 4b = 46.

b) Timba soa, b, cbiétringa : b:e=2:4:5vaa+b-c=3

Tinh dién tich cta hinh chirnhat ¢6 chu vi 1a 28 cin va 46 da hai canh i 18 vai cac 50 3, 4.
Tai mot xi nghiép may, frong mot gic ca ba to A, B, C lam dwge tong cong 60 san pham.
Cho biét 56 san pham lam dirge ctia ba t6 A, B, C i 18 véi eac 56 3; 4, 5. Hoi mdi to
lam diroe bao nhién san pham trong mot gio?

M6t cong ty ¢o ba chi nhanh 14 A. B, C. Két qua lanh doanh trong thang vira qua o cac
chi nhanh A va B ¢o lai cén chi nhanh C}E. Cho bict s tien l4i, 16 cia ba chi nhanh
A, B, Ctilévdicic 50 3, 4, 2. Tim s0 t1en lai, 16 etia méi chi nhanh trong thang vita
qua, biét ring trong thang 46 cong ty lai duoe 500 triéu dong.

Chimng minh réng tr ti 18 thire %:-;u ta suy ra diroe cac t 18 thire san:

Q) — = (cic mau s6 phai khic 0).
a+b c¢+d

.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhifng gi?

- Nhén biét duoc ti |é thifc va cac tinh chat cua ti 1@ thic.

- Nhan biét dugc day ti s6 bang nhau,

~Van dung dugc tinh chat cuda ti |é thic va day ti s6 bang nhau trong giai toan.




9 DAl LUONG Ti LE THUAN

@ Cho biét day dién c6 gia 10 nghin déng mot mét. Goi y
{nghin déng) la gia tién cda x (mét) day dién. Hay tinh y
theo x.

1. DAI LUONG Ti LE THUAN

ab a) Hoc sinh lmcmg Nguym Hue tham gia phung trao "Tmng cay xanh bao vé¢ mo
truromg ™, mmemdeutrmg diroe 4 ciy Goi ¢ 1a 50 cay trong dwoe, hla s6 hoc sinh dd
tham gia. Em hiy viét cong thite tinh ¢ theo h

b) Tim diem giéng nhau gifta hai cng thirc y = 10x va ¢ = 4h.

EZ Cho k la hing 56 khac 0, ta néi dai Tuong y i /¢ dhuugin vin dai heomg x theo hié s6 1 ¢ k
neu y lién hé van x theo edng thnte: v = kx.

Tir y=kx(k # 0) tasuy ra x=§y. Viy neu y ti 18 thuin vén x theo hé so ti 1é k thi

x ciing ti 18 thudn von v theo hé so ti 18 %vé ta no1 hai dai lugng =, v 11 1€ thuin val nhau.
i du 1:

a) Néuy = 10x thi ta ndi dai lugng v ti 18 thuan véi dai luong x theo hé 561 18 10,

b) Néu ¢ = 4h thi ta noi dai luong ¢ ti 1& thudn véi dai luong h theo hé s6 ti 16 4.

¢) Néu s = 80t thi ta noi dai Iuong s ti 12 thuan vai dai luong t theo hé so ti 1 80.
Thuc hanh 1:

a) Cho haj dai lumlg I vé X lién he vion nhau theo cﬁng thare = 5x. Hﬁy cho biét dai

qqqqq

b) Cho da1 luong P 4 18 thuan von dai lugng m theo he sofilé g=98 Hiy viét cong
thire tinh P theo m.
Véan dung 1: Cho biet khéi lwong moi met Kkhioi etia mét s6 kim loai nhu sau

déng: 8900 kg; vang 19300kg;  bac: 10500 kg.
Hfaj},f viét cong thire tinh khoi luwl_g m (kg) theo thé tich V (mm*) ciia méi kim loai va cho
biét m ti 1€ thuan véi V theo hé so ti 1é 1a bao nhiéu,




2. TINH CHAT CUA CAC DAI LUONG Ti LE THUAN

&; (Cho biét gia tri tuong 1mg ctia hai dai hrong v va x ti 18 thudin vor nhau trong bang sau:
2

X, =60

Pl

x,= 100

Y7

X x=1 X, =2
a) Hay xic dinh hé 6 1 18 ciia y déi voi x.
b) Tinh cac gia tn twong 1mg chira biet clia v,
¢) So sanh céc ti $6 gifra hai gia (i twong tmg ciia y va X

A % B D

XX X X

Néu v ti 1& thuan véi x theo hé s6 ti 1é k thi ta ¢6 v = k. Khi d6, véi méi gia tri
- 3% khac 0 cua x, ta co mot gia tri trong img Y, =kx.,y, =kx?, ¥ kxﬁ, .. clhay.

Ta suy ra; A% _Jig k
5 X 45
5 4 fim

Nhar vay:

- Neu hai dai luong y va x ti 1 thuan ven nhau thi:

—Ti 50 hai gia tni tuong tmg cia chimg luén khong déi:
b 8. P340 |
b2 e
—Ti 56 hai gia ti fuy v cia dai luong nay bing i 56 hai gia ti tuong 1mg cta dai luong kia:
Ve O W
X N K N

Thue hanh 2: Trong cac tnromg hop sau, hiy kiém tra xem hai dai luong m vé n co
ti 1& thuan vai nhau hay khong,

a) m 2 - 6 8 10
1 4 16 36 64 100

b) m I 2 3 4 >
1 —=) —10 —13 —20 ~ii)




3. MOT SO BAITOAN VE PAI LUONG Ti LE THUAN
Vi du 2: Trong cac truomg hop sau, hiy kiém tra xem dai luong x ¢6 ti 1& thuin voi
da1 heong v hay khong.

a) x —4 -3 -2 1 2
v 8 6 A =7 —4
b) X | 2 3 4 5
vy 2 4 6 8 15
Griai
a}Tathﬁy. jzj:i:L:lz_—i_ Viy dai lwong x i 1 thuan vor dai lieong v

B 5 & =4 =4 2
umhesaﬁleiil-_

b) Ta thiy: %;&% Véy dai lugng € ¥iang 16 Tinyci dai uong v,

Van dung 2: Cho biét hai dai lwong m va n ti 1& thuén voi nhau Hay tim gia tri

cua avab.
m 2 3 4 b
n —0 -9 a —18

Vi rﬁ:{ 3 Anva Binh cung nhau nutr ga, An nuai 10 con, Binh nuoi 8 con. Sau kha b:'ai}
hét s0 ga thu duge tong céng 3.6 triéu ﬂéng, hai ban quyét dinh chia 50 tien t 1€ voi 50
con ga moi ban da nuot. Tinh s6 tién mél ban nhan duee.
Criai
Goi s6 tidn (tridu dong) dwoc chia ciia An va Binh lin luotlaa va b (a > 0, b > 0).
Do 50 tien va 50 ga nuél ciia hai ban la hai dai leong ti 12 thuin voi nhaw, nén ta cé;
a b

10 8
Theo tinh chat ciia déy ti s6 bang nhau, ta cor
a b

Tasuyraa=10.02=2vab=8 02=16
Vay An duge nhan 2 trién dt’ing va Binh duoge nhan 1.6 trién -:if‘mg_

Vi dhe 4: Ba bac cong nhan Mai, Nga, Phuong ciing may 4o gio xuat khau, Ning sut
may a0 ctia mot bac theo thir tr 1an luot 1a 3 do0/gid; 4 ao/gid; 5 do/gid. Tong s6 ao ca
ba bac may chrge 1a 96 cai trong mét ngay. Tinh s0 a0 may dirgc ciia moi bac.




7]

Grieti
Goi s6 a0 may diroc trong mot ngay cuia cac bac Mai, Nga, Plwrong lan ot 14 m. . p
(m,n,pelN)
Do $6 40 may duge ti 1€ thuan val néng suit nén ta co:
m n_p

3 45
Theo tinh chat cia diy ti 56 bing nhau, ta co:
m_Il._E_m+n+pu_E_S

3 4 5 3+445 12

n=4.8=32,
Viy trong mét ngay so 4o may duge clia cac bac Mai, Nga, Phuwong lan luot la:
24: 32 40 (a0).

Van dung 3: Hai lop 7A va 7B quyén gop duoe mat s6 sach ti 1é thuan véi 56 hoe sinh
etia 16p, biét 56 hoe sinh cia hai 16p lan huet 1a 32 va 36. Lop 7A quyén gop duoc it hon
lop 7B 8 quyen sach. Hoi mai 16p quyén gop duge bao nhiéu quyen sach?

Tasuyram=3.8=24, p=5.8=40.

BAI TAP

. Cho hai dai luong a va b ti 1 thuan voi nhau Biet ring khia=2thib=18.

a) Tim hé 50 i 1¢ k ctia a doi voi b.
b) Tinhgiatn ciabklna=35.

. Cho hai dai lwomg x va v i 18 thuan vor nhau Biétrh@khix= 7thiy=21.

a) Tim hé 50 ti 1& cia v do1 véi x va biéu dién y theo x.
b) Tim hé so ti 18 ciia x doi val y va bieu dién x theo y.
Cho m va nla hai dad luqng ti ¢ thuan von nhau. Hiay viet cong thire tinh m theo n va
tinh cac gia tr1 chara biét trong bang sau:

n -2 -1 ] | 2

1m ? ? ?

Cho biét hai dai Iwong S va t i 1é thuan voi nhau;

S 1 2
t -3 e ? ? ?

a) Tinh cac gia tri chira biét trong bang trén.

b) Viét céng thnre tinh t theo S.

Trong cac tnrong hop saw, hiy kiem tra xem dai luong x ¢o ti 1é thuan vai dai lvong
v hay khong.

a)

x 2 4 6
y 1.2 3,6

-8
—4.8




b

b) A I 2 3 4 5

b 3 6 9 12 25

Hai chi¢e nhin bang kim loai dong chat cd the tich1a 3 em* va 2 em®. Hoi moi chice
ning bao nhifu gam, biét ring hai chiée nhin ndng 96,5 g? (Cho biét khai hrong va
the tich 14 hai dai lrong ti 1& thuan véi nhaun.)

Bén cudn day dién cung loai ¢o tong khoi hwong 1a 26 kg.

a) Tinh khéi luong timg cudn. biét cudn thir nhit ning bing % cudn thir hai, bing
% on thit ba va bﬁng%cuﬁn thit tir,

b) Biét cudn thnt nhat dai 100 m, héy tinh xem mdt mét day dién ning bao nhiéu gam.
Mot tam gmac co do da ba canh i 1€ von 3 42 5 va co6 chuvi 1a 60 cm. Tinh d§ dai cac
canh cua tam giac do.

Tién, Hing va Manh ciing d edu ca trong dip hé. Tién ciu duoc 12 con, Hing ciu
dl;qc 8 con 1.{& Manh l.‘:ﬁu diroc 10 con. So6 tien ban ca thu dirge t::z:-r!g cong la 180 nghin
dong. Hoi néu dem so tién trén chia cho cac ban theo i 12 vdi s0 con ca timg nguoi
ciu duoe thi méi ban nlian duoe bao nhidu tien?

I_ II ol T, R— - ! *
.

R

LUC NANG MAY BAY Ti LE THUAN VOI DIEN TiCH CANH

Luc nang lam cho may bay cat
canh ti 1é thuan val dién tich cua
canh may bay va binh phwong
van téc. Vi viy muén ting luc
nang nguo ta phai ting dien tich
canh hodc ting vin téc (nguon:
hittps: /viwikipedia.org).

++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++++

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhirng gi?
- Nhén biét dugc cac dai lugng ti 1& thuan.

- Nhan biét dugc cac tinh chat co ban cla céc dai lugng ti 1é thuan.,
- Giai dugc mot s6 bai todn don gian vé dai lugng ti 1& thuan.

N,




3 DAI LUONG Ti LE NGHICH

@ Mét ngudi di xe dap tir A dén B vdi van téc khong déi
14 20 km/h mat 6 gid. HAi néu ngudi dé di bang xe
gan mdy vai van tac khéng déi la 40 km/h thi mat bao
nhiéu thai gian?

1. DAI LUONG Ti LE NGHICH

i:l a} Me ciia Mai nhapvc 20 kg dauxanh ds ban Maugmp me chia dau thanh cac goi nho
béngnhaude ban. Goi s 1a 56 goi, m (k) la khéi luong méi goi

Em hiy tinh tich s . m va tim s khi:
em =005,
sm=]:
em=2

b) M6t voi mrae chay vao. bnmaé d:m:lgiich 1[1111’ Goi V 14 50 lit mrac chay duge tir
voi vao bé trong mot gio ﬁgmtlimmmdﬁ Gl'in}"{ﬁybz
Em hiy lap cong thirc tinh t theo V va tim t khi:

s V=350,

V=100,

o V=200,

:.;F Cho a la mét hing s6 khic 0. Néu dai luong v lién hé vai dai luong x theo céng thie
y == hay xy = a thi tanoi y i 1é nghich vi x theo hé sé ti lé a.
X
Chri v Klu v ti 1€ nghich van x thi x eiing fi 1¢ nghich vai v va ta no1 hai dai heong do
ti I& nghich vén nhau.
Vi I
a) Trong a? ta co:
s 5. m= 20 nén ta noi s 1 12 nghich vor m theo he 50t 1 20.
ot= m?” nén ta néi t i 12 nghich véi V theo hé s6 ti 12 100.

b) Trong cong thire xy = -2, ta not hai da1 lwong x va v ti 1¢ nghich vo1 nhau theo
hésotilé-2.




Thue hanh: Tim cac dai lwrong ti 1& nghich trong moi cong thire sau:

STT Cong thie
1 szs—ﬂ
m
2 x=Ty
3 t:E
v
=3
4 A —
b

Van dung 1: Lan muon cat mét hinh chit nhat
co dién tich 12 em®. Goi a (em) va b (cm) 1a hai
kich thirde ciia hinh chir nhat do. Em hay viét
cong thiie thé hién moéi quan hé gitta hai dai
hrong a va b,

2. TINH CHAT CUA CAC PAI LUQONG Ti LE NGHICH

&g Cho biét hai dai luong y va x ti ¢ nighich voi nhau

X x, =) x=2 x,=3 x=4 X, =5
y y,=10 2 Ry Pid Y=
a) Tim ha s6 ti &,

b) Tim gia tn thich hop cho méi dan ? trong bang trén.
¢) Em ¢6 nhan xét gi vé tich hai gia tri tuong tmg x,y,, XV, XV, X, XY, clia X va y.

Gia siry va xtil¢ nghich vl nhau y = %. Ta thay véi méi gia tri X, X,.X,, ... khac 0 ciia x

ta o mot gia til teong tmg Y, :uﬂ—, ¥ :l, Y, :i, .. clay Tasuy ra:
X X
r 3

AN SRS Ay e,

s

.2_{L=l';"i
N K

3

= |




Nhar vay:

¥~ Néu hai dai luong y va x ti 1& nghich voi nhau thi;

» Tich hai gia tri tuong 'mg cia ching luén khéng déi (bing hé s6 ti 18);

X X
Y, =Xy, =Xy, = . hay JL=Sp=Zt =
i Y Y

» Ti 50 hai gia trj bat ki ctia dai lwong nay bang nghich dao ciia ti 56 hai gia trj tiwong
umg cua dai luong ka:

Ko O OO

L % 5 Y

Van dung 2: Ban Quynh vira hoc duoe phrong phap doe sach moi, lam ting gap déi
56 tir doc duoc trong mét phut. Hiy cho biét ti s6 gifta thoi gian doc xong cing mot
quyén sach theo phuong phap méi va cii ctia ban Quynh,

.CAC BAITOAN VE DAI LUONGTi LE NGHICH

Vi dy 2: Trong mdi tneomg hop saw, héy cho bigt hai dai luong x va v ¢6 ti 1& nghich
val nhau hay khong

) Il -1 | & TSR b) WM 21345
ol 12 | 2R Y 241128 | 6 |20
Gidi

a)Taco (=1).(=12)=1.12=2 . 6=3 . 4=4 3 Vay xva yti I¢ nghich voi nhau.
b)Taco: 4. 6= 5. 20. Vay x va y khong 11 1€ nghich voar nhau

Vi du 3: Trong moét dong co co ba banh réing X Y, Z in
khép nhau voi so ring cia méi banh ring theo thir tu 1a:
12; 24; 18, Cho biet mdi phit banh ring X quay duge
6 vong, em hily tinh 56 vong quay trong mét phitt ciia cac
banh rang Y va Z.

Cricii
Goi x, v, z lan luot 1a s6 vong quay ctia céc banh réing X, Y, Z trong mét phuit (x > 0,
v > 0,z > 0). Do cac banh ring an khép voi nhau nén s6 ring quay trong mot plut cia
ba banh ring biang nhau. Nhur viy s6 vong quay trong mot phitt ctia méi banh ring ti 18
nghich véi 50 ring cia no. Ta cd: 12x =24y =18z=12 .6 =72.

Vay trong mot phat banh ring Y quay duoce 3 vong va banh rang Z quay duge 4 vong.



Vi du 4- Cho biét mot doi eong nhan (ning suat lam vide nhu nhau) di kién xiy mét
ngdi nha trong 168 ngay. Hai néu didu chuyén % s0 cong nhan sang cong trinh khac
thi s6 cong nhan con lai s& xay ngoi nha do trong bao nhiéu ngay?

Criai
Nd adi L g8 cong nhan sang cong trinh khac thi s6 cong nhéin con lai chi bang
% lic dau.
Gl %, - X, la so lwong cong nhan co trong doi tnroe va sau khi digu chuyen. goi Y,

va vy, la s6 ngay d2 ebng nhan hoan thanh ngéi nha tuong tmg trong hai trirong hop
(%, X, ¥,, ¥, € N'). Do 6 cong nhan va so ngay hoan thanh cong vigc la hai dai luong

ti 1& nghich nén ta cé: e 1 = ﬁ
u Y
Do —:E va y, =168 nén 3:E Suy ra: y, :E: 168_1= 252.
X 3 - 2 2
3

Viy 50 cong nhan con lai s& xdy xong ngoi nha trong 252 ngay.
Vi du 5. Ba phan xardmg dét ¢6 tong edng 62 may dét (cd ciing ning suat) va méi phin
xarémg dwoc giao dét mot 6 meét vai bang nhan Phin xuéng thir nhit hoan thanh cong
vige trong 2 ngay, phan xarong thir hai trong 3 ngay va phan xarong thir ba trong 5 ngay
Héi moi phin xueng cé bao nhigu may dét?

Giai
Ta go1 X, X,, X, lan luot 1a 56 may dét ciia cac phan xwéng thir nhat, thit hai, thit ba
X, x,x,eN’).
Tong so may ctia ba phin xuong la: x, +x, +x, = 62.
Vi 50 ngay hoan thanh cong viéc ti 1¢ nghich vai so may nén ta co:

X
2x, = 3x, = 5x, hay %=%=T3.
T 3 ¥

Suyra:xlz-%-ﬁﬂzm; x2=-é--ﬁﬁ=1[:|; x3=é.ﬁn=1z_

Viy, s0 may dét ctia ba phan xwong lan luot 1a: 30, 20, 12 (may).

Van dung 3: Hay gia bai toan o @ (trang 16).




i

BAI TAP

. Cho biét hai dai hrong a va bti 1& nghich véi nhau va khi a= 3 thi b=—10.

a) Tim hé so ti 12,
b) Hay biéu dién a theo b.
¢)Tinhgiaticiaakhb=2 b= 14

Cho hai dai lvong x va v ti 1& nghich vo1 nhaw:

3 5 4 -8 7 6 12
y ? ? -5 9 ? ?
a) Tim hé so ti 1¢.

b) Tim cae gia tri chua biet trong bang trén.

Co 20 cong nhan vor nang suat lam viéc nhr nhau dong xong mot chiée tau trong
60 ngay. Hoi néu chi con 12 cong nhan thi ho déng xong chice tau do trong bac nhicu
ngay?

Do san xuat Quyet Tién dimg x may git (co cing ning suat) dé gat xong mot canh
dong het y gio. Ha da luong X va y co ti 1€ nghich v nhau khong?

Cho biét a (m) la ¢hu vi ciia banh xe. b 14 s0 vong quay duoc cia banh xe trén doan
dwong xe di tir A d&n B. Héi a va b ¢ phat 1a hai dai hwong ti 18 nghich khang?

Dura theo bang gia tri twong vmg cta hai dai luong trong mdn fromg hop saw, hiy cho
biet hai dai luong co fi 12 nghich von nhau hay khong.

a) B 1 P E s wim| 2 [ -1]|1] 2|3

b | 60 | 30 |20 | 15 |12 ,’n =ldhE—=234 | 24 | 12 | 9

Mot nong trong co 2 may gt {cr:r clng nang suat} da gat xong mét canh dong hét
4 gio. Hoi néu co 4 may gat nhu the s& git xong canh dong do hét bao nhiéu thoi gian?

Lan mudn cit mét hinh chit nhit ¢6 dién tich hang 24 en*. Goi n (em) va d (cm) la
6 dai hai canh ctia hinh chir nhat. Hav clumg to nva d ti 1é nghich vol nhau va tinh n
theo d

M@t doan tau lia chuyén dong déu trén quiang dwong 200 km véi van tée v (km/h)
trong tho gian t (h). Hay climg to v, t ti 12 nghich von nhau va tinh t theo v.



NGUYEN LI DON BAY CUA ARCHIMEDES
Archimedes la mot trong nhimg nguai dau tién nghién et vé don bay.
Goi d,. d, 1a chiéu dai ciia hai canh tay déon: goi M, , M, 1a khéi luong hai vat dat tai hai -
dau de lam cho don bay can bang. Ta ludned: M,. d,= M, . d,

Viy hai dai lwong M va d 11 1€ nghich véi nhau, Néu bo tri diém twa hop i va chon bén
c6 canh tay don that dai thi chi véi mot hye nho, ta ¢6 the nang mot vit rat ning. _
Nguyén li ti 1é nghich giita chién dai canh tay don va hre dhroc ap dung trong rat nhiéu
vit dung nhur xe cut kit, tay nim cira, dung cunho dinh, kim cat, ... -

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?
— Nhan biét dugc cic dai luong ti 1& nghich.
- Nhan biét dugc cac tinh chat co ban cla dai lugng ti 12 nghich.

- Giai dugc mét 56 bai toan don gian vé dai lugng ti 1& nghich (vi du: bai toan vé thai
gian hoan thanh ké hoach va nang sudt lao dong, ...).




CAC DAILUONGTi LE TRONG THUCTE

MUC TIEU
Vin dung kién thire vé dai luong ti 1é dé nhin biét
cac dai lrong ti 1¢ thudn va ti 12 nghich trong thwe
t&. Qua do én tap va cting co cac tinh chat co ban
cha cac da1 heong ti 18

CHUAN BI
— Chia 16p theo nhom hoe tap it 8 dén 10 hoe sinh

HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

— M&i nhém chuan bi mdt to bia 6 ghi hai bing thong ké theo mau.

Bang 1
Dai luwong ti lé thuan
STT Capdailung | Hangso Céng thuze
] |Sohentphin ks gu quyén Gia tién a mét quyén vo = ax
va mua duge

Pat heromg ti 1€ nghich

Vin toc v va thoi gian t &€ di hét mét quang
duomg trong chuyen déng déu

Po dai d cua
quing duong

TIEN HANH HOAT DONG

— Nhém tredng phan céng mdt s6 ban trong nhém tim cac dai lwong i 12 thudn va ti 18

nghich trong thue té d2 ghi vao hai bang.

— Nhom trudng eing cac ban con lai kiém tra va ghi thong tin vao cac cot theo yéu cau

trong bang.
— Cac nhom bao cao tnroc lop.

— Gido vién cho nhan xét va danh gia theo ba tidu chi: ding, day du va phong phil,

Chti ¥

~ Cothé cho eac nhém boe thim dé méi nhém chi can tim mét loai dai lwong ti 18 thudn

hoic ti 18 nghich.

~ Hoc sinh ¢6 thé truy cip vao internet dé tim kigm cac dai luong ti 12 va lam trang

trinh chiéu minh hoa.




1.

BAI TAP cUOI CHUONG 6

Timx, y, z, biet:

a)%zw;::%vﬁx+y—z=3[};
}—_i'i Evax+4z 320.
10 52 3

Hai ban Mai va Hoa di xe dapl'u'tmn‘ng
dén nha thi dau de hoc bai. Van toe cua
Mai kém vén toc ciia Hoa la 3 km/h.
Thoi gian Mai va Hoa di tir truomg dén
nha thi dau lan Lot 1a 30 phnt, % g10.
Héi quing dirémg tir tnromg dén nha thi
diu dai bao nhién kilomét?

86 quyén sach ctia ba ban An, Binh va
Cam ti 1&¢ van cac so 3, 4 3 Huimsl
ban m bao nhieu quyén sach? Biét
mng so qu:-.ren sach ctia Binh it hon

tong 50 quyén sach ciia An va Cam Ia
8 quyen sach.

4. a) Tim ba s0 x v, z thoa mén

2

XIyiE= .B.Evax+}r z=30.
b) Tim ba s0a. b, ¢ thoa mén
ga:b:c=6:8: 10vaa-b+c=16

Téng s6 hoc sinh ciia hai 1op 7A va 7B
la 55. Tim so0 hoc sinh ciia méi 1op biet
rang so hoc sinh 1&p 7A bang % 50 hoe
sinh 16p 7B.

6. Linh va Nam thi nhau giai toan én tap

cudi hoe ki Két qua la Linh lam duoc
nhiéu hon Nam 3 bai va 6 bai Nam lam
doce chi bing % 50 bai Linh lam dwge,

Hiy tim 50 bai mdi ban lam duroc.

. Lép 7A o6 4 ban lam vé sinh xong lop

hoe hét 2 gio. Hou néu co 16 ban s& lam
vé sinh xong lop hoe trong bao lau?
(Biét I":ing cac ban co ning suat lam
vigc nhur nhau.)

. Ban Ha muon chia déu 1 kg duong vao

n i Goi p (g) la luong duong trong
mal h. Hiy chimg t6 n, p la hai da
lirgmg i 1& nghich va tinh p theo n.

. Cho biét méi lit din an co khéi luong

0.8 ke
a) Gid sirx lit dau an co khoi luong
ykg. Hiy viét cong thitc tinh y theo x,
b) Tinh theé tich etia 240 g dau in




BIEU THUC DAI SO

L w v W L w L L w

Trong chuong nay, chiing ta sé tim hiéu vé biéu thiic dai sé
va da thdc mot bién, Cac em clng sé hoc cach biéu dién,
xac dinh béc, nhan biét nghiém va thuc hién cac phép todn
cfing, trt, nhan, chia trong tap hap cac da thic mot bién.

Goi qua hinh hép chif nhat vai do dai ba canh la a, b, c co dién tich
toan phan S = 2ab + 2bc + 2ac va thé tich V = abc.




“fi‘ BIEU THUC SO, BIEU THUC DAI SO

@ Haibifuthic 3.5° +6:2va2.x +3.x% .y ¢6 gi khdc nhau?

1.BIEU THUCSO
& Hiy viét céc bicu thie bicu thi chuvi va dién tich eiia mot hinh vuéng ¢ canh bing 3 em
Ta da bigt: Cée s6 duoe noi voi nhau bai dau eae phép tinh ¢dng, trit, nhan, chia, ning
1&n lu¥ thira tao thanh mot biéu thire.
Chinghan: 3+7-2; 4.5:2; 2(5+8) 2.3*+9; 5.2°-4 3?1anhimg bidu thirc.
Nhitng biéu thire nhu trén con dwoc goi la bidu thire so.
Vi du I- Viet biéu thie so bieu thi:
a) Chu vi ciia hinh chit nhét ¢6 chieu dai bang 6 cim va chiéu rong bang 4 em.
b) Dién tich etia hinh tron ¢6 ban kinh bing $ em.
Gidi

a) Biéu tlnre s6 bifu thi ¢hu vi hinh chit nhat: 2(6 + 4).
b) Biéu thite 0 biéu thi dién tich hinh tron: . 5*.
Thue hanh 1: Hay viét bién thite s6 biéu thi dién tich ciia mot hinh thoi ¢6 cac duéng chéo
bang 6 cm va 8 cm.

2. BIEU THUCPAI SO

c. "
Héy viet bicu thic bidu thi dién tich otia mot hinh chit nhat
co hai canh lién iép bang 3 em va x em (Hinh 1), 3

Hinh 1

Dién tich cia hinh chit nhat co hai canh lién tiép la 4 cm va y em duge bidu thi boi
bicu thirc 4 . y.
Trong bicu thitc nay, chit y dai didn cho mét 6 tuy v nao d6. Ching han nhr.
~ Khi v = 5 thi biéu thirc trén biéu thi dién tich ctia hinh chit nhit ¢6 hai canh bang
demva s em
— Khi v = 3 thi biéu thitc trén biéu thi dién tich ciia hinh chit nhat c6 hai canh bang
demva3cm

E‘ Biéu thire gom céac 50 va cac chir (dai dién cho s6) dwroe néi vl nhau béi cac ki hidu
phép toan cdng, tnir, nhin, chia, nang lén lu¥ thita dwoc goi la biéw thire dai s6.
Cac chit trong biéu thire dai s6 duoc goi 1a bién 56 (hay goi tit 1a bién).




Vidul2:6.x.y-2.%X" . yva L 2y la hai biéu thire dai s6 vl hai bienla xvay.
x

a.b+ ﬁ+1:: 14 biéu thnre dai $6 véi ba bien la a, bva ¢

Khi viet cac bicu thire da 50, ngudi ta thuong khong viet dﬁ}l nhan giita cac chit, ciing
niur gifra 80 va chit. Chang han, ta viét ab thay cho a . b, viét 6x thay cho 6 . x. Trong
mot tich, nguoi ta thl.}'n':mg khéng viet thira so 1, con thira 50 (—1) duoe thay bing dau
“_ chang han, ta viét xv thay cho 1.xy va viet —=x thay cho (-1) . x. Vi tich ctia mét
s0 voi chit thi ta viet so dimg truoce, ching han, ta viet 4xy thay cho xy . 4.
Lunz ¥: Trong bidu thire dai s6:
— Nguai ta ciing ding cac dau ngoac dé chi thir i thare hién cac phép tinh
— Vi bién dai dién cho s6 nén khi thue hién cac phép tinh trén cac bién, ta co thé ap
dung nhimg tinh chat, quy tic phep tinh nhwr frén cac so. Chang han:

xty=y+x Xt(y+z=x+y)+z Xy +z)=xy+xz

XV = VX xyz) = (xy)z, -X(y-Z)=-xy+xz, ...

Vi du 3: Viét biéu thire bidu thi dién tich toan phén cia hinh
hop chir nhat ¢o ba canh la 4 em. X cm va y em (Hinh 2).

(Fiai
Dién tich toan phan cia hinh hap chit nhat noi trén la:
2.(4+x).y+2.(4.x)=8y+ 2xy + 8x=8x + By + 2xy (cm”).
Viy bidu thirc biéu thi dién tich toan phan ctia hinh hop trén li 8x + 8y + 2xy (em?).
V¥ e 4 Viét bidu thnte biéuthy dién fich ctia hinh chit nhét cé chigu dai hon chiguréng 3 em.
Gidi
Got a cm 14 chieu réng ctia hinh chit nhét thi chisu dai cia hinh chit nhat bing (a+ 3) em.
Dién tich hinh chit nhit néi trénla: a _ (a+ 3) =a" + 3a (cm®).
Vi biéu thire biéu thi dién tich ciia hinh chit nhat trén la a* + 3a (cm?)

Vi du 5: Rt gon cac bicu thie sau:
a) 6x+ 4x;
b) 4(x + 2x) — (x* - 2x).
Gidi
a)ox+4dx=(6+4x=10x
b) 4(x + 2x) — (3% - 2x) = 4x + 8x — x* + 2x (tinh chét phan phdi)
= 4x + 8x + 2x - x* (tinh chat giao hodn)
= 4% =%



L1

Thuc hanh 2:
a) Hiy viét biéu thire biéu thi thé tich khéi lip phuong ¢6 canh bing a.

b) Hiy viet bigu thirc bicu thi dién tich hinh thang co day 16n bang a em, day nhé bing
b cm, dwong cao bang h em.

Vandung 1:

Mot khung anh hinh chit nhat vor hai canh lién tiép bang
3a cm va 4a cm var bé réng bang 2 cm (xem Hinh 3). Viat
biéu thnre bidu thi dién tich ciia tam anh trong Hinh 3.

. GIA TRI CUA BIEU THUC PAI SO Hinh 3

Mot khuvuon hinh chit nhat c6 chifu dai la 10m, = L2 >
bl 20 1 6 10, Ngih to T 1 S i bong.
Hinh 4 (phan t6 mau vang). 5
a) Hay viét biéu thirc bidu thi dién tich phan con
lai ena khu vuromn

b) Tinh dién tich phan eon lai cita khu vuan ki -
x=lmvay=08m Hinh 4

Cho biéu thire x* - 2xy + 1.

Khi thay x=3 va y = | vao biéu thirc, ta duge: 3°-2 .3 . 1+ 1=4
Tandi: 414 gia tri cia bieu e x> - 2xy+ 1 khix=3vay=1,
hodc khi x =3 vay=1 thi gia tr] elia bieu thie x* - 2xy + 1 la 4.

- Dé tinh gid tri cita mét biéu thiee dai s6 tai nhimg gia tr cho tnrée ctia cac bién, ta thay

cae gia tri cho trude do vao biéu tnie 16i thue hién cac phép tinh

Vi du 6: Tinh gia tri cia bicu thiica® — 5b+ 1 khia=4vab=2
Criai

Thaya=4vab=2 viio biéu thire trén, ta duoe: 45 -5 .2+1="7.

Vay khia=4vab=2 thi gia trj ciia biéu thirca® — 5b+ 11a 7.

Vi du 7: Tinh gia tri cia bigu thic 2[(3—1}}1 :c] khia=13.b=7vac=23.
Giai

Thaya=13, b= 7vac= 3 vao bidu thirc trén, ta duoc:

2. [(13-TP:3]=2 (6:H)=2.(36:3)=2.12=24
Viay gia trj ciia bieuthirc trénkhia=13, b=7vac=31a 24,
Thuc hanh 3: Hiy tinh gia trj cta bicu thire 3x* — 4x+ 2 khi x =2




o

Van dung 2: Cho biét gia ban clia mét déi giay bing C + Cr,
trong do C la gia goc va r la thue gia trj gia ting.
Tinh gia ban ciia déi giay klu C = 600 nghin dong va 1 = 10%.

BAI TAP

. Héy viét bicu thire 50 bicu thi dién tich xung quanh ciia mét hinh hép chit nhét ¢6

chien dai bang 7 em, chiéu rong bing 4 ¢m va chiéu cao bang 2 cm.

Hay viet biéu thire dai 6 biéu thi chu vi ciia mét hinh chit nhat c6 chigu dai hon chiéu
rong 7 cm.

Hay viet biéu thure dai so biéu thy thé tich ctia mét hinh hop chir nhat ¢6 chieu dai hon
chizu rong 4 cm va hom chiéu cao 2 e

Hiy viét bidu thire dai so bieu thi:

a) Tong cua x* va 3y,

b) Tong cac binh pluong ciaa va b,

Lan co x nghin dﬁng‘vﬁ da chi tiéu hét y nghin d&ng sau do Lan dugc clu Mai cho
z nghin dong. Hay viét biéu thire dai 56 bigu thi 56 tien ma Lan c6 sau khi chi Mai cho
thém z nghin dong, Tinh 56 tién Lan ¢6 khi x = 100, y = 60. z = 50.

Riit gon cac bidu thire dai 56 sau: i‘i;i

a) 6(y —x) - 2(x =y} ~—
b) 3x* +x - 4x - 5%

Mot manh vuon hinh vuong (Hinh 5) ¢o canh

béng a (m) voi loi di xamg quanh vaonrong 1,2 m, /
Hiy viét bidu thiic biéu thi dién tich phan con lai

cua manh viwon. Tinh dién tich con lai cia manh

vuon khi a =20

7

Hinh 5

Liromg trung binh thing ¢ia céng nhin & mat x1 nghiép vao nam thir n tinh tr nam
2015 duge tinh béi biéu thire C(1 + 0.,04)", trong do C = 5 triéu dong. Héy tinh hrong
trung binh thang cua cong nhan xa nghiép do vao nam 2020 (img vai n= 5).

e

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- MNhan biét duoe bidu thic sé va biéu thic dai sé.

- Viét duge biéu thite dai sé biéu dién cic dai lugng quen thudc trong hinh hoc hay trong
ddi séng.

- Tinh dugc gia tri ca mét biéu thic dai sd.




DA THUC MOT BIEN

@ Cac biéu thiic 2y + 5; 2x’ - 4x + 7 duoc goi la gi?

1. DATHUC MOT BIEN
ﬂe Trong cac biéu thire dai 50 sau, biéu thirc nao khong chita phep tinh cong, phép tinh trir?
3%, 6 = 2y, 3t -4t +5; -1
3t + 4o, —22", i 2021v%

Trong cac biéu thre trén, cac biéu thire; 3x% 3t —7; —2z% 1, 2021y la nhitng
vi du vé dom thire mot bién.
Céc bidu thie: 6 — 2y; 32— 4t +5; 3u® + 4u* 1a nhimg vi du vé da thuie mét bién.
E Don thire mot bién la bidu thite dai so chi gém mot 56, hofic mot bién, hodc mét tich
giita cac 50 va bién do.
Chai ¥ Ta co thé thire hién cac phep tinh céng, triv, nhén. chia don thic cing mét bién
ViduI: 2x+ 3x=5x, 3y=Ty=-dy, 2t 3t=6t% %: 6z (vorz=0).
% Da thirc mét bien 1a téng cia nhimg don thite cing mét bién.
Don thire mét bien cling la da thire mot bién.

Ta thirémg ding cac chit A, B, C, ..., M, N, P, .. d dat tén cho cac da thiic mét bien,
chang han nlur.

A=dx+6-x; B=-8y+2y*+ 1, P=4t*+ 9t - 2t+ 5,

Ta conghi A(x)=4x+ 6 — x dé chi 16 da thutc A ciia bién x.
Tuong tw, B(y) =-8y + 2y* + 1 dé chi B la da thitc cia bién v;

P(t)= 4t* + 9t* — 2t + 5 dé chi P la da thnrc cua bien t.
Nhdn xét: C =2 thi ta c6 thé viét C = 0x + 2 nénC ciing 1a da thire mét bién.
Vidu2: Q=2x+5x%—Tx+ 8la da thitc mot bién ctia bign x.

B= -13—1— khong phai la da thitc theo bidn y.

'}f—

Oy woe: P=0 duoce gar 1a da thiee khéng.




Thuc hanh 1: Hiy cho biét biéu thirc nao sau day la da thirc mot bién:
M=3, N=7x P=10-y+5y, Q=—dt_7; e 1}{—15.
3 1+x

2. CACH BIEU DIEN DA THUC MOT BIEN

Cho da thnre: P=2x2+ 3x + 2x — 4 + x2, ta co thé viét lai:
P=3x*+ 5x — 4 hodc P=—4+ 5x + 3x*.
Da tlure 3x* + 5x — 4 va da thare —4 + 5x+ 3x* 1a da thure thu gon cia da thare P.
Pé thuin tién cho viée tinh toan dcu VOl _cér.: da thitc mot bién, nguoi ta thuémg viét da
thirc do thanh da thire thu gon va siap xep cac don thare cua ching theo luf thira ting
hodc giam cua bien.
¥, Bdc cua da thnre mét bien (khac da thire khéng, da duroe viét thanh da tlure thu gon) la
50 mii 16n nhat ctia bién trong da thire do.
Vi du 3: Vi da thare P(x) = 2x + 5x% = 4+ 6x*, klu sp xép cac don thite theo luy thira
gidm ciia bién x, ta co:
P(x) = 6x"+5x* + 2x— 4,
va P(x) = -4+ 2x + 5x* + 6x° khi sip xép theo lu¥ thira ting ciia bién x.
Trong da thitc trén, 50 mii cao nhat ciia x 1a 3. Ta nei da thite P(x) ¢6 bic 1a 3.
Hé 56 cia x* 1a 6, goi la hé 56 cao nhat; hé sé eua x* la 5. hé sociax1a2 va -4 1a
hé 5o i do.
Chui ¥ — 86 thue khic 014 da thire bie 0.
— 86 0 durge coi la da thire khéng eo bac
Thuc hanh 2: Cho da thite P(x) = 7+ 4x* + 3x* - 6x + 4x* - 5x°
a) Hiy viét da thitc thu gon ciia da thire P va sip x&p cac don thite theo luy thita giam
cia bign.
b) Xac dinh bac cia P(x) va tim cac hé so.

3. GIA TRI CUA DA THUC MOT BIEN

gDiénﬁchcﬁanfﬁtﬁmlchﬁnhﬁt ¢hroe bien thi bai da thire P(x}=1x2+ 4x. Hay tinh
dién tich ctia hinh chit nhit iy ki biét x= 3 e
Cho da thite A(x) = 2x' - 8x* + 5x - 7.

Ta co:
A3)=2.3"-8.3%4+5.3-7=162—-72+15-7=98
Ta ndi da thire A(X) co gia tri 1a 98 khi x=3.
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Vi du 4: Tinh gia tri cua da thie Q(y) = 3y + 4y - Sklny =
Giai

4 2
Taco Q L2 =3 X +4 b —5=i+4,i_5=_ﬂl
2 2 2 16 4 16

Thuc hanh 3; Tinh gia tri cia da thic M(t) =— 5t + 6% + 2t + 1 klhu t=-2.

Van dung 1: Quiing dutmg mét chice 6 16 di tir A dén B duoc tinh theo biéu thic
s = 16t trong d6 s la quang dwong tinh bang meét va t 1a thoi gian tinh bang giay.
Tinh quing duong 6 t6 di duge sau 10 gidy.

d
=

.NGHIEM CUA DA THUC MOT BIEN

Chodathie P(x)=x*-3x+2 Hiytinhgiaticta Px) khi x=1, x=2vax=3.

Nén da thire P(x) ¢6 gia tri bang 0 tai %= a thi ta noi a (hodc x = a) la mét nghiém cia

da thire do.

I7 e 5:

a) x =-2 la nghiém etia da thic P(x) =2x+4vi P(-2)=2 (-2) +4=0.

b) Pa thire M(t) =t*— 4t + 3 cocacnghiémlat=1 vat=3,
viM(l)=1"-4 1 +3=0vaM3)=3"-4.3+3=0.

¢) Pa thirc Q(x) = 2x* + 1 khong ¢o nghiém, vi tail x = a bat ki thi:

Qa)=2a’+120+1>0
Thuc hanh 4: Cho P(x) = x* + x* — 9x — 9. Hoi m6i 6 x=—1;x =1 ¢6 phai la mét
nghiém cua P(x) khong?

Van dung 2: Dién tich mét hinh chit nhét cho béi bieu thire S(x) = 2x* + x. Tinh gia
ctia S khi x = 4 va néu mét nghiém cua da thirc Q(x) = 2x + x - 36.

BAI TAP
Hiy cho biét biéu thire nao sau day la don thirc mot bién.
a) 5x°, b) 3y + 5; ¢) 7.8; d)23.v .2
Hiy cho biét biéu thire nao sau day la da thire mot bién
A=-32, B=4x+7, M=15-20+8t; N=—"=,




w

10,

11.
12,

Hiy cho biét bic ctia cac da thire sau

a) 3+ 2y, b) 0; c)7+8; d) 3.2x* + x*.

Hiy cho biét phan hé s6 va phan bién cia mdi da thire saw

a) 4 + 2t — 3t*+ 2 3, b) 3y™+ 4y* - 8.

Cho da thire P(x) = 7+ 10x + 3x* — 5x + 8x* — 3x*. Héiy viét da thire thu gon cua da
thire P va sip xep cac don thire theo luy thira giam cua bien.

Cho da thite P(x) = 2x + 4x* + 7x* = 10x + 5x° — 8x. Haly viét da thirc thu gon, tim
bac va cac hé s0 cia da thare P(x).

Tinh gma 11 cna cac da thare sau:

A PX) =2+ 5 —4x+ 3khix=-2.

L) Q(Y) =2y -y + 5y —ykhiy=3

Cho da thitc M(t) = t+%t3.

a) Hiy néu bac va cac hé s6 ctia M(t).
b) Tinh gia tri ciia M(t) khit=4,

Hol x = —% o phai la mét nghiém cua da thire P(x) = 3x + 2 khong?

Cho da thire Q(v) =2y* - 5y + 3. Cac 50 NAD frong tap hop {l; 2. %} la nghiém
cua Q(y)?
Pa thire M(t) = 3 + * ¢6 nghidm khéng? Vi sao?

Mot chiée ca no dang chay voi toc dg v =16 + 2t (v tinh theo don vi mét/giy, t la thoi
gian tinh theo don vi giay). Tinhtoc ddcanovéit=35.

4

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

- Nhan biét dugc da thdc mét bién va tinh dugc gia tri cla da thic mot bién khi biét
gia trj cta bién.

- Nhan biét dugc cach biéu dién, xac dinh bac cia da thic mét bién.

- Nhan biét duge nghiém cla da thic mot bién.

- Van dung cac kién thic trén vao mét sé bai toan don gian.




- PHEP CONG VA PHEP TRU
3 DA THUC MOT BIEN

@ Co6 thé cong va trir hai da thire mot bién nhu cdng va tris
hai s6 thuc khéng?

1. PHEP CONG HAI DA THUC MOT BIEN

X x+1
B? Ty 1 i thto Bt i B obit vi ok )
firh o (i Tt ik Gl
(Hirh 1b),
éal bi
Hinh 1

Cho hai da thite P(x) = 6x* - 5x+1 va Q(x)=-3x*-2x-T.
Dé tinh P(x) + Q(x), ta ¢6 hai cach nhu saw:

Cech I
P(x) + Q(x) = (6x* - 5% + 1)+ (-3x* - 2x-7)
= 6x%- Sx+1-3* - 2% -7 (bé dau ngoic)
= (6% = 3x2)+ (-5% - 2x) + (1= 7) (tinh chat giao hoan va két hop)
=3x*-Tx-6
Cach 2:

P)= 6% —5x+1
Q) =—3-2x-7
PX)+Qx)= 3 —Tx—-6 {cong theo cot doc)

. Deé cong hai da thirc mot bien, ta co thé thue hién theo mot trong hai cach saw:
—Cdeh 1: Nhém cac don thie cing luy thira ciia bién réi thue hién phép cong.

— Cach 2: S:"ip Xep cac dom thire cua hat da thie cung theo thar tir luy thira tang dan
(hodc giam dan) cua bién va dit tinh doc sao cho luy thira giong nhau ¢ hai da thic
thfing cdt voi nhau, 16 thue lién cong theo cot.

&<

Vidy 1 Cho M(y)=5v" - dy+ 3 va N(y) =-6y° - y* + 8y +1. Hay tinh tong ciia M(y)
va N(y) bang hai cach.
Giai
Cach I:
M(y) +N(¥) = (5y’ - 4y+3) + (-6y' - y* +8y+1)

=5y’ —dy+3-6y' -y +8y+1

=5y’ - 6y) -y + By - dy) + (3+ 1)

=—y -y +dy+4




Crch 2:
M(y)= S5y —dy+3
" Ny)=-6y' -y 8y +1
M(y) + Ny)= -y’ -y +4y+4

Thue hanh 1: Cho hai da thire P(x)= 7x*-8x+12va Q(x)=6x*-2x*+3x-5.
Hay tinh P(x) + Q(x) bing hai cach.

2. PHEP TRU HAI DA THUC MOT BIEN

&3 Hinh 2 gém méthinh chir nhit c6 chiéu déi 4x cm, 2
chigu réng 2x cin va hinh viaong nho bén trong ¢o
canh x cm. h
Hiy lap biéu thirc bidu thi dién tich ctia phin
duoce 16 man vang trong Hinh 2. =
Hinh 2

Cho hai da thire P(x)=9%x*-2x+4 va Q(x)=—x*+3x-7. Dé tinh P(x) — Q(x),
ta co hai cach nlur sau:

Cach 1
P(x) - Q(x) = (Ox* - 2x+ )= (-x* +3Ix-T)
= 0% - 2X+ 4+ X5 -3x+7 (bo dan ngoic)
= (9% +X3) +(-2x—-3x)+(4+7) (tinh chat giao hoan va két hop)
=10x* - 5x+11

Cedch 2
P(x) = 9x* - 2x+4
Q)= x*+3x-7
P(x)— Q(x)=10x"- 5x+ 11 (trirtheo c6t doc)

3 Dé tnr hai da thitc mot bién, ta ¢6 thé thue hién theo mét trong hai cach sau:
~ Cach 1: Nhém cac don thire cling luy thira ciia bién 16i thire hién phép trir
— Cdch 2: Sip xép cac don thirc cia hai da thire cing theo thr ti lu§ thira ting dan
(hodc giam dan) cﬁa_hién va dat tinh doc sao cho luy thira giong nhau ¢ hai da thire
thing cot voi nhaw, 1o thare hién trir theo cot.

Vi du 2: Cho M(x) = 5x* + 7x* - 2x va N(x)= -2x* - 4x® +6x+ 8.
Tinh M(x) — N(x) bing hai cach




Criai
Cech I
M(x) — N(x) = (5x*+ 7 - 2x%) - (-2x° - 4x® + 6x+B)
= 5%+ T - 2+ 2% + Ax* - 6% -8
= 5xt+ (T} +2xM)+ A3+ (-2x - 6%) -8
=5+ 0’ +4x*-8x -8
Cach 2;
M) = 5x*+ ™} - 2x
Nx) =  -2x'-4x*+6x+8
M(x) - N(x)= Sx*+ 0+ 4x* - 8x - 8

Thuc hanh 2: Cho hai da thire P(x)= 2x*-9x*+5 va Q)= -2x*-4x* + Tx.
Hay tinh P(x) - Q(x) h%ng hai cach

.TINH CHAT CUA PHEP CONG DA THUC MOT BIEN
Tuong tu nhu phép cong edc 50 thire thi phép edng cie da thire mot bién cting ¢6 céc
tinh chat saw
Cho A, B, C la cac da thirc mot bién vor cung mot bi_én 50. Ta co:
sA+B=B+A;
e A+ (B+CO)=(A+B)+C,

11 du 3: Thue hién phép tinh (2x — 1) + [(x* + 3x) + (2 - 2x)].
Gidai
2x— 1D+ [P +3)+ (2 -2%)] = (2x - 1) + [(2 - 2%) + (x> + 3x)]
=[(2x—1)+(2-2x)] + (x* + 3x)
=1+ (x+3x)
=x+3x+1.

Thue hanh 3: Thire hién phép tinh: (x - 4) + [(x* + 2%) + (7 - %)].

BAI TAP
. Cho hai da thitc P(x) = —3x* - 8x® + 2x va Q(x) = 5x° - 3x% + 4x - 6.
Hay tinh P(x) + Q(x) va P(x) - Q(x).

. Cho da thire M(x) = 7x* - 2x* +8x+ 4.
Tim da thire N(x) sao cho M(x) + N(x) = 3x?-2x.




3. Cho da thirc A(y) = -5y' —4y* 4+ 2y+ 7.
Tim da thitc B(v) sao cho B(v) — A(v) = 2y - 9y* + 4y,
4. Viét biéu thirc biu thi chu vi cia hinh thang can trong Hinh 3.
8x

de+1 dx+1

15%x—-6

Hiwh 3

5. Cho tam giac {xtﬂp Hinh 4) co clu v bang 12t - 3.
Tim canh clura bigt cua tam giac do.

-7
6. Cho ba da thire P(x) = 9x* - 3x* +5x - 1; Hinh 4

QX)=-2x-5x*+3x-8 va
R(x)= -2x +4%% + 2x - 10.
Tinh P(x) + Q(x) + R{x) va P(x) — Q(x) — R(x).

7. Cho dathitc P(x) = x3— 4x* +8x — 2. Hiyviat P(x) thanh
tong ctia hai da thite bac bon

8. Cho hinh vuong canh 2x va bén trong la hinh chir nhat x X
c0 d6 dai hai canh la x va 3 (Hinh 5).
Tim da thire theo bién x biéu thi dién tich ctia phin dwoe
to mau xanh.

Hinh 5

9. a) Thure hién phép tinh: (3x - 1) + [(2x* + 5x) + (4 - 3x)).
b) Cho A=4x+ 2, C=5 - 3x* Tim da thitc B sao cho A+ B=C.

R

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhifng gi?
- Thufe hién dugc phép cdng va phép trif hai da thitc mét bién.
-Vén dung dugc nhitng tinh chat cia phép cdng da thiic mét bién trong tinh todn.




PHEP NHAN VA PHEP CHIA

DA THUC MOT BIEN

@ C6 thé nhan, chia hai da thiic mét bién dugckhong?

1. PHEP NHAN DA THUC MOT BIEN

e{l: Hay dimg tinh chat phan phdi dé thue hién phép nhin x.(2x + 3).

CQuan sat Hinh 1, ta cé: X X b 2

—Tong dién tich cu:_z: ba hinh vudng co canh x la . < < 2y
X.3x=3x"

— Dién tich hinh chit nhét c6 hai canh bing

xvallax.2=2x Hinh |

Dodé: x(3x+2)=3x"+2x ermlétﬁiig dién tich ciia ba hinh vudng co canh x va mat
hinh chir nhit co hai canh bang x va 2).
Quy tic nhan hai da thire:
g Muon nhin mét da thire véi mt;}t da thirc, ta nhin mo6i don thirc cia da thire nay vol
timg dom thnre cua da thire kia ro1 eong cac tich vai nhan,
Vi du 1: Thipe hién phep nhan
a) 3x.(2x% - 4x + 5); b) (2x+3).(x+1).
Giai
a)Taco 3.2 -4+ 5)=x. (D) + .(4x) + 3x.5=6x— 12x°* + 15x.
Ta noi da thire 6x% - 12x*+ 15x 1a tich cfia 3x va 2x* - 4x + 5.
b)Taco: 2x+3).x+1) =2 (x+ 1} +3.(x+ 1)=2x%+ 2x+ 3x+ 3
=2x*+5x+3.
Ta ciing ¢ thé thie hign phép nhan da thie theo cach sau:
2x+3
o
x+1
2x+3 (nhan 2x+ 3va 1)
2+ Ix (nhan 2x + 3 val x)
2%+ 5x+3 (cong theo cot doc)

Thuc hanh 1: Thuc hién phép nhan (4x — 3)(2x* + 5x - 6).

Van dung 1: Tim da tlnic theo bién x bidu thi thé tich cua o
hinh hép chit nhat co kich thurde nhur Hinh 2. x+3
Hinh 2

'*-----1—-----




2. PHEP CHIA PA THU'C MOT BIEN
e Chia da thirc cho da thirc (chia hét)

&% Thire luén phep nhan (3x + 1(x* - 2x + 1),
roi doan xem (3x* — 53+ x+ 1) : (3x + 1) biing da thirc nao.

13, Cho hai da thire Pva Q (véi Q # 0). Ta noi da thire P chia hét cho da thire Q néu co da
thirc M sao cho P=Q . M.

Tagoi P la da thare bi chaa, Q 1a da thare chia va M la da tinre thuong (goi tit la tharong).
Ki hiéu M= P: Qhodc M =%

Vi du 2: Muon chia da thire 3x° — 5x° + 7x* cho 2x* ta thuc hién nlur sau:
(3x®— 5 + TxY) 23 =3x8 2 + (5% ) + (7 )
el ™D 2 T
T oy R

3 2 2
Thuc hanh 2: Thue hién phép chia P(x) = 6x° + 4x cho Q(x) =2x.
Vit 3: Mudn chia da thire 4x* — 5x + 1 cho 2x — 2 ta thuc hién nhu sau
— Dat phep chia:

dx*—5x+1 [Ex—!

— Chia don thate bic cao nhat ciia da thire bi chia cho don thite béac cao nhat cuia da thire chia:
4% - 2x=2x
Nhan 2x v&i da thite chia 2x — 2 161 lay da thiic bi chia trir cho tich vira nhan:

At -5x+1| 2x-2
4x* — 4x
—x+1

Pa thitc —x + 1 duge goi la d thir nhat

- Chia dom thire bic cao nhit etia dir fhnrnhat cho dom thire bac cao nhit etia da thare chia:
1
(=X) : 2= ==,
) 2
Lay dur flur nhat trir cho tich ciia —% voi da thate chia thi duoe:
-5x+1| 2x-2
A — 4x 2% 2
_-X + 1 2

-X+1
0




Dur cudi eimg béing 0 va ta duoce thirong la Zx—% . Kl do ta co:

4% - 5x +1 1
—_— X
2x-2 2
Vi du 4: Thie hign phép chia P(X)=x+ 2x* - 1cho Q(x)=1+x
Giai
P(x) va Q(x) c6 thé viét lai nhur sau: P(x) =2+ x— 1, Q(x) =x+ 1.

232+ x-1] x+1
2%+ 2x 2x-1
-x-1
-x-1
0
iy o

x+1
Clui v Dé tlure hién phép chia da thire, ngiroi ta thuong viét eac da thire do thanh da
thnre thu gon va sap xép cac don thir theo lu¥ thita giam dan, roi thire hién phép chia,
9%* + 5%+ X - 2x*-3x-2
3x 2—X

Van dung 2: Thire lién cac phep chia san

* Chia da thitc cho da thire (chia cé dur)
Vi du 5: D& thue hién phép chia da thire P(x) = 3x* - Sx + 2 cho Q(x) =x - 2 thi talam
turomg tur nlar trén va co:

X -5x+2 | x-12
IX° - 6x Ix+ 1
x+32
x-2
4

Phép chia néutrén co dula 4 vata co: 3x* — Sx+2=(x- 2)(3x +1) + 4.

Nhdn xér: Khi chia da thiic Achodathic Bvan thwong la Q. dulaRthi A=B . Q+ R,
trong do bac cua R nho hon bic cua B.

Thue hanh 3: Thire hién phép chia (x* + 5%+ 9) : (x+ 2).

Van dung 3: Tinh u:!lén tich day cua mot hinh hop chiv 5 3| ¢
nhat (Hinh 3) ¢6 chicu cao bang (x+ 3) cm va co thé tich b
bang (x* + 8 + 19x + 12) em’.




3. TINH CHAT CUA PHEP NHAN ®A THUC MOT BIEN
Tuong ty nhwr phép nhan cae s6 thue thi phép nhan cac da thie mét bien ciing ¢6 cac
tinh chat sau:
E’ Cho A, B, C la cac da thirc mt bién véi cing mét bién s6. Ta co:
eA.B=B A
«A.(B.O)=(A.B).C.
Vi du 6 “Ths Yaén phép tirh: 6 . 63— 2). %
Gidi

6.03-2). % - l:(xl—E},%}=ﬁ . E.(xhz)} = [ﬁ.%].{xz—z}
=3.(C-2)=3C-6,

Thuc hanh 4: Thuc hién phép tinh: % e e e

BAI TAP

1. Thuc ligén phep nhan.

a) (dx—3)x+2);

b) (5x+ D(-x>+ 3+ 1)

c) (257 — Tx + 4)(=3x" 4 6x + 5). T2
2. Cho hai hinh chit nhatnhur Hinh 4. Tim da tinte

theo bién x bigu thi dién tich ctia phan duge to

man xanh Hinh 4

2x+4

x+1

3. Tlure hién phép chia.
a) (8x% — 4x* + 12x" - 20x%) ; 4x*, b) (2% - 5x+ 3) - (2x-3).

4. Thurc hién phep chia.
a) (4% - 5): (x-2); b) (3x% - Tx+2): (2x2-3).

5. Tinh chizu déi ciia mot hinh chit nhat co dién tich bing (4y* + 4y — 3) em® va chiéu
rong bing (2y — 1) cm.

6. Cho hinh hop chir nhat ¢6 the tich bang (3x" + 8x* — 45x — 50) cm’®, chieu dai bang
(x+ 5) em va chidu cao bing (x + 1) em. Hay tinh chiéurong cta hinh hép chir nhat do.

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhing gi?

- Thutc hién dugec phép nhan va phép chia cic da thic mét bién,
- Van dung duge nhing tinh chat cda phép nhan da thic m ot bién trong tinh todn.
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HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

CACH TiNH PIEM TRUNG BINH MON HOC Ki
MUCTIEU
Hoc sinh doc hidu ¥ nghia mdt bicu thitc dai s6 va biét cach sir dung chiing dé tinh
diém trung binh mon hoe ki.
CHUAN BI
Hoe sinh can c6 théng tin day di vé diém kidm tra, danh gia thiong xuyén; diém kiém
tra, danh gia giita ki; diem kiém tra, danh gia cudi ki cia minh.
TIEN HANH HOAT PONG
Maéi hoe sinh dua vio cac théng tin di co ve cac diem kiem tra, danh gia va dimg biéu
thire tinh diém trung binh mén hoc ki d tinh két qua cho minh.
Cach tinh diem trung binh maén hoc ki dwoe quy dinh nhi saw

BTB,, = (TP ﬁéﬂﬂﬁg 5)

Trong do:
DTB,,, : biem trung birh mon hoe ki
TDDG, : Tong diém kaém tra, danh gia thuomg xuyen.
PDG,, Piém kiem tra, danh gia gifra ki
PDG,: Diém kiém tra, dinh gia cudi ki.
DBG, : biem kiém tra, danh gia thueng xuyén.
Diém cac bai kifm tra, danh gia la s0 nguyén hodc 50 thap phin duoc lam tron dén
hang phén oL,
1i die: Mai co cac diem kiem tra, danh gia mén Toan trong hoc ki 1 nhur sau

PG, PPG,, PPG
6. 7.5 68, 8 7.4 7.6

Hay giiip Mai tinh diém trung binh mon Toan trong hoc ki 1.
Giai
Ta co bbG ;6 7.5, 6.8; 8 nénTBEGm =6+75+68+8=283,
PDG,: 7.4; PDG,: 7.6
VayDTB ,, =(28,3+2.7,4+3.7,6): (4 + 5~ 73.
Van dung: Em hiy chon mét mén hoc réi fir tinh diém trung binh mén hoe ki ciia minh.
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BAI TAP CUOI CHUONG 7

. Cho A=x%v+ 2xy - 3y* + 4. Tinh gia

tri ctia biéu thirc Akhi x=-2,y =3,

. Trong cac bigu thire sau, bigu thirc nao

la dom tlure mét bién?
a) 2y, b) 3x+ 5.
c) 8; d) 211+

. Trong céc biéu thite sau, bidu thirc nao

la da thire mot bién?

3 + 6y, T+ - 4axt+ 1
i'. lx—j_
x+1 3

. Hay viét mot da thire mét bicn bic ba

co 3 50 hang.

. Hiy cho biét bic clia cac da thirc sau

A=3x—4x*+1;
B=T,
M=x-Tx>+10x*+72_

. Cho da thire P(x) =x" + 27 Tim nghiém

ciia P(x) trong tap hop {0, 3. -3},

. Tam giac trong Hinh 1 ¢6 chn vi bang

(25y — 8) om. Tim canh chua bict trong
tam giac do.

Sy +3 ?

Ty —4
Hindi |

8.

Cho da thire

M@ =24 -5 + TP+ 3x

Tim cac da thie N(x), Q(x) sao cho:
Nx) - MX) =-ax'-2x* + 6x2 + 7

va Q(x) + M(x)=6x"—x'+3x*- 2,

9. Thure hin phép nhan.

a) (3x - 2)(4x+ 5).
b) (% = Sx+ 4)(6x + 1).

10. Thue luén phép claa.

a) (45x° — 5x* + 10x%) ; 5x%
b) (Ot* — 3t + 27t%): 3t.

11. Thare hién phep clua.

a) (2v*-13y*+15y+11y-3) : (y*—dy-3);
by (5x* —3x*+ 10) : (x*+ 1),



man HINH HOC va DO LUONG

HINH HOC PHANG
M GIAC

L v ® W - v w L L]

Trong chugng 8, cadc em sé hoc cac tinh chat vé canh va gbc cla ’
tam giac, cac truding hgp bang nhau cla hai tam giéc, tim hiéu
vé cac dudng vudng goc va dudng xién, Cac em clng sé hoc vé
tinh chat déng quy cla cac dudng déc biét trong tam gidc nhu
trung tuyén, trung truc, phan gidc, duong cao. Van dung cac kién
thuc trong chuong nay, cdc em sé gidi quyét dugc mot s6 van dé
lién quan dén tam gidc trong thuc tién.

Céc tru dién trong duding day 500 kV c6 nhiéu két cdu hinh tam gidc.




GOC VA CANH CUA MOT TAM GIAC

@ - Hay do ba géc va ba canh cla tam giac
trong hinh bén.
— Em cé nhan xét gi vé tong 5o do cta ba gac
trong tam giac nay?
- Hay so sanh téng dd dai cla hai canh vdi
do dai canh con lai.

1. TONG SO PO BA GOC CUA MOT TAM GIAC

&P a) Cit mot tim bia hinh tam giac va 16 mau
bagﬂcmlanuﬂ-hnhla} Catrmbagocrakhm
tam giac ro1 dat ba gée ké nhau (Hinh 1b).
Em hiiy du doan téng s6 do cia ba géc trong
Hinh 1b. .
b) Chimg munh tinh chat vé ti’a‘gaadﬂhngﬁn a
trong mot tam giac theo gon y sau:
GT | AABC & -

KL | A+B+C-180°
Qua A ké duong thﬁm;qrmsmg vor BC nlur Hinh le.
Taco: xy//BC =B =7(soletrong) (1) B o

va C=7(solefrong) (2) Hinth 1
Tir(1) va (2) suyra: B+BAC+C = &, +BAC+A, =xAy="

Ta ¢6 tinh chat sau:
Dinh Li:

E Téng s6 do ba goc eiia mét tam giac bing 180°

Vi du 1 Tim 50 do cac goc chura biét cia cée tam giac trong Hinh 2.

cl




Gridi
Ap dung dinh li v& tong 56 do ba goc ctia tam giac, ta co:
a) A=180°—62° —28° = 90°,
b) D=180° - 45° —37° = 98",
¢) H =180°—62°—38°=80°
Chi v
—Tam grac co 3 goc nhon duoc goi la ram gidc nhon.
— Tam giac E:‘rij- 1 goc vudng dwoc goi la tam gide vuong, canh dai dién goe vudng goi
1a earh huven, hai canh con lai goi 1a hai canh goe vuéng.
— Tam grac ¢o 1 goc tu dwoc goi 1a tam gide tie.
Thuc hanh 1: Tims6 do cac goc chira biét cia cac tam giac frong Hinh 3 va cho biét tam
giac nao la tam giac nhon, tam giac nao la tam giac ti, tam giac nao la tam giac vuong.

F
C /\ 1
/\ 68 2 A
D E G H J K
al b} cl
Hish 3

Nhdn xét: Trong mot tam giac yuong, tong hai goc nhon bang 90°.

2. QUAN HE GIUA BA CANH CUA MOT TAM GIAC

9
&2 Hﬁysusénhtﬁngdédﬁihainmhmiatamgiéc
trong Hinh 4 véi do dai canh con lai. 9

12
Hinh 4
Ta thira nhan dinh li sau:
Dinh li:
_'E Trong moét tam giac, tong d6 dai hai canh bat ki bao gio efing 1om hon d6 dai canh con lai.

Xét mot tam giac ABC bat ki, ta ludn co cac bat ding thire sau
AR +AC>RC;
AB+ BC>AC;
AC+ BC = AB.

Cac bat dang thitc trén digce goi la bar ding thire tam gide.




Tir bat ding thire tam giae AB + BC > AC, nguoi ta suy 1a-

AB >AC-BC,

BC>AC-AB.
Nhen xét: Trong mot tam giac, do dai mét canh bao gio ciing 1on hon hiéu va nhé hon
tong d6 dai ciia hai canh con lai.
Chﬁng han, trong tam giac ABC, vo1 canh AB, ta co:

AC-BC<AB<AC+BC hay BC-AC<AB<AC+BC.
Vi du 2: Trong cac bo ba d6 dai doan thing dudi day, bo ba nio co the 1a 46 dai ba canh
clia mot tam giac?
a) 2 cm;, 3 cm;, 6 cim; b) 2 em;, 4 ¢ 6 cm; ¢) 3 cin; 4 em; 6 cm.

Gidi

Taco: a)6>2+3;

b)o=2+4;

c)4-3<6<4+3
Viy chi ¢6 bo ba 3 cm; 4 em; 6 cm co the 1a do dai ba canh cia mot tam giac,
Liue - Khi xét d dai ba doan thing ¢6 thoa mén cac bat ding thirc tam giac hay khéng,
ta el can so sanh 46 dai lém nhat véi tﬁng ciia hai 46 dai eon lai, hode so sanh 46 dai
nho nhat vor hiéu eua har 46 dar con lai.
Thuc hanh 2: Trong eic bo ba do dai doan thang dudi day, bd ba ndo co thé 1a do dai
ba canh cua mot tam giac?
a) 7cm; 8cm; 11 cm;
b) 7 em; 9 cm; 16 cm;
c) B cm, 9 ey, 16 em.
Van dung: Cho tam giac ABC véi d6 dai ba canh 1a ba s6 nguyén. Néu bigt AB =5 cm,
AC =3 cm thi canh BC ¢o thé ¢6 d6 dai 1a bao nhidu xingtimet?

BAI T@P
1. Tim s0 do cac goe chua biét clia cac tam giac trong Hinh 5.

E

g9 M

P
3l ‘
D F N
bi cl

Hinh 5
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":ﬂ

Tinh s6 do x ctia goc trong Hinh 6.

N Q
X
X 2
M L R P
a b
Hinh 6 5
Hiy chia tir giac ABCD trong Hinh 7 thanh hai A
tam giac d& tinh téng s6 do cfia bén goc A, B, C, D. c
D
Hinfy 7

Trong cac bd ba 46 dai doan thing dudi day, bé ba nao c6 thé la d6 dai ba canh ctia mot
tam giac?

a)4cm, 5cm, 7 cm;

b} 2 cm, 4 cm, 6 cm;

¢) 3cm, 4 cm, 8 cm.

Cho tam gide ABC ¢6 BC = 1 em, AB = 4 em. Tim do dai canh AC, biét rang do dai
nay la mot 50 nguyen xangtimet.

Trong moét trromg hoe, nguoi ta danh dau ba khu vue A, B, € 1a ba dinh cia mét tam
gidc, biét cac khoang cach AC = 15 m, AB=45m.

a) Néu dit & khm wvire C mot thiet bj phat wifi co ban kinh hoat dong 30 m thi tai khu
vire B co nhan duge tin lnéu khong? Vi sao?

b) Ciing cau héi nhwr trén voi thiét bi phat wifi co ban kinh hoat déng 60 m.

R

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhimmg gi?
- Giai thich dugc dinh li vé téng s6 do cic géc trong mot tam gidc bang 1807,
- Nhan biét dugec lién hé vé d6 dai cla ba canh trong mét tam giac.




TAM GIAC BANG NHAU
®

Thé nao la hai tam giac bang nhau?

1. HAI TAM GIAC BANG NHAU

ﬁ; Dimng kéo cat mot to giay thanh hinh tam giac ABC. Dat tam giac ABC 1én to giay
T thir hai. V& va cit theo cac canh cua tam giac ABC thanh tamn giac A'B'C’ (Hinh 1).

Hay so sanh cac canh va cac goc cua hat tam giac ABC va A'B'C".

Hai tam giac ABC va A'B'C’ chong khit 1én nhau nén ta ¢o AB = A'B'; BC = B'(";
AC=ACvwA=A,B=B,C=C.
Hai dinh A va A’ (B va BY, C va C") goi 18 Jrai dinh fitomg 1img.
Ha1 goc Ava A (ﬁ va B', C va E"}g(}i la hai goc trong img.
Hai canh AB va A'B’ (AC va A'C, BCva B'C") goi la hai canh nrong img.

§ Hai tam gidc bing nhau l4 hai tam gide ¢4 céc canh tuong tmg bing nhau, céc goc
tiromg 1mg bing nhau.

Hai tam giac ABC va DEF

bing nhau dwoc ki hitu I A A
AABC = ADEF.

Chei v: Khi vE hinh hai tam

glac b_i’mgllﬂmu, cac carmhgéc A # B o H B
cac goc bing nhau duoc danh Hind 2

dan bei nhimg ki hién giong
nhau (Hinh 2)




Vi du 1: Quan sat Hinh 3. Cho biét hai tam giac ABC va MIN ¢6 bang nhau khong.
Chi ra cac cip goc va cac cip canh hrong ung bﬁng nhau.

M

Giai
Hai tam giéu? ABC va MIN béng nhau vi ¢6 cac canh twong ung biang nhau, cac goc
tuomg 1mg bang nhau
Cac cip goe teong img bing nhan li: A=T1.C= ﬁ, B=M (= 180° - 80° —30° = 707).
Cac cap canh tuong img bang nhau la: AB = IM: AC = IN; BC = MN,
Chaiy: Khi’dl'mg ki hiéu hai tam giae bang nl}au,taphéi viet edc dinh twong tmg theo ciing
thir tu. Chiing han nhu trong Vi du 1, ta viet AABC = AIMN,

_ A M
Thue hanh 1; Quan sat Hinh 4.
Hai tam giac ABC va MNP co
bang nhau khéng? Hay chi ra cac
cip goc va cac cip canh tromg R * o ¥ ¢ N
img bing nhau. |

M

Van dung 1: Trong Hinh 5, cho
bigt AGHI = AMNEP Hay tinth 56 do
goc M va do da canh GI.

. CAC TRUONG HOP BANG NHAU CUA HAI TAM GIAC

Ta di biét hai tam giac bang nhau la hai tam gidc ¢o cic canh trong img bang nhaw,
cie goe tuong tmg bing nhau. Sau khi thue hién cac hoat dong sau day, cac em sé& thay
chi can mot so dien kién it hon ciing di dé ket luan hai tam giac bang nhau




Trnegng hop bﬁug nhau thiv nhat: canh — carmh —canh (c.c.c)

&; Cho tam giéc ABC niur trong Hinh 6a. Lay -
mot to gay, trén do ve tam gac A'B'C' co
ba canh bang ba canh ciia tam giac ABC
(AB' = AB, A'C' = AC, B'C'= BC) theo
cac iroc: B C
— V& doan thing B'C' = BC.

—VE cung tron tam B’ ¢o ban kinh bang BA,
v& cung tron tim €’ ¢6 ban kinh bing CA.

— Hai cung tron trén cit nhau tai A’ (chi lay
mét trong hai giao diém cna hai cung).

— V& cac doan thing B'A | C'A', ta duoe by
tam giac A'B'C’ (Hinh 6b). Hinh 6

Em hiy cit 1o1 tam giae A'B'C’ ra khoi to giay vira vé va thir xem co thé dat chong khit
tam giac A'B'C’ Ién tam giac ABC hay khong.
Theo em, hai tam giac ABC va A'B'C’ trong trtdmg hop nay c6 bang nhau hay khéng?

Nguoi ta chnmg minh duge tinh chat sau:

Neu ba canh ciia tam gide nay bing ba canh cia tam giac kia thi hai tam giac d6 bang nhau

Vi d 2: Trong Hinh 7. chimg minh ring AABC = ADBC.

Gidi x
Xet AABC va ADBC, ta co:
BC la canh chung; 5 C
BA=EBD;
CA=CD. D

Hinh 7
Suy ra AABC =ADBC (c.c.c).




&

Trirong hop bing nhau thir hai: canh — gée — canh (c.g.c)

Cho tam giac ABC nlurtrong Hinh 8a. Lay A
mat tos giay, trén d6 vé tam gidc A'B'C’

co B'=B, B'A’ = BA, B'C' = BC theo

cac burae:

— V& xB'y = ABC. al
~Trén tia B'x lay doan B'A’ = BA.
—Trén tia B'y lay doan B'C' =BC.

— VE doan A'C’, ta duoe tamn giac A'B'CY
(Hinh 8b).

Em hity cat 1ot tam giac A'B'C’ 1a khc':} to
giay vira vé va thit xem co thé dat chong
khit tam giac A'B'C’ lén tam giac ABC
hay khong.

Theo em, hai tam giae ABC va A'B'CY
trong truomg hop nay co bang nhau
hay khéng?

Trong Hinh 8a, ABC dige goi la goc xen giiea hail canh BA va BC.
Nguo ta ehitng minh duoe tinh chit saw

Nén hai canh va géc xen giira ciia tam giac nay bing hai canh va goc xen giia ctia
tamn giac kia thi hai tam gisc d6 bing nhau.

Vi du 3- Trong Hinh 9, clnimg minh rang AMNP = AQNP.

M
Giai
Xét AMNP va AQNP, ta c6:
N\/ P
Q

PN la canh chung;

PM = PQ,
MER = IEN. Hinh 9
Suy ra AMNP = AQNP (c.g.c).




Tririmg hop b:ing nhau thie ba: goc — canh - goc (g.c.g)

) Chn tam giac ABC nhur trong Hinh 10a.

Lﬂ}-’ mot to gmy, tren dﬂ ve tam giac A

A'B'C' co B'C' =BC, B = B C' =C theo

cac burdc:

— V& doan thang B'C' = BC. B C
— () vé ¢ling mét phia ciia to giay doi vai @

duong thing B'C’ vé C'B'x=CBA va vé

B'C'y = BCA.

— VE giao didm A’ cia hai tia B'x va C'y,
ta duoc tam giac A'B'C' (Hinh 10b).

Em hily cit roi tam giac A'B'C’ ra khéi to
giay vita vé va thir xem co the dat chong
khit tam giac A'B'C" 1én tam giac ABC
hay khong.

Theo em, hai tam giac ABC va A'B'C' trong
tnrong hop nay co béang nhau hay khong?

Trong Hinh 10a, B va C duoe goi 1 hai gée ké véi canh BC,
Nguoi ta clumg minh duoe tinh chat sau:

Neu mot canh va hai goe ké eiia tamn giac nay bing mét canh va hai goc ké cia tam giac
kia thi har tam giac do bang nhan

o5

Vi dy 4 Trong Hinh 11, chimg minh ring
AEFG = AHGF.

Crieti
MNet AEFGva AHGF, ta co:
GF la canh chung; F H
E_'F‘G = ]_'IEF, Hinh 11
EGF = HFG.
Suy ra AEFG=AHGF (g.cg).

Tom lai, ta cé cic truong hop h:"mg nhau cia hai tam giac:

canh — canh — canh (c.c.c) | canh — géc — canh (c.g.c) | goc— canh —géc (g.c.g)




Vi du 5: Cho tam giac ABC, v& dwong thing a di qua A va a// BC, vé& duong thing ¢
di qua C va ¢ // AB. Goi D la giao diém ctia a va c.

a) Chimg minh AB=CD, AD=BC.

b) AC ¢iit BD tai O. Cluimg minh AAOB = ACOD.
Giai

AABC;Aea,a//BC;Cec,c//AB,

a cit ¢ tai D; AC cat BD tai O.

a) AB=CD,AD=BC.
b) AAOB = ACOD.

KL

a) Ta cd AD // BC (a// BC theo gia thiét), suy ra El =5 .:?Ll (hai goc so le trong).
Ta co AB // DC (c // AB theo gia thiét), suy ra A, = C, (hai goc so le trong).
Nét ABAC vi ADCA, ta cé

C, = A, (ching minh trén);

AC la canh chung.

A, = C, (chuimg minh trén).
sSuy ra ABAC=ADCA (gcg).
Viy ta ¢c6 AB = CD, BC = AD (hai canh trong 1mg).

b) Xet AAOB va ACOD, fa co:
A, = C, (chimg minh trén);
AB = CD (chimg minh trén);
ﬁ] = ﬁl (hai goc sole trong).
Suy ra AACB =ACOD (g.c.g).




Thue hanh 2: Hiy chi ra cac ciip tam giac bing nhau trong Hinh 13 vé cho biét cling
biang nhau theo trirong hop nao.

EM . ;N w A
P Q 1 K D B SLI

al b c!
Hinh 13

A B A
Thuc hanh 3: D
Hai tam giac trong moi hinh bén &
(Hinh 14a, b) co bing nhan khong? B
E
C
D E
o

Vi sao?

hi
Hinh 14

A K
Van dung 2: Néu thém dicu kién
dé hai tam giac trong moi hh ben o D X :
(Hinh 15a, b) bang nhau theo trwong :
hgp canh — goc — canh.

.2 M

al b
Hinh 15

Van dung 3: Cho xOy. V& cung tron
tim O, cung nay cat Ox, Oy theo thi
tir tai M, N. V& hai cung tron tim M va
tam N co cung ban kinh sao cho ching
cit nhau tai didm P nidm trong xOy. Noi
O vai P (Hinh 16). Héy chirng minh
ring AOMP = AONP, tir d6 suy ra OP
la tia phin giac cia xOy.

Hinh I6

Chai y: Vin dung 3 1a hwdng din cach ding thude va compa d2 vé tia phin giac ciia
mat goc.



3. CAC TRUONG HOP BANG NHAU CUA HAI TAM GIAC VUONG

Vin dung cdc trivemg hop bting nhau cua hai tam gidc

4 Hay néu céc truong hop bing nhau cho mdi cap tam giac trong Hinh 17.

B - Q .
/DQ\\ b.
ﬁL:CF E A ¢ P R B A H o

el bl o)
Hinh 17
Tir cac dicu kién bang nhau ctia hai tam giac, nguoi ta suy ra duoce cac truong hop bing
nhau sau day cua hai tam giac vuong;

Triromg hop hai canh goc vudng

Néu hai canh goc vudng cia tam giae vuong nay lan lugt bing hai canh gée vudng ciia
tam giac vuong kia thi hai tam giac vucng do bang nhan (theo truomg hop cg.c).
Trieong hop mot canh goc vuong va mot goc nhon

Neéu mét canh goc vudng va mot goc nhon ke canh Ay eia tam giac vuong nay bing
mot canh goe vuong va mot goc nhion ke canh ay etia tam giac vuong kia thi hai tam
giac vuong do bang nhan (theo tnrémg hop gc g).

Trwong hop canh huvén va mot gée nhon

Néu canh huyén va mét goc nhon caa tam giac vuong nay T:fél_‘g canh huyén va mot
goc nhon cua tam giac vuong kia thi hai tam gac vuong d6 bang nhau (theo tnrong
hop g.c.g).

Vi du 6: Hay chi ra cac ciip tam giac bing nhau trong Hinh 18 va cho biét chimg bang
nhau theo tnromg hop nao cia tam glac vuong.

A D M
B H C E K F Q
al bl el

Hiwlh 18




Giai

a) Xet AAHB va AAHC eimg vuong tal H, ta co:

AH la canh chung;

HB =HC.
Suy ra AAHB = AAHC theo trromg hop hai canh goc vudng.
b) Xeét ADKE va ADKF cung vuong tai K, ta co:

DK la canh chung;

EDK = FDK.
Suy ra ADKE = ADKF theo triromg hop mot canh goe vuong va mot goe nhon.
¢) Xet AMNP vuong tai M va AQNP vuong tai Q. ta co:

NP la canth luyén chung;

A
m e Q'Ffd ] M
Suy ra AMPN = AQPN theo trrong hop B @ C
canh huyén va mét goc nhon.
Thuc hanh 4: Tim cac tam giac vuong F Q ¥
ctl b

bang nhau trong mdi hinh bén (Hinh 19).

Hinhh {9

Triedng hop canh huyén va mét canh goc vudng

eg Cho tam giac ABC vudng tai A trong
Hinh 20a. V& 1én t@ gidy tam giae vuong
A'B'C’ c6 canh huyén va mot canh goc B
vuong bang voi canh huyen va mot canh
goc vuong cua tam giac ABC nlnt san

— V& goc vudng xA'y, trén canh A'y vé | c

doan A'C' = AC. al

~ V& cung tron tam € ban kinh bing BC Hinh 20

cat A'x tai B

Cat ro1 tam giac A'B'C’. Em hay cho biét ¢o thé dit chong khit tam giac nay 1én tam
giac kia hay khong.

Ngudi ta chimg minh dwoc hai tam giac vudng con co thé bing nhau trong truomg hop
sau day:

; Néu canh huyén va mét canh goc vuéng ciia tam giac vudng nay bing canh huvén va
mot canh goe vuong cua tam giac vuong kia th hai tam giac vuong do bang nhau.




Vi du 7- Tim cac cip tam giac vuong bing nhau trong Hinh 21.

B B //g\
h h ) P
A C .F'LI C. \\/
il bi Q
Himh 21
Gieli

a) Tam giac ABC vudng tai A va tam giac A'B'C’ vudng tai A’ ¢6 canh huyén bing nhau
(BC=B'C’) va co mot canh goc vudng bang nhau (AC=A'C") nén AABC = AA'B'C’
theo tniromg hop canh huyén va mot canh goc vuong,

b) Tam gidc MNP vuong tai M vé tam giac QNP vuéng tai Q ¢6 canh huyén NP chung
va comaot canh goc vuong bang nhau (WM = NQ) néen AMNP = AQNP theo truomg hop
canh huyén va mégt canh goc vuong.

Tom lai, ta ¢b cic truomg hop bing nhau ciia hal tam giic vuéng:

Hai canh Mt canh géc vuéng | Canh huyén Canh huyén va
2oc vudng v mot goc nhon vii mot gde nhon | mpit canh goc vuing

MAND BRI

Thue hanh 3: Hay chi ra cac cap tam giac
bang nhau trong Hinh 22 va cho biét ching

bang nhau theo truong hop nao.

Hinfr 22

BAI TAP
= I3 L] A
1. Quan sat Hinh 23 ro1 thay dau 7 bang tén C

tam giac thich hop.
a)AABE=A" £ E
b) AEAB =47 Y
¢)A 7=ACDE. Hinh 23

3. Cho ADEF=AHIK va D =73, DE=5cm, IK="7 cm Tinhsédo H va db dai HI, EF.




=

. Dt tén cho mét 56 diém cé trong

Cho hai tam gidc bang nhau ABC va DEF (cac dinh clura viét trong img), trong dé
A=E, C= D. Tim céc cap canh bang nhau, ¢ip goc tuong 1mg bang nhau con lai,

Cho biet AMNP = ADEF va MN = 4 ¢m, MP = 5 e, EF = 6 cm. Tinh chu vi tam
glac MNP

1, 1
Cho doan thing AB ¢6 O la tung diém. V& hai %
dwong thing m va n lan luot vuéng goc vél AB tai A
va B. Lay diém C trénm. CO citn tai D (Hinh 24). AP+
Chitng minh rang O la trung diém cia CD. \
D
Hinh 24
Cho Hinh 25 co EF = HG, EG= HF. E . F
Chimg minh ring;
a) AEFH = AHGE.
b) EF // HG. +
G H
Hindy 25
Cho tam giac FGH co FG = FH. L&y diém I trén canh GH sao cho FI 14 tia phin giac

clia GFH. Chimg minh rang hai tam giae FIG va FIH bing nhau.

Cho goc xOy. Lay hai diém A, B thudc tia Ox sao cho OA < OB. Lay hai diém C, D
thuoe ;ia Ov sao cho OC = OA, OD = OB. Gai E la giao diem cua AD va BC. Clnmg
minh ring:

a) AD =BC.

b) AEAB = AECD.

¢) OE la tia phan giac clia goc xOry:

Hinh 26 va chi ra ba cip tam giic
bang nhau trong hinh do.

Hinde 26

1 ——

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhirng gi?

- Nhan biét dugc khai ni#ém hai tam giac bang nhau.
- Giai thich dugc cac truding hap bang nhau cla hai tam giac.
- Gidi thich dugc cac trudng hop bing nhau cda hai tam gidc vuéng.




TAM GIAC CAN

@ Em hay do réi so sanh d6 dai hai canh AB va AC clia tam giac ABC
6 trong hinh di tich ga xe lia Ba Lat dudi day.

1.TAM GIAC CAN

eg Gap doi mét to gla'y hinh chitnhat ABCD theo dwong pap MS. Cit hinh gap duge theo
dwong chéo AS réi trai phing hinh et dioe ra ta co tam giac SAB (Hinh 1), Em hiy
so sanh hai canh SA va SB cia tam gac nay.

D S o & 8 5
H D " i
E \
1 "‘ 1 I
: e :
: & A
E =3 E
: ik ! |

A M B %’B M A M B

Hinh |
g- Tam gide cdan 1a tam giac ¢6 hai canh bing nhau
A
Tam giac ABC vo1 AB = AC (Hinh 2) duge Canth bén

gol la tam giac ean tal A. AB, AC la cac canh
bén,BCla canhddy, Bva C lacac gde ¢ day,
Ala gac o dinl.

B Camhdiy C
Hinh 2




Vi dy 1: Tim cac tam gidc cn trong Hinh 3.
Giai
Ta co:
e DG =DH =26, suy ra tam giac DGH can ta1 D.
¢« DE=DF=1,5+26=4.1,suyratam giac DEF cantai D.

Thuc hanh 1: Tim cac tam giac can trong Hinh 4.
K& tén cac canh bén, canh day, goc o dinh, goc o day
clla mai tam giae cin do.

2. TiNH CHAT cUA TAM GIAC CAN

Hoat déng trén la go1 v clnmg munh dinh i sau:
Pinh i 1:

%%;F"Tmngnﬁttamgiéc cin. hai goe & day bing nhau.

" A
Vi d 2: Tim 50 do goc B cua tam giac ABC
trong Hinh 6.
Gidi
Tam giac ABC can tai A, nén co hai géc & day s
biing nhau. Véy ta c6: B=C = 40°. B — "




Thuc hanh 2: Tim 56 do cac goc chua biét M E
clla mot tam giac trong Hinh 7.

N F F H
it b

Hivh 7

Van dung 1: Trong hinh méa nha ¢ Hinh 8,
tinh goc B va goc C, biet A =110°, 5

Hinh 8

&; Cho tam giac ABC co A= f.‘,. V& dwong ﬂﬁngqi qua diém B, vudng goc v AC va
cit AC tai diém H (Hinh 9) Em hay lam theo goi v sau d chimg minh BA = BC.
Xeét AAHB va ACHB eiing vuong tai H. ta co: B
BH Ia canh gée vudng
HAB = HCB Sy I8 AJJ_E'EI=C-ETI (7).
Viy AAHB = ACHB. Suy ra BA=BC.

Hoat dong trén la goi v dé chimg minh dinh i sau:
Pinh ki 2:

¥ Néumdt tam gidc co hai goe bang nhau thi tam giac o la tam giac can.

A
Vi d 3 Tim do dai canh AC cua tam giac ABC
frong Hinh 10,
Gidi '
Tam giac ABC trong Hinh 10 ¢6 B vi C
bang nhau nén tam giac ABC cin tai A, B C

suyraAC=AB=5cm Hivh 10




Thue hanh 3: Tim cac tam giac cin trong Hinh 11 va danh dau cac canh bing nhau.

A M
‘ﬂ
[7] o8
B C N P E G
a by cl
Hinh 11

Chai y:
— Tam gide den i tam giac co ba canh hﬁng nthau.
— Tam giac vudng edn la tam giac vuong va can

Van dung 2: A

Cho tam giac ABC can tai A ¢ goc B bing 60°
Chimg minh rang tam giae ABC dén.

Nhién xer:

— Tam giae can co mot goc bing 607 1a tam giac den -~

— Tam gidc cin co mat goe & day bing 45° 14 tam giac B minkis C
vuong can

BAI TAP

1. Tim cac tam gidc ¢an va tam giac déu trong mo1 hinh sau (Hinh 13). Giai thich.

E
M
/\ E /\
: : m\ T3
M G H B ol

al hi cl i
Hinh {3

E

2. Cho Hinh 14, biét ED = EF va EI 14 tia phan giac etia DEF .
Chimg minh ring;
a) AEID = AETF,

b) Tam giac DIF can. D W
Hinlr 14




6.

. Cho tam giac ABC cantai A co A =56° (Hinh 15)

a) Tinh B, C.

b) Goi M, N lan lirot 14 trimg diém ciia AB, AC.
Chimg minh rang tam giac AMN can

¢) Chimg minh rang MN // BC. B

Cho tam giac ABC can tai A (Hinh 16). Tia phfin giac cla
goc B cat AC tai F, ia phan giac cia goc C cat AB ta1 E.
a) Clumg minh 1'5"mg AFFJ-E‘? = ACE.,

b) Chimg minh rang tam giac AEF cin

¢) Goi I 1a giao diém cia BF va CE. Chimg minh ring tam
giac IBC va tam giac IEF la nhimg tam giac can.

Phin than ctia mét moc treo quan ao eo
dang hinh tam giac can (Hinh |7a) duge
vé lai nlnr Hinh 17b. Cho bict AB =20 e,
BC = 28 em va B =35, Tim 80 do cic
goc con la va clm vi eiia tam smac ABC.

ai b

Mot kinmg ciia s6 hinh tam giéc ed thict ke Hinh 17
ninr Hinh 18a diroe vé lan nbur Hink 18b.

- i A
a) Cho biét A, =42° Tinh s6 do ctia
%, B, W,
b) Clumg minh MN // BC, MP// AC. ‘! ™ N
¢) Clnmg manh brfm_ tam giac can AMN, B A
MBP, PMN, NPC bang nhau.

B P G
al bl

Hinfr 18

-

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Mo ta dugc tam gidc can.

— Gidi thich dugc tinh chat cha tam gidc can.

- Nhan ra cac tam giac can trong bai toan va trong thuc té.




DUONG VUONG GOC VA DUONG XIEN

Day doi OH hay truc cla thap nghiéng OA
vudng goc vdi duding thang d (biéu dién
mat dat)?

1. QUAN HE GIUA CANH VA GOC TRONG MOT TAM GIAC

&Chﬂtamgi&cﬁﬁﬂtmrglﬁnhl.
— Hiy sip xép theo thar tw tir nho dén lén
do dai cua ba canha, b, . c=419
— Hiy sap xép theo thi tw tir nhé dén 16n
d6 16n ctia ba goc A, B, C 14 cae goe doi
dién v ba canh a, b, c. B
—Neunlmnxetcua&tns%hmkétqﬂiﬂpmk&l Hivth 1

Ta ¢6 tinh chit sau vé madi quan hé giia canh va gde trong tam giac:

(. Trong mot tam giac, doi dién voi goc lom hon 1a eanh lon hon va ngwge lai, doi dién
¥ vai canh 16n hon 1a gée 1én hon

Vidu I P
a) Tam giac ABC trong Hinh 2a co A
A=BsuyraBC>AC. 1 10 cm 5em
b) Tam giac PQR trong Hinh 2b ¢o & 0
FR>=PQsuyra Q=R. B o
il bi
Hinh 2
Thuc hanh 1: B
a) Sap xep theo thir fu tir nho dén 1on so do . =
cac goc cia tam giac PQR trong Hinh 3a.
- P . W I 54
b) Sép xép theo thir tu tirnho dénlén do da A B c
cac canh cia tam giac ABC trong Hinh 3b. bi
Van dung 1: e
a) Cho tam giac DEF ¢o goc F la goc ti. Canh nao la canh co do dai lon nhat trong
ba canh cua tam giac DEF?

b) Cho tam giac ABC vuong tai A. Canh nao la canh co do dai lon nhat trong ba canh
cua tam giac ABC?




2. DPUONG VUONG GOC VA DUONG XIEN
c.
2 Trong kinh xe can céu & Hinh 4, ta ¢6 doan thing MA
biéu dién true can cau, doan thing MH biéu dién son
cap kéo dai (tir dinh tay cau dén mat dat), duong thang

d bieu dién mat dat. Theo em, trong hai doan thing
MA va MH, doan nao vuéng goe vai duong thang d?

Tir mot diem M khéng !ﬁm trén duong thing d, ké mot duong thing vuong goe vai d
tai H (Hinh 5). Trén d lay diém A khong tming vai diém H. Khi do:

E ~ Doan thing MH goi 13 doan vudng goe hay M
diromg vuéng goc ké tir diém M dén duomg thing d
— Doan thing MA goi 1a mét dirong vién ké tir
diém M dén duong thang d
- bé da [inall MH &l:fan go1 la khoang each i H A d
diém M dén duong thing d Hinh 5

3. MOI QUAN HE GIUA PUONG VUONG GOC VA PUONG XIEN

&g Quan st tam gidc vubng AHB 6 Hinh 6. A
a) Hiy cho biét trong hai goc AHB va ABH, géc nao
lom hom.
b) Tir céu a, hiy giai thich vi sao AB > AH.
H B d
Hinh 6

Khi so sanh duong vuong goc va duong xién, ta co dinh li san:

x Trong 50 cic doan thang not tir mot diém ¢ 0 ngoal mc:t duong thing dén cac diem trén
dwomg thing do, dwong vuong goc luén ngan hon tat ca cac diong xién.

Vi du 2: Trong Hinh 7. MH la duwong vuong goc con
MA va MB la cac dwong xién ké tir diém M dén
dwong thing d. Ta cd MH la dwong ngéan nhat trong
céc dudng MH, MA, MB.

Thue hanh 2: Trong Hinh 8. tim dudng vuong goc va
cium]g xién ké tir diem A dén ducmg ﬂlang BF Trong
30 cac diromg nay. duong nao ngan nhat?




Van dung 2: Ban Minh xuat phat tir diém M bén ho boi (Hinh 9). 4 Bl o
Ban ay muon tim duéng ngin nhat d2 bei dén thanh ho da6i dién. { T
Theo em, ban Minh phai boi theo duong nao? !

BAI TAP
1. a) So sanh cac goc cua tam giac ABC co AB=4cm, BC=7 em, AC =6 cm.
b} So sanh cac canh cia tam gac ABC co A= 507, C =500,

2. Cho tam giac ABC co A= 100°, B =400,
a) Tim canh 1én nhat ctia tam giac ABC.
b) Tam giac ABC la tam giac gi? Vi sao?
3. Cho tam giac ABC vuong tai A co B > 45°
a) So sanh cac canh ¢ia tam giac.
b) Lay diém K bét ki thude doan thing AC. So sanh
do da BK va BC. B

4. Quan sat Hinh 10.

a) Tim doan ng?m nhat trong cac doan BA, BM, BC. bl
b) Tim doan ngin nhat trong cac doan MA. MN, MB. i v %
¢) Chimg minh rang MA < BC. Hinh 10

Trong Hinh lla. ta goi d0 dai doan thang AB la
khodng cdch giita hai dirong thang song songa va b T
a) Mot thanh nep go co hai canh song song (Hinh 11b).
Chiéu rong ctia thanh nep g6 la khoang cach giita

th

hai canh do. b B‘I
Héy cho biét co phai chicu mng cia thanh nep g6 la @
khoang cach ngannhat tir mot diem trén canh nay dén

mét diem trén canh kia khong.
b) Muon do chiéu réng ciia thanh nep, ta phai dat thude
nlur the nao? Ta sao?

Hind 11

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?
— Nhan biét dugc khdi niém duting vudng géc va dudng xién.
- Nhan biét dugc khodng cach tirmét diém dén mot dudng thang.

- Gidi thich dugc quan hé gilta duding vuéng goc va duding xién dua trén méi quan
hé gilfa canh va gdc ddi trong tam giac (d6i dién vdi géc ldn hon la canh lén hon va

- lai). 3




& -

Cot dign MN vudng gdc vdi thanh xa AB
tai diém nao cla doan thang AB?

1. DUONG TRUNG TRUC CUA MOT POAN THANG

&? Lay mét manh

giay nhu trong Hinh 1a,

goi mot mép cit la doan thing AB. |
Sau do6 gap manh giay sao cho diém A
tring voi diem B (Hinh 1b),

Theo em nép gap Xy ¢o vuong goe véi
Ta1 sa0?

dirdmg trung trire cia doan thé.ng ﬁy.

Vi du 1: Trong Hinh 2, duémg thing xy la duémg tnng
true cua doan thang AB vi xy vudng goc vai AB tai
trung diem O cua AB

Thuec hanh 1: Cho hinh chir nhat ABCD, trén canh AB
lay cac diém M, N, P va trén canh DC lay cac diém
M, N', P'. Cho biét AM = MN = NP=PB va MM’, NN',
PP’ déu song song véi BC (Hinh 3). Tim duimg trung
tnre clia méi doan thing AB, AN va NB.

Van dung 1: Trong Hinh 4. hily cho biét BD ¢6 la duong
trung tne cia doan thang AC hay khong. Tai sac?

B

|..
l

B
A

o
¥

b
Hinh |

A

cl

Puong thing vudng gée vl mot doan thang tai tnng diem cia no duge goi la

Hinh 2
D M N P c
A .M*.N:P B
Himh 3
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TINH CHAT CUA DUONG TRUNG TRU'C

Cho doan thing AB co O la trung diém va d la duong M
tnng true. Lay diém M tay ¥ thude d (Hinh 5).
Chimg minh ring hai tam giac MOA va MOB bing
nhan, tir do suy ra MA = MB. £ ' o—l " 3
d
Hinh 5

Trén day la goi v chimg minh tinh chat sau cia dwong trung tryc;
Pinh I 1:

Piém ndm trén trung true cta mot doan thing thi cach deu hai dau nit ciia doan thing do.

Biao lai, ta ciing co dinh li:
Pinh i 2:

" Piém cach déu hai dau nmt cia mot doan thang thi nam trén duong tning tnre ctia doan

thing do.
Chuimg minh dinh 1i 2

Goi M 14 mét didm cach dén hai diu mit cia doan thing AB. Ta s& chimg minh M nim
trén tung true cua doan AB (Hindi 6).

GT |MA=MB
KL |Mn‘5m1:énmmgmmguuccfmdnanm

M
3 i L o ; g—ilZ
A‘ T v Ml I LLJ L B h } ar B
al by

Hinh 6
Xet har trirong hop
e M € AB (Hinh 6a): Vi MA = MB nén M la trung diem cua doan thing AB, do do
M thude duemg trung tnrc ctia doan thing AB.
e M ¢ AB (Hinh 6b): Ké doan thing noi M véi trung diém I ciia doan thing AB
Ta co AMAI = AMBI (c.c.c). suy ra =1 Mit khac I +1: =180° nén I = I, = 90°,
Vay MI 1a duong trung true ciia doan thang AB.



Vi du 2: Cho diém O nam trén dudng trung tnue cia doan thing EF va OF =3 em.

a) Tim OF.

b) Cho hai diém P, Q thoa miin PE = PF va QE = QF. Clumg minh ba diém O, P, Q
thing hang

Griai E
O nim trén diong trung tnue d ciia -
GT | doan thang EF - . e
OE = 3 cm; PE =PF, QE=QF
a) Tim OF
KL ] : . F
b) O, P, Q thang hang Hinh 7

a) Vi diem O nam trén duwong trung truc d ciia doan thing EF nén ta ¢6 OE = OF,
Vay OF =3 ¢

b) Hai diém P va Q cach déu hai dau mit eia doan thing EF nén cing nam trén
dirémg trung tnre d ciia doan thing EF, suy ra ba diem O, P, Q thing hang.

d
| g M
Thuc hanh 2: Trong Hinh 8, cho biet d 1a duéng i 3
tnng tnre cua doan thang AB, diém M thuoe
dwomg thing d MA=x+ 2 va MB=7. Tinh x —rl—
Hinh 8

Van dung 2: Dung duong trung true clia doan thing AB bing thude thing va compa
theo lnrémg din saw:

s Lay A lam tim vE cung tron ban kinh 1én hon %AB (Hinh 9a).

e Lay B lam tam v& cung tron ¢é ban kinh bing ban kinh & trén (Hinh 9b),

« Hai cung trom nay cét nhau tai M va N (Hinh 9¢). Dimg thude vé duong thing MN.
Hiy clnmg minh duwong thing MN chinh la dwong trung tnge cia doan thing AB.

il hi
Hinlr 9




wh

6.

Chai y:

— Khi v& hai cung tron trén, ta phai lay ban kinh 1én hon %ﬁE thi hai cung tron do

mai ¢o hai diem chung.

— Giao diém cuia dwong thing MN vai doan thing AB 1a trung diém ciia doan thing AB
nén cach vé trén ciing la cach dymg trung diém ctia doan thing bang thirde va compa.

BAI TAP

. Hinh 10 minh hoa mét to giay ¢o hinh vé duong trung

true xy cia doan thing AB ma hinh anh diém B bj nhoe
mat. Hiy néu cach xac dinh diem B.

Quan sat Hinh 11, cho biét M la trung diém ctia BC,
AM vuong goc voi BC va AB =10 cm. Tinh AC,

Quan sat Hinh 12, cho biét AM la duong trung trre cua
doan thang BC va DB =DC =8 em. Chnmg minh ring ba
diém A, M, D thing hang.

Quan sat Hinh 13, biét AB = AC, DB = DC. Chimg minh
ring M la trung diem cia BC.

Cho hai diém M va N nim trén dudng trung tre d ctia
doan thing EF.

Chimng minh ring AEMN = AFMN,

Trén ban d6 quy hoach mét khu dén cw e6 mét con duong d
va hai diém dan cur A va B (Hinh 14). Hiy tim ben duong
mot dia didém M dé xiy dung mot tram v té sao cho tram
v té cach déu hai diém dan cur.

Hinh 14

A
3
Hinfi 10
B
x'-‘J"‘“
A M
Hinh 11
B
Bem
A D

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhifng gi?

- Nhan biét dugc dudng trung truc clia mét doan thang.

- V& dugc dudng trung tryc clia mét doan thang bang dung cu hoc tap.

- Nhén biét dugc tinh chat co ban cla dudng trung truc.




1.

D

TINH CHAT BA DUONG TRUNG TRUC

CUA TAM GIAC

Piém nao cach déu ba dinh cia mét tam gisc? A

DUONG TRUNG TRUC CUA TAM GIAC

Cho tam giac ABC, em hiiy dimg thude ké va compa vé duomg trung tnie xy clia
canh BC.

Trong mét tam gide, dudng trung truc clia moi canh goi la duomg trung truc cia
tam giac do.

A X
Vi du: Trong Hinh 1, xy la duong trung tnre umg
vl canh BC ciia tam giac ABC. \
1 ml t
B i c
¥
Clui y: M6 tam giac ¢o ba dweng trung tnre. Hinh 1

Thue hanh 1: Cho tam giac ihon ABCco M. N, P lan ot 1a trung diém ctia cac canh
BC, CA, AB. V& ba duong trung trire cua tam gide ABC.

Van dung 1: VE ba durémg trung trire cua tam giac ABC vuong tai A

. TINH CHAT BA PUONG TRUNG TRUC CUA TAM GIAC

Goi O la giao diém ctia hai dirong trung frie 1mg
vl canh AB, AC cua tam giac ABC (Hinh 2).

— Hay so sanh do dai ciia ba doan thing OA, OB, OC.
—Theo em, dirong trung tnre img voi canh BC co
di qua diém O hay khéng?

Ta co dinh li saw:

Dinh Ii

Ba dutng trung trre clia mét tam giac cing di qua mét diém. Piém nay cach déu
ba dinh ciia tam giac do.

Goi O la giao diém ctia hai dwong trung trrc img voi canh AB va AC ciia tam gidc
ABC. Ta s& climg minh O ciing nam trén duong trung trre tmg val canh BC va
OA = OB =0OC (Hinh 3).
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AABC

b la dirong trung trre ciia AC
¢ la duong trung tnrc cua AB
b va ¢ it nhau tai O

KL | O nim trén duong trung trre ciia BC
OA=0B=0C

Hinh 3
Chimg minh

Vi O nam trén duong trung trre b ciia doan thing AC nén OA=0C. (1)

Vi O nim trén duong trung tnre ¢ eia doan thing AB nén OA=0B. (2)

Tir (1) va (2) suy ra: OB =OC (= OA), do d6 diém O nim trén dudmg trung tnre cia
canh BC (theo tinh chat ciia duong trung true).

Viy ba duong trung trire ctia tam giac ABC cing di qua diém O hay ta con noi ba dwong
trung trize ctia tam giac ABC dong quy tai O va ta co: OA=0B = 0OC.

Thuc hanh 2: Goi O la giao diém cia ba duong
trning tnre cua tam giac ABC (Hinh 4). Héy ding
compa vE duomg tron tam O ban kinh OA vé cho bict
duong trom nay co di qua hai didém B va C hay khéng.

Van dung 2: Trén ban d6 quy heach mét khu dan cur
co ba diém dan cu A, B, € (Hinh 5). Tim dia diem M
de xay mot tnromg hoe sao cho tiémg hec nay cach
déu ba diém dan cur do.

BAI TAP

. V& ba tam giac nhon, vuong, ti

a) Xac dinh diém O cach déu ba dinh ctia m&i tam giac.
b) Néu nhan xét clia em vé vi tri clia diém O trong méi truomg hop.

Cho tam giac nhon ABC. Goi M, N, P lan luot la trung diém cac canh AB, BC, CA va
cho O la diem cach déu ba dinh cua tam giac ABC. Chimg nunh rang MO vuong goc
vol AB, NO vuong goc var BC va PO vuong goe val AC.

Ngui ta mudn phuc ché lai mét dia ¢d hinh tron bi v chi
con lai mot manh (Hinh 6). Lam theé nao dé xac dinh duoc
ban kinh ctia dia co nay?

Hinh &

\,

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhifng gi?

- Nhan biét dugc cac duding trung truc trong tam giac.
~ Nhan biét dugc su déng quy cta ba duéing trung truc cha tam giac.




TINH CHAT BA DUONG TRUNG TUYEN
CUA TAM GIAC

@

Bat dau but chi & diém nao clia tam giac thi
ta cé thé gid tam bia thing bang?

1. DUONG TRUNG TUYEN CUA TAM GIAC

&? V& tam gidc ABC, xéc dinh trung diém D ciia canh BC va v& doan thing néi hai diem
AvaD.

¥ Dinimg rung nuvén ciia tan gide la doan thing néi mét dinh cia tam gide voi trung diém
canh doi dién

Vi du: Trong Hinh 1. doan thang AD duoc goi la A

dirimg trung tuven (xuat phat tir dinh A hoac img véi

canh BC) ctia tam giac ABC. Duong thing AD cling

dirge goi la diring trung fuvén cia tam giac ABC.

Clui - MOi tam giac co ba drong trung tuyén.

g C
Hinds |
Thuc hanh 1: Em hity v& tiép cac dudmg trung tuyén con lai ciia tam giac ABC (Hinh 1),
Vandung 1:
a) Vé duong trung tuyén DH ctia tam giac DEF (Hinh 2).
b) V& duémg trung tuyén MK ciia tam giae vuéng MNP (Hinh 3).
¢) V& tam gidc nhon 1JK va tat ca cac dirdng tring tuyén ciia no,

F
N

Hinh 2 Hinh 3




2. TINH CHAT BA DUGNG TRUNG TUYEN CUA TAM GIAC
a_; a) Cit mot tam giac bang giay. Gap lai d2 xac dinh trung diém mét canh ctlia no. Ké
2 doan thing ndi tnng diém nay vai dinh doi dién (Hinh 4). Bang cach twong ti, hay vé
tiép hai dwéng trung tuyen con lai.

Hin 4

Quan sat tam giac trén hinh. em thiy ba duong

trung tuyen vira vé co cimg di qua moét diém

hay khong?

b) Em iy dem 6 101 v lai tam gidc ABC tiong:

Hinh 5 vao giay ké 6 vuong. Ve hai duong tning

tuyen BE va CF ciia tam giae ABC. Hai duong

trung tuvén nay cat nhau tai G. Tia AG ciit BC

tai D.

Em hily quan sat va cho bict:

e AD c6 phai la duémg trung tuyen cua tam gidc

ABC khéng?

e Cac ti 50 EG, CG, AG
BE CF AD

Ta thira nhén tinh chat san day

Pinh li:

bing bao ntién? Hinh 3

¥ Ba duong trung tuyén cia mot tam giac cat nhau tai mot diém. Piém d6 cach moi
dinh mét khoang biing % d6 dai duomg tnng tuyén di qua dinh ay.

Trong tam giac ABC (Hinh 6), cac dwong
tnung tuyen AD, BE, CF cing di qua diém G
(hay congoi la dﬁﬂg quy tai diem G).

biem G goi la trong tdm cua tam giac ABC. F E

. AG BG CG 2
Ta co; = — =—.
AD BE CF 3

Hinl 6
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Thuc hanh 2: Trong Hinh 7, G la trong tam cua
tamn giac AEF var duong trung hryen AM.

Hiy tinh céc fi 50; G
GM GM AG
) ——; b === G e
AM’ AG GM E M F
Hinh 7

Van dung 2: Cho tam giac ABC ¢6 O la trung diém ctia BC, trén tia doi ciia tia OA,
lay diém D sao cho OA = OD. Goi [ va J lan luot 14 trong tim cic tam giac ABC va
DBC. Chimg minh ring Al =1J=JD.

BAI TAP
B
. Quan sat Hinh 8. Tim 50 thich hop d& ghi vao ché
chim trong cac ding thire saw N
EG=...EM; GM™— St ENM S GM = . . “ECE
FG=...GN; FN=[..GN3 = .. FG.
F M H
Hinh §
: o A
. Quan sat Hinh 9.
a) Biét AM = 15 cm, tinh AG.
b) Biét GN =6 cm, tinh CN. N
B M C
Hinh 9

- Cho tam giac ABC. Hai duong trung tuyen AM va CN ciit nhau tai G. Trén tia do1 ctia tia
AM lay diém E sao cho ME = MG.

a) Chimg minh ring BG song song vai EC.

b) Gei I 1a trung diém ciia BE, Al cit BG tai F. Chitng minh ring AF = 2F1,

. Cho tam giac ABC cintai A co BM va CN la hai dwong trung tuyen.

a) Climg minh rang BM = CN.

b) Goi I 14 giao diém ctia BM va CN, duomg thing Al ¢it BC tai H. Chimg minh H la
trung diém ciia BC.




5. Cho tam gidc ABC c6 duong trung tuyén BM bing duong trung tuyén CN. Chimg

minh ring tam giac ABC cén
A
6. Cho tam Eiéc ABC cin tai A 6 BE va CD la hai duong D E
trung tuyen cat nhau tai F (Hinh 10) . Biet BE = 9 cm,
tinh dé da1 doan thing DF.
B C
Hinh 10

Em co6 biét?

W
"
®
®
"
-
®
®
®
"
-
&
®
w

"
-
w
"
"
-

Lay mét miéng bia hinh tam giac, vé hai tumgtuyéncét nhau tai G. Bt dau nhon
ciia chiéc but chi vao diém G. ta s& thiy miéng bia cin bing trén gia d& va thim chi
¢ thé xoay nhw chong chéng. Bidu nay cho ta suy nghi ring trong luong ctia 1o gidy
dit toan bo vao diém G. D6 14 li do diém G duoe got 1a trong tim ctia tam giac.

......................................................................

Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?
— Nhan biét dugc cac dudng trung tuyén cla tam gidc.
— Nhén biét dugc su dong quy cia ba duéing trung tuyén tai trong tam cla tam gidc.

\ J
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TINH CHAT BA DUGNG CAO

CUA TAM GIAC

Lam thé nao dé tinh khodng cach tir mdbi I A 1
dinh dén canh d&i dién cla mot tam giac? ﬁ : 2

1. DUONG CAO CUA TAM GIAC

Em hay dumg mot tam giac ABC trén giﬁy, sau do dimg &ke v& doan thing vuéng goc
' tirdinh B dén canh doi dién AC cua tam giac.

. Doan thang vudng goc ke tir mot dinh ciia mét tam giac dén diromg thing chira canh
doi dién goi la dirdong cao cia tam giac do.

= _Duong cao_ 2
& s
A go=p A D C
Hinli |

Vi du 1- Trong Hinh 1, doan thing BD la dwomg cao ciia tam giac ABC.
D6i khi ta con noi duong thing BD la duong cao ciia tam giae ABC.
Clhui ¥ Moi tam giac ¢o ba dudng cao.
Thuc hanh 1: V& ba duong cao AH, BK, CE c1a tam giac nhon ABC,
Van dung 1: V& dudng cao xuat phat tir dinh B ciia tam giac vuéng ABC (Hinh 2a).
V& duong cao xuat phat tir dinh F cia tam giac tu DEF (Hinh 2b).
A D

B C E F
il b

Hinh 2

2. TINH CHAT BA PUONG CAO CUA TAM GIAC

3 VE mot tam gidc ro1 dimg éke v& ba duong cao ciia tam
giac ay (Hinh 3), Em hily quan sat va cho biét cac duemg
cao vira vé ¢o cing di qua mét diém hay khéng.

Hinh 3




Ta thita nhan tinh chat sau day:
Pinh li:

~ Ba dudng cao ciia mdt tam gidc cimg di qua mét diém.

Vi du 2: Trong Hinh 4, ba duwémg cao AD, BE, CF cua tam E
giac ABC cing di qua diém H. F

Chui v

—Ta con noi ba duong cao AD, BE. CF dang quy tai H.
Biém H dugc goi la friee tdm cia tam giac ABC. Hinh 4
— Tam giac nhon ¢6 trre tam nam bén trong tam giac (Hinh 5a).

— Tam giac vudng co trire tam tring vol dinh goc vuong (Hinh 5b).

— Tam giac ti ¢o true tim nam ngm‘:j tam giac (Hinh 5c¢).

s E
Fyi,
A
D C

E= Al

Him'aﬁ
Thuc hanh 2: Cho tamn giac LMN co hai duong cao LP L
va MQ cit nhau tai § (Hinh 6). Chimg minh ring NS ‘
vudng goe voi ML A
Van dung 2: Cho tam giac ABC ¢6 ba duong cao AD. _
BE. CF dong quy tal true tam H. Tumn tiee tam cua cac M P N
tam giac HBC, HAB, HAC. Hinh 6

BAI TAP

. Cho tam giac ABC vuong tai A. Lay diém H thuoe canh AB. Ve HM '-.rw::ng goc val

BC tai M. Tia MH cat tia CA ta1 N. Chimg munh rang CH vudng goc val NB.

Cho tam giac ABC Vum?g tai A Trén tia BA 13}..? diém M sao cho BM = BC.
Tia phian giac cua goc B cat AC tan H. Chimg minh rang MH vuong goc val BC.

Cho tam gian ABC vuéng cén tai A. Lay diém E thuée canh AC. Tren tia doi cua
tia AB lay diem D sao cho AD = AE. Climg minh réng;

a) DE vuong goc val BC, b) BE vudng goc van DC.

Cho tam giac nhon ABC c¢d ba duéng cao AD, BE, CF. Bict AD = BE = CF
Chung minh ring tam giac ABC déu.
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Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhiing gi?

~ Nhan biét dugc cdc dudng cao cha tam gidc.
- Nhan biét dugc su dong quy cla ba dudng cao tai tric tam cla tam giac.




TINH CHAT BA DUGNG PHAN GIAC

CUA TAM GIAC

Biém nao bén trong manh dat hinh tam giac

va cach déu ba canh cla tam giac? 2
/\
B ] C

1. DUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

%;, Vi va cht hinh tam gidc ABC rdi gdp hinh sao cho
1 canh AB trimg véi canh AC ta droc nép gap AD
(Hinh 1). Doan thing AD nim trén tia phan gide cia

goc nao cua tam giac ABC?

Hin 1

E Cho tam gidc ABC, tia phan gidc ctia goc A cit canh BC tai D. Khi do doan thing AD
duge go la diromg phan gidc (cua goc A) cua tam giac ABC,

Clui v: Ngudi ta ciing ¢6 thé goi duémg thing

A
AD la duiomg phéan giac ciia tam giac ABC.
i E ¢
Vi du 1: Trong Hinh 2 cac doan thang AF, BD
va CE la cac diromg phin giac cia tam giac ABC.
B C
F

Hiwnh 2
E
Clui ¥: Mot tam grac ¢o ba duong phan giac.
Thuc hanh: Trong Hinh 3, hiy v& cac dirong
phan gidc GM, EN va FP ctia tam gidc EFG.
G F
Hinh 3

Vandung 1: Cho M la mét diem nﬁm trén diromg phﬁq giac AD cua tam giac ABC. Gou
MH va MK la hai doan vuong goc lan luot vé tr M den AB va AC.

a) Chlimg minh rang hai tam giac MAH va MAK béng nhau

b) Chwmg minh ring diém M cach déu hai canh AB va AC,




2. TINH CHAT BA PUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

ei’ VE mét tam giac trén giay. Ct 1ol tam giac 1a
khoi to giay 1ol gap hinh tam giac do dé xac
dinh ba duéng phén gidc cia tam gidc (Hinh 4).
Em hiv quan sat va nhan xét xem ba duong
phin giac co cing di qua mot diém khong. Hinh 4

Ta ¢6 tinh chat sau:
Dinh li:

%/ Ba duong phan giac ctia mot tam giac cing di qua mét diém. Diem nay cach déu
ba canh cua tam giac.

Goi 1 1a giao diém ciia hai diwong phan giac BE va CF eiia tam giac ABC. Ta € clumg
minh Al la tia phan giac eia goc A va I cach deu ba canh cia tam giac ABC (Hinh 5).

BE va CF la 2 duong phan giac ciia A ABC
GT | BEcat CFtai 1
IH L BC,IK LAC,IL L AB

KL Y
Al la tia phan giac clia A Hivih §
[H=IK=IL
Chimg minh

Do I nim trén tia phan giac BE ciia goc B nén AIBH = AIBL (IHB = ILB=90°; IBla
canh chung; Bi =Bz), sayralH=1IL. (1)

Do I nim trén tia phn gide CF ctia goc C nén AICH = AICK. (IHC = IKC = 90°; IC 1a
canh ching; C, =Cz), suyra[H=IK. (2)

Tir(l)va(2)taco IH=IL=1IK

AIAK = AIAL (KA = ILA = 90°; IA la canh chung; IK = IL), suy ra A; = Az nén Al
la phan giac cua goc A.

Viy ba dwong phan gidc cia tam giac ABC cing di qua diém 1 va diém nay cach déu
ba canh cua tam giac, nghia la IH=IK =IL.




Vi du 2: Cho tam giac AOB vuong ta O. A
Hai dwong phén gidc AM va BN cit nhau
tai I. Go1 H, K, T lan luot la chan dudomg
vudng goc ve tir I den cac canh AB, OA va IE‘.J |
OB (Hinh 6). Cho biét IH =3 cm. B
a) Tinh 56 do IOA.
b) Tinh d& dai IK va IT. Hinh 6

D_I
—
=

Cricii
a) Do ba dudmg phan giac cia tam giac OAB dong quy nén ta co OI ciing la duwong

L

phin gidc ciia goe O, suy ra 10A == AOB=2"_=45

b) Do giao diém I ciia ba duong phan giac cach déu ba canh cia tam giac OAB nén
ta co:

IK=IT=IH=3cm.

Van dung 2: Mét ndng trai ném trén manh
dat hinh tam giac co ba canh twéng rao tisp
giap var ba con duong (Hinh 7). Hor phan dat
tram quan sat & diu d& no each déu ba canh
fuong rao?

BAI TAP

. Trong Hinh 8, 1 1a giao diém ba dudng phin giac ciia tam giac ABC.
a) Cho biét IM = 6 (Hinh 8a). Tinh IK va IN,
b) Cho bigt IN =x + 3, IM = 2x ~ 3 (Hinh 8b). Tim x.




h

Cho tam giac ABC cin tai A. K& duomg trung tuyen AM. Tia phin giac cia goc B cat
AM ta1 I Clhumg minh ring CI la tia phén giac cia goe C.

Cho tam giac ABC cantai A. Tia phin giac cia cac goc B va C ¢t nhau tai M. Tia AM
cat BC tai H, Clntng minh rang H la trung diém cia BC.

Cho tam giac DEF. Tia phan giac cua goc Dva E cat nhau tai I. Qua I ke duong thang
song song vol EF, duong thing nay cit DE tam M, cat DF tar N. Chimg minh rang
ME + NF = MN.

Cho tam giac AMN vuong ta1 A. Tia phan giac cua goc M va N ciit nhau tai 1. Tia MI
cat AN tai R. Ké RT vudng goc voi Al tai T. Chimg minh ring AT = RT.

Ba thanh phrf’) A. B, C duoc noi vai nhau bc'ri_b-a xa 10 (Hinh 9). Ngum ta muon tim mot
dia diém d2 lim mét sin bay sao cho dia difm nay phai cach déu ba xa 16 d6
Hay xac dinh vj tri ciia san bay thoa min dicu kién trén va gial thich cach thye huén

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?
- Nhan biét dugc cac dudng phan gidc cla tam giac.
- Nhan biét dugc su déng quy cla ba dudng phan gidc cha tam giac.




HOAT DONG THUC HANH VA TRAI NGHIEM

LAM GIAN HOA TAM GIAC PE TRANG TRi LGP HOC

MUC TIEU
Vin dung céc kién thire d hoe vé tam giac dé 1am 1a céc san pham
dep miit vita giip trang tri lop vira ho trg on tap Toan.

CHUAN BI
Céc tam bia thi cong nhién mau sac, kéo. bt chi, thude, kim, chi,
diia tre va sach giao khoa Toan 7, tap hai.

TIEN HANH HOAT PONG
1. Chia hoc sinh thanh cac nhom (khoang 3 dén 5 hoe sinh).
2. M6i nhém phén eéng vé cac load tam gide khac nhau trén cac tam bia réi cat rof cic
tam giac dora.
3. Xac dinh trong tim cua maon tam giic.
4. Dimg kim dé dinh cac s1 chi tai trong thm méi tam giac.
5. Treo timg tam giac lén chiée diia tre 42 tao thanh chiun hoa tam giac.
6. Méi rthom 1én trude bue d8 gidi thidu cae loar hoa tam gide trong san pham ctia nhom.

7. Grao vien nhan xet va danh gia.
-.:m& A—-

Chui v:
a) Lop treong co the dimg mot thanh go dai

dé ghép cac san pham ciia méi nhom thanh
gian hoa tam giac cua ca lop.

b) Cac ban co thé sang tao ra cac cach treo
hoa khac nhaw, ching han nhwr




BAI TAP CUOI CHUONG 8

. Cho tam gide ABC can tai A (A < 90%,
Hai duémg cao BE va CF cit nhau ta1 H.
a) Chimg minh ring ABEC = ACFB.
b) Clamg minh ring AAHF = AAHE.
¢) Goi I 1a tnmg diem cia BC. Chimg
minh téng ba diém A, H, I thing hang.

. Cho tam giac ABC wvuong tai A, vé
dwong cao AH. Trén tia do1 cia tia HA
lay diém M sao cho H la trung diém
ciia AM.

a) Chimg minh rang tam giac ABM cén,
b) Clwmg minh ring AABC = AMBC,

. Cho tam giac ABC vuong tai A
(AB < AC), ve duong cao AH. Tren
tia doi cia tia HC lay diém D sao cho
HD=HC. .

a) Charng manh rang AC =AD.

b) Chimg minh ring ADB = BAH.
Cho tam giac ABC wuong tm A
(AB < AC). Trén canh BC lay diem N sao
choBA=BN. Ké BE L AN (E e AN).
a) Climg minh réang BE la tia phin giac
cia goc ABN.

b) Ké ducng cao AH cua tam giac ABC,
Gar K 1a giao diem cua AH vl BE.
Chimyg munh ring NK // CA.

¢) Puong thing BK cit AC tai F. Goi
G la giao diem cia duong thing AB
vol NF. Clnmg munh ring tam giac
GBC cin.

. Cho tam giac ABC nhon (AB < AC), vé
duong cao AH. Duong trung true cua
canh BC ciit AC tai M, cit BC tai N.

a) Chimg minh ring BMN = HAC .

b) K& MI L AH (1e AH), goi K la giao
diem cua AH vén BM. Chimg minh
rang 1 la trung diém ctia AK.

0.

9.

Cho tam giac nhon MNP. Cac trung
tuyen ME va NF cat nhau tai G. Trén
tia d6i cia tia FN lay diém D sao cho
FD=FN.

a) Climg minh ring AMFN = APFD.
b) Trén doan thing FD lay diém H sao
cho F la trng diém evia GH. Goi K la
trung diém ctia DP. Chimg minh ring
ba digm M, H, K thing hang.

Cho tam giac ABC vuong tai A co
AB= %AC* AD la tia phan giac BAC
(D & BC). Goi E la tning diém ctia AC.
a) Clnmg minh ring DE = DB.

b) AB cat DE tai K. Chimg minh ring
tam giac DCK can va B la trung diém
ctia doan thing AK.

¢) AD eat CK tai H. Chimg minh ring
AH 1 KC.

O Hinh 1, cho biet AE = AF va
ABC= ACB. Chimg minh réing AH la

chrdmg trung true cia BC.
E
A
F
C
Hinh 1

Cho tam giac ABC vuong tar A. Tia
phén giac cua goc C cat AB o M. Tu B
ke BH vuong goc vol dudng thang CM
(H e CM) Trén tia doi cua tia HC lay
diem E sao cho HE =HM.

a) Climg minh ring tam giac MBE can.
b) Chimng minh ring EBH = ACM.

¢) Chimg minh ring EB | BC.

10. Trén duong thing a lay ba diém phin

bigt I, J, K (J & giita I va K). Ké duong
thing b vudng goc vl a tai 1, trén b lay
diem M khac diém J. Puong thing qua
I vuéng goc voi MK cat b tai N. Chimg
minh ring KN vuéng goc vai ML



man MOT SO YEU TO THONG KE
VA NAC SUAT

MOT SO YEU TO XAC SUAT

Trong chuang nay, ching ta sé lam quen vdi khai niém
bién c6 ngau nhién va xac suat cha bién ¢6 ngau nhién
trong mét sé trd choi don gian nhu tung déng xu, gieo
xtic xac hay lay vat tir trong hop.

Trong trd choi cé cd ngua, kha ndng gieo xic xac dugc mat 6 cham |a bao nhigu?




Trudc mdi trén ddu, trong tai
thuting tung déng xu dé quyét
dinh xem d6i nao s& dugc chon
san. Em cd thé doan trude duoc
d6i nao sé chon san hay khong?

1. BIEN CO

&9 Tlmgngaunhmnhm dcmgxu can doi. Trong cic sirkién saw sur kién nao khéng the xay ra,
sir kign nao chic chin xay ra?
A: “86 dong xu xuat hidn mat sap khong vuot qua 27,
B: “S6 dong xu xuat hién mat sﬁﬁgﬁp:i?ﬁn sﬁmm xuat hién mit ngia™;
C: “C6 it nhit mot déng xuxudt hién mat sip”™.

Ta lha}f s1r klf:n C: “Co it nhat mi‘,i dong xu xuat hiénmat Sap “¢o thé xay ra hodc khong
XAy ra trong mot lin gieo hai dmg X,

e Néu ca hai dong xu deu xuat hidn mat sap hoiic 1 dong xu xuit hidn mit sap, 1 dong
xu xudt hién mét ngira thi su kién C xay ra.
e Néu ca hai d{'ing xu dén xuat hién mit ngira thi sy kién C khong xay ra.
Ta khong thé biet duoc sir kign C c6 xay ra hay khong trude ki thue hién phép thr.
Tagoi sirkién C la mot bién co n g::m nhién, su kién Ala bien cé chéic chin va sukién B
14 bién co khéng thé.

Lw - Cac sir kién, hién tuong xay ra trong tu nhién hay trong mot phep thnr nghiém duge

¥ goi la mot bién co.

~ Bién ¢6 chic chin 1a bién ¢6 luén xay ra.
— Bién co khong thé 1a bién 6 khong bao gio xay ra.
— Bién c6 ngau nhién la bién co khéng thé biet tnxde 1a nd co xay ra hay khéng,

2. BIEN €O NGAU NHIEN TRONG MOT SO TRO CHOI

Vi du I- Gieo mét con xic xic va Ilﬁ}' xuat ®
hién 6 cham & mat trén cimg. Trong cic bién
¢o sanu, bién ¢o nao Xay 1a, bien co nao khong
xay ra?

—

A “Gieo duoe mat co s6 cham nho hon 37
Hinh f




B: “Gieo duoc mat ¢6 s6 cham la woe ciia 67
C: “Mat bi iip xudng co so cham bang 17,
Giai
~Vi6 >3 nénbién co A khong xay ra.
— Vi 6 13 woe ciia chinh nd nén bién ¢o B xay 1a.
—Téng 56 cham trén hai mit doi dién cia con xuc xie luén bang 7 nén néu mat xuat
hién co 6 cham thi mat bi up xuong ¢6 1 cham. Vay bién co C xay ra.
Vi du 2: Trong cac bién co saw, hiy chi ra bien co nao la chic chin. khong the, ngau nlién.
Tai san?
e A: “Gieo duoe mit co it nhat 1 cham™
& B: “Gieo duoc mat co so cham la bo1 cua 7
e C: “Gieo dwoe mit co 56 cham la ude cia 77,
Giai
e Do tat ¢ca cac mat cia con xie xic dew co it nhat 1 cham nén A la bién co chic chin,
* Do 50 cham trén mdi mit etia con xue xic déu khéng chia hét cho 7 nén B 1a bién c6
khéng thé.
# Bién co C langﬂurﬂnenvl ta khong biét trude dirge no mxa} ra hay khong. Chang hian,
néu gieo duoc mat 1 cham thi € xiy ra. Nguoe lai, neu gieo duge mat 2 cham thi
C khong xay ra.
Thuc hanh 1: Gieo mdt con xue xic hai lan lién tép va quan sat so cham xuat hién
trong moi lan gieo. Trong cac bien ¢o saw, hiy chi ra bien o nao la chic chan, khong the,
ngau nhién Tai sao?
A “Tich 56 cham xuat hién trong hai lan gieo lon hon 17,
B: “Téng s0 cham xuat hién trong hai lan gieo 16m hon 17
C: “Tich s6 cham xuat hién trong hai lan gieo 1a 77,
D: “Téng 56 cham xuat hién trong hai lan gieola 7
Vi du 3: Trong hop ¢6 6 thanh g6 duge gin s6 tir 0 dén 5. Lay ra ngau nhién dong
théi hai thanh g tir hop trén. Héi trong cac bién ¢o sau, bién ¢6 nao la chic chin,
khong thé, ngau nhién? Tai sao?
A “Lay duoe hai thanh g gin s6 16
B: “Téng cac 50 gin trén hai thanh gd bang 77
C: “Tich cac s gﬁn trén hai thanh gE bﬁng i
D: “Téng cic so gin trén hai thanh g nhé hon 10
Criai
e A la bién cb ngiu nhién vi ta khong bidt tude duge no co xay ra hay khong.
Chéng han, néu lay dioc hai thanh gin s6 1 va 3 thi A xdy ra; con néu liy duoe hai
thanh giin s6 2 va 4 thi A khéng xay ra.

Hin 2
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e B la bién ¢6 ngiu nhién vi ta khong biét trude duge no cd xiy ra hay khong.
Chﬁnghan, néu lay dirge hai thanh gén s6 2 va 5 thi B xay ra; con ngu lay duge ha
thanh gin s6 0 va 1 thi B khéng xay ra.

e C 14 bién ¢6 khéong the vi néu tich hai s6 bang 7 thi phai co mét s6 bang 7 ma khong
¢6 thé nao gin 6 7.

e [ 1a bién ¢o chic chiin vi tong cac 56 ghi trén hai thanh g6 lénnhatla 4+ 5=9 <10,
Thuc hanh 2: Trong mét ong cim bt o
1 but x;anh, 1 bt d6 va 1 but tim. Lan luot la}f 1a
2 but tir ong.

a) Néu tap hop céc két qua cd thé xay ra doi vai
mau cua cac but dirge lay ra.

b) Goi Ala bién o6 “Lay duge bit d6 6 ln lay thir - 5 e
nhat”, Hiy néu tap hop tat ca cac ket qua lam cho | E '

bien co A xay ra.

¢) Hay néu mot bien co chic chin va mot bién ¢o
khong the doi var phep thar tren.
Véan dung 1: Mt cira thg thong ke lai 50 may vi finh he ban duge tir ngay thit Hai
dén Chu nhat trong mot twan. Két qua duge trinh bay & biéu do sau

Hinh 3

(can K 56 mdy vi tinh ban ra méi ngay
14
PR — o
1
10 /
10 g
7
5

01— ; ; ' ' ' ' -
ThiHai ThiBa ThaTu Tha Nam Thi Sdu Thi Bly Chi nhdt (Ngay)

Cl}l:-n ng aunhién 1 ngz'l}r trong tuan do d& xem két qua ban hang. Trong cac bien ¢ saw,
bien co nao la chiic chan, khong the, ngau nhién?

A: “Cira hang ban dwoc 10 may vi tinh trong ngay dugc chon™,

B: “Cira hang ban dugc it hon 7 may vi tinh trong ngay duoc chon™;

C: “Cira hang ban dugc khong qua 14 may vi tinh trong ngay duge chon™.

Van dung 2: Trong cac bién cb saw, hiy chi ra bién c6 nao 1a chic chin, khéng thé,
ngau nhién.

a) Pén nim 2050, con ngwdi tim dwoe s song bén ngoal Trai Pat.

b) O Miii Dién. ngay mai Mt Tréi 58 moce & hudng Pong.

¢) Gip mot giao vién trong tnromg em sinh nam 1900,

d) Gieo maot dﬁng xu can doi 100 lan déu ra mat sﬁp.



BAI TAP
1. Tung mét dong xu hat lan. Héi trong cac bién c6 sau, bién ¢6 nao xay ra? Biét ring hai
lan tung déu xuat hién mat sap.
A: “Lan tung thit hai xuat hién mit sap™;
B: “Xuit hién hai mat giong nhau trong hai lan tung™;
C: “Cod it nhat 1 lan tung xuat hién mat ngira”
2. Ban Minh quay miil tén ¢ vong quay trong hinh bén va
quan sat xem klu dimg lai thi no chi vao o nao.
Trong cac bién co saw, hiy chi ra bién ¢6 nao la chac chin,
khéng the, ngau nhién.
A: “Kim chi vao 6 ghi 56 khong nhé hon 17,
B: “Kim chi vao 0 co mau h‘ﬁng";
C: “Kim chi vao 6 ¢o mau im™,
D: “Kim chi vao 6 ghi s6 16m hon 67,

Hinde 4

3. Mot hop co 3 chiée but ymre va 1 ehiec bit chi. Lay ra ngau nhién cing mét Iic
2 biit tir hdp. Trong cae bién ¢é sau, hay chi ra bién ¢6 nao la chic chin, khong the,
ngau nhién.

A *Lay duoe 2 chige bit mmre™,

B: “Lﬁy droe 2 chiéc bt chi™,

C: “Co it nhat 1 chide bt muc trong hai bit Ly 1a™
D: “Cait nhat 1 chige bit chi trong hai bit lay ra”.

4. Mot hop co 1 qua bong mau xanh, 1 qua bong mau do va 1 qua bong mau vang. Lay
ra ngau nhién 1 qua bong. xem méw, tra lai hép roi lai 1ay ra ngau nhién 1 qua nita.
Trong cac bién co saw, hidy chi ra bién c6 nio la chic chiin, khéng thé, ngau nhién.

A “Qua bong lay ra lan thir hai ¢o mau do”;

B: “Qué béng lay ra 1an thir hai giong mau qua bong da lay lan dau™,
C: *“(Qua bong 15}? ra lan dau tién ¢6 mau héng";

D: “Cé it nhat 1 lan liy duoe qua béng méau xanh™

. ]

Sau bai hoc nay, em da lam dugc nhiing gi?

- Xac dinh dugc mét bién cb xdy ra hay khéng xdy ra sau khi biét két qua clia phép thi.
- Xac dinh dugc bién cé chac chan, bién cd khéng thé va bién cd ngau nhién.




LAM QUEN V61 XAC SUAT

CUA BIEN CO NGAU NHIEN

@ An va Binh choi trd tung mét déng xu
can déi, Néu An tung dugc mat sap thi An

thang, con néu tung dugc mat ngiia thi
Binh thang.

Theo em ban nao cé khd nang gianh
phan thing cao hon?

1. XAC SUAT CUA BIEN cO
ﬁi' Mot hop ¢6 5 chice thé cung loai duge danh s lan lwot tir 1 dén 5. Lay ngau nhién mot
chuge the tir hop. Hay so sanh kha ning cuia cac bien co san:
A: “Thé lay ra duoce ghi s6 167,
B: “Thé lay ra dirge ghi 50 dﬁ‘ﬁ;ﬁ;
C: “Thé lay ra duge ghi 5027

Ta thay:

— Néu thé lay ra duoc ghi 56 2 thi bién co B va bién co € dén xay ra.

— Néu thé lay ra dwoe ghi s6 4 thi bién cé B xay ra nlimeg bién co C khong xay ra,

Do d6 bién ¢6 B c6 kha ning xay ra cao hon bién co C.

Do trong hop ¢6 3 thé ghi 56 1¢ va 2 thé ghi 56 chan nén kha ning lay duoc the ghi so 1é
la cao hon kha ning lay duoe the ghi s6 chan.

Do dé bién ¢o A ¢6 kha ning xay ra cao hon bién ¢o B.

:;E; e dinh gia kha ning xay ra clia mai bien c6, ta dimg mét con 56 ¢ gia tri tr 0 den 1,
goi 14 xde suat ciia bién cé. Bién ¢o co kha ning xiy 1a cao hon s& ¢o xac suat 1ém hon
~ Bién co khong thé ¢6 xic suat bang 0.

— Bién ¢o chiic chin c6 xac suat bang 1.
Xic sudt ciia bién cd A duoc ki higu la P(A).
Fidu 1 Mél_ hop co {:l‘f,l'la 1 qua bong xanh, | qua bong do va 4 qua bong II'E"mg co kich
thurae va khoi Ivong bing nhan. Chon ngéau nhién 1 qua bong tir hop.
a) Hiy so sanh xac suat ctia cac bién co sau;
A “(Qua bong lay ra ¢o mau xanh™,
B: “Qua bong lay ra co mau do™;
C: “Qua bong lay 1a ¢o mau trang”.




b) Hay xic dinh xac suat ctia cac bién co:
M: “Qué bong lay ra ¢ mau tim™,
N: “Qua béng lay ra khong ¢o mau tim™.
Gicii
a) Do cac qua bang ¢6 cing kich thude va khoi lugng nén maéi qua bong déu co ciing
kha nang dirge chon.
S6 qua bong xanh va s6 qua bong do 1a nhwr nhau nén kha ning lay dirge hai loai bong
nay la bang nhau, vi vay
P(A) =P(B).
S6 qua béng tring nhiéu hon s6 qua bong xanh nén kha ning lay diroc qua bong trang
cao hon kha ning lay duoe qua bong xanh, vi vay
P(A) < P(C).
b) M 1a bién co khéng the nén P(M) = 0.
N la bién co chic chinnén P(NY = 1.
Thue hanh 1: Két qua xép loai hoe tip
cudi hoc ki 1 cia hoe sinh khoi 7 duge
cho & biéu do bén. Gip ngau nhién mot
hoc sinh khoi 7.

Ti I& xép loai hoc luc hoc sinh khai 7

m Tot
a) Xac suat hoe sinh -Eif.‘) dwrore xép loa m Kha
hoe e nao la cao nhat? " Pat
“ Chua dat

b) Xae suat hoce sinh do duce xép loai
hoc hre nao la thap nhat?

2. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI GIEO XUC XAC

eg Gieo mét con xiic Xic cin doi. Hiy so sanh Xic suit cia céc bién ¢o sau:
A “Mait xuat hién co 2 cham™;
B: “Mat xuat hién c6 3 cham™.

Khi gieo mét con xic xic cin ddi thi 6 mat ciia né co kha ning xuat hién bang nhaw
Ta 1n6i xac suat xuat hién cia méi mat déu bang %

Vi dy 2: Gieo mét con xie xdc 6 mét can doi,

a) Goi A la bien ¢6 “Gieo duge mit 1 cham”. Hiy tinh xac suat cia bién co A,

b) Goi B la bien ¢o “Gieo duoce mét ¢o nhiéu hon 6 cham™ Hay tinh xac suat cia
bién co B.




CFieni
a) Do 6 két qua déu co kha nang xay ra bang nhau nén P(A) =
b) Bién ¢o B la bién co khong thé nén P(B) = 0.

1

=

Thue hanh 2: Gieo mdt con xtic xic 6 mit can doi. Tinh xéc suat ciia cac bien co sau:
a) A- “Gieo dwoe mit ¢6 sd cham 16n hon 57

b) B: “Gieo dugc mit ¢ s0 cham nho hon 77,
3. XAC SUAT CUA BIEN CO TRONG TRO CHOI LAY VAT TU HOP

&;‘ Mét binh o 4 qua bong ¢o kich thurde va khoi hrong giong nhau, trong dé co 1 qua
mau xanh, 1 qua mau vang, 1 qua mau d6 va | qua mau tring. Lay ra ngaunhién 1 qua
bong tir binh. Hay liét ké cac két qua co thé xay ra,

Trong hoat dong trén ¢o hai diem can hru v 1a
~ Co diing 4 két qua xay 1a.

— Do 4 qua bong o kich thude va khoi lwong giong nhau nén mai ket qua déu co kha
ning xay ra bang nhau.

g’ Khi tat ca cac két qua etia mét o choi hay phép thir nghiém ngéu nhién déu co kha
nang xay ra bang nhau thi xac suat xay ra cua moi ket qua déu la i trong do n 1a so
n

cac ket (U,

Vi du 3: Trong hoat dong ﬁ;’:

a) Goi A la bién ¢6 “Lay duge qua bong mau xanh”. Tinh xac suat ciia bién co A

b) Goi B 1a bién co “Qué bong lay ra khéng cé mau tim”™. Tinh xac suat cia biénco B,
Giai

a) Do 4 két qua déu co kha ning xay ra nhur nhau nén xic suit cia bidn co A la %

b) Tat gﬁ cac quté bong lay ra déu khong ¢6 mau tim nén B 1a bién ¢o chic chan. Do do

xéc suat ciia bienco B la 1.

Thuc hanh 3: Tinh xac suat gianh phin thing ciia ban An va cta ban Binh trong tro

choi & (@) (trang 90).




Thue hanh 4: M6t hop ¢6 10 14 thim co kich thwde giong nhau va dirge dinh s6 tir 1 dén 10,
Lay ngaunhién 1 1a thiam tir hép

a) Hiy néu cac diém can i v khi tinh xac suat lién quan dén hoat dong trén.

b) Goi A la bién ¢o “Lay duroc 14 tham ghi s6 97 Hiy tinh xac suat cia biénco A.

¢) Goi B 1a bien ¢6 “Lay duoc la thim ghi 56 nho hon 117, Hiy tinh xac suat ciia bien
coB.

Van dung: So diém tot cac ban ho-c sinh lop 7B dat duge trong mot mﬁn duroe cho o
biéu d6 doan thing sau. Chon ngau nhién mét ngay trong tuan Biét ring kha ning ca
5 ngay duoc chon déu nhu nhau, Tinh Xae suat cua bién ¢

a) “Vao ngay duge chon cac hoe sinh 1op 7B dat 10 didm tot”.
b) “Vao ngay duoe chon cac hoe sinh 1ép 7B dat it nhat 8 diém tot”

S8 didm) W 5o diém tét
14 13
12 11
10
0 £
7
8. . Y
6 . L b
4
2
0 : - ; i : -
Thur Hai ThirBa Th Tu Thir Nam ThirSau  (Ngay)

1. MGt tam bia hinh tron duoc chia thanh 6 phan bing nhau
nhir Hinh 1. Ban Minh dit tam bia nam thang trén ban,
quay miil tén O tam va quan sat xem kln dimg la thi min
tén chi vao 0 nao.

Hiy so sanh xac suat xay ra ciia cac bién co saw
A “Miii tén chi vao 6 co mau do™;

B: “Mii tén chi vao 6 ghi s0 3™,

C: *“Mii tén chi vao & ghi 56 1ém hom 27

Hinh |

2. Mot hop co clura lﬁ{} chiéc thé cung loar, trong do -;:hi co 1 thé duoe danh dau la
Thé may man. Binh lay ra ngau nhién 1 thé va Minh lay ra ngau nhién 10 thé tir hop.
Xac suat ban nao lay duge The may mdn cao hon?




3. Gieo mét con xtic xic can doi. Tinh xac suat ciia cac bién co san:
a) A: “Gieo duge mat co so cham b?mg 4",
b) B: “Gieo diroe mit c¢o so chiam chia hét cho 57
¢) C: “Gieo dwge mit co so cham la s6 tron chue™,

4. Dadi mma ¢6 1 ban nam va 5 ban nit. Chon ngau nlaén 1 ban de phong van Biét méi ban
déu co cimg kha nang duge chon Hiy tinh xac suat ciia bién ¢6 ban duge chon la nam

5. Luong dién tiéu thu mdi ngay trong 5 ngay dau thang 9/2021 eia mét ho gia dinh
duoc cho & biéu d6 sau. Chon ngau nhién 1 ngay trong 5 ngay do. Hiy tinh xac suat
ctia bién ¢o “Ho gia dinh air dung 10 kWh dién trong ngay duge chon™,

Lugng dién tiéu thu cha hé gia dinh
{kWh) &
14 - .

12

12
1
10
10 3
B
8 A
f
4 ] . > -
2
0 >
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Sau bai hoc nay, em da lam duoc nhifng gi?

- So sanh dugc xac sudt cla cic bién cé trong mit s6 trudng hop don gian.
- Tinh dugc xac suat clia mét s6 bién cd ngau nhién trong mét sé vi du don gian.

94




MUCTIEU
— Lam quen v cac khan niem mo déu ve bién ed ngau nhién trong mét tro chot don gran.

~ Nhin biét dioe xac suat clia mot bién 6 ngan nluén trong mét tro choi don gian

CHUAN BI
— Hai con xuic xic, 15 14 co va 1 cai gio dimg cd.
TIEN HANH HOAT BONG
— K& 6 trén mat dat nhur trong hinh vé & trén.
— Pat 15 14 o6 vao gié & 6 tung tam.
— Chia 1op thanh 2 d6i, mg mét dong xu dé quyst dinh xem ddi nao la doi Soc va
doi nao la doi Chuot tin, moi déi co 15 nguoi.,
~Thurc hién 15 lurot choi nhw saw: © méi luot choi, moi doi s& e ra mot nguoi dimg &
650 1. Chn tro gieo hai con xiic xac.
 Neu tong 56 cham xuat hién lém hon 7, nguoi choi doi Chudt tii dige nhay 16 ¢o 1én
phia troe 1 6.
« Néu tong so cham xuat hién nhé hon hodc bing 7, nguot choi déi Soc sé nhay 16 ¢o
1én phia trude 1 o
Chai trod tiep tue gieo xtic xac cho dén khi ¢o mot O35 ESN
ddi dén duoe 6 trung tim dé lay co.

— Sau 15 luot choi. mar doi cong bo 56 ¢ minh
nhan duoe.

—Ca lop tim cach tra 1é1 hat cau hai:

1) Bén nao 38 co co hd dat duoe nhiéu e& hon
trong tro choi nay?

2) Gian thich I do ta1 sao lai co sir lwa chon do.




BAI TAP cUOI CHUONG 9

1. Trén gia sach ¢6 3 quyén truyén tranh
va 1 quven sach giém khoa. An chon
ngau nhién 2 quyen tir gia sach. Trong
cac bién ¢o sau, hiy chi ra bién ¢o nao
la chic chén, khong thé, ngau nhién.
Tai sao?

A “An chon duge 2 quyén truyén tranh™,
B: “An chon duoc it nhat 1 quyén
truyén tranh ™.

C: “An chon diroe 2 quyen sach giao khoa™,

. Gieo hai con xue xic can doi. Hay so
sanh xic sudt iy 1a cia cac bién co
sau:

A: “Tdng 50 qhﬁm ).ju'r:it hizn & mat trén
hai con xue xéc la so chan™;

B: “So chﬁm ;-:uﬁt1 hién & mat trén hai
con xue xic den bang 6™,

C: “So chﬁtm ;(1lit hién & mat ttén ha
con xie xic bing nhau™.

i M-;rt hop co 4 cai the co kmh throe
giong nhau va duge danh so lan luot 1a
2,4, 6, 8. Lay ngau nhien 1 the tir hop.
Hay tinh xac suat etia cac bién co sau:

A “Lay duoc theé ghi s61a so nguyén to™,
B: “Lay duoc thé ghi sola so 16™,
C: “Lay duoce thé ghi 6 chan™,

- Browng) glai doan 2000 - 2019 o iz nghin agaiol)

. MGt hép kin chira 5 qua cau 6 kich

thirae va khoi lwgng bang nhau, trong
doco | qué mau xanh va 4 qua mau do.
Lay ngau nluen 1 qua cau tir hop. Hay
tinh xac sudt cia cac bién co saw

A “Qua cau lay ra co mau vang™,
B: “(Qua cau lay ra co mau xanh”

5. Biéu do duai day thong ké so hoe sinh

Trung hoc ¢o s¢ cua tinh Phu Tho trong
a1 doan tir nam 2010 dén ndm 2019,

56 bps siwh THCS cila Sinh Pha The

MM W DM AT e

e P Ja o aon i E R L

(Neudn: Tong cuc Thong ké)

Chen ngau nhién mot nim trong giai
doan do. Biet kha ning chon mdi nim
1a niur nhau.

a) Néu tap hop cac két qua cothe xayra
vol nam duoe chon

b)Goi B 1a bién ¢6 “Tinh Phi Tho ¢é
trén 85000 hoe sinh Trung hoc ca so
trong nédm duge chon” Héy tinh xac
suat ctia bién 6 B.



BANG GIAI THICH THUAT NGU

Bac ctia da thifc mét bién
Pathitc P=7x>+ 4x -1 ¢6 bac bing 2.
Bat déng thic tam gidc
Trong tam gidc ABC ta co bat ding
thnre: AC —BC < AB < AC + BC,
Bién cé chac chan
La bién co ludn xay ra
Bién cé khéng thé
La bién ¢o khong bao gio xay ra.
Biéu dién da thifc mét bién
P=4x'+ 3x* + 4x —1 la da thic mot
bién dirge bigu didn theo bic giam dan.
Biéu thuc dai s6
3x+ 5y + 1 la mot bidu thie dai so.
Biéu thiic sé
4+ 5-2"lamét bicu thire s0.

Céac truémg hop bang nhau cua tam giac

AA TS

BB
A i
H-‘: i F i
L L]
€. C.C

Pa thic mot bién
P=2x*+ 5x — 2 la da thitc mét bien,
Piém cach déu ba canh clia tam giac
Diém dong quy ciia ba dudmg phén gidc
frong tam giac.

cge

Piém cach déu ba dinh clia tam gidc
Biém dong quy ciia ba duong trung trre.

Pudng cao cia tam giac
Poan vudng goc ké tir mét dinh dén
duong thing chira canh doi dién.

B Puomgcao_
A X
A L A D =

Puéng phéan giac cta tam giac
La duwomg phin gac
cia mot goc trong tam
glac.

Puding trung truc clia doan thing
L dwéng thing vuong
goc van doan thing tai
trung diem cia doan
thang do.

Pudng trung trife cua tam gidc
La duong tung tnre
cua mot canh cua
tam giac.

Pudng trung tuyén cla tam giac
La doan thing noi tr =~ A
mot dinh ena tam giac
dén tng diém cia

canh d6i dién. - D+ -
Puéng vudng goc va dudng xién
A
AH la dudmg vuong
goc;, AB la duong xaén
H B d

Gia tri clia biéu thic dai sé
A=2x+ 3y - 1 cogia tri bang 7 khi
x=1vay=1,




Gia tri cua da thic mot bién
P=3x+x- lcogiatbing 3khix=1,
Nghiém cta da thiic mét bién

x = a la nghiém cua da thie P(x) klu
P(a)=10.

Phép chia hét da thic mét bién
Pa thite P chia hét cho da thire Q khi co da
thire M thoa man P=M . Q.

Phép coéng da thic mét bién
P=2x+3,Q=3x-1thiP+Q=5x+2.

Phép nhan da thi'c mét bién
P=2x+1,Q=2x-2th
P.Q=4x*-2x-2.

Phép trif da thiic mét bién
P=6x+1,Q=2x-2thiP-Q=4x+3.
Tam giéc bing nhau ¢

Hai tam giac bing
nhan la ha tam giae

: : A B
c:Ii cic canh tuong g F
bang nhau, cac goe :
firomg vmg bing nhau. 5 3

Tam giaccan
Tam gidc ¢o hai canh bang nhau.

Tilé nghich .
y ti 1é nghich vo1 x theo hé so ti I1¢ a
néu y=% hay xy = a (a la mét hing
50 khac 0).

Tilé thuan
y ti I¢ thuan voi x theo he 50 ti Ié knen
y =kx (k la mot hang so khac 0).

Tilé thire

La diing thirc cia hai fi s6;

=W

a
b
Téng ba géc clia mét tam gidc

Téng ba goc ciia mét tam giac bing 180°,
Trong tam ctia tam gidc

Biém dong quy cia ba diromg trung fuyén,
Tryfc tdm cda tam giac

Diém dong quy ciia ba duong cao.



BANG TRA CUU THUAT NGU

Thuat ngir
Béc clia da thic mét bién
Bat dang thic tam giac
Bién c& chdcchdn
Bién cd khdng thé
Bién cd ngau nhién
Biéu dién da thic mot bién
Biéu thiic dai s6

30
45
86
86
25
25

o 2
owmgociauB B 11 | 1
gﬂkhgﬂ'lhs
mmwﬂhw 67
Bugng trung tryc clia tamgiac 71
gﬁngtrmgtw&cﬁaum 73

thuwﬁm;lﬁcvkmﬂ 65
wien

Thuat ngi
Gid tri ca biéu thic dai s6

Gia tri clia da thirc mot bién
Nghiém ctiada thic mét bién

i

0
Eﬁ:r chia da thic mét bién
Phép chia hét da thic mor
Phép cong dathiic mot bién
mamm mét bién

:

Téng 56 do ba géc cla mét
tam giac
Trong tam cla tam gldc

Truc tam clia tam gidc

T [ e e g

=

11

N




Nhé xudt bdn Gido due Viét Nam xin trdn trong edm on
cde fde gid cd tde phdm, tw lifu dwoc sik dung, trich ddn
trong cudn sdch ndy.

Chiju trach nhiém xuét ban:
Ch tich Héi ddng Thanh vién NGUYEN BUC THAI
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém néi dung:
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Bién tap ndi dung: TRAN THANH HA - NGUYEN TH| PHUGC THO
Bién tap mf thuat: THAI HO'U DUONG

Thiét ké sach: BUI THI NGQC LAN

Trinh bay bia: THAI HO'U DUONG

Minh hoa: NGUYEN MANH HUNG

Stra ban in: TRAN THANH HA - NGUYEN THI PHUG'C THO

Ché ban: CONG TY CP D|CH VU XBGD GIA BINH

Ban quyén © (2021) thudéc Nha xuét ban Gido duc Viét Nam.

Xuat ban pham da dang ki quyén tac gia. Tat ca cac phan cla ndi dung cuén sach nay
déu khong dugc sao chep, luu trir, chuyén thé dudi bat ki hinh thirc ndo khi chua co sur
cho phép béng vén ban cla Nha xuét ban Gido duc Viét Nam.

TOAN 7 — TAP HAI (Chan tréi sang tao)
Maso:......

In........ban, (QBinsb.__) Khd 19 « 26 5cm.

Bem I s i

Costrim.....cooovceiaaannns

SOEKXB: ...

56 QBXB....... ngay ....thang.... nam 20 ...

In xong va ndp kru chiéu thang ....nam 20. .

M st ISBN; ...




BO SACH GIAO KHOA LOP 7 - CHAN TROI SANG TAO

1. NGU VAN 7, TAP MOT 9, CONG NGHE 7

2. NGU VAN 7, TAP HAI 10.TIN HOC 7

3. TOAN 7, TAP MOT 11. GIAO DUC THE CHAT 7

4. TOAN 7, TAP HAI 12. AM NHAC 7

5.TIENG ANH 7 13. MITHUAT 7 (BAN 1)
Friends Plus - Student Book 14. MITHUAT 7 (BAN 2)

6. GIAQ DUC CONG DAN 7 15. HOAT DONG TRAI NGHIEM,

7. UICHSUVADIALI 7 HUGONG NGHIEP 7 (BAN 1)

8. KHOA HOC TU NHIEN 7 16. HOAT PONG TRAI NGHIEM,

HUGNG NGHIEP 7 (BAN 2)

Cac don vi dau méi phat hanh

« Mién Bac: CTCP Déu tu va Phat trién Gido duc Ha Noi
CTCP Sach va Thiét bj Gido duc mién Bac

¢ Mién Trung: CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ba Nang
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Trung

« Mién Nam: CTCP Dau tu va Phét trién Gido duc Phuang Nam
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Nam

s« Citu Long: CTCP Sach va Thiét bi Gido duc Clu Long

Sach dién tur: http://hanhtrangso.nxbgd.vn

Kich hoat 48 ma hoc [#u dién 1k Caa lpnhd trén tem
o nhen el ik, Ty chp ipe harhtrangsa, nebgd wn —|—
wh nhdp mi 54 i b bigrg chia khoh,
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