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TÀI LIỆU ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT 

DỰA THEO CẤU TRÚC ĐỀ THAM KHẢO NĂM HỌC 2020 – 2021 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

1. Quy tắc cộng: Một công việc được hoàn thành bởi một trong hai hành động. Nếu hành động này có m  

cách thực hiện, hành động kia có n  cách thực hiện không trùng với bất kì cách nào của hành động 

thứ nhất thì công việc đó có m n  cách thực hiện. 

 Nếu A  và B  là các tập hợp hữu hạn không giao nhau thì:      n A B n A n B   . 

2. Quy tắc nhân: Một công việc được hoành thành bởi hai hành động liên tiếp. Nếu có m  cách thực hiện 

hành động thứ nhất và ứng với mỗi cách đó có n  cách thực hiện hành động thứ hai thì có .m n  cách 

hoàn thành công việc. 

 Dạng toán tìm số các số tạo thành: Gọi số cần tìm có dạng: ...abc , tuỳ theo yêu cầu bài toán: 

Nếu số lẻ thì số tận cùng là số lẻ. 

Nếu số chẵn thì số tận cùng là số chẵn. 

3. Hoán vị: Cho tập A có n  (n 1)  phần tử. Khi sắp xếp n  phần tử này theo một thứ tự, ta được một 

hoán vị các phần tử của tập A ( gọi tắt là một hoán vị của A). 

Số các hoán vị của một tập hợp có n  phần tử là 

nP n! n(n 1)(n 2)...1.     

4. Chỉnh hợp: Cho tập hợp A gồm n  phần tử và số nguyên k  với 1 k n  . Khi lấy ra k  phần tử của A 

và sắp xếp chúng theo một thứ tự, ta được một chỉnh hợp chập k  của n  phần tử của A (gọi tắt là 

một chỉnh hợp chập k  của A). 

Số các chỉnh hợp chập k  của một tập hợp có n  phần tử 1 k n   là 

 
k
n

n!
A n(n 1)(n 2)...(n k 1)

n k !
     


. 

5. Tổ hợp: Cho tập A có n  phần tử và số nguyên k  với 1 k n  . Mỗi tập con của A có k  phần tử được 

được gọi là một tổ hợp chập k  của n  phần tử của A ( gọi tắt là một tổ hợp chập k  của A ). 

Số các tổ hợp chập k  của một tập hợp có n  phần tử (1 k n)   là 

 

k
k n
n

A n(n 1)(n 2)...(n k 1) n!
C

k! k! k! n k !

   
  


 

CÂU 1_ĐTK2021 Có bao nhiêu cách chọn ra 3  học sinh từ một nhóm có 5  học sinh? 

A. 5!. B. 3
5A . C. 3

5C . D. 35 . 

Lời giải 

Chọn C 

Mỗi cách chọn ra 3  học sinh từ một nhóm có 5  học sinh là một tổ hợp chập 3  của 5  phần tử. 

Do đó, số cách chọn ra 3  học sinh từ một nhóm có 5  học sinh là 3
5C  cách. 

Câu 1: Tập hợp M  có 12  phần tử. Số tập con gồm 2 phần tử của M  là 

A. 212 . B. 2
12C . C. 10

12A . D. 2
12A . 

Câu 2: Một tổ có 4  học sinh nam và 6  học sinh nữ. Hỏi có bao nhiêu cách chọn ra 3  học sinh trong đó 

có 2 học sinh nam? 

A. 2 1
4 6C C . B. 2 1

4 6.C C . C. 2 1
4 6.A A . D. 2 1

4 6A A . 

DẠNG TOÁN 1: PHÉP ĐẾM – HOÁN VỊ - CHỈNH HỢP – TỔ HỢP 
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Câu 3: Trong một hộp chứa sáu quả cầu trắng được đánh số từ 1 đến 6  và ba quả cầu đen được đánh số 

từ 7  đến 9 . Có bao nhiêu cách chọn một trong các quả cầu ấy? 

A. 1. B. 3 . C. 6 . D. 9 . 

Câu 4: Lớp 12A có 43 học sinh, lớp 12B có 30 học sinh. Chọn ngẫu nhiên 1 học sinh từ lớp 12A và 12B. 

Hỏi có bao nhiêu cách chọn? 

A. 43 . B. 30 . C. 73 . D. 1290. 

Câu 5: Từ các chữ số 1,2,3,4  có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên gồm 1 chữ số? 

A. 5 . B. 3. C. 1. D. 4 . 

Câu 6: Bạn muốn mua một cây bút mực và một cây bút chì. Các cây bút mực có 8  màu khác nhau, các 

cây bút chì cũng có 8  màu khác nhau. Như vậy bạn có bao nhiêu cách chọn? 

A. 16 . B. 2 . C. 64 . D. 3 . 

Câu 7: Bạn cần mua một cây bút để viết bài. Bút mực có 8 loại khác nhau, bút chì có 8 loại khác nhau. 

Như vậy bạn có bao nhiêu cách chọn? 

A. 16 . B. 2 . C. 64 . D. 3 . 

Câu 8: Từ thành phố A có 10 con đường đến thành phố B, từ thành phố B có 7 con đường đến thành phố

 C. Từ A đến C phải qua B, hỏi có bao nhiêu cách đi từ A đến C? 

A. 10 . B. 7 . C. 17 . D. 70 . 

Câu 9: Một người vào cửa hàng ăn, người đó chọn thực đơn gồm 1 món ăn trong 5 món, 1 loại quả trong 

5 loại, 1 loại nước uống trong 3 loại. Hỏi có bao nhiêu cách lập thực đơn? 

A. 73. B. 75. C. 85. D. 95. 

Câu 10: Có bao nhiêu số có năm chữ số khác nhau được tạo thành từ các chữ số 1, 2,3, 4,5,6 ? 

A. 5
6A . B. 6P . C. 5

6C . D. 5P . 

Câu 11: Có bao nhiêu cách sắp xếp 6  học sinh thành một hàng dọc? 

A. 66 . B. 5!. C. 6!. D. 6 . 

Câu 12: Có bao nhiêu cách chọn 3  học sinh từ một nhóm gồm 8  học sinh? 

A. 3
8A . B. 83 . C. 38 . D. 3

8C . 

Câu 13: Một câu lạc bộ có 30  thành viên. Có bao nhiêu cách chọn một ban quản lí gồm 1 chủ tịch, 1 phó 

chủ tịch và 1 thư kí? 

A. 3
30A . B. 3

30C . C. 30!. D. 3!. 

Câu 14: Trong trận chung kết bóng đá phải phân định thắng thua bằng đá luân lưu 11 mét. Huấn luyện 

viên của mỗi đội cần trình với trọng tài một danh sách sắp thứ tự 5  cầu thủ trong 11 cầu thủ để 

đá luân lưu 5  quả 11 mét. Hỏi huấn luyện viên của mỗi đội sẽ có bao nhiêu cách chọn? 

A. 5
11C . B. 5

11A . C. 5!. D. 11!. 

Câu 15: Cho đa giác lồi 20  đỉnh. Số tam giác có 3  đỉnh là 3  đỉnh của đa giác đã cho là 

A. 3
20A . B. 

3
20

3!

C
. C. 20!. D. 3

20C . 

Câu 16: Một tổ có 7  học sinh nam và 5  học sinh nữ. Hỏi có bao nhiêu cách chọn ra 6  học sinh trong đó 

có 2 học sinh nữ? 

A. 2 4
5 7.A A . B. 2 4

5 7.C C . C. 2 4
5 7C C . D. 2 4

5 7A A . 
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Câu 17: Có 15  học sinh giỏi gồm 6  học sinh khối 12 , 5  học sinh khối 11 và 4  học sinh khối 10 . Hỏi 

có bao nhiêu cách chọn ra 6  học sinh sao cho mỗi khối có đúng 2  học sinh? 

A. 2 2 2
6 5 4. .C C C . B. 2 2 2

6 5 4. .A A A . C. 2 2 2
6 5 4 C C C . D. 2 2 2

6 5 4 A A A . 

Câu 18: Một hộp có 8  bi xanh, 5  bi đỏ và 4  bi vàng. Có bao nhiêu cách chọn ra 3  bi sao cho có đúng 1 

bi đỏ? 

A. 1 1 1
5 8 4. .C C C . B. 1 2

5 12.A A . C. 1 2
5 12.C C . D. 1 1 1

5 8 4. .A A A . 

Câu 19:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Có bao nhiêu cách xếp 6 học sinh thành một hàng dọc? 

A. 36 . B. 720 . C. 6 . D. 1. 

Câu 20:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Có bao nhiêu cách chọn một học sinh từ một nhóm gồm 5  học sinh nam 

và 7  học sinh nữ là 

A. 7 . B. 12 . C. 5. D. 35 . 

Câu 21: Từ một nhóm học sinh gồm 6  nam và 8  nữ, có bao nhiêu cách chọn ra một học sinh? 

A. 14. B. 48 . C. 6 . D. 8 . 

Câu 22: Trên mặt phẳng cho 2019  điểm phân biệt. Có bao nhiêu vectơ, khác vectơ – không có điểm đầu 

và điểm cuối được lấy từ 2019  điểm đã cho? 

A. 20192 . B. 22019 . C. 2
2019C . D. 2

2019A . 

Câu 23: Trong hộp có 4 viên bi xanh, 5 viên bi đỏ, 6  viên bi vàng. Lấy ngẫu nhiên từ hộp 3viên bi. Số 

cách chọn là 

A. 9. B. 3 3 3
4 5 6C C C  . C. 3

15C . D. 3
15A . 

Câu 24: Một tổ có 12  học sinh. Hỏi có bao nhiêu cách chọn 2  học sinh trong tổ làm nhiệm vụ trực nhật. 

A. 132 . B. 66 . C. 23. D. 123 . 

Câu 25: Lớp 11A  có 32  học sinh, giáo viên chủ nhiệm muốn chọn ra 3 học sinh trong đó một bạn làm lớp 

trưởng, một bạn làm lớp phó, một bạn làm sao đỏ. Hỏi giáo viên chủ nhiệm có bao nhiêu cách chọn. 

A. 6 . B. 3. C. 3
32C . D. 3

32A . 

Câu 26: Cần chọn 4  người đi công tác trong một tổ có 30  người, khi đó số cách chọn là: 

A. 4
30C . B. 4

30A . C. 430 . D. 304 . 

Câu 27: Cho tập hợp A  có 20  phần tử. Hỏi A  có bao nhiêu tập con gồm 6 phần tử? 

A. 6
20C . B. 20. C. 6P . D. 6

20A . 

Câu 28: Một hộp chứa 10  quả cầu phân biệt. Số cách lấy ra từ hộp đó cùng lúc 3  quả cầu là: 

A. 720 . B. 120 . C. 310 . D. 103 . 

Câu 29: Giả sử ta dùng 6  màu để tô cho 4  nước khác nhau trên bản đồ và không có màu nào được dùng 

hai lần. Số các cách để chọn những màu cần dùng là 

A. 4
6 .A  B. 10  C. 4

6 .C  D. 46 .  

Câu 30: Từ các chữ số 1;2;3;4;5  có thể lập được bao nhiêu số có 4 chữ số khác nhau? 

A. 120 . B. 5. C. 625. D. 24 . 

Câu 31: Cho tập hợp M  có 30  phần tử. Số tập con gồm 5  phần tử của M  là 

A. 4
30A . B. 530 . C. 530 . D. 5

30C . 
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Câu 32: Từ 7  chữ số 1,  2,  3,  4,  5,  6,  7  có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên có 4 chữ số đôi một khác 

nhau? 

A. 47 . B. 7P . C. 4
7C . D. 4

7A . 

Câu 33: Một tổ có 10 học sinh. Số cách chọn ra 2 học sinh từ tổ đó để giữ 2 chức vụ tổ trưởng và tổ phó 

là 

A. 2
10C . B. 8

10A . C. 210 . D. 2
10A . 

Câu 34: Cho 20  điểm phân biệt cùng nằm trên một đường tròn. Hỏi có bao nhiêu tam giác được tạo thành 

từ các điểm này? 

A. 8000.  B. 6480.  C. 1140.  D. 600.  

Câu 35: Số tam giác xác định bởi các đỉnh của một đa giác đều 10  cạnh là 

A. 35 . B. 120. C. 240 . D. 720 . 

 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

1. CẤP SỐ CỘNG: 

1.1. Định nghĩa: Cấp số cộng là một dãy số (vô hạn hay hữu hạn) mà trong đó, kể từ số hạng 

thứ hai, mỗi số hạng đều bằng tổng của số hạng đứng ngay trước nó với một số d không đổi, 

nghĩa là 

 nu  là cấp số cộng 1 1 2 1 3 21, n n n nn u u d d u u u u u u              

Số d được gọi là công sai của cấp số cộng. 

1.2. Định lí 1: Nếu  nu  là một cấp số cộng thì kể từ số hạng thứ hai, mỗi số hạng (trừ số hạng 

cuối đối với cấp số cộng hữu hạn) đều là trung bình cộng của hai số hạng đứng kề nó trong dãy, 

tức là 1 1 .
2

k k
k

u u
u  
  

Hệ quả: Ba số a, b, c (theo thứ tự đó) lập thành một cấp số cộng khi và chỉ khi a + c = 2b. 

1.3. Định lí 2: Nếu một cấp số cộng có số hạng đầu 1u và công sai d thì số hạng tổng quát nu

của nó được xác định bởi công thức sau:  1 1nu u n d   . 

1.4. Định lí 3: Giả sử  nu  là một cấp số cộng có công sai d. Gọi 1 2
1

...
n

n k n
k

S u u u u


      

( nS  là tổng của n số hạng đầu tiên của cấp số cộng). 

Ta có 
   11

2 1
.

2 2
n

n

n u n dn u u
S

       

2. CẤP SỐ NHÂN 

2.1. Định nghĩa: Cấp số nhân là một dãy sô (hữu hạn hoặc vô hạn), trong đó kể từ số hạng thứ 

hai, mỗi số hạng đều là tích của số hạng đứng ngay trước nó với một số không đổi q 

Số q được gọi là công bội của cấp số nhân 

Nếu  nu là cấp số nhân với công bội q, ta có công thức truy hồi 1 .n nu u q   với *n  

*1 , 0,n
n

n

u
q u n

u
     

DẠNG TOÁN 2: CẤP SỐ CỘNG – CẤP SỐ NHÂN 
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2.2. Định lí 1. (Số hạng tổng quát) Nếu cấp số nhân có số hạng đầu 1u  và công bội q thì số 

hạng tổng quát nu  được xác định bởi công thức: 1
1.

n
nu u q   với 2n   

2.3. Định lí 2. Trong một cấp số nhân, bình phương của mỗi số hạng (trừ số hạng đầu và cuối) 

đều là tích của hai số hạng đứng kề với nó, nghĩa là 
2

1 1.k k ku u u   với 2k   

2.4. Định lí 3. Cho cấp số nhân  nu với công bội 1q   

Đặt 1 2 ...n nS u u u    . Khi đó 
 1 1

1

n

n

u q
S

q





 

CÂU 2_ĐTK2021 Cho cấp số cộng  nu  có 1 1u   và 2 3u  . Giá trị của 3u  bằng 

A. 6 . B. 9. C. 4 . D. 5 . 

Lời giải 

Chọn D 

Gọi d  là công sai của cấp số cộng  nu  

Ta có 2 1 3 1 2u u d d d        

Do đó 3 2 3 2 5u u d      

Vậy 3 5u  . 

Câu 1: Cho cấp số cộng  nu  với 3 2u   và 4 6u  . Công sai của cấp số cộng đã cho bằng 

A. 4 . B. 4 . C. 2 . D. 2 . 

Câu 2: Cho cấp số cộng  nu  với 1 2u   và công sai 1d  . Khi đó 3u  bằng 

A. 3 . B. 1. C. 4 . D. 2 . 

Câu 3: Cho cấp số cộng  nu  với 10u 25  và công sai   3.d   Khi đó 1u  bằng 

A. 1u 2 . B. 1u 3 . C. 1u 3  . D. 1u 2  . 

Câu 4: Cho cấp số cộng  nu  với số hạng đầu 1 1u   và công sai   3.d   Hỏi số 34  là số hạng thứ mấy? 

A. 12 B. 9 C. 11 D. 10  

Câu 5: Cho cấp số cộng  nu  với 1 21u    và công sai   3.d   Tổng 16  số hạng đầu tiên của cấp số 

cộng bằng 

A. 16 24S  . B. 16 24S   . C. 16 26S  . D. 16 25S   . 

Câu 6: Cho cấp số cộng   : 2, ,6, .nu a b  Khi đó tích .a b  bằng 

A. 22 . B. 40 . C. 12 . D. 32 . 

Câu 7: Cho cấp số nhân  nu  với 1 2u    và công bội 3q  . Khi đó 2u  bằng 

A. 2 1u  . B. 2 6u   . C. 2 6u  . D. 2 18u   . 

Câu 8: Cho cấp số nhân  nu  với số hạng đầu 1 3u    và công bội 
2

3
q  . Số hạng thứ năm của cấp số 

nhân bằng 

A. 
27

16
. B. 

16

27
 . C. 

27

16
 . D. 

16

27
. 



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 6 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Câu 9: Cho cấp số nhân  nu  với 4 1u  ; 3q  . Tìm 1u ? 

A. 1

1

9
u  . B. 1 9u  . C. 1 27u  . D. 1

1

27
u  . 

Câu 10: Cho cấp số nhân  nu  với 1 7

1
;  32

2
u u    . Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 

A. 2q  B. 
2

1
q  C. 4q  D. 1q  

Câu 11: Một cấp số nhân có số hạng đầu 1 3u  , công bội 2q  . Tổng 8  số hạng đầu tiên của cấp số 

nhân bằng 

A. 8 381.S   B. 8 189S  . C. 8 765S  . D. 8 1533S  . 

Câu 12: Cho cấp số nhân  nu  với số hạng đầu 1 1u   và công bội 2q  . Hỏi số 1024 là số hạng thứ 

mấy? 

A. 11 B. 9 C. 8  D. 10  

Câu 13: Cho một cấp số cộng có 4 2u  , 2 4u  . Hỏi 1u và công sai d  bằng bao nhiêu? 

A. 1 6u  và 1.d   B. 1 1u  và 1.d   C. 1 5u  và 1.d    D. 1 1u   và 1.d    

Câu 14: Cho cấp số nhân  nu  có số hạng đầu 1 5u   và 6 160.u    Công sai q  của cấp số nhân đã cho 

là 

A. 2.q   B. 2.q    C. 3.q   D. 3.q    

Câu 15:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho cấp số nhân  nu  với 1 3u   và công bội 2q  . Giá trị của 2u  bằng 

A. 8 . B. 9. C. 6 . D. 
3

2
. 

Câu 16:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho cấp số cộng  nu  với 1 9u   và công sai 2d  . Giá trị của 2u  bằng 

A. 11. B. 
9

2
. C. 18 . D. 7 . 

Câu 17: Cho cấp số nhân  nu  với 1 2u   và 2 6u  . Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 

A. 3 . B. 4 . C. 4 . D. 
1

3
. 

Câu 18: Cho cấp số cộng  nu  với 1 3u  ; 2 9u  . Công sai của cấp số cộng đã cho bằng  

A. 6. B. 3. C. 12. D. -6. 

Câu 19: Cho cấp số cộng  với 1 2u   và 7 10u   . Công sai của cấp số cộng đã cho bằng 

A. 2 . B. 3. C. 1 . D. 2 . 

Câu 20: Cho cấp số nhân  nu  với 1

1

2
u   và công bội 2q  . Giá trị của 10u  bằng 

A. 82 . B. 92 . C. 
10

1

2
. D. 

37

2
. 

 nu
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Câu 21: Xác định x  để 3 số 1;  3;  1x x   theo thứ tự lập thành một cấp số nhân: 

A. 2 2.x   B. 5.x   C. 10.x   D. 3.x   

Câu 22: Cho cấp số nhân  nu  với 1 23; 1u u  . Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 

A. 
1

3
. B. 2  C. 3 D. 2  

Câu 23: Cho cấp số cộng  nu  với 1 2u  ; 9d  . Khi đó số 2018  là số hạng thứ mấy trong dãy? 

A. 226 . B. 225 . C. 223 . D. 224 . 

Câu 24: Cho cấp số nhân  nu  với 1 3u  ; 2q  . Khi đó số 48  là số hạng thứ mấy trong dãy? 

A. 6 . B. 5. C. 3. D. 16 . 

 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

 Định lí (thừa nhận): Giả sử hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên khoảng .K  

Nếu ( ) 0,  f x x K     thì hàm số đồng biến trên khoảng .K  

Nếu ( ) 0,  f x x K     thì hàm số nghịch biến trên khoảng .K  

Nếu ( ) 0,  f x x K     thì hàm số không đổi trên khoảng .K  

 

 Hình dáng đồ thị 

Nếu hàm số đồng biến trên K  thì từ trái sang phải đồ thị đi lên. 

Nếu hàm số nghịch biến trên K  thì từ trái sang phải đồ thị đi xuống. 

— Nếu ( ) 0,  f x x K     ( dấu " =" xảy ra tại một số hữu hạn điểm hoặc vô hạn điểm rời rạc trên 

K) thì hàm số đồng biến trên khoảng .K  

— Nếu ( ) 0,  f x x K    ( dấu " =" xảy ra tại một số hữu hạn điểm hoặc vô hạn điểm rời rạc trên 

K) thì hàm số nghịch biến trên khoảng .K  

CÂU 3_ĐTK2021 Cho hàm số  f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào, trong các khoảng dưới đây? 

A.  2; 2 . B.  0; 2 . C.  2; 0 . D.  2;   . 

Lời giải 

Chọn B 

  

DẠNG TOÁN 3: XÉT TÍNH ĐƠN ĐIỆU DỰA VÀO BẢNG BIẾN THIÊN VÀ ĐỒ THỊ 

 

 

  

 
Đồng biến 

 

Nghịch biến 
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Câu 1:  (Mã 101 - 2018) Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  1;0  B.  ;0  C.  1;  D.  0;1  

Câu 2: Cho hàm số ( )y f x  có bảng xét dấu đạo hàm như sau: 

 
Hàm số ( )y f x  đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  2;0 . B.  3;1 . C.  0; . D.  ; 2  . 

Câu 3: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  ;0 . B.  1;1 . C.  1;0 . D.  1; . 

Câu 4: Cho hàm số 3 23 1y x x    . Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. Hàm số đồng biến trên khoảng  0;2 . B. Hàm số đồng biến trên khoảng  ;0 . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng  2; . D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  0;2 . 

Câu 5: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm   22 4 cosxf x x    , x  . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ;0 . B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  1; . 

C. Hàm số nghịch biến trên khoảng  1;1 . D. Hàm số đồng biến trên khoảng  ;  . 

Câu 6: Cho hàm số  f x  có đạo hàm là       2 5 1f x x x x     . Hàm số  f x  đồng biến trên 

khoảng nào dưới đây? 

A.  2; . B.  2;0 . C.  0;1 . D.  6; 1  . 

Câu 7: Cho hàm số  f x  có đạo hàm là      23 1 2f x x x x    . Khoảng nghịch biến của hàm số là 

A.    ; 2 ; 0;1  .  B.    2;0 ; 1;  . 

C.    ; 2 ; 0;   .  D.  2;0 . 
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Câu 8: Đường cong ở hình bên là đồ thị của hàm số 





ax b
y
cx d

 với , , ,a b c d là các số thực. Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

 
A.    0, 1y x  B.    0,y x  C.    0,y x  D.    0, 1y x  

Câu 9: Cho hàm số  f x  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào trong các 

khoảng sau đây? 

 
A.  0;1 .  B.  ;1 .  C.  1;1 .  D.  1;0 .  

Câu 10: Cho hàm số  f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào trong 

các khoảng sau? 

 
A.  0;2 .  B.  2;0 .  C.  3; 1 .   D.  2;3 .  

Câu 11: Hình bên là đồ thị của hàm số  y f x . Hỏi hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng nào dưới 

đây? 

 

A.  2; . B.  1;2 . C.  0;1 . D.  0;1 và  2; . 

y

x2O 1
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Câu 12: Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên   và có đạo hàm  f x . Biết rằng hàm số  f x  

có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 

A. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng  2; 0 . 

B. Hàm số  y f x  nghịch biến trên khoảng  0;  . 

C. Hàm số  y f x  đồng biến trên khoảng  ; 3  . 

D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  3; 2  . 

Câu 13: Cho hàm số  f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  ; 1  . B.  0;1 . C.  1;0 . D.  ;0 . 

Câu 10 Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên   và có bảng biến thiên 

 
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng? 

A. Hàm số nghịch biến trên  . B. Hàm số nghịch biến trên khoảng  ;0 . 

C. Hàm số nghịch biến trên khoảng  1; . D. Hàm số nghịch biến trên khoảng  0;1 . 

Câu 14: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  ; 2 . B.  1; . C.  1;1 . D.  ; 2  . 



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 11 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Câu 15: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên sau: 

 

Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  2;  . B.  0; . C.  ; 2  . D. 
3

;
2

 
  
 

. 

Câu 16: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ: 

 

Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  ; 1  . B.  3;5 . C.  ;3 . D.  ;1 . 

Câu 17: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ 

 

Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. Hàm số nghịch biến trên khoảng  1;1 . 

B. Hàm số đồng biến trên khoảng  1;3 . 

C. Hàm số đồng biến trên khoảng  ; 1   và  1; . 

D. Hàm số đồng biến trên khoảng  1;1 .  

  

x

y

-1

-1

3

0

1
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Câu 18: Cho hàm số  y f x . Biết rằng hàm số  f x  có đạo hàm là  f x  và hàm số 

 y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Khi đó nhận xét nào sau đây là sai? 

 

A. Hàm số  f x  đồng biến trên  2;1 .  

B. Hàm số  f x  nghịch biến trên đoạn  1;1 . 

C. Hàm số  f x  đồng biến trên khoảng  1; . 

D. Hàm số  f x  nghịch biến trên khoảng  ; 2  . 

 

Câu 19:  (Mã 102 - 2018) Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như 

sau: 

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

A.  1;  . B.  1; . C.  1;1 . D.  ;1 . 

Câu 20: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 
Hàm số nghịch biến trong khoảng nào? 

A.  1;1 . B.  0;1 . C.  4; . D.  ;2 . 

Câu 21:  (Mã 102 – 2020 – Lần 2) Cho hàm số  y f x  có đồ thị là đường cong trong hình bên. Hàm 

số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 

A.  1;0 .  B.  ; 1  . C.  0;1 . D.  0; . 
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Câu 22:  (Mã 103 – 2020 – Lần 2) Cho hàm số  y f x  có đồ thị là đường cong hình bên. Hàm số đã 

cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 
A.  1;0 . B.  ; 1  . C.  0; . D.  0;1 . 

Câu 23: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào 

dưới đây? 

 

A.  ; 1 .   B.  1;1 .  C.  0; .  D.  ; .  

Câu 24: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào 

dưới đây? 

 
A.  1;1 .  B.  1; 2 .  C.  1;2 .  D.  2; .  

Câu 25: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào? 

 

A.  ;0 . B.  1;3 . C.  0;2 . D.  0; . 

  

O 1 2 3

2

4

y

x
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Câu 26: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào? 

 

A.  1;1 . B.  2; 1  . C.  1;2 . D.  1; . 

 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

-Định lí cực trị 

  Điều kiện cần (định lí 1): Nếu hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên khoảng ( ; )a b  và đạt cực đại 

(hoặc cực tiểu) tại x

 thì ( ) 0.f x 


 

  Điều kiện đủ (định lí 2): 

Nếu ( )f x  đổi dấu từ âm sang dương khi x  đi qua điểm x

 (theo chiều tăng) thì hàm số ( )y f x  

đạt cực tiểu tại điểm .x


 

Nếu ( )f x  đổi dấu từ dương sang âm khi x  đi qua điểm x

 (theo chiều tăng) thì hàm số ( )y f x  

đạt cực đại tại điểm .x


 

  Định lí 3: Giả sử ( )y f x  có đạo hàm cấp 2  trong khoảng ( ;  ),x h x h 
 

 với 0.h   Khi đó: 

Nếu ( ) 0,  ( ) 0y x y x  
 

 thì x

 là điểm cực tiểu. 

Nếu ( ) 0,  ( ) 0
o o

y x y x    thì x

 là điểm cực đại. 

- Các THUẬT NGỮ cần nhớ 

  Điểm cực đại (cực tiểu) của hàm số là ,x


 giá trị cực đại (cực tiểu) của hàm số là ( )f x


 

(hay y
CĐ

 hoặc 
CT

).y  Điểm cực đại của đồ thị hàm số là ( ; ( )).M x f x
 

 

  Nếu ( ; )M x y
 

 là điểm cực trị của đồ thị hàm số 
( ) 0

( )
( ; ) ( )

y x
y f x

M x y y f x

    
  



 

 

 
  

DẠNG TOÁN 4, 5: CỰC TRỊ – SỐ CỰC TRỊ CỦA HÀM SỐ KHI BIẾT BBT – ĐỒ THỊ – 

HÀM SỐ CHO BỞI CÔNG THỨC  và  

O x

2

1

1

y

3

2

1

1
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 Dựa vào bảng biến thiên: 

- Nếu x  qua điểm 0x  mà  'f x  đổi từ dấu    sang dấu    thì 0x  là điểm cực đại. 

- Nếu x  qua điểm 0x  mà  'f x  đổi từ dấu    sang dấu    thì 0x  là điểm cực tiểu. 

( số lần đổi dấu của  'f x  chính bằng số điểm cực trị của hàm số) 

CÂU 4_ĐTK2021 Cho hàm số  f x  có bảng biến thiên như sau 

 

Điểm cực đại của hàm số đã cho là 

A. 3x   . B. 1x  . C. 2x  . D. 2x   . 

Lời giải 

Chọn D 

CÂU 5_ĐTK2021 Cho hàm số  f x  có bảng xét dấu của đạo hàm  'f x  như sau: 

 

Hàm số  f x  có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 4 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Lời giải 

Chọn A 

Dựa vào bảng xét dấu ta thấy  f x  đổi dấu khi đi qua 4  điểm 2; 1; 3; 5x x x x      nên hàm 

số  y f x  có 4  điểm cực trị 

Câu 1: Cho hàm số  f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. 

Điểm cực đại của hàm số đã cho là 

A. 3x   . B. 3x  . C. 1x   . D. 1x  . 
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Câu 2:  (Mã 101 – 2020 Lần 1) Cho hàm  f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Giá trị cực tiểu của hàm số đã cho bằng 

A. 3 . B. 5 . C. 0 . D. 2 . 

Câu 3:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau. 

 
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 4:  (Mã 105 - 2017) Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. Hàm số đạt cực tiểu tại  5x  B. Hàm số có bốn điểm cực trị 

C. Hàm số đạt cực tiểu tại  2x  D. Hàm số không có cực đại 

Câu 5:  (Mã 104 - 2018) Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ bên. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là: 

 
A. 3  B. 1 C. 2  D. 0  

  

 f x

3 2 2 3
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Câu 6:  (Mã 110 - 2017) Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Tìm giá trị cực đại CĐy  và giá trị cực tiểu CTy  của hàm số đã cho. 

A. 2CĐy   và 0CTy   B. 3CĐy   và 0CTy   

C. 3CĐy   và 2CTy    D. 2CĐy    và 2CTy   

Câu 7:  (Mã 103 - 2018) Cho hàm số 4 2y ax bx c    ( a , b , c ) có đồ thị như hình vẽ bên. 

 
Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 

A. 3  B. 0  C. 1 D. 2  

Câu 8:  (Đề Tham Khảo 2020 – Lần 2) Cho hàm số  f x  có bảng xét dấu của  f x  như sau: 

 
Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 

A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1. 

Câu 9:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hàm số  f x  liên tục trên   và có bảng xét dấu của  f x  như 

sau: 

 

Số điểm cực đại của hàm số đã cho là 

A. 4 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Câu 10:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hàm  f x  liên tục trên và có bảng xét dấu  f x như sau: 

 
Số điểm cực tiểu của hàm số là 

A. . B. . C. . D. . 

  



1 2 3 4
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Câu 11:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Cho hàm số ( )f x  liên tục trên   và có bảng xét dấu của ( )f x  như 

sau: 

 
Số điểm cực tiểu của hàm số đã cho là 

A. 2.  B. 4.  C. 3.  D. 1.  

Câu 12:  (Mã 104 - 2020 Lần 1) Cho hàm số  f x  liên tục trên R có bảng xét dấu  'f x  

 
Số điểm cực đại của hàm số đã cho là: 

A. 3. B. 1. C. 2. D. 4. 

Câu 13:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có đạo hàm     
3

1 4 ,f x x x x x      . Số 

điểm cực đại của hàm số đã cho là 

A. 3. B. 4 . C. 2 . D. 1. 

Câu 14:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có đạo hàm      
3

1 4 ,f x x x x x      . Số 

điểm cực đại của hàm số đã cho là 

A. 2 . B. 3. C. 4 . D. 1. 

Câu 15:  (Mã 104 - 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có     
3

1 4f x x x x    , x  . Số điểm cực 

tiểu của hàm số đã cho là 

A. 4 . B. 3 . C. 1. D. 2 . 

Câu 16:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có đạo hàm     
3

' 1 4 ,f x x x x x     . Số điểm 

cực tiểu của hàm số đã cho là 

A. 2  B. 3  C. 4  D. 1 

Câu 17:  (Mã 101 - 2019) Cho hàm số ( )f x  có đạo hàm  
2

( ) 2 , xf x x x     . Số điểm cực trị của 

hàm số đã cho là 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. 3 . 

Câu 18:  (Mã 103 - 2019) Cho hàm số  f x  có đạo hàm    
2

1 , .f x x x x R      Số điểm cực trị của 

A. 2 . B. 0 . C. 1. D. 3 . 

Câu 19: Cho hàm số  f x  có đạo hàm      3 1 2 ,f x x x x x      . Số điểm cực trị của hàm số đã 

cho là 

A. 1. B. 3 . C. 5 . D. 2 . 

Câu 20: Hàm số  y f x  có đạo hàm        1 2 ... 2019f x x x x     , x R  . Hàm số  y f x  

có tất cả bao nhiêu điểm cực tiểu? 

A. 1008  B. 1010  C. 1009  D. 1011 
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Câu 21:  Điểm cực đại của đồ thị hàm số 3 26 9y x x x    có tổng hoành độ và tung độ bằng 

A. 5. B. 1. C. 3. D. 1 . 

Câu 22:  Tìm giá trị cực tiểu CTy  của hàm số 3 3 4y x x  . 

A. 6CTy   B. 1CTy   C. 2CTy   D. 1CTy   

Câu 23: Giá trị cực tiểu CTy  của hàm số 3 23 4y x x    là: 

A. 0CTy  . B. 3CTy  . C. 2CTy  . D. 4CTy  . 

Câu 24:  Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. Hàm số có bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 4 . B. 2 . C. 3 . D. 5 . 

Câu 25:  Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. Hàm số có bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 3 . B. 1. C. 0 . D. 2 . 

Câu 26:  Cho hàm số  y f x  xác định trên   và có đồ thị hàm số  y f x  là đường cong ở 

hình bên. Hỏi hàm số  y f x  có bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 6 . B. 5 . C. 4 . D. 3 . 
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Câu 27:  Cho hàm số  y f x . Hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên. 

 

Tìm số điểm cực trị của hàm số  y f x . 

A. 3 . B. 1. C. 0 . D. 2 . 

Câu 28:  Cho hàm số  y f x  có đồ thị hình bên. Hàm số  y f x  có bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 5 . 

Câu 29:  Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ. Hỏi đồ thị hàm số  y f x  

có tất cả bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 5.  B. 3.  C. 2. D. 4. 

Câu 30:  Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Đồ thị hàm số  y f x  có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 3 . B. 2 . C. 4 . D. 1. 

  

x

y

O

        
        

 

 

   

 

  

 

O x

y
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Câu 31:  Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên  . Đồ thị hàm số  y f x  như hình vẽ sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số   5y f x x   là: 

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 

Câu 32:  Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình dưới đây 

 

Số điểm cực trị của đồ thị hàm số  y f x  là 

A. 3. B. 2. C. 0. D. 5. 

Câu 33:  Cho hàm số  y f x  liên tục trên  . Biết đồ thị của hàm số  y f x  như hình vẽ 

 

Số điểm cực trị của hàm số  y f x  là 

A. 4. B. 0. C. 2. D. 3. 

  

O
x

y

1 1

1
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Câu 34:  Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên   và đồ thị của hàm số ( )y f x  như hình dưới đây 

 
Số điểm cực đại của hàm số ( )y f x  là 

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3. 

Câu 35:  Cho hàm số ( )y f x  có bảng biến thiên như hình bên. 

 
Tọa độ điểm cực đại của đồ thị hàm số ( )y f x  là 

A. 0x  . B.  1; 4  . C.  0; 3 . D.  1; 4 . 

Câu 36:  Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Trên đoạn  hàm số đã cho có mấy 

điểm cực trị? 

 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 37:  Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Hỏi đồ thị hàm số  có tất cả 

bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. . B. . C. . D. . 

 

 y f x  3;1

x

y

-2-3

4

O 1

1 2 3 4

 y f x  y f x

2 3 4 5
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

1. Đường tiệm cận đứng 

Định nghĩa: 

 Đường thẳng 0x x  được gọi là đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ( )y f x nếu ít nhất 

một trong các điều kiện sau đây được thỏa mãn: 

0

lim ( )
x x

f x


  ;
0

lim ( )
x x

f x


  ;
0

lim ( )
x x

f x


  ;
0

lim ( )
x x

f x


   

2. Đường tiệm cận ngang. 

Định nghĩa: 

 Đường thẳng 0y y  được gọi là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ( )y f x nếu ít nhất 

một trong các điều kiện sau được thỏa mãn: 0lim ( )
x

f x y


 ; 0lim ( )
x

f x y


  

Chú ý: 

- Nếu 
( )

( )
( )

P x
y f x

Q x
   là hàm số phân thức hữu tỷ. 

- Nếu Q(x) = 0 có nghiệm là x0, và x0 không là nghiệm của P(x) = 0 thì đồ thị có tiệm cận đứng 

là 0x x  

- Nếu bậc (P(x))  bậc (Q(x)) thì đồ thị có tiệm cận ngang. 

CÂU 6_ĐTK2021 Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
2 4

1

x
y

x





 là đường thẳng: 

A. 1x  . B. 1x   . C. 2x  . D. 2x   . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có 1

1

lim

lim

x

x

y

y









 



 


Đồ thị hàm số có một đường tiệm cận đứng là 1x  . 

Câu 2: Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

1

x
y

x





 là 

A. 2y   . B. 1y  . C. 1x   . D. 2x  . 

Câu 3: Cho hàm số ( )y f x  có lim ( ) 1
x

f x


 và lim ( ) 1
x

f x


  . Khẳng định nào sau đây là khẳng định 

đúng? 

A. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 1x   và 1x   . 

B. Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận ngang. 

C. Đồ thị hàm số đã cho có đúng một tiệm cận ngang. 

D. Đồ thị hàm số đã cho có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 1y   và 1y   . 

  

DẠNG TOÁN 6: TIỆM CẬN CỦA ĐỒ THỊ HÀM SỐ BIẾT BẢNG BIẾN THIÊN – ĐỒ THỊ - 
BIỂU THỨC HÀM SỐ 
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Câu 4:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
4 1

1

x
y

x





 là 

A. 
1

4
y  . B. 4y  . C. 1y  . D. 1y   . 

Câu 5:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số 
1

3

x
y

x





 là 

A. 3x   . B. 1x   . C. 1x  . D. 3x  . 

Câu 6:  (Mã 103 - 2019) Cho hàm số  y f x có báng biến thiên như sau: 

 
Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là: 

A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 

Câu 7:  (Mã 102 - 2019) Cho hàm số  f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là 

A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 3 . 

Câu 8: Cho hàm số có bảng biến thiên như hình sau 

 

Tổng số đường tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số  y f x  là 

A. 3 . B. 2 . C. 4 . D. 1. 
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Câu 9: Cho đồ thị hàm số  y f x  như hình bên. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

x

y

O

1

1

 

A. Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng 0x  , tiệm cận ngang 1y  . 

B. Hàm số có hai cực trị. 

C. Đồ thị hàm số chỉ có một đường tiệm cận. 

D. Hàm số đồng biến trong khoảng  ; 0  và  0 ;  . 

Câu 10: Cho hàm số ( )y f x có bảng biến thiên như sau 

 
Tổng số tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là 

A. 4 . B. 1. C. 3 . D. 2 . 

Câu 11: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như sau 

 
Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho bằng 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. 3 . 
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Câu 12: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  \ 1  có bảng biến thiên như hình vẽ. Tổng số đường tiệm 

cận đứng và đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  y f x  

 
A. 1. B. 4. C. 2. D. 3.  

Câu 13: Cho hàm số  y f x  có bảng biến như sau: 

 
Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số là: 

A. 3 B. 1. C. 4. D. 2. 

Câu 14: Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
2

2

3 2

4

x x
y

x

 



 là 

A. 2 . B. 1. C. 3. D. 4 . 

Câu 15: Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số 
x x

y
x

 




2 1

1
 là 

A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 0 . 

Câu 16: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. 

 
Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là 

A. 2. B. 4. C. 3.  D. 1.  
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Câu 17: Hàm số  y f x  có bảng biến thiên dưới đây. 

 

Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  y f x là 

A. 2 . B. 1. C. 3. D. 4 . 

Câu 18: Tìm tất cả giá trị thực của tham số m  để đồ thị hàm số 
2

1

mx
y

x





 có đường tiệm cận ngang. 

A. m  . B. 2.m    C. 2.m   D. 
1

.
2

m   

Câu 19: Cho hàm số 
2 22 1

1

  




x x m
y

x
 có đồ thị là  C . Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để 

đồ thị  C  có tiệm cận đứng. 

A. 0m . B. 0m  C. m  D. m  

Câu 20: Cho hàm số y = f(x) có bảng biến thiên như hình dưới. Hỏi đồ thị hàm số y = f(x) có bao nhiêu 

đường tiệm cận: 

 
A. 3. B. 4. C. 2. D. 1. 

Câu 21: Cho đồ thị một hàm số có hình vẽ như hình dưới đây. 

 

Hỏi đồ thị trên có bao nhiêu đường tiệm cận? 

A. 4 . B. Không có tiệm cận. C. 2 . D. 3 
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Câu 22: Cho đồ thị có hình vẽ như hình dưới đây. 

 

Biết đồ thị trên là đồ thị của một trong 4 hàm số ở các phương án A, B, C, D dưới đây. Chọn 

phương án trả lời đúng? 

A. 
2 1

1

x
y

x





. B. 
3

1

x
y

x





. C. 
1

1

x
y

x





. D. 
1

1

x
y

x





 

Câu 23: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ dưới đây. 

 

Hỏi đồ thị hàm số  y f x  có tiệm cận ngang là? 

A. 1y   và 2y   . B. 1y    và 2y   . C. 1y   và 2y  . D. 2y  . 

Câu 24: Cho hàm số ( )y f x  xác định trên  \ 0R , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến 

thiên như sau 

 

Hỏi đồ thị hàm số trên có bao nhiêu đường tiệm cận? 

A. 0. B. 1. C. 2. D. 3 
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Câu 25: Cho hàm số ( )y f x=  xác định trên  \ 1;1R − , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến 

thiên như sau 

 

Hỏi khẳng định nào dưới đây là khẳng định đúng? 

A. Hàm số có tiệm cận đứng 1=x  và 1= −x . 

B. Đồ thị hàm số có một tiệm cận đứng là 0x = . 

C. Đồ thị hàm số có một tiệm cận đứng là 2= −x  và một tiệm cận ngang 1.=y  

D. Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng 2y = −  và 2y = . 

Câu 26: Cho hàm số ( )y f x=  xác định trên  \ 1R , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến 

thiên như sau 

 

Số tiệm cận của đồ thị hàm số đã cho là? 

A. 1. B. 2. C. 0. D. 3 

Câu 27: Giả sử đường thẳng 0( ) : ,( )d x a a=  cắt đồ thị hàm số 
2 1

1

x
y

x

+
=

−
 tại một điểm duy nhất, 

biết khoảng cách từ điểm đó đến tiệm cận đứng của đồ thị hàm số bằng 1; kí hiệu 
0 0

(x ;y ) là 

tọa độ của điểm đó. Tìm 
0

y  

A. 
0

1y = − . B. 
0

5y = . C. 
0

1y = . D. 
0

2y =  

  



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 30 

Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

HÀM SỐ TRÙNG PHƯƠNG ( )4 2   0y ax bx c a= + +   

 0a   0a   

Phương trình 0y =  có 3 

nghiệm phân biệt 

(Hàm số có 3 cực trị 0ab  ) 

  

Phương trình 0y =  có 1 

nghiệm. 

(Hàm số có 1 cực trị 0ab  ) 

  

HÀM SỐ BẬC BA ( )3 2 0y ax bx cx d a= + + +   

 0a   0a   

Phương trình 0y =  có 2 

nghiệm phân biệt 

 

  

Phương trình 0y =  có nghiệm 

kép. 

 

  

Phương trình 0y =  vô nghiệm. 

 
 

DẠNG TOÁN 7: NHẬN DẠNG ĐỒ THỊ CỦA HÀM SỐ VÀ HỆ SỐ CỦA BIỂU THỨC HÀM SỐ 
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HÀM SỐ PHÂN THỨC HỮU TỈ ( )0. 0
ax b

y c ad bc
cx d

+
=  − 

+
 

 0D ad bc= −   0D ad bc= −   

 

  

 

DẠNG: XÉT DẤU CỦA CÁC HỆ SỐ HÀM SỐ THÔNG QUA ĐỒ THỊ 
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CÂU 7_ĐTK2021 Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình bên? 

 

A. 4 22 1y x x= − + − . B. 4 22 1y x x= − − . C. 3 23 1y x x= − − . D. 3 23 1y x x= − + − . 

Lời giải 

Chọn B 

Từ hình vẽ ta thấy đồ thị là hình dạng đồ thị của hàm trùng phương, có hệ số của 4x  là dương. 

Câu 1: Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong dưới đây? 

 

A. 
4 22y x x= − + . B. 

4 22y x x= − . C. 
3 23y x x= − . D. 

3 23y x x= − + . 

Câu 2: Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình bên? 

 

A. 
3 3= −y x x . B. 

3 3= − +y x x . C. 
4 22= −y x x . D. 

4 22= − +y x x . 

Câu 3:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Đồ thị hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình bên? 

 

A. 
3 23 1y x x= − + . B. 

3 23 1y x x= − + + . C. 
4 22 1y x x= − + + . D. 

4 22 1y x x= − + . 
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Câu 4: (Mã 104 2017) Đường cong hình bên là đồ thị của một trong bốn hàm số dưới đây. Hàm số đó 

là hàm số nào? 

 

A. 
3 3 2y x x= − + +  B. 

4 2 1y x x= − +  C. 
4 2 1y x x= + +  D. 

3 3 2y x x= − +  

Câu 5:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình 

bên? 

 

A. 
4 22 1y x x= − + − . B. 

4 22 1y x x= − − . C. 
3 23 1y x x= − − . D. 

3 23 1y x x= − + − . 

Câu 6:  (Mã 103 2018) Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 

A. 
3 3 1y x x= − −  B. 

4 23 1y x x= − −  C. 
3 3 1y x x= − − −  D. 

4 2 1y x x= − + −  

Câu 7: Hình vẽ bên dưới là đồ thị của hàm số nào 

 

A. 
1

1

−
=

+

x
y

x
. B. 

2 1

1

+
=

+

x
y

x
. C. 

2 3

1

−
=

+

x
y

x
. D. 

2 5

1

+
=

+

x
y

x
. 

x

y

O
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Câu 8: Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong hình dưới? 

 

A. 
1

2 2

x
y

x

+
=

+
. B. 

2 2y x x= + . C. 
2

2

x
y

x

−
= . D. 

2

2

x
y

x

+
= . 

Câu 9: Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong hình dưới? 

 

A. 
2 3

2 1

x
y

x

+
=

−
. B. 

2 3

1 2

x
y

x

−
=

−
. C. 

2 3

1 2

x
y

x

+
=

−
. D. 

2 3

1

x
y

x

+
=

−
. 

Câu 10: Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong hình dưới? 

 

A. 
3 23y x x= − . B. 

4 4y x= − + . C. 
4 22 1y x x= − + . D. 

4 24y x x= −  
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Câu 11: Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong hình dưới? 

 

A. 3 23y x x= − . B. 
4 22 2y x x= − + − . C. 

4 22 2y x x= − + + . D. 
4 2y x= − −  

Câu 12: Cho hàm số 
ax b

y
cx d

+
=

+
 có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 
A. 0, 0ac bd  . B. 0, 0ab cd  . C. 0, 0bc ad  . D. 0, 0bc ad  . 

Câu 13: Cho hàm số 4 2y ax bx c= + +  có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 
A. 0, 0, 0a b c   . B. 0, 0, 0a b c   . C. 0, 0, 0a b c   . D. 0, 0, 0a b c   . 
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Câu 14: Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 
A. 0, 0, 0, 0a b c d  =  .  B. 0, 0, 0, 0a b c d    . 

C. 0, 0, 0, 0a b c d  =  .  D. 0, 0, 0, 0a b c d    . 

Câu 15: Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như hình vẽ bên. Trong bốn số , , ,a b c d  có bao nhiêu 

số âm? 

 
A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 4 . 

Câu 16: Cho hàm số ( )3 3 ;y ax x d a d= + +   có đồ thị như hình bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 
A. 0, 0a d  . B. 0, 0a d  . C. 0, 0a d  . D. 0, 0a d  . 
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Câu 17:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho hàm số ( )
1ax

f x
bx c

+
=

+
 ( ), ,a b c  có bảng biến thiên như 

sau: 

 
Trong các số ,a b  và c  có bao nhiêu số dương? 

A. 2. B. 3. C. 1. D. 0. 

Câu 18:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hàm số 3 2y ax bx cx d= + + + ( ), , ,a b c d  có đồ thị là đường 

cong trong hình bên. Có bao nhiêu số dương trong các số a , b , c , d ? 

 

A. 4 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 

Câu 19:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hàm số y ax bx cx d= + + +3 2 ( ), , ,a b c d ¡  có đồ thị là đường 

cong trong hình bên. Có bao nhiêu số dương trong các hệ số , , ,a b c d ? 

 
A. 4 . B. 3 . C. 1 . D. 2 . 
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Câu 20:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Cho hàm số ( )3 2 , , ,y ax bx cx d a b c d= + + +   có đồ thị là đường 

cong trong hình bên. Có bao nhiêu số dương trong các số , , ,a b c d ? 

 

A. 4 . B. 2 . C. 1 . D. 3 . 

Câu 21:  (Mã 104 - 2020 Lần 1) Cho hàm số ( )3 2 , , ,= + + + y ax bx cx d a b c d R  có đồ thị là đường 

cong trong hình bên. Có bao nhiêu số dương trong các số , , ,a b c d ? 

 

A. 4 . B. 2 . C. 1 . D. 3 . 

Câu 22:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho hàm số ( ) ( )3 2 , , ,f x ax bx cx d a b c d= + + +   có bảng biến thiên 

như sau: 

 
Có bao nhiêu số dương trong các số , , , ?a b c d  

A. 3.  B. 4.  C. 2.  D. 1.  

Câu 23:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Cho hàm số ( ) ( )3 2 , , ,f x ax bx cx d a b c d= + + +   có bảng biến thiên 

như sau: 

 

Có bao nhiêu số dương trong các số , , ,a b c d ? 
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A. 2 . B. 4 . C. 1. D. 3 . 

Câu 24: Cho hàm số 
4 2y ax bx c= + +  có đồ thị như hình bên. Mệnh đề nào dưới đây là đúng? 

 
A. 0, 0, 0a b c    B. 0, 0, 0a b c    C. 0, 0, 0a b c    D. 0, 0, 0a b c    

Câu 25: Cho hàm số 
+

=
+

ax b
y

cx d
 có đồ thị như sau. 

 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 0;  0ac bd   B. 0;  0ab cd   C. 0;  0bc ad   D. 0;  0ad bd   

Câu 26: Cho hàm số ( )3 2 0y ax bx cx d a= + + +   có đồ thị như hình vẽ dưới đây. Chọn khẳng định đúng 

về dấu của a , b , c , d ? 

 
A. 0a  , 0b  , 0d  , 0c   B. 0a  , 0c b  , 0d   

C. 0, 0, 0, 0.a b c d     D. 0a  , 0b  , 0c  , 0d   

Câu 27: Cho hàm số 
4 2y ax bx c= + +  ( 0a  ) có đồ thị như hình vẽ dưới đây. 

 
Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
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A. 0a  , 0b  , 0c  .  B. 0a  , 0b  , 0c  . 

C. 0a  , 0b  , 0c  .  D. 0a  , 0b  , 0c  . 

Câu 28: Cho hàm số 
ax b

y
x c

+
=

+
 có đồ thị như hình bên dưới, với a , b , c . Tính giá trị của biểu thức 

2 3T a b c= + + ? 

 

A. 8T = − . B. 2T = . C. 6T = . D. 0T = . 

Câu 29: Cho hàm số 
ax b

y
cx d

+
=

+
 có đồ thị như trong hình bên dưới. Biết rằng a  là số thực dương, hỏi trong 

các số , ,b c d có tất cả bao nhiêu số dương? 

 

A. 1. B. 2 . C. 0 . D. 3 . 

Câu 30: Cho đường cong ( ) 3 2:C y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như hình bên. 

 

Khẳng định nào sau đây là đúng? 
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A. 0, 0, 0, 0a b c d    . B. 0, 0, 0, 0a b c d    . 

C. 0, 0, 0, 0a b c d    . D. 0, 0, 0, 0a b c d    . 

Câu 31: Cho hàm số bậc bốn trùng phương 
4 2y ax bx c= + +  có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào 

dưới đây là đúng? 

 
A. 0, 0, 0a b c< > > . B. 0, 0, 0a b c> < > . C. 0, 0, 0a b c< > = . D. 0, 0, 0a b c> < < . 

Câu 32: Cho hàm số 
4 2y ax bx c= + +  có đồ thị như hình vẽ bên. Hỏi 

khẳng định nào sau đây đúng? 

 

A. 0, 0, 0a b c   . B. 0, 0, 0a b c   .  

C. 0, 0, 0a b c   . D. 0, 0, 0a b c   . 

 

Câu 33: Cho hàm số 
1

ax b
y

x

−
=

−
 có đồ thị như hình vẽ dưới đây: 

 
Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 0b a  . B. 0a b  . C. b a  và 0a  . D. 0a b  . 

Câu 34: Cho hàm số 
3 2y ax bx cx d= + + +  có đồ thị như hình vẽ. Trong các số , ,a b c  và d có bao nhiêu 

số dương? 

 

A. 1. B. 4 . C. 3 . D. 2 . 
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Câu 35: Cho hàm số ( )
6−

=
−

ax
f x

bx c
 ( ), , a b c  có bảng biến thiên như sau: 

 
Trong các số , ,a b c  có bao nhiêu số âm? 

A. 0 . B. 3 . C. 1. D. 2 . 

 

 

CÂU 8_ĐTK2021 Đồ thị của hàm số 
3 3 2y x x= − +  cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 2− . 

Lời giải 

Chọn C 

Cho 0x =  ta được 2y = . Vậy đồ thị hàm số cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 2 . 

Câu 1: Đồ thị của hàm số 
4 23 1y x x= - - +  cắt trục tung tại điểm có tung độ bao nhiêu 

A. -3. B. 0. C. 1. D. -1. 

Câu 2: Cho hàm số 
32 5y x x= − +  có đồ thị ( )C  Tìm số giao điểm của ( )C  và trục hoành. 

A. 2 . B. 3 . C. 1. D. 0 . 

Câu 3: Biết rằng đường thẳng 2y x= +  cắt đồ thị hàm số 
3 2 4y x x x= − + +  tại điểm duy nhất, kí hiệu 

( )0 0;x y  là tọa độ của điểm đó. Tìm 0y . 

A. 0 1y = . B. 0 3y = . C. 0 2y = − . D. 0 4y = . 

Câu 4: Đồ thị hàm số nào sau đây cắt trục tung tại điểm có tung độ âm? 

A. 
1

3

x
y

x

−
=

−
. B. 

1

4

x
y

x

+
=

+
. C. 

1

2

x
y

x

−
=

+
. D. 

2 1

5

x
y

x

−
=

+
. 

Câu 5: Cho hàm số ( )f x  có bảng biến thiên như sau  

x  −   2   3   +  

( )f x   +  0  − 0  +   

 

( )f x  

 

 

−  

  

1 

  

0  

 

 +  

 

Số nghiệm của phương trình 3 ( ) 2 0f x − =  là 

A. 2.  B. 0.  C. 3.  D. 1.  

DẠNG TOÁN 8: SỰ TƯƠNG GIAO CỦA ĐỒ THỊ HÀM SỐ 
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Câu 6:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hàm số bậc ba ( )y f x=  có đồ thị là đường cong trong hình bên. 

Số nghiệm thực của phương trình ( ) 1f x = −  là: 

 

A. 3 . B. 1. C. 0 . D. 2 . 

Câu 7:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hàm số bậc ba  có đồ thị là đường cong trong hình bên. 

Số nghiệm thực của phương trình  là 

 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 8:  (Mã 101 2019) Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau: 

 

Số nghiệm thực của phương trình  là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 9:  (Mã 101 2018) Cho hàm số . Đồ thị của hàm số 

 như hình vẽ bên. Số nghiệm thực của phương trình  là 

 

A.  B.  C.  D.  

( )y f x=

( ) 1f x =

0 3 1 2

( )f x

( )2 3 0f x − =

2 1 4 3

( ) ( )3 2 , , ,f x ax bx cx d a b c d= + + + 

( )y f x= ( )3 4 0f x + =

x

y

O

2−

2

2

2 0 1 3
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Câu 10:  (Mã 102 2018) Cho hàm số . Đồ thị của hàm số  như 

hình vẽ bên. 

 

Số nghiệm của phương trình là 

A.  B.  C.  D.  

Câu 11:  (Mã 104 2019) Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau: 

 

Số nghiệm thực của phương trình  là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 12:  (THPT Cù Huy Cận 2019) Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. 

Số nghiệm thực của phương trình  

A. . B. .  

C. . D. . 

 

 

 

 

Câu 13: Cho hàm số  liên tục trên đoạn  và có đồ thị là đường cong như hình vẽ bên. Tìm 

số nghiệm của phương trình  trên đoạn . 

 
A. 3. B. 5. C. 6. D. 4. 

( ) ( )4 2 , ,f x ax bx c a b c= + +  ( )y f x=

( )4 3 0f x − =

2 0 4 3

( )f x

( )2 3 0f x + =

0 1 2 3

( )y f x=

4 ( ) 7 0f x − =

2 4

3 1

y f (x)=  2;2−

f (x) 1=  2;2−
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Câu 14:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho hàm số bậc bốn ( )y f x=  có đồ thị là đường cong trong hình vẽ 

bên. Số nghiệm thực của phương trình 
3

( )
2

f x = −  là 

 

A. 4  B. 1 C. 3  D. 2  

Câu 15:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho hàm số bậc bốn ( )y f x=  có đồ thị là đường cong trong hình bên. 

Số nghiệm thực của phương trình ( )
1

2
f x =  là 

 
A. 2 . B. 4 . C. 1 . D. 3 . 

Câu 16:  Số giao điểm của đồ thị hàm số 3 3 1y x x= − +  và trục hoành là 

A. 3 . B. 0 . C. 2 . D. 1. 

Câu 17:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Số giao điểm của đồ thị hàm số 3 23y x x= +  và đồ thị hàm số 

23 3y x x= +  là 

A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 0 . 

Câu 18:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Số giao điểm của đồ thị hàm số 3 2y x x= +  và đồ thị hàm số 2 5y x x= +  

A. 3.  B. 0 . C. 1.  D. 2.  

Câu 19:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Số giao điểm của đồ thị hàm số 3 7y x x= − + với trục hoành là 

A. 0 . B. 3 . C. 2 . D. 1 . 

Câu 20:  (Mã 104 - 2020 Lần 2) Số giao điểm của đồ thị hàm số 
3 5y x x= − +  với trục hoành là: 

A. 3  B. 2  C. 0  D. 1 
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Câu 21:  (Mã 105 2017) Cho hàm số ( )( )= − +22 1y x x  có đồ thị ( )C . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. ( )C  cắt trục hoành tại một điểm. B. ( )C  cắt trục hoành tại ba điểm. 

C. ( )C  cắt trục hoành tại hai điểm. D. ( )C  không cắt trục hoành. 

Câu 22: Cho hàm số 
3 3= −y x x  có đồ thị ( )C . Tìm số giao điểm của ( )C  và trục hoành. 

A. 2  B. 3  C. 1 D. 0  

Câu 23: Cho hàm số 4 23y x x= −  có đồ thị ( )C . Số giao điểm của đồ thị ( )C  và đường thẳng 2y =  là 

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. 4 . 

Câu 24: Biết rằng đường thẳng 4 5y x= +  cắt đồ thị hàm số 
3 2 1y x x= + +  tại điểm duy nhất; kí hiệu 

 là tọa độ của điểm đó. Tìm . 

A. 0 10y = . B. 0 13y = . C. 0 11y = . D. 0 12y = . 

  

( )0 0;x y 0y
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

Tính chất của logarit 

• Công thức 1: log x

a a x=  với ;1 0x a     

• Công thức 2: ( )log log loga a ax y xy+ =  với , , 0x y a  và 1a   

log log loga a a

x
x y

y
− =  với , , 0x y a   và 1a   

Chú ý: Với ; 0x y  và 0 1a   ta có: ( ) ( ) ( )log log loga a axy x y= − + −  

• Công thức 3: log .logn

a ab n b=  và ( )
1

log .log , 0; 1n aa
b b a b a

n
=    

Như vậy: log .logm

n

aa

n
b b

m
=  

• Công thức 4: (đổi cơ số) 
log

log
log

a
b

a

c
c

b
=  

Cách viết khác của công thức đổi cơ số: log .log loga b ab c c=  với ; ; 0a b c   và ; 1a b   

Hệ quả: Khi cho a c= ta có: 
1

log .log log 1 log
log

c b c c

b

b c c b
c

= =  =  (gọi là nghịch đảo) 

Tổng quát với nhiều số: 
1 2 1 12 3log .log ...log log

nx x x n x nx x x x
−

=  (với 11 ;.... 0nx x  ) 

• Công thức 5: 
log logb bc a

a c=  với ; ; 0a b c  ; 1b   

* Logarit thập phân, logarit tự nhiên. 

• Logarit thập phân: Logarit cơ số a = 10 gọi là logarit thập phân ký hiệu: log ( 0)x x   ( log x  

được hiểu là 10log x ). Đọc là lốc x. 

• Logarit tự nhiên: Logarit cơ số 2,712818a e=   gọi là logarit tự nhiên ký hiệu: ln ( 0)x x  . 

Đọc là len x hoặc lốc nepe của x ( ln x  được hiểu là loge x ) 

CÂU 9_ĐTK2021 Với a  là số thực dương tùy ý, ( )3log 9a  bằng 

A. 
3

1
log

2
a+ . B. 

32log a . C. ( )
2

3log a . D. 
32 log a+ . 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có ( ) 2

3 3 3 3log 9 log 3 log 2 log .a a a= + = +  

Câu 1:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Với ,a b  là các số thực dương tùy ý và 1a  , 5log
a

b  bằng: 

A. 5loga b . B. 
1

log
5

a b+ . C. 5 loga b+ . D. 
1

log
5

a b . 

Câu 2:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Với a,b là các số thực dương tùy ý và 1a  , 3log
a

b  bằng 

A. 3 loga b+  B. 3loga b  C. 
1

3
loga b+  D. 

1

3
loga b  

  

DẠNG TOÁN 9: GIÁ TRỊ - RÚT GỌN –  LOGARIT – ĐƠN GIẢN 
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Câu 3:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Với a  là số thực dương tùy ý, ( )5log 5a  bằng 

A. 55 log a+ . B. 55 log a− . C. 51 log a+ . D. 51 log a− . 

Câu 4:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Với a  là số thực dương tùy ý, 2log 2a  bằng 

A. 21 log a+ . B. 21 log a− . C. 22 log a− . D. 22 log a+ . 

Câu 5:  (Mã 103 2019) Với a  là số thực dương tùy ý, 
3

2log a  bằng 

A. 23 log .a+  B. 23log .a  C. 
2

1
log .

3
a  D. 

2

1
log .

3
a+  

Câu 6:  (Mã 103 2018) Với a  là số thực dương tùy ý, ( ) ( )ln 7 ln 3a a−  bằng 

A. 
ln 7

ln 3
 B. 

7
ln

3
 C. ( )ln 4a  D. 

( )

( )

ln 7

ln 3

a

a
 

Câu 7:  (Mã 101 2018) Với a  là số thực dương tùy ý, ( ) ( )ln 5 ln 3a a−  bằng: 

A. 
5

ln
3

 B. 
ln 5

ln 3
 C. 

( )

( )

ln 5

ln 3

a

a
 D. ( )ln 2a  

Câu 8:  (Mã 102 2018) Với a  là số thực dương tùy ý, ( )3log 3a  bằng: 

A. 31 log a−  B. 33log a  C. 33 log a+  D. 31 log a+  

Câu 9:  (Mã 123 2017) Cho a  là số thực dương khác 1 . Tính = log .
a

I a  

A. = −2.I  B. = 2I  C. =
1

2
I  D. = 0I  

Câu 10:  (Mã 104 2018) Với a  là số thực dương tùy ý, 3

3
log

a

 
 
 

 bằng: 

A. 31 log a−  B. 33 log a−  C. 
3

1

log a
 D. 31 log a+  

Câu 11:  (Mã 110 2017) Cho log 2a b =  và log 3a c = . Tính ( )2 3logaP b c= . 

A. 13P =  B. 31P =  C. 30P =  D. 108P =  

Câu 12:  (Mã 102 2019) Cho a  và b  là hai số thực dương thỏa mãn 
3 2 32a b = . Giá trị của 

2 23log 2loga b+  bằng 

A. 4 . B. 5 . C. 2 . D. 32 . 

Câu 13:  (Mã 103 2019) Cho a  và b  là hai số thực dương thỏa mãn 
2 3 16a b = . Giá trị của 

2 22log 3loga b+ bằng 

A. 2 . B. 8 . C. 16 . D. 4 . 

Câu 14:  (Mã 101 2019) Cho a  và b  là hai số thực dương thỏa mãn 
4 16a b = . Giá trị của 2 24log loga b+  

bằng 

A. 4 . B. 2 . C. 16 . D. 8 . 
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Câu 15:  (Mã 123 2017) Với a , b  là các số thực dương tùy ý và a  khác 1, đặt 2

3 6log loga a
P b b= + . 

Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 6logaP b=  B. 27logaP b=  C. 15logaP b=  D. 9logaP b=  

Câu 16:  (Mã 105 2017) Cho 3log 2a =  và 2

1
log

2
b = . Tính ( ) 2

3 3 1

4

2log log 3 logI a b= +   . 

A. 
5

4
I =  B. 0I =  C. 4I =  D. 

3

2
I =  

Câu 17:  (Mã 105 2017) Cho a  là số thực dương khác 2 . Tính 
2

2

log
4

a

a
I

 
=  

 
. 

A. 2I =  B. 
1

2
I = −  C. 2I = −  D. 

1

2
I =  

Câu 18:  (Mã 104 2017) Với mọi a , b , x  là các số thực dương thoả mãn 2 2 2log 5log 3logx a b= + . 

Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 5 3x a b= +  B. 
5 3x a b= +  C. 

5 3x a b=  D. 3 5x a b= +  

Câu 19:  (Mã 104 2019) Cho a  và b  là hai số thực dương thỏa mãn 
3 8ab = . Giá trị của 2 2log 3loga b+  

bằng 

A. 6 . B. 2 . C. 3 . D. 8 . 

Câu 20:  (Mã 123 2017) Cho log 3, log 4a bx x= =  với ,a b  là các số thực lớn hơn 1. Tính log .abP x=  

A. 12P =  B. 
12

7
P =  C. 

7

12
P =  D. 

1

12
P =  

Câu 21:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho  và  là các số thực dương thỏa mãn . Giá trị của 

bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 22:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Cho a và b là hai số thực dương thỏa mãn 3log ( )
9 4

ab
a= . Giá trị của 

2ab  

bằng 

A. 3 . B. 6. C. 2 D. 4 

Câu 23:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Với ,a b  là các số thực dương tùy ý thỏa mãn 3 9log 2log 2a b− = , mệnh 

đề nào dưới đây đúng? 

A. 
29a b= . B. 9a b= . C. 6a b= . D. 

29a b= . 

Câu 24:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Với ,a b  là các số thực dương tùy ý thỏa mãn 3 9log 2log 3a b− = , mệnh 

đề nào dưới đây đúng? 

A. 27a b= . B. 9a b= . C. 
427a b= . D. 

227a b= . 

Câu 25: Cho các số thực dương ,a b  thỏa mãn ln ; lna x b y= = . Tính ( )3 2ln a b  

A. 
2 3P x y=  B. 6P xy=  C. 3 2P x y= +  D. 

2 2P x y= +  

Câu 26: Cho 0, 1a a   và log 1, log 4a ax y= − = . Tính ( )2 3logaP x y=  

A. 18P = . B. 6P = . C. 14P = . D. 10P = . 

a b 2log ( )4 3ab a=

2ab

3 6 2 12
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Câu 27: Với a  và b  là hai số thực dương tùy ý; ( )3 4

2log a b bằng 

A. 2 2

1 1
log log

3 4
a b+  B. 2 23log 4loga b+  C. ( )2 42 log loga b+  D. 2 24log 3loga b+  

Câu 28: Với ,a b  là các số thực dương tùy ý và a  khác 1, đặt 2

3 6log loga a
P b b= + . Mệnh đề nào dưới 

đây đúng? 

A. 27logaP b= . B. 15logaP b= . C. 9logaP b= . D. 6logaP b= . 

Câu 29:  Cho log 3, log 2a ab c= = − . Khi đó ( )3 2loga a b c  bằng bao nhiêu? 

A. 13
 

B. 5
 

C. 8
 

D. 10  

Câu 30:  Rút gọn biểu thức ( )9 13

3

3log 6log 3 log .
9

x
M x x= − +  

A. ( )3log 3M x= −  B. 32 log
3

x
M

 
= +  

 
 C. 3log

3

x
M

 
= −  

 
 D. 31 logM x= +  

Câu 31:  Tính giá trị biểu thức ( ) ( )2 3

10 2 2log log log
a ba

a
P a b b

b

− 
= + + 

 
 

(với 0 1;0 1a b    ). 

A. 3 . B. 1. C. 2 . D. 2 . 

Câu 32: Với 0a  và 1a  , cho log 1a x = −  và log 4a y = . Tính ( )2 3logaP x y=  

A. P = 3. B. P = 10. C. P = -14. D. P = 65. 

Câu 33: Với a  và b  là các số thực dương. Biểu thức ( )2loga a b  bằng 

A. 2 loga b− . B. 2 loga b+ . C. 1 2loga b+ . D. 2loga b . 

Câu 34: Cho số thực a  thỏa mãn 0 1a  . Tính giá trị của biểu thức 
3 52 2 4

15 7

. .
loga

a a a
T

a

 
=  

 
 

 

A. 3T = . B. 
12

5
T = . C. 

9

5
T = . D. 2T = . 

Câu 35: Cho , , 0, , 1a b c a b  . Tính 2log ( ).log ( ) log ( )a b aA b bc c= −  

A. loga c . B. 1. C. loga b . D. loga bc . 

Câu 36:  Cho 9log 8a =  và 2log 3.b =  Tính ab  

A. 
1

3
. B. 

3

2
. C. 

2

9
. D. 

2

3
. 

Câu 37:  Cho , 0a b  , nếu 2

8 4log log 5a b+ =  và 2

4 8log log 7a b+ =  thì giá trị của ab  bằng: 

A. 92 . B. 2 . C. 8 . D. 182 . 

Câu 38:  Xét các số thực dương ,a b  thỏa mãn 5log 5a =  và 3

2
log

3
b = . Tính giá trị biểu thức 

( ) 3

6 5 1

9

2log log 5 logI a b= +   . 

A. 3I = . B. 2I = − . C. 1I = . D. 62log 5 1I = + . 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

1. Đạo hàm hàm số mũ: 

1.1 
ln

ln .

x x

u u

y a y a a

y a y a a u

= ⎯⎯→ =

 = ⎯⎯→ =
. 

1.2 Đặc biệt: 
( )

( ) .

x x

u u

e e

e e u

 =

 =
 với 2,71828...e»  

2. Đạo hàm hàm số logarit 

2.1 

1
log

ln

log
ln

a

a

y x y
x a

u
y u y

u a

= ⎯⎯→ =


= ⎯⎯→ =

. 

2.2 Đặc biệt: 
( )

( )

1
ln

ln

x
x

u
u

u

 =

 =

. 

CÂU 10_ĐTK2021 Đạo hàm của hàm số 2xy =  là: 

A. 2 ln 2xy = . B. 2xy = . C. 2

ln 2

x

y = . D. 12xy x − = . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có ( )2 2 ln 2x xy
 = = . 

Câu 1: Tính đạo hàm của hàm số 13xy =  

A. 
13

ln13

x

y =  B. 
1.13xy x − =  C. 13 ln13xy =  D. 13xy =  

Câu 2: Tính đạo hàm của hàm số 5xy =  

A. 
5

ln 5

x

y =  B. 
1.5xy x − =  C. 5 ln5xy =  D. 5xy =  

Câu 3: Tính đạo hàm của hàm số 
2x xy e += . 

A. ( )2 1 xx e+  B. ( )
2

2 1 x xx e ++  C. ( ) 2 12 1 xx e ++  D. ( )2 2 1xx x e ++  

Câu 4:  (Mã 103 - 2019) Hàm số 
2

2x xy −=  có đạo hàm là 

A. 
2

2 .ln 2x x−
. B. 

2

(2 1).2 .ln 2x xx −− . 

C. 
22 1( ).2x xx x − −− . D. 

2

(2 1).2x xx −− . 

  

DẠNG TOÁN 10: ĐẠO HÀM CỦA HÀM SỐ MŨ – LOGARIT 
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Câu 5:  (Mã 104 - 2019) Hàm số 
2

3x xy −=  có đạo hàm là 

A. ( )
2

2 1 .3x xx −− . B. ( )
22 1.3x xx x − −− . C. ( )

2

2 1 .3 .ln 3x xx −− . D. 
2

3 .ln 3x x−
. 

Câu 6:  (Mã 102 - 2019) Hàm số 
2 33x xy −=  có đạo hàm là 

A. ( )
2 32 3 .3x xx −− .  B. 

2 33 .ln 3x x−
. 

C. ( )
22 3 13 .3x xx x − −− .  D. ( )

2 32 3 .3 .ln 3x xx −− . 

Câu 7: Đạo hàm của hàm số 
1 2xy e −=  là 

A. 
1 22 xy e − =  B. 

1 22 xy e − = −  C. 
1 2

2

xe
y

−

 = −  D. 
1 2xy e − =  

Câu 8: Tìm đạo hàm của hàm số logy x= . 

A. 
ln10

y
x

 =  B. 
1

ln10
y

x
 =  C. 

1

10ln
y

x
 =  D. 

1
y

x
 =  

Câu 9:  (Mã 110 2017) Tính đạo hàm của hàm số ( )2log 2 1y x= + . 

A. 
( )

2

2 1 ln 2
y

x
 =

+
 B. 

( )
1

2 1 ln 2
y

x
 =

+
 C. 

2

2 1
y

x
 =

+
 D. 

1

2 1
y

x
 =

+
 

Câu 10: Đạo hàm của hàm số ( )2

3log 1y x x= + + là: 

A. ( )
2

2 1 ln 3
'

1

x
y

x x

+
=

+ +
 B. 

( )2

2 1
'

1 ln 3

x
y

x x

+
=

+ +
 C. 

2

2 1
'

1

x
y

x x

+
=

+ +
 D. 

( )2

1
'

1 ln 3
y

x x
=

+ +
 

Câu 11: Cho hàm số ( ) ( )2

2log 1f x x= + , tính ( )1f   

A ( )1 1f  = . B. ( )
1

1
2ln 2

f  = . C. ( )
1

1
2

f  = . D. ( )
1

1
ln 2

f  = . 

Câu 12: Tìm đạo hàm của hàm số ( )2ln 1 xy e= + . 

A. 

( )

2

2
2

2

1

x

x

e
y

e

−
 =

+
. B. 

2

2 1

x

x

e
y

e
 =

+
. C. 

2

1

1x
y

e
 =

+
. D. 

2

2

2

1

x

x

e
y

e
 =

+
. 

Câu 13: Tính đạo hàm của hàm số ( )2

9log 1y x= + . 

A. 
( )2

1

1 ln 9
y

x
 =

+
. B. 

( )2 1 ln 3

x
y

x
 =

+
. C. 

2

2 ln 9

1

x
y

x
 =

+
. D. 

2

2 ln 3

1
y

x
 =

+
. 

 

 

  



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 54 

Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

Công thức lũy thừa 

Cho các số dương ,a b  và ,m n . Ta có: 

 0 1a =  
  . ...........n

n thöøa soá

a a a a=  với *n  
  

1n

n
a

a

− =  

 ( ) ( )m n mn n ma a a= =   .m n m na a a +=   

m
m n

n

a
a

a

−=  

 ( )n n na b ab=   

nn

n

a a

b b

 
=  
 

  

1

2
*

1

3 3

( , )
n

m n m
a a

a a m n

a a

 =
= 

 =

 

 

CÂU 11_ĐTK2021 Với a  là số thực dương tùy ý, 
3a  bằng 

A. 6a . B. 

3

2a . C. 

2

3a . D. 

1

6a . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có 

n
m n ma a=  với mọi 0a   và ,m n + . 

Do đó 

3

3 2a a= . 

Câu 1:  (Mã 105 2017) Rút gọn biểu thức =
5

33 :Q b b  với  0b . 

A. 
−

=
4

3Q b  B. =
4

3Q b  C. =
5

9Q b  D. = 2Q b  

Câu 2:  (Mã 110 2017) Rút gọn biểu thức 

1

63 .P x x=  với 0x  . 

A. P x=  B. 
1

8P x=  C. 
2

9P x=  D. 2P x=  

Câu 3: Cho a  là số thực dương. Giá trị rút gọn của biểu thức 

4

3P a a=  bằng 

A. 
7

3a . B. 
5

6a . C. 
11

6a . D. 
10

3a . 

Câu 4:  (Mã 102 2017) Cho biểu thức 
4 3 2 3. .P x x x= , với 0x  . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 

2

3P x=  B. 

1

2P x=  C. 

13

24P x=  D. 

1

4P x=  

Câu 5:  Cho biểu thức 
11

632 . . xP x x=  với 0x  . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. P x=  B. 
11

6P x=  C. 
7

6P x=  D. 
5

6P x=  

DẠNG TOÁN 11: RÚT GỌN LUỸ THỪA – MŨ – ĐƠN GIẢN 
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Câu 6: Rút gọn biểu thức 

1

36P x x=   với 0x  . 

A. 
1

8P x=  B. P x=  C. 
2

9P x=  D. 2P x=  

Câu 7: Cho a là số thực dương. Viết và rút gọn biểu thức 

3

20182018 .a a  dưới dạng lũy thừa với số mũ hữu 

tỉ. Tìm số mũ của biểu thức rút gọn đó. 

A. 
2

1009
. B. 

1

1009
. C. 

3

1009
. D. 

2

3

2018
. 

Câu 8: Biểu thức 3 25P x x x x= =  (với 0x  ), giá trị của   là 

A. 
1

2
. B. 

5

2
. C. 

9

2
. D. 

3

2
. 

Câu 9: Cho a  là số thực dương khác 1. Khi đó 

2
4

3a  bằng 

A. 
3 2a . B. 

8

3a . C. 
3

8a . D. 
6 a . 

Câu 10:  Cho biểu thức 

3

54 .P x x
−

= , 0x  . Khẳng định nào sau đây là đúng? 

A. 2P x−=  B. 
1

2P x
−

=  C. 
1

2P x=  D. 2P x=  

Câu 11: Cho biểu thức 
3 34.P x x x= , với 0.x   Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 
1

2 .P x=  B. 
7

12 .P x=  C. 
5

8 .P x=  D. 
7

24 .P x=  

Câu 12: Rút gọn biểu thức 

11

3 7 3

74 5

.

.

a a
A

a a−
=  với 0a   ta được kết quả 

m

nA a=  trong đó ,m n *N  và 
m

n
 là 

phân số tối giản. Khẳng định nào sau đây đúng? 

A. 2 2 312m n− = . B. 2 2 543m n+ = . C. 2 2 312m n− = − . D. 2 2 409.m n+ =  

Câu 13:  Cho biểu thức 
5 38 2 2 2

m

n= , trong đó 
m

n  
là phân số tối giản. Gọi 2 2P m n= + . Khẳng định nào 

sau đây đúng? 

A. ( )330;340P . B. ( )350;360P . C. ( )260;370P . D. ( )340;350P . 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

PHƯƠNG PHÁP ĐƯA VỀ CÙNG CƠ SỐ. 

+ Nếu 0, 1a a  thì 
( ) ( ) ( ) ( )f x g x

a a f x g x=  =  

+ Nếu a chứa ẩn thì 
( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )

1
1 0

f x g x
a

a a a f x g x
f x g x

=
=  − − =     =

 

+ 
( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )log log log .

f x g x f x g x

a a aa b a b f x b g x=  =  = (logarit hóa). 

CÂU 12_ĐTK2021 Nghiệm của phương trình 2 45 25x− =  là: 

A. 3x = . B. 2x = . C. 1x = . D. 1x = − . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có: 2 45 25 2 4 2 3x x x− =  − =  = . 

Vậy nghiệm của phương trình là 3x = . 

Câu 1:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Nghiệm của phương trình 
13 9x− =  là: 

A. 2x = − . B. 3x = . C. 2x = . D. 3x = − . 

Câu 2:  (Mã 104 - 2020 Lần 1) Nghiệm của phương trình 23 27x+ =  là 

A. 2x = − . B. 1x = − . C. 2x = . D. 1x = . 

Câu 3:  (Mã 101 - 2020 Lần 2) Nghiệm của phương trình 2 32 2x x− =  là 

A. 8x = . B. 8x = − . C. 3x = . D. 3x = − . 

Câu 4:  (Mã 101 2018) Phương trình 
2 12 32x+ =  có nghiệm là 

A. 3x =  B. 
5

2
x =  C. 2x =  D. 

3

2
x =  

Câu 5:  (Mã 104 - 2019) Nghiệm của phương trình 
2 12 32x− =  là 

A. 2x = . B. 
17

2
x = . C. 

5

2
x = . D. 3x = . 

Câu 6: Tìm tập nghiệm S của phương trình 
225 5x x− = . 

A. S =  B. 
1

0;
2

S
 

=  
 

 C.  0;2S =  D. 
1

1;
2

S
 

= − 
 

 

Câu 7: Tập nghiệm S  của phương trình 
2 23 27x x− = . 

A.  1;3S = . B.  3;1S = − . C.  3; 1S = − − . D.  1;3S = − . 

Câu 8: Phương trình 25 1 0x+ − =  có tập nghiệm là 

A.  3S = . B.  2S = . C.  0S = . D.  2S = − . 

Câu 9: Tính tổng tất cả các nghiệm của phương trình 
22 5 42 4x x+ + =  

A. 
5

2
− . B. 1− . C. 1. D. 

5

2
. 

DẠNG TOÁN 12: PHƯƠNG TRÌNH  MŨ ĐƠN GIẢN 
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Câu 10: Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để phương trình 2 1 23 2 3 0x m m− + − − =  có nghiệm. 

A. 
3

1;
2

m
 

 − 
 

. B. 
1

;
2

m
 

 + 
 

. C. ( )0;m + . D. 
3

1;
2

m
 

 − 
 

. 

Câu 11: Tổng các nghiệm của phương trình 
2 2 12 8x x- + =  bằng 

A. 0 . B. 2- . C. 2 . D. 1 . 

Câu 12:  Phương trình 
22 5 45 25x x+ + =  có tổng tất cả các nghiệm bằng 

A. 1 B. 
5

2
 C. 1−  D. 

5

2
−  

Câu 13: Phương trình 
22 5 47 49+ + =x x  có tổng tất cả các nghiệm bằng 

A. 
5

2
− . B. 1. C. 1− . D. 

5

2
. 

Câu 14: Phương trình 

2 2

2 3 1
27

3

x

x

+

−  
=  
 

 có tập nghiệm là 

A.  1;7− . B.  1; 7− − . C.  1;7 . D.  1; 7− . 

Câu 15:  Phương trình 
13 .2 72x x+ =  có nghiệm là 

A. 
5

2
x = . B. 2x = . C. 

3

2
x = . D. 3x = . 

Câu 16: Nghiệm của phương trình 

2 2 3

11
5

5

x x

x

− −

+ 
= 

 
là 

A. 1; 2.x x= − =  B. 1; 2.x x= = −  C. 1; 2.x x= =  D. Vô nghiệm. 

Câu 17: Tập nghiệm của phương trình 

2 2 3

11
7

7

x x

x

− −

+ 
= 

 
 là 

A.  1− . B.  1;2− . C.  1;4− . D.  2 . 

Câu 18: Tổng các nghiệm của phương trình 
2 2 22 8x x x+ −=  bằng 

A. 6− . B. 5− . C. 5 . D. 6 . 

Câu 19: Gọi 1 2,  x x  là hai nghiệm của phương trình 

2 2 3

1 1
7

7

x x

x

− −

+  
=  
 

. Khi đó 2 2

1 2x x+  bằng: 

A. 17 . B. 1. C. 5 . D. 3 . 

Câu 20: Tổng bình phương các nghiệm của phương trình 

2

3 2 1
5

5

x

x

−

−  
=  
 

 bằng 

A. 2 . B. 5 . C. 0 . D. 3 . 

Câu 21: Phương trình 
2

3 1
4 1

3
9

x
x

−
−  

=  
 

 có hai nghiệm 1x , 2x
. Tính 1 2x x

. 

A. 6− . B. 5− . C. 6 . D. 2− . 
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Câu 22: Tập nghiệm của phương trình 
2 1

4
2

x

x x−  
=  
 

 là 

A. 
2

0;
3

 
 
 

. B. 
1

0;
2

 
 
 

. C.  0;2 . D. 
3

0;
2

 
 
 

. 

Câu 23: Tính tổng 1 2S x x= +  biết 1x , 2x  là các giá trị thực thỏa mãn đẳng thức 
2

3

6 1 1
2

4

x

x x

−

− +  
=  
 

. 

A. 5S = − . B. 8S = . C. 4S = . D. 2S = . 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

+ Nếu 0, 1: log b

aa a x b x a  =  =  

+ Nếu ( ) ( ) ( ) ( )0, 1: log log 0a aa a f x g x f x g x  =  =   

+ Nếu ( ) ( ) ( ) ( )
0, 1: log

g x

aa a f x g x f x a  =  =  (mũ hóa) 

CÂU 13_ĐTK2021 Nghiệm của phương trình ( )2log 3 3x =  là: 

A. 3x = . B. 2x = . C. 
8

3
x = . D. 

1

2
x = . 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có ( )2

8
log 3 3 3 8

3
x x x=  =  =  

Câu 1:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Nghiệm của phương trình ( )3log 1 2x− =  là 

A. 8x = . B. 9x = . C. 7x = . D. 10x = . 

Câu 2:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Nghiệm của phương trình ( )2log 9 5x+ =  là 

A. 41x = . B. 23x = . C. 1x = . D. 16x = . 

Câu 3:  (Mã 101 - 2020 Lần 2) Nghiệm của phương trình 2log ( 8) 5x+ =  bằng 

A. 17x = . B. 24x = . C. 2x = . D. 40x = . 

Câu 4:  (Đề Tham Khảo 2019) Tập nghiệm của phương trình ( )2

2log 2 1x x− + = là : 

A.  0  B.  0;1  C.  1;0−  D.  1  

Câu 5:  (Mã 110 2017) Tìm nghiệm của phương trình ( )2log 1 2x− = . 

A. 5x = . B. 3x = − . C. 4x = − . D. 3x = . 

Câu 6:  (Mã 102 2018) Tập nghiệm của phương trình ( )2

2log 1 3x − =  là 

A.  10; 10−  B.  3;3−  C.  3−  D.  3  

Câu 7: Phương trình ( )3log 3 2 3x− =  có nghiệm là 

A. 
25

3
x = . B. 87x = . C. 

29

3
x = . D. 

11

3
x = . 

DẠNG TOÁN 13: PHƯƠNG TRÌNH  LOGARIT ĐƠN GIẢN 
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Câu 8:  Tập nghiệm của phương trình  là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 9: Tập nghiệm của phương trình ( )2log 2 2 1x x− + =  là 

A.  . B. { 2;4}− . C. {4} . D. { 2}− . 

Câu 10: Tập nghiệm của phương trình ( )2

3log 2 1x x+ =  là 

A.  1; 3− . B.  1;3 . C.  0 . D.  3− . 

Câu 11: Tổng bình phương các nghiệm của phương trình ( )2

1

2

log 5 7 0x x− + =  bằng 

A. 6 B. 5 C. 13 D. 7 

Câu 12: Tập nghiệm của phương trình ( )2

0,25log 3 1x x− = −  là: 

A.  4 . B.  1; 4− . C. 
3 2 2 3 2 2

;
2 2

 − + 
 
  

. D.  1;4− . 

Câu 13: Tìm tập nghiệm S  của phương trình ( ) ( )2 2log 1 log 1 3x x− + + = . 

A.  3S =  B.  10; 10S = −  C.  3;3S = −  D.  4S =  

Câu 14:  (Mã 103 - 2019) Nghiệm của phương trình ( ) ( )2 2log 1 1 log 3 1x x+ + = − là 

A. 1x = . B. 2x = . C. 1x = − . D. 3x = . 

Câu 15:  (Mã 101 - 2019) Nghiệm của phương trình ( ) ( )3 3log 1 1 log 4 1x x+ + = +  

A. 4x = . B. 2x = . C. 3x = . D. 3x = − . 

Câu 16: Số nghiệm của phương trình ( ) ( ) ( )ln 1 ln 3 ln 7x x x+ + + = +  là 

A. 1. B. 0. C. 2. D. 3. 

Câu 17: Tìm số nghiệm của phương trình 2 2log log ( 1) 2x x+ − =  

A. 0. B. 1. C. 3. D. 2. 

Câu 18: Số nghiệm của phương trình ( )3 3log 6 log 9 5 0x x+ + − = . 

A. 0  B. 2  C. 1 D. 3  

Câu 19: Tìm tập nghiệm S  của phương trình: ( ) ( )3 3log 2 1 log 1 1x x+ − − = . 

A.  3S = . B.  1S = . C.  2S = . D.  4S = . 

Câu 20:  Phương trình ( )2 2log log 1 1x x+ − =  có tập nghiệm là 

A.  1;3S = − . B.  1;3S = . C.  2S = . D.  1S = . 

Câu 21:  Tập nghiệm của phương trình 2 2log log ( 3) 2+ − =x x  là 

A.  4=S  B.  1,4= −S  C.  1= −S  D.  4,5=S  

  

( )2

3log 3 1x x− + =

 1  0;1  1;0−  0
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

Bảng nguyên hàm của một số hàm thường gặp (với C là hằng số tùy ý) 

 0d .x C=ò  ¾ ¾® d .k x kx C= +ò  

 
1

d ;  1.
1

n
n x

x x C n
n

+

= + ¹ -
+ò  ¾ ¾®  

11 ( )
( ) d ;  1.

1

n
n ax b

ax b x C n
a n

++
+ = + ¹ -

+ò  

 
1

d ln .x x C
x

= +ò  ¾ ¾®  
1 1

d ln .x ax b C
ax b a

= + +
+ò  

 
2

1 1
d .x C

xx
= - +ò  ¾ ¾®  

2

1 1 1
d .

( )
x C

a ax bax b
= - × +

++
ò  

 sin d cos .x x x C= - +ò  
¾ ¾®  

1
sin( )d cos( ) .ax b x ax b C

a
+ = - + +ò  

 cos d sin .x x x C= +ò  
¾ ¾®  

1
cos( )d sin( ) .ax b x ax b C

a
+ = + +ò  

 
2

1
d cot .

sin
x x C

x
= - +ò  ¾ ¾®  

2

d 1
cot ( ) .

sin ( )

x
ax b C

aax b
= - + +

+
ò  

 
2

1
d tan .

cos
x x C

x
= +ò  ¾ ¾®  

2

d 1
tan( ) .

cos ( )

x
ax b C

aax b
= + +

+
ò  

 d .x xe x e C= +ò  
¾ ¾®  

1
d .ax b ax be x e C

a

+ += +ò  

 d .
ln

x
x a

a x C
a

= +ò  ¾ ¾®  
1

d .
ln

x
x a

a x C
a

a b
a b

a

+
+ = +ò  

♦ Nhận xét. Khi thay x  bằng ( )ax b+  thì khi lấy nguyên hàm nhân kết quả thêm 
1

a
× 

 

CÂU 14_ĐTK2021 Cho hàm số ( ) 23 1f x x= − . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. ( ) 33f x dx x x C= − + . B. ( ) 3f x dx x x C= − + . 

C. ( ) 31

3
f x dx x x C= − + . D. ( ) 3f x dx x C= − . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có ( ) ( )2 33 1f x dx x dx x x C= − = − +   

CÂU 15_ĐTK2021 Cho hàm số ( ) cos2f x x= .Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. 
1

( )d sin 2
2

f x x x C= +  B. 
1

( )d sin 2
2

f x x x C= − +  

C. ( )d 2sin 2f x x x C= +  D. ( )d 2sin 2f x x x C= − +  

Lời giải 

Chọn A 

DẠNG TOÁN 14: NGUYÊN HÀM CỦA CÁC HÀM SỐ ĐƠN GIẢN 
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Ta có 
1 1

cos2 d cos2 d(2 ) sin 2
2 2

x x x x x C= = +  . 

Câu 1:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) 
4dx x  bằng 

A. 
51

5
x C+  B. 

34x C+  C. 
5x C+  D. 

55x C+  

Câu 2:  (Mã 104 - 2020 Lần 1) 
5x dx  bằng 

A. 45x C+ . B. 61

6
x C+ . C. 6x C+ . D. 66x C+ . 

Câu 3:  (Mã 101- 2020 Lần 2) 
45x dx  bằng 

A. 
51

5
x C+ . B. 

5x C+ . C. 
55x C+ . D. 

320x C+ . 

Câu 4:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) 
56x dx bằng 

A. 
66x C+ . B. 

6x C+ . C. 
61

6
x C+ . D. 

430x C+ . 

Câu 5:  (Mã 103 2018) Nguyên hàm của hàm số ( ) 4 2f x x x= +  là 

A. 5 31 1

5 3
x x C+ +  B. 4 2x x C+ +  C. 5 3x x C+ + . D. 34 2x x C+ +  

Câu 6:  (Mã 102 - 2019) Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 2 6f x x= +  là 

A. 
2x C+ . B. 

2 6x x C+ + . C. 
22x C+ . D. 

22 6x x C+ + . 

Câu 7:  Họ nguyên hàm của hàm số ( ) cos 6f x x x= +  là 

A. 
2sin 3x x C+ + . B. 

2sin 3x x C− + + . C. 
2sin 6x x C+ + . D. sin x C− + . 

Câu 8:  (Mã 101 2018) Nguyên hàm của hàm số ( ) 3f x x x= +  là 

A. 4 21 1

4 2
x x C+ +  B. 23 1x C+ +  C. 3x x C+ +  D. 4 2x x C+ +  

Câu 9:  (Mã 110 2017) Tìm nguyên hàm của hàm số ( )
1

5 2
f x

x
=

−
. 

A. 
d 1

ln 5 2
5 2 5

x
x C

x
= − +

−  B. 
d

ln 5 2
5 2

x
x C

x
= − +

−  

C. 
d 1

ln 5 2
5 2 2

x
x C

x
= − − +

−  D. 
d

5ln 5 2
5 2

x
x C

x
= − +

−  

Câu 10:  (Mã123 2017) Tìm nguyên hàm của hàm số ( ) = cos3f x x  

A. = + cos3 3sin 3xdx x C  B. = +
sin3

cos3
3

x
xdx C  

C. = + cos3 sin 3xdx x C  D. = − +
sin3

cos3
3

x
xdx C  

Câu 11:  Họ nguyên hàm của hàm số ( ) xf x e x= +  là 
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A. 1xe C+ +  B. 2xe x C+ +  C. 21

2

xe x C+ +  D. 21 1

1 2

xe x C
x

+ +
+

 

Câu 12:  (Mã 101 - 2019) Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 2 5f x x= +  là 

A. 2x C+ . B. 2 5x x C+ + . C. 22 5x x C+ + . D. 22x C+ . 

Câu 13:  Họ nguyên hàm của hàm số 3(x) = xf e là hàm số nào sau đây? 

A. 3 +xe C . B. 31

3
+xe C . C. 

1

3
+xe C . D. 33 +xe C . 

Câu 14:  Tính
( )sin 2 dx x x− . 

A. 

2

sin
2

x
x C+ + . B. 

2

cos 2
2

x
x C+ + . C. 2 cos 2

2

x
x C+ + . D. 

2 cos 2

2 2

x x
C+ + . 

Câu 15: Nguyên hàm của hàm số 
2 1e xy −=  là 

A. 2 12e x C− + . B. 2 1e x C− + . C. 2 11
e

2

x C− + . D. 
1

e
2

x C+ . 

Câu 16: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( ) sin3f x x=  

A. 3cos3x C- + . B. 3cos3x C+ . C. 
1

cos3
3

x C+ . D. 
1

cos3
3

x C- + . 

Câu 17: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 23 sinf x x x= +  là 

A. 3 cosx x C+ + . B. 6 cosx x C+ + . C. 3 cosx x C− + . D. 6 cosx x C− + . 

Câu 18: Nếu ( ) 3 2d 4f x x x x C= + +  thì hàm số ( )f x  bằng 

A. ( )
3

4

3

x
f x x Cx= + + . B. ( ) 212 2f x x x C= + + . 

C. ( ) 212 2f x x x= + . D. ( )
3

4

3

x
f x x= + . 

Câu 19: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( ) 3 sinf x x x= − . 

A. ( ) 2d 3 cosf x x x x C= + + . B. ( )
23

d cos
2

x
f x x x C= − + . 

C. ( )
23

d cos
2

x
f x x x C= + + . D. ( )d 3 cosf x x x C= + + . 

Câu 20: Họ các nguyên hàm của hàm số ( ) 4 2f x x x= +  là 

A. 34 2x x C+ + . B. 4 2x x C+ + . C. 5 31 1

5 3
x x C+ + . D. 5 3x x C+ + . 

Câu 21: Họ nguyên hàm của hàm số ( ) 2xf x e x= −  là. 

A. 2xe x C+ + . B. 2xe x C− + . C. 21

1

xe x C
x

− +
+

. D. 2xe C− + . 

Câu 22: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( ) 2xf x = . 
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A. ( )d 2xf x x C= + . B. ( )
2

d
ln 2

x

f x x C= + . 

C. ( )d 2 ln 2xf x x C= + . D. ( )
12

d
1

x

f x x C
x

+

= +
+ . 

Câu 23:  Tìm nguyên hàm của hàm số ( )
1

1 2
f x

x
=

−
 trên 

1
;
2

 
− 
 

. 

A. 
1

ln 2 1
2

x C− + . B. ( )
1

ln 1 2
2

x C− + . C. 
1

ln 2 1
2

x C− − + . D. ln 2 1x C− + . 

Câu 24:  Nguyên hàm của hàm số ( ) 2xf x x= +  là 

A. 

22

ln 2 2

x x
C+ + . B. 22x x C+ + . C. 

22

ln 2

x

x C+ + . D. 

2

2
2

x x
C+ + . 

Câu 25: Hàm số ( )
2xF x e=  là nguyên hàm của hàm số nào trong các hàm số sau: 

A. 
2

( ) 2 xf x xe= . B. 
22( ) 1xf x x e= − . C. 

2( ) xf x e= . D. 

2

( )
2

xe
f x

x
= .

 

Câu 26:  Tất cả các nguyên hàm của hàm số ( ) 3 xf x −=  là 

A. 
3

ln 3

x

C
−

− +  B. 3 x C−− +  C. 3 ln 3x C− +  D. 
3

ln 3

x

C
−

+  

Câu 27: Tìm họ nguyên hàm của hàm số 2 1
3= − +xy x

x
. 

A. 
3 3

ln ,
3 ln 3

xx
x C C R− − +   B. 

3 3
ln ,

3 ln 3

xx
x C C R− + +   

C. 
3

2

1
3 ,

3

xx
C C R

x
− + +   D. 

3

2

3 1
,

3 ln 3

xx
C C R

x
− − +   

Câu 28: Cho 
( )F x

 là một nguyên hàm của ( )
1

1
=

−
f x

x
 trên khoảng 

( )1;+
 thỏa mãn 

( )1 4+ =F e
. Tìm 

( )F x
. 

A. ( )2ln 1 2− +x  B. ( )ln 1 3− +x  C. ( )4ln 1−x  D. ( )ln 1 3− −x  

Câu 29: Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm ( )
1

2 1
f x

x
=

+
; biết ( )0 2F = . Tính ( )1F . 

A. ( )
1

1 3 2
2

F ln= - . B. ( )1 3 2F ln= + . C. ( )1 2 3 2F ln= - . D. ( )
1

1 3 2
2

F ln= + . 

Câu 30:  (Mã 105 2017) Cho ( )F x  là một nguyên hàm của hàm số = +( ) 2xf x e x  thỏa mãn ( ) =
3

0
2

F . 

Tìm ( )F x . 

A. ( ) = + +2 1

2
xF x e x  B. ( ) = + +2 5

2
xF x e x  

C. ( ) = + +2 3

2
xF x e x  D. ( ) = + −2 1

2
2

xF x e x  
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Câu 31: Biết 
( )F x

 là một nguyên hàm của hàm số 
( ) 2xf x e=

 và 
( )0 0F =

. Giá trị của 
( )ln3F

 bằng 

A. 2. B. 6. C. 8. D. 4. 

Câu 32:  Hàm số 
( )f x

 có đạo hàm liên tục trên  và: 
( ) 22e 1,xf x = + ( ), 0 2x f =

. Hàm 
( )f x

 là 

A. 2e 2xy x= + . B. 2e 2xy = + . C. 
2e 2xy x= + + . D. 

2e 1xy x= + + . 

Câu 33:  (Mã 123 2017) Cho hàm số ( )f x  thỏa mãn ( ) = −' 3 5sinf x x  và ( ) =0 10f . Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

A. ( ) = − +3 5cos 15f x x x  B. ( ) = − +3 5cos 2f x x x  

C. ( ) = + +3 5cos 5f x x x  D. ( ) = + +3 5cos 2f x x x  

Câu 34:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Biết ( ) 2xF x e x= +  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên . Khi 

đó ( )2f x dx  bằng 

A. 
22 2 .xe x C+ +  B. 

2 21
.

2

xe x C+ +  C. 
2 21

2 .
2

xe x C+ +  D. 
2 24 .xe x C+ +  

Câu 35:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Biết ( ) 22xF x e x= −  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên . Khi 

đó ( )2f x dx  bằng 

A. 
22 4 .xe x C− +  B. 2 21

4 .
2

xe x C− +  C. 
2 28 .xe x C− +  D. 2 21

2 .
2

xe x C− +  

Câu 36:  Biết 
( ) 22 d sin lnf x x x x C= + + . Tìm nguyên hàm 

( )df x x ? 

A. ( ) 2d sin ln
2

x
f x x x C= + + . B. ( ) 2d 2sin 2 2lnf x x x x C= + + . 

C. ( ) 2d 2sin 2ln
2

x
f x x x C= + + . D. ( ) 2d 2sin 2lnf x x x x C= + + . 

Câu 37:  Cho 
2(4 )d 3f x x x x c= + + . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 
2

( 2)d 2
4

x
f x x x C+ = + + . B. 

2( 2)d 7f x x x x C+ = + + . 

C. 
2

( 2)d 4
4

x
f x x x C+ = + + . D. 

2

( 2)d 4
2

x
f x x x C+ = + + . 

Câu 38: Cho 
( ) 3

0d 4 2f x x x x C= + + . Tính 
( )2 dxf xI x=  . 

A. 6 22I x x C= + + . B. 

10 6

10 6

x x
I C= + + . 

C. 6 2
4 2I x x C= + + . D. 212 2I x= + . 

Câu 39: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( )
32 1.e += xf x x . 

A. ( )
3

3
1d .e

3

+= +
xx

f x x C . B. ( )
3 1d 3e += +

xf x x C . 
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C. ( )
3 1d e += +

xf x x C . D. ( )
3 11

d e
3

+= +
xf x x C . 

Câu 40: Nguyên hàm của 
( )

2sinsin 2 . xf x x e=
 là 

A. 
22 sin 1sin . xx e C− + . B. 

2sin 1

2sin 1

xe
C

x

+

+
+

. C. 
2sin xe C+ . D. 

2sin 1

2sin 1

xe
C

x

−

+
−

. 

Câu 41: Tìm hàm số 
( )F x

 biết ( )
3

4
d

1

x
F x x

x
=

+  và 
( )0 1F =

. 

A. ( ) ( )4ln 1 1F x x= + + . B. ( ) ( )41 3
ln 1

4 4
F x x= + + . 

C. ( ) ( )41
ln 1 1

4
F x x= + + . D. ( ) ( )44ln 1 1F x x= + + . 

Câu 42: Tìm họ nguyên hàm của hàm số ( )
32 1xf x x e +=  

A. ( )
3 1d xf x x e C+= + . B. ( )

3 1d 3 xf x x e C+= + . 

C. ( )
3 11

d
3

xf x x e C+= + . D. ( )
3

3
1d

3

xx
f x x e C+= + . 

Câu 43: Biết ( ) ( )d 3 cos 2 5f x x x x C= − + . Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 

A. ( ) ( )3 d 3 cos 6 5f x x x x C= − +  B. ( ) ( )3 d 9 cos 6 5f x x x x C= − +  

C. ( ) ( )3 d 9 cos 2 5f x x x x C= − +  D. ( ) ( )3 d 3 cos 2 5f x x x x C= − +  

Câu 44: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( )
( )

2

3 2

2

x
f x

x

−
=

−
 trên khoảng ( )2;+  là 

A. ( )
2

3ln 2
2

x C
x

− + +
−

 B. ( )
2

3ln 2
2

x C
x

− − +
−

 

C. ( )
4

3ln 2
2

x C
x

− − +
−

 D. ( )
4

3ln 2
2

x C
x

− + +
−

. 

Câu 45: Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ( )
( )

2

2 1

1

−
=

+

x
f x

x
 trên khoảng ( )1;− +  là 

A. ( )
2

2ln 1
1

+ + +
+

x C
x

. B. ( )
3

2ln 1
1

+ + +
+

x C
x

. 

C. ( )
2

2ln 1
1

+ − +
+

x C
x

. D. ( )
3

2ln 1
1

+ − +
+

x C
x

. 

Câu 46: Cho biết 
( )( )

2 13
dx ln 1 ln 2

1 2

x
a x b x C

x x

−
= + + − +

+ − . 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. 2 8a b+ = . B. 8a b+ = . C. 2 8a b− = . D. 8a b− = . 

Câu 47: Cho biết 
2

4 11
dx ln 2 ln 3

5 6

x
a x b x C

x x

+
= + + + +

+ +
 . Tính giá trị biểu thức: 

2 2P a ab b= + + . 

A. 12. B. 13. C. 14. D. 15. 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

1. Định nghĩa: Cho hàm số ( )y f x=  liên tục trên K ; ,a b  là hai phần tử bất kì thuộc K , ( )F x  là 

một nguyên hàm của ( )f x  trên K . Hiệu số ( ) ( )F b F a−  gọi là tích phân của của ( )f x  từ a 

đến b và được kí hiệu: ( ) ( ) ( ) ( )
b

b

a

a

f x dx F x F b F a= = − . 

2. Các tính chất của tích phân: 

+  ( ) 0

a

a

f x dx =  

+ ( ) ( )
a b

b a

f x dx f x dx= −   

+ ( ) ( ). .

b b

a a

k f x dx k f x dx=   

+ ( ) ( ) ( ) ( )
b b b

a a a

f x g x dx f x dx g x dx =       

+ ( ) ( ) ( )
b c b

a a c

f x dx f x dx f x dx= +    

+  Nếu ( ) ( )   ;f x g x x a b    thì ( ) ( )
b b

a a

f x dx g x dx  . 

 

CÂU 16_ĐTK2021 Nếu 

2

1

( )d 5f x x =  và 

3

2

( )d 2f x x = −  thì 

3

1

( )df x x  bằng 

A. 3  B. 7  C. 10−  D. 7−  

Lời giải 

Chọn A 

Áp dụng công thức ( )d ( )d ( )d ( )

c b b

a c a

f x x f x x f x x a c b+ =     , ta có 

3 2 3

1 1 2

( )d ( )d ( )d 5 ( 2) 3f x x f x x f x x= + = + − =    

CÂU 17_ĐTK2021 Tích phân 

2

3

1

x dx  bằng 

A. 
15

3
. B. 

17

4
. C. 

7

4
. D. 

15

4
. 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có 

2 24 4
3

11

2 1 15
.

4 4 4 4

x
x dx = = − =  

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Nếu ( )
1

0

d 4f x x =  thì ( )
1

0

2 df x x  bằng 

A. 16 . B. 4 . C. 2 . D. 8 . 

DẠNG TOÁN 16: SỬ DỤNG CÁC TÍNH CHẤT ĐỂ TÍNH TÍCH PHÂN – TÍCH PHÂN CÁC 

HÀM SỐ ĐƠN GIẢN 
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Câu 2:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Biết ( )
3

1

d 3f x x = . Giá trị của ( )
3

1

2 df x x  bằng 

A. 5 . B. 9 . C. 6 . D. 
3

2
. 

Câu 3:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Biết ( ) 2F x x=  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên . Giá trị 

của ( )
2

1

2 df x x+    bằng 

A. 5 . B. 3 . C. 
13

3
. D. 

7

3
. 

Câu 4:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Biết . Giá trị của  bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 5:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Biết  là một nguyên hàm của hàm số  trên . Giá trị 

của  bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 6:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Biết ( )
2

1

2f x dx = . Giá trị của ( )
3

1

3 f x dx  bằng 

A. 5 . B. 6 . C. 
2

3
. D. 8 . 

Câu 7:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Biết 3( )F x x=  là một nguyên hàm của hàm số ( )f x  trên . Giá trị 

của 

3

1

(1 ( ) d)x xf+ bằng 

A. 20. B. 22. C. 26. D. 28. 

Câu 8:  (Mã 101 - 2020 Lần 2) Biết ( )
3

2

f x dx 4=  và ( )
3

2

g x dx 1= . Khi đó: ( ) ( )
3

2

f x g x dx −   bằng: 

A. 3− . B. 3 . C. 4 . D. 5 . 

Câu 9:  (Mã 101 - 2020 Lần 2) Biết ( )
1

0

f x 2x dx=2 +  . Khi đó ( )
1

0

f x dx  bằng : 

A. 1. B. 4 . C. 2 . D. 0 . 

Câu 10:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Biết ( )
3

2

3f x dx =  và ( )
3

2

1g x dx = . Khi đó ( ) ( )
3

2

f x g x dx +   bằng 

A. 4 . B. 2 . C. 2− . D. 3 . 

  

( )
5

1

d 4f x x = ( )
5

1

3 df x x

7
4

3
64 12

( ) 3F x x= ( )f x

( )
2

1

2 ( ) df x x+

23

4
7 9

15

4
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Câu 11:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Biết ( )
1

0

2 3f x x dx+ =   . Khi đó ( )
1

0

df x x  bằng 

A. 1. B. 5 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 12:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Biết ( )
2

1

d 3f x x =  và ( )
2

1

d 2g x x = . Khi đó ( ) ( )
2

1

df x g x x −   bằng? 

A. 6 . B. 1. C. 5 . D. 1− . 

Câu 13:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Biết ( )
1

0
2 d 4f x x x + =  . Khi đó ( )

1

0
df x x  bằng 

A. 3 . B. 2 . C. 6 . D. 4 . 

Câu 14:  (Mã 102 - 2019) Biết tích phân ( )
1

0

3f x dx =  và ( )
1

0

4g x dx = − . Khi đó ( ) ( )
1

0

f x g x dx+    

bằng 

A. 7− . B. 7 . C. 1− . D. 1. 

Câu 15:  (Mã 104 - 2019) Biết 
1

0
( )d 2f x x = và 

1

0
( )d 4g x x = − , khi đó  

1

0
( ) ( ) df x g x x+  bằng 

A. 6 . B. 6− . C. 2− . D. 2 . 

Câu 16:  (Mã 101 2019) Biết ( )
1

0

d 2f x x = −  và ( )
1

0

d 3g x x = , khi đó ( ) ( )
1

0

df x g x x −   bằng 

A. 1− . B. 1. C. 5− . D. 5 . 

Câu 17: Cho ( )
2

2

d 1f x x
−

= , ( )
4

2

d 4f t t
−

= − . Tính ( )
4

2

df y y . 

A. 5I = . B. 3I = − . C. 3I = . D. 5I = − . 

Câu 18:  Cho 

1

0

( )f x dx 1= − ; 

3

0

( )f x dx 5= . Tính 

3

1

( )f x dx 

A. 1. B. 4. C. 6. D. 5. 

Câu 19: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên R  và có 

2 4

0 2

( )d 9; ( )d 4.f x x f x x= =  Tính 

4

0

( )d .I f x x=   

A. 5I = . B. 36I = . C. 
9

4
I = . D. 13I = . 

Câu 20:  Cho hàm số ( )f x  liên tục trên  và ( )
4

0

d 10f x x = , ( )
4

3

d 4f x x = . Tích phân ( )
3

0

df x x  bằng 

A. 4 . B. 7 . C. 3 . D. 6 . 

Câu 21: Cho hàm số ( )f x  liên tục trên  thoả mãn ( )
8

1

d 9f x x = , ( )
12

4

d 3f x x = , ( )
8

4

d 5f x x = . 

Tính ( )
12

1

dI f x x=  . 

A. 17I = . B. 1I = . C. 11I = . D. 7I = . 
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Câu 22:  Cho hàm số ( )f x  liên tục trên  0;10  thỏa mãn ( )
10

0

7f x dx = , ( )
6

2

3f x dx = . Tính 

( ) ( )
2 10

0 6

P f x dx f x dx= +  . 

A. 10P = . B. 4P = . C. 7P = . D. 6P = − . 

Câu 23:  Cho f , g  là hai hàm liên tục trên đoạn  1;3  thoả: 

( ) ( )
3

1

3 d 10f x g x x+ =   , ( ) ( )
3

1

2 d 6f x g x x− =   . Tính ( ) ( )
3

1

df x g x x+   . 

A. 7. B. 6. C. 8. D. 9. 

Câu 24:  Cho hàm số ( )f x  liên tục trên đoạn  0;10  và ( )
10

0

7f x dx = ; ( )
6

2

3f x dx = . Tính 

( ) ( )
2 10

0 6

P f x dx f x dx= +  . 

A. 4P =  B. 10P =  C. 7P =  D. 4P = −  

Câu 25: Cho ,f g  là hai hàm số liên tục trên  1;3  thỏa mãn điều kiện ( ) ( )
3

1

3 dx=10f x g x+    đồng thời 

( ) ( )
3

1

2 dx=6f x g x−   . Tính ( ) ( )
3

1

dxf x g x+   . 

A. 9 . B. 6 . C. 7 . D. 8 . 

Câu 26: Cho f , g  là hai hàm liên tục trên  1;3  thỏa: ( ) ( )
3

1

3 d 10f x g x x+ =    và 

( ) ( )
3

1

2 d 6f x g x x− =   . Tính ( ) ( )
3

1

dI f x g x x= +   . 

A. 8. B. 7. C. 9. D. 6. 

Câu 27: Cho ( )
5

0

d 2f x x = − . Tích phân ( )
5

2

0

4 3 df x x x −   bằng 

A. 140− . B. 130− . C. 120− . D. 133− . 

Câu 28: Cho ( )
2

1

4 2 1f x x dx − =  . Khi đó ( )
2

1

f x dx bằng: 

A. 1. B. 3− . C. 3 . D. 1− . 

Câu 29: Cho ( )
1

0

1f x dx =  tích phân ( )( )
1

2

0

2 3f x x dx−  bằng 

A. 1. B. 0 . C. 3 . D. 1− . 

Câu 30: Tích phân 

3

2

1

dx x  bằng 

A. 
28

3
. B. 

26

3
. C. 

2

3
. D. 8 . 
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Câu 31: Tích phân 

2

1

1
dx

x
 bằng 

A. 15 . B. ln 2 . C. 
1

ln
2

. D. 
1

5
. 

Câu 32: Tích phân 
6

0

sin dx x



  bằng 

A. 
1

2
. B. 

3
1

2
− . C. 3 . D. 

1

3
. 

Câu 33: Tích phân 

2

1

dxe x  bằng 

A. 
3 2

3 2

e e
− . B. 2e e− . C. 1. D. 

9

2
. 

Câu 34: Tích phân 

1

2021

0

dx x  bằng 

A. 1− . B. 
1

2022
. C. 1. D. 0 . 

Câu 35: Tích phân 
3

0

cos dx x



  bằng 

A. 
3

2
− . B. 

3

2
. C. 

1

2
. D. 

1

2
− . 

Câu 36: Tích phân ( )
1

3 2

0

dx x x+  bằng 

A. 1. B. 
7

12
. C. 2 . D. 0 . 

Câu 37: Tích phân ( )
2

2

1

2 dx x x− −  bằng 

A. 1. B. 
7

6
− . C. 

5

6
. D. 1− . 

Câu 38: Tích phân ( )
1

2

2

3 4 1 dx x x
−

− +  bằng 

A. 18− . B. 18 . C. 17 . D. 17− . 

Câu 39: Tích phân 

2

1

2 dx x  bằng 

A. 3.ln 2 . B. 
3

ln 2
. C. 3 . D. 

1

3
. 
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Câu 40:  Tính tích phân ( )
0

1

2 1I x dx
−

= + . 

A. 0I = . B. 1I = . C. 2I = . D. 
1

2
I = − . 

Câu 41: Giá trị của 
2

0

sin xdx



  bằng 

A. 0. B. 1. C. -1. D. 
2


. 

Câu 42:  (Mã 104 2018) 

2

1
2 3

dx

x +  bằng 

A. 
1

ln 35
2

 B. 
7

ln
5

 C. 
1 7

ln
2 5

 D. 
7

2 ln
5

 

Câu 43:  (Mã 103 2018) 

2

1
3 2

dx

x −  bằng 

A. 2ln 2  B. 
1

ln 2
3

 C. 
2

ln 2
3

 D. ln 2  

Câu 44: Biết 

3

1

2
ln ,

x
dx a b c

x

+
= +  với , , , 9.a b c c   Tính tổng .S a b c= + +  

A. 7S = . B. 5S = . C. 8S = . D. 6S = . 

Câu 45:  (Mã 102 2018) 

1

3 1

0

dxe x+

  bằng 

A. ( )41

3
e e+  B. 3e e−  C. ( )41

3
e e−  D. 4e e−  

Câu 46:  (Mã 123 2017) Cho 

6

0

( ) 12f x dx = . Tính 

2

0

(3 ) .I f x dx=   

A. = 5I  B. = 36I  C. = 4I  D. = 6I  

Câu 47:  (Mã 104 - 2019) Cho hàm số ( )f x . Biết ( )0 4f =  và ( ) 22sin 3f x x = + , x R  , khi đó 

( )
4

0

df x x



  bằng 

A. 

2 2

8

 −
. B. 

2 8 8

8

 + −
. C. 

2 8 2

8

 + −
. D. 

23 2 3

8

 + −
. 

Câu 48:  (Mã 102 - 2019) Cho hàm số ( )f x .Biết (0) 4f =  và 
2( ) 2cos 3,f x x x = +   , khi đó 

4

0

( )f x dx



  bằng? 

A. 

2 8 8

8

 + +
. B. 

2 8 2

8

 + +
. C. 

2 6 8

8

 + +
. D. 

2 2

8

 +
. 
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Câu 49: Cho 

1

2

0

1
d ln 2 ln 3

3 2
x a b

x x
= +

+ + , với ,a b  là các số hữu tỷ. Khi đó a b+  bằng 

A. 0 . B. 2 . C. 1. D. 1− . 

Câu 50:  Cho biết 

2

2

0

1
ln5 ln3

4 3

x
dx a b

x x

-
= +

+ +ò , với ,a bÎ ¤ . Tính 2 2T a b= +  bằng 

A. 13.  B. 10.  C. 25.  D. 5.  

Câu 51:  Cho 
( )( )

3

2

d
ln 2 ln 3 ln 5

1 2

x
a b c

x x
= + +

+ +  với , ,a b c  là các số hữu tỉ. Giá trị của 2 3a b c+ −  

bằng 

A. 3 . B. 6 . C. 5 . D. 4 . 

Câu 52: Cho hàm số ( )y f x=  có đạo hàm trên  đồng thời thỏa mãn ( ) ( )0 1 5f f= = . Tính tích phân 

( ) ( )
1

0

d
f x

I f x e x=  . 

A. 10I =  B. 5I = −  C. 0I =  D. 5I =  

Câu 53:  (Mã 102 2018) Cho 

21

5

ln 3 ln 5 ln 7
4

dx
a b c

x x
= + +

+
 , với , ,a b c  là các số hữu tỉ. Mệnh đề nào 

sau đây đúng? 

A. 2a b c− = −  B. 2a b c+ = −  C. a b c+ =  D. a b c− = −  

Câu 54:  (Mã 101 2018) Cho 

55

16

d
ln 2 ln 5 ln11

9

x
a b c

x x
= + +

+
 , với , ,a b c  là các số hữu tỉ. Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

A. 3a b c+ =  B. 3a b c− = −  C. a b c− = −  D. a b c+ =  

Câu 55:  Biết 
1

ln
2

1 ln

e
x

dx a b
x x

= +
+

  với ,a b  là các số hữu tỷ. Tính S a b= + . 

A. 1S = . B. 
1

2
S = . C. 

3

4
S = . D. 

2

3
S = . 

Câu 56: Cho tích phân số 
2

3

s in
d ln 5 ln 2

cos 2

x
x a b

x





= +
+  với ,a b . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 2 0.a b+ =  B. 2 0.a b− =  C. 2 0.a b− = . D. 2 0.a b+ = . 

Câu 57:  Cho tích phân 

e

1

3ln 1
d

x
I x

x

+
=  . Nếu đặt lnt x=  thì 

A. 

1

0

3 1
d

et

t
I t

+
=  . B. 

e

1

3 1
d

t
I t

t

+
=  . C. ( )

e

1

3 1 dI t t= + . D. ( )
1

0

3 1 dI t t= + . 
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Câu 58:  Cho hàm số ( )=y f x  biết ( )
1

0
2

=f  và ( )
2

 = xf x xe  với mọi x . Khi đó ( )
1

0

 xf x dx  bằng 

A. 
1

4

+e
. B. 

1

4

−e
. C. 

1

2

−e
. D. 

1

2

+e
. 

Câu 59:  (Mã 103 2018) Cho ( )
e

2

1

1 ln d e ex x x a b c+ = + +   với a , b , c  là các số hữu tỷ. Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

A. a b c+ =  B. a b c+ = −  C. a b c− =  D. a b c− = −  

Câu 60:  (Mã 104 2018) Cho ( ) 2

1

2 ln d

e

x x x ae be c+ = + +  với , ,a b c là các số hữu tỉ. Mệnh đề nào sau 

đây đúng? 

A. a b c+ =  B. a b c− =  C. a b c− = −  D. a b c+ = −  

Câu 61:  Biết ( )
1

2

0

ln 1 d ln 2
b

x x x a
c

+ = −  (với , ,a b c
*  và 

b

c
 là phân số tối giản). Tính 

13 10 84P a b c= + + . 

A. 193 . B. 191. C. 190 . D. 189 . 

Câu 62:  Biết rằng tích phân ( )
1

0

2 +1 e d = + .exx x a b , tích a.b  bằng 

A. 15− . B. 1− . C. 1. D. 20. 

Câu 63: Biết rằng tồn tại duy nhất các bộ số nguyên , ,a b c  sao cho ( )
3

2

4 2 ln d ln 2 ln 3x x x a b c+ = + + . 

Giá trị của a b c+ +  bằng 

A. 19 . B. 19− . C. 5 . D. 5− . 

Câu 64: Cho tích phân 
1

0

( 2) xxx e d a be− = + , với ;a b . Tổng +a b  bằng 

A. 1. B. −3. C. 5 . D. 1− . 

Câu 65: Tính tích phân 
2

1

xI xe dx=  . 

A. 2=I e . B. 2= −I e . C. =I e . D. 23 2= −I e e . 

Câu 66: Cho tích phân 

2

2

1

ln
d ln 2

x b
I x a

x c
= = +  với a  là số thực, b  và c  là các số nguyên dương, đồng 

thời 
b

c
 là phân số tối giản. Tính giá trị của biểu thức 2 3P a b c= + + . 

A. 6P =  B. 6P = −  C. 5P =  D. 4P =  
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 Số phức z a bi= +  có phần thực là ,a  phần ảo là .b  

 Số phức liên hợp z a bi= −  và cần nhớ 2 1.i = −  

 Số phức z a bi= +  có điểm biểu diễn là ( ; ).M a b  

Số phức liên hợp z a bi= −  có điểm biểu diễn ( ; ).N a b−  

Hai điểm M và N đối xứng nhau qua trục hoành .Ox  

• ;z z=  ;z z z z + = +  ;z z z z − = −  

. . ;z z z z =  ;
z z

z z

 
= 

  
 2 2.z z a b= +  

 Hai số phức bằng nhau khi thực bằng thực và ảo bằng ảo. 

 Mô đun của số phức z  là: 2 2z a b= +
 

• .z z z z =  • 
zz

z z
=

 
 

• z z z z z z  −  +  +  • z z z z z z  −  −  +  

 Phép cộng hai số phức Cho số phức 1 .z a b i= +  và 2 .z c d i= + . Khi đó 

( ) ( ) ( ) ( )1 2 . . . .z z a b i c d i a c b d i+ = + + + = + + +
 

 Phép trừ hai số phức ( ) ( ) ( ) ( )1 2 . . . .z z a b i c d i a c b d i− = + − + = − + −
 

 Phép nhân hai số phức ( ) ( ) ( ) ( )1 2. . . . . .z z a b i c d i ac bd ad bc i= + + = − + +  

. .( )k z k a bi ka kbi= + = +  

 Phép chia hai số phức 

( ) ( ) ( ) ( )
1 1 2 1 2

2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2 2

. . .. .
.

.

a b i c d i ac bd bc ad iz z z z z ac bd bc ad
i

z z z c d c d c d c dz

+ − + + − + −
= = = = = +

+ + + +
 

CÂU 18_ĐTK2021 Số phức liên hợp của số phức 3 2z i= + là 

A. 3 2z i= − . B. 2 3z i= + . C. 3 2z i= − + . D. 3 2z i= − − . 

Lời giải 

Chọn A 

CÂU 19_ĐTK2021 Cho hai số phức 3z i= +  và 2 3w i= + . Số phức z w−  bằng 

A. 1 4i+ . B. 1 2i− . C. 5 4i+ . D. 5 2i− . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có ( ) ( )3 2 3z w i i− = + − + 1 2i= − . 

CÂU 20_ĐTK2021 Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức 3 2i−  có tọa độ là 

A. ( )2;3 . B. ( )2;3− . C. ( )3;2 . D. ( )3; 2− . 

Lời giải 

Chọn D 

DẠNG TOÁN 18: SỐ PHỨC LIÊN HỢP – CÁC PHÉP TOÁN SỐ PHỨC – BIỂU DIỄN SỐ 

PHỨC TRÊN MẶT PHẲNG PHỨC 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 75 

Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức a bi+  có tọa độ là ( );a b  nên điểm biểu diễn số 

phức 3 2i−  là ( )3; 2− . 

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Số phức liên hợp của số phức 2z i= +  là 

A. 2z i= − + . B. 2z i= − − . C. 2z i= − . D. 2z i= + . 

Câu 2:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Số phức liên hợp của số phức 3 5z i= − +  là: 

A. 3 5z i= − − . B. 3 5z i= + . C. 3 5z i= − + . D. 3 5z i= − . 

Câu 3:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Số phức liên hợp của số phức  là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 4:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Số phức liên hợp của số phức 2 5z i= −  là 

A. 2 5z i= + . B. 2 5z i= − + . C. 2 5z i= − . D. 2 5z i= − − . 

Câu 5:  (Mã 104 - 2020 Lần 1) Số phức liên hợp của số phức 3 5z i= −  là 

A. 3 5z i= − − . B. 3 5z i= + . C. 3 5z i= − + . D. 3 5z i= − . 

Câu 6:  (Mã 104 2019) Số phức liên hợp của số phức 3 2z i= −  là. 

A. 3 2i+ . B. 3 2i− − . C. 2 3i− + . D. 3 2i− + . 

Câu 7:  (Mã 103 - 2019) Số phức liên hợp của số phức 1 2i−  là: 

A. 1 2i− − . B. 1 2i+ . C. 2 i− + . D. 1 2i− + . 

Câu 8: Số phức liên hợp của số phức 2z i=  là 

A. 2z i= − . B. 2z i= − . C. 2z i= − . D. 2z i= + . 

Câu 9: Cho số phức ( )3 4 3z i= − − . Khi đó số phức liên hợp của z  là 

A. 12 9z i= − + . B. 12 9z i= − − . C. 12 9z i= − . D. 12 9i+ . 

Câu 10: Cho hai số phức 1 1z i= +
 và 2 2 3 .z i= −

 Số phức liên hợp của 1 2z z z= +
 là: 

A. 3 2z i= − − . B. 3 2z i= − . C. 3 2z i= − + . D. 3 2z i= + . 

Câu 11: Cho hai số phức 1 2z i= −
 và 2 3 2z i= −

. Số phức liên hợp của 1 2z z z= −
 là 

A. 1z i= − + . B. 1z i= − . C. 1z i= − − . D. 1z i= + . 

Câu 12: Số phức liên hợp của số phức 
1

1
z

i
=

+
 là 

A. 
1 1

2 2
z i= − − . B. 

1 1

2 2
z i= + . C. 

1 1

2 2
z i= − + . D. 

1 1

2 2
z i= − . 

Câu 13: Cho hai số phức 1 1 2z i= +
 và 2 2 3z i= −

. Số phức liên hợp của 1 23 2w z z= −
 là 

A. 1 12w i= − − . B. 1 12w i= − + . C. 1 12w i= − . D. 1 13w i= − − . 

Câu 14: Cho số phức 31z i i= − + . Số phức liên hợp của z  là 

A. 1 2z i= + . B. 1 2z i= − − . C. 2z i= + . D. 1z = . 

Câu 15: Cho 1 3z i= −  là số phức liên hợp của z . Tìm số phức z ? 

A. 1 3z i= + . B. 1 3z i= − . C. 1 3z i= − − . D. 1 3z i= − + . 

Câu 16: Cho 2021 2022z i= +  là số phức liên hợp của z . Tìm số phức z . 

A. 2021 2022z i= + . B. 2021 2022z i= − − . C. 2021 2022z i= − . D. 2021 2022z i= − − . 

2 5= − +z i

2 5= −z i 2 5= +z i 2 5= − +z i 2 5= − −z i
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Câu 17:  (Mã 104 2017) Cho số phức 2z i= + . Tính z . 

A. 5z =  B. 5z =  C. 2z =  D. 3z =  

Câu 18:  (Chuyên Hạ Long 2019) Số phức đối của 5 7z i= +  là? 

A. 5 7z i= + . B. 5 7z i− = − − . C. 5 7z i− = − + . D. 5 7z i− = − . 

Câu 19:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức 1 2z i= − +  là 

điểm nào dưới đây? 

A. ( )1;2Q . B. ( )1;2P − . C. ( )1; 2N − . D. ( )1; 2M − − . 

Câu 20:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Trên mặt phẳng tọa độ, biết ( )3;1M −  là điểm biểu diễn số phức z . 

Phần thực của z  bằng 

A. 1. B. 3− . C. 1− . D. 3 . 

Câu 21:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Trên mặt phẳng tọa độ, biết  là điểm biểu diễn số phức . 

Phần thực của  bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 22:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Trên mặt phẳng tọa độ, điểm nào dưới đây là điểm biểu diễn số phức 

1 2z i= − ? 

A. ( )1;2Q . B. ( )2;1M . C. ( )2;1P − . D. ( )1; 2N − . 

Câu 23:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Trên mặt phẳng tọa độ, điểm nào dưới đây là điểm biểu diễn của số phức 

3 2z i= − ? 

A. ( )3;2P − . B. ( )2; 3Q − . C. ( )3; 2N − . D. ( )2;3M − . 

Câu 24:  (Đề Tham Khảo 2018) Điểm M  trong hình vẽ bên là điểm biểu diễn số phức 

 
A. 1 2z i= +  B. 1 2z i= −  C. 2z i= +  D. 2z i= − +  

Câu 25:  (Đề Tham Khảo 2019) Điểm nào trong hình vẽ bên là điểm biểu diễn của số phức 1 2z i= − +

? 

 
A. P  B. M  C. Q  D. N  

  

( )1;3M − z

z

3 1− 3− 1
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Câu 26:  (Mã 110 2017) Số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là điểm M  như hình 

bên? 

 

A. 1 1 2z i= −  B. 2 1 2z i= +  C. 3 2z i= − +  D. 4 2z i= +  

Câu 27: Điểm M  trong hình vẽ bên là điểm biểu diễn của số phức z . Tìm phần thực và phần ảo của số 

phức z . 

 

A. Phần thực là 3  và phần ảo là 4− i  B. Phần thực là 3  và phần ảo là 4−  

C. Phần thực là 4− và phần ảo là 3i  D. Phần thực là 4− và phần ảo là 3  

Câu 28:  (THPT Hùng Vương Bình Phước 2019) Trong hình vẽ bên, điểm M biểu diễn số phức z . Số 

phức z  là: 

 

A. 1 2i− . B. 2 i+ . C. 1 2i+ . D. 2 i− . 

Câu 29:  (Thanh Hóa 2019) Điểm M

 

trong hình vẽ bên dưới biểu thị cho số phức 

 

A. 3 2 .i+  B. 2 3 .i−  C. 2 3 .i− +  D. 3 2 .i−  

  

x

y

 2

M
3

O
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Câu 30:  (Chuyên Lam Sơn Thanh Hóa 2019) Điểm M  trong hình vẽ bên biểu diễn số phức z . Chọn 

kết luận đúng về số phức z . 

 

A. 3 5z i= + . B. 3 5z i= − + . C. 3 5z i= − . D. 3 5z i= − − . 

Câu 31:  (Đề Thi Công Bằng KHTN -2019) Điểm M trong hình vẽ là biểu diễn hình học của số phức 

nào dưới đây? 

 
A. 2z i= − . B. 2z i= + . C. 1 2z i= − + . D. 1 2z i= − − . 

Câu 32: Điểm nào trong hình vẽ dưới đây là điểm biểu diễn số phức liên hợp của số phức 3 2z i= − + ? 

 

A. M . B. N . C. Q . D. P . 

Câu 33:  (THPT Hùng Vương Bình Phước 2019) Trong hình vẽ bên, điểm M biểu diễn số phức z . Số 

phức z  là: 

 

A. 1 2i− . B. 2 i+ . C. 1 2i+ . D. 2 i− . 

  

  

  

  

2  

-1  

O 
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Câu 34:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Cho hai số phức 1 3z i= − +  và 2 1 .z i= −  Phần ảo của số phức 

1 2z z+ bằng 

A. 2.−  B. 2 .i  C. 2.  D. 2 .i−  

Câu 35:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho hai số phức 
1 2z i= +  và 

2 1 3z i= + . Phần thực của số phức 

1 2z z+  bằng 

A. 1. B. 3 . C. 4 . D. 2− . 

Câu 36:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hai số phức 1 3 2z i= −  và 2 2z i= + . Số phức 1 2z z+  bằng 

A. 5 i+ . B. 5 i− + . C. 5 i− . D. 5 i− − . 

Câu 37:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Cho hai số phức 1 1 2z i= −  và 2 2z i= + . Số phức 1 2z z+  bằng 

A. 3 i+  B. 3 i− −  C. 3 i−  D. 3 i− +  

Câu 38:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho hai số phức 1 1 2z i= +  và 2 4z i= − . Số phức 1 2z z−  bằng 

A. 3 3i+ . B. 3 3i− − . C. 3 3i− + . D. 3 3i− . 

Câu 39:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho hai số phức 1 1 3z i= −  và 2 3z i= + . Số phức 1 2z z−  bằng 

A. 2 4i− − . B. 2 4i− . C. 2 4i− + . D. 2 4i+ . 

Câu 40:  (Mã 104 - 2019) Cho hai số phức 1 2= −z i  và 2 1= +z i . Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , điểm biểu 

diễn của số phức 1 22 +z z  có tọa độ là 

A. ( )0; 5 . B. ( )5; 1− . C. ( )1; 5− . D. ( )5; 0 . 

Câu 41:  (Mã 103 - 2019) Cho hai số phức 1 1z i= +  và 2 2z i= + . Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , điểm 

biểu diễn số phức 1 22z z+ có tọa độ là 

A. (3;5) . B. (5;2) . C. (5;3) . D. (2;5) . 

Câu 42:  (Chuyen Phan Bội Châu Nghệ An 2019) Cho hai số phức 1 1z i= +  và 2 2 3z i= − . Tính môđun 

của số phức 1 2z z+ . 

A. 
1 2 1z z+ = . B. 

1 2 5z z+ = . C. 
1 2 13z z+ = . D. 

1 2 5z z+ = . 

Câu 43:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho hai số phức 
1 3z i= -  và 

2 1z i= - + . Phần ảo của số phức 

1 2z z  bằng 

A. 4 . B. 4i . C. 1− . D. i− . 

Câu 44:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hai số phức 1 2z i= +  và w 3 i= + . Môđun của số phức .wz  bằng 

A. 5 2 . B. 26 . C. 26 . D. 50 . 

Câu 45:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hai số phức  và . Mô đun của số phức  

A. . B. . C. . D. . 

Câu 46:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho số phức 2z i= − , số phức ( )2 3i z−  bằng 

A. 1 8i− + . B. 7 4i− + . C. 7 4i− . D. 1 8i+ . 

Câu 47:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho số phức 2 3= − +z i , số phức ( )1+ i z  bằng 

A. 5− − i . B. 1 5− + i . C. 1 5− i . D. 5− i . 

2 2z i= + w 2 i= + zw

40 8 2 2 2 10
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Câu 48:  (Mã 101 - 2019) Cho hai số phức 1 1z i= −  và 2 1 2z i= + . Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , điểm 

biểu diễn số phức 1 23z z+  có tọa độ là: 

A. ( )1;4 . B. ( )1;4− . C. ( )4;1 . D. ( )4; 1− . 

Câu 49:  (THPT Cẩm Giàng 2 2019) Cho số phức z thỏa mãn ( )1 2 4 3z i i+ = − . Tìm số phức liên hợp 

z  của z . 

A. 
2 11

5 5
z i

−
= − . B. 

2 11
z i

5 5
= − . C. 

2 11
z

5 5
= i
−

+ . D. 
2 11

z
5 5

= i+ . 

Câu 50: Cho số phức z  thỏa mãn ( )1 3 5z i i+ = − . Tính môđun của z  

A. 17z = . B. 16z = . C. 17z = . D. 4z = . 

Câu 51:  (THPT Yên Phong Số 1 Bắc Ninh 2019) Cho số phức 2z i= − + . Điểm nào dưới đây là biểu 

diễn của số phức w iz=  trên mặt phẳng toạ độ? 

A. ( )1; 2 .M − −  B. ( )2;1 .P −  C. ( )2;1 .N  D. ( )1;2 .Q  

Câu 52:  (Chuyên Bắc Giang 2019) Cho số phức 1 2z i= + . Tìm tổng phần thực và phần ảo của số phức 

2w z z= + . 

A. 3  B. 5  C. 1 D. 2  

Câu 53:  (THPT Gia Lộc Hải Dương Năm 2019) Tìm tọa độ điểm M  là điểm biểu diễn số phức z  biết 

z  thỏa mãn phương trình ( )1 3 5i z i+ = − . 

A. ( )1;4M − . B. ( )1; 4M − − . C. ( )1;4M . D. ( )1; 4M − . 

Câu 54:  (Chuyên Lương Thế Vinh Đồng Nai 2019) Cho số phức z  thỏa mãn ( )1 3 5 7 .i z i+ − =  Mệnh 

đề nào sau đây đúng? 

A. 
13 4

5 5
z i= − . B. 

13 4

5 5
z i= − + . C. 

13 4

5 5
z i= − − . D. 

13 4

5 5
z i= + . 

Câu 55:  (Chuyên Bắc Giang 2019) Cho số phức z thỏa mãn phương trình 2(3 2 ) (2 ) 4i z i i+ + − = + . Tìm 

tọa độ điểm M biểu diễn số phức z. 

A. ( )1;1M −  B. ( )1; 1M − −  C. ( )1;1M  D. ( )1; 1M −  
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

1. Thể tích khối chóp 
1

.
3

V B h=  

 

2. Thể tích khối lăng trụ .V B h=  

 

 Thể tích khối lập phương 3V a=   Thể tích khối hộp chữ nhật V abc=  

 

 

 

CÂU 21_ĐTK2021 Một khối chóp có diện tích đáy bằng 6  và chiều cao bằng 5 . Thể tích của khối chóp 

đó bằng 

A. 10 . B. 30 . C. 90 . D. 15 . 

Lời giải 

Chọn A 

Thể tích của khối chóp: 
1 1

. .6.5 10
3 3

V B h= = =  (đvtt). 

CÂU 22_ĐTK2021 Thể tích của khối hộp chữ nhật có ba kích thước 2;3;7  bằng 

A. 14 . B. 42 . C. 126 . D. 12 . 

Lời giải 

Chọn B 

Thể tích của khối hộp chữ nhật: 2.3.7 42=  (đvtt). 

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho khối chóp có diện tích đáy 3B =  và chiều cao 4h = . Thể 

tích của khối chóp đã cho bằng 

A. 6 . B. 12 . C. 36 . D. 4 . 

Câu 2:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho khối chóp có diện tích đáy 6B =  và chiều cao 2h = . Thể tích của 

khối chóp đã cho bằng: 

A. 6 . B. 3 . C. 4 . D. 12 . 

Câu 3:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho khối chóp có diện tích đáy  và chiều cao . Thể tích khối 

chóp đã cho bằng 

A. . B. . C. . D. . 

  

3B = 2h =

6 12 2 3

 DẠNG TOÁN 21: THỂ TÍCH KHỐI ĐA DIỆN ĐƠN GIẢN 
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Câu 4:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho khối chóp có diện tích đáy 26B a=  và chiều cao 2h a= . Thể tích 

khối chóp đã cho bằng: 

A. 
32a . B. 

34a . C. 
36a . D. 

312a . 

Câu 5:  (Mã 105 2017) Cho khối chóp .S ABC  có SA  vuông góc với đáy, 4SA= , 6AB = , 10BC =  và 

8CA= . Tính thể tích V  của khối chóp .S ABC . 

A. 32V =  B. 192V =  C. 40V =  D. 24V =  

Câu 6: Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác đều cạnh a , cạnh bên SA  vuông góc với đáy và thể 

tích của khối chóp đó bằng 
3

4

a
. Tính cạnh bên SA . 

A.  B.  C.  D.  

Câu 7: Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh a . Biết ( )SA ABC⊥  và 3SA a= . 

Tính thể tích khối chóp .S ABC . 

A. 
4

a
 B. 

3

2

a
 C. 

3

4

a
 D. 

33

4

a
 

Câu 8: Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác đều cạnh a . Cạnh bên SC  vuông góc với mặt phẳng 

( )ABC , SC a= . Thể tích khối chóp .S ABC  bằng 

A. 
3 3

3

a
 B. 

3 2

12

a
 C. 

3 3

9

a
 D. 

3 3

12

a
 

Câu 9: Cho khối chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , ( ), 2 ,AB a AC a SA ABC= = ⊥  và 

SA a= . Thể tích của khối chóp đã cho bằng 

A. 
3 3

3

a
. B. 

3 3

6

a
. C. 

3

3

a
. D. 

32

3

a
. 

Câu 10: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, 3AB a=  và 4AD a= . Cạnh bên SA  

vuông góc với mặt phẳng ( )ABCD  và 2SA a= . Thể tích của khối chóp .S ABCD  bằng 

A. 
34 2a . B. 

312 2a . C. 
34 2

3

a
. D. 

32 2

3

a
. 

Câu 11: Thể tích của khối chóp có diện tích đáy bằng 
3

2
 và chiều cao bằng 

2 3

3
 là 

A. 
6

6
. B. 

1

3
. C. 

2

3
. D. 1. 

Câu 12: Cho khối chóp .S ABC có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại B , độ dài cạnh AB BC a= = , 

cạnh bên SA  vuông góc với đáy và 2SA a= . Tính thể tích V của khối chóp .S ABC . 

A. 
3

.
3

a
V =  B. 

3

.
2

a
V =  C. 

3.V a=  D. 
3

.
6

a
V =  

  

3
.

2

a 3
.

3

a
3.a 2 3.a
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Câu 13:  Cho hình chóp .S ABC , có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại A , SA AB a= = , SA  vuông 

góc với mặt phẳng ( )ABC . Thể tích của khối chóp .S ABC  bằng 

A. 
3

3

a
. B. 

3

6

a
. C. 

3

2

a
. D. 

33

2

a
. 

Câu 14: Cho tứ diện OABC  có ,OA  ,OB  OC  đôi một vuông góc và OA OB OC a= = = . Khi đó thể tích 

của tứ diện OABC  là 

A. 
3

12

a
. B. 

3

6

a
. C. 

3

3

a
. D. 

3

2

a
. 

Câu 15: Cho hình chóp .S ABC  có diện tích đáy là 2 3a , cạnh bên SA  vuông góc với đáy, SA a= . Tính 

thể tích khối chóp .S ABC  theo a . 

A. 
3 3a . B. 

3 3

3

a
. C. 

3 3

6

a
. D. 

3 3

2

a
. 

Câu 16: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông ABCD  cạnh a , cạnh bên SA  vuông góc với mặt 

phẳng đáy và 2SA a= . Thể tích của khối chóp .S ABCD  bằng 

A. 
32V a= . B. 

32

6

a
V = . C. 

32

4

a
V = . D. 

3

3

2a
V = . 

Câu 17:  Cho hình chóp tứ giác .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh bằng a , ( )SA ABC⊥ , 

3SA a= . Thể tích V  của khối chóp .S ABCD  là: 

A. 3V a= . B. 33V a= . C. 31

3
V a= . D. 32V a= . 

Câu 18: Thể tích của khối chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng a  là 

A. 
3 2

6

a
. B. 

3 2

3

a
. C. 

3a . D. 
3 2

2

a
. 

Câu 19:  (Mã 104 2017) Cho khối chóp tam giác đều .S ABC  có cạnh đáy bằng a  và cạnh bên bằng 2a

. Tính thể tích V  của khối chóp .S ABC . 

A. 
311

6

a
V =  B. 

311

4

a
V =  C. 

313

12

a
V =  D. 

311

12

a
V =  

Câu 20: Cho một hình chóp tam giác đều có cạnh đáy bằng a , góc giữa cạnh bên và mặt phẳng đáy bằng 
045 . Thể tích khối chóp đó là 

A. 
3 3

.
12

a
 B. 

3

.
12

a
 C. 

3

.
36

a
 D. 

3 3
.

36

a
 

Câu 21:  (Mã 123 2017) Cho khối chóp tứ giác đều có cạnh đáy bằng ,a cạnh bên gấp hai lần cạnh đáy. 

Tính thể tích V  của khối chóp đã cho. 

A. 
32

2

a
V =  B. 

314

2

a
V =  C. 

32

6

a
V =  D. 

314

6

a
V =  
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Câu 22: Cho khối chóp tứ giác đều có cạnh đáy bằng 2a  cạnh bên bằng 5a . Thể tích của khối chóp đã 

cho bằng 

A. 34 5a . B. 
34 3a . C. 

34 5

3

a
. D. 

34 3

3

a
. 

Câu 23: Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD có cạnh đáy bằng 6a , góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng 
060 . Tính thể tích V của khối chóp S.ABC? 

A. 39V a=  B. 32V a=  C. 33V a=  D. 36V a=  

Câu 24:  (Mã 101 - 2019) Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy B  và có chiều cao h  là 

A. Bh . B. 
4

3
Bh . C. 

1

3
Bh . D. 3Bh . 

Câu 25:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Cho khối lập phương có cạnh bằng 6 . Thể tích của khối lập phương 

đã cho bằng 

A. 216 . B. 18 . C. 36 . D. 72 . 

Câu 26:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Thể tích khối lập phương cạnh 2  bằng 

A. 6 . B. 8 . C. 4 . D. 2 . 

Câu 27:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho khối hộp chữ nhật có 3 kích thước 3;4;5 . Thể tích của khối hộp đã 

cho bằng? 

A. 10 . B. 20 . C. 12 . D. 60 . 

Câu 28:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho khối hộp hình chữ nhật có ba kích thước . Thể tích của khối 

hộp đã cho bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 29:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho khối lăng trụ có diện tích đáy 3B =  và chiều cao 2h = . Thể tích 

của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 1. B. 3 . C. 2 . D. 6 . 

Câu 30:  (Mã 103 2018) Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh a  và chiều cao bằng 4a . Thể tích 

của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 316a  B. 34a  C. 316

3
a  D. 34

3
a  

Câu 31:  (Mã 104 2018) Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh a  và chiều cao bằng 2a . Thể tích 

của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 
32

3
a  B. 

34

3
a  C. 

32a  D. 
34a  

Câu 32: Cho khối lăng trụ có diện tích đáy bằng 2 3a , khoảng cách giữa hai đáy của lăng trụ bằng 6a

. Tính thể tích V  của khối lăng trụ 

A. 
33 2V a=  B. 

3 2V a=  C. 
3 2

3

a
V =  D. 

33 2

4

a
V =  

  

2; 4; 6

16 12 48 8
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Câu 33:  (Mã 102 -2019) Cho khối lăng trụ đứng .ABC A B C   có đáy là tam giác đều cạnh a  và 2AA a =  

(minh họa như hình vẽ bên). 

 
Thể tích của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 
33

2

a
. B. 

33

6

a
. C. 

33 .a  D. 
33

3

a
. 

Câu 34:  (Đề Minh Họa 2017) Tính thể tích V của khối lập phương .ABCD A B C D    , biết 3AC a = . 

A. 3V a=  B. 
33 6

4

a
V =  C. 

33 3V a=  D. 31

3
V a=  

Câu 35: Cho khối lăng trụ đứng .ABC A B C  có 3B C a = , đáy ABC là tam giác vuông cân tại B  và

2AC a= . Tính thể tích V của khối lăng trụ đứng .ABC A B C   . 

A. 32V a= . B. 
32V a= . C. 

32

3

a
V = . D. 

3

6 2

a
V = . 

Câu 36: Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C   có đáy ABC  là tam giác vuông tại A , biết AB a= , 

2AC a=  và 3A B a = . Tính thể tích của khối lăng trụ .ABC A B C  . 

A. 
32 2

3

a
. B. 

35

3

a
. C. 

35a . D. 
32 2a . 

Câu 37: Lăng trụ tam giác đều có độ dài tất cả các cạnh bằng 3. Thể tích khối lăng trụ đã cho bằng: 

A. 
27 3

.
4

 B. 
9 3

.
2

 C. 
9 3

.
4

 D. 
27 3

.
2

. 

Câu 38:  (Đề Tham Khảo 2019) Thể tích của khối lập phương cạnh 2a  bằng 

A. 38a  B. 32a  C. 3a  D. 36a  

Câu 39:  (Mã 104 2019) Cho khối lăng trụ đứng .ABC A B C   có đáy là tam giác đều cạnh a  và 

' 2AA a=  (minh họa như hình vẽ bên dưới). 

 
Thể tích của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 
36

2

a
. B. 

36

4

a
. C. 

36

6

a
. D. 

36

12

a
. 
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Câu 40:  (Mã 103 2019) Cho khối lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có đáy là tam giác đều cạnh 2a  và 

' 3AA a=  (minh họa như hình vẽ bên). 

 
Thể tích của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 
36 3a . B. 

33 3a . C. 
32 3 .a  D. 

33a . 

Câu 41:  (Mã 101 -2019) Cho khối lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có đáy là tam giác đều cạnh a  và 

' 3AA a= (minh họa hình vẽ bên). Thể tích khối lăng trụ đã cho bằng. 

 

A. 
3

4

a
. B. 

3

2

a
. C. 

33

4

a
. D. 

33

2

a
. 

Câu 42: Cho hình lăng trụ đứng .ABCD A B C D     có đáy là hình thoi, biết 4 , 2 ,AA a AC a BD a = = = . 

Thể tích V  của khối lăng trụ là 

A. 
38V a= . B. 

32V a= . C. 
38

3
V a= . D. 

34V a= . 

Câu 43: Hình lập phương có độ dài đường chéo bằng 6  thì có thể tích là 

A. 2 2 . B. 54 2 . C. 24 3 . D. 8 . 

Câu 44: Cho khối hộp chữ nhật .ABCD A B C D     có , 3 , 5AA a AB a AC a = = = . Thể tích của khối hộp 

đã cho là 

A. 35a . B. 34a . C. 312a . D. 315a . 

Câu 45: Cho hình hộp đứng có cạnh bên độ dài 3a , đáy là hình thoi cạnh a  và có một góc 60 . Khi đó 

thể tích khối hộp là 

A. 
33 3

4

a
. B. 

3 3

3

a
. C. 

3 3

2

a
. D. 

33 3

2

a
. 

Câu 46: Cho hình lăng trụ đứng .ABCD A B C D    , có ABCD  là hình vuông cạnh 2a , cạnh 2 3AC a =

.Thể tích khối lăng trụ .ABC A B C   bằng 

A. 
34a . B. 

33a . C. 
32a . D. 

3a . 

 

 

A' C'

B'

B

CA

A' C'

B'

B

CA
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

MẶT NÓN Các yếu tố mặt nón: Một số công thức: 

 
Hình thành: Quay   vuông 

SOM  quanh trục SO , ta được 

mặt nón như hình bên với:

h SO

r OM

=


=
. 

 Đường cao: h SO= . ( SO  cũng 

được gọi là trục của hình nón). 

 Bán kính đáy: 

.r OA OB OM= = =  

 Đường sinh: 

.l SA SB SM= = =  

 Góc ở đỉnh: .ASB  

 Thiết diện qua trục: SAB  cân 

tại .S  

 Góc giữa đường sinh và mặt 

đáy: .SAO SBO SMO= =   

 Chu vi đáy: 2 .p r=  

 Diện tích đáy: 2

đ .S r=  

 Thể tích: đ

21 1
. . .

3 3
V h S h r= =  

(liên tưởng đến thể tích khối chóp). 

 Diện tích xung quanh: .xqS rl=  

 Diện tích toàn phần: 

2 .tp xqS S S rl r = + = +
đ

  

 

MẶT TRỤ Các yếu tố mặt trụ: Một số công thức: 

 
Hình thành: Quay hình 

chữ nhật ABCD  quanh 

đường trung bình OO , ta có 

mặt trụ như hình bên. 

 Đường cao: .h OO=  

 Đường sinh: .l AD BC= =  Ta 

có: .l h=  

 Bán kính đáy: 

.r OA OB O C O D = = = =  

 Trục (∆) là đường thẳng đi qua 

hai điểm , .O O  

 Thiết diện qua trục: Là hình chữ 

nhật .ABCD   

 Chu vi đáy: 2 .p r=  

 Diện tích đáy: 2

đ .S r=  

 Thể tích khối trụ: 

2. .V h S h r= =
đ

. 

 Diện tích xung quanh: 

2 . .xqS r h=  

 Diện tích toàn phần:

22 2 . 2 .tp xqS S S r h r = + = +
đ

 

 

  

h

l
l

l

r O
A B

S

M

 DẠNG TOÁN 23: THỂ TÍCH – DIỆN TÍCH XUNG QUANH – DIỆN TÍCH TOÀN PHẦN CỦA 

KHỐI NÓN – TRỤ – CẦU ĐƠN GIẢN 
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MẶT CẦU Một số công thức: 

 
Hình thành: Quay đường tròn tâm I

, bán kính 
2

AB
R =  quanh trục AB , ta 

có mặt cầu như hình vẽ.  

 Tâm ,I  bán kính R IA IB IM= = = . 

 Đường kính 2AB R= . 

 Thiết diện qua tâm mặt cầu: Là đường 

tròn tâm I , bán kính R . 

 Diện tích mặt cầu: 24S R= . 

 Thể tích khối cầu: 
34

3

R
V


= . 

 

CÂU 23_ĐTK2021 Công thức tính thể tích V  của khối nón có bán kính đáy r  và chiều cao h là: 

A. .V rh=  B. 2V r h= . C. 
1

.
3

V rh=  D. 21

3
V r h= . 

Lời giải 

Chọn D 

Thể tích khối nón là 21
.

3
V r h=  

CÂU 24_ĐTK2021 Một hình trụ có bán kính đáy 4r cm=  và độ dài đường sinh 3l cm= . Diện tích xung 

quanh của 

hình trụ đó bằng 

A. 212 cm . B. 248 .cm  C. 224 .cm  D. 236 .cm  

Lời giải 

Chọn C 

Diện tích xung quanh hình trụ là 22 24 .S rl cm = =  

Câu 1:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Diện tích xung quanh của hình nón có độ dài đường sinh l  và bán 

kính đáy r  bằng 

A. 4 rl . B. 2 rl . C. rl . D. 
1

3
rl . 

Câu 2:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho hình nón có bán kính đáy 2r =  và độ dài đường sinh 7l = . Diện 

tích xung quanh của hình nón đã cho bằng 

A. 28 . B. 14 . C. 
14

3


. D. 

98

3


. 

Câu 3:  (Mã 101 - 2020 Lần 2) Cho hình nón có bán kính đáy 2r =  và độ dài đường sinh 5l = . Diện 

tích xung quanh của hình nón đã cho bằng 

A. 20 . B. 
20

3


 C. 10 . D. 

10

3


. 
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Câu 4: Gọi , ,l h r  lần lượt là độ dài đường sinh, chiều cao và bán kính mặt đáy của hình nón. Diện tích 

xung quanh xqS  của hình nón là: 

A. 21

3
xqS r h= . B. xqS rl= . C. xqS rh= . D. 2xqS rl= . 

Câu 5: Cho hình nón có bán kính đáy bằng a , đường cao là 2a . Tính diện tích xung quanh hình nón? 

A. 
22 5 a . B. 

25 a . C. 22a . D. 25a . 

Câu 6:  (Mã 104 2017) Cho hình nón có bán kính đáy 3r =  và độ dài đường sinh 4l = . Tính diện tích 

xung quanh của hình nón đã cho. 

A. 8 3xqS =  B. 12xqS =  C. 4 3xqS =  D. 39xqS =  

Câu 7: Một hình nón có thiết diện qua trục là một tam giác vuông cân có cạnh góc vuông bằng .a  Tính 

diện tích xung quanh của hình nón. 

A. 
22 2

3

a
. B. 

2 2

4

a
. C. 

2 2a . D. 
2 2

2

a
. 

Câu 8: Cho hình nón có đường sinh 5l = , bán kính đáy 3r = . Diện tích toàn phần của hình nón đó là: 

A. 15 .tpS =  B. 20 .tpS =  C. 22 .tpS =  D. 24 .tpS =  

Câu 9:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho khối nón có chiều cao 3h =  và bán kính đáy 4r = . Thể tích 

của khối nón đã cho bằng 

A. 16 . B. 48 . C. 36 . D. 4 . 

Câu 10:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho khối nón có bán kính đáy 5r =  và chiều cao 2h = . Thể tích khối 

nón đã cho bằng: 

A. 
10

3


. B. 10 . C. 

50

3


. D. 50 . 

Câu 11:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho khối nón có bán kính đáy  và chiều cao . Thể tích của 

khối nón đã cho bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 12:  (Mã 110 2017) Cho khối nón có bán kính đáy 3r =  và chiều cao 4h = . Tính thể tích V của khối 

nón đã cho. 

A. 12V =  B. 4V =  C. 16 3V =  D. 
16 3

3
V


=  

Câu 13: Cho tam giác ABC  vuông tại , ,A AB c AC b= = . Quay tam giác ABC  xung quanh đường thẳng 

chứa cạnh AB  ta được một hình nón có thể tích bằng 

A. 
21

3
bc . B. 

21

3
bc . C. 

21

3
b c . D. 

21

3
b c . 

Câu 14:  (Đề Tham Khảo 2019) Cho khối nón có độ dài đường sinh bằng 2a  và bán kính đáy bằng a . 

Thể tích của khối nón đã cho bằng 

A. 
33

3

a
. B. 

33

2

a
. C. 

32

3

a
. D. 

3

3

a
 

4r = 2h =

8

3


8

32

3


32
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Câu 15: Cho khối nón có độ dài đường sinh bằng 2a  và đường cao bằng 3a . Thể tích của khối nón đã 

cho bằng 

A. 
32

3

a
. B. 

33

2

a
. C. 

33

3

a
. D. 

3

3

a
. 

Câu 16: Cho khối nón có độ dài đường sinh bằng đường kính đáy bằng a. Thể tích khối nón là. 

A. 
3 3

16

a
. B. 

3 3

48

a
. C. 

3 3

24

a
. D. 

3 3

8

a
. 

Câu 17: Cho hình nón có bán kính đáy bằng 2 (cm), góc ở đỉnh bằng o60 . Thể tích khối nón là 

A. ( )38 3
cm

9
V


= . B. ( )38 3

cm
2

V


= . C. ( )38 3 cmV = . D. ( )38 3
cm

3
V


= . 

Câu 18:  Cho khối nón tròn xoay có đường cao 15h cm=  và đường sinh 25l cm= . Thể tích V  của khối 

nón là: 

A. ( )31500 cmV = . B. ( )3500 cmV = . C. ( )3240 cmV = . D. ( )32000 cmV = . 

Câu 19:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Diện tích xung quanh của hình trụ có độ dài đường sinh l  và bán 

kính đáy r  bằng 

A. 4 rl . B. rl . C. 
1

3
rl . D. 2 rl . 

Câu 20:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hình trụ có bán kính đáy 8R =  và độ dài đường sinh 3l = . Diện 

tích xung quanh của hình trụ đã cho bằng: 

A. 24 . B. 192 . C. 48 . D. 64 . 

Câu 21:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hình trụ có bán kính đáy  và độ dài đường sinh . Diện 

tích xung quanh của hình trụ đã cho bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 22:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Cho hình trụ có bán kính đáy bằng 3 . Biết rằng khi cắt hình trụ đã 

cho bởi một mặt phẳng qua trục, thiết diện thu được là một hình vuông. Diện tích xung quanh 

của hình trụ đã cho bằng 

A. 18 . B. 36 . C. 54 . D. 27 . 

Câu 23:  (Mã 105 2017) Cho hình trụ có diện tích xung quanh bằng 50  và độ dài đường sinh bằng 

đường kính của đường tròn đáy. Tính bán kính r  của đường tròn đáy. 

A. 5r =  B. 5r =  C. 
5 2

2
r


=  D. 

5 2

2
r =  

Câu 24: Cho khối trụ ( )T  có bán kính đáy 1R = , thể tích 5V = . Tính diện tích toàn phần của hình trụ 

tương ứng 

A. 12S =  B. 11S =  C. 10S =  D. 7S =  

Câu 25: Tính diện tích xung quanh của hình trụ biết hình trụ có bán kính đáy là a  và đường cao là 3a . 

A. 
22 a  B. 

2a  C. 
2 3a  D. 

22 3a  

Câu 26: Một hình trụ có diện tích xung quanh bằng 24 a  và bán kính đáy là a . Tính độ dài đường cao 

của hình trụ đó. 

A. a . B. 2a . C. 3a . D. 4a . 

4r = 3l =

48 12 16 24
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Câu 27: Một hình trụ có bán kính đáy bằng 2cm  và có thiết diện qua trục là một hình vuông. Diện tích 

xung quanh của hình trụ là 

A. 38 cm  B. 34 cm  C. 332 cm  D. 316 cm  

Câu 28: Cho hình trụ có diện tích xung quang bằng 28 a  và bán kính đáy bằng a . Độ dài đường sinh 

của hình trụ bằng: 

A. 4a . B. 8a . C. 2a . D. 6a . 

Câu 29:  (Mã 101 - 2020 Lần 2) Cắt hình trụ ( )T  bởi một mặt phẳng qua trục của nó ta được thiết diện 

là một hình vuông cạnh bằng 7 . Diện tích xung quanh của ( )T  bằng 

A. 
49π

4
. B. 

49π

2
. C. 49π . D. 98π . 

Câu 30:  (Mã 104 - 2020 Lần 2) Cắt hình trụ ( )T  bởi một mặt phẳng qua trục của nó, ta được thiết diện 

là một hình vuông cạnh bằng 5 . Diện tích xung quanh của ( )T  bằng 

A. 
25

2


. B. 25 . C. 50 . D. 

25

4


. 

Câu 31:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho khối trụ có bán kính đáy bằng 5r =  và chiều cao 3h = . Thể tích 

của khối trụ đã cho bằng 

A. 5 . B. 30 . C. 25 . D. 75 . 

Câu 32:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho khối trụ có bán kính 3r = và chiều cao 4h = . Thể tích khối trụ đã 

cho bằng 

A. 4 . B. 12 . C. 36 . D. 24 . 

Câu 33:  (Mã 103 2018) Thể tích của khối trụ tròn xoay có bán kính đáy r  và chiều cao h  bằng 

A. 24

3
r h  B. 2r h  C. 21

3
r h  D. 2 rh  

Câu 34: Thể tích khối trụ có bán kính đáy r a=  và chiều cao 2h a=  bằng 

A. 
34 2a . B. 

3 2a . C. 32 a . D. 
3 2

3

a
. 

Câu 35: Thiết diện qua trục của một hình trụ là một hình vuông có cạnh bằng 2a . Tính theo a  thể tích 

khối trụ đó. 

A. 
3a . B. 

32 a . C. 
34 a . D. 

32

3
a . 

Câu 36: Cho hình chữ nhật ABCD  có 2 2 . AB BC a= =  Tính thể tích khối tròn xoay khi quay hình phẳng 

ABCD  quanh trục .AD  

A. 
34 a . B. 

32 a . C. 
38 a . D. 

3a . 

Câu 37: Cho hình trụ có diện tích toàn phần là 4  và có thiết diện cắt bởi mặt phẳng qua trục là hình 

vuông. Tính thể tích khối trụ? 

A. 
6

12


 B. 

6

9


 C. 

4

9


 D. 

4 6

9


 

Câu 38: Cho hình chữ nhật ABCD  có AB a= , 2AD a= . Thể tích của khối trụ tạo thành khi quay hình 

chữ nhật ABCD  quanh cạnh AB  bằng 
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A. 34 a . B. 3a . C. 32a . D. 3a . 

Câu 39:  Cho khối trụ có chu vi đáy bằng 4 a  và độ dài đường cao bằng a . Thể tích của khối trụ đã cho 

bằng 

A. 2a . B. 34

3
a . C. 34 a . D. 316 a . 

Câu 40: Cho hình trụ có diện tích toàn phần là 4  và có thiết diện cắt bởi mặt phẳng qua trục là hình 

vuông. Tính thể tích khối trụ? 

A. 
6

9


. B. 

4 6

9


. C. 

6

12


. D. 

4

9


. 

Câu 41:  Mặt phẳng đi qua trục hình trụ, cắt hình trụ theo thiết diện là hình vuông cạnh a . Thể tích khối 

trụ đó bằng 

A. 3a . B. 
3

2

a
. C. 

3

3

a
. D. 

3

4

a
. 

Câu 42:  Thiết diện qua trục của một hình trụ là hình vuông có cạnh là 2a .Thể tích khối trụ được tạo nên 

bởi hình trụ này là: 

A. 32 a . B. 
32

3

a
. C. 38 a . D. 

38

3

a
. 

Câu 43:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho mặt cầu có bán kính 2R = . Diện tích của mặt cầu đã cho 

bằng 

A. 
32

3


. B. 8 . C. 16 . D. 4 . 

Câu 44:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho mặt cầu có bán kính 5r = . Diện tích mặt cầu đã cho bằng 

A. 25 . B. 
500

3


. C. 100 . D. 

100

3


. 

Câu 45:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho mặt cầu có bán kính 4r = . Diện tích của mặt cầu đã cho bằng 

A. 16 . B. 64 . C. 
64

3


. D. 

256

3


. 

Câu 46: Cho mặt cầu có diện tích bằng 216 a . Khi đó, bán kính mặt cầu bằng 

A. 2 2a  B. 2a  C. 2a  D. 
2

2

a
 

Câu 47:  Diện tích mặt cầu bán kính 2a  là 

A. 
24 a . B. 

216 a . C. 
216a . D. 

24

3

a
. 

Câu 48: Diện tích của một mặt cầu bằng ( )216 cm . Bán kính của mặt cầu đó là. 

A. 8cm . B. 2cm . C. 4cm . D. 6cm . 
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Câu 49:  Tính diện tích mặt cầu  khi biết chu vi đường tròn lớn của nó bằng 4  

A. 32S =  B. 16S =  C. 64S =  D. 8S =  

Câu 50:  Diện tích mặt cầu có đường kính bằng 2a  là 

A. 216 a . B. 2a . C. 
34

3

a
. D. 24 a . 

Câu 51:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho khối cầu có bán kính 4r = . Thể tích của khối cầu đã cho bằng: 

A. 
256

3


. B. 64 . C. 

64

3


. D. 256 . 

Câu 52:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho khối cầu có bán kính  Thể tích của khối cầu đã cho bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 53:  (Mã 102 2018) Thể tích của khối cầu bán kính R  bằng 

A. 33

4
R  B. 34

3
R  C. 34 R  D. 32 R  

Câu 54:  Thể tích khối cầu bán kính a  bằng : 

A. 
3

3

a
 B. 32 a  C. 

34

3

a
 D. 34 a  

Câu 55:  Thể tích khối cầu có đường kính 2a  bằng 

A. 
34

3

a
. B. 34 a . C. 

3

3

a
. D. 32 a . 

Câu 56:  Cho mặt cầu ( )S  có diện tích ( )2 24 .a cm  Khi đó, thể tích khối cầu ( )S  là 

A. ( )
3

34
.

3

a
cm


 B. ( )

3
3 .

3

a
cm


 C. ( )

3
364

.
3

a
cm


 D. ( )

3
316

.
3

a
cm


 

Câu 57: Cho mặt cầu có diện tích bằng 236 a . Thể tich khối cầu là 

A. 
318 a . B. 

312 a . C. 
336 a . D. 

39 a . 

  

( )S

4.=r

64
64

3


256

256

3
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

1. Hệ trục tọa độ Oxyz: 

 Hệ trục gồm ba trục , ,Ox Oy Oz  đôi một vuông góc nhau. 

 Trục :Ox  trục hoành, có vectơ đơn vị (1;0;0)i = . 

 Trục Oy : trục tung, có vectơ đơn vị (0;1;0)j = . 

 Trục :Oz  trục cao, có vectơ đơn vị (0;0;1).k =  

 Điểm (0;0;0)O  là gốc tọa độ. 

2. Tọa độ vectơ: Vectơ ( ; ; )u xi y j zk u x y z= + +  = . 

Cho 
1 2 3 1 2 3( ; ; ), ( ; ; )a a a a b b b b= = . Ta có: 

 
1 1 2 2 3 3( ; ; )a b a b a b a b =     

 a  cùng phương b ( )a kb k R = 

1 1

31 2
2 2 1 2 3

1 2 3

3 3

, ( , , 0).

a kb
aa a

a kb b b b
b b b

a kb

=


 =  = = 
 =

 

 1 2 3( ; ; )ka ka ka ka=  

 

1 1

2 2

3 3

a b

a b a b

a b

=


=  =
 =

 

 
1 1 2 2 3 3. . . .a b a b a b a b= + +   2 2 2

1 2 2a a a a= + +   
2

2 2 2 2

1 2 3a a a a a= = + +  

 
1 1 2 2 3 3. 0 0a b a b a b a b a b⊥  =  + + =   1 1 2 2 3 3

2 2 2 2 2 2

1 2 3 1 2 3

.
cos( , )

. .

a b a b a ba b
a b

a b a a a b b b

+ +
= =

+ + + +
 

3. Tọa độ điểm: ( ; ; ) ( ; ; )M x y z OM x y z = . Cho ( ; ; ) , ( ; ; ) , ( ; ; )A A A B B B C C CA x y z B x y z C x y z , ta có: 

 ( ; ; )B A B A B AAB x x y y z z= − − −   
2 2 2( ) ( ) ( )B A B A B AAB x x y y z z= − + − + −  

 Toạ độ trung điểm M của đoạn thẳng AB: 

; ; .
2 2 2

A B A B A Bx x y y z z
M

+ + + 
 
 

 

 Toạ độ trọng tâm G của tam giác ABC: 

; ; .
3 3 3

A B C A B C A B Cx x x y y y z z z
G

+ + + + + + 
 
 

 

QUY TẮC CHIẾU ĐẶC BIỆT 

Chiếu điểm trên trục tọa độ Chiếu điểm trên mặt phẳng tọa độ 

 Điểm 1( )
( ; ; ) ( ;0;0)Chieáu vaøo Ox

M M M MGiöõ nguyeân x
M x y z M x⎯⎯⎯⎯⎯⎯→  

 Điểm 2( )
( ; ; ) (0; ;0)Chieáu vaøo Oy

M M M MGiöõ nguyeân y
M x y z M y⎯⎯⎯⎯⎯⎯→  

 Điểm 3( )
( ; ; ) (0;0; )Chieáu vaøo Oz

M M M MGiöõ nguyeân z
M x y z M z⎯⎯⎯⎯⎯⎯→  

 Điểm 

1( , )
( ; ; ) ( ; ;0)Chieáu vaøo Oxy

M M M M MGiöõ nguyeân x y
M x y z M x y⎯⎯⎯⎯⎯⎯→  

 Điểm 

2( , )
( ; ; ) (0; ; )Chieáu vaøo Oyz

M M M M MGiöõ nguyeân y z
M x y z M y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯→  

 Điểm 

3( , )
( ; ; ) ( ;0; )Chieáu vaøo Oxz

M M M M MGiöõ nguyeân x z
M x y z M x z⎯⎯⎯⎯⎯⎯→  

Đối xứng điểm qua trục tọa độ Đối xứng điểm qua mặt phẳng tọa độ 

 

1( ; , )
( ; ; ) ( ; ; )Ñoái xöùng qua Ox

M M M M M MGiöõ nguyeân x ñoåi daáu y z
M x y z M x y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→ − −  

 

1( , ; )
( ; ; ) ( ; ; )Ñoái xöùng qua Oxy

M M M M M MGiöõ nguyeân x y ñoåi daáu z
M x y z M x y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→ −  

 DẠNG TOÁN 25: TOẠ ĐỘ ĐIỂM – TOẠ ĐỘ VECTO  
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2( ; , )
( ; ; ) ( ; ; )Ñoái xöùng qua Oy

M M M M M MGiöõ nguyeân y ñoåi daáu x z
M x y z M x y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→ − −  

 

3( ; , )
( ; ; ) ( ; ; )Ñoái xöùng qua Oz

M M M M M MGiöõ nguyeân z ñoåi daáu x y
M x y z M x y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→ − −  

 

2( , ; )
( ; ; ) ( ; ; )Ñoái xöùng qua Oxz

M M M M M MGiöõ nguyeân x z ñoåi daáu y
M x y z M x y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→ −  

 

3( , ; )
( ; ; ) ( ; ; )Ñoái xöùng qua Oyz

M M M M M MGiöõ nguyeân y z ñoåi daáu x
M x y z M x y z⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯→ −  

4. Tích có hướng của hai vectơ: 

 Định nghĩa: Cho 
1 2 3( , , )a a a a= , 

1 2 3( , , )b b b b= , tích có hướng của a  và b  là: 

( )2 3 3 1 1 2

2 3 3 2 3 1 1 3 1 2 2 1

2 3 3 1 1 2

, ; ; ; ;
a a a a a a

a b a b a b a b a b a b a b
b b b b b b

 
  = = − − −  

 
. 

 Tính chất: [ , ]a b a⊥  [ , ]a b b⊥  ( )[ , ] . .sin ,a b a b a b=  

 Điều kiện cùng phương của hai vectơ &a b  là 

, 0a b  =
 

 với 0 (0;0;0).=   

 Điều kiện đồng phẳng của ba vectơ ,a b  và c  là 

[ , ]. 0.a b c =  

 Diện tích hình bình hành ABCD: , .ABCDS AB AD =    

 Diện tích tam giác ABC: 

1
, .

2
ABCS AB AC

 =    

 Thể tích khối hộp: . ' ' ' ' [ , ]. ' .ABCD A B C DV AB AD AA=   Thể tích tứ diện: 
1

, .
6

ABCDV AB AC AD =
 

. 

 

CÂU 25_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;1;2A và ( )3;1;0B . Trung điểm của đoạn 

thẳng AB  có tọa độ là 

A. ( )4;2;2 . B. ( )2;1;1 . C. ( )2;0; 2− . D. ( )1;0; 1− . 

Lời giải 

Chọn B 

Gọi ( ); ;I a b c là trung điểm của AB . Khi đó: ( )

1 3
2

2

1 1
1 2;1;1 .

2

2 0
1

2

a

b I

c

+
= =


+

= = 


+
= =



 

Câu 1:  (Mã 101 2018) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2; 4;3A −  và ( )2;2;7B . Trung điểm của 

đoạn thẳng AB  có tọa độ là 

A. ( )4; 2;10−  B. ( )1;3;2  C. ( )2;6;4  D. ( )2; 1;5−  

Câu 2: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )3; 2;3A −  và ( )1;2;5B − . Tìm tọa độ trung 

điểm I  của đoạn thẳng AB . 

A. ( )1;0;4I . B. ( )2;0;8I . C. ( )2; 2; 1I − − . D. ( )2;2;1I − . 

Câu 3: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;3;2A , ( )3; 1;4B − . Tìm tọa độ trung điểm I  của 

.AB  

A. ( )2; 4;2I − . B. ( )4;2;6I . C. ( )2; 1; 3I − − − . D. ( )2;1;3I . 
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Câu 4: Trong không gian cho hệ trục toạ độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1; 2;3 , 1;2;5 , 0;0;1A B C− − . Tìm 

toạ độ trọng tâm G  của tam giác ABC . 

A. ( )0;0;3G . B. ( )0;0;9G . C. ( )1;0;3G − . D. ( )0;0;1G . 

Câu 5:  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho tam giác ABC  với ( ) ( ) ( )1;3;4 , 2; 1;0 , 3;1;2A B C− . 

Tọa độ trọng tâm G  của tam giác ABC  là 

A. ( )2;1;2G . B. ( )6;3;6G . C. 
2

3; ;3
3

G
 
 
 

. D. ( )2; 1;2G − . 

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho hai điểm ( )1;5;3A −  và ( )2;1; 2M − . Tọa độ điểm B  

biết M  là trung điểm của AB  là 

A. 
1 1

;3;
2 2

B
 
 
 

. B. ( )4;9;8B − . 

C. ( )5;3; 7B − . D. ( )5; 3; 7B − − . 

Câu 7:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm 

( )2;1; 1M −  trên mặt phẳng ( )Ozx  có tọa độ là 

A. ( )0;1;0 . B. ( )2;1;0 . C. ( )0;1; 1− . D. ( )2;0; 1− . 

Câu 8: (Mã 101 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz . Điểm nào sau đây là hình chiếu vuông góc của 

điểm (1;4;2)A  trên mặt phẳng Oxy ? 

A. (0;4;2) . B. (1;4;0) . C. (1;0;2) . D. (0;0;2) . 

Câu 9:  (Đề Tham Khảo 2018) Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )3; 1;1A − . Hình chiếu vuông góc 

của điểm A  trên mặt phẳng ( )Oyz  là điểm 

A. ( )3;0;0M  B. ( )0; 1;1N −  C. ( )0; 1;0P −  D. ( )0;0;1Q  

Câu 10:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Trong không gian , hình chiếu vuông góc của điểm  trên 

trục  có tọa độ là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 11:  (Mã 104 - 2019) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )3;1; 1M −  trên trục 

Oy  có tọa độ là 

A. ( )3;0; 1− . B. ( )0;1;0 . C. ( )3;0;0 . D. ( )0;0; 1− . 

Câu 12:  (Mã 102 - 2019) Trong không gian Oxyz , hình chiếu vuông góc của điểm ( )3; 1;1M − trên trục 

Oz  có tọa độ là 

A. ( )3; 1;0− . B. ( )0;0;1 . C. ( )0; 1;0− . D. ( )3;0;0 . 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , tọa độ điểm đối xứng của ( )1;2;3M  qua mặt phẳng ( )Oyz  là 

A. ( )0;2;3 . B. ( )1; 2; 3− − − . C. ( )1;2;3− . D. ( )1;2; 3− . 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , tọa độ điểm đối xứng của ( )1;2;3M  qua mặt phẳng ( )Oxy  là 

A. ( )1;2;0 . B. ( )1; 2; 3− − − . C. ( )1;2;3− . D. ( )1;2; 3− . 

Oxyz ( )1;2;5A

Ox

( )0;2;0 ( )0;0;5 ( )1;0;0 ( )0;2;5
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Câu 15: Trong không gian Oxyz , tọa độ điểm đối xứng của ( )1;2;3M  qua mặt phẳng ( )Oxz  là 

A. ( )1;0;3 . B. ( )1; 2; 3− − − . C. ( )1; 2;3− . D. ( )1;2; 3− . 

Câu 16: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2; 3;5A − . Tìm tọa độ A  là điểm đối xứng với A  qua trục 

Oy . 

A. ( )2;3;5A . B. ( )2; 3; 5A − − . C. ( )2; 3;5A − − . D. ( )2; 3; 5A − − − . 

Câu 17: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2; 3;5A − . Tìm tọa độ A  là điểm đối xứng với A  qua trục 

Ox . 

A. ( )2;3; 5A − . B. ( )2; 3; 5A − − . C. ( )2;3;5A − . D. ( )2; 3; 5A − − − . 

Câu 18: Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2; 3;5A − . Tìm tọa độ A  là điểm đối xứng với A  qua trục 

Oz . 

A. ( )2;3;5A . B. ( )2; 3; 5A − − . C. ( )2; 3;5A − − . D. ( )2; 3; 5A − − − . 

Câu 19:  (Mã 102 2018) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;1; 2A −  và ( )2;2;1B . Vectơ AB  có 

tọa độ là 

A. ( )1; 1; 3− − −  B. ( )3;1;1  C. ( )1;1;3  D. ( )3;3; 1−  

Câu 20:  (Mã 110 2017) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho điểm ( )2;2;1A . Tính độ dài đoạn 

thẳng OA . 

A. 5OA =  B. 5OA=  C. 3OA=  D. 9OA=  

Câu 21:  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm A ( )1; 3;1− , B ( )3;0; 2− . Tính độ dài AB . 

A. 26. B. 22. C. 26 . D. 22.  

Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1; 2; 1A − − , ( )1;4;3B . Độ dài đoạn thẳng AB  là 

A. 2 13  B. 6  C. 3  D. 2 3  

Câu 23: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba vecto ( ) ( ) ( )1;2;3 ; 2;2; 1 ; 4;0; 4a b c− − . Tọa 

độ của vecto 2d a b c= − +  là 

A. ( )7;0; 4d − −  B. ( )7;0;4d −  C. ( )7;0; 4d −  D. ( )7;0;4d  

Câu 24: Trong không gian Oxyz  cho ( )2;3;2a =  và ( )1;1; 1b = − . Vectơ a b−  có tọa độ là 

A. ( )3;4;1 . B. ( )1; 2;3− − . C. ( )3;5;1 . D. ( )1;2;3 . 

Câu 25: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ( )2; 3;3a = − , ( )0;2; 1b = − , ( )3; 1;5c = − . Tìm 

tọa độ của vectơ 2 3 2u a b c= + − . 

A. ( )10; 2;13− . B. ( )2;2; 7− − . C. ( )2; 2;7− − . D. ( )2;2;7− . 

Câu 26: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho 2 3a i j k= − + − . Tọa độ của vectơ a  là 

A. ( )1;2; 3− − . B. ( )2; 3; 1− − . C. ( )2; 1; 3− − . D. ( )3;2; 1− − . 
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Câu 27: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )2; 3; 3a = − , ( )0; 2; 1b = − , ( )3; 1; 5c = − . Tìm 

tọa độ của vectơ 2 3 2u a b c= + − . 

A. ( )10; 2;13− . B. ( )2; 2; 7− − . C. ( )2; 2; 7− − . D. ( )2; 2; 7− . 

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz giả sử 2 3u i j k= + − , khi đó tọa độ véc tơ u là 

A. ( )2;3;1− . B. ( )2;3; 1− . C. ( )2; 3; 1− − . D. ( )2;3;1 . 

Câu 29:  (Mã 105 2017) Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai vectơ ( )2;1;0a =  và 

( )1;0; 2b = − − . Tính ( )cos ,a b . 

A. ( ) 2
cos ,

25
a b = −  B. ( ) 2

cos ,
5

a b = −  C. ( ) 2
cos ,

25
a b =  D. ( ) 2

cos ,
5

a b =  

Câu 30: Trên mặt phẳng toạ độ Oxy , cho tam giác ABC  biết ( )1;3A , ( )2; 2B − − , ( )3;1C . Tính cosin 

góc A  của tam giác. 

A. 
2

cos
17

A =  B. 
1

cos
17

A =  C. 
2

cos
17

A = −  D. 
1

cos
17

A = −  

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho ( )3;4;0a = − , ( )5;0;12b = . Côsin của góc giữa a  và b  bằng 

A. 
3

13
. B. 

5

6
. C. 

5

6
− . D. 

3

13
− . 

Câu 32: Cho ( )1;1;0u = − , ( )0; 1;0v = − , góc giữa hai véctơ u  và v  là 

A. 120 . B. 45 . C. 135 . D. 60 . 

Câu 33: Trong không gian Oxyz  cho 2  véc tơ )2;( 1; 1a = − ; ); m(1 3;b = . Tìm m  để ( ); 90a b =  . 

A. 5m= − . B. 5m = . C. 1m= . D. 2m= −  

Câu 34: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ( )2; 1;1u = −  và ( )0; 3;v m= − − . Tìm số thực m  

sao cho tích vô hướng . 1u v = . 

A. 4m= . B. 2m= . C. 3m = . D. 2m= − . 

Câu 35: Trong không gian Oxyz  cho ( ) ( ) ( )1;2;3 ; 1;2;1 ; 3; 1; 2A B C− − − . Tính tích vô hướng .AB AC . 

A. 6− . B. 14− . C. 14 . D. 6 . 

Câu 36: Trong không gian với hệ trục Oxyz  cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;2; 3 , 1;0;2 , ; ; 2A B C x y− − −  thẳng hàng. 

Khi đó x y+  bằng 

A. 1x y+ = . B. 17x y+ = . C. 
11

5
x y+ = − . D. 

11

5
x y+ = . 

Câu 37: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )A 2; 1;5 , 5; 5;7 , ; ;1B M x y− − . Với giá 

trị nào của ,x y  thì , ,A B M  thẳng hàng. 

A. 4; 7x y= =  B. 4; 7x y= − = −  C. 4; 7x y= = −  D. 4; 7x y= − =  

Câu 38: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )2; 2;1A − , ( )0;1;2B . Tọa độ điểm M  thuộc mặt phẳng 

( )Oxy  sao cho ba điểm A , B , M  thẳng hàng là 
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A. ( )4; 5;0M − . B. ( )2; 3;0M − . C. ( )0;0;1M . D. ( )4;5;0M . 

Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho các điểm ( )1;0;3A , ( )2;3; 4B − , ( )3;1;2C − . Tìm tọa 

độ điểm D  sao cho ABCD  là hình bình hành. 

A. ( )4; 2;9D − − . B. ( )4;2;9D − . C. ( )4; 2;9D − . D. ( )4;2; 9D − . 

Câu 40: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( ) ( ) ( )1;0;0 , 1;1;0 , 0;1;1A B C . Tìm tọa độ điểm D  sao 

cho tứ giác ABCD (theo thứ tự các đỉnh) là hình bình hành? 

A. ( )2;0;0D . B. ( )1;1;1D . C. ( )0;0;1D . D. ( )0;2;1D . 

Câu 41: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm (1;2; 1), (2; 1;3)A B− −  và ( 3;5;1)C − . 

Tìm tọa độ điểm D  sao cho tứ giác ABCD  là hình bình hành. 

A. ( 2;8; 3)D − −  B. ( 4;8; 5)D − −  C. ( 2;2;5)D −  D. ( 4;8; 3)D − −  

Câu 42: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho 2  điểm ( )1;2; 3B − , ( )7;4; 2C −  Nếu điểm E  thỏa 

nãm đẳng thức 2ECE B=  thì tọa độ điẻm E  là: 

A. 
8 8

3; ;
3 3

 
− 

 
 B. 

8 8
;3;

3 3

 
− 

 
. C. 

8
3;3;

3

 
− 

 
 D. 

1
1;2;

3

 
 
 

 

Câu 43: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )3;1; 2A − , ( )2; 3;5B − . Điểm M  thuộc đoạn AB  sao 

cho 2MA MB= , tọa độ điểm M là 

A. 
7 5 8

; ;
3 3 3

 
− 

 
. B. ( )4;5; 9− . C. 

3 17
; 5;

2 2

 
− 

 
. D. ( )1; 7;12− . 

Câu 44: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )0;1; 2A −  và ( )3; 1;1B − . Tìm tọa độ 

điểm M sao cho 3AM AB= . 

A. ( )9; 5;7M − . B. ( )9;5;7M . C. ( )9;5; 7M − − . D. ( )9; 5; 5M − − . 

Câu 45: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1;2; 1 , 1;3;1A AB− =  thì tọa độ của 

điểm B  là: 

A. ( )2;5;0B . B. ( )0; 1; 2B − − . C. ( )0;1;2B . D. ( )2; 5;0B − −  
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

DẠNG 1. XÁC ĐỊNH TÂM VÀ BÁN KÍNH 

 Mặt cầu tâm ( ; ; )I a b c  và có bán kính R  có phương trình 2 2 2 2( ) : ( ) ( ) ( ) .S x a y b z c R− + − + − =  

  Phương trình 2 2 2 2 2 2 0x y z ax by cz d+ + − − − + =  với 2 2 2 0a b c d+ + −   

là phương trình của mặt cầu có tâm ( ; ; )I a b c  và bán kính 2 2 2 .R a b c d= + + −  

 Để một phương trình là một phương trình mặt cầu, cần thỏa mãn hai điều kiện: 

Hệ số trước 2 2 2,  ,  x y z  phải bằng nhau và 2 2 2 0.a b c d+ + −   

DẠNG 2. VIẾT PHƯƠNG TRÌNH MẶT CẦU 

 Dạng 1. Cơ bản 2 2 2 2
  

( ) : ( ) : ( ) ( ) ( ) .
 ( ; )

 :

;

 

âm I a bT
S S x a y b z c R

BK R

c
 − + − + − =


 

 Dạng 2. Viết phương trình mặt cầu ( )S  có tâm I  và đi qua điểm .A  

Phương pháp: 
   

( ) :
  :

âm IT
S

BK R IA




=
 (dạng 1) 

  Dạng 3. Viết phương trình mặt cầu ( )S  có đường kính ,AB  với ,  A B  cho trước. 

Phương pháp: 

  

( ) : 1
  :

2

 

R

âmT

S
BK AB

I



=


 

CÂU 26_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , mặt cầu ( ) ( )
22 2: 1 9S x y z+ − + = có bán kính bằng 

A. 9 . B. 3 . C. 81. D. 6 . 

Lời giải 

Chọn B 

Bán kính mặt cầu ( ) ( )
22 2: 1 9S x y z+ − + =  là 3.R =  

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 3 16S x y z− + + + − = . Tâm của ( )S  có tọa độ là 

A. ( )1; 2; 3− − − . B. ( )1;2;3 . C. ( )1;2; 3− − . D. ( )1; 2;3− . 

Câu 2:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 2 4 1 9S x y z− + + + − = . Tâm của ( )S  có tọa độ là 

A. ( )2;4; 1− − . B. ( )2; 4;1− . C. ( )2;4;1 . D. ( )2; 4; 1− − − . 

Câu 3:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Trong không gian , cho mặt cầu . Bán 

kính của  bằng 

A. . B. . C. . D. . 

  

Oxyz ( ) ( )
22 2: 2 9S x y z+ − + =

( )S

6 18 3 9

 DẠNG TOÁN 26: PHƯƠNG TRÌNH MẶT CẦU CƠ BẢN 

   
I R 

là trung điểm của .AB  
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Câu 4:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : ( 1) 16S x y z+ + − = . Bán 

kính của ( )S  là: 

A. 32  B. 8  C. 4  D. 16  

Câu 5:  (Mã 101- 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu 

( ) ( ) ( ) ( )
2 2 2

: 1 2 3 4S x y z+ + − + + = . Tâm của ( )S  có tọa độ là 

A. ( )1; 2; 3− − . B. ( )2; 4;6− . C. ( )1; 2;3− . D. ( )2; 4; 6− − . 

Câu 6:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu

2 2 2( ) : ( 1) ( 2) ( 3) 9S x y z+ + + + − = . Tâm của ( )S  có tọa độ là: 

A. ( 2; 4;6)− − . B. (2;4; 6)− . C. ( 1; 2;3)− − . D. (1;2; 3)− . 

Câu 7:  (Mã 104 - 2019) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 2 7 0S x y z y z+ + − + − = . Bán 

kính của mặt cầu đã cho bằng 

A. 15 . B. 7 . C. 9 . D. 3 . 

Câu 8:  (Mã 102 - 2019) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 2 7 0.S x y z x y+ + − + − =  Bán 

kính của mặt cầu đã cho bằng 

A. 7 . B. 9 . C. 15 . D. 3 . 

Câu 9: Cho mặt cầu ( ) 2 2 2: 2 4 2 3 0S x y z x y z+ + − + + − = . Tính bán kính R  của mặt cầu ( )S . 

A. 3R = . B. 3R = . C. 9R = . D. 3 3R = . 

Câu 10:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu ( )S  có tâm ( )0;0; 3I −  và 

đi qua điểm ( )4;0;0M . Phương trình của ( )S  là 

A. ( )
22 2 3 25x y z+ + + = . B. ( )

22 2 3 5x y z+ + + = . 

C. ( )
22 2 3 25x y z+ + − = . D. ( )

22 2 3 5x y z+ + − = . 

Câu 11:  (Mã 110 2017) Trong không gian hệ tọa độ Oxyz , tìm tất cả các giá trị của m  để phương trình 

2 2 2 2 2 4 0x y z x y z m+ + − − − + =  là phương trình của một mặt cầu. 

A. 6m  B. 6m  C. 6m  D. 6m   

Câu 12:  (Đề Tham Khảo 2019) Trong không gian Oxyz  cho hai điểm ( )1;1;1I  và ( )1;2;3A . Phương 

trình mặt cầu có tâm I và đi qua A là 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 1 1 5x y z+ + + + + =  B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 1 1 29x y z+ + + + + =  

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 1 1 5x y z− + − + − =  D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 1 1 25x y z− + − + − =  

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )1; 2;7 , 3;8; 1A B− − − . Mặt cầu đường 

kính AB  có phương trình là 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 3 3 45x y z+ + − + − = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 3 3 45x y z− + + + + = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 3 3 45x y z− + − + + = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 3 3 45x y z+ + − + − = . 
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Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt cầu có tâm ( )1; 4;3I −  và đi qua 

điểm ( )5; 3;2A − . 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 18x y z− + − + − = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 16x y z− + − + − = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 16x y z− + + + − = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 18x y z− + + + − = . 

Câu 15: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;1;1A  và ( )1; 1;3B − . Phương trình mặt cầu có đường 

kính AB  là 

A. ( ) ( )
2 221 2 8x y z− + + − = . B. ( ) ( )

2 221 2 2x y z− + + − = . 

C. ( ) ( )
2 221 2 2x y z+ + + + = . D. ( ) ( )

2 221 2 8x y z+ + + + = . 

Câu 16: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, hỏi trong các phương trình sau phương trình nào là phương 

trình của mặt cầu? 

A. 2 2 2 2 4 1 0x y z x z+ + − + − =  B. 2 2 3 2 4 1 0x z x y z+ + − + − =  

C. 2 2 2 2 4 4 1 0x y z xy y z+ + + − + − =  D. 2 2 2 2 2 4 8 0x y z x y z+ + − + − + =  

Câu 17: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  phương trình nào sau đây không phải là phương trình của 

một mặt cầu? 

A. 2 2 2 2 4 3 0x y z x y z+ + + − + − = . B. 2 2 22 2 2 0x y z x y z+ + − − − = . 

C. 2 2 22 2 2 4 8 6 3 0x y z x y z+ + + + + + = . D. 2 2 2 2 4 4 10 0x y z x y z+ + − + − + = . 

Câu 18: Trong hệ trục tọa độ Oxyz , phương trình mặt cầu tâm ( )2;1; 2I −  bán kính 2R =  là: 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2 22 1 2 2x y z− + − + − = . B. 2 2 2 4 2 4 5 0x y z x y z+ + − − + + = . 

C. 
2 2 2 4 2 4 5 0x y z x y z+ + + − + + = . D. ( ) ( ) ( )

2 2 2
2 1 2 2x y z− + − + + = . 

Câu 19: Phương trình nào sau đây là phương trình mặt cầu ( )S  tâm ( )2;1;0A , đi qua điểm ( )0;1;2B ? 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2: 2 1 8S x y z+ + + + = . B. ( ) ( ) ( )

2 2 2: 2 1 8S x y z− + − + = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2: 2 1 64S x y z− + − + = . D. ( ) ( ) ( )

2 2 2: 2 1 64S x y z+ + + + = . 

Câu 20: Trong hệ trục tọa độ Oxyz , phương trình mặt cầu ( )S  tâm ( )2;1; 2I −  và tiếp xúc với mặt phẳng 

( ) : 2 2 2 0P x y z+ − − =  là: 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

2 1 2 2x y z− + − + + = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

2 1 2 4x y z− + − + + = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

2 1 2 2x y z+ + + + − = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

2 1 2 4x y z+ + + + − = . 

Câu 21: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , viết phương trình mặt cầu có tâm ( )1; 4;3I −  và tiếp xúc 

với mặt phẳng ( ) : 2 2 5 0P x y z− − + =  là: 

A. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 4x y z+ + − + + = . B. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 16x y z+ + − + + = . 

C. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 4x y z− + + + − = . D. ( ) ( ) ( )
2 2 2

1 4 3 16x y z− + + + − = . 

Câu 22: Trong không gian Oxyz , có tất cả bao nhiêu giá nguyên của m  để 

( ) ( )2 2 2 22 2 2 1 3 5 0x y z m x m z m+ + + + − − + − =  là phương trình một mặt cầu? 

A. 4  B. 6  C. 5  D. 7  
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Câu 23: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , tìm tất cả các giá trị của m  để phương trình 

( )2 2 2 2 2 4 19 6 0x y z m x my m+ + − + + + − =  là phương trình mặt cầu. 

A. 1 2m  . B. 1m  hoặc 2m . C. 2 1m−   . D. 2m −  hoặc 1m . 

Câu 24: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1;2; 4A − , ( )1; 3;1B − , ( )2;2;3C . Tính 

đường kính l  của mặt cầu ( )S  đi qua ba điểm trên và có tâm nằm trên mặt phẳng ( )Oxy . 

A. 2 13l = . B. 2 41l = . C. 2 26l = . D. 2 11l = . 

Câu 25: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;0;0A − , ( )0;0;2B , ( )0; 3;0C − . Bán kính mặt 

cầu ngoại tiếp tứ diện OABC  là 

A. 
14

3
. B. 

14

4
. C. 

14

2
. D. 14 . 

Câu 26: Gọi ( )S  là mặt cầu đi qua 4  điểm ( ) ( ) ( ) ( )2;0;0 , 1;3;0 , 1;0;3 , 1;2;3A B C D− . Tính bán kính R  

của ( )S .  

A. 2 2R = . B. 3R = . C. 6R = . D. 6R = . 

Lời giải 

Câu 27: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm ( )1;2; 4A − , ( )1; 3;1B − , ( )2;2;3C . Tính 

bán kính R  của mặt cầu ( )S  đi qua ba điểm trên và có tâm nằm trên mặt phẳng ( )Oxy . 

A. 41R = . B. 15R = . C. 13R = . D. 26R = . 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

DẠNG 1. XÁC ĐỊNH VÉC TƠ PHÁP TUYẾN 

 Véctơ pháp tuyến n  của mặt phẳng ( )P  là véctơ có giá vuông góc với ( ).P  Nếu n  là một véctơ pháp 

tuyến của ( )P  thì .k n  cũng là một véctơ pháp tuyến của ( ).P  

 Nếu mặt phẳng ( )P  có cặp véctơ chỉ phương là 1 2,  u u  thì ( )P  

có véctơ pháp tuyến là 1 2[ , ].n u u=  

 Mặt phẳng ( ) : 0P ax by cz d+ + + =  có một véctơ pháp tuyến là ( ; ; ).n a b c=  

DẠNG 2. XÁC ĐỊNH PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG 

 Mặt phẳng 
0 0 0qua ( ; ; )

( )
( ; ; )

M x y z
P

VTPT n a b c=
 thì phương trình 0 0 0( ) : ( ) ( ) ( ) 0P a x x b y y c z z− + − + − =  

(*) 

Ngược lại, một mặt phẳng bất kỳ đều có phương trình dạng 0ax by cz d+ + + = , mặt phẳng này 

có ( ; ; )VTPT n a b c=  với 2 2 2 0a b c+ +  . 

 Các mặt phẳng cơ bản 

( )

( )

( )

( ) : 0 (1;0;0)

( ) : 0 (0;1;0)

( ) : 0 (0;0;1)

VTPT

Oyz

VTPT

Oxz

VTPT

Oxy

mp Oyz x n

mp Oxz y n

mp Oxy z n

= ⎯⎯⎯→ =

= ⎯⎯⎯→ =

= ⎯⎯⎯→ =

 

Viết phương trình mặt phẳng (P) qua M và vuông góc với với đường thẳng AB cho trước. 

 

Mặt phẳng (P) qua M, có VTPT ( )Pn AB=  nên phương trình được viết theo (*). 

Dạng 1. Mặt 
( )

   ( ; ; )
( ) : ( ) : ( ) ( ) ( ) 0 .

  : ( ; ; )P

Qua A x y z
P P a x x b y y c z z

VTPT n a b c


 − + − + − =

=
 

Dạng 2. Viết phương trình ( )P  qua ( ; ; )A x y z  và ( ) ( ) : 0.P Q ax by cz d+ + + =  

Phương pháp. 
( ) ( )

  ( , , )
( ) :

  : ( ; ; )

 

P Q

A x y z
P

VT

u

PT n n b

a

a c

Q


= =
 

  

 DẠNG TOÁN 27: PHƯƠNG TRÌNH MẶT PHẲNG CƠ BẢN – ĐIỂM THUỘC HOẶC KHÔNG 

THUỘC MẶT PHẲNG  – VTPT CỦA MẶT PHẲNG 

 
 
 

 

  

 

 

 

 

P 

Q 
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Dạng 3. Viết phương trình mặt phẳng trung trực ( )P  của đoạn thẳng .AB  

 Phương pháp. 

( )

2(
  ;

 :

) :
;

2 2

A B A B A B

P

x x y y z z
Qua I

VTPT n AB

P


+ + + 
 




=



  

Dạng 4. Viết phương trình mặt phẳng ( )P  qua M  và vuông góc với đường thẳng .d AB  

Phương pháp. 
( )

  ( ; ; )
( ) :

 

 

 : P d

M x y z
P

VTPT n u

u

AB

Q a


= =

 

Dạng 5. Viết phương trình mặt phẳng ( )P  qua điểm M  và có cặp véctơ chỉ phương ,  .a b  

Phương pháp. 
( )

  ( ; ; )
( ) :

  ]

 

: [ ,P

M x y z
P

VTPT n a b

Qua


=

 

Dạng 6. Viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua ba điểm ,  ,  A B C  không thẳng hàng. 

 Phương pháp. 
( )

 ,  (    )  
( ) :

  : ,ABC

P
VTP A

Qua A hay B hay C

T n AB C


  =  

 

Dạng 7. Viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua ,  A B  và ( ) ( ).P Q⊥  

Phương pháp. 
( ) ( )

  ,  (  )
( ) :

  : ,

 

P Q

Q A hay B
P

VTPT n AB n

ua
  =  

 

 

Dạng 8. Viết phương trình mp ( )P  qua M  và vuông góc với hai mặt ( ),  ( ).   

Phương pháp. 
( ) ( ) ( )

  
(

;
) :

  : ,

 ( ; )

P

Q
P

VTPT

ua

n

M x y z

n n 




 =  

 

 

 

Dạng 9. Viết ( )P  đi qua M  và giao tuyến d  của hai mặt phẳng: 

1 1 1 1( ) : 0Q a x b y c z d+ + + =  và 2 2 2 2( ) : 0.T a x b y c z d+ + + =  

Phương pháp: Khi đó mọi mặt phẳng chứa d  đều có dạng: 
2 2

1 1 1 1 2 2 2 2( ) : ( ) ( ) 0,  0.P m a x b y c z d n a x b y c z d m n+ + + + + + + = +   

Vì ( )M P   mối liên hệ giữa m  và .n  Từ đó chọn m n  sẽ tìm được ( ).P  

Dạng 10. Viết phương trình mặt phẳng đoạn chắn 

Phương pháp: Nếu mặt phẳng ( )P  cắt ba trục tọa độ lần lượt tại các điểm ( ;0;0),A a  

(0; ;0),B b  (0;0; )C c  với ( 0)abc   thì ( ) : 1
x y z

P
a b c
+ + =  gọi là mặt phẳng đoạn chắn. 

Dạng 11. Viết phương trình mp ( )P  đi qua ,M  vuông góc mp ( )Q  và ( ) //  mp P  : 

( )
( )

( ) ( )

•  , ,
:

•  :

 

,

Đ  o o o
PP

P Q

M x y z
mp P

VT n

i q

PT

u

n u

a






⎯⎯→ 
 =  

 

 

  

: là trung điểm .AB  

  
P 

A 

B 

I 

 
 

P 

 d  

M 

  
P 

 

 

 
A C 

B  
P 

 
B A 

 

 
P 

Q 

 

 

 
  

P M  
 

 

 Δ  

 

 
P 

Q 
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Dạng 12. Viết phương trình của mặt phẳng ( )P  đi qua điểm M và chứa đường thẳng  : 

PP⎯⎯→  Trên đường thẳng Δ lấy điểm A và xác định VTCP u
 

Khi đó ( )
( )

•  
:

•  : ,

Đ   

P

M
m

V

i qua
p P

TPT n AM u


  =  

 

Dạng 13. Viết phương trình của mặt phẳng ( )P  đi qua hai đường thẳng song song 1 2,    : 

( )
( )

( ) 1 2

1 2•  ,   
:

•  

Đ  

: ,

 
PP

P

M hay M
mp P

VTPT n u u

i qua

 

 


⎯⎯→ 
 =  

 

Dạng 14. Viết phương trình của mặt phẳng ( )P  đi qua hai đường thẳng cắt nhau 1 2,  :   

( )
( )

( ) 1 2

1 2•  ,   
:

•  

Đ  

: ,

 
PP

P

M hay M
mp P

VTPT n u u

i qua

 

 


⎯⎯→ 
 =  

 

Dạng 15. Cho 2 đường thẳng chéo nhau 1 2,    . Hãy viết phương trình ( )P  chứa 1  và song 

song 2  ( )
( )

( ) 1 2

1 2•  ,   
:

•  

Đ  

: ,

 
PP

P

M hay M
mp P

VTPT n u u

i qua

 

 


⎯⎯→ 
 =  

 

Dạng 16. Viết phương trình mặt phẳng ( )P  đi qua điểm M và giao tuyến của hai mặt phẳng 

( ) ( ),     

PP⎯⎯→  Chọn ,A B  thuộc giao tuyến hai mặt phẳng ( )  và ( ) ( ),A B P  . Cụ thể: 

Cho: 
( )

( )
( ) ( )

1 1 1 1

2 2 2 2

...
...;...;...

...

o

o

o

A x B y C z D x
z z A P

yA x B y C z D

+ = − + =
=     

=+ = − + 

 

Cho: 
( )

( )
( ) ( )

1 1 1 1

2 2 2 2

...
...;...;...

...

o

o

o

B y C z A x D y
x x B P

zB y C z A x D

+ = − + =
=     

=+ = − + 

 

Khi đó ( )
( )

Đ   •  
:

•  : ,
P

m
V

i qua M
p P

TPT n AB AM


  =  

 

DẠNG 3. ĐIỂM THUỘC MẶT PHẲNG 

Một mặt phẳng bất kỳ đều có phương trình dạng ( ) : 0P ax by cz d+ + + = , và điểm 

( ); ;M M MM x y z . 

Nếu ( )0M M Max by cz d M P+ + + =    

Nếu ( )0M M Max by cz d M P+ + +     

DẠNG 4. KHOẢNG CÁCH TỪ ĐIỂM ĐẾN MẶT 

 Khoảng cách từ điểm ( ; ; )M M MM x y z  đến mặt phẳng ( ) : 0P ax by cz d+ + + =  được xác định bởi 

công thức: 
2 2 2

( ;( ))
M M Max by cz d

d M P
a b c

+ + +
= 

+ +
 

 
M 

Δ  
A 

  P 

 M 
Δ1   P  

Δ2  

 
M 

Δ1     P 

 Δ2   
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CÂU 27_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , mặt phẳng nào dưới đây đi qua điểm ( )1; 2;1M − ? 

A. ( )1 : 0P x y z+ + = . B. ( )2 : 1 0P x y z+ + − = . 

C. ( )3 : 2 0P x y z− + = . D. ( )4 : 2 1 0P x y z+ + − = . 

Lời giải 

Chọn A 

Thay tọa độ điểm ( )1; 2;1M −  vào phương trình ( )1 : 0P x y z+ + =  thấy thỏa mãn do 

1 2 1 0− + =  nên M  thuộc ( )1P . 

Câu 1:  (Mã 105 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 6 0x y z + + − = . 

Điểm nào dưới đây không thuộc ( ) ? 

A. ( )3;3;0Q  B. ( )2;2;2N  C. ( )1;2;3P  D. ( )1; 1;1M −  

Câu 2:  (Mã 123 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 5 0.P x y z− + − =  

Điểm nào dưới đây thuộc ( )P ? 

A. ( )0;0; 5P −  B. ( )1;1;6M  C. ( )2; 1;5Q −  D. ( )5;0;0N −  

Câu 3:  Trong không gian Oxyz , điểm nào dưới đây nằm trên mặt phẳng ( ) : 2 2 0P x y z− + − = . 

A. ( )1; 2;2Q − . B. ( )2; 1; 1P − − . C. ( )1;1; 1M − . D. ( )1; 1; 1N − − . 

Câu 4: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( ) : 1
1 2 3

x y z
P + + =  không đi qua điểm nào dưới đây? 

A. ( )0;2;0P . B. ( )1;2;3N . C. ( )1;0;0M . D. ( )0;0;3Q . 

Câu 5: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng nào dưới đây đi qua gốc tọa độ? 

A. 20 0x+ = . B. 2019 0x− = . C. 5 0y + = . D. 2 5 8 0x y z+ − = . 

Câu 6:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) :3 2 4 1 0x y z + − + = . 

Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của ( ) ? 

A. ( )2 3;2;4n = . B. ( )3 2; 4;1n = − . C. ( )1 3; 4;1n = − . D. ( )4 3;2; 4n = − . 

Câu 7:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 2 0P x y z+ + + =

. Véctơ nào dưới đây là một véctơ pháp tuyến của ( )P ? 

A. ( )3 2;3;2n . B. ( )1 2;3;0n . C. ( )2 2;3;1n . D. ( )4 2;0;3n . 

Câu 8:  (Mã 101 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 4 3 0x y z + − + = . Véctơ 

nào sau đây là véc tơ pháp tuyến của ( ) ? 

A. ( )1 2;4; 1n = − . B. ( )2 2; 4;1n = − . C. ( )3 2;4;1n = − . D. ( )1 2;4;1n = . 

Câu 9:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 2 3 4 1 0x y z − + − = . Vectơ 

nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của ( ) ? 

A. ( )3 2; 3; 4n = − . B. ( )2 2; 3; 4n = − . C. ( )1 2; 3; 4n = . D. ( )4 2; 3; 4n = − . 
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Câu 10: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( ) :3 – 2 0P x z + = . Vectơ nào dưới đây là một vectơ 

pháp tuyến của ( )P ? 

A. 
4 ( 1;0; 1)n = − −  B. 

1 (3; 1;2)n = −  C. 
3 (3; 1;0)n = −  D. 

2 (3;0; 1)n = −
 

Câu 11:  (Mã 104 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương 

trình mặt phẳng đi qua điểm ( )1;2; 3M −  và có một vectơ pháp tuyến ( )1; 2;3n = − . 

A. 2 3 12 0x y z− + + =  B. 2 3 6 0x y z− − − =  C. 2 3 12 0x y z− + − =  D. 2 3 6 0x y z− − + =  

Câu 12:  (Đề Minh Họa 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm ( )0;1;1A  ) và 

( )1;2;3B . Viết phương trình của mặt phẳng ( )P đi qua A  và vuông góc với đường thẳng AB . 

A. 2 3 0x y z+ + − =  B. 2 6 0x y z+ + − =  C. 3 4 7 0x y z+ + − =  D. 3 4 26 0x y z+ + − =  

Câu 13:  (Mã 104 2018) Trong không gian ,Oxyz  Cho hai điểm ( )5; 4;2A −  và ( )1;2;4 .B  Mặt phẳng đi 

qua A  và vuông góc với đường thẳng AB  có phương trình là 

A. 2 3 20 0x y z− − − =  B. 3 3 25 0x y z− + − =  C. 2 3 8 0x y z− − + =  D. 3 3 13 0x y z− + − =  

Câu 14:  (Đề Tham Khảo 2018) Trong không gian ,Oxyz  cho hai điểm ( )1;2;1A −  và ( )2;1;0 .B  Mặt 

phẳng qua A  và vuông góc với AB  có phương trình là 

A. 3 5 0x y z+ + − =  B. 3 6 0x y z+ + − =  C. 3 6 0x y z− − − =  D. 3 6 0x y z− − + =  

Câu 15:  (Mã 103 2018) Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )1;1;1A − , ( )2;1;0B ( )1; 1;2C − . Mặt 

phẳng đi qua A  và vuông góc với đường thẳng BC  có phương trình là 

A. 3 2 1 0x z+ + =  B. 2 2 1 0x y z+ − + =  C. 2 2 1 0x y z+ − − =  D. 3 2 1 0x z+ − =  

Câu 16:  Trong không gian Oxyz , cho 2 điểm (5; 4;2)A −  và B(1;2;4) . Mặt phẳng đi qua A  và vuông 

góc với đường thẳng AB  là? 

A. 3 3 25 0x y z− + − =  B. 2 3 8 0x y z− − + =  C. 3 3 13 0x y z− + − =  D. 2 3 20 0x y z− − − =  

Câu 17: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )3; 1;4M − đồng thời vuông góc với giá 

của vectơ ( )1; 1;2a = −  có phương trình là 

A. 3 4 12 0x y z− + − = . B. 3 4 12 0x y z− + + = . C. 2 12 0x y z− + − = . D. 2 12 0x y z− + + = . 

Câu 18: Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz phương trình mặt phẳng đi qua điểm ( )1;2; 3A −  có 

véc tơ pháp tuyến ( )2; 1;3n
→

= −  là 

A. 2 3 9 0x y z− + + = .  B. 2 3 4 0x y z− + − = . 

C. 2 4 0x y− − = .  D. 2 3 4 0x y z− + + = . 

Câu 19: Trong không gian Oxyz , mặt phẳng ( )P  đi qua điểm ( )3; 1;4M − đồng thời vuông góc với đường 

thẳng 
3 1 2

:
1 1 2

x y z
d

− + −
= =

−
 có phương trình là 

A. 3 4 12 0x y z− + − = . B. 3 4 12 0x y z− + + = . C. 2 12 0x y z− + − = . D. 2 12 0x y z− + + = . 

Câu 20: Trong không gian với hệ trục tọa độ ,Oxyz phương trình mặt phẳng đi qua điểm ( )1;2; 3A −  đồng 

thời vuông góc với đường thẳng 
3 1 2

:
2 1 3

x y z
d

− + −
= =

−
 có phương trình là 
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A. 2 3 9 0x y z− + + = .  B. 2 3 4 0x y z− + − = . 

C. 2 4 0x y− − = .  D. 2 3 4 0x y z− + + = . 

Câu 21:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2;1; 2M −  và mặt phẳng 

( ) :3 2 1 0P x y z− + + = . Phương trình của mặt phẳng đi qua M  và song song với ( )P  là: 

A. 2 2 9 0x y x+ − + = .  B. 2 2 9 0x y z+ − − =  

C. 3 2 2 0x y z− + + = .  D. 3 2 2 0x y z− + − = . 

Câu 22:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho điểm ( )2; 1;3M −  và mặt phẳng 

( ) :3 2 1 0P x y z− + + = . Phương trình mặt phẳng đi qua M  và song song với ( )P  là 

A. 3 2 11 0x y z− + + = .  B. 2 3 14 0x y z− + − = . 

C. 3 2 11 0x y z− + − = .  D. 2 3 14 0x y z− + + = . 

Câu 23:  (Mã 105 2017) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho điểm ( )3; 1; 2M − −  và mặt phẳng 

( ) :3 2 4 0x y z − + + = . Phương trình nào dưới đây là phương trình mặt phẳng đi qua M  và 

song song với ( ) ? 

A. 3 2 6 0x y z− + − =   B. 3 2 6 0x y z− + + =  

C. 3 2 6 0x y z− − + =   D. 3 2 14 0x y z+ + − =  

Câu 24:  (Mã 101 2018) Trong không gian Oxyz , mặt phẳng đi qua điểm ( )2; 1;2A −  và song song với 

mặt phẳng ( ) : 2 3 2 0P x y z− + + =  có phương trình là 

A. 2 3 11 0x y z− + + =   B. 2 3 11 0x y z− − + =  

C. 2 3 11 0x y z− + − =   D. 2 3 9 0x y z+ + − =  

Câu 25:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho ba điểm ( )3;0;0A , ( )0;1;0B  và 

( )0;0; 2C − . Mặt phẳng ( )ABC  có phương trình là: 

A. 1
3 1 2

x y z
+ + =
−

. B. 1
3 1 2

x y z
+ + =

−
. C. 1

3 1 2

x y z
+ + = . D. 1

3 1 2

x y z
+ + =

−
. 

Câu 26:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Trong không gian , cho ba điểm ,  và 

. Mặt phẳng  có phương trình là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 27:  (Đề Minh Họa 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng cho mặt phẳng ( )P  

có phương trình 3 4 2 4 0x y z+ + + =  và điểm ( )1; 2;3A − . Tính khoảng cách d  từ A  đến ( )P  

A. 
5

29
d =  B. 

5

29
d =  C. 

5

3
d =  D. 

5

9
d =  

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( )P  có phương trình: 3 4 2 4 0x y z+ + + =  

và điểm ( )1; 2;3A − . Tính khoảng cách d  từ A  đến ( )P . 

A. 
5

9
d = . B. 

5

29
d = . C. 

5

29
d = . D. 

5

3
d = . 

Oxyz ( )2;0;0A − ( )0;3;0B

( )0;0;4C ( )ABC

1
2 3 4

x y z
+ + =

−
1

2 3 4

x y z
+ + = 1

2 3 4

x y z
+ + =
−

1
2 3 4

x y z
+ + =

−
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Câu 29: Trong không gian Oxyz , tính khoảng cách từ ( )1;2; 3M −  đến mặt phẳng 

( ) : 2 2z 10 0P x y+ + − = . 

A. 
11

3
. B. 3 . C. 

7

3
. D. 

4

3
. 

Câu 30:  (Mã 104 - 2019) Trong không gian Oxyz, cho hai điểm ( )4;0;1A  và ( )2;2;3 .B − Mặt phẳng 

trung trực của đoạn thẳng AB có phương trình là 

A. 3 0.x y z− − =  B. 3 6 0.x y z+ + − =  C. 2 6 0.x y z+ + − =  D. 6 2 2 1 0.x y z− − − =  

Câu 31:  (Mã 102 - 2019) Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( )1;2;0A −  và ( )3;0;2B . Mặt phẳng 

trung trực của đoạn thẳng AB  có phương trình là 

A. 3 0x y z+ + − = . B. 2 2 0x y z− + + = . C. 2 4 0x y z+ + − = . D. 2 2 0x y z− + − = . 

Câu 32: Trong không gian hệ tọa độ Oxyz , cho ( )1;2; 1A − ; ( )1;0;1B −  và mặt phẳng 

( ) : 2 1 0P x y z+ − + = . Viết phương trình mặt phẳng ( )Q  qua ,A B  và vuông góc với ( )P  

A. ( ) :2 3 0Q x y− + =  B. ( ) : 0Q x z+ =  C. ( ) : 0Q x y z− + + =  D. ( ) :3 0Q x y z− + =  

Câu 33:  Trong không gian Oxyz , cho hai điểm ( ) ( )2;4;1 , 1;1;3A B −  và mặt phẳng 

( ) : 3 2z 5 0P x y− + − = . Lập phương trình mặt phẳng ( )Q  đi qua hai điểm A , B  và vuông góc 

với mặt phẳng ( )P . 

A. 2 3z 11 0y + − = . B. 2x 3 11 0y− − = . C. x 3 2z 5 0y− + − = . D. 3 2z 11 0y + − = . 

Câu 34:  Cho hai mặt phẳng ( ) ( ):3 2 2 7 0, :5 4 3 1 0x y z x y z − + + = − + + = . Phương trình mặt phẳng 

đi qua gốc tọa độ O đồng thời vuông góc với cả ( )  và ( )  là: 

A. 2 2 0.x y z− − =   B. 2 2 0.x y z− + =  

C. 2 2 0.x y z+ − =   D. 2 2 1 0.x y z+ − + =  

Câu 35:  Trong không gian ,Oxyz  cho hai mặt phẳng ( ) : 3 2 1 0,P x y z− + − = ( ) : 2 0Q x z− + = . Mặt 

phẳng ( )  vuông góc với cả ( )P  và ( )Q  đồng thời cắt trục Ox  tại điểm có hoành độ bằng 3.  

Phương trình của mp ( )  là 

A. 3 0x y z+ + − =  B. 3 0x y z+ + + =  C. 2 6 0x z− + + =  D. 2 6 0x z− + − =  

Câu 36: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng ( ) : 9 0P ax by cz+ + − =  chứa hai 

điểm ( )3;2;1A , ( )3;5;2B −  và vuông góc với mặt phẳng ( ) :3 4 0Q x y z+ + + = . Tính tổng 

S a b c= + + . 

A. 12S = − . B. 2S = . C. 4S = − . D. 2S = − . 

Câu 37: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng ( )  đi qua điểm ( )1;2;3M  và cắt các trục ,Ox  ,Oy  

Oz  lần lượt tại ,A  ,B  C  (khác gốc tọa độ O ) sao cho M  là trực tâm tam giác ABC . Mặt phẳng 

( )  có phương trình dạng 14 0ax by cz+ + − = . Tính tổng T a b c= + + . 

A. 8 . B. 14 . C. 6T = . D. 11. 

Câu 38: Cho điểm ( )1;2;5M . Mặt phẳng ( )P  đi qua điểm M  cắt các trục tọa độ , ,Ox Oy Oz  tại ,A ,B  

C  sao cho M  là trực tâm tam giác ABC . Phương trình mặt phẳng ( )P  là 

A. 8 0x y z+ + − = . B. 2 5 30 0x y z+ + − = . C. 0
5 2 1

x y z
+ + = . D. 1

5 2 1

x y z
+ + = . 
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Câu 39: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2

:
1 2 3

x y z+ −
 = =

− −
 và mặt phẳng 

( ) : 3 0P x y z− + − = . Phương trình mặt phẳng ( )  đi qua O , song song với   và vuông góc 

với mặt phẳng ( )P  là 

A. 2 0x y z+ + = . B. 2 0x y z− + = . C. 2 4 0x y z+ + − = . D. 2 4 0x y z− + + = . 

Câu 40:  Trong không gian tọa độ ,Oxyz  cho điểm ( )0;1;0 ,A  mặt phẳng ( ) : 4 6 0Q x y z+ − − =  và đường 

thẳng 

3

: 3

5

x

d y t

z t

=


= +
 = −

. Phương trình mặt phẳng ( )P  qua A , song song với d  và vuông góc với 

( )Q  là : 

A. 3 1 0x y z+ + − = . B. 3 1 0x y z− − + = . C. 3 3 0x y z+ + − = . D. 1 0x y z+ + − = . 

Câu 41:  Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng chéo nhau 1

2 6 2
:

2 2 1

x y z
d

− − +
= =

−
 và 

2

4 1 2
:

1 3 2

x y z
d

− + +
= =

−
. Phương trình mặt phẳng ( )P  chứa 1d  và ( )P song song với đường 

thẳng 2d  là 

A. ( ) : 5 8 16 0P x y z+ + − = . B. ( ) : 5 8 16 0P x y z+ + + = . 

C. ( ) : 4 6 12 0P x y z+ + − = . D. ( ) : 2 6 0P x y+ − = . 

Câu 42:  Trong không gian tọa độ Oxyz , cho điểm ( )1;0;0A  và đường thẳng
1 2 1

:
2 1 2

x y z
d

− + −
= = . Viết 

phương trình mặt phẳng chứa điểm A  và đường thẳng d ? 

A. ( ) :5 2 4 5 0P x y z+ + − = . B. ( ) : 2 1 2 1 0P x y z+ + − = . 

C. ( ) :5 2 4 5 0P x y z− − − = . D. ( ) : 2 1 2 2 0P x y z+ + − = . 

Câu 43:  Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1 2,d d  lần lượt có phương trình 

1 2

2 2 3 1 2 1
: , :

2 1 3 2 1 4

x y z x y z
d d

− − − − + +
= = = =

−
. Viết phương trình mặt phẳng cách đều hai 

đường thẳng 1 2,d d . 

A. 14 4 8 13 0x y z+ + + = . B. 14 4 8 17 0x y z− − − = . 

C. 14 4 8 13 0x y z− − − = . D. 14 4 8 17 0x y z− + − = . 

Câu 44: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

2
:

1 1 1

x y z
d

−
= =

−
 và 

2

1 2
:

2 1 1

x y z
d

− −
= =

−
. Phương trình mặt phẳng ( )P  song song và cách đều hai đường thẳng 

1 2;d d  là: 

A. 2 2 1 0y z− + = . B. 2 2 1 0y z− − = . C. 2 2 1 0x z− + = . D. 2 2 1 0x z− − = . 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

DẠNG 1. XÁC ĐỊNH VTCP 

  Véctơ chỉ phương u


 của đường thẳng d  là véctơ có giá song song hoặc trùng với đường thẳng .d  

Nếu d  có một véctơ chỉ phương là u


 thì .k u


 cũng là một véctơ chỉ phương của .d  

  Nếu có hai véctơ 1n


 và 2n


 cùng vuông góc với d  thì d  có một véctơ chỉ phương là 1 2[ , ].u n n
  

 

  Để viết phương trình đường thẳng ,d  ta cần tìm điểm đi qua và một véctơ chỉ phương. 

 Nếu đường thẳng 
1 2 3

 ( ; ; )
:

: ( ; ; )d

Qua M x y z
d

VTCP u a a a






  
  thì ta có hai dạng phương trình đường thẳng: 

Phương trình đường thẳng d  dạng tham số 
1

2

3

, ( ).

x x a t

y y a t t

z z a t

 


  
  







  

Phương trình đường thẳng d  dạng chính tắc 1 2 3

1 2 3

, ( 0).
x x y y z z

a a a
a a a

  
      

DẠNG 2. VIẾT PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG 

Dạng 1. Viết phương trình đường thẳng d  dạng tham số và dạng chính tắc (nếu có), biết d đi 

qua điểm ( ; ; )M x y z    và có véctơ chỉ phương 1 2 3( ; ; ).du a a a


 

Phương pháp. Ta có: 
1 2 3

   ( ; ; )
:

  : ( ; ; )d

Qua M x y z
d

VTCP u a a a






  



 

Phương trình đường thẳng d  dạng tham số 
1

2

3

: , ( ).

x x a t

d y y a t t

z z a t

 


  
  







  

Phương trình đường thẳng d  dạng chính tắc 1 2 3

1 2 3

: , ( 0).
x x y y z z

d a a a
a a a

  
      

Dạng 2. Viết phương trình tham số và chính tắc (nếu có) của đường thẳng d  đi qua A  và .B  

Phương pháp. Đường thẳng 
   (  )

:
 : d

Qua A hay B
d

VTCP u AB










 (dạng 1) 

 

Dạng 3. Viết phương trình đường thẳng d  dạng tham số và chính tắc (nếu có), biết d  đi qua 

điểm M  và song song với đường thẳng .  

Phương pháp. Ta có 
  Qua ( ; ; )

:
  : d

M x y z
d

VTCP u u






  
 


 (dạng 1) 

  

DẠNG TOÁN 28: PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG  CƠ BẢN – ĐIỂM THUỘC HOẶC 
KHÔNG THUỘC ĐƯỜNG THẲNG  – VTCP CỦA ĐƯỜNG THẲNG 

 

A 
B  
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Dạng 4. Viết phương trình đường thẳng d  dạng tham số và chính tắc (nếu có), biết d  đi qua 

điểm M  và vuông góc với mặt phẳng ( ) : 0.P ax by cz d     

Phương pháp. Ta có 
( )

   
:

  : ( ; ; )d P

Qua M
d

VTCP u n a b c




 


 


 (dạng 1) 

 5. Dạng 5. Viết phương trình tham số và chính tắc của đường thẳng d  là giao tuyến của hai 

mặt phẳng ( )P  và ( )Q  cho trước. 

Phương pháp. Ta có 
( ) ( )

  
:

  : [ , ]

 ( ) ( )

d P Q

d
VTCP u n n

Qua A P Q




 
  


 (dạng 1) 

 6. Dạng 6. Viết phương trình tham số và chính tắc (nếu có) của đường thẳng d  đi qua điểm M  

và vuông góc với hai đường thẳng 1 2,  d d  cho trước. 

Phương pháp. Ta có 
1 2

  
:

  :

 

[ , ]d d d

d
C

Qua M

VT P u u u







  


 (dạng 1) 

 

7. Dạng 7. Viết phương trình đường thẳng d  qua M  và song song với hai mặt phẳng ( ),  ( ).P Q  

Phương pháp. Ta có 
  

:
  : , ]

 

[d P Q

d
VTCP u n

Qua M

n







  


 (dạng 1) 

 

8. Dạng 8. Viết phương trình đường thẳng d  qua ,M  vuông góc đường d   và song song mặt 

( ).P  

Phương pháp. Ta có 
  

:
  : , ]

 

[d d P

d
VTCP u u n

Qua M









  


 (dạng 1) 

9. Dạng 9. Viết phương trình đường thẳng d  nằm trong mặt ( ),P  song song mặt ( )Q  và qua 

.M  

Phương pháp. Ta có 
  

:
  : , ]

 

[d P Q

d
VTCP u n

Qua M

n







  


 (dạng 1) 

10. Dạng 10. Viết phương trình đường thẳng d  đi qua điểm ,A  vuông góc và cắt đường thẳng 

.d   

 Phương pháp. 

Viết phương trình mặt phẳng ( )P  qua ,A  vuông góc .d   

Nghĩa là mặt phẳng 
  

( ) :
 : P d

Qua A
P

VTPT n u 







 


 

Tìm ( ).B d P   Suy ra đường thẳng d  qua A  và B  (dạng 1) 

Lưu ý: Trường hợp d   là các trục tọa độ thì ,d AB  với B  là hình chiếu của A  lên trục. 

11. Dạng 11. Viết phương trình tham số và chính tắc (nếu có) của đường thẳng d  đi qua điểm 

M  và cắt đường thẳng 1d  và vuông góc 2d  cho trước. 

 Phương pháp. Giả sử 1 1,  ( ,  )d d H H d H d     

1 1 2 2 3 2 1( ;  ;  ) .H x a t x a t x a t d      

Vì 
22 . 0 .dMH d MH u t H    

 
 

 
 

P 

 
d 

M 

 
A 

 

   

 

 

 

H M d 

 

 A B 

 

d 

P  
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Suy ra đường thẳng 
   

:
  : d

Qua M
d

VTCP u MH










 (dạng 1) 

Dạng 12. d  đi qua điểm 0 0 0 0( ; ; )M x y z  và cắt hai đường thẳng 1 2d ,  d : 

 Cách 1: Gọi 1 1 2 2M d ,  M d   Từ điều kiện 1 2M,  M ,  M  thẳng hàng ta tìm được 1 2M ,  M . Từ đó 

suy ra phương trình đường thẳng d . 

 Cách 2: Gọi  P  0 1( , )M d ,   0 2( , )Q M d . Khi đó d   P   Q , do đó, một VTCP của d  có 

thể chọn là ,P Qa n n   
  

. 

Dạng 13. d  nằm trong mặt phẳng  P  và cắt cả hai đường thẳng 1 2d ,  d : 

Tìm các giao điểm    1 2A  d P ,  B  d P .     Khi đó d  chính là đường thẳng AB . 

Dạng 14. d  song song với   và cắt cả hai đường thẳng 1 2d ,  d : 

Viết phương trình mặt phẳng  P  chứa   và 1d , mặt phẳng  Q  chứa   và 2d . 

Khi đó d   P   Q . 

Dạng 15. d  là đường vuông góc chung của hai đường thẳng 1 2d ,  d  chéo nhau: 

 Cách 1: Gọi 1 2M d ,  N d .   Từ điều kiện 1

2

MN d

MN d





, ta tìm được ,M N . 

Khi đó, d  là đường thẳng MN . 

 Cách 2: 

– Vì 1d d  và 2d d  nên một VTCP của d  có thể là: 
1 2
,d da a a   

  
. 

– Lập phương trình mặt phẳng  P  chứa d và 1d , bằng cách: 

+ Lấy một điểm A  trên 1d . 

+ Một VTPT của  P  có thể là: 
1

,P dn a a   
  

. 

– Tương tự lập phương trình mặt phẳng  Q  chứa d  và 1d . 

Khi đó d   P   Q . 

Dạng 16. Viết phương trình đường thẳng d  là hình chiếu vuông góc của đường thẳng   lên 

mặt ( ).P  

Phương pháp: Xét vị trí tương đối của đường thẳng   và ( ).P  

  Nếu ( ).P   

Chọn một điểm M  trên .  

Tìm H  là hình chiếu của M  lên ( ).P  

Hình chiếu 
Qua 

:
VTCP : d

H
d

u u





   

  Nếu ( ) .P I    

Chọn một điểm M I  trên .  

Tìm H  là hình chiếu của M  lên ( ).P  

Hình chiếu vuông góc của   lên ( )P  là .d IH  

  

 

 
  

 

 

 

 
  

 

  



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 116 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

 Dạng 17. Viết đường thẳng d  là đường thẳng đối xứng với đường thẳng   qua mặt phẳng 
( ).P  

Phương pháp: Xét vị trí tương đối của đường thẳng   và ( ).P  

  Nếu ( ).P   

Chọn một điểm M  trên .  

Tìm H  là hình chiếu của M  lên ( ).P  

Tìm M   đối xứng với M  qua ( ).P  

Đường thẳng đối xứng 
Qua 

:
VTCP : d

M
d

u u





   

  Nếu ( ) .P I    

Chọn một điểm M  trên .  

Tìm H  là hình chiếu của M  lên ( ).P  

Tìm M   đối xứng với M  qua ( ).P  

Đường thẳng đối xứng 
Qua 

: .
VTCP: d

M
d

u IM





  

DẠNG 3. BÀI TOÁN LIÊN QUAN KHOẢNG CÁCH, GÓC 

1. Khoảng cách từ một điểm đến đường thẳng – Khoảng cách giữa hai đường thẳng 

  Khoảng cách từ điểm M  đến một đường thẳng d  qua điểm M   có véctơ chỉ phương du


 được 

xác định bởi công thức 
,

( , )
d

d

M M u
d M d

u

 
 

 


 

  

Khoảng cách giữa hai đường thẳng song song là khoảng cách từ một điểm thuộc đường thẳng này 

đến đường thẳng kia. 

  Khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau: d  đi qua điểm M và có véctơ chỉ phương u

 

và d   đi qua điểm M   và có véctơ chỉ phương u


 là 
 

 

, .
( , )

,

u u M M
d d d

u u


  





 

   

2. Góc giữa hai đường thẳng 

Góc giữa hai đường thẳng 1d  và 2d  có véctơ chỉ phương 1 1 1 1( ; ; )u a b c


 và 2 2 2 2( ; ; ).u a b c


 

1 2 1 2 1 2 1 2
1 2 2 2 2 2 2 2

1 2 1 1 1 2 2 2

.
cos( ; ) cos

. .

u u a a b b c c
d d

u u a b c a b c


 
  

   

 

   với 0 90 .     

3. Góc giữa đường thẳng và mặt phẳng 

Góc giữa đường thẳng d  có véctơ chỉ phương ( ; ; )du a b c


 và mặt phẳng ( )P  có véctơ pháp 

tuyến ( ) ( ; ; )Pn A B C


 được xác định bởi công thức: 

( )

( ) 2 2 2 2 2 2
( )

.
sin cos( ; )

.

d P

P d

d P

u n aA bB cC
n u

u n a b c A B C


 
  

   

 
 

   với 0 90 .     
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CÂU 28_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng 

đi qua gốc tọa độ O  và điểm  1; 2;1M  ? 

A.  1 1;1;1u


. B.  2 1;2;1u


. C.  3 0;1;0u


. D.  4 1; 2;1u 


. 

Lời giải 
Chọn D 

Đường thẳng đi qua gốc tọa độ O  và điểm  1; 2;1M   nhận   41; 2;1OM u  
 

 là một 

vectơ chỉ phương. 

CÂU 38_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , đường thẳng đi qua hai điểm  1;2; 1A   và  2; 1;1B   có 

phương trình tham số là: 

A. 

1

2 3

1 2

x t

y t

z t

 


 
   

. B. 

1

2 3

1 2

x t

y t

z t

 


 
  

. C. 

1

3 2

2

x t

y t

z t

 


  
  

. D. 

1

1 2

x t

y t

z t

 


 
  

. 

Lời giải 

Chọn A 

Đường thẳng  đi qua hai điểm  1;2; 1A   và  2; 1;1B   nên có VTCP là  1; 3;2AB  


 

PTTS của đường thẳng : 

1

2 3

1 2

x t

y t

z t

 


 
   

 

Câu 1:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
3 4 1

:
2 5 3

x y z
d

  
 


. 

Vecto nào dưới đây là một vecto chỉ phương của d ? 

A.  2 2;4; 1u 


. B.  1 2; 5;3u 


. C.  3 2;5;3u


. D.  4 3;4;1u


. 

Câu 2:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Trong không gian , cho đường thẳng . 

Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của ? 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 3:  (Mã 101 2018) Trong không gian Oxyz , đường thẳng 

2

: 1 2

3

x t

d y t

z t

 


 
  

 có một vectơ chỉ phương là: 

A.  1 1;2;3u  


 B.  3 2;1;3u 


 C.  4 1;2;1u  


 D.  2 2;1;1u 


 

Câu 4:  (Mã 104 2017) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho hai điểm  1;1;0A  và  0;1;2B . 

Vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng AB . 

A.  1;1;2d  


 B.  1;0; 2a   


 C.  1;0;2b  


 D.  1;2;2c 


 

Câu 5:  (Mã 104 - 2019) Trong không gian Oxyz  cho đường thẳng 
3 1 5

:
1 2 3

x y z
d

  
 


. Vectơ 

nào sau đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng d ? 

A. 2 (1; 2;3)u  


 B. 3 (2;6; 4)u  


. C. 4 ( 2; 4;6)u   


. D. 1 (3; 1;5)u  


. 

Oxyz
2 5 2

:
3 4 1

x y z
d

  
 


d

 2 3;4; 1u  


 1 2; 5;2u  


 3 2;5; 2u  


 3 3;4;1u 
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Câu 6:  (Mã 101 - 2019) Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
2 1 3

:
1 2 1

  
 



x y z
d . Vectơ nào 

dưới đây là một vectơ chỉ phương của d ? 

A. 4 (1;2; 3) 

u . B. 3 ( 1;2;1) 


u . C. 1 (2;1; 3) 


u . D. 2 (2;1;1)


u . 

Câu 7:  (Đề Tham Khảo 2019) Trong không gian Oxyz , đường thẳng 
1 2 3

:
2 1 2

x y z
d

  
 


 đi qua 

điểm nào dưới đây? 

A.  2; 1;2Q   B.  1; 2; 3M     C.  1;2;3P  D.  2;1; 2N    

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
4 3

:
1 2 3

x y z
d

 
 


. Hỏi trong các 

vectơ sau, đâu không phải là vectơ chỉ phương của d? 

A.  1 1;2;3u  


. B.  2 3; 6; 9u   


. C.  3 1; 2; 3u   


. D.  4 2;4;3u  


. 

Câu 9:  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2 1

:
2 1 2

x y z
d

  
   nhận véc tơ 

 ;2;u a b


 làm véc tơ chỉ phương. Tính a b . 

A. 8 . B. 8. C. 4. D. 4 . 

Câu 10:  Vectơ nào sau đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng 
2 1 3

3 2 1

x y z  
 

 
 

A.  2;1; 3  . B.  3;2;1 . C.  3; 2;1 . D.  2;1;3 . 

Câu 11:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz, cho hai điểm (1; 0;1)M  và ( 3; 2 ; 1)N

. Đường thẳng MN có phương trình tham số là 

A. 

1 2

2 .

1

 



  

x t

y t

z t

 B. 

1

.

1

 



  

x t

y t

z t

 C. 

1

.

1

 



  

x t

y t

z t

 D. 

1

.

1

 



  

x t

y t

z t

 

Câu 12: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  1; 2;1M  ,  0;1; 3N . Phương trình đường 

thẳng qua hai điểm M , N  là 

A. 
1 2 1

1 3 2

x y z  
 


. B. 

1 3 2

1 2 1

x y z  
 


. C. 

1 3

1 3 2

x y z 
 


. D. 

1 3

1 2 1

x y z 
 


. 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng   đi qua điểm  2;0; 1M  và có một vectơ chỉ 

phương  4; 6;2a  


.Phương trình tham số của  là 

A. 

2 4

6

1 2

x t

y t

z t

 



  

. B. 

2 2

3

1

x t

y t

z t

 



  

. C. 

4 2

6

2

x t

y

z t

 



  

. D. 

2 2

3

1

x t

y t

z t

 



  

. 

Câu 14: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , phương trình tham số trục Oz  là 

A. 0z  . B. 

0

0

x

y t

z





 

. C. 0

0

x t

y

z





 

. D. 

0

0

x

y

z t





 

. 
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Câu 15:  Trong không gian Oxyz , trục Ox có phương trình tham số 

A. 0.x   B. 0 .y z   C. 

0

0.

x

y

z t





 

 D. 0.

0

x t

y

z





 

 

Câu 16:  (Mã 101 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho điểm  1; 2;3M   và mặt phẳng 

  : 2 3 1 0P x y z    . Phương trình của đường thẳng đi qua M và vuông góc với  P  là 

A. 

1 2

2

3 3

x t

y t

z t

 


  
  

. B. 

1 2

2

3 3

x t

y t

z t

  


 
   

. C. 

2

1 2

3 3

x t

y t

z t

 


  
  

. D. 

1 2

2

3 3

x t

y t

z t

 


  
  

. 

Câu 17:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho  1;2; 3M   và mặt phẳng 

( ) :  2 3 1 0P x y z    . Phương trình của đường thẳng đi qua điểm M  và vuông góc với ( )P  

là 

A. 

2

1 2

3 3

x t

y t

z t

 


  
  

. B. 

1 2

2

3 3

x t

y t

z t

  


  
  

. C. 

1 2

2

3 3

x t

y t

z t

 


 
   

. D. 

1 2

2

3 3

x t

y t

z t

 


 
   

. 

Câu 18:  (Mã 123 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , phương trình nào dưới đây là phương 

trình của đường thẳng đi qua  2; 3; 0A  và vuông góc với mặt phẳng      : 3 5 0?P x y z  

A. 

  


 
  

1

1 3

1

x t

y t

z t

 B. 

  



  

1

3

1

x t

y t

z t

 C. 

  


 
  

1 3

1 3

1

x t

y t

z t

 D. 

  


 
  

1 3

1 3

1

x t

y t

z t

 

Câu 19:  (THPT Yên Phong Số 1 Bắc Ninh 2019) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng 

  : 2 1x y z    . Trong các đường thẳng sau, đường thẳng nào vuông góc với   . 

A. 1

1
:

1 1 2

x y z
d


 


. B. 2

1
:

1 1 1

x y z
d


 

 
. C. 3

1
:

1 1 1

x y z
d


 

 
. D. 4

2

: 0

x t

d y

z t





  

 

Câu 20:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho ba điểm  1;0;1A ,  1;1;0B  và 

 3;4; 1C  . Đường thẳng đi qua A  và song song với BC  có phương trình là 

A. 
1 1

4 5 1

x y z 
 


. B. 

1 1

2 3 1

x y z 
 


. C. 

1 1

2 3 1

x y z 
 


. D. 

1 1

4 5 1

x y z 
 


. 

Câu 21:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Trong không gian , cho ba điểm . 

Đường thẳng đi qua  và song song với  có phương trình là 

A. .  B. . 

C. .  D. . 

Oxyz      1;2;3 , 1;1;1 , 3;4;0A B C

A BC

1 2 3

4 5 1

x y z  
 

1 2 3

4 5 1

x y z  
 

1 2 3

2 3 1

x y z  
 



1 2 3

2 3 1

x y z  
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Câu 22:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , cho ba điểm (1;2;0), (1;1;2)A B  và (2;3;1)C . 

Đường thẳng đi qua A  và song song với BC  có phương trình là 

A. 
1 2

.
1 2 1

x y z 
 


 B. 

1 2
.

3 4 3

x y z 
   C. 

1 2
.

3 4 3

x y z 
   D. 

1 2
.

1 2 1

x y z 
 


 

Câu 23:  (Mã 105 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm   1; 2; 3A ;  1; 4;1B  

và đường thẳng 
 

 


22 3
:

1 1 2

yx z
d . Phương trình nào dưới đây là phương trình của đường 

thẳng đi qua trung điểm của đoạn AB  và song song với d ? 

A. 
 

 
1 1

1 1 2

yx z
  B. 

 
 



1 1

1 1 2

yx z
 

C. 
 

 


11 1

1 1 2

yx z
  D. 

 
 



2 2

1 1 2

yx z
 

Câu 24: Trong không gian Oxyz , cho điểm  2;0; 1A   và mặt phẳng   : 1 0P x y   . Đường thẳng đi 

qua A  đồng thời song song với  P  và mặt phẳng  Oxy  có phương trình là 

A. 

  



  

3

2

1

x t

y t

z t

. B. 

  


 
  

2

1

x t

y t

z

. C. 

  


 
  

1 2

1

x t

y

z t

. D. 

  


 
  

3

1 2

x t

y t

z t

. 

Câu 25:  Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
1 1 2

: .
1 2 1

x y z
d

  
 

 
 Đường thẳng đi qua điểm 

 2;1; 1M   và song song với đường thẳng d  có phương trình là: 

A. 
2 1 1

.
1 2 1

x y z  
 

 
 B. 

5 3
.

1 2 1

x y z 
 


 

C. 
1 2 1

.
2 1 1

x y z  
 


 D. 

2 1 1
.

1 1 2

x y z  
 


 

Câu 26: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho hai mặt phẳng   : 2 1 0x y z     , 

  : 2 0x y z     và điểm  1;2; 1A  . Đường thẳng   đi qua điểm A  và song song với cả hai 

mặt phẳng    ,   có phương trình là 

A. 
1 2 1

2 4 2

x y z  
 

 
.  B. 

1 2 1

1 3 5

x y z  
  . 

C. 
1 2 1

1 2 1

x y z  
 

 
.  D. 

2 3

1 2 1

x y z 
  . 

Câu 27:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Trong không gian Oxyz , điểm nào dưới đây thuộc đường thẳng 

1 2 1
:

1 3 3

x y z
d

  
 


? 

A.  1;2;1P  . B.  1; 2; 1Q   . C.  1;3;2N  . D.  1;2;1P . 
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Câu 28:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Trong không gian ,Oxyz  cho đường thẳng 
1 2 1

: .
2 3 1

x y z
d

  
 


 

Điểm nào sau đây thuộc ?d  

A.  1;2; 1 .P   B.  1; 2;1 .M    C.  2;3; 1 .N   D.  2; 3;1 .Q    

Câu 29:  (Mã 101 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz, cho đường thẳng 
x 2 y 1 z 3

d :
4 2 1

  
 


. Điểm 

nào dưới đây thuộc d? 

A.  4; 2;1 .Q   B.  4;2;1 .N
 

C.  2;1; 3 .P   D.  2;1;3 .M  

Câu 30:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
4 2 1

:
2 5 1

x z z
d

  
 


. 

Điểm nào sau đây thuộc d ? 

A. (4;2; 1)N  . B. (2;5;1)Q . C. (4;2;1)M . D. (2; 5;1)P  . 

Câu 31:  (Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Trong không gian Oxyz , điểm nào dưới đây thuộc đường 

thẳng d : 

1

5

2 3

x t

y t

z t

 


 
  

? 

A.  1;5;2N  B.  1;1;3Q   C.  1;1;3M  D.  1;2;5P  

Câu 32:  (Mã 103 2018) Trong không gian Oxyz , điểm nào dưới đây thuộc đường thằng 

2 1 2
:

1 1 2

x y z
d

  
  . 

A.  2; 1;2N   B.  2;1; 2Q    C.  2; 2;1M    D.  1;1;2P  

Câu 33:  Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2 3

:
3 4 5

  
 

 

x y z
d . Hỏi d  đi 

qua điểm nào trong các điểm sau: 

A.  3; 4;5C . B.  3; 4; 5 D . C.  1;2; 3 B . D.  1; 2;3A . 

Câu 34: Giao điểm của mặt phẳng   : 2 0P x y z     và đường thẳng 

2

:

3 3

x t

d y t

z t

 


 
  

 

A.  1;1;0 . B.  0;2;4 . C.  0;4;2 . D.  2;0;3 . 

Câu 35:  Trong không gian ,Oxyz cho đường thẳng

1 2

: 3 ,

1

x t

d y t

z t

 


 
  

t  và mặt phẳng

  : 2 3 2 0.P x y z    Tìm tọa độ của điểm A là giao điểm của đường thẳng d và mặt phẳng

 .P  

A.  3;5;3A . B.  1;3;1A . C.  3;5;3A  . D.  1;2; 3A  . 
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Câu 36:  (Đề Tham Khảo 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng 

  : 2 2 1 0P x y z     và đường thẳng 
1 2 1

:
2 1 2

x y z  
   . Tính khoảng cách d  giữa   và 

 P . 

A. 2d   B. 
5

3
d   C. 

2

3
d   D. 

1

3
d   

Câu 37: Trong không gian Oxyz , khoảng cách giữa đường thẳng 
1

:
1 1 2

x y z
d


 


 và mặt phẳng 

  : 2 0P x y z     bằng: 

A. 2 3. B. 
3

.
3

 C. 
2 3

.
3

 D. 3.  

Câu 38:  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho đường thẳng 

1

: 2 2

3

x t

d y t

z t

 


 
  

 và mặt phẳng (P):

3 0x y   . Tính số đo góc giữa đường thẳng d và mặt phẳng (P). 

A. 060  B. 030  C. 120o  D. 045  

Câu 39:  Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng 1d :
3 2

1 2 1

x y z 
   và 2d :

3 1 2

1 2 1

x y z  
 


 

A. 
2

3
. B. 

12

5
. C. 

3 2

2
. D. 3 . 

Câu 40:  Trong không gian tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng   : 4 3 1 0P x y z     và đường thẳng 

1 6 4
:

4 3 1

x y z
d

  
  , sin của góc giữa đường thẳng d  và mặt phẳng  P bằng 

A. 
5

13
. B. 

8

13
. C. 

1

13
. D. 

12

13
. 

Câu 41:  Trong không gian Oxyz  cho đường thẳng :
1 2 1

x y z
  


 và mặt phẳng   : 2 0x y z    . Góc 

giữa đường thẳng   và mặt phẳng    bằng 

A. 30 . B. 60 . C. 150 . D. 120 . 

Câu 42:  Trong không gian Oxyz , khoảng cách từ điểm  2; 4; 1M    tới đường thẳng : 2

3 2

x t

y t

z t




  
  

bằng 

A. 14 . . B. 6.. C. 2 14. . D. 2 6.  

Câu 43: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng  
3 1

:
2 1 1

x y z
d

 
 

 
 và điểm 

(2; 1;0)A  . Khoảng cách từ điểm A  đến đường thẳng  d  bằng 

A. 7 . B. 
7

2
. C. 

21

3
. D. 

7

3
. 
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Câu 44:  (Mã 101 2018) Trong không gian Oxyz  cho điểm  1;2;3A  và đường thẳng 

3 1 7
:

2 1 2

x y z
d

  
 


. Đường thẳng đi qua A , vuông góc với d  và cắt trục Ox  có phương 

trình là 

A. 

1 2

2

x t

y t

z t

  


 
 

 B. 

1

2 2

3 3

x t

y t

z t

 


 
  

 C. 

1 2

2

3

x t

y t

z t

  



 

 D. 

1

2 2

3 2

x t

y t

z t

 


 
  

 

Câu 45:  (Mã 102 - 2019) Trong không gian ,Oxyz  cho các điểm      1;0;2 , 1;2;1 , 3;2;0A B C  và 

 1;1;3 .D  Đường thẳng đi qua A và vuông góc với mặt phẳng  BCD  có phương trình là 

A. 

1

4 .

2 2

x t

y t

z t

   
  

 B. 

1

4 .

2 2

x t

y

z t

   
  

 C. 

2

4 4 .

4 2

x t

y t

z t

    
  

 D. 

1

2 4

2 2

x t

y t

z t

    
  

 

Câu 46:  (Đề Tham Khảo 2018) Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1

3 3 2
:

1 2 1

x y z
d

  
 

 
; 

2

5 1 2
:

3 2 1

x y z
d

  
 

  
và mặt phẳng   : 2 3 5 0P x y z    . Đường thẳng vuông góc với  P

, cắt 1d  và 2d  có phương trình là 

A. 
1 1

3 2 1

x y z 
   B. 

2 3 1

1 2 3

x y z  
   C. 

3 3 2

1 2 3

x y z  
   D. 

1 1

1 2 3

x y z 
   

Câu 47:  (Mã 102 2018) Trong không gian Oxyz , cho điểm  2;1;3A  và đường thẳng 

1 1 2
:

1 2 2

x y z
d

  
 


. Đường thẳng đi qua A , vuông góc với d  và cắt trục Oy  có phương 

trình là. 

A. 

2

3 4

3

x t

y t

z t




  
 

 B. 

2 2

1

3 3

x t

y t

z t

 


 
  

 C. 

2 2

1 3

3 2

x t

y t

z t

 


 
  

 D. 

2

3 3

2

x t

y t

z t




  
 

 

Câu 49:  (Mã 103 2018) Trong không gian Oxyz, cho đường thẳng 
1 2

:
2 1 2

x y z
d

 
 


 và mặt phẳng 

( ) : 1 0P x y z    . Đường thẳng nằm trong mặt phẳng ( )P đồng thời cắt và vuông góc với d

có phương trình là: 

A. 

1

4

3

x t

y t

z t

  


 
  

 B. 

3

2 4

2

x t

y t

z t

 


  
  

 C. 

3

2 4

2 3

x t

y t

z t

 


  
  

 D. 

3 2

2 6

2

x t

y t

z t

 


  
  

 

Câu 50:  (Mã 104 2018) Trong không gian Oxyz  cho đường thẳng 
1 1

:
1 2 1

x y z 
    và mặt phẳng 

  : 2 y z 3 0P x     . Đường thẳng nằm trong  P  đồng thời cắt và vuông góc với   có 

phương trình là: 

A. 

1 2

1

2

x t

y t

z

 


 
 

 B. 

3

2

x

y t

z t

 


 
 

 C. 

1

1 2

2 3

x t

y t

z t

 


 
  

 D. 

1

1

2 2

x

y t

z t
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Câu 51:  (Mã 123 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 

  


  
 

1

1 3

: 2

2

x t

d y t

z

, 


 

2

21
:

2 1 2

yx z
d  và mặt phẳng     : 2 2 3 0.P x y z  Phương trình nào dưới đây là phương 

trình mặt phẳng đi qua giao điểm của 
1
d  và  P , đồng thời vuông góc với 

2
d ? 

A.    2 2 13 0x y z   B.    2 2 22 0x y z  

C.    2 2 13 0x y z   D.    2 2 22 0x y z  

Câu 52:  Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho điểm  1; 1;3A   và hai đường thẳng 

1

3 2 1
:

3 3 1

x y z
d

  
 


, . Phương trình đường thẳng d  đi qua A , 

vuông góc với đường thẳng 1d  và cắt thẳng 2d . 

A. 
1 1 3

5 4 2

x y z  
 


.  B. 

1 1 3

3 2 3

x y z  
 


. 

C. 
1 1 3

6 5 3

x y z  
 


.  D. 

1 1 3

2 1 3

x y z  
 


. 

Câu 53:  Trong không gian ,Oxyz  cho điểm  1; 1;2M   và hai đường thẳng : 1 4 ,

6 6

x t

d y t

z t




  
  

 

1 2
: .

2 1 5

x y z
d

 
  


 Phương trình nào dưới đây là phương trình đường thẳng đi qua ,M  vuông 

góc với d  và d  ? 

A. 
1 1 2

.
17 14 9

x y z  
    B. 

1 1 2
.

14 17 9

x y z  
   

C. 
1 1 2

.
17 9 14

x y z  
    D. 

1 1 2
.

14 17 9

x y z  
   

Câu 54: Cho hai đường thẳng  1

2

: 1

1

x t

d y t

z t

 


 
  

 và  2

7
:
1 3 1

x y z
d


 

 
. Đường thẳng    là đường 

vuông góc chung của  1d  và  2d . Phương trình nào sau đâu là phương trình của    

A. 
2 1 2

1 1 2

x y z  
 


.  B. 

2 1 1

1 1 2

x y z  
 


. 

C. 
1 4 1

1 1 2

x y z  
 


.  D. 

3 2 3

1 1 2

x y z  
 

 
. 

Câu 55: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng   : 3 0P x y z    và đường thẳng 

1 3
:

1 2 2

x y z
d

 
 


. Gọi   là đường thẳng nằm trong  P , cắt và vuông góc với d . Phương 

trình nào sau đây là phương trình tham số của ? 

A. 

2 4

3 5

3 7

x t

y t

z t

  


 
  

. B. 

3 4

5 5

4 7

x t

y t

z t

  


 
  

. C. 

1 4

1 5

4 7

x t

y t

z t

 


 
   

. D. 

3 4

7 5

2 7

x t

y t

z t

  


 
  

. 

  

2

2 1 1
:

1 1 1

x y z
d
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Câu 56: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm  1; 1;3A   và hai đường thẳng: 

1 2

4 2 1 2 1 1
: , :

1 4 2 1 1 1

x y z x y z
d d

     
   

 
. Viết phương trình đường thẳng d  đi qua A , 

vuông góc với đường thẳng 1d  và cắt đường thẳng 2d . 

A. 
1 1 3

2 1 1

x y z  
 

 
.  B. 

1 1 3

6 1 5

x y z  
  . 

C. 
1 1 3

6 4 1

x y z  
 

 
.  D. 

1 1 3

2 1 3

x y z  
  . 

Câu 57: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho điểm  1;0;2A  và đường thẳng d có phương trình: 

1 1

1 1 2

 
 

x y z
. Viết phương trình đường thẳng   đi qua A , vuông góc và cắt d . 

A. 
1 2

1 1 1

 
 

x y z
 B. 

1 2

1 1 1

 
 



x y z

 
C. 

1 2

2 2 1

 
 

x y z
 D. 

1 2

1 3 1

 
 



x y z
 

Câu 58: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng   : 2 2 9 0P x y z     và đường 

thẳng 
1 3 3

:
1 2 1

x y z
d

  
 


. Phương trình tham số của đường thẳng Δ  đi qua  0; 1;4A  , 

vuông góc với d  và nằm trong  P  là: 

A. 

5

Δ : 1

4 5

x t

y t

z t




  
  

. B. 

2

Δ :

4 2

x t

y t

z t





  

. C. Δ : 1

4

x t

y

z t




 
  

. D. Δ : 1 2

4

x t

y t

z t

 


  
  

. 

Câu 59:  (Mã 110 2017) Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho điểm  1; 2;3A   và hai mặt phẳng 

  :  1 0P x y z    ,   :  2 0Q x y z    . Phương trình nào dưới đây là phương trình đường 

thẳng đi qua A , song song với  P  và  Q ? 

A. 

1

2

3

x t

y

z t

 


 
  

 B. 

1

2

3

x t

y

z t

  



   

 C. 

1 2

2

3 2

x t

y

z t

 


 
  

 D. 

1

2

3 2

x

y

z t




 
  

 

Câu 60:  Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho điểm  1; 3;4M  , đường thẳng d  có phương trình: 

2 5 2

3 5 1

x y z  
 

 
 và mặt phẳng  P : 2 2 0x z   . Viết phương trình đường thẳng   qua 

M  vuông góc với d  và song song với  P . 

A.  :
1 3 4

1 1 2

x y z  
 

 
. B.  :

1 3 4

1 1 2

x y z  
 

  
. 

C.  : 
1 3 4

1 1 2

x y z  
 


. D.  :

1 3 4

1 1 2

x y z  
 


. 

Câu 61: Trong không gian tọa độ Oxyz , viết phương trình chính tắc của đường thẳng đi qua điểm 

 3; 1;5A   và cùng song song với hai mặt phẳng  : 4 0P x y z    ,  : 2 4 0Q x y z   

. 

A. 
3 1 5

: 
2 1 3

x y z
d

  
 


. B. 

3 1 5

2 1 3

x y z  
 

 
. 

C. 
3 1 5

2 1 3

x y z  
 


.  D. 

3 1 5

2 1 3

x y z  
 

 
. 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 Tính xác suất bằng định nghĩa : Công thức tính xác suất của biến cố A :  
 
 

n A
P A

n



. 

 Tính xác suất bằng công thức : 

+ Quy tắc cộng xác suất: 

* Nếu hai biến cố ,A B  xung khắc nhau thì      P A B P A P B    

* Nếu các biến cố 1 2 3, , ,..., kA A A A  xung khắc nhau thì

       1 2 1 2... ...k kP A A A P A P A P A        

+ Công thức tính xác suất biến cố đối: Xác suất của biến cố A  của biến cố A  là: 

   1P A P A   

+ Quy tắc nhân xác suất: 

* Nếu A  và B  là hai biến cố độc lập thì 

     .P AB P A P B
 

* Một cách tổng quát, nếu k  biến cố 1 2 3, , ,..., kA A A A  là độc lập thì 

       1 2 3 1 2, , , . ...., . .k kA A A A AP P A P P A  

CÂU 29_ĐTK2021 Chọn ngẫu nhiên một số trong 15  số nguyên dương đầu tiên. Xác suất để chọn được 

số chẵn bằng 

A. 
7

8
. B. 

8

15
. C. 

7

15
. D. 

1

2
. 

Lời giải 

Chọn C 

Gọi A  là biến cố: “Số được chọn là số chẵn”. 

Ta có  1;2;3;...;14;15    15n   . 

Và  2;4;6;8;10;12;14A    7n A  . 

Vậy xác suất của biến cố A  là  
 
 

7

15

n A
P A

n
 


. 

Câu 1: Có 9  chiếc thẻ được đánh số từ 1 đến 9 , người ta rút ngẫu nhiên hai thẻ khác nhau. Xác suất để 

rút được hai thẻ mà tích hai số được đánh trên thẻ là số chẵn bằng 

A. 
2

3
. B. 

13

18
. C. 

5

18
. D. 

1

3
. 

Câu 2: Trong một hòm phiếu có 9  lá phiếu ghi các số tự nhiên từ 1 đến 9  (mỗi lá ghi một số, không có 

hai lá phiếu nào được ghi cùng một số). Rút ngẫu nhiên cùng lúc hai lá phiếu. Tính xác suất để 

tổng hai số ghi trên hai lá phiếu rút được là một số lẻ lớn hơn hoặc bằng 15 . 

A. 
5

18
. B. 

1

6
. C. 

1

12
. D. 

1

9
. 

  

DẠNG TOÁN 29:  XÁC SUẤT 
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Câu 3: Một hộp chứa 20  thẻ được đánh số từ 1 đến 20 . Lấy ngẫu nhiên 1 thẻ từ hộp đó. Tính xác suất 

thẻ lấy được ghi số lẻ và chia hết cho 3 . 

A. 0,3 . B. 0,15 . C. 0,5 . D. 0, 2 . 

Câu 4: Gieo một con súc sắc cân đối đồng chất 2  lần. Tính xác suất để tích số chấm xuất hiện trên con 
súc sắc trong 2 lần gieo là một số lẻ. 
A. 0, 25. B. 0,75.  C. 0,85.  D. 0,5.  

Câu 5: Trong một hộp có 10  viên bi đánh số từ 1 đến 10 , lấy ngẫu nhiên ra hai bi. Tính xác suất để hai 
bi lấy ra có tích hai số trên chúng là một số lẻ. 

A. 
1

2
. B. 

4

9
. C. 

2

9
. D. 

1

9
. 

Câu 6: Một hộp chứa 30  thẻ được đánh số từ 1 đến 30 . Người ta lấy ngẫu nhiên một thẻ từ hộp đó. 
Tính xác suất để thẻ lấy được mang số lẻ và không chia hết cho 3 . 

A. 
2

5
. B. 

1

3
. C. 

3

10
. D. 

4

15
. 

Câu 7: Gieo một con súc sắc cân đối và đồng chất, xác suất để mặt có số chấm chẵn xuất hiện 

A. 1. B. 
1

2
. C. 

1

3
. D. 

2

3
. 

Câu 8: Có 20  tấm thẻ được đánh số từ 1 đến 20 . Chọn ngẫu nhiên 8  tấm, tính xác suất để chọn được 

5  tấm mang số lẻ, 3  tấm mang số chẵn trong đó ít nhất có 2  tấm mang số chia hết cho 4 , kết 

quả gần đúng là 

A. 12 %. B. 23%. C. 2 %. D. 3%. 

Câu 9: Thầy Bình đặt lên bàn 30  tấm thẻ đánh số từ 1 đến 30 . Bạn An chọn ngẫu nhiên 10  tấm thẻ. 

Tính xác suất để trong 10  tấm thẻ lấy ra có 5  tấm thẻ mang số lẻ, 5  tấm mang số chẵn trong đó 

chỉ có một tấm thẻ mang số chia hết cho 10 . 

A. 
8

11
. B. 

99

667
. C. 

3

11
. D. 

99

167
. 

Câu 10: Từ các chữ số 1, 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7 , 8  ta lập các số tự nhiên có 6  chữ số, mà các chữ số đôi một 

khác nhau. Chọn ngẫu nhiên một số vừa lập, tính xác suất để chọn được một số có đúng 3  chữ 

số lẻ mà các chữ số lẻ xếp kề nhau. 

A. 
1

840
. B. 

4

35
. C. 

1

210
. D. 

1

35
. 

Câu 11:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Gọi S  là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 4  chữ số đôi một khác nhau 

và các chữ số thuộc tập hợp  1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 . Chọn ngẫu nhiên một số thuộc S , xác suất 

để số đó không có hai chữ số liên tiếp nào cùng lẻ bằng 

A. 
17

42
. B. 

41

126
. C. 

31

126
. D. 

5

21
. 

Câu 12:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Gọi S  là tập hợp tất cả các số tự nhiên có bốn chữ số đôi một khác nhau 

và các chữ số thuộc tập hợp  1;2;3;4;5;6;7 . Chọn ngẫu nhiên một số thuộc S , xác suất để số 

đó không có hai chữ số liên tiếp nào cùng chẵn bằng 

A. 
9

35
. B. 

16

35
. C. 

22

35
. D. 

19

35
. 
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Câu 13:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Gọi S là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 6 chữ số đôi một khác nhau. 

Chọn ngẫu nhiên một số thuộc S , xác suất để số đó có hai chữ số tận cùng có cùng tính chẵn lẻ 

bằng 

A. 
4

9
. B. 

2

9
. C. 

2

5
. D. 

1

3
. 

Câu 14:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Gọi S  là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 5  chữ số đôi một khác nhau. 

Chọn ngẫu nhiên một số thuộc S , xác suất để số đó có hai chữ số tận cùng khác tính chẵn lẻ 

bằng 

A. 
50

81
. B. 

1

2
. C. 

5

18
. D. 

5

9
. 

Câu 15: Chọn ngẫu nhiên một số từ tập hợp số có ba chữ số khác nhau. Xác suất để số được chọn có tổng 

các chữ số là số chẳn bằng 

A. 
41

81
. B. 

4

9
. C. 

1

2
. D. 

16

81
. 

Câu 16: Có 6 chiếc ghế được kê thành một hàng ngang. Xếp ngẫu nhiên 6 học sinh, gồm 3 học sinh lớp 

A , 2 học sinh lớp B  và 1 học sinh lớp C , ngồi vào hàng ghế đó, sao cho mỗi ghế có đúng một 

học sinh. Xác suất để học sinh lớp C  chỉ ngồi cạnh học sinh lớp B  bằng 

A. 
1

6
. B. 

3

20
. C. 

2

15
. D. 

1

5
. 

Câu 17: Từ một đội văn nghệ gồm 5 nam và 8 nữ cần lập một nhóm gồm 4 người hát tốp ca. Xác suất để 

trong 4 người được chọn đều là nam bằng 

A. 
C

C

4
8

4
13

. B. 
A

C

4
5

4
8

. C. 
C

C

4
5

4
13

. D. 
C

A

4
8

4
13

. 

Câu 18: Một chiếc hộp chứa 9 quả cầu gồm 4 quả màu xanh, 3 quả màu đỏ và 2 quả màu vàng. Lấy ngẫu 

nhiên 3 quả cầu từ hộp đó. Xác suất để trong 3 quả cầu lấy được có ít nhất 1 quả màu đỏ bằng 

A. 
1

3
. B. 

19

28
. C. 

16

21
. D. 

17

42
. 

Câu 19: Ban chỉ đạo phòng chống dịch Covid-19 của sở Y tế Nghệ An có 9 người, trong đó có đúng 4 

bác sĩ. Chia ngẫu nhiên Ban đó thành ba tổ, mỗi tổ 3 người để đi kiểm tra công tác phòng dịch ở 

địa phương. Trong mỗi tổ, chọn ngẫu nhiên một người làm tổ trưởng. Xác suất để ba tổ trưởng 

đều là bác sĩ là 

A. 
1

42
. B. 

1

21
. C. 

1

14
. D. 

1

7
. 

Câu 20: Cho tập  1;2;...;19;20S  gồm 20 số tự nhiên từ 1 đến 20. Lấy ngẫu nhiên ba số thuộc  S . Xác 

suất để ba số lấy được lập thành cấp số cộng là 

A. 
5

38
. B. 

7

38
. C. 

3

38
. D. 

1

114
. 

Câu 21: Xếp ngẫu nhiên 5 học sinh , , , ,A B C D E  ngồi vào một dãy 5 ghế thẳng hàng (mỗi bạn ngồi một 

ghế). Tính xác suất để hai bạn A  và B không ngồi cạnh nhau. 

A. 
1

5
. B. 

3

5
. C. 

2

5
. D. 

4

5
. 
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Câu 22: Một nhóm gồm 10 học sinh trong đó có 7 học sinh nam và 3 học sinh nữ. Chọn ngẫu nhiên 3 học 

sinh từ nhóm 10 học sinh đó đi lao động. Tinh xác suất để trong 3 học sinh được chọn có ít nhất 

1 học sinh nữ. 

A. 
4

9
. B. 

17

24
. C. 

17

48
. D. 

2

3
. 

Câu 23: Đội học sinh giỏi trường trung học phổ thông chuyên bến tre gồm có 8 học sinh khối 12, 6 học 

sinh khối 11 và 5 học sinh khối 10. Chọn ngẫu nhiên 8 học sinh. Xác suất để trong 8 học sinh 

được chọn có đủ 3 khối là 

A. 
71131

75582
. B. 

35582

3791
. C. 

143

153
. D. 

71128

75582
. 

Câu 24: Gieo một con súc sắc cân đối đồng chất 3 lần. Tính xác suất để tích số chấm 3 lần gieo là chẵn. 

A. 
7

8
 B. 

1

8
 C. 

5

8
 D. 

3

8
 

Câu 25: Có hai dãy ghế đối diện nhau, mỗi dãy có ba ghế. Xếp ngẫu nhiên 6 học sinh gồm 3 nam 3 nữ 

ngồi vào hai dãy ghế đó sao cho mỗi ghế có đúng một học sinh ngồi. Xác suất để mỗi học 

sinh nam đều ngồi đối diện với một học sinh nữ bằng 

A. 
1

10
. B. 

3

5
. C. 

1

20
 D. 

2

5
. 

Câu 26: Xếp ngẫu nhiên 3  học sinh lớp A, 2  học sinh lớp B và 1 học sinh lớp C vào sáu ghế xếp quanh 

một bàn tròn (mỗi học sinh ngồi đúng một ghế). Tính xác suất để học sinh lớp C ngồi giữa 2  học 

sinh lớp B 

A. 
2

13
. B. 

1

10
. C. 

2

7
. D. 

3

14
. 

Câu 27: Có 50 tấm thẻ đánh số từ 1 đến 50. Rút ngẫu nhiên 3 thẻ. Xác suất để tổng các số ghi trên thẻ 

chia hết cho 3 bằng 

A. 
8

89
. B. 

11

171
. C. 

769

2450
. D. 

409

1225
. 

Câu 28: Một hộp chứa 10 quả cầu được đánh số theo thứ tự từ 1 đến 10, lấy ngẫu nhiên 5  quả cầu. Xác 

suất để tích các số ghi trên 5  quả cầu đó chia hết cho 3  bằng 

A. 
5

12
. B. 

7

12
. C. 

1

12
. D. 

11

12
. 

Câu 29: Một hộp đựng 15 tấm thẻ được đánh số từ 1 đến 15. Chọn ngẫu nhiên 6 tấm thẻ trong hộp. Xác 

suất để tổng các số ghi trên 6 tấm thẻ được chọn là một số lẻ bằng. 

A. 
71

143
. B. 

56

715
. C. 

72

143
. D. 

56

143
. 

Câu 30: Gọi S  là tập hợp các số tự nhiên có 4  chữ số đôi một khác nhau lập thành từ các chữ số 

0,1,2,3,4,5,6,7 . Chọn ngẫu nhiên một số từ tập S . Tính xác suất để số được chọn có đúng 2  

chữ số chẵn. 

A. 
24

35
. B. 

144

245
. C. 

72

245
. D. 

18

35
. 
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Câu 31: Cho tập  1;2;3;...;19;20S   gồm 20 số tự nhiên từ 1 đến 20. Lấy ngẫu nhiên ba số thuộc .S  

Xác suất để ba số lấy được lập thành một cấp số cộng là 

A. 
7

38
. B. 

5

38
. C. 

3

38
. D. 

1

114
. 

Câu 32: Gọi S là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 3 chữ số được lập từ tập  X 0;1;2;3;4;5;6;7 .  Rút 

ngẫu nhiên một số thuộc tập S. Tính xác suất để rút được số mà trong số đó, chữ số đứng sau 

luôn lớn hơn hoặc bằng chữ số đứng trước. 

A. 
2

7
 B. 

11

64
 C. 

3

16
 D. 

3

32
 

Câu 33: Đội thanh niên tình nguyện của một trường THPT gồm 15 HS, trong đó có 4 HS khối 12, 5 HS 

khối 11 và 6 HS khối 10. Chọn ngẫu nhiên 6 HS đi thực hiện nhiệm vụ. Tính xác suất để 6 HS 

được chọn có đủ 3 khối. 

A. 
4248

.
5005

 B. 
757

.
5005

 C. 
151

.
1001

 D. 
850

.
1001

 

Câu 34: Từ một hộp chứa 12 quả cầu, trong đó có 8 quả màu đỏ, 3 quả màu xanh và 1 quả màu vàng, lấy 

ngẫu nhiên 3 quả. Xác suất để lấy được 3 quả cầu có đúng hai màu bằng: 

A. . B. . C. . D.  

 

 
 

KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

 Giá trị lớn nhất của hàm số  f x  trên đoạn  ;a b  

Hàm số  f x  liên tục trên đoạn  ;a b  và    0, ;i if x x a b   . Khi đó giá trị lớn nhất của 

hàm số  f x  là       max , , iM f a f b f x
 

 Giá trị nhỏ nhất của hàm số  f x  trên đoạn  ;a b  

Hàm số  f x  liên tục trên đoạn  ;a b  và    0, ;i if x x a b   . Khi đó giá trị nhỏ nhất của 

hàm số  f x  là       , , im Min f a f b f x
 

 Hàm số  y f x  đồng biến trên đoạn  ;a b  thì 
 

   
 

   
; ;

;
a b a b

Max f x f b Min f x f a 
 

 Hàm số  y f x  nghịch biến trên đoạn  ;a b  thì 
 

   
 

   
; ;

;
a b a b

Max f x f a Min f x f b   

CÂU 31_ĐTK2021 Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số   4 22 3f x x x    

trên  0;2 . Tổng M m  bằng 

A. 11. B. 14 . C. 5. D. 13 . 

Lời giải 

Chọn D 

Điều kiện xác định: D   . 

23

44

21

44

139

220

81

220

DẠNG TOÁN 31: GIÁ TRỊ LỚN NHẤT VÀ GIÁ TRỊ NHỎ NHẤT CỦA CÁC HÀM SỐ ĐƠN 
GIẢN 
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Ta có   3' 4 4f x x x   

 

 

 

 

3

0 0;2

' 0 4 4 0 1 0;2

1 0;2

x

f x x x x

x

 


      
   

 

     0 3; 1 2; 2 11f f f   . 

Do đó 
 

 
 

 
0;20;2

max 11; min 2M f x m f x    . 

Nên 13M m  . 

Câu 1: Gọi m , M  lần lượt là giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của hàm số 
9

y x
x

   trên đoạn  1;4 . 

Giá trị của m M  bằng 

A. 
65

4
. B. 16 . C. 

49

4
. D. 10 . 

Câu 2: Tích của giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số  
4

f x x
x

   trên đoạn  1;3  bằng 

A. 
65

.
3

 B. 20. C. 6.  D. 
52

.
3

 

Câu 3: Giá trị nhỏ nhất của hàm số   4 210 1f x x x   trên đoạn  3;2  bằng 

A. 1. B. 23 . C. 24 . D. 8 . 

Câu 4: Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 3 22 7 1y x x x     trên đoạn  2;1 . 

A. 3 . B. 4 . C. 5. D. 6 . 

Câu 5: Tìm giá trị lớn nhất M của hàm số 
3 1

3

x
y

x





 trên đoạn  0;2 . 

A. 5M  . B. 5M   . C. 
1

3
M  . D. 

1

3
M   . 

Câu 6: Giá trị nhỏ nhất của hàm số   3 23 9 35f x x x x     trên đoạn  4;4  là 

A. 
 

 
4;4

min 0f x


 . B. 
 

 
4;4

min 50f x


  . C. 
 

 
4;4

min 41f x


  . D. 
 

 
4;4

min 15f x


 . 

Câu 7: Hàm số 3 21 5
6 1

3 2
y x x x     đạt giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất trên đoạn  1;3  lần lượt tại 

hai điểm 1x  và 2x . Khi đó 1 2x x  bằng 

A. 2 . B. 4 . C. 5 . D. 3  

Câu 8: Giá trị lớn nhất của hàm số 3 22 3 12 2y x x x     trên đoạn  1;2  thuộc khoảng nào dưới 

đây? 

A.  3;8 . B.  7;8 . C.  2;14 . D.  12;20 . 

Câu 9: Gọi giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của hàm số 3 23y x x   trên đoạn  1;1  lần lượt là M , m . Tính 

M m . 

A. 0 . B. 4 . C. 2 . D. 4 . 



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 132 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Câu 10: Gọi M và m lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số 3 3 2y x x     trên đoạn 

0;1   
. Khi đó giá trị biểu thức 2 3P M m   

A. 38P   . B. 2P  . C. 38P  . D. 52P   . 

Câu 11:  (Đề Tham Khảo 2019) Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  1;3  và có đồ thị như hình 

vẽ bên. Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn  1;3

. Giá trị của M m  bằng 

 
A. 1 B. 4  C. 5 D. 0  

Câu 12:  (Đề Minh Họa 2017) Cho hàm số  y f x xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên: 

 
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng? 

A. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 1 . 

B. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị nhỏ nhất bằng 1 . 

C. Hàm số đạt cực đại tại x  0  và đạt cực tiểu tại x  1 . 

D. Hàm số có đúng một cực trị. 

Câu 13: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  1;1  và có đồ thị như hình vẽ. 

 

Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn  1;1 . Giá 

trị của M m  bằng 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 3 . 
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Câu 14: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  3; 2  và có bảng biến thiên như sau. Gọi ,M m  lần lượt là 

giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số  y f x  trên đoạn  1; 2 . Tính M m . 

 
A. 3. B. 2 . C. 1. D. 4 . 

Câu 15: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên   có đồ thị như hình 

vẽ bên. Tìm giá trị nhỏ nhất m  và giá trị lớn nhất M  của hàm số 

 y f x  trên đoạn  2;2 . 

 

A. 5; 1m M    . B. 2; 2m M   .  

C. 1; 0m M   . D. 5; 0m M   . 

 

Câu 16: Cho hàm số ( )y f x  liên tục và có bảng biến thiên trên đoạn  1;3  

như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 

A. 
 1;3
max ( ) (0)f x f


 . B. 
 

   
1;3

max 3


f x f . C. 
 

   
1;3

max 2


f x f . D. 
 

   
1;3

max 1


 f x f . 

Câu 17: Cho hàm số  f x  liên tục trên  1;5  và có đồ thị trên đoạn  1;5  như hình vẽ bên dưới. Tổng 

giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số  f x  trên đoạn  1;5 bằng 

 
A. 1  B. 4  C. 1 D. 2  

  



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 134 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Câu 18: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên trên  5;7  như sau 

 
Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

A. 
 

 
5;7

Min 6f x


 . B. 
 

 
5;7

Min 2f x


 . C. 
 

 
-5;7

Max 9f x  . D. 
 

 
5;7

Max 6f x


 . 

Câu 19: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn  2;6  và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 

Gọi M và m lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn  2;6 . Giá 

trị của M m  bằng 

A. 9 . B. 8 . C. 9 . D. 8 . 

Câu 20:  Cho hàm số  y f x  liên tục và có đồ thị trên đoạn  2; 4  như hình vẽ bên. Tổng giá trị lớn 

nhất và nhỏ nhất của hàm số  y f x  trên đoạn  2; 4  bằng 

 
A. 5  B. 3  C. 0  D. 2  

Câu 21:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Giá trị nhỏ nhất của hàm số   4 210 2f x x x    trên đoạn 

 1;2  bằng 

A. 2 . B. 23 . C. 22 . D. 7 . 
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Câu 22:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Giá trị nhỏ nhất của hàm số   3 24f x x x   trên đoạn  2;19  bằng 

A. 32 2 . B. 40 . C. 32 2 . D. 45 . 

Câu 23:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Giá trị nhỏ nhất của hàm số  trên đoạn  bằng 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 24:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Giá trị nhỏ nhất của hàm số   4 210 4f x x x    trên  0;9  bằng 

A. 28 . B. 4 . C. 13 . D. 29 . 

Câu 25:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Giá trị nhỏ nhất của hàm số   4 212 4  f x x x  trên đoạn  0;9  bằng 

A. 39 . B. 40 . C. 36 . D. 4 . 

Câu 26:  (Mã 102 - 2019) Giá trị nhỏ nhất của hàm số   3 3 2f x x x    trên đoạn  3;3  bằng 

A. 0 . B. 16 . C. 20 . D. 4 . 

Câu 27:  (Mã 104 2017) Tìm giá trị nhỏ nhất m  của hàm số 2 2
y x

x
   trên đoạn 

1
;2

2

 
 
 

. 

A. 5m   B. 3m   C. 
17

4
m   D. 10m   

Câu 28:  Giá trị nhỏ nhất của hàm số 2 2
y x

x
   trên đoạn  2;3  bằng 

A. 
15

2
. B. 5. C. 

2 9

3
. D. 3. 

Câu 29: Tìm giá trị lớn nhất M  của hàm số 
3 1

3

x
y

x





 trên đoạn  0;2  

A. 
1

3
M  . B. 

1

3
M   . C. 5M  . D. 5M    

Câu 30:  Giá trị lớn nhất của hàm số 24y x  là 

A. 2. B. 0. C. 4. D. 1. 

Câu 31: Gọi m  là giá trị nhỏ nhất của hàm số 
4

1
1

y x
x

  


 trên khoảng  1; . Tìm m? 

A. 5m  . B. 4m . C. 2m . D. 3m  . 

Câu 32:  Giá trị nhỏ nhất của hàm số 
1

5y x
x

    trên khoảng  0;  bằng bao nhiêu? 

A. 0 B. 1  C. 3  D. 2  

Câu 33:  Gọi m  là giá trị nhở nhất của hàm số 
4

y x
x

   trên khoảng  0; . Tìm m  

A. 4m . B. 2m . C. 1m  . D. 3m  . 

 
  

  3 21f x x x   2;19

36 14 7 14 7 34
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ 

+ Nếu 1a   thì        f x g x
a a f x g x   . (cùng chiều) 

+ Nếu 0 1a   thì        f x g x
a a f x g x   . (ngược chiều) 

+ Nếu a chứa ẩn thì          1 0
f x g x

a a a f x g x       . 

BẤT PHƯƠNG TRÌNH LOGARIT 

+ Nếu 1a   thì        log loga af x g x f x g x    (cùng chiều) 

+ Nếu 0 1a   thì        log loga af x g x f x g x    (ngược chiều) 

+ Nếu a chứa ẩn thì 

  

  

log 0 1 1 0

log
0 1 1 0

log

a

a

a

B a B

A
A B

B

    

     


. 

CÂU 32_ĐTK2021 Tập nghiệm của bất phương trình 
243 27x   là 

A.  1;1 . B.  ;1 . C. 7; 7   . D.  1; . 

Lời giải 

Chọn A 

Ta có  
24 2 23 27 4 3 1 1;1x x x x           

Câu 1:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Tập nghiệm của bất phương trình 
21 95 5x x x    là 

A.  2;4 . B.  4;2 . 

C.    ; 2 4;    . D.    ; 4 2;    . 

Câu 2:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Tập nghiệm của bất phương trình 9 2.3 3 0x x    là 

A.  0; . B.  0; . C.  1; . D.  1; . 

Câu 3:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Tập nghiệm của bất phương trình 
2 133 27x    là 

A.  4; . B.  4;4 . C.  ;4 . D.  0;4 . 

Câu 4:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Tập nghiệm của bất phương trình  là 

A. . B. . C. . D. . 

Câu 5:  (Đề Tham Khảo 2018) Tập nghiệm của bất phương trình 2 62 2x x  là: 

A.  ; 6  B.  0;64  C.  6;  D.  0;6  

Câu 6:  Tập nghiệm của bất phương trình 
2 22 8x x   là 

A.  ; 3  . B.  3;1 . C.  3;1 . D.  3;1 . 

Câu 7: Tập nghiệm S  của bất phương trình 2 1
5

25

x

x



     
 là 

A.  ;2S    B.  ;1S    C.  1;S    D.  2;S    

2 233 9x  

 5;5  ;5  5;  0;5

DẠNG TOÁN 32: BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ – LOGARIT CƠ BẢN 
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Câu 8: Tìm tập nghiệm S  của bất phương trình

2 3
1 1

2 4

x x 
 

 
 

. 

A.  1;2S   B.  ;1S    C.  1;2S   D.  2;S    

Câu 9:  Số nghiệm nguyên của bất phương trình 

22 3 7

2 211
3

3

x x

x

 

 
 

 
 là 

A. 7. B. 6. C. vô số. D. 8. 

Câu 10:  Tập nghiệm của bất phương trình 
2 6

3 1
2

2

x

x

 
 

  
 

 là 

A.  0;6 . B.  ;6 . C.  0;64 . D.  6; . 

Câu 11: Bất phương trình 

2 2
1 1

2 8

x x
 

 
 

 có tập nghiệm là 

A.  3; .  B.  ; 1 .   C.  1;3 .  D.  1;3 .  

Câu 12:  Tập nghiệm của bất phương trình 2 1
3

9
x   là 

A.  4;  . B.  ;4 . C.  ;0 . D.  0; . 

Câu 13:  Tìm nghiệm của bất phương trình 

1
1 1

2 4

x
 

 
 

. 

A. 3x  . B. 3x  . C. 3x  . D. 1 3x  . 

Câu 14: Tập nghiệm của bất phương trình 
2 1

2
1

3

x
 

 
 

 là 

A. ( ;0) . B. (0; ) . C. 
1

;
2

 
  

 
. D. 

1
;

2

 
  

 
. 

Câu 15:  Cho bất phương trình 14 5.2 16 0x x    có tập nghiệm là đoạn  ;a b . Tính  2 2log a b  

A. 2 . B. 1. C. 0 . D. 10 . 

Câu 16:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Tập nghiệm của bất phương trình log 1x   là 

A.  10; . B.  0; . C.  10; . D.  ;10 . 

Câu 17:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Tập nghiệm của bất phương trình  2
3log 13 2x   là 

A.    ; 2 2 :    . B.  ;2 . C.  0;2 . D.  2;2 . 

Câu 18:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Tập nghiệm của bất phương trình  2
3log 36 3x   là 

A.    ; 3 3;    . B.  ;3 . C.  3;3 . D.  0;3 . 

Câu 19:  Tìm tập nghiệm S của bất phương trình    1 1

2 2

log 1 log 2 1x x   . 

A.  2;S   . B.  1;2S   . C.  ; 2S   . D. 
1

;2
2

S
 

  
 

. 
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Câu 20:  Tập nghiệm S của bất phương trình  2log 2 3 0x   là 

A.  ; 1S    . B.  1;S    . C.  ; 1S    . D.  ;0S   . 

Câu 21:  Tập nghiệm của bất phương trình  0.3 3

10

log 5 2 log 9x   là 

A. 
5

0;
2

 
 
 

. B.  ; 2  . C. 
5

2;
2

 
 

 
. D.  2;  . 

Câu 22: Tập nghiệm của bất phương trình  0,5log 1 1x    là 

A. 
3

;
2

 
  

 
. B. 

3
1;

2

 
 
 

. C. 
3

;
2

 
  

 
. D. 

3
1;

2

 


 
. 

Câu 23:  Tập nghiệm của bất phương trình 
4 4

log ( 1) log (2 5)x x    là 

A.  1;6  B. 
5

;6
2

 
 
 

 C.  6;  D.  ;6  

Câu 24:  Tìm tập nghiệm S  của bất phương trình    3 3log 2 3 log 1x x    

A. 
2

;
3

 
  

 
 B. 

3 2
;

2 3

 
  

 
 C. 

3
;1

2

 
 

 
 D. 

2
;

3

 
  

 
 

Câu 25: Tập nghiệm của bất phương trình 3 1

2

log log 1x
 

 
 

 là 

A.  0;1 . B. 
1

;3
8

 
 
 

. C. 
1

;1
8

 
 
 

. D. 
1

;
8

 
 

 
. 

Câu 26:  Số nghiệm nguyên của bất phương trình    0,8 0,8log 15 2 log 13 8x x    là 

A. Vô số. B. 4 . C. 2 . D. 3 . 

Câu 27: Tập nghiệm của bất phương trình  2log 3 1 2 x  là 

A. 
1

;1
3

 
  

 B. 
1 1

;
3 3

 
 

 
 C. 

1
;1

3

 
 

 
 D.  ;1  

Câu 28:  Tập nghiệm của bất phương trình  2
2log 1 3x    là? 

A.  2;2 . B.    ; 3 3;    . 

C.    ; 2 2;    . D.  3;3 . 

Câu 29:  Tập nghiệm S  của bất phương trình  0,8log 2 1 0x    là 

A. 
1

;
2

S
 

  
 

. B.  1;S   . C. 
1

;
2

S
 

  
 

. D.  ;1S   . 

Câu 30:  Tập nghiệm của bất phương trình    2
0,5 0,5log 5 14 log 6 8x x x     là 

A.  2;2 . B.  ;2 . C. 
3

\ ;0
2

 
  

 . D.  3;2 . 
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Câu 31: Bất phương trình 2 2log (3 2) log (6 5 )x x    có tập nghiệm là 

A.  0;  B. 
1

;3 .
2

 
 
 

 C. ( 3;1)  D. 
6

1;
5

 
 
   

Câu 32:  Bất phương trình 2 2log (3 2) log (6 5 )  x x  có tập nghiệm là ( ; )a b . Tổng a b bằng 

A. 
8

3
. B. 

28

15
. C. 

26

5
. D. 

11

5
. 

Câu 33:  Có tất cả bao nhiêu số nguyên x  thỏa mãn bất phương trình  2
1 2

2

log log 2 0   x ? 

A. Vô số. B. 1. C. 0 . D. 2 . 

Câu 34:  Tập nghiệm S  của bất phương trình  2
6 6log log 6x x   là 

A.    ; 2 3;S      . B.  2;3S   . 

C.    3;2 \ 0S   . D.    2;3 \ 0S   . 

Câu 35:  Tập nghiệm của bất phương trình    2 22log 1 log 5 1x x     là 

A.  3;5  B.  1;3  C.  1;3  D.  1;5  

Câu 36:  Tìm tập nghiệm S  của bất phương trình    3 32log 4 3 log 18 27x x   . 

A. 
3

;3
8

S
 

   
. B. 

3
;3

4
S

 
   

. C. 
3

;
4

S
 

  
 

. D.  3;S   . 

Câu 37:  Tập nghiệm của bất phương trình  2
2 2log 2 log 9

4

x
x    chứa tập hợp nào sau đây? 

A. 
3

;6
2

 
 
 

. B.  0;3 . C.  1;5 . D. 
1

;2
2

 
 
 

. 

Câu 38: Tập nghiệm của bất phương trình    1 3

3

log 1 log 11 2 0   x x  là: 

A.  ;4 . B.  1;4 . C.  1;4 . D. 
11

4;
2

 


 
. 

Câu 39:  Tập nghiệm của bất phương trình    1 3

3

log 1 log 11 2 0   x x  là 

A.  ;4  B.  1;4  C.  1;4  D. 
11

4;
2

 
 

 

Câu 40:  (Mã 123 2017) Tìm tập nghiệm S  của bất phương trình   2

2 2
log 5log 4 0x x . 

A.    ( ;1] [4 ; ) S   B.   [2 ;16]S  

C.   (0 ; 2] [16 ; ) S   D.   ( ; 2] [ 6 1 ;  )  
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Câu 41:  (Mã 105 2017) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số m  để bất phương trình 

   2

2 2
log 2log 3 2 0x x m  có nghiệm thực. 

A.  1m  B.  1m  C.  0m  D. 
2

3
m  

Câu 42: Tập nghiệm S  của bất phương trình 2
2 2 0log 5log 6x x    là 

A. 
1

;64
2

S
 

   
.  B. 

1
0;

2
S

 
   

. 

C.  64;S   .  D.  
2

6
1

0; 4;S  
 

   
. 

Câu 43:  Bất phương trình 2 1

3

3 7
log log 0

3

x

x

 
 

 
 có tập nghiệm là  ;a b . Tính giá trị 3P a b  . 

A. 5P  . B. 4P  . C. 10P  . D. 7P  . 

Câu 44:  Tổng các nghiệm nguyên của bất phương trình 2 5 2

5 5
25 75 0log logx x    là 

A. 70 . B. 64 . C. 62 . D. 66 . 

Câu 45: Bất phương trình 2 13 7.3 2 0x x     có tập nghiệm là 

A.    2; 1 log 3;    . B.    2; 2 log 3;    . 

C.    3; 1 log 2;    . D.    3; 2 log 2;    . 

Câu 46:  Tập nghiệm của bất phương trình 3 1 1 23 9 3 9.3 0x x x      là 

A.  ;1 .  B.  3; .  C.  1; .  D.  ;3 .  

Câu 47:  Bất phương trình 6.4 13.6 6.9 0x x x    có tập nghiệm là? 

A.    ; 1 1; .S       B.    ; 2 1; .S       

C.    ; 1 1; .S       D.    ; 2 2; .S       

Câu 48: Bất phương trình sau có bao nhiêu nghiệm nguyên dương 9 4.3 3 0x x   . 

A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 
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TÀI LIỆU ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT 

DỰA THEO CẤU TRÚC ĐỀ THAM KHẢO NĂM HỌC 2020 – 2021 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

DẠNG 1. GÓC CỦA ĐƯỜNG THẲNG VỚI ĐƯỜNG THẲNG 

Để tính góc giữa hai đường thẳng 1 2,d d  trong không gian ta có thể thực hiện theo hai cách 

Cách 1. Tìm góc giữa hai đường thẳng 1 2,d d  bằng cách chọn một điểm O  thích hợp ( O  thường 

nằm trên một trong hai đường thẳng). 

 

Từ O  dựng các đường thẳng ' '
1 2,d d  lần lượt song song ( có thể tròng nếu O  nằm trên một trong hai 

đường thẳng) với 1d  và 2d . Góc giữa hai đường thẳng ' '
1 2,d d chính là góc giữa hai đường thẳng

1 2,d d . 

Lưu ý 1: Để tính góc này ta thường sử dụng định lí côsin trong tam giác 
2 2 2

cos
2

b c a
A

bc

 
 . 

Cách 2. Tìm hai vec tơ chỉ phương 1 2,u u
 

của hai đường thẳng 1 2,d d  

Khi đó góc giữa hai đường thẳng 1 2,d d  xác định bởi  
1 2

1 2

1 2

.
cos ,

u u
d d

u u


 

  . 

Lưu ý 2: Để tính 1 2 1 2, ,u u u u
  

 ta chọn ba vec tơ , ,a b c
  

không đồng phẳng mà có thể tính được độ 

dài và góc giữa chúng,sau đó biểu thị các vec tơ 1 2,u u
 

 qua các vec tơ , ,a b c
  

 rồi thực hiện các 

tính toán. 

DẠNG 2. GÓC GIỮA ĐƯỜNG THẲNG VỚI MẶT PHẲNG 

Góc giữa đường thẳng d và mặt phẳng (P) là góc giữa d và hình chiếu của nó trên mặt phẳng (P) 

Gọi  là góc giữa d và mặt phẳng (P) thì 0 90     

Đầu tiên tìm giao điểm của d và (P) gọi là điểm A.  

Trên d chọn điểm B khác A, dựng BH vuông góc với (P) tại H. Suy ra AH là hình chiếu vuông góc của d trên 

mặt phẳng (P). 

Vậy góc giữa d và (P) là góc BAH . 

d1

d2

d'2

d'1

O

DẠNG TOÁN 35: GÓC VÀ KHOẢNG CÁCH TRONG KHÔNG GIAN THUẦN TUÝ 
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Nếu khi xác định góc giữa d và (P) khó quá ( không chọn được điểm B để dựng BH vuông góc với 

(P)), thì ta sử dụng công thức sau đây. Gọi  là góc giữa d và (P) suy ra: 

. 
  ,

sin
d M P

AM
   

Ta phải chọn điểm M trên d, mà có thể tính khoảng cách được đến mặt phẳng (P). Còn A là giao 

điểm của d và mặt phẳng (P). 

Dạng 3 Góc giữa hai mặt phẳng 

Để tìm góc giữa hai mặt phẳng, đầu tiên tìm giao tuyến của hai mặt phẳng. 

Sau đó tìm hai đường thẳng lần lượt thuộc hai mặt phẳng cùng 

vuông góc với giao tuyến tại một điểm. 

Góc giữa hai mặt phẳng là góc giữa hai đường thẳng vừa tìm. 

Những trường hợp đặc biệt đề hay ra: 

Trường hợp 1: Hai tam giác cân ACD và BCD có chung cạnh đáy CD.  

Gọi H trung điểm của CD, thì góc giữa hai mặt phẳng 

(ACD) và (BCD) là góc AHB . 

 

 

Trường hợp 2: Hai tam giác ACD và BCD bằng nhau có chung cạnh CD.  

Dựng AH CD BH CD   . 

Vậy góc giữa hai mặt phẳng (ACD) và (BCD) là góc AHB . 

 

 

 

 

Trường hợp 3: Khi xác định góc giữa hai mặt phẳng quá khó,  

ta nên sử dụng công thức sau: 
  

 

,
sin

,

d A Q

d A a
   

Với  là góc giữa hai mặt phẳng (P) và mặt phẳng (Q). A là một điểm thuộc mặt phẳng (P) và a là 

giao tuyến của hai mặt phẳng (P) và (Q). 

Trường hợp 4: Có thể tìm góc giữa hai mặt phẳng bằng công thức ' .cosS S   

Trường hợp 5: Tìm hai đường thẳng d và d' lần lượt vuông góc với mặt phẳng (P) và mặt phẳng 

(Q). Góc giữa hai mặt phẳng là góc giữa d và d'. 

Trường hợp 6: CÁCH XÁC ĐỊNH GÓC GIỮA MẶT PHẲNG BÊN VÀ MẶT PHẲNG ĐÁY 
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Bước 1: xác dịnh giao tuyến d của mặt bên và mặt đáy. 

Bước 2: từ hình chiếu vuông góc của đỉnh, dựng AH d . 

Bước 3: góc cần tìm là góc SHA . 

Với S là đỉnh, A là hình chiếu vuông góc của đỉnh trên mặt đáy. 

Ví dụ điển hình: Cho hình chóp S.ABC có SA vuông góc với đáy (ABC).Hãy xác định góc giữa mặt 

bên (SBC) và mặt đáy (ABC). 

Ta có BC là giao tuyến của mp (SBC) và (ABC). 

Từ hình chiếu của đỉnh là điểm A, dựng AH BC . 

Vì  
BC SA

BC SAH BC SH
BC AH


   


. 

Kết luận góc giữa hai mặt phẳng (SBC) và (ABC) là góc SHA . 

Dạng 1. Khoảng cách từ điểm đến mặt phẳng 

DẠNG 1: TÍNH KHOẢNG CÁCH TỪ HÌNH CHIẾU VUÔNG GÓC CỦA ĐỈNH ĐẾN MỘT MẶT 

Phương pháp xác định khoảng cách từ hình chiếu của đỉnh đến một mặt phẳng bên. 

Bước 1: Xác định giao tuyến d 

Bước 2: Từ hình chiếu vuông góc của đỉnh, DỰNG AH d ( H d ). 

Bước 3: Dựng  AI SH I SH  .Khoảng cách cần tìm là AI 

Với S là đỉnh, A là hình chiếu vuông góc của đỉnh trên mặt đáy. 

Ví dụ điển hình: Cho hình chóp S.ABC có SA vuông góc với đáy (ABC). Hãy xác khoảng cách từ 

điểm A đến mặt bên (SBC). 

 Ta có BC là giao tuyến của mp (SBC) và (ABC). 

Từ hình chiếu của đỉnh là điểm A, dựng AH BC tại H. Dựng AI SH tại I 

Vì      
BC SA

BC SAH SBC SAH
BC AH


   


. 

Mặt phẳng (SBC) vuông góc với mặt phẳng (SAH) theo giao tuyến SH  

có AI SH  nên     ,AI mp SBC d A mp SBC AI    

DẠNG 2: TÍNH KHOẢNG CÁCH TỪ MỘT ĐỂM BẤT KỲ ĐẾN MỘT MẶT PHẲNG 

Thường sử dụng công thức sau: 

 

Công thức tính tỉ lệ khoảng cách: 
  
  

,

,

d M mp P MO

AOd A mp P
  

Ở công thức trên cần tính khoảng cách từ điểm M đến mặt phẳng (P). 
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Dạng 2. Khoảng cách của đường thẳng với đường thẳng 

Ta có các trường hợp sau đây: 

a) Giả sử a  và b  là hai đường thẳng chéo nhau và a b  

- Ta dựng mặt phẳng ( )  chứa a  và vuông góc với b  tại B . 

- Trong ( )  dựng BA a  tại A , ta được độ dài đoạn AB là 

khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau a  và b . 

b) Giả sử a  và b  là hai đường thẳng chéo nhau nhưng không vuông góc với nhau. 

Cách 1: 

- Ta dựng mặt phẳng ( )  chứ a  và song song với b . 

- Lấy một điểm M  tùy ý trên b  dựng ' ( )MM   tại 'M . 

- Từ 'M  dựng '/ /b b  cắt a  tại A . 

- Từ A  dựng / / 'AB MM  cắt b  tại B , độ dài đoạn AB  là 

khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau a  và b . 

Cách 2: 

- Ta dựng mặt phẳng ( ) a   tại O , ( )  cắt b  tại I . 

- Dựng hình chiếu vuông góc của b  là 'b  trên ( ) . 

- Trong mặt phẳng ( ) , vẽ 'OH b , 'H b . 

- Từ H  dựng đường thẳng song song với a  cắt b  tại B . 

- Từ B  dựng đường thẳng song song với OH  cắt a  tại A . 

- Độ dài đoạn thẳng AB  là khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau a  và b . 

DẠNG 3. KHOẢNG CÁCH CỦA ĐƯỜNG VỚI MẶT, MẶT VỚI MẶT 

Ở dạng toán này chúng ta đều quy về dạng toán 1 

Cho đường thẳng   và mặt phẳng    song song với nhau. Khi đó khoảng cách từ một điểm 

bất kì trên   đến mặt phẳng    được gọi là khoảng cách giữa đường thẳng   và mặt phẳng 

  . 

 

     , , ,d d M M    . 

Cho hai mặt phẳng    và    song song với nhau, khoảng cách từ một điểm bất kì trên mặt 

phẳng này đến mặt phẳn kia được gọi là khoảng cách giữa hai mặt phẳng    và   . 

 

          , , ,d d M d N         , ,M N   . 

α H

M

β

α
M

M'

N

N'

a

A

b

B

B

M'

b'

b

A

M

s

a

b'

b

B
A

O

I

H
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CÂU 35_ĐTK2021 Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D    có 2AB AD  và 2 2AA   ( tham khảo 

hình bên). Góc giữa đường thẳng CA và mặt phẳng  ABCD  bằng 

 
A. 30 . B. 45 . C. 60 . D. 90 . 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có:  CA ABCD C   ,  AA ABCD     ;CA ABCD A CA   . 

Xét tam giác AA C vuông tại A ta có:  2 2
tan 1

2 2

A A
A CA

AC


      

; 45CA ABCD   . 

CÂU 36_ĐTK2021 Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có độ dài cạnh đáy bằng 2  và độ dài cạnh bên 

bằng 3  (tham khảo hình bên). Khoảng cách từ S đến mặt phẳng  ABCD  bằng 

 

A. 7 . B. 1. C. 7 . D. 11 . 

Lời giải 

Chọn A 

 

Gọi O  là giao điểm của AC và BD  SO ABCD  . 

  ;d S ABCD SO  . 

Ta có: 2 2AC  2OC  . 
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Xét tam giác SOC  vuông tại O  ta có: 2 2SO SC OC  23 2  7

  ; 7d S ABCD  . 

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2018) Cho tứ diện OABC  có 

,  ,  OA OB OC  đôi một vuông góc với nhau và 

OA OB OC  . Gọi M  là trung điểm của BC  (tham khảo 

hình vẽ bên dưới). Góc giữa hai đường thẳng OM  và AB  

bằng 

 

A. 045  B. 090   

C. 030  D. 060  

 

Câu 2: Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D    , biết đáy ABCD  là hình vuông. Tính góc giữa A C  và 

BD . 

 

A. 90 . B. 30 . C. 60 . D. 45 . 

Câu 3: Cho tứ diện ABCD  có 2AB CD a  . Gọi M , N  lần lượt là trung điểm AD và BC . Biết 

3MN a , góc giữa hai đường thẳng AB  và CD  bằng. 

A. 045 . B. 090 . C. 060 . D. 030 . 

Câu 4: Cho hình lập phương .ABCD A B C D    ; gọi M  là trung điểm của B C  . Góc giữa hai đường 

thẳng AM  và BC   bằng 

A. 45 . B. 90 . C. 30 . D. 60 . 

Câu 5: Cho hình lăng trụ tam giác đều .ABC A B C    có AB a  và 2AA a  . Góc giữa hai đường 

thẳng AB  và BC bằng 

 
A. 60 . B. 45 . C. 90 . D. 30 . 
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Câu 6: Cho tứ diện đều ABCD , M  là trung điểm của cạnh BC . Khi đó  cos ,AB DM  bằng 

A. 
2

2
. B. 

3

6
. C. 

1

2
. D. 

3

2
. 

Câu 7:  (Đề Minh Họa 2020 Lần 1) Cho hình chóp .S ABCD  có 

đáy là hình vuông cạnh 3a , SA  vuông góc với mặt 

phẳng đáy và 2SA a . Góc giữa SC  và mặt phẳng 

( )ABCD  bằng 

 

A. 045 . B. 060 . 

C. 030 . D. 090 . 

 

 

 

Câu 8:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt phẳng  ,ABC  

2,SA a  tam giác ABC  vuông cân tại B  và 2AC a (minh họa nhứ hình bên). Góc giữa đường 

thẳng SB  và mặt phẳng  ABC  bằng 

 
A. 30 .  B. 45 .  C. 60 .  D. 90 .  

Câu 9:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , AB a , 

2BC a , SA  vuông góc với mặt phẳng đáy và 15SA a  (tham khảo hình bên). 

 

Góc giữa đường thẳng SC  và mặt phẳng đáy bằng 

A. 45 . B. 30 . C. 60 . D. 90 . 

CA

B

S
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Câu 10:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hình chóp  có đáy là tam giác vuông tại , 

  vuông góc với mặt phẳng đáy và  (tham khảo hình vẽ). 

 
Góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng đáy bằng 

A. 60 . B. . C. . D. . 

Câu 11:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Cho hình hộp chữ nhật .ABCD A B C D     có , 6AB BC a AA a    

(tham khảo hình dưới). Góc giữa đường thẳng A C  và mặt phẳng  ABCD  bằng: 

 
A. 60 . B. 90 . C. 30 . D. 45 . 

Câu 12:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho hình hộp chữ nhật D. ' ' ' 'ABC A B C D  có AB a , D 2 2A a , 

' 3AA a  (tham khảo hình bên). Góc giữa đường thẳng 'A C  và mặt phẳng  DABC  bằng 

 

A. 45 . B. 90 . C. 60 . D. 30 . 

  

.S ABC B
3 , 3 ,AB a BC a  SA 2SA a

SC
045 030 090
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Câu 13:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho hình hộp chữ nhật .    ABCD A B C D , có  AB AA a , 2AD a  

(tham khảo hình vẽ). Góc giữa đường thẳng A C  và mặt phẳng  ABCD  bằng 

 

A. 30 . B. 45 . C. 90 . D. 60 . 

Câu 14:  (Mã 103 2018) Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông tại C , AC a , 2BC a , 

SA  vuông góc với mặt phẳng đáy và SA a . Góc giữa đường thẳng SB  và mặt phẳng đáy bằng 

A. 60  B. 90  C. 30  D. 45  

Câu 15:  (Mã 102 - 2019) Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt 

phẳng  ABC , 2SA a , tam giác ABC  vuông tại B , AB a  và 

3BC a  (minh họa như hình vẽ bên). 

 

Góc giữa đường thẳng SC  và mặt phẳng  ABC  bằng 

A. 30 . B. 60 .  

C. 45 . D. 90 . 

 

Câu 16: Cho khối chóp .S ABC  có  SA ABC , tam giác ABC  vuông tại B

, 2AC a , BC a , 2 3SB a . Tính góc giữa SA  và mặt phẳng  SBC . 

A. 45 . B. 30 . C. 60 . D. 90 . 

Câu 17:  (Mã 102 - 2018) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , SA  vuông góc với mặt 

phẳng đáy và 2SA a . Góc giữa đường thẳng SC  và mặt phẳng đáy bằng 

A. 45  B. 60  C. 30  D. 90  

Câu 18:  (Mã 101 - 2018) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , SA  vuông góc với mặt 

phẳng đáy và 2SB a . Góc giữa đường thẳng SB  và mặt phẳng đáy bằng 

A. 45  B. 60  C. 90  D. 30  

Câu 19:  (Mã 101 - 2019) Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt phẳng  ABC , 2SA a , tam 

giác ABC  vuông tại ,B  3AB a  và BC a  (minh họa như hình vẽ bên). Góc giữa đường 

thẳng SC  và mặt phẳng  ABC bằng: 

 

A. 045 . B. 030 . C. 060 . D. 090 . 
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Câu 20: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a  và  SA ABCD . Biết 

6

3

a
SA  . Tính góc giữa SC  và  ABCD . 

A. 30  B. 60  C. 75  D. 45  

Câu 21: Cho hình chóp .S ABC  có SA  vuông góc với mặt phẳng  
3

,
2

a
ABC SA  , tam giác ABC  đều 

cạnh bằng a  (minh họa như hình dưới). Góc tạo bởi giữa mặt phẳng  SBC  và  ABC  bằng 

 

A. 090 . B. 030 . C. 045 . D. 060 . 

Câu 22: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, AB a , 2AD SA a  , 

 SA ABCD . Tính tang của góc giữa hai mặt phẳng  SBD  và ( )ABCD . 

A. 
5

2
. B. 5 . C. 

1

5
. D. 

2

5
. 

Câu 23:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác đều cạnh a  

và 2AA a  . Gọi M là trung điểm của CC  (tham khảo hình bên). Khoảng cách từ M  đến mặt 

phẳng  A BC  bằng 

 

A. 
a 5

5
. B. 

a2 5

5
. C. 

a2 57

19
. D. 

a57

19
. 
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Câu 24:  (Mã 103 - 2020 Lần 1) Cho hình lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy 

ABC  là tam giác đều cạnh a  và 2A A a  . Gọi M  là trung điểm 

của A A  (tham khảo hình vẽ bên). Khoảng cách từ M  đến mặt 

phẳng  AB C  bằng 

A. 
57

19

a
. B. 

5

5

a
.  

C. 
2 5

5

a
. D. 

2 57

19

a
. 

Câu 25:  (Mã 101 2018) Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông đỉnh B , AB a , SA  vuông 

góc với mặt phẳng đáy và 2SA a . Khoảng cách từ A  đến mặt phẳng  SBC  bằng 

A. 
2 5

5

a
 B. 

5

3

a
 C. 

2 2

3

a
 D. 

5

5

a
 

Câu 26:  (Mã 102 2018) Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông đỉnh B , AB a , SA  vuông 

góc với mặt phẳng đáy và SA a . Khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng  SBC  bằng 

A. 
6

3

a
 B. 

2

2

a
 C. 

2

a
 D. a  

Câu 27:  (Mã 103 - 2019) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông 

cạnh a , mặt bên SAB  là tam giác đều và nằm trong mặt phẳng 

vuông góc với mặt phẳng đáy (minh họa như hình vẽ bên). Khoảng 

cách từ D  đến mặt phẳng  SAC bằng 

A. 
2

2

a
. B. 

21

7

a
.  

C. 
21

14

a
. D. 

21

28

a
. 

Câu 28:  (Mã 101 -2019) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh ,a mặt bên SAB  là tam 

giác đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy (minh họa như hình vẽ bên). 

Khoảng cách từ A  đến mặt phẳng  SBD  bằng 

 

A. 
21

14

a
. B. 

21

7

a
. C. 

2

2

a
 D. 

21

28

a
. 
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Câu 29:  (Đề Tham Khảo 2019) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình thoi cạnh a ,  o60BAD  , 

SA a  và SA  vuông góc với mặt phẳng đáy. Khoảng cách tứ B  đến  SCD  bằng? 

A.  
21

3

a
. B. 

15

3

a
. C. 

21

7

a
. D. 

15

7

a
. 

Câu 30:  Cho tứ diện đều ABCD  có cạnh bằng a . Tính khoảng cách từ A  đến mặt phẳng  .BCD  

A. 
6

2

a
. B. 

6

3

a
. C. 

3

2

a
. D. 2a . 

Câu 31:  Cho hình chóp DSABC  có  DSA ABC , đáy DABC là hình chữ nhật. Biết D 2aA  , SA a

. Khoảng cách từ A  đến  DSC  bằng: 

A. 
3a

7  
B. 

3a 2

2  
C. 

2a

5
 D. 

2a 3

3  

Câu 32: Cho hình chop .S ABC  có đáy là tam giác vuông tại A , AB a , 3AC a , SA  vuông góc với 

mặt phẳng đáy và 2SA a . Khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng ( )SBC  bằng: 

A. 
57

19

a
 B. 

2 57

19

a
 C. 

2 3

19

a
 D. 

2 38

19

a
 

Câu 33: Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a  và chiều cao bằng 2a . Tính khoảng 

cách d  từ tâm O  của đáy ABCD  đến một mặt bên theo a . 

A. 
2 5

3

a
d  . B. 

3

2

a
d  . C. 

5

2

a
d  . D. 

2

3

a
d  . 

Câu 34:  Cho khối chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a ,  SA ABCD  và 2SA a . 

Gọi M  là trung điểm cạnh SC . Khoảng cách từ điểm M  đến mặt phẳng  SBD  bằng 

A. 
2

4

a
 B. 

10

10

a
 C. 

2

2

a
 D. 

10

5

a
 

Câu 35:  Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại A , AB a , 3AC a ; SA vuông 

góc với đáy, 2SA a . Khoảng cách từ điểm A  đến mặt phẳng  SBC  bằng 

A. 
2 3

7

a
. B. 

3

7

a
. C. 

3

19

a
. D. 

2 3

19

a
. 

Câu 36:  (Đề Tham Khảo 2018) Cho lập phương .ABCD A B C D     có cạnh bằng a  ( tham khảo hình vẽ 

bên ).Khoảng cách giữa hai đường thẳng BD  và A C   bằng 

 

A. 
3

2

a
 B. 2a   

C. 3a  D. a  
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Câu 37:  (Đề Tham Khảo 2020 Lần 2) Cho hình chóp .S ABC  có đáy là tam giác vuông tại A , 2AB a

, 4AC a , SA vuông góc với mặt phẳng đáy và SA a  (hình minh họa). Gọi M  là trung điểm 

của AB . Khoảng cách giữa hai đường thẳng SM  và BC  bằng 

 

A. 
2

3

a
. B. 

6

3

a
. C. 

3

3

a
. D. 

2

a
. 

Câu 38:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại A . 

AB a , SA vuông góc với mặt phẳng đáy và 3SA a . Gọi M  là trung điểm của BC  (tham 

khảo hình bên). Khoảng cách giữa hai đường thẳng AC  và SM  bằng 

 

A. 
2

2

a
. B. 

39

13

a
. C. 

2

a
. D. 

21

7

a
. 

Câu 39:  (Mã 101 - 2018) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là ình chữ nhật, , 2 ,AB a BC a   SA vuông 

góc với mặt phẳng đáy và .SA a  Khoảng cách giữa hai đường thẳng AC  và SB  bằng 

A. 
6

2

a
 B. 

2

3

a
 C. 

2

a
 D. 

3

a
 

Câu 40: Cho hình chóp .S ABC , có SA SB SC  , đáy là tam giác đều cạnh a. Biết thể tích khối chóp 

.S ABC  bằng 
3 3

3

a
. Khoảng cách giữa hai đường thẳng SA và BC  bằng: 

A. 
4

7

a
 B. 

3 13

13

a
 C. 

6

7

a
 D. 

3

4

a
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Câu 41:  (Mã 102 2018) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình chữ nhật, AB a , 2BC a , SA vuông 

góc với mặt phẳng đáy và SA a . Khoảng cách giữa hai đường thẳng BD , SC  bằng 

A. 
4 21

21

a
 B. 

2 21

21

a
 C. 

30

12

a
 D. 

30

6

a
 

Câu 42: Cho hình chóp .S ABCD  có  SA ABCD , đáy ABCD  là hình chữ nhật với 5AC a  và 

2BC a . Tính khoảng cách giữa SD  và BC . 

A. 
3

2

a
. B. 3a . C. 

2

3

a
. D. 

3

4

a
. 

Câu 43: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình thang vuông tại A  và D , SD  vuông góc với mặt đáy 

 ABCD , 2 , 2AD a SD a  . Tính khoảng cách giữa đường thẳng CD  và mặt phẳng  SAB  

A. 
a

.
2

 B. a 2.  C. 
2a

.
3

 D. 
a 3

.
2
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CÂU 39_ĐTK2021 Cho hàm số  f x , đồ thị hàm số  y f x  là đường cong trong hình vẽ bên dưới. 

 

Giá trị lớn nhất của hàm số    2 4g x f x x   trên đoạn 
3

;2
2

 
  

 bằng 

A.  0f . B.  3 6f   . C.  2 4f  . D.  4 8f  . 

Lời giải 

Chọn C 

Đạo hàm    2 2 4g x f x   . 

   

3 3
;2

2 2 2

2 3 3
0 ;2

2 0 2
0 2 2

2 2 3
1 ;2

22 4

3
2 ;2

2 2

a
x

x a
x

x
g x f x

x
x

x b

b
x

  
       

     
           

   
        

  
      

 

Bảng biến thiên 

 

Dựa vào bảng biến thiên suy ra      
3

;2
2

max 1 2 4g x g f
 
 

 

   . 

  

DẠNG TOÁN 39: GIÁ TRỊ LỚN NHẤT – GIÁ TRỊ NHỎ NHẤT HÀM ẨN – HÀM HỢP 
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Câu 1: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên  , đồ thị của hàm số  y f x  như hình vẽ. 

 

Giá trị lớn nhất của hàm số  y f x  trên đoạn  1;2  là 

A.  1f . B.  1f  . C.  2f . D.  0f . 

Câu 2: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm là hàm  f x . Đồ thị của hàm số  y f x  được cho như 

hình vẽ. Biết rằng        0 3 2 5f f f f   . Giá trị nhỏ nhất, giá trị lớn nhất của  y f x  

trên đoạn  0;5  lần lượt là: 

 
A.  2f ;  5f . B.  0f ;  5f . C.  2f ;  0f . D.  1f ;  5f . 

Câu 3: Cho hàm số  f x  có đạo hàm là  f x . Đồ thị của hàm số  y f x  được cho như hình vẽ 

bên. Biết rằng          0 1 2 3 5 4f f f f f    . Tìm giá trị nhỏ nhất m  và giá trị lớn nhất 

M  của  f x  trên đoạn  0;5 . 

 
A.    5 , 3m f M f   B.    5 , 1m f M f   

C.    0 , 3m f M f   D.    1 , 3m f M f   
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Câu 4: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình dưới đây. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 

   2 3 21 1
4 3 8

3 3
g x f x x x x x       trên đoạn  1;3 . 

 

A. 15. B. 
25

3
. C. 

19

3
. D. 12. 

Câu 5: Cho hàm số  có đạo hàm cấp hai trên . Biết ,  và bảng xét 

dấu của  như sau: 

 

Hàm số  đạt giá trị nhỏ nhất tại điểm  thuộc khoảng nào sau đây? 

A.  ; 2017   B.  2017;  C.  0;2  D.  2017;0  

Câu 6: Cho hàm số  f x  có đạo hàm là  f x . Đồ thị của hàm số  y f x  được cho như hình vẽ 

dưới đây: 

 
Biết rằng        1 0 1 2f f f f    . Giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của hàm số  y f x  

trên đoạn  1;2  lần lượt là: 

A.  1f ;  2f . B.  2f ;  0f . C.  0f ;  2f . D.  1f ;  1f  . 

  

 y f x   0 3f    2 2018f   

 f x

 2017 2018y f x x   0x
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Câu 7: Cho hàm số  y f x  liên tục trên đoạn 
7

0;
2

 
  

 có đồ thị hàm số  'y f x  như hình vẽ. 

 

Hàm số  y f x  đạt giá trị nhỏ nhất trên đoạn 
7

0;
2

 
  

 tại điểm 0x  nào dưới đây? 

A. 0 0x  . B. 0

7

2
x  . C. 0 1x  . D. 0 3x  . 

Câu 8: Cho hàm số  y f x . Đồ thị hàm  y f x  như hình vẽ 

 

Đặt     33 3h x f x x x   . Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau: 

A.  
[ 3; 3]

max ( ) 3 1h x f


 . B.  
[ 3; 3]

max ( ) 3 3h x f


  . 

C.  
[ 3; 3]

max ( ) 3 3h x f


 . D.  
[ 3; 3]

max ( ) 3 0h x f


 . 

Câu 9: Cho hàm số  y f x  có đồ thị  y f x  ở hình vẽ bên. Xét hàm số 

    3 21 3 3
2018,

3 4 2
g x f x x x x      mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 

A. 
 

   
3;1

min 1g x g


  .  B. 
 

 
   

3;1

3 1
min

2

g g
g x



 
 . 

C. 
 

   
3;1

min 3g x g


  .  D. 
 

   
3;1

min 1g x g


 . 
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Câu 10: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên R . Hàm số  'y f x  có đồ thị như hình sau: 

 
Cho bốn mệnh đề sau: 

1) Hàm số  y f x có hai cực trị 

2) Hàm số  y f x đồng biến trên khoảng  1;  

3)      1 2 4 .f f f   

4) Trên đoạn  1;4 , giá trị lớn nhất của hàm số  y f x  là  1 .f  

Số mệnh đề đúng trong bốn mệnh đề trên là: 

A. 3.  B. 1.  C. 4.  D. 2.  

Câu 11: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình dưới đây. Tìm giá trị lớn nhất của hàm số 

   2 3 21 1
4 3 8

3 3
g x f x x x x x       trên đoạn  1;3 .  

 

A. 
25

.
3

 B. 15.  C. 
19

.
3

 D. 12.  

Câu 12: Cho hàm số  y f x . Hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ bên. Giá trị lớn nhất 

của hàm số     22 sing x f x x   trên đoạn  1;1  là 

 

A.  1f  . B.  0f . C.  2f . D.  1f . 

Câu 13: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   sao cho 
 

 
1;2

max 3f x


 . Xét hàm số    3 1g x f x m  

. Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để 
 

 
0;1

max 10g x   . 

A. 13. B. 7 . C. 13 . D. 1 . 
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Câu 14: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm cấp 2 trên  , hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. 

 

Giá trị lớn nhất của hàm số 
sin 3 cos

2

x x
y f

 
   

 
 trên đoạn 

5
;

6 6

  
  

 bằng 

A. 
3

f
 

 
 

. B.  0f . C. 
5

6
f

 
 

 
. D. 

6
f
 

 
 

. 

Câu 15:  Cho hàm số  f x
 

liên tục trên  , có đồ thị như hình vẽ 

 

Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 
2

8
1

1

x
y f m

x

 
   

   
có giá trị 

lớn nhất không vượt quá 2020 ? 

A. 4029 . B. 4035 . C. 4031 . D. 4041 . 

Câu 16: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi ,  M m  lần lượt là GTLN 

– GTNN của hàm số    4 42 sin cos .g x f x x     

 
Tổng M m  bằng 

A. 3 . B. 5. C. 4 . D. 6 . 
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Câu 17: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ. 

 

Xét hàm số    32 1 .g x f x x m     Tìm m  để 
 

 
0;1

max 10.g x    

A. 3m  . B. 12m   . C. 13m   . D. 6m  . 

Câu 18: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  2;4  và có bảng biến thiên như sau 

 

Gọi M, m lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất của hàm số    2cos 2 4sin 3 .g x f x x    

Giá trị của M m  bằng 

A. 4 . B. 4 . C. 2 . D. 1. 

Câu 19: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có bảng biến thiên như sau 

 
Gọi M  là giá trị lớn nhất của hàm số    3y g x f x    trên  0;3 . Mệnh đề nào sau đây 

đúng? 

A.  0M f . B.  3M f .
 

C.  1M f . D.  2M f . 

Câu 20: Cho hàm số ( )y f x  xác định, liên tục trên   và có đồ thị như hình vẽ. 

 

Gọi GTLN, GTNN tương ứng là M  và m của hàm số 

 23 4 6 9y f x x   . Khi đó T M m   bằng 

A. 4 . B. 2 .  

C. 6 . D. 2 . 
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Câu 21: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  ;   và có đồ thị như hình vẽ 

 

Gọi m , M  lần lượt là giá trị nhỏ nhất, giá trị lớn nhất của hàm số  3 3 1y f x x    trên đoạn 

 2;0 . Tính M m . 

A. 2M m   . B. 
7

2
M m   . C. 

11

2
M m   . D. 0M m  . 

Câu 22: Cho hàm số  f x  liên tục trên đoạn  1;3  và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Giá 

trị lớn nhất của hàm số  3 cos 1y f x   bằng 

 
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2. 

Câu 23: Cho hàm số  f x  liên tục trên đoạn  3;5  và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số  3cos 4sin 2y f x x    bằng 

A. 0. B. 1. C. 3. D. 2 . 
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Câu 24: Cho hàm số  y f x  liên tục trên   và có đồ thị hàm số đạo hàm 

 y f ' x  như hình vẽ. 

Xét hàm số     3 21 3 3
2019

3 4 2
g x f x x x x     . Mệnh đề nào 

dưới đây đúng? 

A. 
 

   
3;1

min 3g x g


  . B. 
 

   
3;1

min 1g x g


 . 

C. 
 

   
3;1

min 1g x g


  . D. 
 

 
   

3;1

3 1
min

2

g g
g x



 
 . 

Câu 25: Cho hàm số  y f x , hàm số  f x  có đồ thị như hình vẽ 

 

Giá trị nhỏ nhất của hàm số      
21 11

2 1 2 1 4
2 19

g x f x x x      trên khoảng 
5

0;
2

 
  

 bằng 

A.  
1 11

1
2 19

f  . B.  
1 1̀4

4
2 19

f  . C.  
1

0 2
2

f  . D.  
1 70

2
2 19

f  . 

Câu 26: Cho hàm số  f x . Biết hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên. 

 

Trên đoạn  4;3 , hàm số      
2

2 1g x f x x    đạt giá trị nhỏ nhất tại điểm 

A. 0 3x   . B. 0 4x   . C. 0 1x   . D. 0 3x  . 
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Câu 27: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  . Đồ thị của hàm số 

 y f x  như hình vẽ dưới đây. 

Xét hàm số      
2

2 1g x f x x   . Mệnh đề nào sau đây 

là đúng? 

A. 
 

   
3;3

min 1g x g


 . 

B. 
 

   
3;3

max 1g x g


 . 

C. 
 

   
3;3

max 3g x g


 . 

D. Không tồn tại giá trị nhỏ nhất của hàm số  g x  trên  3;3 . 

Câu 28: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm và liên tục trên  . Biết rằng đồ thị hàm số  y f x   như 

dưới đây. 

 

Xét hàm số     2g x f x x x   . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A.      1 1 2g g g   . B.      1 2 1g g g   . 

C.      1 2 1g g g   . D.      1 2 1g g g   . 

Câu 29: Cho hàm số  y f x  liên tục trên  . Biết rằng hàm số  'y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. 

 

Xét hàm số  y g x  thỏa mãn    
3

2 2
3

x
g x f x x x     . Hỏi mệnh đề nào sau đây là 

đúng? 

A.  
 

 
0; 2

max 1 .g x g

  

B.  
 

 
0; 2

max 2 .g x g  

C.  
 

 
0; 2

max 0 .g x g   D.  
 

   
0; 2

0 2
max .

2

g g
g x


  

 
 

 

6

4

2

2

x

y

3

O 1

-1

-1

2

5

O 1 3 x

2

4

2

3

y
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CÂU 40_ĐTK2021 Có bao nhiêu số nguyên dương y  sao cho ứng với mỗi y  có không quá 10  số nguyên x  

thỏa mãn    12 2 2 0x x y    ? 

A. 1024 . B. 2047 . C. 1022. D. 1023. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có    
 

 

1

1

1

2 2 0

2 0
2 2 2 0

2 2 0

2 0

x

x

x x

x

x

I
y

y

II
y







  


 
   

  


 

 

+ Xét hệ  
1 1

2
2

2 2

1 1
12 2 0 1 1

: log 22 2
2 22 0 log log

x

x

x x
I y x y

y x y x y




        
          

      

. 

Trường hợp này loại vì không có số nguyên dương y  thỏa mãn. 

+ Xét hệ  
1

2

2 2

1 1
12 2 0 1

: log2 2
22 0 log log

x

x

x x
II x y

y x y x y

         
       

      

. 

Để mỗi giá trị y , bất phương trình có không quá 10  nghiệm nguyên x  thì 
10

2log 10 2 1024y y y     . 

Kết hợp điều kiện y  nguyên dương, suy ra có 1024  số y  thỏa mãn bài toán. 

Câu 1: Có bao nhiêu cặp số nguyên  thoả mãn 0 2020y   và 3
33 3 6 9 logx x y y    ? 

A. 9 . B. 7 . C. 8 . D. 2019 . 

Câu 2: Có bao nhiêu cặp số nguyên dương  thoả mãn 0 2020x   và  3 1 27x yx y  . 

A. 2020. B. 673. C. 672 . D. 2019 . 

Câu 3: Có bao nhiêu cặp số nguyên 
 ;x y

 thỏa mãn 0 2020x   và 
 2log 2 2 3 8yx x y   

? 
A. 2021. B. 2020 . C. 3. D. 4 . 

Câu 4: Tìm giá trị lớn nhất maxP  của biểu thức 2 23 2 1P x y x y      . Biết x , y  thỏa mãn 
2

2 2
2 2

2 2
log 2 4 4 0

1

x x
x y x y

y y

 
     

 
. 

A. max 12P  . B. max 13P  . C. max 14P  . D. max 10P  . 

Câu 5: Cho hai số thực x , y  thỏa mãn:  

      
2

22
2 3 23

5 4
log 8 16 log 5 1 2log log 2 8 .

3

x x
y y x x y

 
           

Gọi S  là tập các giá trị nguyên của tham số m  để giá trị lớn nhất của biểu thức 2 2P x y m    

không vượt quá 10 . Hỏi S  có bao nhiêu tập con không phải là tập rỗng? 
A. 2047 . B. 16383. C. 16384. D. 32 . 

  

 ;x y

 ;x y

DẠNG TOÁN 40: TÌM SỐ ĐIỂM, CẶP ĐIỂM THOẢ MÃN BIỂU THỨC CHỨA MŨ – 
LOGARIT – VD – VDC  
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Câu 6: Có bao nhiêu số nguyên x  sao cho tồn tại số thực y thỏa mãn    2 2
3 4log logx y x y   ? 

A. 3. B. 2. C. 1. D. Vô số 

Câu 7: Cho 0 2020x   và 2log (2 2) 3 8 yx x y    . Có bao nhiêu cặp số ( ; )x y  nguyên thỏa mãn các 

điều kiện trên? 

A. 2019. B. 2018. C. 1. D. 4. 

Câu 8: Xét các số thực dương ,x y  thỏa mãn 3

1
log 3 3 4

3

y
xy x y

x xy


   


. Tìm giá trị nhỏ nhất minP  của 

P x y  . 

A. 
min

4 3 4

3
P


 . B. 

min

4 3 4

3
P


 . C. 

min

4 3 4

9
P


 . D. 

min

4 3 4

9
P


 . 

Câu 9: Có bao nhiêu số nguyên y  để tồn tại số thực x  thỏa mãn    2 2
3 2log 2 logx y x y   ? 

A. 3.  B. 2. C. 1.  D. vô số.
 

Câu 10: Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của c  để tồn tại các số thực , 1a b   thỏa mãn 

9 12 16

5
log log log

b a
a b

c


  . 

A. 4 . B. 5 . C. 2 . D. 3 . 

Câu 11: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y  thỏa mãn 0 2020y   và 3

2 1
log 1 2 ?

x
xy

y

 
   

 
 

A. 2019 . B. 11. C. 2020 . D. 4 . 

Câu 12: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để tồn tại cặp số  ;x y  thỏa mãn 

3 5 3 1e e 1 2 2x y x y x y      , đồng thời thỏa mãn    2 2
3 3log 3 2 1 6 log 9 0x y m x m       ? 

A. 6 . B. 5. C. 8. D. 7 . 

Câu 13:  (ĐỀ MINH HỌA LẦN 2-2020) Có bao nhiêu số nguyên x  sao cho tồn tại số thực y  thỏa mãn 

   2 2
3 4log logx y x y    

A. 3 . B. 2 . C. 1. D. Vô số. 

Câu 14: Tìm tập S  tất cả các giá trị thực của tham số m  để tồn tại duy nhất cặp số  ;x y  thỏa mãn 

 2 2

2

2
log 4 4 6 1

x y
x y m

 
     và 2 2 2 4 1 0x y x y     . 

A.  5; 1;1;5S    . B.  1;1S   . 

C.  5;5S   . D.  7 5; 1;1;5;7S     . 

Câu 15: Có bao nhiêu cặp số nguyên ;x y  thỏa mãn 0 2020x   và  4log 512 768 2 1 2 16 yx x y     ? 

A. 2019  B. 0  C. 2020  D. 1 

Câu 16: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y  thỏa mãn: 
2 2

2

2

2017
2016

2017
y x x

y
 



; 

3 23log ( 2 6) 2 log ( 2) 1x y x y       

A. 2  B. 1 C. 3  D. 0  
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Câu 17: Xét các số thực x , y   0x   thỏa mãn 

 3 1 1

3

1
2018 2018 1 2018 3

2018
x y xy xy

x y
x y x   


       . 

Gọi m  là giá trị nhỏ nhất của biểu thức 2T x y  . Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A.  0;1m . B.  1;2m . C.  2;3m . D.  1;0m  . 

Câu 18: Có bao nhiêu số nguyên x  sao cho tồn tại số thực y thỏa mãn 
2 222 3x y x y  ? 

A. 1. B. 2 . C. 0 . D. Vô số. 

Câu 19: Có bao nhiêu số nguyên y  để tồn tại số thực x  thỏa mãn    2 2
3 2log 2 logx y x y   ? 

A. 3.  B. 2. C. 1.  D. vô số.
 

Câu 20: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ,x y  thỏa mãn    2 23
log 3 3 .

2

x y
x x y y xy

x y xy


    

  
 

A. 1. B. 2 . C. 4 . D. 6 . 

Câu 21: Cho 0 2020x   và 2log (2 2) 3 8yx x y    .Có bao nhiêu cặp số ( ; )x y  nguyên thỏa mãn các 

điều kiện trên? 

A. 2019. B. 2018. C. 1. D. 4. 

Câu 22: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y  thỏa mãn 3 27
3

y x y
x    và 0 101y  . 

A. 102. B. 101. C. 34. D. 33. 
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CÂU 41_ĐTK2021 Cho hàm số  
2

2

1 khi 2

2 3 khi 2

x x
f x

x x x

  
 

  
. Tích phân  

2

0

2sin 1 cos df x x x



  bằng: 

A. 
23

3
. B. 

23

6
. C. 

17

6
. D. 

17

3
. 

Lời giải 

Chọn B 

Xét  
2

0

2sin 1 cos dI f x x x



   

Đặt 2sin 1x t   2cos d dx x t 
1

cos d d
2

x x t  

Với 0x   1t   

2
x


  3t   

        
3 3 2 3

2 2

1 1 1 2

1 1 1 1
d d 2 3 d 1 d

2 2 2 2
I f t t f t t t t t t t           

3 3
2 2 31 1 23

3
1 22 3 2 3 6

t t
t t t

   
        

   
. 

Câu 1: Cho số thực a và hàm số  
 2

2             khi 0

 khi 0

x x
f x

a x x x


 

 
. Tích phân  

1

1
ln d

e

e

I f x x
x

  bằng 

A. 1
6

a
 . B. 

2
1

3

a
 . C. 1

6

a
  D. 

2
1

3

a
 . 

Câu 2: Cho số thực m và hàm số  
2

2

e 1       khi 0

3 2  khi 0

x x
f x

mx x x

  
 

 
. Tích phân  

0

sin . cos dI x f x x


  bằng 

A. 
2

1 1

2 2e
m   . B. 

2

1 1

2 2e
m   . C. 

2

1 1

2 2e
m   . D. 

2

1 1

2 2e
m   . 

Câu 3: Cho hàm số
23

( )
4

x
y f x

x


  


 
khi

khi

0 1

1 2

x

x

 

 
. Tính tích phân 

ln 2

0

(2 2)dx xI e f e x  . 

A. 
1

.
2

 B. 
7

.
4

 C. 
3

.
4

 D. 
5

.
4

 

Câu 4: Cho hàm số  

2 1
16 8 2

4

1
2 0

4

x x khi x

f x

x khi x


  

 
  


. Tính    
5

6

22
2

6

ln
sin 2  sin d d

e

e

f x
I x f x x x

x






    

A.  3 1I e  . B.  3 1I e  . C. 
1280

371
I  . D. 

1361

450
I  . 

DẠNG TOÁN 41: TÍCH PHÂN HÀM CHO BỞI NHIỀU CÔNG THỨC – TÍCH PHÂN HÀM ẨN 
– TÍCH PHÂN VD – VDC 
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Câu 5: Cho hàm số  
4 , 1

7 2 , 1

x m x
y f x

x x

 
  

 
 là hàm số liên tục trên  . Tìm số các ước số nguyên dương 

của    
24

2

2

0 1

1
tan 4

cos
I f x dx xf x dx

x



   . 

A. 12 . B. 6 . C. 16 . D. 20 . 

Câu 6: Cho hàm số 
 

 

2

2

3 1 0
( )

1 0

x x
y f x

ax x

  
  

 
. Tìm a  để 

1

1
( ) 1I f x dx


  . 

A. 3a  . B. 4a   . C. 5a  . D. 6a   . 

Câu 7: Cho hàm số  
22 3  1

6       1

x x
y f x

x x

  
  

 

víi  

víi 
. 

Tính 
 

 
2

5 2

2
0 0

4
3 . 2 1 sin .cos .

4

xf x
I dx f x x dx

x




  


   

A. 
47

3
. B. 

11

2
. C. 58. D. 57 . 

Câu 8: Cho hàm số  
22   1

2      1

x x x
y f x

x x

  
  

 

víi  

víi 
. 

Khi đó 
   

4 1
2 2

2 0

log
. 2 1

f x
I dx xf x dx

x
     thuộc khoảng nào ? 

A.  4;5 . B.  5;6 . C.  7;8 . D.  6;7 . 

Câu 9: Cho hàm số  
2  khi 1

3    khi 1

x x x
y f x

x x

  
  

 
. Tính 

 
 

1

1 0

ln
2 1

e f x
I dx f x dx

x
     

A. 
167

6
. B. 

20

3
. C. 

91

6
. D. 

53

6
. 

Câu 10: Cho hàm số  
 khi 1

ln     khi 1

xe e x
y f x

x x

  
  


. Tính tích phân    

1

1 1

1
d d

e

I f x x f x x
x



   . 

A. 
22 2e e

e

  . B. 
2 2

2

e e

e

  . C. 
22 2

2

e e

e

   . D. 
2

2

e e

e

 . 

Câu 11: Cho hàm số  
3

sin cos 1 khi 0

                     khi 0

x x x
y f x

x x

  
  


. Tính tích phân 

   
0 4

1

2

1 3
d 2 d

2

x
I f x x f x x

x



    . 

A. 
23

20 2


 . B. 

2


 . C. 

43

20
. D. 

23

20
. 
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Câu 12: Cho hàm số  
2

2 1, khi 2

1,   khi 2

x x
f x

x x

 
 

 
. Giá trị của tích phân    

3 1
2

0 0

1 d 2 3 dI f x x x f x x      

bằng 

A. 
31

3
I  . B. 

31

2
I  . C. 

41

3
I  . D. 

37

2
I  . 

Câu 13: Cho hàm số  

2 2 2
,     khi 3

4

4 7,           khi 3

x x
x

f x x

x x

  


 
  

. Giá trị của tích phân    
e ln 4

1 ln3

d
ln e dxx

J f x f x
x

    

bằng 

A. 
3 3

3ln
2 4

J   . B. 
3 3

3ln
2 4

J    . C. 
3 4

3ln
2 3

J    . D. 
3 4

3ln
2 3

J   . 

Câu 14: Cho hàm số  
2 1 khi 1

khi 1

x x
f x

x m x

  
 

 
,  f x liên tục tại 1x  . Tính tổng m I  biết

 
6

0

3I f x dx   

A. 
55

6
. B. 

47

6
. C. 

37

6
. D. 

53

6
. 

Câu 15: Cho hàm số 
2 4 khi 2

( )
2 khi 2

x x
y f x

x x

  
  

 
.Tính 

12

0 0

(2sin ).cos (2 )I f x xdx f x dx



    . 

A. 
10

3
. B. 1. C. 

7

3
. D. 

11

3
. 

Câu 16: Cho hàm số  
sin 0

4 0

x x
y f x

x x


  

 

nÕu

nÕu
. Khi đó    

0 4

0

6

sin cos 2f x xdx f x dx






   

bằng 

A. 1. B. 0 . C. 
1

2
. D. 1 . 

Câu 17: Cho hàm số  
3 1 1

1 1

x x
y f x

x x

 
  

 

nÕu

nÕu
. Khi đó 

 
2

1

lne f x
dx

x  bằng 

A. 
3

2
. B. 8 . C. 5. D. 4 . 

Câu 18: Cho hàm số  f x  liên tục trên   xác định bởi  
2 1, 1

2 , 1

x x
f x

mx m x

  
 

  
, biết rằng tích phân 

 
2

0

9

2
f x dx  . Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau. 

A.  1;0 .m   B.  0;1 .m  C.  1;2 .m  D.  2;3 .m  

Câu 19: Cho hàm số 
2 1 0

( )
sin 1 0

x khi x
f x

x khi x

 
 

 
 



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 171 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Giá trị của tích phân  
2

2

0

( ) ( 2 ) sinI f x f x x dx



    bằng: 

A. 
3

2
4

I


  . B. 
3 2

4 3
I


  . C. 

3
1

4


 . D. 

3 4

4 3
I


  . 

Câu 20: Cho hàm số ( )y f x  có đạo hàm trên (1;7)  cho bởi 
2

2
, 1 3

1
'( )

3
, 3 7

7

x
khi x

x
f x

khi x
x


  

 
  
 

 

biết ( 2) 0f  . Tính tích phân 
2

2

1

2 ( 2)I xf x dx  . 

A. 3ln 2 9I    . B. ln 2 3I    . C. 24ln 2 9I    . D. 8ln 2 3I   . 

Câu 21: Cho hàm số  
2, khi 1

, khi 1

x x
f x

x x

  
 

  
. 

Tính       
2

1 7
23 2

22

2 1

1 . log 1
1

f x x x
I x e dx f x dx

x






    
   

A. 
2 3ln 2

4

e 
. B. 

2 3ln 2

4

e 
. C. 

2 ln 2 3

4ln 2

e 
 . D. 

2 ln 2 3

4ln 2

e 
. 

Câu 22: Cho hàm số  f x  liên tục trên   thỏa mãn
 

 

2 02

2 5
0

1

x

x x m

f

khi x

k
x

hi x
x

 

 












 ( m  là hằng số). Biết

   
ln 2

2

1 0

ln
d ln 2

e
x

e

f x
I x f e dx a b

x
     . Tính 12a b . 

A. 13 . B. 49 . C. 37 . D. 25 . 

Câu 23: Cho hàm số  

2 1
16 8 2  

4

1
2               0

4

x x khi x

f x

x khi x


  

 
  


. Tính    
5

6

22
2

6

ln
sin 2  sin d d

e

e

f x
I x f x x x

x






    

A.  3 1I e  . B.  3 1I e  . C. 
1280

371
I  . D. 

1361

450
I  . 
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Câu 24: Cho hàm số  y f x . Đồ thị  'y f x  trên  3;0  như hình vẽ ( phần cong của đồ thị là một 

phần của parabol 2y ax bx c   ). 

 

Biết 
 

3

1 ln 2
dx

3
e

f x

x

 . Tính giá trị  0f . 

A. 1. B. 2. C. 
14

9
. D. 

7

9
 . 

Câu 25: Cho hàm số  y f x  xác định và liên tục trên  0;  thỏa mãn  1 1f   và 

   2 22 . 3 1x f x x f x x   . Tính  2f . 

A.  
3

2
4

f  . B.  2 2f  . C.  
5

2
4

f  . D.  
9

2
4

f  . 

Câu 26: Cho hàm số  y f x  thỏa mãn  
1

2
4

f   và    
2

2f x x f x      với   0,f x x   , tính 

 1f . 

A. 
1

2


. B. 

1

7
. C. 

1

7


. D. 7 . 

Câu 27: Cho hàm số  f x  xác định và liên tục trên  0;  thỏa mãn  1 4f   và 

    3 2. 2 3f x x f x x x   . Tính  2f . 

A. 15 . B. 10 . C. 5. D. 20 . 

Câu 28: Cho hàm số  y f x  thỏa mãn     3.f x f x x x   . Biết  0 2f  .Tính  2 2f . 

A.  2 2 16f  . B.  2 2 4f  . C.  2 2 14f  . D.  2 2 20f  . 

Câu 29: Cho hàm số  f x  liên tục trên   và thỏa mãn 
 9

1

d 4
f x

x
x

  và  

π

2

0

sin cos d 2f x x x  . Tính tích 

phân  
3

0

df x x . 

A. 2. B. 6. C. 4. D. 10. 
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Câu 30: Cho hàm số  f x  liên tục trên   và thoả mãn     2 2cos 2f x f x x    , x  . Tính

 

3

2

3

2

dI f x x






   

A. 6I    B. 6I   C. 2I    D. 0I   

Câu 31: Cho hàm số  f x  liên tục trên   và các tích phân  
4

0

tan d 4f x x



  và 
 21

2

0

d 2
1

x f x
x

x


 , tính tích 

phân  
1

0

dI f x x  . 

A. 3 . B. 1. C. 4 . D. 6 . 

Câu 32: Cho  f x  là hàm liên tục và 0a  . Giả sử rằng với mọi  0;x a , ta có   0f x   và 

    1f x f a x  . Tính 
 0

1
d

1

a

I x
f x


 . 

A. 
3

a
. B. 2a . C.  ln 1a a . D. 

2

a
. 

Câu 33: Cho  f x  là hàm liên tục trên  0;1 . Giả sử rằng với mọi  0;1x , ta có   0f x  và 

   . 1 4f x f x  . Tính 
 

1

0
2

dx

f x . 

A. 1. B. 2 . C. 
1

2
. D. 

1

4
. 

Câu 34: Cho hàm số  f x  liên tục trên   và     23 2 tanf x f x x   . Tính  
4

4

df x x






 . 

A. 1
2


 . B. 1

2


 . C. 1

4


 . D. 2

2


 . 

Câu 35: Cho hàm số  f x  liên tục trên   và thỏa mãn    2018 sin .f x f x x x    Tính  
2

2

I f x dx





   

A. 
2

2019
. B. 

1

2019
. C. 

1

1009
. D. 

1

2018
. 

Câu 36: Cho hàm số  f x  liên tục trên đoạn  0;1  thỏa mãn điều kiện 

     22 1 3 6 , 0;1f x f x x x x      . Tính  
1

2

0

1I f x dx   

A. 
4

15
I  . B. 1I  . C. 

2

15
I   . D. 

2

15
I  . 
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Câu 37: Cho hàm số  y f x  liên tục với mọi 0x  thỏa mãn  
1

2 3 , 0f x f x x
x

 
   

 
. Tính 

 2

1

2

f x
I dx

x
  . 

A. 
3

2
I  . B. 

9

2
I  . C. 

1

2
I  . D. 

4

3
I  . 

Câu 38: Cho hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên   và thỏa mãn  1 3f   và     22f x f x x    , 

x  . Tính  2f . 

A. 8 . B. 8 . C. 
2

8 3e

e


. D. 

2

8 3e

e


. 

Câu 39: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm và liên tục trên   thỏa mãn    
222 6 xf x xf x x e    và 

 0 0f  . Tính tích phân  
1

0

dI f x x  . 

A. 
2

1I
e

  . B. 
1

1I
e

  . C. 
2

1I
e

  . D. 
1

1I
e

  . 

Câu 40: Cho hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  2; 3  thoả mãn    ' 2

2

1
2 lnxf x f x e

x x
 


 

 2; 3x  . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.      2 63 . 2 3ln 3 2f e f e    B.    2 63 . 2 3 ln 3f e f e   

C.      2 63 . 2 2 ln 3 2f e f e    D.    2 63 . 2 2 ln 3f e f e   

Câu 41: Cho hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  0;1 , thỏa mãn    
2 2

1
2

1x
f x f x

e x
 


 với mọi 

 0;1x . Khẳng định nào sau đây đúng? 

A.    2 1
1 0

2
e f f  . B.      2 1 0 ln 1 2e f f   . 

C.    2 1 0 2e f f  . D.    2 1 0 1e f f  . 

Câu 42: Cho hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  0;1 , thỏa mãn     32 xf x f x e   , với mọi  0;1x  

và  0 1f  . Biết  
1

0

. bf x dx a e c  . Giá trị của a b c   bằng 

A. 1.  B. 
1

.
3

  C. 3.  D. 
8

.
3

 

Câu 43: Cho hàm số  f x có đạo hàm liên tục trên  0;3 thỏa mãn  3 0f  ,  
3

2

0

7

6
f x dx    và 

 3

0

7

31

f x
dx

x
 


 . Tích phân  

3

0

f x dx bằng: 

A. 
7

3
 . B. 

97

30


. C. 

7

6
. D. 

7

6


. 
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Câu 44:  Cho hàm số  y f x có đạo hàm liên tục trên  . Biết  1f  e và 

      32 ,x f x xf x x x     . Tính  2f . 

A. 24 4 4e e  . B. 24 2 1e e  . C. 32 2 2e e  . D. 24 4 4e e  . 

Câu 45:  Cho hàm số  f x có đạo hfam và liên tục trên  0,1 thỏa mãn  1 0f  ,  
1

2

0

3
' 2 ln 2

2
f x dx      

và 
 

 

1

2

0

3
2ln 2

21

f x
dx

x
 


 . Tính tich phân  

1

0

f x dx bằng. 

A. 
1 2 ln 2

2


. B. 

3 2ln 2

2


. C. 

3 4ln 2

2


. D. 

1 ln 2

2


 

Câu 46: Cho hàm số  y f x có đạo hàm dương trên  1;2 thỏa mãn  
1

1f
e

 và 

      2' 1 3 xxf x x f x x e   . Tính  2f . 

A.   2

1
2f

e
 . B.   2

2
2f

e
 . C.   2

4
2f

e
 . D.   2

8
2f

e
 . 

Câu 47:  Cho hàm số  f x có đạo hàm xác định trên  . Biết  1 2f  và 

   
1 4

2

0 1

1 3
. d . 2 d 4

2

x
x f x x f x x

x


     . Giá trị  

1

0

df x x bằng 

A. 1. B. 
5

7
. C. 

3

7
. D. 

1

7
. 

Câu 48:  Cho hàm số ( )f x liên tục trên đoạn 
1

;2
2

 
  

và thỏa mãn 
1 1

( ) 2 3 , ;2 .
2

f x f x x
x

   
         

Tính 

2

1

2

( )
d .

f x
I x

x
   

A. 
3

2
I  . B. 

7

2
I  . C. 

1

2
I  . D. 

5

2
I  . 

Câu 49:  Cho hàm số  y f x có đạo hàm liên tục trên đoạn  1;2 thỏa mãn  1 2f  và 

         21 2 , 1;2 .f x x f x xf x x     Giá trị của  
2

1

f x dx bằng 

A. 1 ln 2 . B. 1 ln 2 . C. 
1

ln 2
2

 . D. 
1

ln 2
2

 . 

Câu 50:  Cho hàm số  f x liên tục trên khoảng  0; và thỏa mãn 

 
 

 2 2 1
1 .ln 1

24

f x x
f x x

xx x


    . Biết  

17

1

d ln 5 2lnf x x a b c   với , ,a b c  . Giá trị của 

2a b c  bằng 

A. 
29

2
. B. 5. C. 7 . D. 37 . 
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Câu 51:  Cho hàm số  f x liên tục trên  và thỏa mãn 
3

0

1
tan . d

cos
x f x a

x



 
 

 
 và 

 2 2e

e

ln
d

ln

f x
x b

x x
 . Tính 

tích phân 
 2

1

2

d
f x

x
x . 

A. a b . B. 2a b  . C. 2a b  . D. 2a b . 

Câu 52:  Cho hàm số  f x liên tục trên 
1

;2
2

 
  

và thỏa mãn  
1

2 3 .f x f x
x

 
  

 
Tính tích phân 

 2

1

2

d
f x

I x
x

  . 

A. 
1

2
I  . B. 

3

2
I  . C. 

5

2
I  . D. 

7

2
I  . 

Câu 53: Cho hàm số ( )f x có đạo hàm liên tục trên  1;2 và thỏa mãn  
2

2

1

1
2 ( )d

21
x f x x   , (1) 0f  , 

 
2

2

1

1
( ) d

7
f x x  . Tính 

2

1

( )dxf x x . 

A. 
19

60


. B. 

7

120
. C. 

1

5


. D. 

13

30
. 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

1. Môđun của số phức: 

� Số phức z a bi  được biểu diễn bởi điểm M(a; b) trên mặt phẳng Oxy. Độ dài của véctơ OM


 được 

gọi là môđun của số phức z. Kí hiệu 2 2z = a + bi = a + b  

� Tính chất 

 2 2z a b zz OM   


  0, , 0 0z z z z       

 . ' . 'z z z z    , ' 0
' '

z z
z

z z
    ' ' 'z z z z z z      

� . ,kz k z k   

� Chú ý: 
222 2 2 2 2 2 2 2 2 22 ( ) 4 .z a b abi a b a b a b z z z z           . 

Lưu ý: 

� 1 2 1 2z z z z    dấu bằng xảy ra  1 2 0z kz k    

� 1 2 1 2z z z z    dấu bằng xảy ra  1 2 0z kz k   . 

� 1 2 1 2z z z z    dấu bằng xảy ra  1 2 0z kz k    

� 1 2 1 2z z z z    dấu bằng xảy ra  1 2 0z kz k    

�  2 2 2 2

1 2 1 2 1 22z z z z z z      

� 
22

z z z z   z   

2.Một số quỹ tích nên nhớ 

Biểu thức liên hệ ,x y  Quỹ tích điểm M 

ax 0by c    (1) 

z a bi z c di      (2) 

(1)Đường thẳng :ax 0by c     

(2) Đường trung trực đoạn AB với     , , ,A a b B c d   

   
2 2 2x a y b R     hoặc 

z a bi R     

Đường tròn tâm  ;I a b , bán kính R   

   
2 2 2x a y b R     hoặc 

z a bi R    

Hình tròn tâm  ;I a b , bán kính R  

   
2 22 2r x a y b R     hoặc 

r z a bi R      

Hình vành khăn giới hạn bởi hai đường tròn đồn tâm 

 ;I a b , bán kính lần lượt là ,r R   

 
2

2
0

y ax bx c
c

x ay by c

   


  
  

Parabol 

   
 

2 2

2 2
1 1

x a y c

b d

 
   hoặc 

1 1 2 2 2z a b i z a b i a       

 

 1  Elip 

 2  Elip nếu    1 1 2 22 , , , ,a AB A a b B a b  

Đoạn AB nếu 2a AB  

DẠNG TOÁN 42: SỐ PHỨC VD – VDC 
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2 2

2 2
1

x a y c

b d

 
   

Hypebol 

 

Một số dạng đặc biệt cần lưu ý: 

Dạng 1: Quỹ tích điểm biểu diễn số phức là đường thẳng. 

TQ1: Cho số phức z  thỏa mãn z a bi z   , tìm 
Min

z . Khi đó ta có 

� Quỹ tích điểm  ;M x y  biểu diễn số phức z  là đường trung trực đoạn OA  với  ;A a b  

� 

2 2
0

1 1

2 2

2 2

Min
z z a b

a b
z i


  


  


 

TQ2: Cho số phức thỏa mãn điều kiện .z a bi z c di      Tìm
min

z . Ta có 

� Quỹ tích điểm  ;M x y  biểu diễn số phức z  là đường trung trực đoạn AB  với    ; , ;A a b B c d  

�  
   

2 2 2 2

2 2
,

2
Min

a b c d
z d O AB

a c b d

  
 

  
 

Lưu ý: Đề bài có thể suy biến bài toán thành 1 số dạng, khi đó ta cần thực hiện biến đổi để đưa về 

dạng cơ bản. 

Ví dụ 1: 

� Cho số phức thỏa mãn điều kiện .z a bi z c di      Khi đó ta biến đổi 

.z a bi z c di z a bi z c di            

� Cho số phức thỏa mãn điều kiện .iz a bi z c di      Khi đó ta biến đổi 

.
a bi c di

iz a bi iz c di z z z b ai z d ci
i i

   
                

Dạng 2: Quỹ tích điểm biểu diễn số phức là đường tròn. 

TQ: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện  00z a bi R z z R      . Tìm ,
Max Min

z z . Ta có 

� Quỹ tích điểm  ;M x y  biểu diễn số phức z  là đường tròn tâm  ;I a b  bán kính R  

� 

2 2
0

2 2
0

Max

Min

z OI R a b R z R

z OI R a b R z R

       


      


 

Lưu ý: Đề bài có thể cho ở dạng khác, ta cần thực hiện các phép biến đổi để đưa về dạng cơ bản. 

Ví dụ 1: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện 
a bi R

iz a bi R z
i i

 
      (Chia hai vế cho i

) 

z b ai R     

Ví dụ 2: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện z a bi R z a bi R       (Lấy liên hợp 2 vế) 

Ví dụ 3: Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện 

 
2 2

a bi R R
c di z a bi R z

c di c di c d
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Hay viết gọn 1
0 1

0 0

z R
z z z R z

z z
      (Chia cả hai vế cho 0z  ) 

Dạng 3: Quỹ tích điểm biểu diễn số phức là Elip. 

TQ1: (Elip chính tắc). Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện  2 ,z c z c a a c      Khi đó ta có 

� Quỹ tích điểm  ;M x y  biểu diễn số phức z  là Elip: 
2 2

2 2 2
1

x y

a a c
 


 

� 
2 2

Max

Min

z a

z a c

 


 

 

TQ2: (Elip không chính tắc). Cho số phức z  thỏa mãn điều kiện 1 2 2z z z z a     

Thỏa mãn 1 22a z z  . 

Khi đó ta thực hiện phép biến đổi để đưa Elip về dạng chính tắc 

Ta có 

 

Khi đề cho Elip dạng không chính tắc  1 2 1 22 , 2z z z z a z z a      và 1 2, ,z z c ci    ). 

Tìm Max, Min của 0P z z  . 

Đặt 
1 2

2 2 2

2z z c

b a c

  


 
 

Nếu 1 2
0 0

2

z z
z


    Max

Min

P a

P b





 (dạng chính tắc) 

Nếu 

 

1 2
0

0 1 0 2

2

z z
z a

z z k z z

 
 


   

  
1 2

0

1 2
0

2

2

Max

Min

z z
P z a

z z
P z a

 
  




   


  

Nếu 

 

1 2
0

0 1 0 2

2

z z
z a

z z k z z

 
 


   

 

1 2
0

2
Max

z z
P z a


     

Nếu 0 1 0 2z z z z     
1 2

0
2

Min

z z
P z b


     

 

CÂU 42_ĐTK2021 Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn 2z   và   2 2z i z   là số thuần ảo? 

A. 1. B. 0 . C. 2 . D. 4 . 

Lời giải 

Chọn C 

Giả sử  ;z a bi a b    z a bi   

Ta có:              2 2 2 2 2 2 2 2z i z a b i a bi a a b b ab a b i                       

Do đó yêu cầu bài toán 
   

2 2 2

2 2 0

a b

a a b b

  


   


2 2

2 2

2

2 2 0

a b

a b a b
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Vậy có 2  số phức z  thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2017) Hỏi có bao nhiêu số phức z thỏa mãn đồng thời các điều kiện 5z i   và 

2z  là số thuần ảo? 

A. 4  B. 0  C. 2  D. 3  

Câu 2:  (Mã 110 2017) Cho số phức   ,  z a bi a b    thoả mãn 2z i z   . Tính 4S a b  . 

A. 4S    B. 2S   C. 2S    D. 4S   

Câu 3:  (Mã 110 2017) Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn | 2 | 2 2z i    và  
2

1z   là số thuần ảo? 

A. 0  B. 2  C. 4  D. 3  

Câu 4:  (Đề Tham Khảo 2018) Cho số phức  ,z a bi a b    thỏa mãn  2 1 0z i z i      và 

1z  . Tính P a b  . 

A. 1P    B. 5P    C. 3P   D. 7P   

Câu 5:  (Mã 104 2018) Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn    5 2 6    z z i i i z ? 

A. 1 B. 3  C. 4  D. 2  

Câu 6:  (Mã 103 2018) Có bao nhiêu số phức thỏa mãn    6 2 7z z i i i z     ? 

A. 1 B. 4  C. 2  D. 3  

Câu 7:  (Mã 102 2018) Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn    3 2 4z z i i i z     ? 

A. 1 B. 3  C. 2  D. 4  

Câu 8:  (Mã 105 2017) Cho số phức z  thỏa mãn 3 5z    và 2 2 2z i z i    . Tính z . 

A.  17z  B.  17z  C.  10z  D.  10z  

Câu 9:  (Mã 105 2017) Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn  3 13z i  và 
 2

z

z
 là số thuần ảo? 

A. 0  B. 2  C. Vô số D. 1  

Câu 10: Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn điều kiện . 2z z z   và 2z  ? 

A. 2. B. 3. C. 1. D. 4. 

Câu 11:  Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn điều kiện 5 5 6z i z i    , biết z có môđun bằng 5 ? 

A. 3 B. 4  C. 2  D. 0  
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Câu 12:  Cho hai số phức 1z , 2z  thỏa mãn các điều kiện 1 2 2z z   và 1 22 4z z  . Giá trị của 1 22z z  

bằng 

A. 2 6 . B. 6 . C. 3 6 . D. 8 . 

Câu 13: Cho số phức z  có phần thực là số nguyên và z  thỏa mãn 2 7 3z z i z     . Môđun của số phức 

21w z z    bằng 

A. 445w  . B. 425w  . C. 37w  . D. 457w   

Câu 14: Cho số phức z a bi    ,a b  thoả mãn  4 2 5 1z i z i i     . Tính giá trị của biểu thức 

T a b  . 

A. 2T  . B. 3T  . C. 1T  . D. 1T   . 

Câu 15: Có bao nhiêu số phức z  thỏa 1 2 3 4z i z i      và 
2z i

z i




 là một số thuần ảo 

A. 0 . B. Vô số. C. 1. D. 2 . 

Câu 16: Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn (2 ) 10z i   và . 25z z  . 

A. 2 . B. 3. C. 1. D. 4 . 

Câu 17: Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn 
2

z z z zz      và 2z  là số thuần ảo 

A. 4  B. 2  C. 3 D. 5  

Câu 18: Cho số phức z a bi    ,a b  thỏa mãn 3 1z z    và   2z z i   là số thực. Tính a b . 

A. 2 . B. 0. C. 2. D. 4. 

Câu 19: Cho số phức  ,z a bi a b    thỏa mãn 2 5 5z i    và . 82z z  . Tính giá trị của biểu thức 

P a b  . 

A. 10 . B. 8 . C. 35 . D. 7 . 

Câu 20: Gọi S  là tập hợp các số thực m  sao cho với mỗi m S  có đúng một số phức thỏa mãn 6z m   

và 
4

z

z 
 là số thuần ảo. Tính tổng của các phần tử của tập S . 

A. 10.  B. 0.  C. 16.  D. 8.  

Câu 21: Cho số phức z  thỏa mãn    4 1 4 3z i z z i     . Môđun của số phức z  bằng 

A. 2 . B. 1. C. 16 . D. 4 . 

Câu 22: Cho số phức z a bi   , , 0a b a   thỏa  . 12 13 10z z z z z i     . Tính S a b  . 

A. 17S   . B. 5S  . C. 7S  . D. 17S  . 

Câu 23: Cho hai số phức 1z , 2z  thỏa mãn 1 1z  , 2 2z   và 1 2 3z z  . Giá trị của 1 2z z  là 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. một giá trị khác. 

Câu 24: Cho số phức  ,z a bi a b R    thỏa mãn  7 2 0z i z i      và 3.z   Tính .P a b   

A. 5 . B. 
1

2
 . C. 7 . D. 

5

2
. 



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 182 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Câu 25:  Cho hai số phức 1 2,z z  thoả mãn: 1 2 3z  , 2 3 2z  . Hãy tính giá trị biểu thức 
2 2

1 2 1 2 .P z z z z     

A. 60.P   B. 20 3P  . C. 30 2P  . D. 50P  . 

Câu 26: Số phức  ,  z a bi a b thỏa mãn  8 6 5 1    z i z i i . Tính giá trị biểu thức  P a b . 

A. 1P . B. 14P . C. 2P . D. 7P . 

Câu 27: Cho số phức z a bi  , 
 ,a b

 thỏa mãn 
 2 1 0z i z i    

 và 
1z 

. Tính P a b  . 
A. 3P  . B. 1P   . C. 5P   . D. 7P  . 

Câu 28:  Có bao nhiêu số phức z  thỏa mãn 2 3 1z i z i      và  2
2 5z z z   ? 

A. 0 . B. 1. C. 2 . D. 4. 

Câu 29: Tính tổng phần thực của tất cả các số phức 0z   thỏa mãn 
5

7z i z
z

 
    

 
. 

A. 3 . B. 2 . C. 3 . D. 2 . 

Câu 30: Gọi S  là tập hợp các số phức z  thỏa mãn điều kiện 4z z . Số phần tử của S  là 

A. 7 . B. 6 . C. 5. D. 4 . 

Câu 31:  (Mã 104 2017) Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số m  để tồn tại duy nhất số phức 

z  thỏa mãn . 1z z   và 3z i m   . Tìm số phần tử của S . 

A. 2 . B. 4 . C. 1. D. 3 . 

Câu 32:  (Mã 102 2018) Xét các số phức z  thỏa mãn    3i 3z z   là số thuần ảo. Trên mặt phẳng tọa độ, 

tập hợp tất cả các điểm biểu diễn các số phức z  là một đường tròn có bán kính bằng: 

A. 
9

2
 B. 3 2  C. 3  D. 

3 2

2
 

Câu 33:  (Mã 103 2018) Xét các số phức z  thỏa mãn    2 2z i z   là số thuần ảo. Trên mặt phẳng tọa độ, 

tập hợp tất cả các điểm biểu diễn các số phức z  là một đường tròn có bán kính bằng 

A. 2 2  B. 4  C. 2  D. 2 

Câu 34: (Đề Tham Khảo 2019) Xét các số phức z  thỏa mãn   2 2z i z   là số thuần ảo. Biết rằng tập 

hợp tất cả các điểm biểu diễn của z  là một đường tròn, tâm của đường tròn đó có tọa độ là 

A.  1;1  B.  1;1  C.  1; 1   D.  1; 1  

Câu 35:  (Mã 101 2019) Xét số phức z  thỏa mãn 2z  . Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , tập hợp điểm biểu 

diễn các số phức 
4

1

iz
w

z





 là một đường tròn có bán kính bằng 

A. 26 . B. 34 . C. 26 . D. 34 . 

Câu 36:  (Mã 102 - 2019) Xét số phức z  thỏa mãn 2z  . Trên mặt phẳng tọa độ Oxy , tập hợp điểm biểu 

diễn các số phức 
3

1

iz
w

z





 là một đường tròn có bán kính bằng 

A. 2 5 . B. 20 . C. 12 . D. 2 3 . 
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Câu 37: Cho số phức z thỏa mãn 2z  . Biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn số phức  w 3 2 2i i z     

là một đường tròn. Tìm tọa độ tâm I  của đường tròn đó? 

A.  3; 2I  . B.  3;2I  . C.  3;2I . D.  3; 2I   . 

Câu 38:  Cho số phức z  thỏa 1 2 3z i   . Biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn của số phức 2w z i   

trên mặt phẳng  Oxy  là một đường tròn. Tìm tâm của đường tròn đó. 

A.  2; 3I  . B.  1;1I . C.  0;1I . D.  1;0I . 

Câu 39:  Xét các số phức z  thỏa mãn 
2

2

z

z i




 là số thuần ảo. Biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn các số 

phức z  luôn thuộc một đường tròn cố định. Bán kính của đường tròn đó bằng 

A. 1. B. 2 . C. 2 2 . D. 2 . 

Câu 40:  Cho số phức z  thỏa mãn 1 3 2z i   . Biết tập hợp điểm biểu diễn số phức  2 3 5w i z i     

là một đường tròn. Xác định tâm I  và bán kính của đường tròn trên. 

A.  6; 4 , 2 5I R   . B.  6;4 , 10I R  . C.  6;4 , 2 5I R  . D.  6;4 , 2 5I R  . 

Câu 41: Cho 1z , 2z  là hai trong các số phức z  thỏa mãn điều kiện 5 3 5z i   , đồng thời 1 2 8z z  . 

Tập hợp các điểm biểu diễn của số phức 1 2w z z   trong mặt phẳng tọa độ Oxy  là đường tròn có 

phương trình nào dưới đây? 

A. 
2 2

5 3 9

2 2 4
x y

   
      

   
. B.    

2 2
10 6 36x y    . 

C.    
2 2

10 6 16x y    . D. 
2 2

5 3
9

2 2
x y

   
      

   
. 

Câu 42: Xét số phức z thỏa mãn 3 4 3z i   , biết rằng tập hợp các điểm biểu diễn số phức 

(12 5 ) 4w i z i    là một đường tròn. Tìm bán kính r của đường tròn đó. 

A. 13r  . B. 39r  . C. 17r   D. 3r  . 

Câu 43: Cho số phức z  thảo mãn   1 3 1 3 25z i z i     . Biết tập hợp biểu diễn số phức z  là một đường 

tròn có tâm  ;I a b  và bán kính c . Tổng a b c   bằng 

A. 9. B. 3 . C. 2 . D. 7 . 

Câu 44:  (Đề Tham Khảo 2018) Xét số phức z a bi    ,a b  thỏa mãn 4 3 5z i   . Tính 

P a b   khi 1 3 1z i z i      đạt giá trị lớn nhất. 

A. 8P  B. 10P  C. 4P  D. 6P  

Câu 45: Cho số phức z  thỏa mãn 2 2 1z i   . Số phức z i  có môđun nhỏ nhất là: 

A. 5 2 . B. 5 1 . C. 5 1 . D. 5 2 . 

Câu 46: Cho số phức z thoả mãn 2 3 1z i   . Tìm giá trị lớn nhất của 1z i  . 

A. 13 3 . B. 13 5 . C. 13 1 . D. 13 6 . 
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Câu 47: Xét tất cả các số phức z  thỏa mãn 3 4 1z i   . Giá trị nhỏ nhất của 2 7 24z i   nằm trong 

khoảng nào? 

A.  0;1009 . B.  1009;2018 . C.  2018;4036 . D.  4036; . 

Câu 48: Cho số phức z  thỏa mãn 4.z z z z     Gọi ,M m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất 

của 2 2 .P z i    Đặt .A M m   Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A.  34;6A . B.  6; 42A . C.  2 7; 33A . D. 4;3 3A   . 

Câu 49: Trong các số phức z  thỏa mãn 1 1 2z i z i     , số phức z  có mô đun nhỏ nhất có phần ảo là 

A. 
3

10
. B. 

3

5
. C. 

3

5
 . D. 

3

10
 . 

Câu 50: Cho số phức z  thỏa mãn 3 4 5z i   . Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ 

nhất của biểu thức 
2 2

2P z z i    . Môđun của số phức w M mi   là 

A. 3 137w  . B. 1258w  . C. 2 309w  . D. 2 314w  . 

Câu 51: Xét số phức z  thỏa mãn 2 4 5z i   . Gọi a  và b  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất 

của z . Giá trị biểu thức 2 2a b  bằng 

A. 40 . B. 4 5 . C. 20 . D. 2 5 . 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

THỂ TÍCH KHỐI CHÓP – KHỐI LĂNG TRỤ 

1. Thể tích khối chóp     đ đ đchãp ¸y ¸y

1 1
. chiÒu cao . Ønh; mÆt ph¼ng ®¸y

3 3
V S S d  

2. Thể tích khối lăng trụ  đl¨ng trô ¸y . chiÒu caoV S  

  Thể tích khối lập phương 3V a    Thể tích khối hộp chữ nhật V abc  

 
3. Tỉ số thể tích 

  Cho khối chóp . ,S ABC  trên các đoạn thẳng ,  ,  SA SB SC  lần 

lượt lấy các điểm ,  ,  A B C    khác .S  Khi đó ta luôn có tỉ số thể 

tích: .

.

S A B C

S ABC

V SA SB SC

V SA SB SC
     
     

  Ngoài những cách tính thể tích trên, ta còn phương pháp chia nhỏ 

khối đa diện thành những đa diện nhỏ mà dễ dàng tính toán. Sau đó 

cộng lại. 

  Ta thường dùng tỉ số thể tích khi điểm chia đoạn theo tỉ lệ. 

4. Tính chất của hình chóp đều 

  Đáy là đa giác đều (hình chóp tam giác đều có đáy là tam giác đều, hình chóp tứ giác đều có đáy là 

hình vuông). 

  Chân đường cao trùng với tâm đường tròn ngoại tiếp đa giác đáy 

  Các mặt bên là những tam giác cân và bằng nhau. 

  Góc giữa các cạnh bên và mặt đáy đều bằng nhau. 

  Góc giữa các mặt bên và mặt đáy đều bằng nhau. 

 
 

 

 

  
 

 

DẠNG TOÁN 43: THỂ TÍCH KHỐI ĐA DIỆN  VD – VDC 
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5. Tứ diện đều và bát diện đều: 

  Tứ diện đều là hình chóp có tất cả các mặt là những tam giác đều bằng nhau. 

  Bát diện đều là hình gồm hai hình chóp tứ giác đều ghép trùng khít hai đáy với nhau. Mỗi đỉnh của nó 

là đỉnh chung của bốn tam giác đều. Tám mặt là các tam giác đều và bằng nhau. 

Nếu nối trung điểm của hình tứ diện đều hoặc tâm các mặt của hình lập phương ta sẽ thu được một hình 

bát diện đều. 

 
 Hình lăng trụ đứng và hình lăng trụ đều: 

  Hình lăng trụ đứng là hình lăng trụ có các cạnh bên vuông góc với mặt phẳng đáy. Do đó các mặt 

bên của hình lăng trụ đứng là các hình chữ nhật và nằm trong mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng đáy. 

  Hình lăng trụ đều là hình lăng trụ đứng có đáy là đa giác đều. 

 

XÁC ĐỊNH CHIỀU CAO THƯỜNG GẶP 

a) Hình chóp có một cạnh 

bên vuông góc với đáy: 

Chiều cao của hình chóp là 

độ dài cạnh bên vuông góc 

với đáy. 

 

Ví dụ: Hình chóp .S ABC  có cạnh bên 

SA  vuông góc với mặt phẳng đáy, tức 

( )SA ABC  thì chiều cao của hình 

chóp là .SA  

b) Hình chóp có 1 mặt bên 

vuông góc với mặt đáy: 

Chiều cao của hình chóp là 

chiều cao của tam giác chứa 

trong mặt bên vuông góc với 

đáy. 

 

Ví dụ: Hình chóp .S ABCD  có mặt 

bên ( )SAB  vuông góc với mặt phẳng 

đáy ( )ABCD  thì chiều cao của hình 

chóp là SH  là chiều cao của .SAB  

c) Hình chóp có 2 mặt bên 

vuông góc với mặt đáy: 

Chiều cao của hình chóp là 

giao tuyến của hai mặt bên 

cùng vuông góc với mặt 

phẳng đáy. 

 

Ví dụ: Hình chóp .S ABCD  có hai 

mặt bên ( )SAB  và ( )SAD  cùng 

vuông góc với mặt đáy ( )ABCD  thì 

chiều cao của hình chóp là .SA  

d) Hình chóp đều: 

Chiều cao của hình chóp là 

đoạn thẳng nối đỉnh và tâm 

của đáy. Đối với hình chóp 

đều đáy là tam giác thì tâm 

là trọng tâm G của tam giác 

đều. 

 

 

Ví dụ: Hình chóp đều 

.S ABCD  có tâm đa giác đáy 

là giao điểm của hai đường 

chéo hình vuông ABCD  thì 

có đường cao là .SO   

 

 

 

A C

B

S

 

D

B C

A

S

H

 

D

B C

A

S

 
O

D

B C

A

S



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 187 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

DIỆN TÍCH CỦA MỘT SỐ HÌNH THƯỜNG GẶP 

� Diện tích tam giác thường: Cho tam giác ABC  và đặt ,  ,  AB c BC a CA b    và 

:
2

a b c
p

 
  nửa chu vi. Gọi ,  R r  lần lượt là bán kính đường tròn ngoại tiếp và nội tiếp của tam 

giác .ABC  Khi đó: 

1 1 1
. . .

2 2 2
1 1 1

sin sin sin
  2 2 2

.
4

( )( )( ),  (Héron)

a b c

ABC

a h b h c h

ab C bc A ac B
S

abc
p r

R
p p a p b p c



  

  


 

   

  

 tam gi¸c vu«ng   S
1

2
(tích hai cạnh góc vuông). 

 
2

tam gi¸c vu«ng c©n

(c¹nh huyÒn)
   

4
S  

   
2

tam gi¸c ®Òu

(c¹nh) . 3 c¹nh. 3
   ChiÒu cao tam gi¸c ®Òu

4 2
S  

� Shình chữ nhật   dài  rộng và Shình vuông   (cạnh)2. 

� 
 

 h×nh thang

(®¸y lín ®¸y bÐ) (chiÒu cao)
S

2
 

�    Tø  gi¸c cã 2 ®êng chÐo vu«ng gãc h×nh thoi

TÝch hai ®êng chÐo TÝch 2 ®êng chÐo
S S

2 2
 

HỆ THỨC LƯỢNG TRONG TAM GIÁC 

1. Hệ thức lượng trong tam giác vuông 

Cho ABC  vuông tại ,A  có AH  là đường cao, AM  là trung tuyến. Khi đó: 

  2 2 2  (Pitago),BC AB AC   . . .AH BC ABAC  

  2AB BH BC   và 2 .AC CH CB   

  
2 2 2

1 1 1

AH AB AC
   và 2 .AH HB HC   

  2 .BC AM  

  
1 1

.
2 2ABC

S AB AC AH BC


       

 

2. Hệ thức lượng trong tam giác thường 

Cho ABC  và đặt ,  ,  ,  
2

a b c
AB c BC a CA b p

 
     (nửa chu vi). Gọi ,  R r  lần lượt là bán 

kính đường tròn ngoại tiếp và nội tiếp tam giác .ABC  Khi đó: 
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  Định lý hàm sin: 2 .
sin sin sin

a b c
R

A B C
    

  Định lý hàm cos: 

 

 

 

2 2 2
2 2 2

2 2 2
2 2 2

2 2 2
2 2 2

 2 cosA cosA
2

 2 cosB cosB
2

 2 cosC cosC
2

b c a
a b c bc

bc
a c b

b a c ac
ac

a b c
c a b ab

ab

               
       







 

  Công thức trung tuyến: 

2 2 2
2

2 2 2
2

2 2 2
2

 
2 4

 
2 4

 
2 4

AB AC BC
AM

BA BC AC
BN

CA CB AB
CK

       
   







 

  Định lý Thales: 2

2

 

 AMN

ABC

AM AN MN
MN BC k

AB AC BC

S AM
k

S AB




             

 



 

 

CÂU 43_ĐTK2021 Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh a , cạnh bên SA  vuông góc 

với mặt phẳng đáy, góc giữa SA  và mặt phẳng  SBC  là 45o ( tham khảo hình bên). Thể tích 

khối chóp .S ABC  bằng 

 

A. 
3

8

a
. B. 

33

8

a
. C. 

33

12

a
. D. 

3

4

a
. 

Lời giải 

Chọn A 

A 

B C 

b c 

a 
M 

A 

B C 

N M 
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Gọi H  là chân đường cao từ đỉnh A  của tam giác ABC  ( H  là trung điểm BC ). 

Từ A  dựng AE  vuông góc SH  trong  SAH  

Ta có: 
  

 
BC AH

BC SAH
BC SA SA ABCD


 

 
 

Ta có: đường thẳng SH  là hình chiếu của đường thẳng SA lên  SBC  

    , , 45oSA SBC SA SH ASH SAH         vuông cân tại A . 

Ta có: AH  là đường cao trong tam giác đều ABC  
3

2

a
AH   

3

2

a
SA AH    

2 3

.

1 1 3 3
. . .

3 3 2 4 8
S ABC ABC

a a a
V SAS   . 

Câu 1:  (Mã 105 2017) Cho khối chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , SA  vuông góc với đáy 

và khoảng cách từ A  đến mặt phẳng  SBC  bằng 
2

2

a
. Tính thể tích của khối chóp đã cho. 

A. 
3

3

a
 B. 3a  C. 

33

9

a
 D. 

3

2

a
 

Câu 2:  (Mã 110 2017) Cho khối chóp .S ABCD có đáy ABCD  là hình chữ nhật, AB a , 3AD a , 

SA  vuông góc với mặt phẳng đáy và mặt phẳng  SBC  tạo với đáy một góc 60o . Tính thể tích 

V  của khối chóp .S ABCD . 

A. 33V a  B. 
33

3

a
V   C. 3V a  D. 

3

3

a
V   

Câu 3:  (Mã 123 2017) Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , SA  vuông góc với đáy, 

SC  tạo với mặt phẳng  SAB  một góc 030 . Tính thể tích khối chóp .S ABCD  

A. 
32

3

a
 B. 

32

3

a
 C. 

36

3

a
 D. 32a  
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Câu 4: Cho hình chóp tam giác .S ABC  có đáy ABC  là tam giác vuông tại B , AB a ,  60ACB   , 

cạnh bên SA  vuông góc với mặt đáy và SB  hợp với mặt đáy một góc 45 . Tính thể tích V  của 

khối chóp .S ABC . 

A. 
3 3

18

a
V   B. 

3 3

12

a
V   C. 

3

2 3

a
V   D. 

3 3

9

a
V   

Câu 5: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật AB a  và 2AD a , cạnh bên SA  

vuông góc với đáy. Tính thể tích V  của khối chóp .S ABCD  biết góc giữa hai mặt phẳng  SBD  

và  ABCD  bằng 060 . 

A. 
3 15

15

a
V   B. 

3 15

6

a
V   C. 

34 15

15

a
V   D. 

3 15

3

a
V   

Câu 6: Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều,  SA ABC . Mặt phẳng  SBC  cách A  

một khoảng bằng a  và hợp với mặt phẳng  ABC  góc 030 . Thể tích của khối chóp .S ABC  bằng 

A. 
38

9

a
. B. 

38

3

a
. C. 

33

12

a
. D. 

34

9

a
. 

Câu 7: Cho hình chóp .S ABC có đáy là tam giác ABC  vuông tại C , 2AB a , AC a  và SA  vuông 

góc với mặt phẳng  ABC . Biết góc giữa hai mặt phẳng  SAB  và  SBC  bằng 60 . Tính thể 

tích của khối chóp .S ABC . 

A. 
3 2

6

a
. B. 

3 6

12

a
. C. 

3 6

4

a
. D. 

3 2

2

a
. 

Câu 8: Cho khối chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác cân tại A  với 2BC a ,  120BAC   , biết 

( )SA ABC  và mặt ( )SBC  hợp với đáy một góc 45 . Tính thể tích khối chóp .S ABC . 

A. 
3

2

a
. B. 3 2a . C. 

3

9

a
. D. 

3

3

a
. 

Câu 9: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật có AB a , 2AD a ; SA  vuông góc 

với đáy, khoảng cách từ A  đến  SCD  bằng 
2

a
. Tính thể tích của khối chóp theo a . 

A. 34 15

45
a . B. 34 15

15
a . C. 32 5

15
a . D. 32 5

45
a . 

Câu 10: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a , SA  vuông góc với đáy ABCD , 

góc giữa hai mặt phẳng  SBD  và ABCD  bằng 060 . Gọi ,M N  lần lượt là trung điểm của 

,SB SC . Tính thể tích khối chóp .S ADNM . 

A. 
3 6

16

a
V  . B. 

3 6

24

a
V  . C. 

33 6

16

a
V  . D. 

3 6

8

a
V  . 

Câu 11: Cho khối chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , SA  vuông góc với đáy và khoảng cách 

từ C  đến mặt phẳng  SBD  bằng 
3

3

a
. Tính thể tích V  của khối chóp đã cho. 

A. 
3

2

a
V  . B. 3V a . C. 

3

3

a
V  . D. 

33

9

a
V  . 
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Câu 12:  Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a, SA vuông góc với mặt đáy, SD tạo với mặt 

phẳng  SAB một góc bằng 30 . Tính thể tích V của khối chóp S.ABCD.  

A. 33V a . B. 
33

3

a
V  . C. 

36

18

a
V  . D. 

36

3

a
V  . 

Câu 13: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thoi, góc BAD  bằng 0120 , AB a . Hai mặt 

phẳng  SAB  và  SAD  cùng vuông góc với đáy. Góc giữa  SBC  và mặt phẳng đáy là 060 . 

Tính thể tích V  của chóp .S ABCD . 

A. 
32 15

.
15

a
V   B. 

3

.
12

a
V   C. 

3 3
.

4

a
V   D. 

3 13
.

12

a
V   

Câu 14: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh a , mặt bên SAB  là tam giác cân tại 

S  và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy; góc giữa SC  và mặt phẳng đáy bằng 45o . Tính 

thể tích khối chóp .S ABCD bằng: 

A. 
3 3

12

a
 B. 

3 3

9

a
 C. 

3 5

24

a
 D. 

3 5

6

a
 

Câu 15:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, tam giác SAB  là tam giác đều cạnh 

a  và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Mặt phẳng  SCD  tạo với đáy góc 30 . Thể tích 

khối chóp .S ABCD  là? 

A. 
3 3

4

a
 B. 

3 3

2

a
 C. 

3 3

36

a
 D. 

35 3

36

a
 

Câu 16:  Cho hình chóp tứ giác .S ABCD  có đáy ABCD  là hình vuông cạnh bằng 2a . Tam giác SAD  

cân tại S  và mặt bên  SAD  vuông góc với mặt phẳng đáy. Biết thể tích khối chóp .S ABCD  

bằng 34

3
a . Tính khoảng cách h  từ B  đến mặt phẳng  SCD . 

A. 
4

3
h a  B. 

3

2
h a  C. 

2 5

5
h a  D. 

6

3
h a  

Câu 17: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình thang vuông tại A  và B , 
1

2
BC AD a  . Tam 

giác SAB  đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, góc giữa SC  và mặt phẳng  ABCD  

bằng   sao cho 
15

tan
5

  . Tính thể tích khối chóp .S ACD  theo a . 

A. 
3

.
2

S ACD

a
V  . B. 

3

.
3

S ACD

a
V  . C. 

3

.

2

6
S ACD

a
V  . D. 

3

.

3

6
S ACD

a
V  . 

Câu 18:  Cho hình chóp .S ABCD có đáy là hình chữ nhật; ; 2AB a AD a  . Tam giác SAB  cân tại S  

và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Góc giữa đường thẳng SC  và mp  ABCD  bằng 

45 . Gọi M  là trung điểm của SD . Tính theo a  khoảng cách d  từ điểm M  đến  SAC . 

A. 
1513

89

a
d  . B. 

2 1315

89

a
d  . C. 

1315

89

a
d  . D. 

2 1513

89

a
d  . 
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Câu 19: Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là hình chữ nhật, mặt bên SAD  là tam giác vuông tại S

. Hình chiếu vuông góc của S trên mặt phẳng đáy là điểm H  thuộc cạnh AD  sao cho 3HA HD

. Biết rằng 2 3SA a  và SC  tạo với đáy một góc bằng 30 . Tính theo a  thể tích V  của khối 

chóp .S ABCD . 

A. 38 6V a . B. 
38 6

3

a
V  . C. 38 2V a . D. 

38 6

9

a
V  . 

Câu 20:  Hình chóp .S ABCD  có đáy ABCD  là vuông cạnh a , hình chiếu vuông góc của S  trên mặt 

phẳng  ABCD  trùng với trung điểm của cạnh ;AD  gọi M  là trung điểm của ;CD  cạnh bên 

SB  hợp với đáy góc 60 . Tính theo a  thể tích của khối chóp .S ABM . 

A. 
3 15

3

a
 B. 

3 15

6

a
 C. 

3 15

4

a
 D. 

3 15

12

a
 

Câu 21: Cho hình chóp .S ABC  có đáy ABC  là tam giác đều cạnh a . Hình chiếu vuông góc của S  trên 

đáy là điểm H  trên cạnh AC  sao cho 
2

3
AH AC ; mặt phẳng  SBC  tạo với đáy một góc 60o

. Thể tích khối chóp .S ABC  là? 

A. 
3 3

12

a
 B. 

3 3

48

a
 C. 

3 3

36

a
 D. 

3 3

24

a
 

Câu 22:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy là hình vuông cạnh a , mặt bên SAB  nằm trong mặt phẳng 

vuông góc với  ABCD ,  030SAB  , 2SA a . Tính thể tích V  của khối chóp . .S ABCD  

A. 
33

.
6

a
V   B. 3.V a  C. 

3

.
9

a
V   D. 

3

.
3

a
V   

Câu 23:  Cho khối chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a , góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 
060 . Thể tích V  của khối chóp .S ABCD  bằng 

A. 
3 3

2

a
V   B. 

3 2

2

a
V   C. 

3 3

6

a
V   D. 

3 2

6

a
V   

Câu 24:  Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng a , tâm của đáy là O . Gọi M  và N  lần 

lượt là trung điểm của SA  và BC . Biết góc giữa đường thẳng MN  và mặt phẳng  ABCD  bằng 

060 . Tính thể tích khối chóp .S ABCD . 

A. 
3 10

6

a
 B. 

3 30

2

a
 C. 

3 30

6

a
 D. 

3 10

3

a
 

Câu 25: Cho hình chóp đều .S ABC  có SA a . Gọi ,D E  lần lượt là trung điểm của ,SA SC . Tính thể 

tích khối chóp .S ABC  theo a , biết BD  vuông góc với AE . 

A. 
3 21

54

a
. B. 

3 3

12

a
. C. 

3 7

27

a
. D. 

3 21

27

a
. 

Câu 26: Cho hình chóp đều .S ABCD  có cạnh AB a , góc giữa đường thẳng SA  và mặt phẳng  ABC  

bằng 45 . Thể tích khối chóp .S ABCD  là 

A. 
3

3

a
. B. 

3 2

6

a
. C. 

3

6

a
. D. 

3 2

3

a
. 
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Câu 27:  Cho hình chóp tứ giác đều .S ABCD  có cạnh đáy bằng 2 3a , khoảng cách giữa hai đường 

thẳng SA  và CD  bằng 3a . Thể tích khối chóp đã cho bằng: 

A. 3 3a . B. 36 3a . C. 312a . D. 
38 3

3

a
. 

Câu 28:  Cho tứ diện DABC  có các cạnh AB , AC  và DA  đôi một vuông góc với nhau; 6AB a , 

7AC a  và 4AD a . Gọi M , N , P tương ứng là trung điểm các cạnh BC , DC , DB . Tính thể 

tích V  của tứ diện AMNP . 

A. 37V a  B. 314V a  C. 328

3
V a  D. 37

2
V a  

CÂU 29:  Cho hình chóp .S ABCD  có đáy ABC  là tam giác vuông cân đỉnh ,A 2.AB a  Gọi I  là trung 

điểm của ,BC  hình chiếu vuông góc của đỉnh S  lên mặt phẳng  ABC  là điểm H  thỏa mãn 

2 ,IA IH 
 

 góc giữa SC  và mặt phẳng  ABC  bằng 60 .  Thể tích khối chóp .S ABC  bằng 

A. 
3 5

2

a
. B. 

3 5

6

a
. C. 

3 15

6

a
. D. 

3 15

12

a
. 

Câu 30:  Cho hình chóp .S ABC  có ABC  là tam giác đều cạnh 3a ,   090SAB SCB  , góc giữa ( )SAB  

và ( )SCB  bằng 060 . Thể tích khối chóp .S ABC  bằng 

A. 
33 2

8

a
. B. 

32

3

a
. C. 

32

24

a
. D. 

39 2

8

a
. 

Câu 31: Cho hình lăng trụ đứng . ' ' 'ABC A B C  có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại A , 2,BC a

'A B  tạo với đáy một góc bằng 060 . Thể tích của khối lăng trụ bằng 

A. 
33

2

a
. B. 

33

4

a
. C. 

33

2

a
. D. 

3

2

a
. 

Câu 32:  Cho khối lăng trụ đứng tam giác .ABC A B C    có đáy là một tam giác vuông tại A . Cho 

2AC AB a  , góc giữa AC  và mặt phẳng  ABC  bằng 30 . Tính thể tích khối lăng trụ 

.ABC A B C   . 

A. 
32 3

3

a
. B. 

3 3

3

a
. C. 

35 3

3

a
. D. 

34 3

3

a
. 

Câu 33: Cho lăng trụ đứng tam giác . ' ' 'ABC A B C  có đáy ABC  là tam giác vuông cân tại B  với 

BA BC a  , biết 'A B  tạo với mặt phẳng  ABC  một góc 060 . Thể tích khối lăng trụ đã cho 

bằng 

A. 32a . B. 
3 3

6

a
. C. 

3 3

2

a
. D. 

3

2

a
. 

Câu 34: Cho hình lăng trụ tam giác đều . ' ' 'ABC A B C có ,AB a góc giữa đường thẳng 'A C và mặt 

phẳng  ABC bằng 45 . Thể tích khối lăng trụ . ' ' 'ABC A B C bằng 

A. 
3 3

4

a
. B. 

3 3

2

a
. C. 

3 3

12

a
. D. 

3 3

6

a
. 
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Câu 35:  Cho hình lăng trụ tam giác đều .ABC A B C    có 4AB a , góc giữa đường thẳng A C  và mặt 

phẳng  ABC  bằng o45 . Thể tích khối lăng trụ .ABC A B C    bằng 

A. 
3 3

4

a
. B. 

3 3

2

a
. C. 316 3a . D. 

3 3

6

a
. 

Câu 36:  (Mã 104 2017) Cho khối lăng trụ đứng .ABC A B C    có đáy ABC  là tam giác cân với 

AB AC a  ,  120BAC   . Mặt phẳng ( )AB C   tạo với đáy một góc 60 . Tính thể tích V  của 

khối lăng trụ đã cho. 

A. 
33

8

a
V   B. 

39

8

a
V   C. 

3

8

a
V   D. 

33

4

a
V   

Câu 37: Cho lăng trụ đều .ABC A B C   . Biết rằng góc giữa  A BC  và  ABC  là 30 , tam giác A BC  

có diện tích bằng 8 . Tính thể tích khối lăng trụ .ABC A B C   . 

A. 8 3 . B. 8 . C. 3 3 . D. 8 2 . 

Câu 38: Cho hình lăng trụ đều .ABC A B C    có cạnh đáy bằng a . Đường thẳng AB  tạo với mặt phẳng 

 BCC B   một góc 30 . Thể tích khối lăng trụ .ABC A B C    theo a . 

A. 
33

4

a
. B. 

3

4

a
. C. 

3 6

12

a
. D. 

3 6

4

a
. 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

CÂU 44_ĐTK2021 Ông Bình làm lan can ban công ngôi nhà của mình bằng tấm kính cường lực. Tấm 
kính đó là một phần của mặt xung quanh của một hình trụ như hình bên. Biết giá tiền của 21m  
kính như trên là 1.500.000  đồng. Hỏi số tiền (làm tròn đến hàng nghìn) mà ông Bình mua tấm 
kính trên là bao nhiêu? 
A. 23.591.000  đồng. B. 36.173.000  đồng. C. 9.437.000  đồng. D. 4.718.000  đồng. 

 
Lời giải 

Chọn C 

Bán kính của đường tròn đáy là 
4,45

4,45m
2sin150

R  


 

 

Do đó, mép trên của tấm kính bằng 
1

6
 diện tích xung quanh của hình trụ có chiều cao 1, 35m và bán 

kính đáy 4, 4 5 mR  . 

Số tiền mà ông Bình mua tấm kính trên là 

1
.2

6
T Rh

1
2 .4,45.1,35.1500000

6
 9.437.000  đồng. 

Câu 1:  (Mã 102 2018) Một chiếc bút chì có dạng khối trụ lục giác đều có cạnh đáy 3   mm  và chiều 

cao bằng 200  mm . Thân bút chì được làm bằng gỗ và phần lõi được làm bằng than chì. Phần 

lõi có dạng khối trụ có chiều cao bằng chiều cao bằng chiều dài của bút và đáy là hình tròn có 

bán kính 1  mm . Giả định 1 3m  gỗ có giá a  triệu đồng, 1 3m  than chì có giá 6a  triệu đồng. 

Khi đó giá nguyên vật liệu làm một chiếc bút chì như trên gần nhất với kết quả nào dưới đây? 

A. 8, 45.a  đồng B. 7,82.a  đồng C. 84,5.a  đồng D. 78, 2.a  đồng 

Câu 2:  (Mã 101 2018) Một chiếc bút chì có dạng khối lăng trụ lục giác đều có cạnh đáy 3mm và chiều 

cao bằng 200  mm. Thân bút chì được làm bằng gỗ và phần lõi được làm bằng than chì. Phần lõi 

có dạng khối trụ có chiều cao bằng chiều dài của bút và đáy là hình tròn có bán kính đáy 1 mm. 

Giả định 1 3m  gỗ có giá a  (triệu đồng), 1 3m  than chì có giá 8a  (triệu đồng). Khi đó giá nguyên 

liệu làm một chiếc bút chì như trên gần nhất với kết quả nào dưới đây? 

A. 9,07a (đồng) B. 97,03a (đồng) C. 90,7a (đồng) D. 9,7a (đồng) 

  

DẠNG TOÁN 44: TOÁN THỰC TẾ  VD – VDC 
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Câu 3:  (Chuyên Lê Quý Đôn Quảng Trị 2019) Người ta làm tạ tập cơ tay như hình vẽ với hai đầu là 

hai khối trụ bằng nhau và tay cầm cũng là khối trụ. Biết hai đầu là hai khối trụ đường kính đáy 

bằng 12 , chiều cao bằng 6 , chiều dài tạ bằng 30  và bán kính tay cầm là 2 . Hãy tính thể tích vật 

liệu làm nên tạ tay đó. 

 

A. 108 . B. 6480 . C. 502 . D. 504 . 

Câu 4:  (Cụm liên trường Hải Phòng- 2019) Huyền có một tấm bìa hình tròn như hình vẽ, Huyền muốn 

biến hình tròn đó thành một cái phễu hình nón. Khi đó Huyền phải cắt bỏ hình quạt tròn AOB  

rồi dán hai bán kính OA  và OB  lại với nhau. Gọi x  là góc ở tâm hình quạt tròn dùng làm phễu. 

Tìm x  để thể tích phễu là lớn nhất? 

  

A. 
2 6

3
 . B. 

3


. C. 

2


. D. 

4


. 

Câu 5:  (THPT Thăng Long-Hà Nội- 2019) Lượng nguyên liệu cần dùng để làm ra một chiếc nón lá 

được ước lượng qua phép tính diện tích xung quanh của mặt nón. Cứ 1kg  lá dùng để làm nón có 

thể làm ra số nón có tổng diện tích xung quanh là 26,13m . Hỏi nếu muốn làm ra 1000 chiếc nón 

lá giống nhau có đường trình vành nón 50 cm , chiều cao 30 cm  thì cần khối lượng lá gần nhất 

với con số nào dưới đây? (coi mỗi chiếc nón có hình dạng là một hình nón) 

A. 50kg . B. 76 kg . C. 48kg . D. 38kg . 

Câu 6:  (Chuyên Phan Bội Châu 2019) Tại trung tâm một thành phố người ta tạo điểm nhấn bằng cột 

trang trí hình nón có kích thước như sau: đường sinh 10 ,l m  bán kính đáy 5 .R m  Biết rằng 

tam giác SAB  là thiết diện qua trục của hình nón và C  là trung điểm của .SB  Trang trí một hệ 

thống đèn điện tử chạy từ A  đến C  trên mặt nón. Định giá trị ngắn nhất của chiều dài dây đèn 

điện tử. 

A. 15m . B. 10 m . C. 5 3 m . D. 5 5 m . 
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Câu 7:  (Sở Thanh Hóa 2019) Một hộp đựng mỹ phẩm được thiết kế (tham khảo hình vẽ) có thân hộp 

là hình trụ có bán kính hình tròn đáy 5r cm , chiều cao 6h cm và nắp hộp là một nửa hình 

cầu. Người ta cần sơn mặt ngoài của cái hộp đó (không sơn đáy) thì diện tích S cần sơn là 

 

A. 110S  2cm . B. 130S  2cm . C. 160S  2cm . D. 80S  2cm . 

Câu 8:  (Sở Bình Phước 2019) Một đồ vật được thiết kế bởi một nửa khối cầu và một khối nón úp vào 

nhau sao cho đáy của khối nón và thiết diện của nửa mặt cầu chồng khít lên nhau như hình vẽ 

bên. 

Biết khối nón có đường cao gấp đôi bán kính đáy, thể tích của toàn bộ khối đồ vật bằng 336 .cm  

Diện tích bề mặt của toàn bộ đồ vật đó bằng 

 

A.   25 3 cm  B.   29 5 2 cm  

C.   29 5 3 cm  D.   25 2 cm  

Câu 9:  (Chuyên ĐHSP Hà Nội 2019) Một bình đựng nước dạng hình nón (không có đáy), đựng đầy 

nước. Người ta thả vào đó một khối cầu có đường kính bằng chiều cao của bình nước và đo được 

thể tích nước tràn ra ngoài là 318 dm . Biết rằng khối cầu tiếp xúc với tất cả các đường sinh của 

hình nón và đúng một nửa của khối cầu chìm trong nước (hình bên). Thể tích V  của nước còn 

lại trong bình bằng 

 

A. 324 dm . B. 36 dm . C. 354 dm . D. 312 dm . 
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Câu 10:  (THPT Lê Quý Đôn Đà Nẵng -2019) Thả một quả cầu đặc có bán kính 3  cm  vào một vật 

hình nón (có đáy nón không kín) (như hình vẽ bên). Cho biết khoảng cách từ tâm quả cầu đến 

đỉnh nón là 5  cm . Tính thể tích (theo đơn vị cm3) phần không gian kín giới hạn bởi bề mặt quả 

cầu và bề mặt trong của vật hình nón. 

 

A. 
12

.
5


 B. 

14
.

5


 C. 

16
.

5


 D. 

18
.

5



 

Câu 11: Một bình đựng nước dạng hình nón (không có đáy) đựng đầy nước. Người ta thả vào đó một khối 

cầu có đường kính bằng chiều cao của bình nước và đo được thể tích nước tràn ra ngoài là 
318  dm .Biết khối cầu tiếp xúc với tất cả các đường sinh của hình nón và đúng một nửa khối 

cầu chìm trong nước. Tính thể tích nước còn lại trong bình. 

A. 327  dm . B. 36  dm . C. 39  dm . D. 324  dm . 
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

Hai đường thẳng 1 2,d d  cắt nhau tại điểm  0 0 0; ;A x y z  và có vécto chỉ phương |ân lượt là 

   1 1 1 1 2 2 2 2; ; , ; ;u a b c u a b c
 

 

Đường thẳng phân giác của góc tạo bởi hai đường thẳng này có vécto chỉ phương được xác 

định theo công thức 

   1 2 1 1 1 2 2 22 2 2 2 2 2
1 2 1 1 1 2 2 2

1 1 1 1
; ; ; ;u u u a b c a b c

u u a b c a b c
     

   

 
 

Chi tiết có hai phân giác: 

Nếu 1 2 1 2

1 2

1 1
0u u u u u

u u
     

  
 là vécto chỉ phương của phân 

giác tạo bởi góc nhọn giữa hai đường thẳng và 1 2

1 2

1 1
u u u

u u
   

 
 là vécto chỉ phương của 

phân giác tạo bởi góc tù giữa hai đường thẳng. 

Nếu 1 2 1 2

1 2

1 1
0u u u u u

u u
     

  
 là vécto chỉ phương của phân 

giác tạo bởi góc tù giữa hai đường thẳng và 1 2

1 2

1 1
u u u

u u
   

 
 là vécto chỉ phương của phân 

giác tạo bởi góc nhọn giữa hai đường thẳng. 

CÂU 45_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng   : 2 2 3 0P x y z     và hai đường thẳng 

1

1 1
:

2 1 2

x y z
d

 
 


, 

2

2 1
:

1 2 1

x y z
d

 
 


. Đường thẳng vuông góc với  P , đồng thời cắt cả 

1d  và 2d  có phương trình là: 

A. 
3 2 2

.
2 2 1

x y z  
 


  B. 

2 2 1
.

3 2 2

x y z  
 


 

C. 1 1
.

2 2 1

x y z 
 

 
  D. 2 1 2

.
2 2 1

x y z  
 


 

Lời giải 

Chọn A 

+) Gọi M  và N  lần lượt là giao điểm của đường thẳng d  cần tìm với 1d  và 2d , khi đó 

 1 2 ; ; 1 2M t t t   ,  2 ;2 ; 1N s s s    2 1;2 ; 2MN s t s t s t      


. 

+) Đường thẳng d  vuông góc với  P  suy ra MN


 cùng phương với  2;2; 1Pn  


. Do đó 

2 1 2 2

2 2 1

s t s t s t    
 



2 1 2s 1

2 2s 4 0

s t t s

s t t t

     
  

      
 1;0; 1M  và  3;2; 2N  . 

+) Vậy đường thẳng cần tìm đi qua  3;2; 2N   và có vectơ chỉ phương là  2;2; 1u  


 là: 

3 2 2
.

2 2 1

x y z  
 


 

DẠNG TOÁN 45: PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẲNG  VD – VDC 
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Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2018) Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1

3 3 2
:

1 2 1

x y z
d

  
 

 

; 2

5 1 2
:

3 2 1

x y z
d

  
 

  
và mặt phẳng   : 2 3 5 0P x y z    . Đường thẳng vuông góc với 

 P , cắt 1d  và 2d  có phương trình là 

A. 
1 1

3 2 1

x y z 
    B. 

2 3 1

1 2 3

x y z  
   

C. 
3 3 2

1 2 3

x y z  
    D. 

1 1

1 2 3

x y z 
   

Câu 2: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng   : 2 3 7 0P x y z     và hai đường thẳng 

1 2

3 2 2 1 1 2
: ;  :

2 1 4 3 2 3

x y z x y z
d d

     
   

 
. Đường thẳng vuông góc mặt phẳng  P  và 

cắt cả hai đường thẳng 1 2;d d  có phương trình là 

A. 
7 6

1 2 3

x y z 
    B. 

5 1 2

1 2 3

x y z  
   

C. 
4 3 1

1 2 3

x y z  
    D. 

3 2 2

1 2 3

x y z  
   

Câu 3: Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1

1 1
:

2 1 1

x y z
d

 
 


 và 2

1

: 1

x t

d y

z t

   
 

 và mặt 

phẳng   : 1 0P x y z    . Đường thẳng vuông góc với  P  cắt 1d  và 2d  có phương trình là 

A. 

13 9 4

5 5 5
1 1 1

x y z  
  . B. 

1 3 2

5 5 5
1 1 1

x y z  
  . 

C. 

7 2
15 5

1 1 1

x z
y

 


  . D. 
1 1 1

x y z
  . 

Câu 4: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho điểm  1; 1;3A   và hai đường thẳng 

1

3 2 1
:

3 3 1

x y z
d

  
 


, . Phương trình đường thẳng d  đi qua A , 

vuông góc với đường thẳng 1d  và cắt thẳng 2d . 

A. 
1 1 3

5 4 2

x y z  
 


.  B. 

1 1 3

3 2 3

x y z  
 


. 

C. 
1 1 3

6 5 3

x y z  
 


.  D. 

1 1 3

2 1 3

x y z  
 


. 

Câu 5: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm  1; 1;3A   và hai đường thẳng: 

1 2

4 2 1 2 1 1
: , :

1 4 2 1 1 1

x y z x y z
d d

     
   

 
. Viết phương trình đường thẳng d  đi qua A , 

vuông góc với đường thẳng 1d  và cắt đường thẳng 2d . 

A. 
1 1 3

2 1 1

x y z  
 

 
. B. 

1 1 3

6 1 5

x y z  
  . C. 

1 1 3

6 4 1

x y z  
 

 
. D. 

1 1 3

2 1 3

x y z  
  . 

2

2 1 1
:

1 1 1

x y z
d
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Câu 6:  Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng   : 2 4 0P x y z     và đường thẳng 

1 2
:

2 1 3

x y z
d

 
  . Phương trình đường thằng   nằm trong mặt phẳng  P , đồng thời cắt và 

vuông góc với đường thẳng d  là 

A. 
1 1 2

5 1 2

x y z  
 


. B. 

1 3 1

5 1 3

x y z  
 


. 

C. 
1 1 1

5 1 3

x y z  
 


.  D. 

1 1 1

5 1 3

x y z  
 

 
. 

Câu 7: Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 
3 1

:
2 1 1

x y z
d

 
 


 và mặt phẳng 

  : 3 2 0P x y z    . Gọi 'd  là đường thẳng nằm trong mặt phẳng  P , cắt và vuông góc với 

d . Đường thẳng 'd  có phương trình là 

A. 
1 1

2 5 1

x y z 
 

 
. B. 

1 1

2 5 1

x y z 
  . C. 

1 1

2 5 1

x y z 
 


. D. 

1 1

2 5 1

x y z 
 

 
. 

Câu 8: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai đường thẳng 1

1 2 1
:
2 1 1

x y z  
    và 

2

2 1 2
:
4 1 1

x y z  
  

 
. Đường thẳng chứa đoạn vuông góc chung của 1  và 2  đi qua điểm 

nào sau đây? 

A.  0; 2; 5 M . B.  1; 1; 4 N . C.  2;0;1P . D.  3;1; 4Q . 

Câu 9: Trong không gian Oxyz , cho điểm  3; 2; 4A    và mặt phẳng   : 3 2 3 7 0P x y z    , đường 

thẳng 
2 4 1

:
3 2 2

x y z
d

  
 


. Phương trình nào sau đây là phương trình đường thẳng   đi qua 

A , song song  P  và cắt đường thẳng d ? 

A. 

3 11

2 54

4 47

x t

y t

z t

 


 
   

. B. 

3 54

2 11

4 47

x t

y t

z t

 


 
   

. C. 

3 47

2 54

4 11

x t

y t

z t

 


 
   

. D. 

3 11

2 47

4 54

x t

y t

z t

 


 
   

. 

Câu 10: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho điểm  1; 3;4M  , đường thẳng 

2 5 2
:

3 5 1

x y z
d

  
 

 
 và mặt phẳng  P : 2 2 0x z   . Viết phương trình đường thẳng   

qua M  vuông góc với d  và song song với  P . 

A. 
1 3 4

:
1 1 2

x y z  
  

 
. B. 

1 3 4
:

1 1 2

x y z  
  

  
. 

C. 
1 3 4

:
1 1 2

x y z  
  


. D. 

1 3 4
:

1 1 2

x y z  
  


. 
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Câu 11: Trong không gian Oxyz, cho ba đường thẳng 1

3 1 2
:

2 1 2

x y z
d

  
 


; 2

1 4
:

3 2 1

x y z
d

 
 

 
 và 

3

3 2
:

4 1 6

x y z
d

 
 


. Đường thẳng song song với d3, cắt d1 và d2 có phương trình là 

A. 
3 1 2

4 1 6

x y z  
  .  B. 

3 1 2

4 1 6

x y z  
 

 
. 

C. 
1 4

4 1 6

x y z 
 


.  D. 

1 4

4 1 6

x y z 
 


. 

Câu 12: Trong không gian Oxyz , cho các đường thẳng 1 2

1 3
3 1 2

: , : 2
2 1 2

4

x t
x y z

d d y t

z t

  
   

   
    

, 

3

3 2
:

4 1 6

x y z
d

 
 


. Đường thẳng song song với 3d  và cắt đồng thời 1d  và 2d  có phương trình 

là: 

A. 
1 4

4 1 6

x y z 
 


.  B. 

1 4

4 1 6

x y z 
 


. 

C. 
3 1 2

4 1 6

x y z  
  .  D. 

3 1 2

4 1 6

x y z  
 

 
. 

Câu 13: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 2 1

:
2 1 3

x y z
d

  
   và mặt phẳng 

  : 3 0P x y z    . Đường thẳng d   là hình chiếu của d  theo phương Ox  lên  P , d   nhận 

 ; ;2019u a b


 là một vectơ chỉ phương. Xác định tổng  .a b  

A. 2019 . B. 2019 . C. 2018 . D. 2020 . 

Câu 14: Trong không gian Oxyz , cho mặt phẳng   : 6 0x y z      và đường thẳng 

1 4
:

2 3 5

x y z
d
 
  . Hình chiếu vuông góc của d  trên    có phương trình là 

A. 
1 4 1

2 3 5

x y z  
  . B. 

5 1

2 3 5

x y z 
  . 

C. 
5 1

2 3 5

x y z 
  .  D. 

5 1

2 3 5

x y z 
  . 

Câu 15: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng 
1 1 2

:
1 2 1

x y z
d

  
 


 và mặt phẳng 

  : 2 2 1 0P x y z    . Gọi d   là hình chiếu của đường thẳng d  lên mặt phẳng  P , véc tơ chỉ 

phương của đường thẳng d   là 

A.  3 5; 6; 13u   


. B.  2 5; 4; 3u   


. C.  4 5;16;13u 


. D.  1 5;16; 13u  


. 
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Câu 16: (Mã 102 2018) Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 

1 3

: 3

5 4

 


 
  

x t

d y

z t

. Gọi   là đường thẳng 

đi qua điểm  1; 3;5A  và có vectơ chỉ phương  1;2; 2

u . Đường phân giác của góc nhọn tạo 

bởi d  và   có phương trình là 

A. 

1 2

2 5

6 11

  


 
  

x t

y t

z t

 B. 

1 2

2 5

6 11

  


 
   

x t

y t

z t

 C. 

1 7

3 5

5

 


  
  

x t

y t

z t

 D. 

1

3

5 7

 


 
  

x t

y

z t

 

Câu 17:  (Mã 101 2018) Trong không gian Oxyz , cho đường thẳng 

1 7

: 1 4

1

x t

d y t

z

 


 
 

. Gọi   là đường thẳng 

đi qua điểm  1;1;1A  và có vectơ chỉ phương  1; 2;2u

  . Đường phân giác của góc nhọn tạo 

bởi d  và   có phương trình là. 

A. 

1 2

10 11

6 5

x t

y t

z t

  


  
   

 B. 

1 2

10 11

6 5

x t

y t

z t

  


  
  

 C. 

1 3

1 4

1 5

x t

y t

z t

  


 
  

 D. 

1 7

1

1 5

x t

y t

z t

 


 
  

 

Câu 18: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , gọi d  là đường thẳng qua  1;0;2A , cắt và vuông góc 

với đường thẳng 1

1 5
:

1 1 2

x y z
d

 
 


. Điểm nào dưới đây thuộc d ? 

A.  2; 1;1P  . B.  0; 1;1Q  . C.  0; 1;2N  . D.  1; 1;1M   . 

Câu 19:  Trong không gian  Oxyz  cho hai đường thẳng 
2 4

1 1 2

x y z 
 


 và 

3 1 2

2 1 1

x y z  
 

 
. 

Gọi M  là trung điểm đoạn vuông góc chung của hai đường thẳng trên. Tính đoạn OM . 

A. 
14

2
OM  . B. 5OM  . C. 2 35OM  . D. 35OM  . 

Câu 20: Trong không gian Oxyz , cho hai đường thẳng 1

1 1
:

1 1 2

x y z
d

 
 


, 2

1
:

1 2 1

x y z
d


  . Đường 

thẳng d  đi qua  5; 3;5A   lần lượt cắt 1d , 2d  tại B  và .C  Độ dài BC  là 

A. 19 . B. 19 . C. 3 2 . D. 2 5 . 

Câu 21: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho điểm  3;3; 2M   và hai đường thẳng 

1

1 2
:

1 3 1

x y z
d

 
  ; 2

1 1 2
:

1 2 4

x y z
d

  
 


. Đường thẳng d  đi qua M căt 1 2,d d lần lượt tại 

A và B . Độ dài đoạn thẳng AB  bằng 

A. 3. B. 6 . C. 4 . D. 2 . 
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Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho điểm  1;2; 1A  , đường thẳng 
1 1 2

:
2 1 1

x y z
d

  
 


 và mặt 

phẳng   : 2 1 0P x y z    . Điểm B  thuộc mặt phẳng  P  thỏa mãn đường thẳng AB  vuông 

góc và cắt đường thẳng d . Tọa độ điểm B  là 

A.  3; 2; 1  . B.  3;8; 3  . C.  0;3; 2 . D.  6; 7;0 . 

Câu 23: Trong không gian Oxyz cho ba đường thẳng 
1

: ,
1 1 2

x y z
d


 


1

3 1
: ,

2 1 1

x y z 
  

2

1 2
:

1 2 1

x y z 
   . Đường thẳng  vuông góc với d  đồng thời cắt 1 2,   tương ứng tại ,H K  

sao cho độ dài HK  nhỏ nhất. Biết rằng   có một vectơ chỉ phương  ; ;1 .u h k


 Giá trị h k  bằng 

A. 0.  B. 4.  C. 6.  D. 2.  

Câu 24: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho đường thẳng  
3 3

: ,
1 3 2

x y z
d

 
   mặt phẳng 

  : 3 0P x y z     và điểm  1;2; 1A  . Cho đường thẳng    đi qua A , cắt  d  và song 

song với mặt phẳng  P . Tính khoảng cách từ gốc tọa độ O đến    

A. 3 . B. 
16

3
. C. 

2 3

3
. D. 

4 3

3
. 

Câu 25: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm (1;1;1)A , (2;0;1)B  và mặt phẳng 

( ) : 2 2 0.P x y z      Viết phương trình chính tắc của đường thẳng d  đi qua A , song song với 

mặt phẳng ( )P  sao cho khoảng cách từ B  đến d  lớn nhất. 

A. 
1 1 1

:
3 1 2

x y z
d

  
  


. B. 

2
:
2 2 2

x y z
d


  


. 

C. 
2 2

:
1 1 1

x y z
d

 
  


. D. 

1 1 1
:

3 1 1

x y z
d

  
  

 
. 

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  1;2; 3A  ,  2; 2;1B    và mặt phẳng  

: 2 2 9 0x y z    . Gọi M  là điểm thay đổi trên mặt phẳng    sao cho M  luôn nhìn đoạn 

AB  dưới một góc vuông. Xác định phương trình đường thẳng MB  khi MB  đạt giá trị lớn nhất. 

A. 

2

2 2

1 2

x t

y t

z t

  


  
  

 B. 

2 2

2

1 2

x t

y t

z t

  


  
  

 C. 

2

2

1 2

x t

y

z t

  


 
  

 D. 

2

2

1

x t

y t

z

  


  
 

 

Câu 27: Viết phương trình đường thẳng a  đi qua  4; 2; 1M  , song song với mặt phẳng 

( ) : 3 4 12 0x y z     và cách  2; 5; 0A   một khoảng lớn nhất. 

A. 

4

2

1

x t

y t

z t

 


  
  

. B. 

4

2

1

x t

y t

z t

 


  
   

. C. 

1 4

1 2

1

x t

y t

z t

 


 
   

. D. 

4

2

1

x t

y t

z t

 


  
  

. 
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Câu 28: Trong không gian Oxyz , cho điểm  1;1;1A  và mặt phẳng ( ) : 2 0P x y  . Gọi   là đường 

thẳng đi qua A , song song với ( )P  và cách điểm  1;0;2B   một khoảng ngắn nhất. Hỏi   nhận 

vecto nào dưới đây là vecto chỉ phương ? 

A.  6;3; 5u  


. B.  6; 3;5u  


. C.  6;3;5u 


. D.  6; 3; 5u   


. 

Câu 29: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  3;0;1A  ,  1; 1;3B   và mặt phẳng 

  : 2 2 5 0P x y z    . Viết phương trình chính tắc của đường thẳng d  đi qua A , song song 

với mặt phẳng  P  sao cho khoảng cách từ B  đến d  nhỏ nhất. 

A. 
3 1

:
26 11 2

x y z
d

 
 


.  B. 

3 1
:

26 11 2

x y z
d

 
 


. 

C. 
3 1

:
26 11 2

x y z
d

 
  .  D. 

3 1
:

26 11 2

x y z
d

 
 

 
. 

Câu 30: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm      1;4;5 , 3;4;0 , 2; 1;0A B C  và mặt 

phẳng   : 3 3 2 12 0.   x y z  Gọi  ; ;M a b c  thuộc    sao cho 2 2 23 MA MB MC  đạt giá 

trị nhỏ nhất. Tính tổng .  S a b c  

A. 3 . B. 2 . C. 2 . D. 1. 

Câu 31: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm 
 1; 2;1A 

, 
 5; 0; 1B 

, 
 3;1; 2C

 và mặt phẳng 

  : 3 3 0Q x y z   
. Gọi 

 ; ;M a b c
 là điểm thuộc 

 Q
 thỏa mãn 2 2 22MA MB MC   nhỏ 

nhất. Tính tổng 5a b c  . 

A. 11. B. 9. C. 15 . D. 14 . 

Câu 32: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz  cho 3 điểm  1;1;1A ,  0;1;2B ,  2;1;4C   và mặt 

phẳng   : 2 0   P x y z . Tìm điểm  N P  sao cho 2 2 22S NA NB NC    đạt giá trị nhỏ 

nhất. 

A. 
4 4

;2;
3 3

N
 
 

 
. B.  2;0;1N  . C. 

1 5 3
; ;

2 4 4
N

 
 

 
. D.  1;2;1N  . 

Câu 33:  (Mã 110 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm  4;6;2A  và  2; 2;0B   

và mặt phẳng   : 0P x y z   . Xét đường thẳng d  thay đổi thuộc  P  và đi qua B , gọi H  là 

hình chiếu vuông góc của A  trên d . Biết rằng khi d  thay đổi thì H  thuộc một đường tròn cố 

định. Tính bán kính R  của đường tròn đó. 

A. 3R   B. 2R   C. 1R   D. 6R   
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KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

 

DẠNG 1. BÀI TOÁN CỰC TRỊ HÀM SỐ CHỨA DẤU TRỊ TUYỆT ĐỐI 

Bài toán: Đồ thị hàm số ( )y f x  có bao nhiêu điểm cực trị 

(Áp dụng định nghĩa). 2

2

2 ( ). ( )
( ) ( )

( )


   

f x f x
y f x f x y

f x
 

 
 

( ) 0 1
0

( ) 0 2


     

f x
y

f x
 

Số nghiệm của  1 chính là số giao điểm của đồ thị ( )y f x  và trục hoành 0y . Còn số 

nghiệm của  2  là số cực trị của hàm số ( )y f x , dựa vào đồ thị suy ra  2 . Vậy tổng số 

nghiệm bội lẻ của  1 và  2 chính là số cực trị cần tìm. 

Dạng toán này mình làm tựa theo đề tham khảo 2018, vẫn xuất hiện ở dạng toán hàm hợp, 

các bạn học chú ý nhé! 

DẠNG 2. SỐ ĐIỂM CỰC TRỊ CỦA HÀM HỢP 

Bài toán: Cho hàm số  y f x  (Đề có thể cho bằng hàm, đồ thị, bảng biến thiên của 

   , 'f x f x ). Tìm số điểm cực trị của hàm số  y f u  trong đó u  là một hàm số đối với x  

Ta thực hiện phương pháp tương tự xét số điểm cực trị của hàm số  y f x  

Bước 1. Tính đạo hàm  ' '. 'y u f u  

Bước 2. Giải phương trình 
 

' 0
' 0

' 0

u
y

f u


  


 

Bước 3.Tìm số nghiệm đơn và bội lẻ hoặc các điểm mà 'y  không xác định. 

Kết luận 

Bài toán tìm cực trị của hàm số      g x f u x h x     

Bước 1. Tìm cực trị của hàm số      v x f u x h x     

Bước 2. Sử dụng phương pháp biến đổi đồ thị hàm số trị tuyệt đối để tìm số cực trị của hàm số 

 g x  

  

DẠNG TOÁN 46: CỰC TRỊ HÀM ẨN – HÀM HỢP –  VD – VDC 
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CÂU 46_ĐTK2021 Cho  f x  là hàm bậc bốn thỏa mãn  0 0f  . Hàm số  f x  có bảng biến thiên như 

sau: 

 
Hàm số    3 3g x f x x   có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 3.  B. 2.  C. 1. D. 4.  

Lời giải 

Chọn A 

Do  f x  là hàm bậc bốn và từ bảng biến thiên của  f x , ta có:  f x  bậc ba có 2 điểm cực trị 

là 3; 1   nên     1 3f x a x x    . 

Suy ra  
3

22 3
3

x
f x a x x b

 
     

 
. 

Do  3 1f     và  
61

1
3

f      nên 

 9 18 9 1 29

.21 61
2 3

13 3

a b
a

a b
b

      
 

  
          

 

Suy ra  
3

229
2 3 1.

2 3

x
f x x x

 
     

 
 

Xét hàm số    3 3h x f x x  , có    2 33 . 3;h x x f x    

     3

2

1
0 1 .h x f x

x
     

 
Dựa vào bảng biến thiên ta có 

+ Với  ;0x  :    30 0f x f x    , mà 
2

1
0

x
  suy ra  1  vô nghiệm trên  ;0 . 

+ Trên  0; :        31; 1;f x f x         đồng biến suy ra  3f x  đồng biến mà 

hàm số 
2

1
y

x
  nghịch biến nên phương trình  1  có không quá 1 nghiệm. Mặt khác, hàm số 

 3

2

1
y f x

x
   liên tục trên  0;  và  3

2
0

1
lim
x

f x
x

 
     

;  3

2

1
lim
x

f x
x

 
     

 

Nên  1  có đúng 1 nghiệm 0 0x x  . 
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Bảng biến thiên của  h x : 

 

Từ đó ta có  0 0h x   nên phương trình   0h x   có hai nghiệm thực phân biệt. Mặt khác 

   
   

   

khi 0

khi 0

h x h x
g x h x

h x h x

  
 

. 

Từ đó hàm số  g x  có 3 điểm cực trị. 

Câu 1: Cho hàm số đa thức  y f x  có đạo hàm trên  ,  0 0f   và đồ thị hình bên dưới là đồ thị 

của đạo hàm  f x . Hỏi hàm số     3g x f x x   có bao nhiêu cực trị? 

 
A. 4.  B. 5.  C. 3.  D. 6.  

Câu 2: Cho hàm số Cho hàm số  y f x liên tục trên   và hàm số     22 2 2019g x f x x x    . 

Biết đồ thị hàm số  y f x như hình vẽ. 

 

Số điểm cực trị của hàm số  xy g  là 

A. 5. B. 3. C. 2 . D. 4 . 
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Câu 3: Cho hàm số (x)y f  có đạo hàm trên  , đồ thị hàm số ( )y f x  là đường cong ở hình vẽ. Hỏi 

hàm số      
2

( ) 4 1h x f x f x    có bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 2 . B. 3. C. 5. D. 7 . 

Câu 4: (Đề Tham Khảo 2020 Lần 1) Cho hàm số bậc bốn  y f x  có đồ thị như hình bên. Số điểm 

cực trị của hàm số    3 23g x f x x   là 

 
A. 5 . B. 3 . C. 7 . D. 11. 

Câu 5:  (Mã 101 - 2020 Lần 1) Cho hàm số bậc bốn  f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số    
24 1g x x f x     là 

A. 11. B. 9 . C. 7 . D. 5 . 
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Câu 6:  (Mã 102 - 2020 Lần 1) Cho hàm số bậc bốn  f x  có bảng biến thiên như sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số    g x x f x   
42 1  là 

A. 7 . B. 8 . C. 5 . D. 9 . 

Câu 7:  (Mã 101 – 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có  0 0.f   Biết  y f x  là hàm số bậc bốn và 

có đồ thị là đường cong trong hình bên. Số điểm cực trị của hàm số  3( )g x f x x   là 

 
A. 5.  B. 4. C. 6.  D. 3.  

Câu 8:  (Mã 102 - 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có  0 0f  . Biết  y f x  là hàm số bậc bốn và 

có đồ thị là đường cong trong hình bên. Số điểm cực trị của hàm số    3g x f x x   là 

 

A. 4. B. 5. C. 3. D. 6. 
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Câu 9:  (Mã 103 - 2020 Lần 2) Cho hàm số  f x  có  0 0f  . Biết  y f x  là hàm số bậc bốn và 

có đồ thị như hình vẽ. Số điểm cực trị của hàm số    4 2g x f x x   là 

 
A. 4. B. 3. C. 6. D. 5. 

Câu 10:  Cho  y f x  là hàm đa thức bậc 4  và có đồ thị như hình vẽ. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 

tham số m  thuộc đoạn  12;12  để hàm số    2 1  g x f x m  có 5  điểm cực trị? 

 
A. 13 . B. 14 . C. 15 . D. 12 . 

Câu 11:  Cho hàm số  y f x  có đạo hàm liên tục trên   và    0 0; 4 4f f  . Biết hàm  y f x  

có đồ thị như hình vẽ. 

 

Số điểm cực trị của hàm số    2 2g x f x x   là 

A. 2 . B. 1. C. 4 . D. 3 . 

  

x

y

2

5

3

1

4O 1
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Câu 12: Cho đồ thị  y f x  như hình vẽ dưới đây: 

 
Gọi S  là tập hợp tất cả các giá trị nguyên dương của tham số m  để hàm số 

  21
2018

3
y f x m    có 5 điểm cực trị. Tổng tất cả các giá trị của các phần tử trong tập S

bằng 

A. 6 . B. 5 . C. 7 . D. 9 . 

Câu 13: Cho hàm số bậc ba  y f x có đồ thị của hàm đạo hàm  'f x  như hình vẽ và   1f b  .Số giá 

trị nguyên của 5;5m      để hàm số      2 4g x f x f x m    có đúng 5 điểm cực trị là 

 
A. 8 . B. 10 . C. 9 . D. 7 . 

Câu 14: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số 

thực m  để hàm số     22020g x f x m    có 5 điểm cực trị? 

 
A. 1. B. 2. C. 4. D. 5. 
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Câu 15: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới 

 

Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để đồ thị hàm số      2 2 2h x f x f x m    có đúng 3  

điểm cực trị. 

A. 1m   B. 1m   C. 2m   D. 2m   

Câu 16: Cho hai hàm đa thức  y f x ,  y g x  có đồ thị là hai đường cong ở hình vẽ. Biết rằng đồ 

thị hàm số  y f x  có đúng một điểm cực trị là A , đồ thị hàm số  y g x  có đúng một điểm 

cực trị là B  và 
7

4
AB  . Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  thuộc khoảng  5;5  để 

hàm số    y f x g x m    có đúng 5  điểm cực trị? 

 
A. 1. B. 3 . C. 4 . D. 6 . 

Câu 17:  (Đề Tham Khảo 2018) Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 
4 3 23 4 12y x x x m     có 7  điểm cực trị? 

A. 5  B. 6  C. 4  D. 3  

Câu 18: Tìm số các giá trị nguyên của tham số m  để đồ thị hàm số 4 2 22 2 12y x mx m m      có 

bảy điểm cực trị 

A. 1. B. 4 . C. 0 . D. 2 . 

Câu 19:  Cho hàm số 4 22 2 1y x mx m    với m  là tham số thực. Số giá trị nguyên trong khoảng 

 2;2  của m  để hàm số đã cho có 3  điểm cực trị là 

A. 2 B. 4 C. 3 D. 1 

Câu 20:  Tập hợp các giá trị của m  để hàm số 4 3 23 4 12 1y x x x m      có 7  điểm cực trị là: 

A. (0;6)  B. (6;33)  C. (1;33)  D. (1;6)  
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Câu 21: Cho hàm số 3 2( ) (2 1) (2 ) 2y f x x m x m x       . Tìm tất cả các giá trị của tham số m  để 

hàm số ( )y f x  có 5 điểm cực trị. 

A. 
5

2
4

m  . B. 
5

2
4

m   . C. 
5

2
4

m   . D. 
5

2
4

m  . 

Câu 22: Hình vẽ bên là đồ thị của hàm số  y f x . 

 

Gọi S  là tập hợp các giá trị nguyên dương của tham số m  để hàm số  1y f x m    có 5  

điểm cực trị. Tổng giá trị tất cả các phần tử của S  bằng 

A. 9 . B. 12. C. 18 . D. 15 . 

Câu 23: Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số 5 33 25 60y x x x m     có 7 điểm cực 

trị? 

A. 42 . B. 21. C. 40 . D. 20 . 

Câu 24: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ 

 

Đồ thị hàm số   2 y f x m  có 5  điểm cực trị khi và chỉ khi 

A.  4;11m . B. 
11

2;
2

 
 

 
m . C. 3m . D. 

11
2;

2

 
   

m . 

Câu 25: Hình vẽ bên là đồ thị của hàm số  y f x . Gọi S  là tập hợp các giá trị nguyên dương của tham 

số m  để đồ thị hàm số  2y f x m    có 5  điểm cực trị. Tổng giá trị tất cả các phần tử của 

S  bằng 

A. 15 . B. 18 . C. 9. D. 12. 
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Câu 26: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ 

 

Đồ thị hàm số   2y f x m   có 5  điểm cực trị khi và chỉ khi 

A.  4;11m . B. 
11

2;
2

m
 

 
 

. C. 3m  . D. 
11

2;
2

m
 

  
. 

Câu 27: (Mã 101 - 2019) Cho hàm số  y f x , bảng biến thiên của hàm số  'f x  như sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số  2 2y f x x   là 

A. 9.  B. 3.  C. 7.  D. 5.  

Câu 28:  (Mã 104 - 2019) Cho hàm số  f x , bảng biến thiên của hàm số  f x  như sau: 

 

Số điểm cực trị của hàm số  24 4y f x x   là 

A. 5. B. 9. C. 7. D. 3. 

Câu 29: Cho hàm số  f x  có đạo hàm liên tục trên  . Đồ thị hàm số  y f x  như hình vẽ bên. Hàm 

số  2 24 4y f x x x x     có bao nhiêu điểm cực trị thuộc khoảng  5;1 ? 

 
A. 5 . B. 4 . C. 6 . D. 3 . 
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Câu 30:  Cho hàm số  y f x  có đạo hàm đến cấp hai trên   và có bảng xét dấu của hàm số  'y f x  

như hình sau: 

 

Hỏi hàm số    
3

21 2 3
3

x
g x f x x x      đạt cực tiểu tại điểm nào trong các điểm sau? 

A. 3x  . B. 0x  . C. 3x   . D. 1x  . 

Câu 31:  (Mã 103 - 2019) Cho hàm số  f x , bảng biến thiên của hàm số  f x  như sau: 

 

Số cực trị của hàm số  24 4y f x x   là 

A. 3. B. 9. C. 5. D. 7 . 

Câu 32: Cho hàm số bậc năm  y f x  có đồ thị  y f x  như hình bên. Số điểm cực trị của hàm số 

   3 2 3 23 2 6g x f x x x x     là 

 
A. 5 . B. 7 . C. 10. D. 11. 

Câu 33: Cho hàm số  có đạo hàm  có đồ thị như hình vẽ. 

 

Hàm số  đạt cực đại tại điểm nào? 

A.  B.  C.  D.  

( )f x ( )f x

3
2( ) ( ) 2

3

x
g x f x x x    

2x  0x  1x  1x  
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Câu 34: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để 

hàm số     22018g x f x m    có 5  điểm cực trị? 

A. 1.  B. 2.  C. 4.  D. 5.  

Câu 35: Cho hàm đa thức  y f x  đạo hàm trên  , (0) 0f   và có đồ thị hàm số ( )f x  như hình vẽ 

 

Số điểm cực trị của hàm số   ( ) 3 g x f x x  là 

A. 5. B. 6 . C. 4 . D. 3 . 

Câu 36: Cho hàm số    2 0f x ax bx c a     có đồ thị là parabol như hình vẽ. Tìm m  để giá trị lớn 

nhất của hàm số   4y f x m    trên  2;1  đạt giá trị nhỏ nhất. 

 
A. 5m  . B. 4m  . C. 3m  . D. 1m  . 

Câu 37: Cho hàm số  y f x  xác định, liên tục trên   và có đúng hai điểm cực trị 1, 1,x x   có đồ 

thị như hình vẽ sau: 

 

Hỏi hàm số  2 20192 1xy f x     có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 4 . B. 3 . C. 1. D. 2 . 
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Câu 38: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm trên  . Đồ thị hàm số như hình vẽ bên dưới. 

 

Số điểm cực tiểu của hàm số       2 2 1 3g x f x x x      là 

A. 2 . B. 1. C. 3 . D. 4 . 

Câu 39: Cho hàm số  f x  có     21 2 1f x x x x mx     . Hỏi có tất cả bao nhiêu số nguyên m  

không vượt quá 2018  sao cho hàm số    2g x f x  có 7 điểm cực trị? 

A. 2019. B. 2016. C. 2017. D. 2018. 

Câu 40: Cho hàm số  y f x  có đạo hàm      2 21 2f x x x x     với mọi .x  Có bao nhiêu giá 

trị nguyên dương của tham số m  để hàm số    2 8g x f x x m    có 5  điểm cực trị? 

A. 15. B. 16. C. 17. D. 18. 

Câu 41: Cho hàm số  có đạo hàm liên tục trên  và bảng xét dấu đạo hàm 

 

Hàm số  có tất cả bao nhiêu điểm cực tiểu? 

A. 3. B. 0. C. 1. D. 2. 

Câu 42: Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau 

 

Số điểm cực tiểu của hàm số  là 

A.  B.  C.  D.  

  

( )y f x 

4 2 6 4 23 ( 4 6) 2 3 12y f x x x x x      

 y f x

   3 3 3g x f x x 

5. 2. 3. 4.
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Câu 43: Cho hàm số bậc ba  y f x  có đồ thị như hình vẽ. 

 

Hàm số  1 1y f x    có bao nhiêu cực trị? 

A. 11. B. 7 . C. 5. D. 6 . 

Câu 44: Hình vẽ là đồ thị hàm số ( )y f x . Gọi S  là tập hợp các giá trị nguyên dương của tham số m

để hàm số ( 1)y f x m    có 5điểm cực trị. Tổng giá trị tất cả các phần tử của S  bằng 

 
A. 9 . B. 12 . C. 18 . D. 15 . 

Câu 45: Cho hàm số  y f x  có đồ thị như hình vẽ bên dưới 

 

Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số    g x f x m   có 5  điểm cực trị? 

A. 3.  B. 4. C. 5.  D. Vô số. 
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Câu 46: Cho hàm số   4 3 2y f x ax bx cx dx e       có đồ thị như hình vẽ bên. Hỏi hàm số 

 1 3y f x    có bao nhiêu điểm cực trị? 

 
A. 3.  B. 5.  C. 6.  D. 7.  

Câu 47: Cho hàm số  y f x  xác định trên   và hàm số  y f x  có đồ thị như hình bên. Đặt 

   g x f x m  . Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số m  để hàm số  g x  có đúng 7  điểm 

cực trị? 

 
A. 2 . B. 3. C. 1. D. Vô số. 

Câu 48: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ

 

Hàm số  1 3 1y f x    có bao nhiêu điểm cực trị? 

A. 2 . B. 3. C. 4 . D. 5 . 

Câu 49: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. 

 

Biết đồ thị hàm số    g x f x m   có 5 điểm cực trị. Khi đó số các giá trị nguyên của tham 

số của m  là 

A. 6 . B. 7 . C. 8 . D. 9 . 
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Câu 50: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ 

 

Đồ thị hàm số   2y f x m   có 5  điểm cực trị khi và chỉ khi 

A.  4;11m . B. 
11

2;
2

m
 

 
 

. C. 3m  . D. 
11

2;
2

m
 

   
. 

Câu 51: Cho hàm số  y f x  có bảng biến thiên như hình vẽ. 

 

Số điểm cực trị của hàm số  2 1 3y f x    là 

A. 1. B. 5. C. 0 . D. 3 . 

Câu 52: Cho hàm số ( )f x liên tục trên   và có bảng xét dấu như sau: 

 
Số điểm cực trị của đồ thị hàm số ( ) (| 2 3 | 2)g x f x    là 

A. 5.  B. 4. C. 3.  D. 7.  
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CÂU 47_ĐTK2021 Có bao nhiêu số nguyên  2a a   sao cho tồn tại số thực x  thỏa mãn: 

 
loglog 2 2

axa x    

A. 8.  B. 9.  C. 1.  D. Vô số. 

Lời giải: 

Chọn A 

Điều kiện: 2.x   Đặt log 0m a   

Khi đó phương trình trở thành:  2 2
mmx x   . 

Đặt 2my x  , 2y   thì ta có hệ phương trình 

 

 

2   1

2   2

m

m

y x

x y

  


 
 

Lấy (1) – (2) vế theo vế ta được 

      3m my y x x    

Xét hàm   mf t t t   với 0; 0m t   có   1' . 1 0,   t 0mf t m t       

  mf t t t    đồng biến  0; . 

Do đó  3 y x   

2mx x    

 .log log 2m x x    

 log 2
1

log

x
m

x


    

log 1

10.

a

a

 

 
 

Do đó, mọi số  2;3;4;...;9a  đều thỏa mãn. 

Câu 1: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y  thỏa mãn 2 2021x   và  1
22 log 2 2y yx x y    ? 

A. 2020 . B. 9. C. 2019 . D. 10 . 

Câu 2: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y thỏa mãn 0 2020y  và 3
33 3 6 9 logx x y y    . 

A. 2020  B. 9. C. 7 . D. 8. 

Câu 3: Có bao nhiêu cặp số nguyên dương  ;x y  với 2020x   thỏa mãn 

     32 3 3 1 9 log 2 1yx y x      

A. 1010 . B. 2020 . C. 3 . D. 4 . 

Câu 4: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;a b  thỏa mãn 1 100a   và 12 3 2a b a  ? 

A. 163. B. 63. C. 37 . D. 159 . 

 DẠNG TOÁN 47: TÌM SỐ GIÁ TRỊ NGUYÊN THOẢ BIỂU THỨC MŨ – LOGARIT 
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Câu 5: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;a b  với 1 100a b    để phương trình ln lnx xa b b a  có 

nghiệm nhỏ hơn 1? 

A. 2 . B. 4751. C. 4656 . D. 4750 . 

Câu 6: Có bao nhiêu số nguyên x  sao cho tồn tại số thực y  thỏa mãn 
2 2

4 3x y x y  ? 

A. 3 . B. 2 . C. 1 . D. Vô số. 

Câu 7: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;a b  với 1 100a  ; 1 100b   sao cho tồn tại đúng 2  số thực 

x  thỏa mãn 
1 1x xa b
b a

    ? 

A. 9704 . B. 9702. C. 9698. D. 9700 . 

Câu 8: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y  thỏa mãn 1 2020x  , 2y   và 

 2
2log 2xx x xy x xy x      

A. 2021. B. 6 . C. 2020 . D. 11. 

Câu 9: Có bao nhiêu cặp số nguyên  ;x y  thỏa mãn 0 2020y   và 3

2 1
log 1 2 ?

x
xy

y

 
   

 
 

A. 2019 . B. 11. C. 2020 . D. 4 . 

 

 

 

CÂU 48_ĐTK2021 Cho hàm số bậc ba  y f x  có đồ thị là đường cong trong hình bên. Biết hàm số 

 f x  đạt cực trị tại hai điểm 1 2,x x  thỏa mãn 2 1 2x x   và 1 2( ) ( ) 0f x f x  . Gọi 1S  và 2S  là 

diện tích của hai hình phẳng được gạch trong hình bên. Tỉ số 1

2

S

S
 bằng: 

 

A. 
3

4
. B. 

5

8
. C. 

3

8
. D. 

3

5
. 

Lời giải 

Chọn D 

Tịnh tiến điểm uốn về gốc tọa độ, ta được hình vẽ bên dưới. 

DẠNG TOÁN 48: ỨNG DỤNG TÍCH PHÂN VỀ TỈ SỐ DIỆN TÍCH 
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Khi đó, do  f x  là hàm bậc ba, nhận gốc tọa độ là tâm đối xứng nên 1 21; 1x x  . 

Chọn    2 33 3 3f x x f x x x      . 

Nên  
0

3 1
2 1 2 1

21

5 3 3
3 ; 2 .

4 4 5

S
S x x dx S S S

S


          

Câu 1:  (Mã 104 - 2019) Cho đường thẳng 
3

2
y x  và parabol 

2y x a   ( a là tham số thực dương). 

Gọi 1 2,S S  lần lượt là diện tích hai hình phẳng được gạch chéo trong hình vẽ bên. Khi 1 2S S

thì a thuộc khoảng nào dưới đây? 

 

A. 
2

0;
5

 
 
 

 B. 
1 9

;
2 16

 
 
 

 C. 
2 9

;
5 20

 
 
 

 D. 
9 1

;
20 2

 
 
 

 

Câu 2:  (Mã 102 - 2019) Cho đường thẳng 
3

4
y x  và parabol 21

2
y x a  , ( a  là tham số thực dương). 

Gọi 1S , 2S  lần lượt là diện tích của hai hình phẳng được gạch chéo trong hình vẽ bên. Khi 1 2S S  

thì a  thuộc khoảng nào dưới đây? 

 

A. 
7 1

;
32 4

 
 
 

. B. 
1 9

;
4 32

 
 
 

. C. 
3 7

;
16 32

 
 
 

. D. 
3

0;
16

 
 
 

. 
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Câu 3: Cho parabol   2
1 : 2 3P y x x     cắt trục hoành tại hai điểm ,A B  và đường thẳng :d y a  

 0 4a  . Xét parabol  2P  đi qua ,A B  và có đỉnh thuộc đường thẳng y a . Gọi 1S  là diện 

tích hình phẳng giới hạn bởi  1P  và d .Gọi 2S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi  2P  và trục 

hoành. Biết 1 2S S , tính 3 28 48T a a a   . 

A. 99T  . B. 64T  . C. 32T  . D. 72T  . 

Câu 4: Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường  2 2, 0my x mx y m   . Tìm giá trị của 

m  để 3S  . 

A. 1m   B. 2m   C. 3m   D. 4m   

Câu 5: Cho hình thang cong  H  giới hạn bởi các đường exy  , 0y  , 0x  , ln 4x  . Đường thẳng 

x k   0 ln 4k   chia  H  thành hai phần có diện tích là 1S  và 2S  như hình vẽ bên. Tìm k  

để 1 22S S . 

 

A. 
4

ln 2
3

k  . B. 
8

ln
3

k  . C. ln 2k  . D. ln 3k  . 

Câu 6: Hình phẳng  H
 được giới hạn bởi đồ thị của hai hàm số đa thức bậc bốn  y f x  và  y g x . 

Biết rằng đồ thị cảu hai hàm số này cắt nhau tại đúng ba điểm phân biệt có hoành độ lần lượt là 

3; 1; 2.   
Diện tích của hình phẳng  H  ( phần gạch sọc trên hình vẽ bên ) gần nhất với kết quả 

nào dưới đây? 

 
A. 3,11 B. 2,45 C. 3,21 D. 2,95  
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Câu 7: Cho hàm số 4 26y x x m    có đồ thị  mC . Giả sử  mC cắt trục hoành tại bốn điểm phân biệt 

sao cho hình phẳng giới hạn bởi  mC và trục hoành có phần phía trên trục hoành và phần phía 

dưới trục hoành có diện tích bằng nhau. Khi đó 
a

m
b

 (với a , b  là các số nguyên, 0b  , 
a

b
 là 

phân số tối giản). Giá trị của biểu thức S a b   là: 

A. 7. B. 6. C. 5. D. 4. 

Câu 8: Cho các số ,p q  thỏa mãn các điều kiện: 1p  , 1q  , 
1 1

1
p q
   và các số dương ,a b . Xét hàm 

số: 1py x   0x  có đồ thị là  C . Gọi  1S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi  C , trục 

hoành, đường thẳng x a , Gọi  2S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi  C , trục tung, đường 

thẳng y b , Gọi  S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi trục hoành, trục tung và hai đường 

thẳng x a , y b . Khi so sánh 1 2S S  và S  ta nhận được bất đẳng thức nào trong các bất đẳng 

thức dưới đây? 

 

A. 
p qa b

ab
p q

   B. 
1 1

1 1

p qa b
ab

p q

 

 
 

. C. 
1 1

1 1

p qa b
ab

p q

 

 
 

. D. 
p qa b

ab
p q

  . 

Câu 9: Cho parabol   2:P y x và một đường thẳng d  thay đổi cắt  P  tại hai điểm A , B  sao cho 

2018AB  . Gọi S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi  P  và đường thẳng d . Tìm giá trị lớn 

nhất maxS  của .S  

A. 
32018 1

6
maxS


 . B. 

32018

3
maxS  . C. 

32018 1

6
maxS


 . D. 

32018

3
maxS  . 
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Câu 10: Trong hệ trục tọa độ Oxy , cho parabol   2:P y x  và hai đường thẳng y a , y b   0 a b   

(hình vẽ). Gọi 1S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  P  và đường thẳng y a  (phần 

tô đen);  2S  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  P  và đường thẳng y b  (phần gạch 

chéo). Với điều kiện nào sau đây của a  và b  thì 1 2S S ? 

 

A. 3 4b a . B. 3 2b a . C. 3 3b a . D. 3 6b a . 

Câu 11: Một khuôn viên dạng nửa hình tròn, trên đó người thiết kế phần để trồng hoa có dạng của một 

cánh hoa hình parabol có đỉnh trùng với tâm và có trục đối xứng vuông góc với đường kính của 

nửa hình tròn, hai đầu mút của cánh hoa nằm trên nửa đường tròn (phần tô màu) và cách nhau 

một khoảng bằng  4 m . Phần còn lại của khuôn viên (phần không tô màu) dành để trồng cỏ Nhật 

Bản. Biết các kích thước cho như hình vẽ, chi phí để trồng hoa và cỏ Nhật Bản tương ứng là 

150.000  đồng/m2 và 100.000  đồng/m2. Hỏi cần bao nhiêu tiền để trồng hoa và trồng cỏ Nhật 

Bản trong khuôn viên đó? (Số tiền được làm tròn đến hàng đơn vị) 

 

A. 3.738.574  (đồng). B. 1.948.000  (đồng). C. 3.926.990  (đồng). D. 4.115.408  (đồng). 

Câu 12: Người ta cần trồng một vườn hoa Cẩm Tú Cầu ( phần được gạch chéo trên hình vẽ). Biết rằng 

phần gạch chéo là hình phẳng giới hạn bởi parabol 22 1y x   và nửa trên của đường tròn có tâm 

là gốc tọa độ và bán kính bằng  2 m  Tính số tiền tối thiểu để trồng xong vườn hoa Cẩm Tú 

Cầu biết rằng để trồng mỗi 2m  hoa cần ít nhất là 250000  đồng. 

 

A. 
3 2

250000
6




π
. B. 

3 10
250000

6




π
. C. 

3 10
250000

3




π
. D. 

3 2
250000

6




π
 

4m 4m

4m
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Câu 13: Nhà trường dự định làm một vườn hoa dạng elip được chia ra làm bốn phần bởi hai đường parabol 

có chung đỉnh, đối xứng với nhau qua trục của elip như hình vẽ bên. Biết độ dài trục lớn, trục 

nhỏ của elip lần lượt là 8  m  và 4  m , 1,F 2F  là hai tiêu điểm của elip. Phần A , B  dùng để trồng 

hoa, phần C , D  dùng để trồng cỏ. Kinh phí để trồng mỗi mét vuông hoa và cỏ lần lượt là 

250.000  đ và 150.000  đ. Tính tổng tiền để hoàn thành vườn hoa trên (làm tròn đến hàng nghìn). 

A. 5.676.000  đ. B. 4.766.000  đ. C. 4.656.000  đ. D. 5.455.000  đ. 

 

 

CÂU 49_ĐTK2021 Xét hai số phức 1 2;z z  thỏa mãn 1 21; 2z z   và 1 2 3z z  . Giá trị lớn nhất của 

1 23z 5z i   bằng 

A. 5 19 . B. 5 19 . C. 5 2 19  . D. 5 2 19 . 

Lời giải 

Chọn B 

Gọi A  là điểm biểu diễn số phức 1z ; 

B  là điểm biểu diễn số phức 2z ; 

C  là điểm biểu diễn số phức 1 23z z   ; điểm  0;5M   

Ta có: 
2 2 2

2 2 23 9 6 19
2

OA OB AB
OC OA OB OC OA OB

 
      

  
 

19   

Ta nhận thấy MC OM OC   

Lúc này 1 23z 5P z i    lớn nhất MC lớn nhất , ,O M C  thẳng hàng (O  nằm giữa M và

C ).Suy ra 5 19MaxP OM R    . 

Câu 1:  (Đề Tham Khảo 2018) Xét số phức z a bi    ,a b  thỏa mãn 4 3 5z i   . Tính 

P a b   khi 1 3 1z i z i      đạt giá trị lớn nhất. 

A. 8P  B. 10P  C. 4P  D. 6P  

Câu 2:  (Đề Tham Khảo 2017) Xét số phức z  thỏa mãn 2 4 7 6 2.z i z i       Gọi ,  m M  lần 

lượt là giá trị nhỏ nhất và giá trị lớn nhất của 1 .z i   Tính .P m M   

A. 
5 2 2 73

2
P


  B. 5 2 73P    C. 

5 2 73

2
P


  D. 13 73P    

Câu 3: Cho hai số phức 1 2,z z  thỏa mãn đồng thời hai điều kiện sau 1 34, 1 2z z mi z m i        

(trong đó m  là số thực) và sao cho 1 2z z  là lớn nhất. Khi đó giá trị 1 2z z  bằng 

A. 2  B. 10  C. 2  D. 130  

Câu 4:  Cho số phức z  thỏa mãn 2 2 1z i   . Số phức z i  có môđun nhỏ nhất là: 

A. 5 2 . B. 5 1 . C. 5 1 . D. 5 2 . 

DẠNG TOÁN 49: MAX – MIN SỐ PHỨC 
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Câu 5: Cho số phức z thoả mãn 2 3 1z i   . Tìm giá trị lớn nhất của 1z i  . 

A. 13 3 . B. 13 5 . C. 13 1 . D. 13 6 . 

Câu 6: Cho số phức z thỏa mãn 4z z z z    . Gọi M, m lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ 

nhất của 2 2P z i   . Đặt A M m  . Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

A.  34;6A . B.  6; 42A . C.  2 7; 33A . D.  4;3 3A . 

Câu 7: Cho số phức z  thỏa mãn 6 6 20z z    . Gọi M , n  lần lượt là môđun lớn nhất và nhỏ nhất 

của z. Tính M n  

A. 2M n  . B. 4M n  . C. 7M n  . D. 14M n  . 

Câu 8: Trong các số phức z  thỏa mãn 1 1 2z i z i     , số phức z  có mô đun nhỏ nhất có phần ảo 

là 

A. 
3

10
. B. 

3

5
. C. 

3

5
 . D. 

3

10
 . 

Câu 9: Gọi S  là tập hợp các số phức z  thỏa mãn 1 34z    và 1 2z mi z m i     , (trong đó 

m ). Gọi 1z , 2z  là hai số phức thuộc S  sao cho 1 2z z  lớn nhất, khi đó giá trị của 1 2z z  

bằng 

A. 2  B. 10  C. 2  D. 130  

Câu 10: Cho hai số phức ,z w  thỏa mãn 3 2 2z   , 4 2 2 2w i  . Biết rằng z w  đạt giá trị 

nhỏ nhất khi 0z z , 0w w . Tính 0 03z w . 

A. 2 2 . B. 4 2 . C. 1. D. 6 2 . 

Câu 11: Cho hai số phức z  và w  thỏa mãn 2 8 6z w i    và 4.z w   Giá trị lớn nhất của biểu thức 

z w  bằng 

A. 4 6.  B. 2 26.  C. 66. D. 3 6.  

Câu 12: Cho số phức z  thoả mãn 1z  . Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của 

biểu thức 21 1P z z z     . Tính .M m  

A. 
13 3

4
. B. 

39

4
. C. 3 3 . D. 

13

4
. 

Câu 13: Gọi z a bi    ,a b  là số phức thỏa mãn điều kiện 1 2 2 3 10z i z i       và 

có mô đun nhỏ nhất. Tính 7 ?S a b   

A. 7 . B. 0 . C. 5 . D. 12 . 

Câu 14:  Cho số phức  thỏa mãn . Gọi  lần lượt là giá trị lớn nhất, nhỏ nhất 

của biểu thức . Tính . 

A. . B. . C. . D. . 

z 2 8z z z z    ,M m

3 3P z i   M m

10 34 2 10 10 58 5 58



TÀI LIỆU  ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM 2021 – PHÁT TRIỂN ĐỀ THAM KHẢO 2021 

Giáo viên: Huỳnh Văn Ánh – 42 Nguyễn Cư Trinh – Thuận Hòa – TP Huế – ĐT: 0984164935 Page 231 
Chuyên luyện thi: Tuyển sinh vào lớp 10 TP. Huế – Tốt Nghiệp THPT – BDKT Toán 10; 11; 12  

Câu 15:  Cho số phức z có 1z  . Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức 2 2 1P z z z z     . 

A. 
13

4
 B. 3 C. 3  D. 

11

4
 

Câu 16: Giả sử
1 2,z z là hai trong các số phức thỏa mãn   6 8z zi  là số thực. Biết rằng 1 2 4z z  , 

giá trị nhỏ nhất của 1 23z z bằng 

A. 5 2 1  B. 20 4 21  C. 2 0 4 2 2  D. 5 2 2  

Câu 17:  Cho số phức z  thỏa mãn 2 4z i z i    và 3 3 1z i   . Giá trị lớn nhất của biểu thức 

2P z   là: 

A. 13 1 . B. 10 1 . C. 13. D. 10. 

Câu 18: Xét số phức z  thỏa mãn 2 2 2z i   . Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 1 5 2P z i z i       

bằng 

A. 1 10 . B. 4. C. 17 D. 5. 

Câu 19: Cho số phức z  thỏa mãn 3 4 5z i   . Gọi M  và m  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ 

nhất của biểu thức 
2 2

2P z z i    . Môđun của số phức w M mi   là 

A. 3 137w  . B. 1258w  . C. 2 309w  . D. 2 314w  . 

Câu 20: Cho các số phức w, z  thỏa mãn 
3 5

w i
5

   và   5w 2 i 4z   . Giá trị lớn nhất của biểu 

thức 1 2i 5 2iP z z       bằng 

A. 6 7. B. 4 2 13 . C. 2 53. D. 4 13. 

Câu 21:  Xét các số phức z a bi   ( ,a b   ) thỏa mãn 3 2 2z i   . Tính a b  khi 

1 2 2 2 5z i z i      đạt giá trị nhỏ nhất. 

A. 4 3 . B. 2 3 . C. 3. D. 4 3 . 

Câu 22: Biết rằng hai số phức 1z , 2z  thỏa mãn 1 3 4i 1z     và 
2

1
3 4i

2
z    . Số phức z  có phần thực 

là a và phần ảo là b thỏa mãn 3 2 12a b  . Giá trị nhỏ nhất của 1 22 2P z z z z      bằng: 

A. min

9945

11
P  . B. min 5 2 3P   . C. min

9945

13
P  . D. min 5 2 5P   . 

Câu 23: Cho số phức z  thỏa mãn 1z . Giá trị lớn nhất của biểu thức 1 2 1   P z z  bằng 

A. 6 5. B. 4 5. C. 2 5. D. 5 . 

Câu 24: Cho số phức z  thỏa mãn : 2z z i  . Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 4P z i z     là 

A. 5.  B. 4.  C. 3 3.  D. 6.  

V
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Câu 25:  Cho số phức z  thỏa mãn    2 2 5 1 2 3 1z z z i z i       . Tính min ,w  với 2 2w z i   . 

A. 
1

min
2

w  . B. min 1w  . C. 
3

min
2

w  . D. min 2w  . 

Câu 26:  Xét các số phức  ,z a bi a b    thỏa mãn 2 3 2 2z i   . Tính 2P a b   khi 

1 6 7 2z i z i      đạt giá trị lớn nhất. 

A. 3P  . B. 3P   . C. 1P  . D. 7P  . 

Câu 27: Cho số phức z a bi    ,a b  thỏa mãn 4 4 10z z     và 6z   lớn nhất. Tính S a b 

. 

A. 11S  . B. 5S   . C. 3S   . D. 5S  . 

 
 

 
KIẾN THỨC CẦN NHỚ: 

CÂU 50_ĐTK2021 Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  2;1;3A  và  6;5;5B . Xét khối nón  N  có 

đỉnh A , đường tròn đáy nằm trên mặt cầu đường kính AB . Khi  N  có thể tích lớn nhất thì mặt 

phẳng chứa đường tròn đáy của  N  có phương trình dạng 2 0x by cz d    . Giá trị của 

b c d   bằng 

A. 21 . B. 12 . C. 18 . D. 15 . 

Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có: 6AB   

Gọi ,h r  là chiều cao và bán kính đáy hình nón  N , R  là bán kính mặt cầu  S  đường kính 

AB . Gọi I  là trung điểm AB  và H  là tâm đường tròn đáy của  N . 

Để thể tích hình nón  N  lớn nhất thì h R . 

Ta có:  
22 2 2 2r R IH R h R      

Thể tích khối nón  N :    22 2 2 31 1 1
. . . 2

3 3 3
V h r h R h R Rh h        

 
 

DẠNG TOÁN 50: TỔNG HỢP TOẠ ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN – VD VDC  
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Xét hàm số    2 31
2

3
f h Rh h   với 2R h R   ta suy ra maxV  khi 

4
4, 2

3

R
h AH BH    . 

Gọi  ; ;H x y z , khi đó: 
2 14 11 13

; ;
3 3 3 3

AH AB H
 

   
 

 
 

Phương trình mặt phẳng chứa đường tròn đáy của  N  đi qua H  và nhận A B


 làm vecto pháp 

tuyến là: 
14 11 13

2 2 1 0 2 2 21 0
3 3 3

x y z x y z
     

               
     

18b c d     . 

Câu 1:  (Mã 103 2018) Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu 2 2 2( ) : ( 1) ( 2) ( 3) 1S x y z       và 

điểm (2;3;4)A . Xét các điểm M  thuộc ( )S  sao cho đường thẳng AM  tiếp xúc với ( )S , M  

luôn thuộc mặt phẳng có phương trình là 
A. 2 2 2 15 0x y z     B. 7 0x y z     C. 2 2 2 15 0x y z     D. 7 0x y z     

Câu 2: Trong không gian với hệ trục Oxyz , cho điểm  2; 2;2A   và mặt cầu    
22 2: 2 1S x y z   

. Điểm M  di chuyển trên mặt cầu  S  đồng thời thỏa mãn . 6OM AM 
 

. Điểm M  luôn thuộc 

mặt phẳng nào dưới đây? 
A. 2x 2 6z 9 0y    . B. 2 2 6z 9 0x y    .C. 2x 2 6z 9 0y    .D. 2x 2 6z 9 0y    . 

Câu 3: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu        
2 2 2

: 1 1 1 1S x y z       và điểm (2;2;2)A . Xét 

các điểm M  thuộc ( )S  sao cho đường thẳng AM  luôn tiếp xúc với ( )S . M  luôn thuộc một 

mặt phẳng cố định có phương trình là 
A. – 6 0x y z   . B. 4 0x y z    . C. 3 3 3 – 8 0x y z   . D. 3 3 3 – 4 0x y z   . 

Câu 4: Trong không gian ,Oxyz  cho        
2 2 2

: 3 2 5 36S x y z      , điểm  7;1;3M . Gọi   là 

đường thẳng di động luôn đi qua M  và tiếp xúc với mặt cầu  S  tại N . Tiếp điểm N  di động 

trên đường tròn  T  có tâm  , ,J a b c . Gọi 2 5 10k a b c   , thì giá trị của k  là 

A. 45 . B. 50 . C. 45 . D. 50 . 

Câu 5: Trong không gian Oxyz , cho các điểm      2;1;4 , 5;0;0 , 1; 3;1M N P  . Gọi  ; ;I a b c  là tâm 

của mặt cầu tiếp xúc với mặt phẳng  Oyz  đồng thời đi qua các điểm , ,M N P . Tìm c  biết rằng 

5a b c    
A. 3 B. 2 C. 4 D. 1 

Câu 6: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho ba điểm  6;0;0M ,  0;6;0N ,  0;0;6P . Hai mặt 

cầu có phương trình   2 2 2
1 : 2 2 1 0     S x y z x y  và 

  2 2 2
2 : 8 2 2 1 0S x y z x y z        cắt nhau theo đường tròn  C . Hỏi có bao nhiêu mặt cầu 

có tâm thuộc mặt phẳng chứa  C  và tiếp xúc với ba đường thẳng , ,MN NP PM . 

A. 1. B. 3. C. Vô số. D. 4 . 

Câu 7: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  cho    3;1;1 , 1; 1;5 A B  và mặt phẳng 

  : 2 2 11 0.   P x y z  Mặt cầu  S  đi qua hai điểm ,A B  và tiếp xúc với  P  tại điểm C . Biết 

C  luôn thuộc một đường tròn  T  cố định. Tính bán kính r  của đường tròn  T . 

A. 4r . B. 2r . C. 3r . D. 2r . 
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Câu 8: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm 
5 3 7 3

; ;3
2 2

A
  
  
 

, 
5 3 7 3

; ;3
2 2

B
  
  
 

 và mặt cầu 

2 2 2( ) : ( 1) ( 2) ( 3) 6S x y z      . Xét mặt phẳng ( ) : 0P ax by cz d    , 

 , , , : 5a b c d d    là mặt phẳng thay đổi luôn đi qua hai điểm ,A B . Gọi ( )N  là hình nón có 

đỉnh là tâm của mặt cầu ( )S  và đường tròn đáy là đường tròn giao tuyến của ( )P  và ( )S . Tính 

giá trị của T a b c d     khi thiết diện qua trục của hình nón ( )N  có diện tích lớn nhất. 

A. 4T  . B. 6T  . C. 2T  . D. 12T  . 

Câu 9: Trong không gian Oxyz , xét số thực  0;1m  và hai mặt phẳng   : 2 2 10 0x y z      và 

  : 1
1 1

x y z

m m
   


. Biết rằng, khi m  thay đổi có hai mặt cầu cố định tiếp xúc đồng thời với 

cả hai mặt phẳng    ,  . Tổng bán kính của hai mặt cầu đó bằng 

A. 6  B. 3  C. 9  D. 12  

Câu 10: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho ba điểm  ;0;0A a ,  0; ;0B b ,  0;0;C c  với 

, , 0a b c  . Biết rằng  ABC  đi qua điểm 
1 2 3

; ;
7 7 7

M
 
 
 

 và tiếp xúc với mặt cầu 

       
2 2 2 72

: 1 2 3
7

S x y z      . Tính 
2 2 2

1 1 1

a b c
  . 

A. 14. B. 
1

7
. C. 7 . D. 

7

2
. 

Câu 11: Trong không gian Oxyz , cho mặt cầu    
22 2: 1 4S x y z     và điểm  2;2;2A . Từ A  kẻ 

ba tiếp tuyến AB , AC , AD  với B , C , D  là các tiếp điểm. Viết phương trình mặt phẳng 

 .BCD  

A. 2 2 1 0x y z    . B. 2 2 3 0x y z    . C. 2 2 1 0x y z    . D. 2 2 5 0x y z    . 

Câu 12: Trong không gian ,Oxyz  cho hai mặt cầu 
 S

: 
 

22 2 1 25x y z   
 và 

 S
: 

     
2 2 2

1 2 3 1.x y z     
 Mặt phẳng 

 P
 tiếp xúc 

 S
 và cắt 

 S
 theo giao tuyến là một 

đường tròn có chu vi bằng 6 .  Khoảng cách từ O  đến 
 P

 bằng 

A. 
14

3
. B. 

17

7
. C. 

8

9
. D. 

19

2
. 

Câu 13: Trong không gian Oxyz , cho điểm  2;11; 5A   và mặt phẳng 

     2 2: 2 1 1 10 0P mx m y m z      . Biết rằng khi m  thay đổi, tồn tại hai mặt cầu cố định 

tiếp xúc với mặt phẳng  P  và cùng đi qua A . Tổng bán kính của hai mặt cầu đó bằng 

A. 10 2 . B. 12 3 . C. 12 2 . D. 10 3 . 
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Câu 14: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt cầu        
2 2 2

: 1 1 1 1S x y z       và điểm 

 2;2;2A . Xét các điểm M  thuộc mặt cầu  S  sao cho đường thẳng AM  luôn tiếp xúc với 

 S . M  luôn thuộc mặt phẳng cố định có phương trình là 

A. 6 0x y z    .  B. 4 0x y z     

C. 3 3 3 8 0x y z    .  D. 3 3 3 4 0x y z    . 

Câu 15:  (Mã 105 2017) Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho hai điểm    3; 2;6 , 0;1;0A B  và 

mặt cầu        
2 2 2

: 1 2 3 25S x y z      . Mặt phẳng   : 2 0P ax by cz     đi qua ,A B  

và cắt  S  theo giao tuyến là đường tròn có bán kính nhỏ nhất. Tính T a b c    

A. 3T   B. 4T   C. 5T   D. 2T   

Câu 16: Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho mặt cầu        
2 2 2

: 1 2 3 9     S x y z , điểm 

 0;0;2A . Mặt phẳng  P  qua A  và cắt mặt cầu  S  theo thiết diện là hình tròn  C  có diện 

tích nhỏ nhất, phương trình  P  là: 

A.   : 2 3 6 0   P x y z . B.   : 2 3 6 0   P x y z . 

C.   : 3 2 2 4 0   P x y z . D.   : 2 2 0   P x y z . 

Câu 17: Trong không gian Oxyz  cho mặt cầu      
2 2 2

( ) : 1 2 3 27S x y z      . Gọi    là mặt 

phẳng đi qua 2 điểm  0;0; 4A  ,  2;0;0B  và cắt  S  theo giao tuyến là đường tròn  C  sao 

cho khối nón có đỉnh là tâm của  S , là hình tròn  C  có thể tích lớn nhất. Biết mặt phẳng  

có phương trình dạng 0ax by z c    , khi đó a b c   bằng: 

A. 8. B. 0. C. 2. D. -4. 

Câu 18: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho tứ diện ABCD  có điểm  1;1;1 ,A   2;0;2 ,B  

  1; 1;0 ,C   0;3;4D . Trên các cạnh , ,AB AC AD  lần lượt lấy các điểm , ,B C D    thỏa

4
AB AC AD

AB AC AD
  

  
. Viết phương trình mặt phẳng  B CD    biết tứ diện AB CD    có thể tích 

nhỏ nhất? 

A. 16 40 44 39 0   x y z  B. 16 40 44 39 0   x y z  

C. 16 40 44 39 0   x y z  D. 16 40 44 39 0   x y z  

Câu 19: Trong không gian với hệ trục toạ độ ,Oxyz mặt phẳng  P  đi qua điểm  1;2;1M  cắt các tia 

, ,Ox Oy Oz  lần lượt tại các điểm , ,A B C  ( , ,A B C  không trùng với gốc O ) sao cho tứ diện OABC  

có thể tích nhỏ nhất. Mặt phẳng  P  đi qua điểm nào trong các điểm dưới đây? 

A.  0;2;2N  B.  0;2;1M  C.  2;0;0P  D.  2;0; 1Q  
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Câu 20: Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz , cho mặt cầu   2 2 2: 3S x y z   . Một mặt phẳng 

   tiếp xúc với mặt cầu  S  và cắt các tia Ox , Oy , Oz  lần lượt tại A, B, C thỏa mãn 

2 2 2 27OA OB OC   . Diện tích tam giác ABC  bằng 

A. 
3 3

2
. B. 

9 3

2
. C. 3 3 . D. 9 3 . 

Câu 21: Trong không gian Oxyz , cho      0;1;2 , 1;1;0 , 3;0;1A B C  và mặt phẳng  : 5 0Q x y z   

. Xét điểm M  thay đổi thuộc  Q . Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 2 2 2MA MB MC   bằng 

A. 
34

3
. B. 

22

3
. C. 0 . D. 

26

3
. 

Câu 22: Trong không gian Oxyz , cho ba điểm      0;0;1 , 1;1;0 , 1;0; 1A B C  . Điểm M  thuộc mặt 

phẳng   : 2 2 2 0P x y z     sao cho 2 2 23 2MA MB MC   đạt giá trị nhỏ nhất. Giá trị nhỏ 

nhất đó bằng 

A. 
13

6
. B. 

17

2
. C. 

61

6
. D. 

23

2
. 

Câu 23: Trong không gian Oxyz , cho hai điểm  3;1; 3A  ,  0; 2;3B   và mặt cầu 

   
2 22( ) : 1 3 1S x y z     . Xét điểm M  thay đổi luôn thuộc mặt cầu ( )S , giá trị lớn nhất 

của 2 22MA MB  bằng 

A. 102 . B. 78 . C. 84 . D. 52 . 

Câu 24: Trong không gian Oxyz , cho các điểm  A 0;0;2  và  B 3;4;1 . Gọi  P  là mặt phẳng chứa 

đường tròn giao tuyến của hai mặt cầu        
2 2 2

1 : 1 1 3 25S x y z       với 

  2 2 2
2 : x 2 2 14 0S y z x y      . M , N  là hai điểm thuộc  P  sao cho 1MN  . Giá trị nhỏ 

nhất của AM BN là 

A. 34 1 . B. 5. C. 34 . D. 3 . 

Câu 25: Trong không gian Oxyz  cho mặt cầu   2 2 2: 1S x y z   . Điểm  M S  có tọa độ dương; mặt 

phẳng  P tiếp xúc với  S tại M cắt các tia Ox ; Oy ; Oz  tại các điểm A , B , C . Giá trị nhỏ 

nhất của biểu thức    2 2 21 1 1T OA OB OC     là: 

A. 24. B. 27. C. 64. D. 8. 

Câu 26: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho bốn điểm  1;0;0A ,  2;1;3B ,  0;2; 3C  , 

 2;0; 7D . Gọi M  là điểm thuộc mặt cầu      
2 2 2: 2 4 39S x y z      thỏa mãn 

2 2 . 8MA MB MC 
 

. Biết rằng đoạn thẳng MD  đạt giá trị lớn nhất. Tìm giá trị lớn nhất đó? 

A. 7 . B. 2 7 . C. 3 7 . D. 4 7 . 
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Câu 27: Cho  0;8;2A  và mặt cầu        
2 2 2

: 5 3 7 72S x y z       và điểm  9; 7;23A  . Viết 

phương trình mặt phẳng  P  đi qua A và tiếp xúc với mặt cầu  S  sao cho khoảng cách từ B đến 

mặt phẳng  P  là lớn nhất. Giải sử  1; ;n m n


 là một vectơ pháp tuyến của  P . Lúc đó 

A. . 4m n  . B. . 2m n  . C. . 4m n   . D. . 2m n   . 

Câu 28: Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz  gọi ( ) : y z 3 0P ax b c     ( , ,a b c  là các số nguyên 

không đồng thời bằng 0  ) là phương trình mặt phẳng đi qua hai điểm    0; 1;2 , 1;1;3M N   

và không đi qua  0;0;2H . Biết rằng khoảng cách từ  0;0;2H  đến mặt phẳng ( )P  đạt giá trị 

lớn nhất. Tổng 2 3 12P a b c     bằng 

A. 8 . B. 16 . C. 12 . D. 16 . 

 
 

 
 


