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] | PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC
/ PATHUC

Bir 1. NHAN PON THUC VOI PA THUC — NHAN DA
THU'C VOI PA THUC

A-TOM TAT Li THUYET

Mué6n nhan mot don thic v6i mot da thiic, ta nhan ting don thic vé6i ting hang ti ctia da thiic roi
cong cac tich v6i nhau.
A(B+C)=AB+ AC
Muén nhan mot don thic véi mot da thiic, ta nhan méi hang tit ctia da thitc nay véi tiing hang ti
clia da thiic kia roi cong cac tich véi nhau.
(A+B)(C+D)=A(C+D)+B(C+ D)

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Nhan don thirc véi da thirc

Bai 1. Thuyc hién cac phép tinh sau:

1 2
a. 12 (53:3 —z— 5) b. 3xy — 2% +y) gxgy.
3 1 3 2
c. (4z° — bry + 2x) —5Y ) d. —2z%y (22* — 3y + Hyz).
2 2 2 5 2
e. gxy(x y — 5z + 10y). f. 37 y (Bzy —z° +y).

Bdi 2. Thuc hién phép tinh, rat gon rdi tinh gia tri biéu thiic:

a. z(x—y)+y(x+y) tai x = —6;y = 8.

1
b. z (2 —y) —2*(x+y) +y (2 —z) tai z = 3= —100.
Bdi 3. Rut gon céc bicu thiic sau
a. z(z—y)+y(@—y). b. 2" (z+y) —y (@t +y" ).

& Dang 2. Nhan da thirc véi da thirc

Bdi 4. Thuec hién cac phép tinh sau:
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a. (22 -2z +1)(z—1). b. (22 —1)(3z 4+ 2)(3 — z).
c. (@3—222+2-1)(5—u1). d. (x2y2——a:y+2y) (x — 2y).
e. (22 =3z —1).(5x +2). f. (22 —22+3).(x —4).
g (27 =2y +y°) (z — y). h. (%wﬂ/)( x+y)
Bai 5. Thuec hién cac phép tinh sau:
a. (%2 —1) (2% + 22). b. (z — 2y) (2%y* — xy + 2y)
c. (x+3)(z*+ 3z —5). d. (x+1)(2*—z+1).
e. (x—y) (2? +zy +v?). f. (%a:y—l) (x® — 22 — 6)

Bai 6. Thuc hién céc phép tinh, sau dé tinh gia tri biéu thic:
a. A= (z —2) (x4 223 + 42? + 8z + 16) v6i x = 3.
b. B=(z+1)(a"—ab+ 25—zt +23—2?+2—1) véiz =2.
c. C=(x+1)(a%—2+2*—23+2>—2+1) v6ix=2.
d. D=2z (102* — 5z — 2) — 5z (42> — 22 — 1) v6i z = —5.

Bdi 7. Thuyc hién céc phép tinh, sau dé tinh gia tri biéu thiic:

1
a. A= (23— 22y +ay* —®) (v +v) véia::2,y:—§.

b. B:(a—b)(a4+a3b+a2b2+ab3+b4) véia=3,b=—-2.

1
c. C= (2% =2y +2y%) (z* + y*) + 223y — 32%y? + 2xy® v6i x = —5Y="3

& Dang 3. Chitng minh biéu thirc

Bai 8. Chitng minh cac ding thic sau:
a. (z—y) (@' + 2’y + 2% + oy’ +y') = 2° — .

b. (x +y) (2t — 23y + 22y? — 2y® + y*) = 2° + 5.

c. (a+b)(a®—a®+ab® —b*) = a* — b

d. (a+0b)(a® —ab+b*) =a®+ V>,

Bai 9. Chitng minh ring céac biéu thiic sau khong phu thudce vao z:
a. A= Bz +7)(2x+3) — 3z — 5)(2z + 11).

b. B=(2>-2)(2*+2—1) —z(2® + 2% — 32 — 2).

c. C=z(@®+22—32—-2)— (2*—-2) (2> +x—1).
d. D=z2r+1)—2*(x+2)+ 2> — 2+ 3.
e. E=(x+1)(2*—2+1)—(z—1) (x> +2+1).
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& Dang 4. Tim z

Bdi 10. Tim x biét:
a. z(x+3)—2(-br+1)z=2>-34—-22). b.3z(x—-5)—-3z(x+2)=-2(5—4x).
c. 3z (122 — 4) — 9z (4 — 3) = 30. d. z(5—22) + 2z (x — 1) = 15.
e. br(x+1)—x(3—-5x)=3(12x—1). f. 4(x—1)2x —2x(x —5)=—-4(2z—1).

Bai 11. Tim x biét:

a. (12z—-5)(4dx—1)+Bx—7)(1—16x) =81. b.(z—1)(z+3)—(x—2)(z+4) =5.
c. 2z+1)(x—3)=2z*+12. d. (—=3z+1) (z +2) + 32? = 12 — 4z.
e. 2z —2)(x—5)=(2x—3)(z+1). f. (=22 —3)(x+1)=—22%+3(—2z +3)

o
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Bir2. NHUNG HANG PANG THUC PANG NHO

A-TOM TAT Li THUYET

Mot s6 hing dang thic dang nhé

e (A+B)> = A2+ 2AB + B>
e (A—B)>= A2 —-2AB + B>
e A2—B>=(A+B)(A-B).
o (A+ B)’ = A3+ 3A’B + 3AB* + B®.
e (A+B)> =A% —3A°B +3AB? — B,
o A3+ B*=(A+ B) (A% — AB + B?).
o A3 B3=(A- B)(A?+ AB + B?).

B-BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Thyc hién phép tinh:

a. (2x + 3y)% b. (5x —y)*. c. (2z+12)".
2 2 1) 2., 1\’
a(2+2) (2-2) e (ery). fo(2 )
x —|—5y T 5y e x+4 3x 2y
g. (322 —2y)°. h. (z — 3y) (22 + 3zy + 9y?). i. (22 —3) (2" + 322 4+ 9).
o (@+2y+2)(z+2y — 2). k. (22 — 1) (42? 4+ 22 + 1). 1. (5+3x)3.
m.(z+2) (22 — 2z +4). n. (r—3)(x? +3z+9).

Bdi 2. Viét cac biéu thitc sau dusi dang binh phuong ctia mot tong hodc mot hieu:

a. 22+ 4z + 4. b. 2% — 8z + 16. c. 2242z +1.
d. 2% +6x +9. e. 16x% —8x + 1. f. 922 + 6z + 1.
g. 3622 + 36z + 9. h. 23 + 27. i 224 22+ 1.
1
j- 922 + 4% + 6ay. k. 25a% + 4b* — 20ab. l. 22 —a+ 1
Bdi 3. Viét cac bicu thitc sau dusi dang hiéu hai binh phuong:
a. 22 — 1. b. 42% — 9. c. x% — 25.
d. 2% — 49. e. r° —81. f. 2522 — 49y%.

g. 7x? — 5y°. h. 10022 — 2592
Bdi 4. Viét cac biéu thic sau dudi dang lap phuong ctia mot tong hosic mot hieu

a. 3+ 1222 + 48x + 64. b. 23 — 622 + 12z — 8. c. —2°2+3x2—-3x+1.
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Bai 5. Tinh gia tri biéu thic bing cach van dung hing déng thiic:

a. A=2%+32%+ 32+ 6 véi z = 19. b. B = 2® — 32% + 3z v6i z = 11.
Bai 6. Chiing minh cac biéu thic sau khong phu thudc vao x:

a. (2z +3) (4% — 62 +9) — 2 (423 — 1). b. (4z —1)3 — (4z — 3) (162% + 3).

c. 2(*+y3) —3(*+y?) véiz+y=1. d. (z+1)3—(z—132-6(x+1)(z —1).

. (x+5)2-|-(:c—5)2‘ ¢ (2x+5)2+(5x—2)2'

22+ 25 2?2 +1

Bai 7. Giai cac phuong trinh sau:

a. (r—1P+2—2)(4+2x+2?) +3z(x+2) =17.

b. (z+2)(2? —2x+4) — x (2% — 2) = 15.

c. (=3P —(z—=3)(2*+3x+9)+9(x+1)*=15

d. z(z —5)(z+5)— (z+2) (2> —2x+4) =3.
Bdi 8. So sanh hai s6 bang cach van dung hing dang thiic:

a. A =1999.2001 va B = 20002.

b, A=216vaB=(2+1)(22+1)(2+1)(2° + 1).

c. A=2011.2013 va B = 20122,

d. A=43*+1)3"+1)...(3% +1) va B=3""8 - 1.
BQi 9. Tim gia tri 16n nhat ctia biéu thiic:

a. A=b5xr— 22 b. B =1z — 2% c. C=dr—z*+3.

d. D= —2%+ 6z — 11. e. E=5—8xr—a° f. =40 — 2%+ 1.
Bai 10. Tim gi4 tri nhé nhat ctia bicu thiic:

a. A= 2% —6x+11. b. B = 22 — 20z + 101.

c. C=z*—06x+11L d. D= (z—1)(z+2)(x+3)(x+6).

e. E=a%—-22+1y?+4y+8. f. F=2%—4x+y>—8y+6.

g. G =2 — 4y + 5y* + 102 — 22y + 28.
Bai 11. Cho a+b =S va ab = P. Hay biéu dién theo S va P, cac bicu thiic sau day:

a. A=a>+0% b. B =a®+ 1. c. C=a*+ bt

o
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BAar3. PHAN TICH DA THUC THANH NHAN TU

A-TOM TAT Li THUYET

I Phan tich da thitc nhan tit (hay thita s6) 1 bién ddi cac da thitc d6 thanh tich cic da thiic.

B-BAI TAP AP DUNG

%& Dang 1. Phuong phdp dat nhan t& chung

II

Bai 1. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan ti:

a. 422 — 6x. b. 9z4y3 + 322y c. 23— 22% + 5.

f. —3z — 6xy + 9zxz. g. 2x%y — 4xy? + 62y. h. 423y? — 8x%y3 + 221y.

i. 9223 —3aty?—623y°+18xyt. k. To*y?—21lxy?2+Tryz—14ay. 1. a®ziy — ga?’x‘l + ga%zy.
Badi 2. Phan tich cic da thiic sau thanh nhan t:

a. 10z(x —y) — 8y(zr — ). b. éx(y —-1)— %y(y —1).

c. z(x—1)—y(l—2x) d. 3z(x — 1) +5(z — 1).

e. 20%(x + 1)+ 4(z +1).

2 Dang 2. Phuong phdp nhém nhiéu hang ti

Bdi 3. Phan tich cic da thiic sau thanh nhan ti:

a. 3 — 22% + 2z — 13. b. 2%y + zy + x + 1. c. ax + by + ay + bx.

d. 22 — (a + b)x + ab. e. ’y+ay  —x—v. f. ar? + ay — ba® — by.
Badi 4. Phan tich cic da thiic sau thanh nhan ti:

a. ar — 2r — a® + 2a. b. 2 + 2 — ax — a. c. 222 + dax + x + 2a.

d. 2zy — ax + 2* — 2ay. e. 23 +ar’+x+a. f. 22y + 3 + 22 +yz
Bai 5. Phan tich cic da thiic sau thanh nhan t:

a. 2 — 2z — 4y* — 4y. b. 2%+ 22% — 42 — 4. c. o3+ 22%y —x — 2y.

d. 322 — 3y? — 2(x — y)2. e. 3 — 42% — 9x + 36. f. 22 —y? — 22— 2.
Badi 6. Phan tich cic da thiic sau thanh nhan ti:

a. (x—3)(x—1)—3(z—3).

b. (z—-1)2z+1)+3(z—1)(z+2)(2z+1).

c. (6z+3)—(2z—5)(2z+1).
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d. (z =52+ (@ +5)(z—5)—(—2)2x+1).
e. Bz —2)(4r—3)—(2—-3x)(x —1) —2(3z —2)(z + 1).
Bdi 7. Phan tich cdc da thiic sau thanh nhan ti:
a. (a—b)(a+2b)—(b—a)(2a—b)—(a—0b)(a+3b). b. dzy® — 2zyz — 15y + 62.
c. (x+y)2r—y)+2z—y)Bz—y)—(y—22). d.ab®c® — a?b** + ab*c® — a®bc>.

e. 2°(y —2) +y*(z —2) + 2*(z — ).

& Dang 3. Phuong phdp diing héng déng thirc

Bai 8. Phan tich cac da thitc sau thanh nhan ti:

a. 42?2 — 122 +9. b. 42? + 4z + 1. c. 1+ 12z + 3622

22
d. 922 — 24xy + 163> e I + 22y + 49> f. —22+ 10z — 25.
g. —16ah® — 24a°b° — 9a%b*.  h. 252% — 20xy + 492 i. 252t — 1022y + o2

Bai 9. Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti:

a. (3r —1)* - 16. b. (5x —4)* — 4922

c. 2z+5)%—(z—9)% d. 3z +1)% — 4(x — 2)*.

e. 92z +3)2 —4(zx + 1)% £ 422 — (b2 + 2 — a2)’.

g. (ax + by)? — (ay + bx)?. h. (a2 +b* —5)° — 4(ab + 2)2.

i (422 — 3z —18)° — (422 4 3x)". jo 9@ +y—1)2 —4(2z + 3y + 1)~
k. —42% + 122y — 9y? + 25. L. 2% — 22y + y? — 4m? + 4mn — n?.

Bai 10. Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti:

a. 8z° — 64. b. 1+ 8z5y3. c. 125x% + 1.
Y
d. 823 — 27. e. 2723 + T f. 12523 + 2793,

Bai 11. Phan tich cic da thic sau thanh nhan t:

a. 22+ 622+ 122 + 8. b. 3 — 3z +3x — 1. c. 1 —9x+ 2722 — 2725,
3,9 5,3 1 3 2 2 3
d. x +§ZL' —I—Z:v—l—g. e. 27x° — bdx*y + 36xy” — 8y°.

Bdi 12. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan t:
a. 2% — 4x%y® + y? + 2ay. b. 2% — 5. c. 25 —a®+ 2ab — b2
d. 4022 — (b2 + 2 — a?). e. (a+b+c)*+(a+b—c)*—4c.

Bai 13. Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti:
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y J/ J J
a. (2% —25)* — (x — 5)2. b. (422 — 25)* = 9(2¢ —5)2.  c. 4(2x —3)2 — 9 (42® — 9)%.
d. a — a* + 2a® + 24 e. (322 + 3z +2)°— (322 4 3z — 2)°.
Bdi 14. Phan tich cac da thitc sau thanh nhan ti:
a. (vy+1)2— (z+y)2 b. (z+y)* — (z —y)>
c. 3xty? + 323y + 3zy® + 3y* d. 4(2? —y?) —8(x —ay) — 4 (a® — 1).
e. (x+y)>—1-3zylx+y—1).
Bai 15. Phan tich cic da thitc sau thanh nhan ti:
a. 3 —1+522 -5+ 3z — 3. b.a®+a*+a®+a>+a+1.
c. #3—322+3x—1—1y5 d. 523 — 32%y — 452y + 2715,

e. 3z%(a—b+c)+36xy(a—b+c)+108y*(a—b+c).

& Dang 4. Mét sé phuong phép khéc

Bai 16. Phan tich cac da thitc sau thanh nhan ti: (tdch mot hang tit thanh nhiéu hang tit)

a. 12 — 5z + 6. b. 32% + 9z — 30. c. 22 —3x+2.
d. 22 — 9z + 18. e. 12 — 6z + 8. f. 2?2 —5x — 14.
g. 22+ 6x +5. h. 2% — 7z + 12. i. 2?2 —7x +10.

Bdi 17. Phan tich cdc da thitc sau thanh nhan t1i: (tach mot hang t1t thanh nhiéu hang t)
a. 3% — 5x — 2. b. 22% +x — 6. c. 7Tx® +50x + 7.

d. 122 + 7x — 12. e. 1522 + 7z — 2. f. a® —5a — 14.
g. 2m? + 10m + 8. h. 4p? — 36p + 56. i. 22° +5x + 2.

Bdi 18. Phan tich cic da thitc sau thanh nhan ti: (tach mot hang tit thanh nhiéu hang ti)
a. 2 + dxy — 2192 b. 522 + 6xy + . c. 2%+ 2xy — 1592
d. (z—y)?+4(x —y) — 12. e. 2% — Txy + 10y f. 2%yz + Sxyz — 14yz.

Bdi 19. Phan tich céc da thitc sau thanh nhan tii: (tach mot hang tit thanh nhiéu hang ti)
a. a* +a’®+ 1. b. a* + a% — 2. c. ot 4 42% - 5.

d. 23 — 192 — 30. e. 13— Tz — 6. f. 23— 52% — 14x.

Bdi 20. Phan tich cic da thitc sau thanh nhan t1i: (théem b6t cing mot hang )

a. ot +4. b. z* + 64. c. 2% +a7+ 1.

d. 2%+ 2% + 1. e. 2’ +x+1. f. 2%+ 2% +4.

g. vt +22% — 24, h. 2% — 22 — 4. i. a* +4b*
Bdi 21. Phan tich cac da thiic sau thanh nhan ti: (dat bién phy)

a. (22 +x)° — 14 (22 + z) + 24. b. (22 + z)° 4 42% + 4z — 12.

c. 7t + 223 + 52% + 4x — 12. d. (z+1)(z+2)(x+3)(z+4) + 1.

e. (z+1)(z+3)(x+5)(x+7)+15. f. (z+1)(z+2)(z+3)(z+4) —24.
Bdi 22. Phan tich cdc da thitc sau thanh nhan tii: (dat bién phu)

a. (22 + 4z +8)% + 3z (22 + 4z + 8) + 222, b. (22 +z+1) (2 +2+2)—12.

c. (2 +8x+7)(z*+ 8z +15) + 15. d. (x+2)(x+3)(z+4)(z+5) — 24.
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10/99 ’

& Dang 5. Téng hop

y £ L 7

Badi 23. Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti:

a. 2+ 4x + 3.
d. 222 + 3z — 5.
g. (a®+1)° — 4a>

jo ot —a —a? + 1.

Bdii 24. Phan tich cac da thic sau thanh nhan ti:

a. —x —y?+a22—y.

d. 523 — 522y — 1022 + 10xy. e. 2723 — 8.

g. 12 —y? — 2xy + 9>

jo 34322 + 32 +1— 2723, k. 422 + 42 — 9% + 1.

Bdii 25. Phan tich cac da thtc sau thanh nhan ti:

a. bhz? — 10zy + 5y? — 2022
d. 2% — 22y — 422 + 2.

g. 12 —y? +2yz — 2%

J- 2z0y+ 32+ 6y + 2.

Bdii 26. Phan tich cac da thtc sau thanh nhan ti:

a. 28 + 2%z + vz — xyz + >
c. a*(b—c)+b*(c—a)+c*(a—Db).

e. ) —ax"T—aS — S+t + a3+ 22— 1.

g. (a+b+c)*—(a+b—c)®—(b+c—a)3—(ct+a—b)3.

Bdi 27. Giai cac phuong trinh sau:
a. (z—2)2—(x—-3)(z+3)=6.
c. (z+4)P*+(1-2)(1+2)=T.

e. 4(x—3)2—(2z—-1)(2z+1) = 10.
g. 9z +1)*— (3z — 2)(3z + 2) = 10.

Bdi 28. Chitng minh rang:

a. a*(a+ 1)+ 2a(a + 1) chia hét cho 6 v6i a € Z.
b. a(2a — 3) — 2a(a + 1) chia hét cho 5 véi a € Z.

c. 24+2x+2>0v6ix €Z.

d. —2’+42x—-5<0véizxeZ.

b. 16z — 5% — 3.
e. 8 — 322 +1— 3z.
h. 2% — 32% — 42 + 12,
k. (22 +1)? — (z — 1),

b. z(x +y) — bz — by.

h. 22 —y? + 4 — 4x.

b. 2% — 22 + 4% — 2xy.

e. 322 — 6zy + 3y? — 1222

h. 2% — 22y + y* — 22 + yz.
k. 2% + 22z + 2xy + 4dyz.

= oA

= o oaT

[y
.

. 222 4+ Tz + 5.

x? —4x — 5.
4+ 1

xt + 422 — 5.

. 2% —5x + 5y — 9%

2?2 —y? -z —y.

2% — 5.

x? — 3z + zy — 3y.

3

. a® —ay — a’x + xy.

x? — 6xy — 2522 + 92,
x? — 2y + tr — 2ty.

(x+y+2)>—a2%—y3— 25

be(b+ ¢) + ca(c — a) — ab(a + b).
a® — a* + 2a3 + 2a2.
(r+y+2)>—a3—y>— 23

2+ 3+ 23— 3xyz.

(z+3)+ (4+z)(4 —2) = 10.
(z—4)?2—(z—2)(z+2) =6.

25(z + 3)% + (1 — 52)(1 + 5z) = 8.
—4(z — 1)+ 2z —1)(2z +1) = -3.

o
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BAr4. PHEP CHIA DON THUC - PHEP CHIA DA THUC

A-TOM TAT Li THUYET

I Nhéc 1qi kién thirc 16p 7

V6i moi x # 0,m,n € N,m > n thi
gt s gt = g

n

néu m >n
2™t =1 néum=n
B Chia don thirc cho don thirc

Mubn chia don thitc A cho don thitc B ta lam nhu sau
e Chia hé s6 ctia don thic A cho don thiic B.

e Chia liiy thita ctia ting bién trong A cho lity thita clia cting bién d6 trong B.

e Nhan céc két qua vira tim dugce véi nhau.

E®) chia da thirc cho don thirc

Muén chia da thitc A cho don thic B, ta chia mdéi hang ti clia A cho B roi cong cac két qua véi
nhau.

¥ cChia da thirc cho da thirc

Nguoi ta chiing minh duge rang doi véi hai da thic A, B tuy ¥ clia cing mot bién B # 0, ton tai
duy nhat mot cap da thitc Q, R sao cho A = B.Q + R, trong d6 R = 0 ho#c bac ctia R nhé hon bac
ciia B (R duge goi 1a du trong phép chia A cho B). Néu R = 0 phép chia A cho B la phép chia hét.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Chia don thirc cho don thirc. Chia da thirc cho don thirc

Bai 1. Thyec hién phép tinh:
a. (—2)5:(=2)3 b. (—y)7: (—y)>. c. 22 (—x19).
d. (225) : (27)3. e. (—3z)5: (—3x)% £ (ayd)': (z2).

Bdi 2. Thuc hién phép tinh:

a. (r+2)°: (x+2)°. b. (z —y)*: (z —2)3. c. (a2+20+4)": (22422 +4).
d. 2(z2+1)°: é(ﬁ +1). e. 5(z —y)°: g(x —y)>.

Badi 3. Thuc hién phép tinh:
a. 6zy? : 3y. b. 6223 : 2zy>. c. 8z2y : 2zy.

d. 5z%y° : 2. e. (—dxty3) : 22%y. f. oxy32t: (—2122%).
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4. PHEP CHIA DON THUC - PHEP CHIA BA THUC

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

3 1
g. le3y3 . (—§x2y2)

h. 922yz : 12293, i.

y J/ J J

(223y) (3xy?) : 223y

(22y%)° (32%y)*

(a26?)*
Bai 4. Thuc hién phép tinh:

(223y2)?

a. (203 — 22 +5z) 1 2.
c. (—22° + 3z% — 423) : 222

e. 3(z—y)®—2(x—y)'+3(x—y)’:5(x—y)*

Bai 5. Thuc hién phép tinh:
a. (3x°y? + 4a3y? — 5a%yt) : 2022

c. (922 — 152%y*) : 322y — (2 — 32%y) y2.

D x4+ (62%y5 — 9x3yt + 152%y?)

b. (3z* — 22 + 2?) : (—2x).

1
d. (z* — 22%y + 3zy?) : (—ia:)

4

3 3 9 3
(ga%?’ + ?a3x4 — Eaﬁ) : 5@2:3.

d. (62% — zy)
1)x.

c x4+ (223 + 3xy?) - wy — (27 —

& Dang 2. Chia da thirc cho da thirc

Bdi 6. Thuc hién phép tinh:
a. (x* —32%) : (x — 3).
c. (xt—xz—14):(z—2).
e. (#3+2%-12): (z—2).
g. (—32% +5x% — 9z + 15) : (5 — 3x).
Bai 7. Thuc hién phép tinh:
a. (2z* — 5z +2® — 3 —3z) : (2 — 3).
c. (223 +52%—2x+3): (22 —x+1).
e. (—¥+22t—4—2?+7x): (2P +2-1).
Bai 8. Thuc hién phép tinh:

a. (5bz% + 9zy — 2¢%) : (z + 2y).

o

L
b. (2% — 23y + 22y* — zy?) : (2 + 7).
L
-

d. (2a®+ Tab* — Ta*b — 20°) : (2a — b).

Bai 9. Thuc hién phép tinh:

227 + 2z —4) : (x4 2).

-
d. (2* =322 +2-3): (z—3).
(223 — 52? 4+ 62 — 15) : (22 — 5).
.<

—a? + 6% — 262 + 21) : (22 — 3).

b. (2 + 23+ 22 +1): (¥ +1).
d. (8z — 8z% — 102 + 32* — 5) : (32% — 2z + 1).

45 + 3zyt — y° + 22ty — 623y?) ¢ (22 + y — 229?).

a. (2v+4y)?: (x4 2y) — (92° — 1222 — 3z) : (—3z) — 3 (2 + 3).

o
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y J/ J J

b. (132%y? — 52* + 6y* — 1323y — 13293) : (29 — 2% — 32y).

Bi 10. Tim a, b dé da thiic f(x) chia hét cho da thic g(z), vdi:

z)
)
)

a. f( =923 + 2122 + ax + b, g(x) = 2* —x — 2.
b. f(
c. flx
d. f(

ot — 23 +62° —x+a,g(x) =2 -z +5.

32 + 1022 — 5+ a,g(z) = 3z + 1.

x) =a*—3x+a,g(x) = (z—1)%

Bai 11. Thuyc hién phép chia f(z) cho g(x) dé tim thuong va du:

d. f(z) =32ty — 2° — 323y* + 22® — 22y + 20y® — vt g(x) = 23 — 2%y + 32

Dang 3. Tim da thirc bdng phuong phdp hé sé bét dinh

Bai 12. Cho biét da thitc f(z) chia hét cho da thitc g(z). Tim da thic thuong:
a. f(z) =252+ 11z — 10,g9(z) = v — 2.
b. f(z) =32% —72? + 42 — 4,g9(x) = — 2.

Bai 13. Phan tich da thic P(z) = 2 — 23 — 22 — 4 thanh nhan t, biét ring mot nhan ti c6 dang:
2?2 + dx + 2.

Bai 14. Véi gia tri nao clia a va b thi da thitc 2 + ax® + 2x + b chia hét cho da thic 2 + x + 17
Bai 15. Phan tich cic da thic sau thanh nhan ti:

a. 3 — 2% — 14z + 24. b. 23 + 42% + 4z + 3. c. 23— Tz — 6.
d. 23 — 192 — 30. e. a® —6a*+ 1la — 6.
Bai 16. Tim cac gia tri a,b, k dé da thitc f(x) chia hét cho da thitc g(z):
a. f(z)=a*—92°+ 212 + v+ k,g(z) = 2® —x — 2.
b. f(z) =2 — 32 + 32> + ax + b,g(x) = 2? — 3v + 4.

Bdi 17. Tim tat cd cac s6 tu nhieén k dé cho da thitc f(k) = k% + 2k% 4+ 15 chia hét cho nhj thiic
g(k) =k+ 3.
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R R y J J J
BA1D. ON TAP CHUONG I
Bai 1. Thyc hién phép tinh:
a. (32° — 222 + 2+ 2). (52?). b. (a®z® — bz + 3a) . (—2a°z).
c. (322 + 5z —2) (222 — 4z + 3). d. (a* 4 a®b+ a®b* + ab® + b*) (a — D).
Bdi 2. Rut gon céc biéu thiic sau:
a. (> +a—1)(a*>—a+1). b. (a+2)(a—2) (a® +2a +4) (a* — 2a + 4).
c. (24 3y)* — (22— 3y)? — 12xy. d. (z+1)32—(2—1)3—(2% — 1)—(2—1) (22 + 2 + 1).
Bai 3. Trong cac biéu thiic sau, biéu thiic nao khong phu thuoc vao z:
a. (x =172 —(x+1)3+6(x+1)(x —1). b. (x+1) (22 —z+1)—(z—1) (2> + 2+ 1).
c. (x—2)?—(z—3)(x—1). d. (z+1) (22 —z+1)—(z—1) (2> + 2+ 1).
e. (x—1P2—(x+1)3+6(x+1)(x—1). f. (z+3)?—(z—3)*— 12x.
Bai 4. Tinh gia tri clia céc biéu thiic sau:
a. A=a®—3a*+3a+4 v6ia=11. b. B=2(*+14°)—3(z*+y?) véiz+y=1.
Bai 5. Phan tich cic da thiic sau thanh nhan tii:
a. 1422y — 22 — % b. a? +b* — ? — d* — 2ab + 2cd.
c. a’b®—1. d. 2%y — 2) + v*(z — z) + 2%(x — y).
e. 22 — 15x + 36. f. x'? — 3255 + 2912,
g. =5 — 64, h. (22 —8)% — 784.
Bdi 6. Thyc hién phép chia cac da thiic sau: (ddt phép chia vao bai)
a. (352 +412* + 13z — 5) : (5x — 2). b. (z' — 623 + 1622 — 222 + 15) : (2? — 2z + 3).
c. (2t — 23y + 2%y — ay?) : (22 + o?). d. (42t — 1423y — 2422y? — 54y*) : (2® — 32y — 9y?)
Bdi 7. Thuc hién phép chia cic da thic sau:
a. (3z* — 823 —102% + 8z —5) : (32* — 2z + 1).
b. (223 — 92 + 19z — 15) : (2? — 3z +5).
c. (162" — 2% — 2% + 41z — 70) : (32% — 22 + 7).
d. (62° — 32ty + 22%y% + 42%y® — Syt + 2°) : (323 — 2xy? + o°).
Bai 8. Tim x biét:
a. 2° — 16z = 0. b. 223 — 502 = 0.
c. x®—42® — 9z +36=0. d. 5a? —4(2? =22 +1)—5=0.
e. (12—97—(z—3)2=0. f. 2 —3x+2=0.
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Bai 9. Chiing minh ring:
a. a?+2a+b*+1>0 v6i moi gia tri clia a va b.
b. 22 + 9% + 2zy + 4 > 0 v6i moi gia tri clia « va v.
c. (x—3)(z—>5)+2>0 véi moi gia tri clia .
Bai 10. Tim gié tri 16n nhét hodic gia tri nhé nhét clia cac biéu thic sau:
a. 22 +x+1. b. 24+ 2 — 2% c. 22 —4x +1.
d. 422 + 4z + 11. e. 322 — 6z + 1. f. 22— 22 +y* — 4y +6.
g. h(h+1)(h+2)(h + 3).

e
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y J/ J J

Bir6. MOT SO DE TU LUYEN NANG CAO

BPésdl

Phan I. Tréc nghiém

Cau 1. Trong cac biéu thiic sau, biéu thic nao sai

A a+b=(a+b)?
(©) (a+b)* = a2 + 2ab + b2.

Cdu 2. Phan tich da thic 22 — 2z thanh nhan t\ ta

<

(a+b)(a—b)=a*— b
(a—b)? = a® — 2ab + b2.

uge

x (2% — 2).

Qu

)

@ Ca A,B,C déu sai.

Cdu 3. Trong chuong trinh sach gido khoa Toan 16p 8 hoc ki I, ¢c6 bao nhicéu hing ding thitc déng

@x(:v—i—Q). :c(:v—2).
nhg?
(A) 4. B) 5.

)

6. D)7.

Cdu 4. Khai trién hing déng thic (z 4 2)°, ta duge

@x2+2x+4. :B2+4:U—|—4.
Cdu 5. Chon khing dinh ding

A) (a+b)* = (a+b) (a® — ab + b?).

(©)(a—b)(a+b) =a®+12.

@)

2% 427 + 2. (D)a? + 4z + 2.

(a+0)* = (a+0b)(a—b).
(a +b)° = a® 4 3a2b + 3ab® + b°.

C)

Cdu 6. Phan tich da thic 22 — 52 + 6 thanh nhan tit, ta dugc

A (z+2) (z + 3). B) (z —2) (z +3).
Cdu 7. Chon khang dinh ding

(A) 22+ 42 = (z +y)? — 2ay.

©2*+y* = (@—y) (& +y).
Cdau 8. (z +1)* dugc khai trién thanh

A) 22 + . B) 2% + 2z + 2.
Cdu 9. Chon khing dinh ding

A2 —T=(z+7)(z—7).

(C) 22— 25 = (z — 25) ( + 25).
Cau 10. Chon khang dinh diing

B z+y=(z+y)

© (e +y) =+
Cau 11. Tim z biét z (z + 1) = 0.

@x:();m:l. sz;x:—l.

(©) (z—2)(x—3). D) (z +2) (z — 3).

B)a?+y? = (v +y)° — day.
D> +y? = (z—y)°
©x2—|-2x+1.

@x2—|—1.

x2—7:<m+\/7> <m—\/7>
D)z2 — 5= (z—5) (z +5).

B) (z —y)* =a® +¢*.

D)2 + 22y +y* = (v +y)™.

©x20;$:2. @xzo;x:—Q.

Cadu 12. Phan tich da thic z (y — 1) — 22 (y — 1) ta dugc

A (y+1)(1-22). B (y—1)(-1+22).
Cau 13. Tim z biét (2x — 1) (z + 3) = 0.
@xz%;xz—?). xz%;a::?».
Cau 14. Phan tich da thic 223 — 8z ta duge
(A) 22 (z —4) (z+4). B) 2 (22 +4).

Cau 15. Cho z +y = 9;zy = 14. Tinh 22 + 32

(A) 52. 53.

D (y—1)(1-22).
1

@x = —5;31: = —3.

(D) 2z (2 — 4).

(D)55.

(©) (y— 1) (1+22).

e
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y J J J
CAu 16. Cho z,y 1a hai s6 khac nhau, théa man diéu kien 9z (z — y) — 10 (y — 2)> = 0. Khi d6

(A) z = 10y. B)z = —10y. (©)y = 10z D)y = —10z.
CAu 17. Gié tri nho nhat cia biéu thic P = (z + 3y — 5)> — 6y + 26 1a
A) 2. B) —1. (©)o. D)1.

Cadu 18. Cho da thic P(x) = (z + 5) (ax? + bx + 25) va Q(z) = 2® + 125. (Pz) = Q(x) khi va chi
khi

a=1 a=1 a=—1 a=—1

sl el el ofl]

Cadu 19. Xac dinh cac hé s6 a, b sao cho da thic 2* + az® + b chia hét cho da thic 22 — 1
(A)a=0b=1. B)a=1;b=0. ©a=0b=—1. D)a=—1;b=0.

Cdu 20. Xac dinh céc hé s6 a, b, c sao cho (2x — 5) (3x + b) = ax?® + = + ¢ v6i moi .

@azG;sz;c:—40. a:6;b:—8;c:—40.

(Ca=—6;b=8;c=—40. D)a = 6;b=8;c=40.
Phan Il. Tu luén
Bai 1. Thuc hién cac phép tinh sau:
Bai 2. Phan tich céc da thiic sau thanh nhan ti
Bai 3. Tim GTLN va GTNN ciia cac biéu thitc sau

( BANG DAP AN )

1. A2 BJ[3. D[4 B|5. Dll6. Ccll7. A8 <C]lo. B]|[10. D
B |[12. D |[13. A |[14. C |[15. B |[16. A |[17. B |[18. A [[19. C |[20. A

z

B Dé sb 2

Cdu 1. Chon khéng dinh ding
D z—y=(+y) (x—y). B)a? —y* = (@ —y)x+y)
@ Sx? + 3y? = (x/gx + \/§y) <\/5x — \/§y) @Cé ba cau A,B,C déu sai.

Cdu 2. Trong cac phuong an sau, phuong an nao sai?

A)z2—1=(z—1)(z+1). B) 22 — 4z = z(z — 4).
©z*—1=(z—1)(2>+z+1). @x2+1:(x—1)(x+1).
Cdu 3. Khai trién hing déng thitc (z + 2y)° ta dugce
@x2+4xy—|—2y2. :1:2—1—2xy—|—4y2. ©332—|—4xy—|—4y2. @a:—|—2:cy+y2.
Cdu 4. Phan tich da thic 22 (z — y) — (z — y) ta dugc
@) (x —y) (2 + 1). B)(x—y) (e~ 1) (x+1).
©+1)(@—y). D) +y) (@ —y).

Cdu 5. Phan tich da thic 23 — 8 thanh nhan tit, ta dugc
(A) (z +2) (x — 2z + 4). B) (z +2) (z + 4z + 4).
(©) (z —2) (x — 4z + 4). D) (x —2) (z + 22 + 4).
Cau 6. Cho z +vy = 9; 2y = 14. Khi d6 gia tri ctia 2 + 3 1a
(A) 350. 351. (C) 352. (D) 349.

Cadu 7. Phan tich da thic 22 — z ta dugc

@x(x—l). x(mz—l). @x(m—l—l). @x(l—x).
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6. MOT O BE TU LUYEN NANG CAO 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

V' J J J
Cau 8. Cho z,y >0 vh x —y = 7; xy = 60 thi gia tri ctia biéu thitc 22 — y? 1a
(A 120. B)121. (C)118. (D)119.
Cdu 9. Cho b+ ¢ = 10. Dang thiic nao ding?
(A) (10a + b)(10a + ¢) = 10a(a + 1) — be. (10a 4 b)(10a + ¢) = 10a(a + 1) — 2be.
(C) (10a + b)(10a + ¢) = 10a(a + 1) + 2bc. (D) (10a + b)(10a + ¢) = 10a(a + 1) + be.
Cdu 10. Cho z + y + 2z = 0. Chon ding thiic diung.
@ % + 3 + 263 = 3zyz. 3+ + 23 = 9y
(C) 2® + 43 + 23 = 2Tayz. D) 2? + 1 + 2% = zyz.
Cau 11. Phan tich da thic P = 1223 + 42?2 — 272 — 9 thanh nhan ti ta dudc
(A) (22 + 3)* (32 — 1). B) (22 — 3)* (3z + 1).
(©) (22— 3)* (32 — 1). D) (22 + 3) (2 — 3) (3z + 1).
Cdu 12. Gié tri nho nhét ciia biéu thic (z — 3)* + (¢ — 11)% 1a
(A 30. B)31. (C)32. (D)29.
Cau 13. Gi4 tri 16n nhat ctia biéu thitc P = 19 — 6z — 922 1a
A 20. 10. (C) 30. (D) 40.
Cau 14. Choz >y >0 vax —y = T; 2y = 60 thi gia tri clia bicu thitc z* 4 y* 1a
(A) 21360. (B) 21361. (C) 21362. (D) 21359.
Cdu 15. Néu z — y = 2 thi gia tri ciia bidu thic P =2 (23 —33) — 3 (z +y)* 1a
(A) 21360. (B) 21361. (C) 21362. (D) 21359.

( BANG PAP AN

1. B2 DJ[3. Cll4. B]l5. DJl6. B|7. A]ls. DJ9. D |[10. A ]
11. D |[12. C |[13. A |[14. B |[15. B
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2 ) pHANTHOC DAI SO

Bir 1. PHAN THUC PAI SO

A-TOM TAT Li THUYET
D Pinh nghia

. , A
Mot phan thic dai s6 (hay néi gon 1a phan thiic) la mot bieu thic c6 dang B trong do A, B la céac
da thic va B khac da thitc 0. A duge goi la tit thite (hay tit), B duge goi 1a mau thiic (hay mau).
E®) Hai phan thirc béng nhau

A C . .
Hai phan thic B VA D (trong d6 cac da thic C, D khéac da thic 0) duge goi la bang nhau néu
A.D =B.C

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Tim diéu kién dé phan thirc cé nghia

Bai 1. Tim diéu kién xac dinh ctia phan thic:

2 —4 20 — 1 22 —4
a ——. b, —————. c. .
922 — 16 x?—dr +4 22 —1
5T — 3 2?2 — 52 +6 2
d. ) e. ———. f. .
212 — x 2 —1 (x 4+ 1)(x — 3)
2 + 1 L 1 . %y + 2w
& 2 _5r+6 D2 4y? T2 2041
i S5x + 1y i T+y { 2?2 —1
I e er 10 " @32t (y—2)2 "o 2r 41

Bdi 2. Tim cac gia tri ctia bién s6 « dé phan thic sau bang khong:

20 — 1 b 22—z 2r+ 3
a. . . . c. .

5x — 10 2x 4r — 5
d (x —1)(z +2) . (x—=1)(z+2) ¢ r?—1

T2 —dx+3 T2 —dx+3 T2 —2r 41
Bai 3. Tim cac gia tri ctia bién s6  dé phan thic sau bang khong:
22 —4 z® — 162 B+t —r—1

a ————. b, ———M—. c.

22+ 3z — 10 3 — 322 — 4x 3+ 2x —3
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2. TINH CHAT CO BAN CUA PHAN THUC DAI SO. RUT GON PHAN THUC 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

”’-
Bir2. TINH CHAT CO BAN CUA PHAN THUC PATI SO.
RUT GON PHAN THUC

A-TOM TAT Li THUYET

D Tinh chat co bdn clia phan thire

Néu nhan ca tit va mau clia mot phan thic véi cing mot da thitc khac da thiic 0 thi duge mot phan
thitc bang phan thic da cho:

A AM
—— | httc kh h
3 BMM a mot da thue khac da thic 0

Néu chia ca ti vd mau ctia mot phan thitc cho mot nhan tit chung ctia ching thi duge mot phan
thitc bang phan thic da cho:

A A:N
BB N N la mot nhan tit chung

E®» auy téc déi ddu

Néu doi dau ca tit va mau ctia mot phan thiic thi duge mot phan thic bing phan thitc da cho:
A —-A

B -B

E®) Rt gon phan thire

Mubn riat gon mot phan thic ta c6 thé:

e Phan tich t& va mau thanh nhan t (néu can) dé tim nhan ti chung.

e Chia ca tit vi mau cho nhan tt chung.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Phan thirc bdng nhau

Bdi 1. Chiing minh cac dang thiic sau:

3y Gxy —3z% 322 20r —y) =2
Y _ oy . b. _ 2 . L2xy) 2

2ry  Sxy? l—-2 -1 2. _ —2a
=== . . = 2). f. — b

Bdi 2. Chitng minh cac ding thiic sau:

r—2 23 — 23 3z —3z(x —y)
. = 0). b. = +y).
p—- x (22 + 2z +4) (z#0) T4y y? — z? (v 7 £y)
r+y 3a(z+y)?
. = 0 —vy).
C 3a 9a2(x+y) (a# 7'1.3& y)
T —2 1

N

Bai 3. V6i nhitng gid tri nao clia = thi hai phan thic sau bang nhau?

2 _brt6 “r_3
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CHUONG 2. PHAN THUC PAI sO

7= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

2z +1)(z—2)

Bai 4. Cho hai phan thic A = va B =

3(2x +1)
cac truong hgp sau:
i. xreN ii. x € Z.
+1 (x+1)(x+2)

B =

xr —

y J/ J J

. Hay xét st bang nhau ctia chiing trong

iii. z € Q.

(x4+1)(3x —2)

va C = . Hay xét su bang

~ . :l:
Bai 5. Ch han thic A = ——
di 5. Cho ba phan thic g 50 1 9)

nhau cua ching trong cac truong hgp sau:

i. zeN. ii. xz € Z.

5(3z — 2)

iii. z € Q.

& Dang 2. Rat gon phan thirc

Badi 6. Rit gon cac phan thiic sau:

5 4xy 21293
. — b. —
2x + 2y S5x — by —15z(x — y)
d. . . f. ———= .
. e 3x_3y(x7éy) 3y — ) (z #y)
36 (x — 2)° b z? — zy 322 — 122 + 12
_— — i. .
32 — 16z 5y? — bxy xt — 8z
T2+ 14x + 7 1 45z (3 — x) y? — a2
_— . m. .
322 + 3w 15z (z — 3)° x? — 3x%y + 3zy? — y?
Bai 7. Rt gon céc phan thic sau:
2 — 16 2% +4x + 3
. 0 4). -3
a. ——— (@ # 0,z #4) w2 F 3
15z (z + y)° 5 —y) —3(y —x)
c. ——— S (y+(x+ 0). d. x
20 + 2y + 5z + by % —ay
. —1). 0).
Sl e e G 3oy 3,2 "7 vy 70
4% — 4wy (x+y)* — 22
. — 0 . 0).
g 5x3_5x2y(:v# T F#Y) PO (+y+z#0)
. a0 2a3y3 + 48
.]' 7 6 (xsé()?x#j:y)
27— xy
Bai 8. Rt gon, roi tinh gia tri cac phan thitc sau:
(22% + 2x) (x — 2)* . 1 3 — 2ty +ay?
A= 6ix = —. b. B = 6l z = -5,y = 10.
a (@ —40) (2 + 1) vOl x 5 7+ P vO1 & Y
Bai 9. Rat gon cac phan thiic sau:
(a+b)?—c2 b a’ +b* — % + 2ab 2% — Ta? — 122 + 45
— . . c. :
a+b+c a? — b2+ c? 4 2ac 323 — 1922 4+ 33z — 9

Bai 10. Rit gon cac phan thiic sau:

e
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2. TINH CHAT CO BAN CUA PHAN THUC DAI SO. RUT GON PHAN THUC

7= Tai Liéu Hoc Tap Lép 8

a a® + b + ¢ — 3abe
T4+ —ab—bec—ca’

. 23+ 3 + 23 — 3ayz
G e e eI

. a’(b—c)+ b*(c—a) + *(a —b)
' ab?® — ac? — b® + be? '

Bai 11. Tim gia tri ctia bién x dé:

a P=—
22+ 21+ 6

dat gia tri 16n nhat.

y J/ J J

23— 3 + 2% + 3xyz

b. (x+y)?2+(y+2)°2+(z—x)?

d.

b. Q=

a’(b—c) +b*(c —a) + c*(a — b)

at (0?2 — )+ b4 (2 — a?) + * (a? — b?)’

N R R |
R e R S S e

22+r+1

X T

Bdi 12. Chitng minh ring phan thic sau day khong phu thuoc vao x va y:

a (22 +a)(1+a)+a®2?+1
(2 —a)(1—a)+ a2+ 1

ar’ —a ary+ar —ay—a
r+1 y+1

22 — o2
(z +y)(ay — ax)

e.

b

3oy —3x +2y —2 922 —1

p#1)
— 1].
y—1 :345—1(957é:’)’*7J7é
(x+a)? —2?
2r+a
2ax — 2x — 3y + 3ay
dax + 6z + 9y + 6ay

o
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CHUONG 2. PHAN THUC PAI sO = Tai Lisu Hoc Tap Lop 8

- y J J J 2
Bir3. CAC PHEP TOAN VE PHAN THUC

A-TOM TAT Li THUYET

B <ui déng méu thirc clia nhiéu phan thirc
Muén quy dong mau thiic nhiéu phan thic ta c6 thé lam nhu sau:

e Phan tich cdc mAu thitc thanh nhan tit roi tim mau thic chung.
e Tim nhan t phu ctia moi mau thic.

e Nhan ca tit vi mau ctia moi mau phic véi nhan ti phu tuong ting.

E®) Phép cong, trir céc phan thirc dai sé
Muén cong hai phan thiic dai s6, ta c6 thé lam nhu sau

e Mudn cong hai phan thiic ¢6 cing mau thiic, ta cong cac ti thitc v6i nhau va gitt nguyén mau
thuec.

e Mubn cong hai phan thitc ¢c6 mau thic khac nhau, ta quy dong mau thiic roi cong ciac phan
thitc ¢6 cing mau thic via tim duge.

Phép trit cling tuong tu nhu phép cong

E®) Phép nhan céc phan thire dai sé

Muén nhan hai phan thic, ta nhan cac tit thitc v6i nhau, cac mau thitc v6i nhau:
A C AC
B D B

E®) Phép chia céc phan thirc dai sé

Q

v6i phan thitc nghich dao cia —:

2
o)
V[P S

. A C
Muon chia phan thtc 5 cho phan thtec D khac 0, ta nhan

S

So] IS
ol Q
Sy
Qlo

a =Y b 13 c. WY
©16720° " 4x’ 6y " 8715
*r Y o, LY YE L2 Ty yE =
"2y 2 8712724 T 22732 4y

Bdi 2. Tim diéu kién dé cac phan thiic sau c6 nghia va tim mAu thitc chung ctia chiing:

) 4 7 b x Y z
A& 9y —4'3r—9"50— 252 "d+204-2a4—a?
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3. CAC PHEP TOAN VE PHAN THUC

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

V' J J J
. 2a T Y 3 r—2
b2 20+ 20 a2 — b2’ T2 +6 22 +6x+9
1 2 rt+1
. . f. ——— 22+ 1.
© x2—2x+1 22+ 22 x2—1’$ +
Bdi 3. Qui dong mau thic cac phan thic sau:
T T+ 2 1
a. )
202 +Txr — 15" 2243z —10" 2+ 5
b 1 1 1
T 2432 —-2" 22450 —6" —x2+4x—3
c 3 2 T
124+ 1 -1
d x3 x
D ad = 3xy 4+ 3zy? — Py —ay
. x Y 2z

2= 2wy +y? — 2 a2 42z —y? — 22 a? = 2wz — P + 2

& Dang 2. Cong, trir cac phan thirc

Bai 4. Thuc hién phép tinh:

r—>5 1—=x T—y 2y 22—z 1—4x
. + . b. + —. . + .
& ) ) 8 8 ¢ xy xy
d5xy2—x2y+4xy2+x2y r+1 -1 x+3 dry — 4y 3y + 4y
) 3xy 3ry a—b a—-b a—0b 2x2y3 2x2y3
202 —xy ay+y? 2y? — a?
g. y+y y—l—y .
r—y y—x  T—yY
Bai 5. Thuc hién phép tinh:
2x+4+2—x b3x+2m—1 2—x
a. : . — :
10 15 10 15 20
r+1 2243 1—2x 2x 1
c. . d. .
20 —2 2 —2x2 2x 20 —1 2z — 422
x 2r —y x? 6 1
. : f. .
© xy—y2+xy—x2 x2—4x+6—3x+x+2
202 — 102y Sy—ax  x+2 2 1 -3z
g. y—l—y + y. h. + + .
2xy Y x x4y x—y x?—y?
. 2?2 + y?
1. x+y-+ .
r+y
Bai 6. Thutc hién phép tinh:
2z 4 1 3w T —
a. +—L 4 . b. + A
22+ 2ry  wy — 2% a2 — 4y? x—y y—a 2+ay+y?
2 +y 16z 20 —y d 1 L 1 n 2 n 4 L 8
T 22—y y?—4a? 22242y "1l—2 14z 1+22 1+2¢ 1428

o
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CHUONG 2. PHAN THUC PAI sO

7= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

V' J J J
Badi 7. Thuc hién phép tinh:
a 1-3z x+43 b 2x+y)(zr—y) —2°
) 2 ) x x
3r+1 2z-3 d xy x? -1
c. - . . - :
x4y T +y 2v—y  y-—2z
dr—1 Txr—1
e. - .
3x2y 3x2y
Bai 8. Thuec hién phép tinh:
dr+1 3z +2 r+3 x 9
a. — . b. — + .
2 3 x x—3 x?—3x
x4+ 3 1 d 1 4 —10xz + 8
c. - . . - - .
-1 224z 3r—2 3r+2 922 — 4
o 3 20 —1 2 £ 3r x
22422 22—-1 «x " S +5y 10z — 10y
4> =3a+5 1-2a 6 h5x2—y2_3m—2y
o3 -1 a2+a+1 a—-1 oy y
r + 9y 3y ) 3r + 2 6 3r —2
22 —9y2 12+ 3wy’ J: 22 —-2x+1 22-1 2242x+1
3 x—6 zt 1
k. — . 1 2241— :
20 +6 212 + 6z T e
5 10 15

m. — — :
a+1 a—(a®>+1) a*+1

& Dang 3. Nhan, chia cac phan phirc

Bai 9. Thuec hién phép tinh:

1 6
a. —-—m. b
r oy
202y
. C e.
xr—y bad
22— 9y 3ay
g. AR . h.
2%y 2z — 6y
Bai 10. Thyc hién phép tinh:
2 5
— . b
3 6
d. m2—y2'x+y. e.
622y 3xy
1 —42% 2 4o .
& P rar  3x )
C dr—24 22 —36
VY Br+5 2+t

212 0y 152 2y?
. — - 3xyt C. —0 - —.
Y Ty a?
S5r+10 4 —2x ¢ 22 -36 3
dr —8 x+2° " 224+10 6—2x°
322 — 3y?  152%y . 2a® —2b3 6a + 60
: : i. . .
Sxy 2y — 2x 3a+3b a®—2ab+ b?
182247 951305
.16x2y2:(— 8y ) C. by . 15212,
5) 3
a2—|—ab_ a+b ¢ Tty 22+ ay
b—a 2a%—2b2 Ty —x 3x2 - 3y?
S5e—15  x*—9 6x +48  2*—64
dr+4 a2 +2rx+1 Tx—7 22—-2x+1
3r+21 x*—49 3—3z 62*—6
S5r+5 a4 20+1 (1+2)? xz+1°

e
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4. BIEN BOI CAC BIEU THUC HOU Ti. GIA TRI CUA MOT PHAN THUC 7= Tai Liéu Hoc Tép Lép 8

26/99 ’

Bai 11. Tim cac gia tri nguyén clia bién s6  dé biéu thic da cho ciing cé gia tri nguyen:
23 — 2% +2 b 2 — 222 +4 203 + 2% + 22 + 2
a ———. — c. .
r—1 x—2 20+ 1
d 3 — 722+ 11x — 1 o z* — 16
' 3z —1 ‘ Coat — 42’ + 822 — 162 + 16
Bai 12. Phan tich céc phan thic sau thanh téng céc phan thitc ma mau thic la cac nhi thitc bac
nhat:
2r — 1 22 4+ 22+ 6 322 4 3z + 12
a ——. . . c. .
2 — 5 +6 (x —1)(z —2)(x —4) (x—1)(x+2)x

Bdi 13. Tim cac s6 A, B, C dé co:

$2—$+2_ A N B N C
(x—13  (z—-13 (z—12 z-1
242 —1 A Bx +C

) (x—l)(x2+1)_a:—1+ 2+1

Bdi 14. Tinh cac tong:

a b €
a. A= @a—Da—0 G-—a)b=0 (c—afe—b)
b. B = a? b’ ¢

(@—ba—c)  (b-a)b-0  (c—a)c—b)

Bai 15. Tinh cac tong:

a. A= 1 + ! + ! + + !
12 723 34 7 nn+1)
1 1 1 1
b. B = .
1.2.3 + 2.3.4 + 3.4.5 et n(n+1)(n +2)

Bai 16. Chitng minh rang v6i moi m € N, ta co:
4 1 1

“Imt2 mtl  minemtD)
4 1 1 1
b. = + + :
dm+3 m+2 (m+1)(m+2) (m+1)(4m+3)
4 1 1 1
C. = + + .
8m+5 2(m+1) 2m+1)Bm+2) 2(3m+2)(8m+5)
4 1 1 1
d.

3mt2 m+l 3mi2 (miD@mi2)

Bir4. BIEN POI CAC BIEU THG'C HU'U Ti. GIA TRI
CUA MOT PHAN THU'C

y J/ J J

o

B V6 Hoang Nghia - Nguy&n Thi Hdng Loan — (80986453782 ﬂ



CHUONG 2. PHAN THUC PAI sO = Tai Lisu Hoc Tap Lop 8

A-BIEU THU'C HOU T

Biéu thtic hitu ti 1 nhitng biéu thic biéu dién mot phan thiic hosic biéu thi mot day cac phép toan:
cong, trit, nhan, chia trén nhitng phan thiic.
I Bién ddi mét biéu thirc hiru fi thanh mét phan thirc

Nho cac quy tic clia cac phép toan cong, trit, nhan, chia céc phan thic ta cé thé bién ddi mot biéu
thitc hitu ti thanh mdt phan thiec.

D Gid tri cia phan thirc

Khi lam cic bai toan lien quan dén gia tri ctia phan thitc thi truée hét phai tim diéu kién ctia bién
dé gi tri tuong tng ciia mau khéc 0. D6 chinh 1a diéu kién dé gid tri ciia mot phan thic zdc
dinh.

Bai 1. Thuc hién phép tinh:

a ( 1 2—35) (1 4 2) b ( 3z N 2x ) 622 4+ 10z
. — =4+ —-2). . : )
2?4+ x+1 T 1—-3z2z 3x+1 1 — 6z + 922
( 9 1 ) (m—?) T ) z+1 (:B—|—2 x+3)
C. + : — . d. : : .
23 -9 z+3 224+3x 3x+9 T+ 2 z+3 z+1
x 3x? ) ( 1 1 )
. 1):(1-— . f. 2 1 — —1).
€ (ﬂc-l—l+ ) ( 1 — 22 (@ ) r—1 x+1

Bai 2. Rat gon cac biéu thic sau:

14_1 x r—1
Ty r+1 x _ x
a T b. e PR c. 1 —
Ty r—1 x r+1
1 2 T Y a—x+ T
d z+1 e y £ a a—=x
: 2 _9° fr—y Tty Ca+tx x
1_552_1 Tty T—y a a+z

y J/ J J
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5. ONTAP CHUCNG I

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

V' J J J
BAr5. ON TAP CHUONG II
Bai 1. Thyc hién phép tinh:
8 2 1 T4y r—y 2y

Y@ sl 2a—y) 2aty) Py
. -1 x4+l 3 vy  (r—a)ly—a) (z-0)(y—"b)
T3 3 — a2 a3 —22%+ 1 " ab a(a —b) b(a —b)
o A N 1 a¥+a? =20 -20 5 N 3
"r—1 z+1 x-1 zx2+1 ) z2 — 4 r+2 -2

T —y x-l—y) (x2+y2 ) xy 1 1 1
. . 1) —————. . .
8 <x+y+m—y 2xy * x2 + 12 (a—b)(b—c)+(b—c)(c—a)+(c—a)(a—b)

> = (b+¢)*(a+b—c)
(a+b+c)(a?+ 2 —2ac—1b?)

Bdi 2. Rit gon cic phan thiec:
2512 — 20z + 4
2512 — 4
2?2 —1
-2 —z+1
4t — 2023 + 1322 + 302 + 9
(422 — 1) '

a.

C.

e.

Bdi 3. Rut gon rdi tinh gia tri cac bicu thitc:

a a? 4+ b? — 2 + 2ab

" a2 — b2+ + 2ac
1622 — 402y

b o =
.2 VO —
8x2 — 24xy Y

2

véia=4,b=—5¢c=6.

10

?+ay+y? 2wy +y”
rT+y r—y
x2

r+y

T—Y—

Bai 4. Biéu dién cac phan thic sau dudi dang tong ctia mot da thic va mot phan thic véi bac cia

tu thitc nho hon bac chita mau thic:

a 2+ 3
C ST

=t 4+ 42— +5

C. I‘Q-i—l

voi z =9,y = 10.

2% — o2 1 (x2 y2)]‘x—y
Ty r+y\y x/1 =z

522 + 102y + 5y?

3x3 + 3y3

42 —dr—14
4 — 16

x?—1

SPCIEE

=2t —x—3

rz+1

Bdi 5. Tim cac gi4 tri nguyén ctia = dé biéu thiic sau ciing c¢6 gia tri nguyen:

a 1
St

3 — a2+ 2
c. ——— °
r—1

-1

"2 +4+3°
3 — 222+ 4

T — 2

o
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CHUONG 2. PHAN THUC PAI sO = Tai Lisu Hoc Tap Lop 8

y J/ J J

322 + 3z

Bd&i 6. Cho biéu thiic: P = )
ai 6. Cho biéu thiic T (20— 6)

a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.

b. Tim gia tri cia x dé P = 1.

T+ 2 5 1
+

Bdi 7. Cho biéu thic: P = —
o et ¢ r+3 224+r—-6 2—=x

a. Tim diéu kién xac dinh cta P.

b. Rit gon biéu thitc P.

c. TimxdéP:_TS.

d. Tim cac gia tri nguyén ctia = dé biéu thic P ciing c6 gia tri nguyen.

e. Tinh gi4 tri ctia biéu thic P khi 22 — 9 = 0.

.- 2 . (a+ 3)? 6a — 18
BClI 8. ChO biéu thtc: P = m 11— a2 —9 .

a. Tim diéu kién xéc dinh cta P.
b. Rit gon biéu thitc P.
c. V6i gia tri nao cia a thi P =0; P =17

x 2 +1

B&i 9. Cho biéu thic: P = .
o biéu C 2x—2+2—2x2

a. Tim diéu kién xac dinh cta P.

b. Rit gon biéu thitc P.

) 1
c. Tim gié tri cia x de P = —3
> +2r x-5 50 — 5z

Bdi 10. Cho biéu thic: P = .
Cho bicu thiie 2x+10+ x +2x(m—|—5)

a. Tim diéu kién xac dinh ctia P.Tim dieu kién xac dinh cta P.
b. Tim gia tri cia z dé P =1; P = —3.

2 3 6x +5

B&i 11. Cho biéu thic: P = - .
Cho bieu thic 2%+3 2w+l (20+3)(20—3)

a. Tim diéu kién xéc dinh ciia P.
b. Riit gon biéu thic P.

c. Tim gié tri clla x dé P = —1.

s . 1 2 2z + 10
Bai 12. Cho bieu thic: P = — .
© DIeH Tt x+5+:v—5 (x +5)(x —5)

a. Tim diéu kién xac dinh cta P.

b. Rit gon biéu thitc P.
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5. ONTAP CHUCNG I

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

c. Cho P = —3. Tinh gi4 tri ctia bicu thitc Q = 922 — 422 + 49.

3 n 1 B 18
r+3 x—3 99—z

Bdi 13. Cho biéu thitc: P =

a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.
b. Rit gon bicu thitc P.
c. Tim gié tri ctia = dé P = 4.

x? 2¢ — 10 50 + 5z

Bdi 14. Cho biéu thiic: P = .
o et ¢ 5x—{—25+ x +$2+5$

a. Tim diéu kién xéc dinh cta P.
b. Rit gon biéu thic P.
c. Tim gia tri ctia  dé P = —4.

322 + 6z + 12

Bdi 15. Cho biéu thitc: P =
3 — 8

a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.

b. Rit gon bicu thitc P.

c. Tinh gié tri cia P véi z = %
B&i 16. Cho biéu thitc: P = ( L .x2+$+1) L2l
r—1 1—2a3 x+1 2+ 2x+1
a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.
b. Rit gon bicu thitc P.
c. Tinh gia tri ctia P khi x = %
B&ii 17. Cho biéu thite: P = ;iig +— > 4 223:)?)
a. Tim diéu kién xac dinh cta P.
b. Rit gon biéu thic P.
c. Tim gi4 tri cia z dé P = 0; P = i
d. Tim gia tri ctia x dé P > 0; P < 0.
.. L . x+1 3 r+3] 4x*—4
Bai 18. Cho biéu thiic: P = 2x—2+x2—1_2x+2]. T

a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.

y J/ J J

b. CMR: khi gi4 tri ctia biéu thiic duge xac dinh thi né khong phu thudc vao gia tri ctia bién z?

5z + 2 5:(:—2) 22— 100

B&i 19. Cho bid thfr:P:( .
O biet tae 210 " 22+10) 2244

o
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CHUONG 2. PHAN THUC PAI sO = Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

y 4/ J J

a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.
b. Riit gon biéu thic P.
c. Tinh gié tri cia P khi z = 20040.

x? — 10z + 25
2 — b

Bai 20. Cho biéu thitc: P =
a. Tim diéu kién xéac dinh cta P.
b. Tim gia tri cia  dé P = 0; P = g

c. Tim gia tri nguyén ctia o dé P ciing c6 gia tri nguyen.

e
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PHUONG TRINH BAC NHAT MOT
3 ) A

Bir1. MO PAU VE PHUONG TRINH

A-TOM TAT Li THUYET

D Phuong trinh mét én

Mot phuong trinh véi an  ¢6 dang A(x) = B(x), trong d6 vé trai A(z) va vé phdi B(x) 1a hai bicu

thitc clia cing mot bién x.

A e He¢ thiic x = m (vdi m la mot s6 nao dé) cing la mot phuong trinh. Phuong trinh nay
chi 16 rdng m la nghiém duy nhat cia né.

e Mot phuong trinh cé thé cé mot nghiém, hai nghiém, ba nghiém,...,nhimg cing cé thé
khong cé nghiém nao hodc cé vo so6 nghiém. Phuong trinh khong cé nghiém nao dudc goi
la phuong trinh vo nghiém.

E® Gidi phuong trinh

Tap hop tat ci cac nghiém ctia mot phuong trinh dude goi 1a tdp nghiém clia phuong trinh d6 va
thuong ki hieu la S.

B Phuong trinh twong duong

Ta goi hai phuong trinh ¢6 cung tap nghiém la hai phuong trinh tuong duong.
D@ chi hai phuong trinh tuong duong v6i nhau, ta ding ki hieu “ <.

B-BAI TAP AP DUNG

2 Dang 1. Chirng minh mét sé Ia nghiém cla phuong trinh

Phuong phap: Ding ménh dé sau:
e 1 la nghiém cta phuong trinh A(z) = B(z) < A (x¢) = B (zo).

e 1 khong 1a nghiem ctia phuong trinh A(z) = B(x) < A(x) # B (x0).

Bai 1. Xét xem x4 c6 1a nghiém ctia phuong trinh hay khong?

3
a. 32—x)+1=4—-2z;20 = —2. b.5x—2:3x+1;x0:§‘
c. 3x —5 =5z — 1,9 = —2. d. 2(z+4)=3—x;20 = —2.
e. 7T-3x=x—5x9=4. f. 2(x—1)+ 3z =8 xy=2.
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CHUONG 3. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN = TaiLiéu Hoc Tap Lép 8

y J J J
g. 5x—(x—1)="Tz9=—1. h. 3z —2 =2+ 1;29 = 3.
Bai 2. Xét xem x( 6 1a nghiém ctia phuong trinh hay khong?
a. 22 —3x+7=14 2220 = 2. b. 22 — 32 — 10 = 0; 79 = —2.
c. 22 —3x+4=2(x—1);20=2. d. (z+1)(z —2)(x —5) =0;20 = —1.
e. 202+ 32 +1=0; 29 = —1 f. 42?2 —3x =2x — 1;20 = 5.
Bai 3. Tim gia tri k sao cho phuong trinh c6 nghiém z dugc chi ra:
a. 2x+k=a—lzg=—2. b. 2z +1)(9z + 2k) — 5(z + 2) = 40; 29 = 2.

c. 22z+1)+18=3(z+2)(2x + k); o = 1. d. 5(k+3z)(x+1) —4(1 + 2z) = 80; 29 = 2.

2 Dang 2. $6 nghiém clia mét phuong trinh

Phuong phap: Dung ménh dé sau:
e Phuong trinh A(x) = B(x) vo nghiem < A(x) # B(z), Vz.

e Phuong trinh A(z) = B(x) ¢6 vo s6 nghiem < A(x) = B(z), V.

Bai 4. Ching t6 cac phuong trinh sau vo nghiém:
a. 2r+5=4(x—1) —2(z - 3). b. 2z — 3 =2(x — 3).
c. |z —2]=-1. d. 22 —4x+6=0.

Bai 5. Chiing t6 rang cac phuong trinh sau c6 vo s6 nghiém:

a. 4(r—2)-3x=x-8. b. 4(x — 3) + 16 = 4(1 4 4x).
c. 2(x—1)=2x—-2. d. |z] ==
e. (v +2)? =22+ 4z +4. f. B—z)?=2>—-6x=09.

Bai 6. Chiing t6 ring cac phuong trinh sau c6 nhiéu hon mot nghiém:

a. 22 —4=0. b. (x —1)(z —2) = 0.
c. (z—1)2—-2)(z+3)=0. d. 2 — 3z =0.
e. [z —1]=3. f. 2z—-1]=1

& Dang 3. Chirng minh hai phuong trinh twrong duong

Dé chiing minh hai phuong trinh tuong duong, ta c6 thé st dung mot trong cac cach sau:
e Chung minh hai phuong trinh c¢6 cung tap nghiém.

e Stt dung cac phép bién doi tuong duong dé bién ddi phuong trinh nay thanh phuong trinh
kia.

e Hai qui téic bién ddi phuong trinh:

— Qui téc chuyén vé: Trong mot phuong trinh, ta cé thé chuyén mot hang ti tit vé nay
sang vé kia vi doi dau hang ti doé.
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1. MG PAU VE PHUONG TRINH 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

y £ £ 77

0.

— Qui tac nhan: Trong mot phuong trinh, ta c¢6 thé nhan ca hai vé véi ciing mot s6 khac

Bai 7. Xét xem céc phuong trinh sau c6 tuong duong hay khong?
a.3r=3vazxz—1=0. b.z4+3=0va3z+9=0.
c.x—2=0va(z—2)(x+3)=0. d. 2z —6=0vaz(x—3)=0.

Badi 8. Xét xem cac phuong trinh sau c6 tuong duong hay khong?

a. 2+2=0vax(z*+2)=0.

c.x+2=0va

T+ 2

e. [x—1=2va(x+1)(z—-3)=0.

b.z4+1=xvz?+1=0.
9 1 1 . 9
d.z»+—-—=x+—-—vazr*+x=0.
x x

f. z+5=0va(z+5)(2?+1)=0.

o
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CHUONG 3. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN = TaiLiéu Hoc Tap Lép 8

) ?’”-
Bir2. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

A-TOM TAT Li THUYET

D Pinh nghia phuong trinh bac nhat mét dn
Phuong trinh dang ax + b = 0 v6i a, b 1a hai s6 da cho va a # 0, duge goi 1a phuong trinh bac nhat
mot an.
D Hai quy tac bien doi phuong trinh
a. Quy tic chuyén vé
Trong mot phuong trinh, ta cé thé chuyén mot hang tit tit vé nay sang vé kia va déi dau hang
ti do.
b. Quy tic nhan véi mot s
e Trong mot phuong trinh, ta c6 ¢6 thé nhan ca hai vé v6i ciing mot s6 khac 0.

e Trong mot phuong trinh, ta c6 ¢ thé chia ca hai vé v6i ciing mot s6 khac 0.

E®) cach gigi phuong trinh bac nhét mot én

Tt mot phuong trinh, ding quy tic chuyén vé hay quy tac nhan, ta luon nhan duge mot phuong
trinh méi tuong duong v6i phuong trinh da cho.

A o Khi gidi mot phuong trinh, nguoi ta thuong bién doi dé dua ve dang da biét cich gidi
(don gian nhat la dang ax +b =0 hay ax = —b). Viéc b6 dau ngodc hay quy dong mau
chi la nhiing cach thuong dung dé nham muc dich dé. Trong vai trudng hop, ta con nhing
cdch bién doi khdc don gidn hon.

e Qud trinh gidi cé thé dan dén truong hop dac biét la hé s ctia an bing 0. Khi dé, phuong
trinh cé thé vo nghiém hodc nghiém dung vdi moi x.

B-BAI TAP AP DUNG

Bdi 1. Giai cac phuong trinh sau:
a. 4z — 10 =0. b.7—-3z=9—u=z. c. 2z — (3 —5x) =4(x + 3).
d.5—(6—a2)=4(3—21). e Alx+3)=—Tx+1T. f. 5(z—3)—d=2—1)+T.
g. 5(r—3)—4=2(x—1)+7 h.4(3x—2)-3(z—4) = Tx+20.

Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:

a. 3z —-1)(z+3)=(2—2)(5—3xz). b. (x+5)(2x—1) = (2 —3)(x + 1).
c. (x+1)(x+9)=(z+3)(x+5). d. Bz +5)(2x+ 1) = (6 — 2)(x — 3).
e. (x4+2)2+2x—4)=(x—4)(x—2). f. (x4+1)(22—3)—3(z—2) =2(x— 1)
Bdi 3. Giai cac phuong trinh sau:
a. (3z+2)% — (3x — 2)* = 5z + 38. b. 3(x —2)2+9(x — 1) =3 (2> + = — 3).
c. (x+3)?— (z—3)*=06z+18. d. (x =12 —z(x+1)? =522 —2) — 11(x +2).

e. (x+ ) (2 —z+1)—2z=z(z—-1)(z+1). £ (z—-23+Br—-1)Bx+1)=(z+1)>3
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2. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

V' J J J
Bdi 4. Giai cac phuong trinh sau:

a r Sr 1dx b 8r — 3 3x—2_2x—1+x+3
36 12 4 o4 2 2 4
r—1 x+4+1 2x-—13 33—x) 26—z 1—=x
. . - ~ 0 d. - —2.

“ 15 6 5 T 3 2
3(bx — 2) T r+5 3-—2z T+

—2=—"— — f. =x— .

e 1 3 5(x—17) 5 + 1 x 6
r—3 x+1 x+7 3r—0,4 1,5—2x x+0,5

g. + = -1 h. = :
11 3 9 2 3 5

Bai 5. Giai cac phuong trinh sau:
20 —1 x—2 x+7 b r+3 z-1 x+5+1
a. - = . . - = :
5) 3 15 2 3 6
2(x+5) z+12 5Hx-2) =« r—4 3x—2 20 =5 Tx+2

. — =—+11. d. —x = —

“ T3 T3 6 37" 5 10 YT 3 6

. 2(m—3)+$—5 13z + 4 ¢ 3z —1 ( 1) dr —9
. = . . —lz—->)= .

7 3 21 2 4 8
Bai 6. Giai cac phuong trinh sau:
a (z=2)(x+10) (z+4)(x+10) (z—2)(x+4)
' 3 12 B 4 ‘
22 _22

I ) P VPR TP S 5 iy

. (2x—3)(2m—|—3)_(x—4)2+(ac—2)2
‘ 8 6 3

d Tr?— 14z -5  (2z+1)° (z—1)°
' 15 5 3
(T +1)(z—-2) 2 (-2 (z—1)(z—3)

© 10 5T 5 ¢ 2 '

Bdi 7. Gidi cac phuong trinh sau: (Bién déi dic biét)

r+1 x+3 x+5 x+7

35 T3 T 31 T 29

b. x—10+x—8+x—6+x—4+m—2 :x—2002+x—2000+x—1998+x—1996+x—1994.
1994 1996 1998 = 2000 2002 2 4 6 8 10
xr—1991 = —1993 x—1995 = —1997 2+—-199 2z—-9 -7 x-5 -3 z-—1

© 9 * 7 * 5 * 3 * 1 T 1991 1993 ' 1995 ' 1997 ' 1999
r—8 x—T4 x—67 x—64

d. B + 3 + 11 + 5 = 10.
r—1 20x—-13 3x—15 4x—27

“ T3 T 1 2r 29

Bdi 8. Giai cac phuong trinh sau: (Bién do6i dic biét)

a x+1+:)3+3_ac—|—5+x+7
" 65 63 61 59

o
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CHUONG 3. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN = TaiLiéu Hoc Tap Lép 8

y 4/ J J

a:+29_:c+27_x+17_x+15
31 33 43 45

x+6+x+8_§c+10+x+12
1999 1997 1995 1993 °

1909 —z 1907 —x 1905 —2 1903 — z
d. + + + +4=0.

91 93 95 91
r—29 2x-27 x—-25 x—23 x-—-21 zx-—19
1970 + 1972 + 1974 * 1976 + 1978 + 1980
r—1970 2+ —1972 2+ —1974 2+ —1976 x —1978 x — 1980
29 + 27 + 25 * 23 + 21 + 19

b.

e
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3. PHUONG TRINH TICH

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

y J/ J J

Bir3. PHUONG TRINH TiCH

A-TOM TAT Li THUYET

D Phuong trinh fich

mot trong cac thita sd bang 0.

BB cach giai

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a. (bxr —4)(4z +6) = 0.

c. (4x —10)(24 + b5x) = 0.

e. (bx —10)(8 —2z) =0.
Bdi 2. Giai cac phuong trinh sau:

a. 2z +1) (22 +2)=0.

c. (#*+z+1)(6—2z)=0.
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:

a. (x—>5)(3—2x)(3z+4)=0.

c. 2z—1)(z—-3)(x+7)=0.

e. (x+1)(z+3)(x+5)(r—6)=0.
Badi 4. Giai cac phuong trinh sau:

a. (x—2)3z+5) =2z —4)(x+1).

c. 922 — 1= (3z+1)(2z — 3).

e. 272 (z + 3) — 12 (2% + 3z) = 0.
Bai 5. Giai cac phuong trinh sau:

a. (20 —1)? = 49.

c. 2x+7)2=9(x+2)2

e. 42z +7)2—9(x +3)2 =0.

Bdi 6. Giai cac phuong trinh sau:

a. (922 —4) (z+1) = Bz +2) (22 - 1).

Dé giai phuong trinh tich, ta 4p dung cong thrc:
A(x).B(z) & A(z) = 0 hodc B(z) =0 <

. (522 — 2z + 10)* = (322 + 10z — 8)°.

Trong mot tich, néu c¢6 mot thita s6 bang 0 thi tich bang 0; ngugdc lai, néu tich bang 0 thi it nhat

Phuong trinh tich la phuong trinh ¢6 dang A(z).B(x) = 0.

A(x) =0
B(x) =0

Ta giai hai phuong trinh A(x) =0 va B(x) = 0, roi lay tat ca cdc nghiém clia ching.

(3,50 — 7)(2, 1w — 6,3) = 0.
(r—=3)2z+1)=0.
. (9= 32)(15 + 32) = 0.

(22 44) (Tz —3) = 0.
. (B8z—4)(2*+22+2)=0.

(2 -1)(Bx+2)(5—x)=0.
. (3—=2x)(6x+4)(5—8z) =0.
. 2z +1)(3z —2)(5x —8)(2z — 1) = 0.

.2z +5)(z—4) = (z—5)(4 —x).
220922+ 62+ 1) = 3z +1)(z —2).
. 1622 — 8z + 1 = 4(z + 3)(4z — 1).

. (5 —3)? — (4z —T7)2 = 0.

(2422 =92 -4z +4).

2

o
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CHUONG 3. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN = TaiLiéu Hoc Tap Lép 8

y J/ J J
b. (x — 1> —1+2*= (1 —2)(z +3).
c. (@®—=1)(z+2)(z—3)=(z—1)(z*—4)(x+5).
d. '+ 23 +2+1=0.
e. 3 —Tr+6=0.
£t —42® + 122 -9 =0.
g. 2% — 513 + 4z = 0.
h. z* —42% + 322 + 40 — 4 = 0.
Bdi 7. Gidi cac phuong trinh sau: (D&t an phu)
a. (1242 +4(2%+2)—12=0. b. (22 +22+3)> =9 (22 +22+3)+18 = 0.
c. (x—2)(x+2)(x?—10) = T72. d. z(z+1) (2? + z + 1) = 42.
e. (x—1)(z—3)(z +5)(x +7) — 297 = 0. f. 2% — 227 — 144z — 1295 = 0.

e
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4. PHUONG TRINH CHUA AN & MAU

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8
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Bir4d. PHUONG TRINH CHUA AN 6 MAU

A-TOM TAT Li THUYET

B-BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

4r—3 29

a. = —.
r—>5 3
4r — 5 T

C. = .
rz—1 r—1
2r +5 T

e. — =
2x T +5

Bdi 2. Giai cac phuong trinh sau:

11 9 n 2
a. — = .
T r+1 x-—4
12 1—-3x 143z
C. = — .
1—-922 143z 1-3x
z+1 z-1 16
e. =

z—1 z4+1 22-1

Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:

6r +1 ) 3

Céc budc giai phuong trinh chia an ¢ mau:

e Tim dieu kién xac dinh ctia phuong trinh.

e Giai phuong trinh vira nhan duge.

a x2—7x+10+x—2:

1 1 T

x—>5

(z — 1)?

C.

2 20 +16 5

S—x_x—i—lzx—?) 2 —2xr—3

e. —
T+ 2 3+ 8

Bdi 4. Giai cac phuong trinh sau:

8 11 9

22— 2+ 4

10

_|_

a x—8+x—11:x—9

4 3
T a2—3r+2 22—6x+1

C

x—10"

+1=0.

d.

e Qui dong mau hai vé ctia phuong trinh, roi khit mau.

e (Két luan) Trong cac gia tri cia an tim dudc 6 bude 3, cac gia tri thod méan diéu kién xac
dinh chinh 1a cac nghiém cta phuong trinh da cho.

2 _

-1l _,

5 —3x

T3

r+2 -5

12041 102 -4  202+17

11z —4 9 18
14  2+z 3 5

3r—12 x—4 8—2z 6

r+5  wx+2  x-=9

22 —5r 222 —-50 222+ 10z
z—1 r+1 x-1

1— 2) = .

( x+1><x+) x—1+x—|—1
2 r—1 n xr—4 _0

-4 x(r-2) z@+2)

1 6 5

r—2 143 6-—a2—1

x+1 r—1 2(x +2)?

x2+x+1_a:2—$+1: 6 —1
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CHUONG 3. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN = TaiLiéu Hoc Tap Lép 8

- y J/ J J
Bi15. GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH

Cac budc gidi toan bang cach lap phuong trinh:

A-TOM TAT Li THUYET

Buéc 1: Lap phuong trinh.
— Chon an s6 va dat diéu kien thich hop cho an so.
— Biéu dién cac dai lugng chua biét khac theo an va cac dai lugng da biét.
— Lap phuong trinh biéu thi méi quan hé gifia cac dai lugng.

Buéce 2: Giai phuong trinh.

Buéce 3: Tra loi.

2 2 LN ~ LN N 2 ~ [N [N ? 2 [N
Kiem tra xem trong cac nghiém ctia phuong trinh, nghiém nao thod man dieu kién ctia an, nghiém
nao khong, roi két luan.

B-BAI TAP AP DUNG
& Dang 1. Lodi so sdnh

Trong dau bai thuong c6 cac ti:

— nhiéu hon, thém, dat hon, cham hon, ...: tuong ting véi phép toan cong.
— 1t hon, bét, ré hon, nhanh hon, .... tuong tng véi phép toan trir.
— gap nhiéu lan: tuong tng v6i phép todn nhan.

— kém nhiéu lan: tuong ting véi phép toan chia.

Bdi 1. Tim hai s6 nguyén lién tiép, biét ring 2 lan s6 nhé cong 3 lan s6 16n bang —87.
Bdi 2. Mot phan s6 c6 tit s6 nho hon mau s6 1a 8. Néu them 2 don vi vao tit s6 va b6t mau s6 di 3
Lo 3 .

don vi thi ta dugc phan so bang T Tim phéan so da cho.

BAi 3. Tong ctia 4 s6 1a 45 . Néu lay s6 thit nhat cong them 2, s6 thit hai trit di 2, s6 thit ba nhan véi

2, sO thit tu chi cho 2 thi bon két qua d6 bang nhau. Tim 4 s6 ban dau.

Bdi 4. Thuong ctlia hai s6 14 3. Néu tang sd bi chia lén 10 va giam s6 chia di mot ntta thi hiéu ctia hai

s6 méi 1a 30 . Tim hai s6 do.

- . 2, N N N 2, £ . 2, 1
Bai 5. Mot doi cong nhan sita mot doan duong trong 3 ngay. Ngay thit nhat doi sita duge 3 doan
.4 .

duong, ngay tha hai doi sita duge mot doan dusng bang 3 doan dugc lam duge trong ngay thi nhat,

ngay thi ba doi stta 80 m con lai. Tinh chiéu dai doan dudng ma doi phai sta.

Bdi 6. Hai phan xudng c6 tong cong 220 cong nhan. Sau khi chuyén 10 cong nhan ¢ phan xudéng 1
. .4 .

sang phan xudng 2 thi 3 s0 cong nhan phan xuéng 1 bang R s0 cong nhan phan xuéng 2 . Tinh so

cong nhan ctia moéi phan xudng lac dau.
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5. GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH = Tai Lidu Hoc Tap Lop 8
y J/ J J
Bdi 7. Hai bé nuée chiia 800 lit nuée va 1300 lit nude. Ngudi ta thao ra ciing mot lic ¢ bé thit nhat
2 . - 2 2. £ 2, 2, 2 2 £ N 2 £ 2, 2, 2 2
15 lit/phat, be thit hai 25 1it/phat. Héi sau bao 1au sd nuée ¢ bé thit nhat bang 3 s0 nuée G bé thi
hai?
Bdi 8. Trude day 5 nam, tudi Dung bing nita tudi ctia Dung sau 4 nam nita. Tinh tudi ctia Dung hién
nay.

Bai 9. Tim mot s6 c6 chit s6 hang don vi 14 2 , biét rang néu xoa chit s6 2 do thi sd ay giam di 200.
Bai 10. Gia dinh Dao c6 4 ngudi: bd, me, bé Mai va Dao. Tudi trung binh ctia cd nha 1 23. Néu viét
thém chit s6 0 vao bén phai tudi bé Mai thi duge tudi ciia bd, tudi clia me bing 1% tudi bd va gap 3
lan tuoi ctia Dao. Tim tudi ctia mdi ngudi trong gia dinh Dao.

Bai 11. Nhan ngay 1 thang 6 , mot phan doi thiéu nién dude ting mot s6 keo. s6 keo nay dude chia
hét va chia déu cho moi doi vien trong phan doi. Dé ddm bao nguyén tic chia ay, doi truéng da dé
xuat cach chia nhu sau: )

— Ban thit nhat nhan mot vién keo va duge 1ay thém a sO keo con lai.

— Sau khi ban thit nhat lay phan ctia minh, ban thtt hai nhan 2 vién keo va dudc lay thém 1—11 s6 keo
con lai.

Ctt nhu thé dén ban cudi cuing, thi n, nhan n vién keo va duge lay them % s6 keo con lai.

Hoi phan doi d6 ¢6 bao nhiéu doi vien va moi doi vien nhan bao nhiéu vién keo?

Bai 12. Mot ngudi ban s sau rieng thu hoach duge nhu sau:

— Lan tht nhat ban 9 trai va é sO sau riéng con lai.

— Lan thw hai ban 18 trai va — so0 sau riéng con lai méi.

— Lan tha ba ba 27 trai va G sO sau riéng con lai méi, v.v...

D

Véi cach do thi ban lan sau cling 1a vita hét va s6 sau rieng ban mdi lan déu bang nhau. Ho6i nguoi d6
da ban bao nhiéu lan va s6 sau rieng thu hoach duge 14 bao nhiéu trai?

Bai 13. Ba lép A, B, C gép sach ting cac ban hoc sinh ving khé khan, tat cd duge 358 cudén. Ti sb

L . 6 . . . T e s
sO cuon sach ctia 16p A so véi 16p B 1a (TR Ti s s0 cuon sach cia 16p A so véi 16p C la 0 Hoi moi
16p gép dugde bao nhiéu cudn sach?

Bdi 14. Dan s6 tinh A hién nay 1a 612060 nguoi. Hang nam dan s6 tinh nay tang 1%. Héi hai nam
truée day dan s6 ciia tinh A 1a bao nhieu?
Bai 15. Trong mot trudng hoc, vao dau nam hoc s6 hoc sinh nam va nit bang nhau. Nhung trong hoc

ki 1, truong nhan thém 15 hoc sinh nit va 5 hoc sinh nam nén s6 hoc sinh nit chiém 51% s6 hoc sinh
clia truong. Ho6i cudi hoce ki 1, truong c6 bao nhiéu hoc sinh nam, hoc sinh ni?

& Dang 2. Loai tim sé gdm hai, ba chir s6

e S6 ¢6 hai chil 86 ¢6 dang: 7y = 10z + y. Dieu kien: z,y € N,0 <2 < 9,0 <y <9.

e S6 c6 ba chil 86 ¢6 dang: Tyz = 100z + 10y + 2. Dieu kien: z,y,2 € N,0 <2< 9,0 < y,z < 9.

Bai 16. Tim mot s6 tir nhién c6 hai chit s6, biét rang:
— Téng hai chit s6 1a 12.
— Néu ddi chd hai chit s6 thi duge mot sé6 méi 16n hon sbé do6 1a 36.

Bai 17. Tim mot s6 tir nhién c6 hai chit s6, biét rang:
— Tong hai chit s6 1a 10.
— Néu viét s6 d6 theo thit ty ngude lai thi dude mot s6 mdi nhoé hon s6 do 1a 36.
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CHUONG 3. PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN ™= Tai Liéu Hoc Tép Lop 8
Bai 18. Mot s6 tu nhién c6 5 chit s6. Néu thém chit s6 1 vio bén phai hay bén trai s6 dé ta dude mot
s6 c6 6 chit s6. Biét ring néu viét them vao bén phai s6 d6 thi duge mot sé 16n gap ba lan s6 nhan
ducc khi ta viét them vao bén trai sé d6. Tim s6 dé.

BAi 19. Mot s6 c6 hai chit s6, trong dé chit s6 hang chuc gap 3 lan chit s6 hang don vi. Néu doi chd
hai chit s6 ta duge mot s6 c6 hai chit s6 nhé hon sé ban dau 18 don vi. Tim s d6.

Bai 20. Mot s tit nhién c6 hai chit s6 ¢6 tong cac chit s6 bang 7. Néu theém chit s6 0 vao gitta hai chit
sO ta duge mot s6 cé 3 chit s6 16n hon s6 da cho 1a 180. Tim s6 do.

& Dang 3. Logi lam chung — lam riéng mot viéc

e Khi cong viec khong dude do bang s6 lurong cu theé, ta coi toan bo cong viec 1a mot don vi
cong viec, bieu thi béi s6 1.

e Ning suat lam viéc 1a phan viéc lam duge trong mot don vi thoi gian. Goi A 1a khéi lugng
cong viec, n 1a nang suat, ¢ 1a thoi gian lam viéc. Ta c6: A = nt.

e T6ng nang suat rieng bing ning suat chung khi cling lam.

Bai 21. Hai ngudi ciing lam mot cong viéc trong 24 gio thi xong. Nang suit ctia ngudi thit nhat bang
3 nang suat cua nguoi thi hai. Hoi néu moi ngusi lam mot minh ca cong viéc thi phai mat thoi gian
bao lau?

Bdi 22. Mot bon chita c6 dat hai voi nuée chdy vao va mot voi thao nudce ra.

— Bon trong khong, néu md rieng voi thit nhat thi sau 4 gio bon day nudc.

— Bon trong khong, néu md riéng voi thit hai thi sau 6 gio bon day nude.

— Bon trong khong, néu dong thoi md ca ba voi thi sau 7 gio 12 phit bon day nude. Hbi néu bon
chita day nudc, mé riéng voi thao nuée thi sau bao lau sé thao hét nuée ra?

BQi 23. Mot cong nhan phai lam mot s6 san pham trong 18 ngay. Do da vugt miic mdi ngay 5 san
pham nén sau 16 ngay anh da lam xong va lam thém 20 san pham nita ngoai ké hoach. Tinh xem moi
ngay anh da lam dugc bao nhiéu san pham.

s Dang 4. Logi chuyén déng déu

e Goi d 1a quang duong dong t1t di, v 1a van toc, t 1a thoi gian di, ta c6: d = vt.
e Van téc xuo6i dong nude = Van toc luc nude yén lang + Van tdc dong nudc.

e Van toc nguge dong nude = Van tdc lic nuée yén lang — Van toc dong nude.

Bdi 24. Mot xe van tai di tit dia diém A dén dia diém B véi van toc 50 km/h, 1di tit B quay ngay vé
A v6i van t6c 40 km/h. C4 di va vé mat mot thoi gian 13 5 gio 24 phat. Tim chiéu dai quang dudng
tu A dén B

Bdi 25. Mot xe dap khdi hanh tit diém A, chay véi van toc 20 km/h. Sau d6 3 gio, mot xe hoi dudi
theo v6i van tdc 50 km/h. Héi xe hoi chay trong bao lau thi dudi kip xe dap?

Bdi 26. Mot ngudi di xe gin may, di tit dia diém A dén dia diém B trén mot quang dudng dai 35 km.
Lic trd vé ngudi do di theo con dudng khéac dai 42 km vé6i van téc kém hon van toc lugt di 1a 6 km/h.

- . .
Thoi gian lugt ve bang 3 thoi gian lugt di. Tim van toc lugt di va lugt ve
Bai 27. Mot xe tai di tit A dén B véi van toc 50 km/h. Di duge 24 phit thi gap duong xau nén van

toc trén quang duong con lai gidm con 40 km/h. Vi vay da dén noi cham méat 18 phut. Tim chiéu dai
quang duong tit A dén B

Bdi 28. Lic 6 gio 15 phit, mot 6 t6 di tit A dé dén B v6i van tdc 70 km/h. Khi dén B, 6 t6 nghi 1
gio Tudi, roi quay vé A véi van téc 60 km/h va dén A ldac 11 gio cing ngay. Tinh quiang duong AB.
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5. GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH 7= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

y J J J
Bdi 29. Hang ngay Tuan di xe dap dén truong véi van téc 12 km/h. Sang nay do day muon, Tuan

xuat phat cham 2 phtt. Tuan nham tinh, dé dén trudong ddng gio nhu hom trude thi Tuan phai di véi

van toc 15 km/h. Tinh quing dudng tit nha Tuan dén truong.

Bai 30. Mot ngudi di xe may tit thanh phé Thanh Hoa v thanh phd Vinh. Néu chay vé6i van toc
25 km/h thi s& muon so véi du dinh 1a 2 gio. Néu chay véi van téc 30 km/h va gitta duong nghi 1 gio
thi cling muon mat 2 gio. Héi dé dén noi ding gio ma doc duong khong nghi thi xe phai chay mdi gio
bao nhiéu kilomet?

Bai 31. Hai 6 t6 khdi hanh cing mot lac dé di tit thanh Hué vé Da Ning. Van téc xe thi nhat 1a
40 km/h, van téc xe thit hai 1a 60 km/h. Xe thtt hai dén Da Néng ngi nita gio roi quay lai Hué thi
gap xe thit nhat ¢ cach Da Néng 10 kmTinh quing dudng Hué — Da Néng.

Bai 32. Quang duong AD dai 9 km, gom doan AB lén déc, doan BC nam ngang, doan CD xudng
dbc. Mot nguoi di bo tit A dén D roi quay trd vé A hét tat ca 3 gio 41 phat. Tinh quang duong BC,
biét van toc lic len dbc ctia nguoi do 1a 4 km/h, lic xudng doc 1a 6 km/h va lac di trén dudng nam
ngang la 5 km/h.

Bai 33. Mot xe tai di tit A dén B vé6i van toc 45 km/h. Sau d6 mot thoi gian, mot xe con ciing xuat
phat tit A véi van toc 60 km/h va néu khong c6 gi thay doi thi dudi kip xe tai tai B. Nhung sau khi
di dugce nita quang dudng AB thi xe con tang van toc lén 75 km/h, nén sau dé 1 gic thi dudi kip xe
tai. Tinh quang duong AB.

Bai 34. Mot do may xudi dong tit bén A dén bén B mat 4 gis va nguge dong tit B vé A mat 5 gio.
Van toc ctia dong nude 1a 2 km/h. Tim chiéu dai quang duong tit A dén B

Bai 35. Mot ca no xudi dong tit A dén B mét 5 gio va nguge dong tit B dén A mat 6 gio. Tinh khoang
cach AB, biét van téc dong nude 1a 2km /h.

Bai 36. Hai bén song A va B cach nhau 40 km. Cliing mot lic v6i ca no xudi dong tit bén A, c6 mot
chiéc be troi tit bén A véi van téc 3 km/h. Sau khi dén B, ca no tré vé bén A ngay va gip be khi be
da tréi duge 8 km. Tinh van tdc ciia ca nd.

Bai 37. Mot chiéc thuyen di tit bén A dén bén B hét 5 gio, tit bén B dén bén A hét 7 gio. Hbi mot
dam béo troi theo dong song tit A dén B hét bao lau?

& Dang 5. Loqgi c6 ndi dung hinh hoc

e Hinh chi@ nhat c6 hai kich thuéc a, b. Dién tich: S = ab; Chu vi: P = 2(a + b).

e Tam gidc vuong c6 hai canh goc vuong a, b. Dién tich: S = §ab.

Bai 38. Chu vi mot khu vuon hinh chit nhat bang 60 m, hiéu do dai ciia chiéu dai va chiéu rong la
20 m. Tim do dai cac canh cta hinh ch@ nhat.

Bai 39. Mot thita dat hinh chit nhat c6 chu vi 14 56 m. Néu giam chiéu rong 2 m va ting chiéu dai
4 m thi dién tich tdng thém 8 m?2. Tim chiéu rong va chiéu dai thita dat.

Bai 40. Mot khu vuon hinh chit nhat c6 chi¢u dai bang 3 lan chiéu rong. Néu tang mdi canh thém
5 m thi dién tich khu vuon tang thém 385 m?. Tinh do dai cac canh ctia khu vuon.

Bai 41. Hicu s6 do chu vi cia hai hinh vudéng 14 32 m va hiéu sé do dién tich ctia ching 1a 464 m?.
Tim s6 do cac canh ctia moi hinh vuong.

. P . 1 .
Bai 42. Mot khu vudon hinh chit nhat ¢6 chu vi 1a 450 m. Néu giam chiéu dai di R chieu dai ca va

R 1 R . X R
tang chieu rong thém 1 chieu rong cii thi chu vi hinh ch@ nhat khéng doi. Tinh chiéu dai va chieu

rong khu vuon.
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Bar6. ON TAP CHUONG III
Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:
a. 622 — br + 3 =2z — 3z(3 — 22). .2<I_4)—3+2x:x+1_x.
4 10
2z 3x-5_ 3(2z-1) 7 6:5-}—5_10:6—!—3_2 +2x+1
R T 6 T2 7 |

e. (z—4)(z+4)—20Bx—2)=(x—4)>%

g. 3—4x (25 — 2z) = 8x% + = — 300.

5x+2_8$—1_4x+2_

D.
6 3 )

Bdi 2. Giai cac phuong trinh sau:
a. (dr —3)(2z — 1) = (z — 3)(4x — 3).
c. Bx—4)2—4(xz+1)2=0.

e. (x—2)(z+2)(2? —10) = T72.

g. 2z +1)3x —2) = (5x — 8)(2z + 1).

i (z+1)° =42 -224+1).

Bdi 3. Giai cac phuong trinh sau:

r+2 x+4 x+6 x+8
a. + = + .

98 96 94 92

Bai 4. Giai cac phuong trinh sau:

2 3 4
a. — = )
204+1 22—1 422-1

1 +2z2—5 4
C. = )
r—1 3 —1 2+x+1
T+ 2 1 2
e. —— =

r—2 1z z(z—2)

(r+1)P— (=12 =6(2*+x+1).

2(1 — 3x) _2+3x_7 32z +1)

5 10 4

3v1+2 3x+1 5

27 + 2.
2 6 T3

. 2522 — 9 = (br + 3)(2x + 1).
cat 4223 — 32?7 —8x — 4 =0.
c 208 4 T2 + T +2 = 0.

cAa? —1=(2z+1)(3z —5).

L2238 + 522 — 32 =0.

r+2 2x+45 3x+8 4x+69
. + = + .

13 15 37 9

21 18 255

) x+1+x2+2m—3_ r+3

1 3 5

20 -3 x(2r-3)

r+1 -1 22*+2)

) x—2+x+2_ x2—4

Bai 5. Thuong ctia hai s6 bang 3. Néu tang s6 bi chia 10 don vi va gidm s6 chia di mot nita thi s6 thi
nhat thu duge 16n hon s6 thit hai thu duge 14 30. Tim hai s6 ban dau.

Bdi 6. Chu vi ctia mot hinh chit nhat bang 140 m, hiéu gitta s6 do chiéu dai va chiéu rong 1a 10 m.

Tim s6 do cac canh ctia hinh chit nhat.

B&i 7. Thimg tht nhat dung 40 lit dau, thimg thd hai dung 85 lit dau. O thung thi hai lay ra mot
lugng dau gap 3 lan luong dau lay ra ¢ thung thi nhat. Sau dé lugng dau con lai trong thing thi
nhat gap doi lugng dau con lai trong thung thit hai. H6i da lay ra bao nhiéu lit dau?

Bai 8. Chu vi banh xe 16n ctia mot dau méy xe Itta 1a 5,6 m va ctia banh xe nho 1a 2,4 m. Khi xe
chay tit ga A dén ga B thi banh nhé da ldn nhiéu hon banh 16n 13 4000 vong. Tinh quang duong AB.

e
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Bai 9. Hai voi nude cling chy trong 12 gis thi day mot ho nuée. Cho hai voi cling chdy trong 8 gic
roi khod voi thit nhat lai vA cho voi thit hai chy tiép vé6i luu lugng manh gap doi thi phai mat 3 gio
30 phit nita méi day ho. Héi mdi voi chay mot minh vé6i luu luong ban dau thi phai mat bao lau méi
day hod?

B&i 10. Mot 6 to di quang duong dai 60 km trong mot thoi gian da dinh. O t6 di nita quang duong
dau véi van toc hon dy dinh 14 10 km/h va di nita quang dudng con lai v6i van tdc thap hon dy dinh
1& 6 km/h nhung 6 t0 da dén dung thoi gian da dinh. Tinh thoi gian 6 t6 da dy dinh di quang dudng

trén.

Bai 11. Mot xe 6 to di tit Ha Noi vé Thanh Hoa. Sau khi di duge 43 km thi ditng lai 40 phut. Dé veé
dén Thanh Hoa ding gio da dinh né phai di v6i van toéc bang 1,2 lan van toc truée d6. Tinh van toc
lac dau, biét rang quang duong Ha Noi — Thanh Hoa dai 163 km.

Bdi 12. Hai nguoi di bo cting khéi hanh tit A dé dén B. Nguoi thi nhat di nita thoi gian dau véi van
toc 5 km/h, nita thoi gian sau v6i van tdc 4 km/h. Nguoi thit hai di nita quang duong dau véi van toc
4 km/h va nita quang duong sau véi van toc 5 km/h. Hoi nguoi ndo dén B trude?

y J/ J J

o
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BAT PHUONG TRINH BAC NHAT
4 ) mér in

Bir 1. BAT PANG THUC

A-TOM TAT Li THUYET

) Bét déng thic

Ta goi hé thiic dang a < b hay (hay a > b,a < b,a > b) la bat ding thiic va goi a la vé trai, b 1a vé
phéi ciia bat ding thiic.

B3 Ttinh chét

(VE HINH)
E®) WMot s6 bét déng thirc théng dung

a. a®> > 0,Va. Dau “=" xdy ra < a = 0.
a? +b* > 2ab. Dau “=" xdy ra < a = b.

b. Bét dang thic Co — si:
a+b
2
Hé qua: — Néu z,y > 0 c6 S = x + y khong ddi thi P = xy 16n nhat < z = y.

Véi a,b > 0, ta co: > +vab. Dau “ =" xdy ra < a = b.

— Néu z,y > 0 c6 P = zy khong ddi thi S = x + y nhé nhat < x = y.
c. Bat ding thic vé gia tri tuyet déi: (VE HINH)

d. Bét ding thiic vé cac canh ciia tam giac:

V6i a, b, c 1a do dai cac canh ciia mot tam giac, ta co:

a. a,b,c> 0.
b. la—bl<c<a+blb—c|<a<b+clc—al <b<c+a.

E®) cChing minh bét déng thirc

Chitng minh mot BDT 14 lap luan dé khiang dinh tinh ding din ctia BDT dé.
Dé chitng minh mot BDT ta thuong st dung:

— Tinh chat ctia quan hé thi tu cac so.

— Tinh chat ctia bat ding thiic.

— Mot s6 BDT thong dung.
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1. BAT PANG THUC 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

B-BAI TAP TU LUAN

& Dang 1. Chirng minh BT dua vao dinh nghia vé tinh chét co bdn

e Dé chitng minh mot BDT ta c6 thé st dung cac cach sau:

— Bién doi BDT can chiing minh tuong duong véi mot BDT da biét.
— St dung mot BDT da biét, bién ddi dé dan dén BDT can chitng minh.

e Mot s6 BDT thuong dung:

+ A2 >0. + A4+ B*>0.
+ AB>0v6i A, B > 0. + A%+ B? > 2AB.
A — Trong qud trinh bién doi, ta thuong chi § dén cdc hing ding thic.

— Khi chitng minh BDT ta thuong tim diéu kién dé dau ding thic zdy ra. Khi do ta cé
thé tim GTLN, GTNN ciia biéu thic.

Bai 1. Cho a,b,c,d, e € R. Chitng minh cac bat dang thic sau:

a. a’>+ b2+ c2 > ab+ be + ca. b.a>+b*+1>ab+a—+0.

c. >+ +F+3>2(a+b+c). d. a®> + bv* + ¢ > 2(ab + bc — ca).
2

e.at+bv+F+1>2a(ab® —a+c+1). f. az+b2+c22ab—ac+2bc.

g. A?(1+)+b0*(1+2) +c*(1+a?) >6abc. h.a>+0P?+*+d*+e2>alb+c+d+e).

Bdi 2. Cho a,b,c € R. Chitng minh céc bat ding thitc sau:

b 2 2 4 p2 34 p3 b 3

a.abg(a;) ga; . b.a; z(a;);véia,sz.
c. at+ bt > atb+ ab’. d. a* + 3 > 4a.

a® bo
e. a®> +b® + ¢ > 3abe, v6i a,b, c > 0. f. a4—|—b4§b—2+—2; véi a,b #£ 0..

a
1 1 2 . 5, 15 4 A\ (2 1 B2) - v
g. 1+a2+1+b22 1+ab;vdlab21. h. (a®> +b°) (a+b) > (a* + b*) (a* 4 b%) ; v6iab >
0.

Bdi 3. Cho a,b,¢,d € R. Chimg minh réng a? +b* > 2ab (1). Ap dung ching minh cac bat ding thiic
sau:

a. a* + b + ¢t + d* > dabed. b. (a®> 4+ 1) (b* +1) (c* + 1) > abe.

c. (a®>+4) (B> +4) (2 +4)(d*+4) > 256abcd.

Bdi 4. Cho a,b,c,d > 0. Chiing minh ring néu % < 1 thi % < Zi— ¢ (1). Ap dung ching minh cac
c
bat dang thiic sau:
b
alc—— -+ <2

at+b b+c c+a

y J/ J J

o
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CHUONG 4. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN 7= Tai Lidu Hoc Tap Lép 8

y J/ J J

? + b + ¢ + d <2
a+b+c b+c+d c+d+a d+a+b
a+b b+c c+d d+a -
a+b+c b+c+d c+d+a d+a+bd

Bdi 5. Cho a,b,c¢ € R. Ching minh bat ding thiic: a® + b% + ¢ > ab + be + ca (1). Ap dung chimg
minh cac bat ding thic sau:

b. 1<

C.

2 1 p2 2 b 2
a. (a+b+c)* <3(a®+0*+2). b-a—i—3+c Z<a+3+c).
c. (a+b+c)* > 3(ab+ be+ ca). d. a* +b* +c* > abe(a + b+ c).

Bdi 6. Cho a,b > 0. Chiing minh bét déng thic: a® + b® > a2b + b*a = ab(a + b) (1). Ap dung chimg
minh cac bat ding thic sau:
a. ! + ! + ! <L'v6iabc>0.
a’+ b +abc VP43 +abe A+ ad+abe ~ abe’ T
b. ! + ! +
aAd+b¥+1 B+A+1 S+ad+1
1 1 1 » N
C. + + < 1; véia,b,c >0 vaabc = 1.
a+b+1 b+c+1 c+a+1
Bdi 7. Cho a,b,c 1a do dai 3 canh ctia mot tam gidc. Chiing minh:

<1;v6ia,b,c>0vaabc=1.

a. ab+bc+ca<a?®+0?+c®<2(ab+bc+ca). b.abe>(a+b—c)(b+c—a)la+c—Db).
c. 2a%h* + 2b%c* + 2c%a® — a* — bt — ¢ > 0. d. a(b—c)*+b(c—a)*+c(a+b)? > a®+ b+ 3.
Bai 8. Cho a,b,c 1a do dai 3 canh ctia mot tam gidc. Chiing minh:
1 1 1
a. ; ;
a+b b+cc+a
1 1 1 1 1 1

. > — 4 - 4+ —.
a+b—c+b+c—a+c+a—b a+b+c

& Dang 2. Phwong phap lam troi

Dung céc tinh chat ctia bat déng thitc dé dua mot vé ctia bat dang thiic vé dang tdng hitu han
hoac tich htu han.

ciing la do dai cac canh ctia mot tam giac khac.

e Phuong phap chung dé tinh tong hitu han: S = u; +ug + . ... + Uy,.

Ta bién doi s6 hang tong quat uy vé hiéu ciia hai s6 hang lién tiép nhau: up = ap — apy1.

Khid(’):S:(a1—a2)+(a2—ag)—l—....—i-(an—anH):al—anH

e Phuong phap chung vé tinh tich httu han: P = ujusy . .. .u,

Ta bién ddi cac s6 hang uy, vé thuong ctia hai s6 hang lién tiép nhau: uy, = W
Ak41
Khido: p= 2.2 o _ O
as Qs Apn+1 Ap41
Bai 9. Ching minh ring v6i moi s6 ty nhién n > 1, ta co:
1 1 1 1 3 1 1 1
a. - < < -. b.l+—4+—+4+....4 —= > 2(v 1-1).
2 n+1+n+2+ +n+n 4 +\/§+\/§+ +\/ﬁ (Vi + )
1+1+1+ -|-1<2 d1+1+1+ + L <1
c. —t+=4+...+=<2 ==t =+ ... — < 1
22 3 n? 12 23" 34 n—1n

e
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& Dang 3. Chirng minh BBT dwa vao BDT C6 — si

1. Bat dang thiic Co — si:

a+b
2

+ Véia,b> 0, ta co: > Vab. Dau “=" xay ra < a = b.

2. Ung dung tim GTLN, GTNN:

+ Néu z,y >0 c6 S =z + y khong doi thi P = zy 16n nhat < x = y.
+ Néu z,y > 0 c6 P = xy khong déi thi S = z + y nhé nhat < = = y.

1. BAT PANG THUC 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

y £ L 7

Bdi 10. Cho a,b,c > 0. Chiing minh céac bat ding thitc sau:

a. (a+b)(b+c)(c+a) > 8abe.

bc ca ab
b. —+—+—>a+b+¢ v6ia,b,c>0.
c

a b
b b b
C. a4 + ¢ + - §a+ +C;V6ia,b,c>0.
a+b b+c c+a 2
b 3
d. a + + ‘ > —; v6ia,b,c > 0.
b+c c+a a+b7 2

Bai 11. Cho a,b,c > 0. Chiing minh cac bat dang thiic sau:

11 1
a. (a®+ b+ ) <E+E+E) > (a+b+c)?

b. 3(a®*+0+¢*) > (a+b+c)(a® + 1?4+ 2).

c. 9@+ +c)>(a+b+c)

—_

- 1 4
Bai 12. Cho a,b > 0. Chiing minh — + — >
a b~ a+bd

1 1 1 ( 1 1 1

a. —+-—+-—>2
a+b+c_ a+b+b+c+c+a

1 1 1 1 1 1
2o
a+b+b+c+c—|—a_ 2a—|—b+c+a—|—2b+c+a—|—b+20

);Véi a,b,c> 0.

);V(’ji a,b,c> 0.

1 1 1

(1). Ap dung chimg minh cac BDT sau:

1 1 1
c. Cho a,b,c > 0 thoa — + i + — = 4. Chiing minh:
a c

ab be ca <a+b—|—c

; v6i a, b, c > 0.
a+b+b+c+c+a_ 2 v

2zy 8yz daz

e. Cho z,y,z > 0 thod x + 2y + 42 = 12. Chitng minh:

f. Cho a, b, c 1 do dai ba canh cia mot tam giac, p 1a nita chu vi. Chitng minh réng:

1 1 1 111
+ >2(—+5+-)

p—a p—b+p—c a b
.. . ) 1 1 1 9 p , ) ,
Bai 13. Cho a,b,c > 0. Chiing minh — + - + — > ———— (1). Ap dung ching minh cdc BDT sau:
a b ¢ a+b+c

<1
2a+b—|—c+a+2b+c+a+b—|—20_

<
x+2y+2y+4z+4z+x -

e
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CHUONG 4. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN 7= Tai Lidu Hoc Tap Lép 8

51/99 '

1 1 1 3
. (a* +b? 2( )>— b+c).
a. (a®+b°+c?) R i _2(a+ +c)

z Y

b. Cho z,y,z > 0 thod  +y + 2 = 1. Tim GTLN ctia biéu thtc: P =

1 1

:v-|-1+y-|-1+

c. Choa,b,c > 0thod a+b+c < 1. Tim GTNN ciia biéu thitc: P =

1 1 1 1

d. Cho a,b,c > 0 thoa a + b+ ¢ = 1. Chitng minh: mJFEJFEJFEZ?’O'

Bai 14. Ap dung BDT Co6 — si dé tim GTNN ctia céc biéu thic sau:

z 18 T 2
y=—=—+—x>0. b.y=— cx > 1.
Y=gt V=gt oo

3x+ 1 -1 d :v+ 5 >1
c. y=— x> —1. LY== cT > —.
e T o V=3 T 1" 73

5 341
e y= ‘ +—0<z <1 f.y=x+ ;x>0

l1—2 =z 2

2 4 4z + 4 2
g.yzﬂ;x>0. h. y =2+ —;2 > 0.

x x

Bai 15. Ap dung BDT Co6 — si dé tim GTLN ciia cac biéu thic sau:

a.y=(+3)(b-12);-3<z<h b. y=2(6 —x);0 <z <6.
o 5
c. ?J:<x+3)(5—2$);—3§$§§- d.y:(2x+5)(5—x);—§§x§5.
1 ) x
e.y:(6x+3)(5—2x);—§§x§§. f. y:xQ——i—Z;x>0'

a2+2bc+b2—i—2ac+

y J/ J J

e
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2. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

Bi12. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

A-TOM TAT Li THUYET
D Pinh nghia

Bat phuong trinh dang az + b < 0 (hosic ax +b > 0,ax +b < 0,ax + b > 0), trong d6 a, b 1a hai s6
da cho, a # 0, dgl bat phuong trinh bac nhat mot an.
Hai qui téc bién ddi bat phuong trinh

e Qui tic chuyén vé: Khi chuyén mot hang tit clia bat phuong trinh tit vé nay sang vé kia ta
phai doi dau hang tit do.

e Qui tac nhan: Khi nhan hai vé cia bat phuong trinh vé6i cting mot s6 khac 0, ta phai:

— Gitt nguyén chiéu bat phuong trinh néu s6 dé duong.

— D6i chiéu bat phuong trinh néu s6 dé am.

Bai 1. Giai cac bat phuong trinh sau:

a. 32z —3) > 4(2 —z) + 13. b. 6z —1— (32 +9) <8 —7— (2 —1).
c. 8x+17—312x +3) < 10(x + 2). d. 17(x +5) + 41z > —15(x + 4) — 1.
e. 42—-3z)—(5—x)>11—u. f. 23 —2)—1,5(zr —4) <3 —=x.

Bdi 2. Giai cac bat phuong trinh sau:

2 —1 x+6 5(z — 1) 20z +1)
. < . b ——-1>———~.
73 2 6 =73
1 -1 2
.24l g w1 PR NI s
1 2 9 1 1 3
i°7F @3 3T 2w —5 22— —9 2
e. 4 b _ 3 o3 D i 5+ 7I>5 x_x_E):r—i— .
3 ) 2 6 4 3 4
Bai 3. Giai cac bat phuong trinh sau:
a. (2o +3)(2z —1) > 4z(z + 2). b. 5(x — 1) — 2(7 — x) < 2”.
2x — 1)? 3—1x)?
c. (x—12+(z—3)%>2%+ (z+ 1) 01.(958 © ! 2”3).
92 12 2 Y
. (x —2) +3(.75 1) cZ +1‘ ¢ z(1,52+1) (2—-x) 25_35_2‘
5) 10 2 6 4 2
Bai 4. Giai cac bat phuong trinh sau:
8 2 1 1
a. 8z—3<5(—x+3). b. 27 + o > 3 — —.
5) 2 5)
r+5 x—1  x+43 5% T T
. < — 1. dr——-3>-——.
“ 6 T3 =2 "% 36
x—|—7>2x CL’+7
15 5 3 15

e
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CHUONG 4. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN 7= Tai Lidu Hoc Tap Lép 8

y J/ J J

Bai 5. Véi nhitng gia tri ndo clia o thi:
a. Gi4 tri cfia biéu thitec 7 — 3(x + 1) khong nhé hon gid tri ctia bidu thic 2(z — 3) — 4.

T+ 2

b. Gia tri ctia biéu thtc — 2+ 1 16n hon gié tri ctia biéu thiic x + 3.

c. Gia tri ctia biéu thiic (z + 1)? — 4 khong 16n hon gia tri ctia biéu thic (z — 3)2.

3 1
1——-x 2——x
nhé hon gié tri ctia bicu thic 4

2.
3 +

d. Gi4 tri ctia biéu thic x —

Bdi 6. Giai cac bat phuong trinh sau: (Bién doi dac biét)
m+1987+x+1988 S I+1989+x+1990
T 2002 2003 2004 2005
b x—1+x—3+x—5<x—2+x—4+x—6
99 97 95 98 96 94

r—1987 x—1988 2 —1989 2 — 1990

© 2002 T 2003~ 2004 2005

d x+1+x+3+x+5<x+2+x+4+x+6
" 799 o7 9% 08 9% 01
Bai 7.

a. Mot s6 co6 hai chit s6 ¢6 chit s6 hang chuc 16n hon chit s6 hang don vi 1a 2. Tim s6 d6 biét rang
n6 16n hon 21 nhung nhé hon 36.

b. Tim s6 nguyén nam trong khodng tit 300 dén 400 , biét s6 do6 chia cho 3,4,5 déu c6 s6 du 1a 1.

c. Tim s6 nguyén nam trong khoang tit 500 dén 600 , biét s6 d6 chia cho 5, 8,10 c6 cac s6 du lan
lugt 1a 2,5, 7.
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3. PHUONG TRINH CHUA DAU GIA TR TUYET DO 7= Tai Lidu Hoc Tap Lop 8

) y J/ J J
Bir3. PHUONG TRINH CHUA DAU GIA TRI TUYET

POI

A-TOM TAT Li THUYET

) binh nghia gid tri tuyét a6

g = a khia>0
U= akhia<o

E®) Phuong trinh chira déu gid ti tuyét abi
oDang|A|:B<:>{A20hay{A<0 @{Bzohay{Bzo :
A=B —A=B" \A=8B - B
e Dang |A| = |B| < A= B hay A= —-B.
e Dang phuong trinh c6 chita nhiéu dau gia tri tuyét doéi
— Xét dau cac biéu thiic chita an ndm trong dau GTTD.

— Chia truc s6 thanh nhiéu khodng sao cho trong méi khoang, céc biéu thic néi trén cé
dau xéc dinh.

— Xét tung khodng, khit cdc dau GTTD, roi gidi PT tuong ting trong truong hop do.

— K&ét hop cac truong hop da xét, suy ra sé6 nghiem ctia PT da cho.

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:

a. | —4dx|=x+2. b. |2 —z|=2- 3.
c. |2z — 3| =5x — 6. d. 2z — |6z — 7| = —z + 8.
1 — b5z lzt+2] Jz—1 1 x+3
. — 6 5. f. - — -4 rre
“ 173 ! 2 3 17 6
Bdi 2. Giai cac phuong trinh sau:
a. |22 — 2z| = z. b. |22 — 5z + 3| = —22% + 2.
c. |22 +4x -5 =2* -1 d. [32? — Tx + 2| = —2% + 5z — 6.
Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:
3z —6 z? —6x 4 8
. =x—2. b. |—2 g = ——m.
R T R |28 =g
2| — 6 2% — 4x + 3|
=2 d ——— =z -3.
“ 2236 b —Tr+2
—2z% + Te — 4 2% + ba + 4|
=4 — . f. — = 4.
|22 + 1 v 2?2+ 3z +2 v

Bdi 4. Giai cac phuong trinh sau:

54/99 ’ B V6 Hoaing Nghia - Nguyén Thi Hdng Loan — (80986453782 m




CHUONG 4. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

7= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

a. 2z 4+ 1] = |z — 1.
c. [1+4x|—|7z—2|=0.
e. |lrt—3|+4| =6.
Bai 5. Giai cac phuong trinh sau:
a. 2z + 1| — |5z — 2| = 3.
c. |lv—2|+|z-3=1

e. 2z +3|—|z|+xz—-1=0.

y 4/ J J

b. |2 — 5z| = |3z + 1].
d. [22% + 5z — 10| = 222 + 1.

f. |22 = 3z| =22+ 1.
b. 2jz| — |z +3| - 1=0.

d. [z +1] -2z — 1] = =.

f. [z —1]+|z+1|=0.

e
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4. ONTAP CHUONG IV = Tai Liéu Hoc Tap Lép 8

y J J J
Bar4. ON TAP CHUONG IV
Bai 1. Gidi cac bat phuong trinh sau:
a. 3r — 8 > bz + 12. b. —4r +15 < 24 — Tx.
z+1 x+2 r+3

c.rx+1>7-—2x. d. 5 + 3 >1- Y

20 —1 r—1 x-—2 z—3
e. — 2z < —(2x +1). f. 5~ 3 <z-— 1
Bai 2.

a. Tim tat ci cac nghiém nguyén duong ctia bat phuong trinh: 11z — 7 < 8z + 2.

b. Tim tat cd cac nghiém nguyén am ctia bat phuong trinh:

332+2x+8_:t2—x+1>332+9c+1_x+1
2 6 3 4

c. Tim nghiém nguyén 16n nhét ctia bat phuong trinh: 4(2 — 3z) — (5 —z) > 11 — x.
d. Tim nghiém nguyén nhé nhat ctia bat phuong trinh: 2(3 —z) — 1,5(x — 4) < 3 — .
Badi 3. Giai cac bat phuong trinh sau:
r—5 x—15 x—2005+x—1995.

2005 N 1995 < 5 15
b 1987—x+1988—x+27+x+28+x>4
) 15 16 1999 2000 '

( Lo ) >t
C. — — — — .
1101 © 2.102 10110/ " = 111 212 100.110

Bdi 4. Giai cac phuong trinh sau:

a. l[r—3|—-5x=T. b. |z —5| =2z —9|.
|7 — 4z
. |22 = 11} — 2| = 8. d. 4z - 7|+ ——— =0.
c. |[2¢~ 11| ~a] -7+ T2
|T2? — 9z + 2| x? — 8z + 15
s =2—-Tz. . = =3 —0.
bz + 4 ‘ 202 9z —5] "
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1 ) 1 eiic

Bail. TU GIAC
A-TOM TAT Li THUYET
D Dinh nghia

Tt giac ABCD 1a hinh gom 4 doan thang AB, BC,CD, AD trong d6 bat ki 2 doan thang nao ciing
khong nam cling trén mot dudng thing.

Tt giac 161 1a ti gidc luon ndm trong mot nita mat phing c6 bo la dudng théng chia bat ki canh
nao cua ti giac.

A T nay, khi néi dén ti gide ma khong chi thich gi thém, ta hiéu dé la ti gide 1oi.

B} 1dng cac géc clia mét ti gide

Tong cac goc ctia mot tit gidc bang 360°.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Tinh géc co bdn

Bdi 1. Cho tit gidc ABCD. Tinh cac goc chua biét ctia mot tid gidc trong cac truong hop sau

80°.

a. Tinh goc A biét riing B = 50°,C = 70°, D
b. Tinh géc C biét réing B = 120°, B = 110°, D = 80°.

c. Tinh géc D biét ring A = 90°, B = 90°, C' = 90°.
d. Tinh géc C biét ring A = 70°, B = 50°, D = 90°.

Bdi 2. Cho ttt gidc ABCD théa man AB = AD,CB = CD.
a. Ching minh ring AC la dudong trung truc ctia doan théng BD.
b. Tinh géc B, D biét riing A = 100°, C = 60°.

& Dang 2. S& dung finh chét vé cdc géc clia mét tir gide dé tinh géc

Bai 3. Cho ttt giac ABCD c6 B= 120°, C = 60°, D = 90°. Tinh goc A va géc ngoai tai dinh A.
Bai 4. Cho tit gisc ABCD ¢6 AB = AD,CB = CD,C = 60°, A = 100°.

a. Ching minh AC' la duong trung truc cua BD.

b. Tinh B, D.
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Bai 5. Cho tit gidc ABCD c6 phan giac trong clia géc A va géc B cat nhau tai F, phan giac ngoai

. — C+D A+ B
cua goc A va géc B cat nhau tai F. Chiing minh: AEB = i i .

va AFB =

B&i 6. Cho tit gidac ABCD c6 B+ D = 180°,CB = CD. Treén tia dbi clia tia DA lay diém E sao cho
DFE = AB. Chiing minh:

a. Cac tam gidc ABC va EDC bang nhau.
b. AC' la phan giac cia goc A.

B&i 7. Cho tit gidc ABCD biét s6 do cita cac goc A, B, C, D ti le thuan vdi 5;8; 13 va 10.
a. Tinh s6 do céc goc cua tit giac ABCD.

b. Kéo dai hai canh AB va DC cit nhau 6 E, kéo dai hai canh AD va BC ciat nhau ¢ F. Hai tia
phan gidc clia cac goc AED va géc AFB cat nhau 6 O. Phan giac ctia goc AF B cit cac canh
CD va AB tai M va N. Ching minh O la trung diém ctia doan M N.

Ba&i 8. Cho tit gidc ABCD ¢6 B+ D = 180°, AC la tia phan gidc ctia géc A. Chitng minh CB = CD.

B&i 9. Cho tit gide ABCD c¢6 A = a,C = b. Hai dudng théng AD va BC cit nhau tai E, hai duong
thang AB va DC' cit nhau tai F. Cac tia phan giac ctia hai goc AEB vi AFD céit nhau tai I. Tinh
gbc FIF theo a,b.

& Dang 3. S« dung bét déng thirc tam gidc dé gidi

céc bai todn lién hé dén cdc canh clia mét t& gidc

Bai 10. Cho tit gidc ABCD. Chiing minh:

a. AB<BC+CD+ AD.

b. AC+ BD < AB+ BC+CD+ AD.
Bai 11. Cho tit giac ABCD c6 AB + BD < AC + CD. Chitng minh: AB < AC.
Bdi 12. Cho tit giac ABCD. Goi O la giao diém ciia hai dudng chéo AC va BD.

a. Chitng minh: AB+BO;CD+AD <OA+OB+0C+0D < AB+ BC +CD + AD.

b. Khi O la diém bat ki thuoc mién trong ciia tit gidc ABC D, két luan trén c6 ding khong?
Bai 13. Chitng minh rang trong mot ti gidc thi:
a. Tong do dai 2 canh déi dién nhé hon tong do dai hai dudng chéo.

b. Téng do dai hai duong chéo 16n hon nita chu vi clia ti giac.
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2. HINH THANG

= Tai Liéu Hoc Tap Lop 8

y J/ J J

Bir2. HINH THANG

A-TOM TAT Li THUYET
D Binh nghia

Hinh thang I tit gidc ¢6 hai canh ddi song song.
e Hinh thang vuéng la hinh thang c6 mot goc
vuong.
e Cac doan thang AB,CD goi la canh day.

e Trong cac hinh thang ma hai day khong bang
nhau, ngudi ta con phan biét day I6n va day
nho. D

e AH dugc goi la dusng cao ctia hinh thang
@ Nhan zét.

bang nhau.

B Hinh thang vuéng
e Hinh thang ABCD c6 A =D = 90°. Ta goi
ABCD la hinh thang vuong.

e Hinh thang vuong la hinh thang c6 mot goc
vuong.

B-BAI TAP AP DUNG

O hinh bén ta ¢6 hinh thang ABCD trong d6 AB /| CD.

~
3
38

A canh day B

canh bén

H canh day

e Néu mot hinh thang c6 hai canh bén song song thi hai canh bén bang nhau, hai canh day

e Néu mot hinh thang c6 hai canh diy bang nhau thi hai canh bén song song va bang nhau.

A canh day B

!

canh day

& Dang 1. Tinh chét céc géc clia mét hinh thang

Bdi 1. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD) c6 A—D =20°,B =2C. Tinh cac goc cua hinh thang.

Bdi 2. Cho hinh thang ABCD (AB Jj CD) ¢6 AB < CD,AD = BC' = AB, BDC = 30°. Tinh céc

goc cua hinh thang.

Bdii 3. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD) ¢6 AB < CD. Chiing minh ring: A+ B > C + D.
Bdi 4. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD). Hai dudng phan giac ctia géc A va B cat nhau tai diém

K thuoc day CD. Ching minh AD + BC' = DC.
Bdi 5. Cho hinh thang ABCD (AB J/ CD).

a. Chitng minh ring néu hai tia phan gidc clia hai goc A va D cing di qua trung diéem F ciia canh

bén BC thi canh bén AD bing tong hai day.

o
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V' J J J
b. Chiing minh ring néu AD = AB + CD thi hai tia phan giac ctia hai géc A vd D cit nhau tai
trung diém ctia canh ben BC.

.. - 2~ AD P 2
Bai 6. Cho hinh thang ABCD ¢6 A = B = 90° va BC = AB = - Lay diem M thudc dday nho

BC.Ké Mx 1. MA, Mz cit CD tai N. Chiing minh réng tam giac AMN vuong can.

& Dang 2. Chirng minh mét t& giac la hinh thang, hinh thang vuéng

Badi 7. Cho tit gidc ABCD c6 AB = BC va AC la tia phan giac cia goc A. Chitng minh ABCD la
hinh thang.

S P ) 1
Bai 8. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Lay diem M thuodc canh BC sao cho AM = EBO’ N la trung
diém canh AB. Chiing minh:

a. Tam giac AM B can.
b. T giac M NAC' la hinh thang vuong.

e
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: N y /7 J/ /
BAr3. HINH THANG CAN

A-TOM TAT Li THUYET
D Dinh nghia

e Hinh thang can la hinh thang c6 hai goc ké
mot day bang nhau.

e Tt giac ABCD la hinh thang can <
{AB /| CD

azﬁhoé,c;l\:/g D C

A Néu ABCD 1o hinh thang can (ddy AB,CD) thi C =D va A= B.

E®) Tinh chét: Trong hinh thang cén

e Hai canh bén bang nhau.

e Hai duong chéo bing nhau.

E® Déu hieu nhan biét
e Hinh thang c6 hai goc ké mot day bang nhau la hinh thang can.

e Hinh thang c6 hai duong chéo bang nhau I3 hinh thang can.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. S dung tinh chét cGa hinh thang can dé tinh todn vé chitng minh

Bdi 1. Cho hinh thang can ABCD (AB /| CD,AB < CD). Ké céac dudng cao AE, BF ctlia hinh
thang. Chtiing minh rang DE = CF

Bdi 2. Cho hinh thang can ABCD (AB /| CD).

a. Ching minh: ACD = BDC.

b. Goi FE la giao diém ctia AC va BD. Ching minh: EA = EB.
Bdii 3. Cho hinh thang can ABCD (AB | CD,AB > CD) ¢6 CD = a, A+ B = =(C + D). Duong
chéo AC vuong goéc véi canh bén BC.

a. Tinh céc goc ctia hinh thang.
b. Chitng minh AC' 1a phan giac clia goc DAB.
c. Tinh dién tich ctia hinh thang.
Bdi 4. Cho hinh thang can ABCD (AB /| CD) c6 BDC = 45°. Goi O la giao diém ciia AC va BD.
a. Ching minh tam gidc DOC' vudng can.

b. Tinh dién tich ctia hinh thang ABCD, biét BD = 6 (cm).
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y £ £ 7

& Dang 2. Chirng minh mét t& gidc la hinh thang can

Bai 5. Cho tam giac ABC can tai A, cac duong phan giac BD,CFE (D € AC, E € AB). Chiing minh
rang BEDC' 13 hinh thang can c6 day nhé bang canh bén.

Bai 6. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD) c6 ACD = BDC'. Chiing minh riing ABCD 1a hinh thang

can.
Bdi 7. Cho tam gidc ABC can tai A. Trén cac canh AB, AC lay lan luct cac diem D va E sao cho
AD = AFE.

a. Ching minh BDEC' la hinh thang can.
b. Tinh cac géc ciia hinh thang can d6, biét A = 50°.

Bdi 8. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD) c6 AC = BD. Qua B ké duong thang song song véi AC
cit duong thang DC tai E. Chiing minh:

a. Tam giac BDFE la tam giac can.
b. Céc tam giac AC'D va BDC bang nhau.
c. ABCD la hinh thang can.

Bai 9. Cho tam giac déu ABC va diém M thudc mién trong clia tam gidc. Qua M ké dudng thang
song song v6i BC cit AB ¢ D, dudng théng song song véi AC cit BC ¢ E, duong thang song song
véi AB cat AC' ¢ F. Chiing minh:

a. Céc ti giac BDME,CFME, ADMF la cac hinh thang can.
b. Chu vi clia tam giac DEF bing tong céc khodng cach tit M dén cac dinh ciia tam gidc ABC.

c. DME =DMF =EMF.

Bai 10. Cho hinh thang ABCD (AD || BC,AD > BC) ¢6 duong chéo AC' vudng goc véi canh bén
CD, BAC = CAD va D = 60°.

a. Ching minh ABCD la hinh thang can.

b. Tinh do dai canh day AD, biét chu vi hinh thang bang 20 cm.
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A A . ,”?’-
Biar4. PUOGNG TRUNG BINH CUA TAM GIAC, CUA

HINH THANG

A-TOM TAT Li THUYET

D Pudng trung binh cta tam gidc

e Duong trung binh ctia tam giac 1a doan thang néi trung

diém hai canh ciia tam giac. /\\
N

e Duong thing di qua trung diém mot canh ciia tam giéc ]\/./f/

va song song v6i canh thit hai thi di qua trung diém canh
thi ba.

e Duong trung binh ctia tam giac thi song song v6i canh
thit ba va bang nita canh ay.

e Trong hinh bén, ta c6 MA= MB va NA = NC nén M N dugc goi la dusng trung binh ctia
AABC.

9 Pudng trung binh cla hinh thang
e Duong trung binh ctia hinh thang la doan A B

thing noéi trung diém hai canh bén ctia hinh
thang.
M N

e Duong thing di qua trung diém mot canh béen
cua hinh thang va song song v6i hai day thi
di qua trung diém canh bén thi hai.

D C

e Duong trung binh ciia hinh thang thi song song véi hai day va bing nita tong hai day.

B-BAI TAP AP DUNG

Bdi 1. Cho tam giac ABC, trung tuyén AM. Trén canh AB, lay hai diém D, E sao cho AD = DE =
EB. Goi I 1a giao diém ctia AM v6i CD. Chiing minh: AT = IM.

Bdi 2. Cho tam giac ABC va hai dudng trung tuyén BD,CE cit nhau tai G. Goi M, N lan lugt 1a
trung diém ctia BG, CG. Chitng minh ti giac MNDE c6 cac ciap canh ddi song song va bing nhau.
Bdi 3. Cho tam giac ABC. Trén tia BA lay diém D sao cho A la trung diém BD. Trén tia CB lay

diém F sao cho B la trung diém C'E. Hai duong thang AC va DE cit nhau tai I. Chiing minh ring:
DE
DI ==
3
B&i 4. Cho tit gidc ABOD c6 goc C = 40°, D = 80°, AD = BC. Goi E, F theo thit tu 1a trung didm
ctia AB va C'D. Tinh géc nhon tao bsi duong thing FE véi cac duong thing AD va BC.

B&i 5. Cho A, B, C theo thit tu nim trén dudng thang d(AB > BC). Trén ciing nita mit phang bd 1a
d, vé cac tam gidc déu AMB va BNC. Goi P,Q, R, S lan lugt 1a trung diém ctia BM,CM, BN, AN.
Chiing minh:

a. PQRS la hinh thang can.

b. SQ = %MN.
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Bdi 6. Cho tam gidc ABC, trung tuyén AM. Goi I 1a trung diém ctia AM, D la giao diém ctia BI va
AC.

a. Ching minh: AD = %DC.

b. So sanh do dai BD va ID.

Bdi 7. Cho hinh thang ABCD (AB J/ CD). Goi M, N, P,Q lan lugt 1 trung diém ctia cac doan thang
AD, BC, AC, BD.

a. Chtng minh bén diém M, N, P,Q nim trén mot dudng thing.
b. Tinh M N, PQ, biét cac canh day ctia hinh thang AB = a,CD = b(a > b).
c. Chiing minh réing néu MP = PQ = QN thi a = 2b.

Bdi 8. Cho hinh thang ABCD (AB [/ CD). Goi E,F, K lan lugt la trung diém cta AD, BC, BD.
Chitng minh ba diém F, K, F thang hang.

Bdi 9. Cho hinh thang ABCD (AB J/ CD). Goi E, F lan lugt 1 trung diém ctia AD va BC. Duong
thang EF cit BD & I, cit AC 6 K.

a. Ching minh: AK = KC,BI =1ID.
b. Cho AB = 6,CD = 10. Tinh EI, KF, IK.
Bai 10. Cho ti gidc ABCD. Goi E, F, K lan lucdt 1a trung diém ctia AD, BC, AC.

a. So sanh do dai cac doan thing FK va CD, KF va AB.

AB+CD
b. Ching minh: FF < ;C
AB+CD
c. Khi EF = +C thi tit gide ABC'D 1a hinh gi?

Bai 11. Tinh do dai duong trung binh ctia mot hinh thang can biét rang cac duong chéo clia n6 vuong
go6c v6i nhau va duong cao bang 10 cm.

Bai 12. Cho tam gidc ABC, trong tam G. Vé duong thing d di qua G cit cac doan thing AB, AC.
Goi A’, B’,C" thit tu 1a hinh chiéu cia A, B, C trén d. Tim lién hé gitta cac do dai AA', BB',CC".
Bdi 13. Cho tam giac ABC, trong tam (. Vé dudng thang d nim ngoai tam gidc ABC. Goi A, B’
C’,G' thit ty 1a hinh chiéu ctia A, B, C trén d. Tim lién hé gitta cac do dai AA', BB',CC',GG'.

y J/ J J
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Bi15. DOIXUNG TRUC

A-TOM TAT Li THUYET

I Hai diém déi xirng qua dudng théng
e Hai diém dugc goi la déi xtng véi nhau qua duong thing
d néu d 14 duong trung trirc ctia doan thang néi hai diém
do. d

y J/ J J

e Néu diém B nam trén duong thing d thi diém doi xing
v6i B qua dudng thang d ciing la diém B.

E®) Hai hinh déi xiring qua mét dudng théng

e O hinh bén, hai doan thing AB va A’'B’ goi 1a hai doan thding
doi zing vdi nhau qua duong thang d.

Ta dinh nghia: Hai hinh goi 1a d6i xing v6i nhau qua dudng
thang d néu mdi diém thuoc hinh nay déi xting véi mot diém
thuoc hinh kia qua duong théang d va ngudgc lai.

DPuong thang d dugc goi la truc dbi xing ciia hai hinh dé.

Néu hai doan thang (goc, tam giac) ddi xing nhau qua dusng
thang thi chiing bang nhau.

E®) Hinh c6 tryc d6i xtrng
e O hinh ben, didm déi xing véi mdéi diém thudc canh cla
AABC qua AH cing thuoc canh ciia tam giac ABC'. Ta néi
AH 1a truc déi xing ctia tam giac ABC.

e Ta dinh nghia: Dudng thing d duge goi la truc déi xing clia
hinh % néu diém déi xtng v6i mdi diém thudc hinh J# qua
duong thang d ciing thuoc hinh 7.

B-BAI TAP AP DUNG

Bai 1. Cho goc x/O\y = 50° va diém A nim trong goéc dé. Vé diém B déi xting véi A qua Oz, diem C

d6i xting véi A qua Oy.
a. So sanh cac do dai OB va OC.

b. Tinh s6 do gbc BOC.

Al

T

Bdi 2. Cho tam giac nhon ABC, tryc tam H. Goi K la diém déi xting véi H qua BC.
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a. Chitng minh hai tam gidc BHC va BKC bang nhau.
b. Cho BAC = 70°. Tinh s6 do géc BKC.
Bai 3. Cho hinh thang vuéng ABCD (A\ =D = 900) . Goi K la diém déi xting véi B qua AD, E 1a

giao diém ctia CK va AD. Chitng minh CED = AEB.

Bdi 4. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudsng cao AH. Goi I, K lan lugt 1a diém déi xiing vé6i diém
H qua cac canh AB, AC. Chiing minh:

a. Ba diém I, A, K thang hang.
b. Tt giac BIKC' la hinh thang.
c. IK=2AH.

Bdi 5. Cho tam gidc ABC, cac phan gidc BM va CN cit nhau tai I. Tt A vé cac dudng vuong goc
v6i BM va CN, ching cat BC thi ty 6 E va F. Goi I’ 1a hinh chiéu ctia I trén BC. Chiing minh
rang F va F d6i xting nhau qua IT'.

BQi 6. Cho hai diém A, B nim trong mot nita mat phang b 1a dusng thang d. Tim diém M € d sao
cho M A + M B ngin nhat.

Bdi 7. Cho goc x/\Oy = 60° va diém A nam trong goc dé. Goi B, C lan lugt 1a hai diem déi xitng véi
diém A qua Oz, Oy.

a. Chiing minh tam giac BOC' la tam giac can. Tinh cac goc ciia tam giac do.
b. Tim diém I € Oz va diém K € Oy sao cho tam giac AIK c6 chu vi nhé nhéat.

Bdi 8. Cho tam giac ABC,Cx la phan gidc ngoai clia goc C. Trén Cz lay diem M (khcC). Chiing
minh rang: MA+ MB > CA+ CB.

Bdi 9. Cho géc nhon C(I/O\y va diem A & trong goc d6. Tim diém B & trén tia Ox va diém C & trén tia
Oy sao cho chu vi tam gidac ABC' 1a nho nhat.

y J/ J J

e
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Bar6. HINH BINH HANH

A-TOM TAT Li THUYET
D Binh nghia

e Hinh binh hanh 1 tit gidc c6 cac cip canh d6i song A B
song.

AB J| CD

e Tit giac ABC'D la hinh binh hanh < {AD /I BC"

e Tu dinh nghia hinh binh hanh va hinh thang, ta D o,
suy ra hinh binh hanh 1a hinh thang dac biét (hinh
binh hanh 14 hinh thang c¢6 hai canh bén song
song).

E®) Tinh chét: Trong hinh binh hanh
e Cac canh d6i biang nhau.
e Cac goc ddi bang nhau.

e Hai dudng chéo cit nhau tai trung diém ctia mdi duong.

E®) Daéu higu nhan biét
e Tit giac c6 cac canh ddi song song 13 hinh binh hanh.
e Tit gidc c6 cac canh d6i bang nhau 1a hinh binh hanh.
e Tit giac c6 hai canh dbi song song va bang nhau 1a hinh binh hanh.

o Tit gidc c6 hai duong chéo cit nhau tai trung diém ctia mo6i dudng la hinh binh hanh.

e Tit gidc c6 hai géc dbi bang nhau 13 hinh binh hanh.

B-BAI TAP AP DUNG

2 Dang 1. Van dung tinh chét cta hinh binh
hanh dé chirng minh tinh chét hinh hoc

Bdi 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E la trung diém ctia AD, F 1 trung diém ctia BC.
a. Chiing minh BE = DF va ABE = CDF.
b. Ching minh t& giac EBF' D 1a hinh binh hanh.
c. Ching minh cac duong thing EF, DB va AC dong qui.

Bdi 2. Cho hinh binh hanh ABCD (AB > BC). Tia phan gidc ciia géc D cat AB & E, tia phan giac
clia goc B cat CD 6 F.
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y J/ J J

a. Ching minh DFE /| BF.
b. Tt giac DEBF 1a hinh gi?

Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi K, I lan lugt 1a trung diém ctia cac canh AB va CD, M va
N la giao diém cta AI va CK véi BD.

a. Chung minh: Al j/ CK.
b. Chiing minh: DM = MN = NB.

& Dang 2. Véan dung ddu hiéu nhén biét dé

chirng minh mét t&r gidc la hinh binh hanh

Bdi 4. Cho hinh binh hanh ABCD, dudng chéo BD. Ké AH vuong goc véi BD & H, CK vuong goc
v6i BD & K. Chting minh t@ gidc AHCK la hinh binh hanh.

BAi 5. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi O la giao diém hai dusng chéo AC va BD. Qua diém O, vé
dudng thang a cit hai duong thang AD, BC lan luct tai E, F, vé dudng thang b cit hai canh AB, CD
lan luot tai K, H. Chiing minh t giac EK FH 13 hinh binh hanh.

Bdi 6. Cho tam giac ABC. Tit mot diem E trén canh AC vé duong thing song song véi BC' cit AB
tai F va duong théng song song véi AB cit BC tai D. Gia st AE = BF.

a. Ching minh tam gidc AED can.
b. Chiing minh AD la phan gidc ctia goc A.

Bdi 7. Cho tt giac ABCD. Goi M, N, P,Q lan lugt 13 trung diém ctia cac canh AB, BC,CD, DA va
I, K 1a trung diém cac dudng chéo AC, BD. Chiing minh:

a. Céc tit giac MNPQ,INKQ la hinh binh hanh.
b. Céac dusng thang M P, NQ, IK ddng qui.

Bdi 8. Cho tam giac ABC va H la truc tam. Cac duong thing vuong géc véi AB tai B, vuong goc
v6i AC tai C cat nhau 6 D.

a. Ching minh ti giac BDCH 1a hinh binh hanh.
b. Tinh s6 do goc BDC, biét BAC = 60°.

Bdi 9. Cho hinh binh hanh ABCD,AD = 2AB. Tt C vé CE vuong goc véi AB. N6i E v6i trung
diém M ctia AD. Tit M vé M F vuong géc v6i CE, MF cit BC tai N.

a. Tt giac MNCD la hinh gi?
b. Tam gidac EMC' la tam giac gi?
c. Ching minh: BAD = 2AEM.

Bai 10. Cho ti giac ABCD. Goi E, F lan lugt 1a giao diém ctia AB va CD, AD va BC; M, N, P,Q
lan lugt 1 trung diém cta AE, EC,CF, FA. Chitng minh tit giac M N PQ 1a hinh binh hanh.

B&i 11. Cho hinh binh hanh ABCD. Cac diém E, F thuoc dusng chéo AC sao cho AE = EF = FC.
Goi M la giao diém ctia BF va COD; N la giao diém ctia DE va AB. Chitng minh ring:

a. M, N theo thit tu 1a trung diém ctia CD, AB.
b. EMFN la hinh binh hanh.
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B&i 12. Cho hinh thang vuong ABCD, ¢6 A = B =90°va AD = 2BC. Ké AH vuong goc véi BD(H

thuoc BD). Goi I la trung diém ctia HD. Chiing minh rang: CT L AI.

Bai 13. Cho tam gidc ABC va O la mot diém thuoc mién trong ciia tam giac. Goi D, F, F lan luot 1a
trung diém ctia cac canh AB, BC,CA va L, M, N lan luct la trung diém ctia cac doan OA, OB, OC.
Chiing minh rang: cac doan thang FL, FM va DN dong qui.
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Bii 7. POIXUNG TAM

A-TOM TAT Li THUYET

) Hai diém déi xirng véi nhau qua mét diém

e Hai diém dugc goi 1a déi xitng nhau qua diém O néu
O la trung diém ctia doan thang néi hai diém dé.

e O hinh bén hai diém A va A’ déi xing véi nhau qua
diém O.

B} Hai hinh déi xtirng qua mét diém

e O hinh bén, hai doan thing AB va A'B’ duge A &

goi 1& hai doan thdng doi xing vdi nhau qua e \
diém O. )

e Ta dinh nghia: Hai hinh dugc goi 14 doi xiing WV /\ 4
v6i nhau qua tam O néu mdi diém thuoc hinh O N
nay doéi xing v6i mot diem thuoc hinh kia qua ‘\ I R
diém O.
B’ < ~ A/
e Ngudi ta ciing chitng minh dugde rang: Néu hai C’
doan thang (géc, tam gidc) dbi xiing qua mot
diém thi chiing bing nhau.

E® Hinh c6 tam déi xing

e Trong hinh beén, diém déi xtng v6i mi diém thuoc A B
canh ctia hinh binh hanh qua diém O ciing thuoc
hinh binh hanh, ta néi: O la tam doi xing cla o)
hinh binh hanh ABCD.

e Diem O dudc goi la tam dbi xing clia hinh 7
néu diém déi xing v6i méi diém thuoc hinh 7 D ¢
qua diém O cling thudc hinh 7.

e Giao diém ctia hai dudng chéo hinh binh hanh la tam déi xing ctia hinh binh hanh dé.

B—BAI TAP AP DUNG

Bdi 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E la diém déi xing v6i D qua A, F' 13 diém déi xing v6i D
qua C. Ching minh:

a. AC' /| EF.
b. Diém E d6i xiing v6i diem F qua diém B.

Bdi 2. Cho tam gidc ABC, cac trung tuyén BD, CE. Goi H la diém déi xing véi B qua D, K 1 diém
déi xtng véi C' qua E. Ching minh diém H déi xting véi diem K qua diém A.

B&i 3. Cho hinh binh hanh ABCD va diém E trén canh AB, I v K la céc trung diém ctia canh AD
va BC. Goi cac diem M, N lan lugt d6i xting véi diem E qua diém I va diém K.
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a. Chitng minh cac diém M, N thuoc dusng thang C'D.
b. Ching minh MN =2CD.

Bai 4. Cho géc vuong x/\Oy, diém A nam trong géc do6. Goi B la diém déi xing véi A qua Oz, C' 1a
diém déi xing véi A qua Oy. Chitng minh B déi xing véi C' qua O.

Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD, O la giao diém ctia hai dudng chéo. Mot duong thang di qua O
cit cac canh AB va CD theo thit tit & M va N. Chitng minh diém M déi xiing véi diem N qua O.

Bdi 6. Cho hinh binh hanh ABCD c6 tam déi xing la O, mot diem E & trén doan OD. Goi F la
diém dbéi xing ciia diem C qua E.

a. Ching minh tit giac ODF A 1a hinh thang.
b. Xac dinh vi trf diém E trén OD dé hinh thang ODF A 13 hinh binh hanh.

Bdi 7. Cho tam giac ABC, trong tam G. Goi M, N, P theo thit tu la cac diém déi xting cta A, B, C
qua tam G.

a. Ching minh ti giac BPNC' la hinh binh hanh.
b. Chitng minh cac tam giac ABC, M N P bang nhau.
c. Chiing minh cac tam gidc ABC, MNP c¢6 cung trong tam.

Bdi 8. Cho tam gidc ABC, H la tryc tam, I la giao diém cac dudng trung truc. K 1 diém déi xing
v6i H qua trung diém clia doan théng BC. Ching minh K déi xing v6i A qua I.
Bai 9. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi O la giao diém ctia hai duong chéo AC va BD. Trén AB lay
diém E, trén CD lay diém F sao cho AE = CF.

a. Chitng minh E d6i xting véi F' qua O.

b. Tt E dung Ez /| AC cat BC tai I, dung F'y /| AC cat AD tai K. Chitng minh rang: EF = FK; I
va K ddi xitng v6i nhau qua O.

Bai 10. Cho tam giac ABC. Goi A’ la diém déi xing v6i A qua C, B’ 1a diém déi xting véi B qua
A, C" 1a diém déi xiing v6i C' qua B. Goi BM la trung tuyén ctia tam giac ABC, B'M’ 1a trung tuyén
cua tam giac A'B'C".

a. Chitng minh rang ABM'M 1a hinh binh hanh.

b. Goi G la giao diém ctia BM va B’M’. Chitng minh ring G 1a trong tam ctia hai tam giac ABC
va tam giac A'B'C".

y J/ J J
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BAar8. HINH CHU NHAT

A-TOM TAT Li THUYET
D Binh nghia

e Hinh chit nhat la ti giac c6 bén goc vuong. /5 LB
e Tit gidc ABCD la hinh chit nhat < A= B =C = D = 90°.
e Tu dinh nghia hinh chi nhat, ta suy ra: Hinh chit nhat ciing
la hinh thang can, ciing la hinh binh hanh.
DH =y

B3 T1inh chét

Trong hinh chi nhat, hai dudng chéo bing nhau va cit nhau tai trung diém ctia mdi duong.

E®) Dau hiéu nhan biét

Tt giac c6 ba goc vuong la hinh chit nhat.

Hinh thang can c¢6 mot géc vuong la hinh ch nhat.

Hinh binh hanh ¢6 mot géc vudng la hinh chit nhat.

Hinh binh hanh c6 hai dudng chéo bing nhau 13 hinh chit nhat.

% Ap dung vao tam gidc

e Trong tam gidc vuong, dudng trung tuyén iing vdi canh huyén bang nita canh huyéen.

e Néu mot tam giac c6 dudng trung tuyén ing véi mot canh bang nita canh ay thi tam gidc do
la tam giac vuong.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Van dung déu hiéu nhan biét dé

chirng minh mét t& gidc Ia hinh chir nhir nhét

Bdi 1. Cho tam giac ABC, duong cao AH. Goi I 1a trung diém ctia AC, E la diém déi xiing véi H
qua I. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia HC, CE. Céac duong thang AM, AN cit HE tai G va K.

a. Ching minh ti giac AHCFE 1a hinh chit nhat.
b. Ching minh HG = GK = KFE.

Bdi 2. Cho tit gidc ABCD c6 hai dudsng chéo vuong goc véi nhau. Goi B, F, G, H theo thi tir 1a trung
diém ctia cac canh AB, BC,CD, DA. Tt giac EFGH 1a hinh gi?

Bai 3. Cho tam giac ABC vuong tai A. Vé phia ngoai tam giac ABC, vé hai tam giac vuong can
ADB(DA = DB) va ACE(EA = EC). Goi M la trung diém ctia BC, I 1a giao diém ctia DM v6i
AB, K 1a giao diém ctia EM véi AC. Chiing minh:
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a. Ba diém D, A, E thing hang.
b. Tt giac TAK M 1a hinh ch nhat.
c. Tam giac DM E la tam giac vuong can.

Bdi 4. Cho hinh thang can ABCD (AB /| CD,AB < CD). Goi M, N, P,Q lan lugt 1a trung diém
cac doan thang AD, BD, AC, BC.

a. Chitng minh bén diém M, N, P, thing hang.
b. Chiing minh tit giac ABPN la hinh thang can.
c. Tim mot hé thic lién hé gita AB va CD dé ABPN la hinh chit nhat.

Bdi 5. Cho tam giac ABC. Goi O la mot diém thudc mién trong cia tam giac, M, N, P, Q 1an luot 1a
trung diém ctia cac doan thing OB, 0C, AC, AB.

a. Ching minh ti giac M N PQ la hinh binh hanh.
b. Xac dinh vi trf clia diém O dé t& gidc M N PQ la hinh chit nhat.

Bdi 6. Cho tam giac ABC vuong can tai C. Trén cac canh AC, BC lay lan lugt cac diém P, Q sao
cho AP = CQ. Tt diém P vé PM song song véi BC(M € AB).

a. Ching minh t& giac PCQM 1a hinh chit nhat.

b. Goi I 1a trung diém ctia PQ. Chitng minh réing khi P di chuyén trén canh AC, @ di chuyén trén
canh BC thi diém I di chuyén trén mot doan thang cb dinh.

Bdi 7. Cho hinh chit nhat ABCD. N6i C véi mot diém E bat ky tréen duong chéo BD. Trén tia doi
clia tia EC lay diém F sao cho EF = EC. Ve FH va FK lan lugt vuong goc véi AB va AD. Chimg

minh rang:
a. Tu giac AHF K 1a hinh chit nhat.
b. AF song song v6i BD va K H song song véi AC.
c. Ba diém FE, H, K théng hang.

Bai 8. Cho tam giac ABC va H la truc tam. Goi M, N, P lan lugt 1a trung diém ciia cic canh AB,
BC va CA; D, E, F lan lugt 1a trung diém céac doan HA, HB va HC.

a. Chitng minh rang cac ti gidc MNFD va MEFP la cac hinh chit nhat.

b. Dé cac doan M D, ME va DP bang nhau thi tam gidc ABC phéi la tam giac gi?

& Dang 2. Vén dung kién thirc hinh chir nhat dé gidi todn

Bdi 9. Tinh do dai trung tuyén ng v6i canh huyén ctia mot tam giac vuong cé cac canh géc vuong
bang 7 cm va 24 cm.

Bdi 10. Cho tam gidc ABC can tai A, CH la dudng cao (H € AB). Goi D la diém déi xing véi diém
B qua A.

a. Ching minh tam gidc DC'B la tam giac vuong.

b. Chitng minh DCA = HCB.
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Bdi 11. Cho hinh chit nhat ABCD. Vé BH 1 AC(H € AC). Goi M, K lan lugt 1a trung diém ctia

AH va DC; 1,0 lan luct 1a trung diém cta AB va IC.

1
a. Ching minh IC' = KB va MO = 5[0.

b. Tinh s6 do goc BMK.

Bdi 12. Cho tam gidac ABC vuong tai A.M la diém bét ki thuoc canh BC. Vé MD 1. AB,ME 1 AC.
O 1a trung diém ctia DE.

a. Chiing minh ba diém A, O, M thing hang.
b. Khi diém M di chuyén trén canh BC thi diém O di chuyén trén dudng nao?
c. Diém M & vi trf nao trén canh BC thi AM c6 do dai ngin nhat?

Bdi 13. Cho hinh chit nhat ABCD, AB = 2AD. Vé tia AM (M thuoc canh DC') sao cho DAM = 15°.
Ching minh tam gidc ABM la tam giac can.
Bai 14. Cho tam gidc ABC vuong tai A, AC > AB. AH la dudong cao. Trén tia HC lay HD = HA,
duong vuong goc véi BC tai D cat AC ¢ E.

a. Ching minh AE = AB.

b. Goi M trung diém BE. Tinh s6 do goc AHM.
Bai 15. Cho tam giac ABC vuong tai A va AC = 3AB. Trén canh géc vuong AC lan lugt 1y cac
diém D vi E sao cho AD = DE = EC. Tinh ACB + AEB.

Bdi 16. Cho hinh chit nhat ABCD. KAH 1 BD. Goi I la trung diém ctia DH. K dudng thing
vuong goc véi Al tai I cit canh BC ¢ K. Chting minh K la trung diém canh BC.
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BAr9. HINH THOI

A-TOM TAT Li THUYET
D Dinh nghia

e Hinh thoi I3 mot tit gidc c6 bén canh bang nhau. A
e Titgiac ABCD lahinh thoi< AB = BC =CD = AD.
D B
e Tu dinh nghia hinh thoi, ta suy ra: Hinh thoi ciing la
mot hinh binh hanh.
C

E®) Tinh chét: Trong hinh thoi

e Hai duong chéo vuong goéc véi nhau.

e Hai duong chéo la cac duong phan giac cia cac goc cua hinh thoi.
E® Déu hieu nhan biét

e Tt gidc c6 bon canh biang nhau la hinh thoi.

Hinh binh hanh c6 hai canh ké bang nhau 1 hinh thoi.

Hinh binh hanh c¢6 hai duong chéo vuéng géc véi nhau la hinh thoi.

Hinh binh hanh ¢6 mot duong chéo la duong phan giac ciia mot géc la hinh thoi.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Van dung ddu hiéu nhan biét dé chirng minh mét t& gidc Ia hinh thoi.

Bai 1. Cho hinh chi nhat ABCD. Goi M, N, P, lan lugt la trung diém ctia cac canh AB, BC,CD,
AD. Ching minh t& giac M N PQ 1a hinh thoi.

B&i 2. Cho tit giac ABC'D ¢6 C = 40°,D = 80°, AD = BC. Goi E, F, M, N 1an luot la trung diém
cua AB,DC, DB, AC.

a. Ching minh t& giac EM F'N la hinh thoi.

b. Tinh gébc MFN.

Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD, O la giao diém hai duong chéo AC va BD. Goi E, F,G, H lan
lugt 14 céc giao diém clia cac phan giac trong ciia cac tam giac OAB, OBC,0DC,ODA.

a. Chitng minh: ba diém E, O, G thing hang, ba diém H, O, F thang hang.
b. Chiing minh cic tam gidc AEB va CGD bang nhau.
c. Chitng minh t gidc EFGH la hinh thoi.

Bdi 4. Cho tam giac ABC va mot diém M thuoc canh BC. Qua M vé duong thing song song véi
AB, cit AC 6 E va dusng thang song song v6i AC, cit AB & F.
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a. Ching minh t@ giac AFM E 1a hinh binh hanh.
b. Xac dinh vi trf diém M trén canh BC dé ti giac AFME 1a hinh thoi.

Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD c6 AB = 2AD, D =170 Vé BH L AD(H € AD). Goi M, N lan
lugt 1 trung diém canh C'D, AB.

a. Ching minh t@ gidc ANM D 1a hinh thoi.

b. Tinh géc HMC.

Bai 6. Cho tam gidc déu ABC. Goi H la triyc tam ciia tam giac, AD 1a duong cao. Trén canh BC
lay diém M. Tt M vé ME | AB (E € AB) va MF | AC (F € AC). Goi I 1a trung diém ctia AM.

a. Chiing minh t giac DETF 1a hinh thoi.
b. Chitng minh céc dudng thang M H,ID, EF dong qui.

Bdi 7. Cho hinh binh hanh ABCD, hai dudng chéo cit nhau ¢ O. Hai dudng thing d; va dy cing di
qua O va vuong goc véi nhau. Pudng thing d; cit cac canh AB va CD & M va P. Duong thang d,
cat cac canh BC vad AD 6 N va Q. Chitng minh tit gidc M N PQ 13 hinh thoi.

& Dang 2. Van dung kién thirc hinh thoi dé gidi todn

Badi 8. Cho hinh thoi ABCD c¢6 AC =8 cm, BD = 10 cm. Tinh do dai ctia canh hinh thoi.

Bdi 9. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 60°. Trén céc canh AB, AC 1an lugt 14y hai didm M, N sao cho
BM = CN. Chiing minh tam giac M DN la tam gidc deéu.

Bai 10. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 60°. Tren AD va CD lay céc diém M, N sao cho AM +CN =
AD. Goi P la diém déi xiing ctia N qua BC, M P cat BC tai Q. Tt gidc M DCQ 1a hinh gi?

Bai 11. Cho P 1 mot diém chuyén dong trong tam giac ABC sao cho PBA = PCA. Ha PM | AB;
PN 1 AC(M € AB; N € AC). Goi K, S la hai dinh khac ctia hinh thoi KM SN. Chiing minh KS di
qua mot diém cb dinh.

y J/ J J

e
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Bar 10. HINH VUONG

A-TOM TAT Li THUYET
D Binh nghia

e Hinh vuong la tit giac c6 bon goc vuong va c6 bon canh bang ‘3 LB
nhau.
A\ = § = O = ﬁ = ©
e Tit giac ABCD la hinh vuong < ¢ %0
AB=BC=CD = AD
e Tu dinh nghia hinh vuong ta suy ra
i. Hinh vuong la 1a hinh chit nhat c6 4 canh bang nhau.
DH e

ii. Hinh vuong la hinh thoi c6 4 géc vuong.

BB T1inh chét

Hinh vuong c6 tat ci cac tinh chat ctia hinh chit nhat va hinh thoi.

E®) Dau hiéu nhan biét

e Hinh chit nhat c6 hai canh ké bang nhau la hinh vuong.

Hinh chit nhat c¢6 hai duong chéo vudong goc v6i nhau la hinh vuong.

Hinh ch@ nhat ¢6 mot duong chéo la duong phan gidc cia mot goc la hinh vuong.

Hinh thoi c6 moét géc vuong la hinh vudng.

Hinh thoi ¢6 hai dudng chéo bang nhau la hinh vuong.

Mot tit gidc vira la hinh ch@ nhat, vira 1a hinh thoi thi tit giac dé la hinh vuong.

B-BAI TAP AP DUNG

& Dang 1. Van dung déu hiéu nhan biét dé chirng minh mét ti& gidc 1& hinh vudng

Bdi 1. Cho tam giac ABC vuong tai A. Phan gidc trong AD ctia goc A(D € BC). Vé DF 1. AC, DE
1 AB. Chiing minh tit giac AEDF la hinh vuong.

Bdi 2. Cho hinh vuong ABCD. Trén céc canh AB, BC,CD, DA lan lugt lay cac diém E, F, G, H sao
cho AF = BF = CG = DH. Ching minh ti giac EFGH la hinh vuong.

Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A, M 1a mot diém thuoc canh BC. Qua M vé cac dudng thing
song song vii AB va AC, chting cit cac canh AB, AC theo thit ty tai E va F.

a. Tu giac AFMFE 1a hinh gi?
b. Xac dinh vi trf diém M trén canh BC dé tt giac AFME 1a hinh vuong.

Bdi 4. Cho hinh chi nhat ABCD c¢6 AB = 2AD. Goi E, F theo thit tu 1a trung diém cta AB,CD.
Goi M la giao diém ctia AF va DE, N 1a giao diém ctia BF va CE.
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a. T giac ADF'E 1a hinh gi?
b. T giac EM F'N 1a hinh gi?

Bdi 5. Cho tam gidc ABC. Dung ra phia ngoai tam giac cac hinh vuong ABCD va ACEF. Goi Q, N
lan lugt 1a giao diém cac dudng chéo ctia ABC'D va ACEF; M, P lan lugt 1 trung diéem BC va DF.
Chitng minh rang t giac M N PQ 13 hinh vuong.

2 Dang 2. Van dung kién thirc hinh vuéng gé gidi todn

BAi 6. Cho hinh vuong ABCD. Trén canh cac AD, DC lan lugt lay cac diém E, F sao cho AE = DF.
Goi M, N lan lugt la trung diém ctia EF, BF.

a. Chiing minh cac tam giac ADF va BAE biang nhau.
b. Chiing minh M N vudng goc véi AF.

BQi 7. Cho hinh vuéng ABCD. Trén tia dbi cia tia BA lay diém E, trén tia déi ciia tia C'B lay diém
F sao cho AE = CF.

a. Ching minh tam giac EDF vudng can.
b. Goi I I trung diém ctia EF. Chitng minh BI = DI.
c. Goi O la giao diém ciia hai dusng chéo AC' va BD. Chiing minh O, C, I thang hang.

Bai 8. Cho tam giac ABC, dung ra phia ngoai tam giic cac hinh vuong ABCD va ACEF. Vé duong
cao AH kéo dai HA gap DF tai E. Chitng minh réang DI = IF.

Bdi 9. Cho hinh binh hanh ABCD. Vé vé phia ngoai hinh binh hanh, hai hinh vuong ABEF va
ADGH. Chiing minh:

a. AC=FH va AC 1L FH.
b. Tam gidc CEG la tam giac vudng can.

Bdi 10. Cho doan thing AB va diém M thudc doan thing dé. Vé vé mot phia ciia AB, cac hinh
vuong AMCD,BMEF.

a. Ching minh AFE vuong géc véi BC.
b. Goi H la giao diém ctia AE va BC. Chitng minh ba diém D, H, F thang hang.

c. Ching minh dudsng thang DF luon di qua mot diém ¢ dinh khi M di chuyén trén doan thang
c6 dinh AB.

Bai 11. Cho hinh vuong ABCD. Trén canh CD lay diém M. Tia phan giac ctia géc ABM cit AD &
I. Chitng minh réng: BI < 2M1.

Bdi 12. Cho hinh vuéng ABCD. Lay diém E thuoc dudsng chéo AC. Ké EF | AD,EG L CD.
a. Chitng minh ring: EB = FG va EB 1 FG.
b. Chitng minh rang: Cac dudng thing BE, AG, CF dong qui.

Bai 13. Cho tam gidc ABC. Vé ra phia ngoai tam gidc ABC, cac hinh vuong ABDE va ACFG. Vé
hinh binh hanh FAGH. Chiing minh réng:

a. AK = BC va AH 1 BC.
b. Céac dusng thang KA, BF,CD dong qui.

y J/ J J

e
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Bir11. ON TAP CHUONG I

Bdi 1. Cho tit gidc ABCD. Goi E, F,G, H lan lugt 1a trung diém ctia AB, BC,CD, DA. Céac dudng
chéo AC, BD cia tit giac ABCD thoé diéu kién gi thi ti giac EFGH la:

a. Hinh cha nhat.
b. Hinh thoi.

c. Hinh vuodng.

Bdi 2. Cho tam giac ABC can tai A, trung tuyén AM. Goi I la trung diém cta AC, K la diém déi
xiing ctia diem M qua diém 1.

a. Tu giac AMCK 1a hinh gi?
b. T giac AK M B 1a hinh gi?
c. C6 truong hop nao ciia tam giac ABC dé tit giac AK M B 1a hinh thoi?
Bai 3. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Vé phia ngoai tam giac, vé cac hinh vuong ABDE, ACGH.
a. Ching minh t giac BC'HE' la hinh thang can.
b. Vé duong cao AK ciia tam giac ABC. Chiing minh AK, DE, GH dong qui.

Bdi 4. Cho hinh thang can ABCD v6i AB J/ CD. Goi M, N, P,Q lan lugt la trung diém ctia AB,
BC,CD,DA.

a. T giac M N PQ la hinh gi?
b. Cho biét dién tich tit gidc ABC'D bang 30 cm?. Tinh dién tich ti giac M N PQ.

Bai 5. Cho tam giac ABC vuong tai A, trung tuyén AM. Goi D la trung diém ctia AB, F la diem
déi xiing ctia diem M qua diém D.

a. Chiing minh diém E déi xtng véi diém M qua duong thing AB.
b. Céc ti giac AEMC, AEBM la hinh gi?

c. Cho BC =4 cm. Tinh chu vi t& giac AEBM.

d. Tam gidc vuong thoa dieu kién gi thi AEFBM 1a hinh vuong?

Bdi 6. Cho hinh binh hanh ABCD, O 1a giao diém hai dudng chéo. Goi M, N lan lugt 13 trung diém
clia cac canh AD, BC'. Céac duong thing BM, DN cat duong chéo AC tai P, Q.

a. Ching minh AP = PQ = QC.
b. T giac MPNQ la hinh gi?

. CA _,
c. Xac dinh ti sb g—D de MPNQ la hinh chit nhat.

d. Xac dinh géc ACD dé MPNQ 1a hinh thoi.
e. Tam gidc ACD thod man diéu kien gi dé M PN(Q la hinh vuong?

Bdi 7. Cho hinh thoi ABCD, O la giao diém ctia hai dudng chéo. Vé dudng thang qua B song song
v6i AC, dudng thang qua C song song v6i BD, hai duong thang d6 cat nhau & K.

y J/ J J
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y J/ J J

a. T giac OBKC la hinh gi?
b. Ching minh AB = OK.
c. Tim diéu kién ctia hinh thoi ABCD dé OBKC la hinh vuong.

BAi 8. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 BC = 2AB va A = 60°. Goi E, F lan lugt 13 trung diém ciia
BC va AD.

a. T giac ECDF la hinh gi?

b. Tt giac ABED la hinh gi?

c. Tinh s6 do clia goéc AED.
Bd&i 9. Cho hinh thang ABCD (AB J/ CD). Goi E, F theo thit tu 1a trung diém ctia AB, CD. Goi O
13 trung diém ctia EF. QuaO vé dudsng thing song song véi AB, cit AD va BC theo thit tu tai M
va N.

a. Tt giac EM FN la hinh gi?

b. Hinh thang ABCD c6 thém diéu kien gi dé EMFN la hinh thoi?

c. Hinh thang ABCD c6 thém diéu kién gi dé EMFN la hinh vuong?
Bai 10. Cho tam giac ABC vuong tai A v6i AB = AC = a.

a. Lay diém D trén canh AC vi diém F trén canh AB sao cho AD = AE. Cac duong thang vuong
géc véi EC vé tit A va D lan lugt cat canh BC' 6 K va L. Chiing minh BK = K L.

b. Mot hinh chit nhat APMN thay déi c6 dinh P trén canh AB, dinh N trén canh AC va c¢6 chu
vi luon bing 2a. Diém M di chuyén trén dudng nao?

c. Ching minh khi hinh chit nhat APM N thay doi thi dudng vuong géc vé tit M xudng dudsng
chéo PN luon di qua mot diém cd dinh.

BAi 11. Cho hinh vuéng ABCD. E la diém trén canh DC, F la diém trén tia déi ciia tia BC sao cho
BF = DE.

a. Ching minh tam gidc AEF vudng can.
b. Goi I la trung diém ctia EF. Chitng minh I thuoéc BD.
c. Lay diém K déi xing v6i A qua I. Chiing minh tit gidc AEKF 1a hinh vuong.

B&i 12. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AD = 2AB, A = 60°. Goi E va F lan lugt 1a trung diém cia
BC va AD.

a. Ching minh AE | BF.

b. Ching minh t& giac BFDC' la hinh thang can.

c. Lay diém M d6i xing ctia A qua B. Chitng minh tit gisc BMCD la hinh chit nhat.
d. Chitng minh ba diém M, E, D thing hang.

Bai 13. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 BAC = 60°. Ké tia Az song song véi BC. Trén Az lay
diém D sao cho AD = DC.

a. Tinh s6 do cac goc @, DAC.
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b. Chiing minh tit giac ABCD la hinh thang can.
c. Goi F la trung diém ctia BC. Chitng minh t1t gidc ADEB 1a hinh thoi.

Bdi 14. Cho ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan lugt 1a trung diém ctia AB, BC,CD, DA.
Goi K la giao diém ctia AC va DM, L 1a trung diém ctia BD va CM.

a. T giac M N PQ la hinh gi?
b. Tt giac M DPB la hinh gi?
c. Ching minh: AK = KL = LC.
Bai 15. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AB = 2AD. Goi E, F thtt tu la trung diém ctia AB va CD.
a. Céc tit giac AEFD, AECF la hinh gi?

b. Goi M la giao diém ctia AF va DE, N la giao diém ctia BF va C'E. Chitng minh ring tit giac
EMFN la hinh chit nhat.

c. Hinh binh hanh ABCD néi trén c6 thém diéu kien gi & EMFN 1a hinh vuong?

Bai 16. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong trung tuyén AM. Goi H la diem déi xtng véi M qua
AB, E 1a giao diém ctia M H va AB. Goi K la diém déi xing v6i M qua AC, F la giao diém ctia M K
va AC.

a. Xac dinh dang cua ti gidc AEMF, AMBH, AMCK.
b. Chitng minh ring H ddi xitng v6i K qua A.

c. Tam gidc vuong ABC c6 them diéu kién gi thi AEMF 1a hinh vuong?

y J/ J J

o
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Bir1l. PA GIAC

A-TOM TAT Li THUYET
D Pinh nghia

e Da giac 16i 1a da gidc luon nam trong mot nita mat phang c6 bs 1a dusng théang chia bat ki
canh nao cua da giac do.

e Da gidc déu la da gidc co6 tat ci cac canh bang nhau va tat ca cac goc biang nhau.

B Mot sé két qud
e Tong cac goc clia da gidc n canh bang (n — 2).180°.

. N . —2).180°
e Moi gboc cia da giac deu n canh bang u
n

n(n—3).

e S6 cac duong chéo ctia da gidc n canh bang >

E® pientich

. L . , 1
e Dién tich tam giac bang nita tich mot canh véi chieu cao tng véi canh do: S = ia.h.

2 1
Dién tich tam gidc vuong bang nita tich hai canh géc vuong: S = §ab.

Dién tich hinh chit nhat bang tich hai kich thudc ctia né: S = ab.

e Dién tich hinh vuoéng bing binh phuong canh ctia né: S = a?.

e Diéen tich hinh thang bing nita tich ctia tong hai day véi chiéu cao: S = %(a +b)h.

e Dién tich hinh binh hanh bing tich clia mot canh véi chiéu cao ting v6i canh d6: S = ah.
e Dién tich hinh thoi bang ntta tich hai dudng chéo: S = %dldg.

B—BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Cho hinh thoi ABCD ¢6 A = 60°. Goi E, F,G, H 1an lugt la trung diém ciia cac canh AB,
BC,CD, DA. Chiing minh da gidc EBFGDH 1a luc giac déu.

83/99 ‘ B V6 Hoaing Nghia - Nguyén Thi Hdng Loan — 80986453782 ﬂ



1. DA GIAC 7= Tai Liéu Hoc Tép Lép 8
V' J J J

Bdi 2. Cho tam giac ABC, O la trong tam ctia tam giac. Goi F, F, G lan lugt 1a cac diém déi xiing
v6i diem O qua trung diém ctia AB, BC, AC. Chitng minh luc giac AEBFCG 1a lyc gidc déu.

B&i 3. Cho ngii gisc ABCDE c6 céc canh biing nhau va A = B = C.

a. Ching minh tit giac ABCD la hinh thang can.
b. Chitng minh ngt gidc ABCDEF la ngii giac déu.
Bdi 4. Cho ngii giac déu ABCDE. Goi K 1a giao diém clia hai dudng chéo AC va BE.
a. Tinh s6 do mdi goc ciia ngil giac.
b. Chiing minh CK ED la hinh thoi.

Bdi 5. Cho hinh chit nhat ABCD. E la diém bat ki nam trén dudng chéo AC. Duong thing qua E,
song song v6i AD cit AB, DC lan ludt tai F, G. Duong thang qua E, song song véi AB cit AD, BC
lan lugt tai H, K. Chiing minh hai hinh chit nhat EFBK va EGDH c6 cung dién tich.

Bai 6. Cho tam giac ABC. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia cac canh AB, AC. Vé BP L MN,
CQ L MN(P,Q e MN).

a. Ching minh t@ giac BPQC' 1a hinh chit nhat.

b. Chlﬁ.’ng minh SBPQC = SABC‘

Bai 7. Cho hinh vuong ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AB,CD. Ching minh céc ti
gidc ADCM va ABCN c6 dién tich bang nhau.

Bai 8. Cho hinh thang vuong ABC'D (A\ =D= 90°> ,AB =3 cm, AD = 4 cm va ABC = 135°. Tinh
dién tich ctia hinh thang doé.

Bdi 9. Cho tam giac ABC vuong tai A. Vé phia ngoai tam gidc, vé cac hinh vuong ABDE, ACFG,BCHI.
Chfmg minh SBCHI = SABDE + SAcpg.

Bai 10. Dién tich hinh binh hanh bing 24 cm?. Khodng céach tit giao diém ciia hai duong chéo dén
cac duong thing chiia cac canh hinh binh hanh bing 2 cm va 3 cm. Tinh chu vi clia hinh binh hanh.

B&i 11. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi K, O, E, N la trung diém ctia AB, BC,CD, DA. Cac doan
thffmg AO, BE, CN va DK Cét nhau tai L, M, R, P. Chﬁ.’ng minh SABCD = 5-SMLPR

Bai 12. Cho tam giac ABC. Goi E, F lan lugt la trung diém ctia BA, BC. Lay diéem M tren doan
thing EF (M # E, M # F). Chiing minh Sayp + Spyme = Suac.

Bdi 13. Cho tam gidc ABC can tai A, diem M thuodc day BC. Goi BD la duong cao ciia tam giéc
ABC; H va K chan duong vuong goc ké tit M dén AB va AC. Ching minh: MH + MK = BD.

Bai 14. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi K va L 1a hai diém thuoc canh BC sao cho BK = KL = LC.
Tinh ti s6 dién tich cta:

a. Cac tam giac DAC va DCK.
b. Tam gidc DAC va tit giac ADLB.
c. Cac tit giac ABKD va ABLD.

Bai 15. Cho tam giac ABC, hai dudng trung tuyén AM, BN cit nhau tai G. Dién tich tam gidac AGB
bang 336 cm?. Tinh dién tich tam giac ABC.

Bdi 16. Cho tam gidc ABC. Trén canh AB lay diém D sao cho BD = 3DA, trén canh BC lay diém
E sao cho BE = 4EC. Goi F la giao diém ctia AE va CD.

a. Ching minh: FD = FC.
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b. Ching minh: Sypc = 2Sar5.

BAi 17. Cho tam giac déu ABC, dudng cao AH va diém M thudc mién trong ctia tam giac. Goi P, Q, R
lan luot 1a chan dudng vuong goc ké tiw M dén BC, AC, AB. Chiing minh: MP + MQ + MR = AH.
Bdi 18. Cho tam gidac ABC. Goi M, N lan luct la trung diém ciia cac canh AC, AB. Tt N ké dudng
thang song song v6i BM cit duong thang BC tai D. Biét dién tich tam giac ABC bing a (cm?).

a. Tinh dién tich hinh thang CM N D theo a.
b. Cho a = 128 cm? va BC' = 32 cm. Tinh chiéu cao ctia hinh thang CMND.

Bai 19. Cho tt gidc ABCD. Kéo dai AB mot doan BM = AB, kéo dai BC mot doan CN = BC, kéo
dai CD m@t doan DP = CD vakéo dai DA m@t doan AQ = DA. Chf]fng minh SMNPQ = 5-SABCD‘

Bdi 20. Cho tam giac ABC véi BC = a,CA = b, AB = ¢ va ba dudng cao ing véi ba canh lan lugt

c6 do dai hg, hy, he. Goi r 1a khodng cach tit giao diém ctia ba dudng phan giac ciia tam gidc dén mot
1 1 1 1

canh cta tam gidc. Chiing minh — + — 4+ — = —.
he hy he r

Bai 21. Cho tam giac ABC. Goi M, N, P la cac diém lan lugt nam trén cac canh BC, C'A, AB clia tam
AP . BM ' CN _1
PB MC NA '
Bai 22. Cho tit gidc ABCD. Goi M, P, N, Q lan luct 1 trung diém cac canh AB, BC,CD, AD;O la
giao diém ctia M N va PQ. Chiing minh:

giac sao cho cac duong thang AM, BN, CP dong qui tai diéem O. Ching minh

a. SAOQ + Spop = SMPQ-
b. Saop + Spoc = §SABCD-
Bdi 23. Cho tt giac ABC'D. Qua diém B vé duong thang song song v6i dudng chéo AC. Duong thing

do Cét Canh DC 6 E. Chﬁng minh: SADE = SABCD-

Bdi 24. Cho tit gidc ABCD c6 AC = 10 cm, BD = 12 cm. Hai dudng chéo AC va BD cét nhau tai
0. Biét AOB = 30°. Tinh dién tich ti giac ABCD.

Bdi 25. Cho hinh thang can ABCD (AB [/ CD). Goi I, J, K, L lan lugt 1a trung diém cta AB, BC,
CD,DA.

a. Tt giac IJKL 1a hinh gi?
b. Cho biét dién tich hinh thang ABCD biang 20 cm?. Tinh dién tich ti giac IJK L.

Bdi 26. Cho hinh binh hanh ABCD. Vé phan giac AM ctia goc A(M € CD), phan gidc CN ciia goc
C(N € AB). Cac phan giac AM,CN lan lugt cat BD tai E va F. Chiing minh dién tich hai ti giac
AEFN va CFEM bang nhau.

y J/ J J
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T y /7 J/ /
BAar2. ON TAP CHUONG II

Bdi 1. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 12 cm, AD = 6,8 cm. Goi H, I, E, K la cac trung diém
tuong ung cia BC', HC, DC, EC.

a. Tinh dién tich tam giac DBE.

b. Tinh dién tich t& giac EHIK.
Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD c6 tam déi xting O, canh a. Mot goc vuong 2Oy c6 tia Oz cit canh
AB tai E, tia Oy cat canh BC tai F. Tinh dién tich ti giac OEBF.
Bai 3. Tinh dién tich mot hinh thang vuong, biét hai day c6 do dai 6 cm va 9 cm, goc tao bdi canh
bén va déay 16n c6 s6 do bang 45°.
Bai 4. Cho hinh thang ABCD c6 do dai hai day AB = 5 cm,CD = 15 cm, do dai hai dudng chéo
AC =16 cm, BD = 12 cm. Tit A vé dudng théng song song véi BD, cat CD tai E.

a. Ching minh tam gidc ACFE la tam giac vuong.

b. Tinh dién tich hinh thang ABC'D.

Bai 5. Goi O la diém ndm trong hinh binh hanh ABCD. Chiing minh: Sago + Scpo = Ssco + Spao-

Bai 6. Cho hinh chit nhat ABCD, O la diém nam trong hinh chit nhat, AB = a, AD = b. Tinh tong
dién tich cac tam gidc OAB va OCD theo a va b.

Bdi 7. Cho tam giac ABC. Goi M la trung diém canh AB. Trén canh AC, lay diém B sao cho AN
= 2NC. Goi I la giao diém ctia BN va C M. Chitng minh:

Bdi 8. Cho tam gidc ABC. Goi M la trung diém canh AB. Trén canh AC, lay diém B sao cho AN
= 2NC. Goi I la giao diém ctia BN va CM. Chitng minh:

a. Sprc = Sarc.
b. BI =3IN.

Bai 9. Cho tam giac ABC. Goi M, N lan lugt la trung diém cia AC, BC. Ching minh Sigyy =
3

—Sapc.

1 0ABC

Bai 10. Cho hinh chit nhat ABCD. Goi E, F la hai diém lan lugt trén hai canh AB va DC sao
cho AE = CF; I la diém trén canh AD; IB va IC lan lugt cit EF tai M va N. Ching minh:
Stun = SuEeB + SnrFc-

Bdi 11. Cho tam gidac ABC va diém D trén canh BC. Hay chia tam giac ABC thanh hai phan c6
dién tich bang nhau béi mot duong thang di qua D.

Bdi 12. Cho tam giac ABC c¢6 BC = a, duong cao AH = h. Tt diém [ trén duong cao AH, vé dudng
thang song song v6i BC, cét hai canh AB, AC lan lugt tai M va N. Vé M@Q, NP vuong goc véi BC.
Dat Al = x.

a. Tinh dién tich ti& giac M N P(Q theo a, h, x.
b. Xéc dinh vi tri diém I tréen AH dé dién tich ti& giac M N PQ 16n nhat.

Bai 13. Cho tam giac ABC va ba duong trung tuyén AM, BN, CP. Chitng minh ring sau tam giac
tao thanh trong tam giac ABC c¢6 dién tich bang nhau.

Bdi 14. Cho hinh thang ABCD (AB /| CD). Goi M, N lan lugt 1a trung diém ctia AB,CD. Mot
dudng thang song song véi hai day cit AD 6 E,MN & I, BC' § F. Chiing minh IE = IF.
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y J/ J J

Bai 15. Cho tit gidc ABCD. Qua trung diém K ciia dudng chéo BD, vé dudng thang song song vdi
duong chéo AC, cat AD tai E. Chiing minh C'E chia t giac thanh hai phan c6 dién tich bing nhau.

Bdi 16. Cho tam giac ABC. Trén canh AC lay cac diém M, N sao cho AM = MN = NC. Duong
thang qua M, song song véi AB, cit duong thing qua N song song véi BC tai O. Chitng minh
OA,0B,OC chia tam gidc ABC thanh ba phan c6 dién tich bang nhau.

Bai 17. Cho ngii giac ABCDE. Hay vé mot tam giac c6 dién tich bang dién tich ngii giac ABCDE.

e
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Bir 1. DINH Li TALET TRONG TAM GIAC - TINH CHAT
DUGNG PHAN GIAC

A-TOM TAT Li THUYET

B 1i s6 hai doan théng
e Ti s6 ctia hai doan thang la ti s6 do dai ctia ching theo cting mot don vi do.

e Ti s6 clia hai doan thing khong phu thuoc vao cach chon don vi do.

E®) boanthéngfile
Hai doan thing AB va C'D dgl ti lé v6i hai doan théng A’B’ va C'D’ néu c6 ti lé thic:
AB A'D AB CD

cD oD ¥ ap T oD

E Pinh li Ta — Iét trong tam gidc

Néu mot dudng thing song song véi mot canh ciia tam gidc va cat hai canh con lai thi né dinh ra
tren hai canh d6 nhitng doan thing twong tng ti lé.

AB' AC' AB' AC' AB _ AC

AB AC’B'B C'C'BB C(CC’

B'C" || BC =

E® binhiTa — Iét déo

Néu mot duong théng cat hai canh clia mot tam giac va dinh ra trén hai canh dé nhiing doan thzing
tuong tng t1 e thi duong thing dé song song v6i canh con lai clia tam giac.
AB"  AC
BB 0

= B'C" | BC.

B Hé qud

Néu mot duong thang cit hai canh ctia mot tam gidc va song song véi canh con lai thi né tao thanh
mot tam giac méi c6 ba canh tuong tng ti lé v6i ba canh ciia tam giac da cho.
AB" AC'" B'C"

BCIBC= 25 =76~ B

Cha y: Hé qua trén van ding cho trusng hop duong thang song song véi mot canh va cit phan
kéo dai ctia hai canh con lai.

88/99 ’ B V6 Hoaing Nghia - Nguyén Thi Hdng Loan — 80986453782 m




CHUONG 3. TAM GIAC DONG DANG 7= Tai Lidu Hoc Tap Lép 8

y J/ J J

B Tinh chét dudng phan gidc trong tam gidc
Trong tam giac, duong phan giac ciia mot goc chia canh déi dien thanh hai doan théng ti lé v6i hai
canh ke hai doan ay.

DB AB EB
DC  AC  EC’

AD, AE la cac phan giac trong va ngoai cua goc BAC =

E) Nhdc Igi mét sé finh chét cla ti 18 thirc

(ad = be
a_b
cC C_d
EZC_Z:> a:l:b:c:lzd
b d
g_c_a+c_a—c
b d b+d b—d

B-BAI TAP TU LUAN

& Dang 1. Tinh d6 dai doan théng

Bdi 1. Cho tam gidac ABC,G la trong tam. Qua G vé duong thang song song v6i canh AC, cit céc
canh AB, BC lan lugt 6 D va E. Tinh do dai doan thang DE, biét AD + EC = 16 ¢m va chu vi tam
gidc ABC biang 75 cm.

Bdi 2. Cho hinh thang ABCD(AB J/ CD). Dudng thang song song hai ddy cit canh AD tai M, cat
canh BC tai N sao cho MD = 3MA.

. NB
. Tinh i $6 ——.

a m 1 SO NC

b. Cho AB =8 cm,CD = 20 cm. Tinh MN.

AB  AC

Bdi 3. Cho tam giac ABC. Trén cac canh AB, AC lan lugt lay céc diém B’, C’ sao cho 15 = AC"

Qua B’ vé dudng thing a song song véi BC, cit canh AC tai C”.

a. So sanh do dai cac doan thing AC" va AC”.
b. Chiing minh B’C" /| BC.

Bdi 4. Cho tam giac ABC, dudng cao AH. Duong théng a song song véi BC cét cac canh AB, AC
va duong cao AH lan lugt tai B',C’, H'.
AH'"  B'CY

a. Chiing minh 10~ BC

1
b. Cho AH' = §AH va dién tich tam giac ABC 14 67,5 cm?. Tinh dién tich tam giac AB'C".
Bai 5. Cho tam giac ABC. Goi D la diém chia canh AB thanh hai doan thing c6 do dai AD =
13,5 cm, DB = 4,5 cm. Tinh ti s6 cac khoang cach tit cac diém D va B dén canh AC.

Bdi 6. Cho tam giac ABC c6 BC = 15 cm. Trén dudng cao AH lay céc diém I, K sao cho AK = KT
= IH. Qua I vi K vé cac dudng thang EF J/ BO,MN [/ BC(E,M € AB;F,N € AC).
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y J/ J J

a. Tinh do dai cac doan thang M N va EF.
b. Tinh dién tich ti giac MNFE, biét rang dién tich ctia tam giac ABC 1a 270 ecm?.

Bdi 7. Cho t1t giac ABCD, O la giao diém ctia hai dudng chéo. Qua diém I thuoc doan OB, vé dudng
thang song song v6i dusng chéo AC, cit cac canh AB, BC va cac tia DA, DC' theo thit tiy tai cac
diém M, N, P, Q.

IM IB IM IB OD

OA~ 0B "™ TP 1D 0B

IM IN

b. Chiing minh: 7p = 10

a. Ching minh:

B&i 8. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi F la trung diém ctia canh AB, F la trung diém ctia canh
CD. Chitng minh riang hai doan thang DE va BF chia dudng chéo AC thanh ba doan bing nhau.
HD : Goi M, N lan luct 1a giao diém ctia DE va BF véi AC. Chiing minh: AM = MN = NC.

Bdi 9. Cho hinh thang ABCD(AB // CD). Vé duong thang song song véi canh AB, cit canh AD &

DM CN m . mAB + nCD
M, cat h BC & N. Biét = — = —. Cha inh rang: MN = ——
cit can iét raing —— YA-NBE-n ng minh ring -
Bdi 10. Cho tit giac ABCD c6 cac goc B va D la goc vuong. Tit mot diém M trén duong chéo AC,
MN MP
MN L BC,MP 1L AD. Chu h: =1
VE C, Ching min 1B + — oD

Bai 11. Cho hinh binh hanh ABCD. Mot cat tuyén qua D, cat duong chéo AC & I va cat canh BC
& N, cit duong thang AB & M.

a. Chitng minh rang tich AM. C'N khong phu thudc vao vi tri clia cat tuyén qua D.
b. Chitng minh hé thitc: ID?* = IM.IN.

Bdi 12. Cho tam giac ABC. Trén céc canh AB, AC lan lugt lay cac diém B’,C’. Chitng minh:
Sape  AB  AC

Sapcr  AB' T ACY
Bai 13. Cho tam giac ABC. Trén cac canh AB, BC,CD lay lan lugt cac diem D, E,F sao cho
AD = iAB, BE = EBC, CF = iCA. Tinh dién tich tam giac DEF, biét rang dién tich tam giac
ABC bang a* ( cm?).

AK 1 . .
Bai 14. Cho tam giac ABC. Trén canh AB lay diém K sao cho BE =3 Trén canh BC lay diem L
CL 2 2
sao cho 5L I Goi @) la giao diem ctia cac duong thang AL va C'K. Tinh dién tich tam giac ABC,

biét dien tich tam gidc BQC bang a? ( cm?).
Bai 15. Cho tam giac ABC. Trén cac canh AB, BC,CA lay lan lugt cac diem D, F, F sao cho:
AD BE CF 1
AB BC CA 3
Tinh dién tich tam giac tao thanh béi cac dudng thing AE, BF,CD, biét dien tich tam giac ABC' la
S.

& Dang 2. Chirtng minh hai dudng thdng song song

Bai 16. Cho hinh chit nhat ABCD. Trén cac canh AB, BC,CD, DA lan luot lay cac diem E, F,G, H
AE AH CF CG
AB  AD CB CD’
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y J/ J J

a. Ching minh tit giac EFGH 1a hinh binh hanh.
b. Chitng minh hinh binh hanh EFGH c6 chu vi khong doi.

Bdi 17. Cho hinh thang ABCD(AB J/ CD), M la trung diém ctia CD. Goi I 1 giao diém ctia AM va
BD, K 1a giao diém ctia BM va AC.

a. Chung minh /K /| AB.
b. Duong thing IK cit AD, BC lan lugt 6 E va F. Ching minh EI = IK = KF.

Bai 18. Cho hinh thang ABCD c6 day nhé C'D. Tt D, vé duong thang song song véi canh BC, cit
AC tai M va AB tai K. Tt C, vé duong thing song song véi canh bén AD, cit canh day AB tai F.
Qua F, vé dudng théng song song véi duong chéo AC, cit canh bén BC tai P. Chiing minh ring:

a. M P song song véi AB.
b. Ba duong thing M P,CF, DB dong qui.

Bdi 19. Cho tit giac ABCD, O la giao diém ciia hai dudng chéo AC va BD. Dudng thang song song
véi BC qua O, cit AB é E va duong thang song song véi CD qua O, cat AD & F.

a. Chitng minh duong thing EF song song véi dusng chéo BD.

b. Tit O vé cac dudsng thang song song véi AB va AD, cit BC va DC lan lugt tai G va H. Chiing
minh hé thtc: CG.DH = BG.CH.

& Dang 3. Tinh chdt dudng phan gidc clia tam gidc

Bdi 20. Cho tam giac ABC can § A, BC = 8 ¢m, phan gidc ctia géc B cat duong cao AH 6 K,
AK 3

AH 5
a. Tinh do dai AB.
b. Dudng thang vuong géc véi BK cit AH ¢ E. Tinh EH.

Bdi 21. Cho tam giac ABC c6 do dai cac canh AB = m, AC = n; AD la dudng phan giac trong ciia
goc A. Tinh ti s6 dién tich ctia tam giac ABD va tam giac ACD.

Bdi 22. Cho tam giac ABC can 6 A, phan giac trong BD, BC' = 10 cm, AB = 15 cm.

a. Tinh AD, DC.

b. Duong phan giac ngoai cia géc B clia tam gidc ABC cat duong thing AC tai D’. Tinh D'C.
Bai 23. Cho tam giac ABC, trung tuyén AM va duong phan gidc trong AD.

a. Tinh dién tich tam giac ADM, biét AB = m, AC' = n(n > m) va dién tich AABC béng S.

b. Cho n =7 cm,m = 3 cm. Dién tich tam gidc ADM chiém bao nhiéu phan tram dién tich tam
gidc ABC?

Bdi 24. Cho tam gidc ABC c¢6 AB =5 cm, AC = 6 cm, BC = 7 cm. Goi G 1a trong tam tam giac
ABC, O la giao diém ctia hai dusng phan giac BD, AE.

a. Tinh do dai doan thang AD.
b. Ching minh OG J/ AC.
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y J J J
Bdi 25. Cho tam giac ABC, trung tuyén AM, dudng phan gidc clia goc AMB cit AB & D, duong
phan giac ctia goc AMC cit canh AC' 6 E. Chitng minh DFE /| BC.
Bdi 26. Cho tam giac ABC(AB < AC), AD la phan giac trong ctia goc A. Qua trung diém F cia
canh BC, vé duong thing song song v6i AD, cit canh AC tai F, cit duong thing AB tai G. Ching
minh CF = BG

Bai 27. Cho tam giac ABC va ba duong phan giac AM, BN, CP ciat nhau tai O. Ba canh AB, BC,
CA ti 16 v6i 4,7,5.
a. Tinh MC, biét BC = 18 cm.

b. Tinh AC, biét NC — NA = 3 cm.
.. .. 2 OP

c. Tinh ti s0 oc

MB NC PA

MC NA PB

1 1 1 1 1 1

A TBN Tcp " Bo oAl ap

1.

d. Chiing minh:

e. Ching minh:

Bai 28. Cho tam giac ABC. Goi I la trung diém ctia canh BC. Dudng phan giac ctia goc AIB cit
canh AB & M. Duong phan giac ctia géoc AIC cit canh AC & N.

a. Chitng minh rang MM /| BC.

b. Tam gidc ABC phai thod diéu kién gi dé c6 MN = AI?

c. Tam giac ABC phai thoa diéu kien gi dé c6 MN L AI?
Bai 29. Cho hinh thang can ABCD, day l6n DC, goc D = 60°. Duong phan giac clia géc D cit

. 4 .
duong chéo AC' tai I, chia AC thanh hai doan theo ti sO I va cat day AB tai M. Tinh cac canh day
AB, DC, biét MA— MB = 6 cm.
Bdi 30. Cho hinh binh hanh ABCD. Mot dudng théng cit AB 6 E,AD & F va cit duong chéo AC
4 G. Chu 'hhAthL’I‘AB—l—AD—AC
. ng minh he thite: — + - = .

Bai 31. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén canh AB lay mot diém M va trén canh CD lay mot diém
N sao cho DN = BM. Chting minh réng ba dusng thang M N, DB, AC dong qui.
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Bir2. TAM GIAC DONG DANG

A-TOM TAT Li THUYET

B «nhainiém hai tam gide déng dang
Dinh nghia 1. Tam gidc A’B'C’ goi la dong dang vé6i tam giac ABC néu:

/\/ A/\I_/\/\/_A.AIB/_B/CI_C/AI
A=AB=B0=0"F="55= 71

A Khi viét ki hiéu hai tam gidc dong dang, ta phdi viét theo ding thit tu cac cap dinh tuong wng:
AA'B'C'wAABC.

Dinh i 1. Néu mot duong thing cit hai canh cilia tam gidc va song song véi hai canh con lai thi
né tao thanh mot tam gidc mdi dong dang vdi tam giac da cho.

A Dinh li trén cang ding trong truong hop dudng thing a cit phan kéo dai hai canh cia tam gidc
va song song vdi canh con laz.
B Cdc trwdng hop déng dang clia hai tam gidc
e Trudng hgp 1: Néu ba canh ciia tam gidc nay ti 1é v6i ba canh clia tam giac kia thi hai tam
giac d6 dong dang véi nhau.
AB  BC CA
AB ~ BC CA

= AA'B'C'wAABC.

e Truong hop 2: Néu hai canh ciia tam gidc nay ti 1é vé6i hai canh cia tam gidc kia va hai goc
tao bdi céc ciap canh d6 bang nhau thi hai tam giac d6 dong dang véi nhau.
A'B"  AC

1B E,AzAiAABCU)AABC.

e Trudng hgp 3: Néu hai goc clia tam giadc nay lan luot bang hai géc ciia tam giac kia thi hai
tam gidc d6 dong dang vdi nhau.

—~ ~

A=A, B' =B = AAB'C'x»AABC.

B Cdc trudng hop déng dang clia tam gidc vuéng

e Trudng hop 1: Néu tam gidc vuong nay c¢6 mot géc nhon bang géc nhon clia tam gidc vuong
kia thi hai tam giac vuong d6 dong dang vé6i nhau.

e Trudong hgp 2: Néu tam gidc vuong nay cé hai canh géc vuong ti 1é véi hai canh géc vuong
clia tam giac vuong kia thi hai tam gidc vuong dé dong dang v6i nhau.

e Trudng hgp 3: Néu canh huyén va mot canh géc vuong clia tam gidc vuong nay ti 1é véi
canh huyén va canh géc vuong clia tam gidc vuong kia thi hai tam gidc vuong d6 dong dang
v6i nhau.

) Tinh chét clia hai tam gide ddng dang

y J/ J J

e
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y J/ J J

Néu hai tam giac dong dang véi nhau thi:
e Ti s6 hai dudng cao tuong ting bang ti s6 dong dang.
e Ti s6 hai duong phan gidc tuong ting bang ti s6 dong dang.
e Ti s6 hai duong trung tuyén tuong ting bang ti s6 dong dang.

e Ti s6 cac chu vi bang ti s6 dong dang.

e Ti s6 cac dién tich bang binh phuong ti s6 dong dang.

B-BAI TAP TU LUAN

& Dang 1. S& dung tam giéc déng dang dé tinh todn

Bai 1. Cho tam gidc A’B'C’ dong dang véi tam gidc ABC theo ti s6 k.

a. Tinh ti s6 chu vi clia hai tam giac.

3 .
b. Cho k = R va hiéu chu vi ctia hai tam giac la 40 dm. Tinh chu vi ctia moi tam giac.

- : N . : . 2 4 - .
Bai 2. Cho tam giac A’B’C" dong dang v6i tam giac ABC' theo ti 80 k = 3 Tinh chu vi ctia tam giac
ABC, biét chu vi clia tam giac A’B’C’ bang 27 cm.

Bdi 3. Cho tam giac ABC c¢6 do dai cac canh 1a AB = 3 cm, AC = 5 cm, BC' = 7 cm. Tam giac
A'B'C" dong dang véi tam giac ABC va ¢6 chu vi bang 75 ¢m. Tinh do dai cac canh ctia AA'B'C".

Bdi 4. Cho tam giac ABC va cac duong cao BH,CK.
a. Ching minh AABHHAACK.
b. Cho ACB = 40°. Tinh AKH.

Bai 5. Cho hinh vuong ABCD. Trén hai canh AB, BC lay hai diém P va @ sao cho BP = BQ. Goi
H 13 hinh chiéu ctia B trén duong théing CP.

a. Ching minh ABH PwACHB.

BH H
b. Chiing minh: B_Q = g—D

c. Ching minh ACHDwABHQ. Tit d6 suy ra DHQ = 90°.

Bai 6. Hai tam gidc ABC vi DEF ¢6 A = D\,E: E’\, AB =8 ¢cm, BC' =10 cm, DE = 6 cm.
a. Tinh do dai cac canh AC, DF, EF, biét rang canh AC dai hon canh DF 1a 3 cm.
b. Cho dién tich tam gidc ABC bang 39,69 cm?. Tinh dién tich tam gidc DEF.

Bai 7. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, BH = 4 cm, CH =9 cm. Goi I, K lan lugt
13 hinh chiéu ctia H len AB, AC.

a. Ching minh AAKInAABC.

b. Tinh dién tich tam giac ABC.
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c. Tinh dién tich cta ti giac AKHI.

Bai 8. Cho tam giac ABC, c6 A =900+ E, duong cao C'H. Chiing minh:
a. CBA = ACH.
b. CH?> = BH.AH.

Bdi 9. Cho tam gidc ABC, hai trung tuyén BM vd CN cit nhau tai G. Tinh dién tich tam gidc
GM N, biét dién tich tam giac ABC bang S.

Bdi 10. Cho hinh vuéng ABCD, canh a. Goi F la diém déi xing v6i C qua D, EB cit AD tai I.
Trén EB lay diém M sao cho DM = DA.

a. Ching minh AEMCwhAECB.
b. Chiing minh EB.MC = 2a?.
c. Tinh dién tich tam giac EMC theo a.

Bdi 11. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Trén canh AB, lay diém M sao cho 2AM = 3MB. Mot
duong thang qua M, song song véi BC, cat AC tai N. Mot dudng thang qua N, song song v6i AB,
cat BC tai D.

a. Ching minh A AMNANANDC.
b. Cho AN =8 cm, BM = 4 cm. Tinh dién tich cac tam gidc AMN, ABC va NDC.

2 Dang 2. Chirng minh hai tam gidc déng dang

Bai 12. Cho tam giac ABC. Goi A, B, C' lan lugt 1a trung diém ctlia cac canh AB, BC,CA.

a. Ching minh AA’B'C'wACAB.
b. Tinh chu vi cia AA’B'C’, biét chu vi cia AABC bang 54 cm.

Bdi 13. Cho tam gidc ABC, G la trong tam ctia tam giac. Goi E, F, H lan lugt 1a trung diém ctia AG,
BG, CG. Chitng minh cic tam giac EFH va ABC dong dang véi nhau va G 1 trong tam clia tam
giac EFH.

Bdi 14. Cho tam giac ABC. Trén cac canh BC,CA, AB lay lan lugt cac diem M, N, P sao cho AM,
BN,CP ddng qui tai O. Qua A va C vé cac duong thang song song véi BO cit CO,OA lan luct é E
va F.
a. Chung minh: AFCM®nAOMB va APAEWAPBO.

MB NC PA
MC NA PB
Bdi 15. Cho tam giac ABC c¢6 AB = 15 cm, AC' = 20 cm. Trén hai canh AB, AC lan luct lay 2 diém
D, E sao cho AD =8 cm, AE = 6 cm.

a. Chung minh AAEDwAABC.

b. Ching minh: 1.

b. Tinh chu vi clia tam giac ADE, khi biét BC = 25 cm.
c. Tinh goc ADE, biét C = 20°.

Bdi 16. Cho goc 20y (zOy # 180°). Trén canh Oz, lay 2 diém A, B sao cho OA = 5 cm, OB = 16 cm.
Trén canh Oy, lay 2 diém C, D sao cho OC = 8 cm, OD = 10 cm.
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a. Chung minh: AOCBwAOAD.

b. Coi I 1a giao diém ciia AD va BC. Ching minh BAT = DCT.

Bai 17. Cho tam giac ABC ¢6 cac canh AB = 24 c¢m, AC = 28 cm. Duong phan giac géc A céat canh
BC tai D. Goi M, N lan lugt 1a hinh chiéu ctia cac diém B, C' trén duong théing AD.

., BM
. Tinh t1 80 ——.
a. Tinh t 80 =

AM_ Dy

AN DN’

Bai 18. Cho hinh binh hanh ABCD. Ve CE L ABva CF 1 AD,BH 1 AC.
a. Ching minh AABHHAACE.
b. Chiing minh: AB - AE + AD - AF = AC?.

Bdi 19. Cho hinh thang ABCD(AB /| CD). Goi O la giao diém ctia hai dudng chéo AC va BD.
a. Ching minh OA.OD = OB.OC.

b. Chiing minh

b. Dudng thang qua O, vudng géc véi AB,C'D theo thit ty tai H, K. Chitng minh g—g = é—f;
Bai 20. Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon. Goi O 1a giao diém ciia ba duong cao AH, BK,C1.

a. Ching minh OK. OB = OI. OC.

b. Ching minh AOKI»nAOCB.

c. Ching minh ABOH»ABCK.

d. Chitng minh BO.BK + CO.CI = BC?.
Bai 21. Cho tam giac ABC vuoéng § A, AB = 5,4 cm, AC = 7,2 cm.

a. Tinh BC.

b. Tt trung diém M ctia BC, vé dudng thang vuong géc véi BC, cat dudng thang AC tai H va
cat duong thang AB tai E. Ching minh AEM BohACAB.

c. Tinh EB va EM.
d. Chiing minh BH vuoéng goéc véi EC.
e. Ching minh HA.HC = HM.HE.
Bai 22. Cho tam gidc ABC vuong 6 A, duong cao AH.
a. Hay néu ting cip cac tam giac dong dang.
b. Cho AB = 12,45 cm, AC = 20,50 cm. Tinh do dai cac doan thing BC, AH,BH,CH.
20

Bai 23. Cho tam giac ABC va dudng cao AH, AB =5 cm, BH = 3 cm, AC = 5 om.

a. Tinh do dai AH.
b. Chiing minh AABH®ACAH. Tit d6 tinh BAC.
Bai 24. Cho tit giac ABCD, c6 DBC = 90°, AD = /20 cm, AB =4 ¢cm, DB = 6 cm, DC' = 9 cm.
a. Tinh goc BAD.
b. Ching minh ABADwWADBC.
c. Ching minh DC' /| AB.
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. y / 7 /7
BAar3. ON TAP CHUGONG III

Bdi 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, AB = 15 cm, AC = 20 cm. Tia phan gidc cia géc A, cit canh
BC tai D.

DB
. Tinh —.
a. Tin DO

b. Duong thing qua D, song song véi AB, cit AC tai E. Ching minh AEDC»HAABC.

c. Tinh DF va dién tich cta tam giac EDC.
Bdi 2. Cho tam gidc can ABC, AB = AC = b, BC = a. Vé cac dudng cao BH,CK.
a. Ching minh BK = CH.
b. Ching minh KH /| BC.
c. Tinh do dai HC va HK.

Bdi 3. Cho tam giac can ABC(AB = AC), I la trung diém ctia BC. Trén cic canh AB, AC lay lan
lugt cac diém K, H sao cho BK.CH = BI?. Chitng minh:

a. AKBInAICH.
b. AKIHnNAKBI.

—_—

c. KT la phan giac cua goc BKH.
d. I[HKB+ HC.IK > HK.BI.

Bdi 4. Cho tam giac ABC(AB < AC). Vé duong cao AH, dudng phan giac trong AD, dudng trung
tuyén AM.

a. Chiung minh HD 4+ DM = HM.
b. Vé cac dudng cao BF,CE. So sanh hai doan thing BF va CE.
c. Ching minh AAFENAABC.

d. Goi O la tryc tam ctia AABC. Chitng minh BO.BF + CO.CE = BC?.

.- P . AD AE
Bai 5. Cho tam giac ABC. Trén cac canh AB, AC lay lan lugt cac diem D, E sao cho — =

AB ~ AC
Duong trung tuyén AI(I € BC) cat doan thang DFE tai H. Ching minh DH = HE
B&i 6. Cho tam gidc ABC vuong tai A,C' = 30° va duong phan gidc BD(D € AC).

., DA
. Tinh ti s0 ——.
a. Tinh tis0 =7

b. Cho AB = 12,5 cm. Tinh chu vi va dién tich tam giac ABC'.

Bdi 7. Cho tam gidc déu ABC canh a, M 1a trung diém ctia BC. Trén canh AB lay diém D, trén
canh AC lay diém F sao cho DM E = 60°.

CL2

a. Chung minh BD.CE = R

b. Ching minh AMBDNOAEMD va AECMwAEMD.
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c. Tinh khoang cach tit diém M dén duong thing DE.

BAi 8. Cho tam gidc ABC can tai A, A = 20°, AB = AC = b, BC = a. Trén canh AC lay diém D sao
cho DBC' = 20°.

a. Chung minh ABDCwnAABC.
b. Vé AE vuong géc v6i BD tai E. Tinh do dai cac doan thang AD, DE, AE.
c. Ching minh a® + b = 3ab?.

Bai 9. Cho tam giac ABC, trung tuyén AM, K la diém trén AM sao cho AM = 3AK, BK cit AC
tai N, P la trung diém ctia NC.

a. Tinh ti s6 dién tich ciia cac tam giac ANK va AMP.

b. Cho biét dien tich AABC béang S. tinh dién tich tam gidac ANK.

AB+AO_6
Al AT

Bai 10. Cho tam gidc ABC. Goi M, N theo thit ty 1a trung diém ctia BC, AC. O la giao diém céc
duong trung tryc, H la tryc tam, G 1a trong tam cua tam giac ABC.

c. Mot duong thang qua K cit cac canh AB, AC lan luct tai I va J. Chting minh

a. Ching minh AOMNwAHAB.

b. So sanh do dai AH va OM.

c. Ching minh AHAGHAOMG.

d. Chitng minh ba diém H, G, O thing hang va GH = 2GO.

Bai 11. Cho tam giac ABC, cac dudng cao AK va BD cat nhau tai G. Vé cic dudng trung tric HE,
HF cia AC va BC'. Chiing minh:

a. BG=2HE.
b. AG =2HF.

Bdi 12. Cho hinh thang vuéng ABCD (AB ) DC,A=D = 900>. Duong chéo BD vuong goc véi
canh bén BC. Chiing minh BD? = AB.DC

Bai 13. Cho tam gidc can ABC(AB = AC), O la trung diém ctia canh day BC. Mot diem D di don
tren canh AB. Trén canh AC lay mot diém E sao cho CF = i

5D Chiing minh:

a. Hai tam giac DBO, OCE dong dang.

b. Tam giac DOFE ciing dong dang véi hai tam giac trén.

c. DO la phan giac cua goéc B/D\E, EO la phan giac ctia goc CED.

d. Khoang cach tit diém O dén doan ED khong doi khi D di dong trén AB.

B&i 14. Cho tam gidc ABC, trong d6 B, C la céc géc nhon. Cac duong cao AA', BB, CC’ cit nha
tai H.

a. Chimg minh: AAA.A'H = A'B.A'C.

b. Goi G la trong tam ciia tam gidc ABC. Gia sit duong thang GH song song véi canh day BC
Chitng minh: A’A%? = 3A'B.A'C.

y J/ J J
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CHUONG 3. TAM GIAC DONG DANG 7= Tai Lidu Hoc Tap Lép 8

99/99 ‘

Bdi 15. Cho hinh thang KLMN (KN j/ LM). goi E la giao diém clia hai dudng chéo. Qua E, vé mot
1 1

EF KN LM

Bai 16. Qua mot diem O tuy ¥ & trong tam giac ABC, vé dudng thing song song véi AB, cat AC

va BC lan luot tai D va E; duong thang song song v6i AC, cit AB va BC lan lugt 6§ F va K; duong
. . N AF BE CN

tha 6i B at AB va AC lan lugt 6 M va N. Chu inh: =1.
ang song song véi BC, ca va AC lan luc va Ching min AB+BC’+CA

Bdi 17. Qua mot diém O tuy y & trong tam giac ABC, vé cac dusng thing AO, BO,CO cit BC,

N o D o . .. OA" OB  0C"
CA, AB lan lugt tai A, B, C'. Chitng minh: VT + BE + oo 1.

Bdi 18. Trén cac canh BC,CA, AB clia tam giac ABC, lay lan lugt cac diém P, Q, R. Chitng minh
. . ) . PB C RA

riang néu cac duong thang AP, BQ,CR dong qui tai O thi 0 gA BB 1 (dinh 1i Ceva).

BAi 19. Trén cac dudng thing qua céc canh BC,CA, AB clia tam giac ABC, lay lan lugt cac diém

P,Q, R (khong triing v6i dinh nao ciia tam gidc). Chiing minh ring néu ba diém P, Q, R thang hang

PB QC RA .
thi FC OA RB 1 (dinh 1i Menelaus).

dudng thing song song véi LM, cit M N tai F. Chting minh:

y J/ J J

e
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