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> TOAN 9 GV: D& Van Dat
CHUONG 3 : Hé phuono trinh

Bai 1: Hé phudno trinh bac nhét hai én

. Githoyét:
,/’/ 1. Hhéi niém phuono trinh bac nhét hai én \\\
" e Phuong trinh bac nhat hai an x,y 14 hé thirc dang: ax+by =c (1) trong d6 a, b, cla’\
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cac sd da biét (a=0 hodc b=0).

e Néu x,,y, thoa (1)thi cap s8 (x,;y,)1a mot nghiém ctia phuong trinh (1).
o Trong mit phang toa d6 Oxy, mdi nghiém ctia (1) dwoc biéu dién boi mot diém.

Nghiém (x,;y,) dwoc biéu dién boi diém (%45 Y,) -

2. Hhéi niém hé hai phuone trinh bac nhét hai én
ax+by=c

Cho hé hai phwong trinh bac nhat hai an: { @

a,x+by=c,

e Néu hai phuong trinh trén c6 nghiém chung (x,;y,) thi (x,;y,)1a mét nghiém cua
hé (I)

e Néu hai phuong trinh trén khong c6 nghiém chung thi hé (I) v6 nghiém.

3. Minh hoa hinh hoc tap nohiém cba hé hai phuone trinh bac nhét hai 4n
Tap nghiém ctia hé phuong trinh (I) dwoc biéu dién boi tap hop cac diém chung cua hai
duwong thang (d,):a,x+by=c, va (d,):a,x+b,y=c,.

 Néu (d) ct (d4,) can [ﬂ " Z—IJ thi hé (I) c6 mot nghiém duy nhét.
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4 A b \ A A A
e Néu (d)) // (d,)can [a—l =1z C—lj thi hé (I) vo nghiém.
aZ bZ C2
N A a b C \ A 7 A 4 - A
e Néu (d,) = (d,) can (—1 = b—l = —1J thi hé (I) c6 vo s6 nghiém.
! 2 > G

\
\

"\ 4. Hé phuono trinh tucnp ducno
*+_Hai hé phuong trinh la twong duwong néu chiing c6 cung tap nghiém.

-~

ya / TN\
/ ‘ // .
d va f tronp nhau d va f song sono d va f cét nhau
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Il. Baitap

Bai 1: Tim nghiém ctia cac phuong trinh sau bang cach ghép :

01

3x-2y=1 ‘
h . /” \\\ .
4 N
/’ N
4 \

‘ l \ ‘
/ \
P \

(1,—3) 1 1
' | 2x+y=—
TR ! y=-5
\ 1
\ /
N cecersecccccccnans Vi
\ 4
N\ 7
N 4
\\ ’/
By+x=—4

03

Bai 2 : Dya vao sy tuong giao gifta hai duwong thang hay doan nghiém ctia cac hé phuwong

trinh sau :

______________________________

.'I 2x+y=-1 \
: Y- y _ 2 ............................... i
! 1
! 1
! 1
' Giai thich : .. :
: !
N 1
! 1
L e, !
! 1
! 1
R )y
/ 2x+y=-1 \
V&Y Y 1
| dx+2y=-2 !
: :
! 1
| Giaithich :......... :
1 1
L e !
! 1
L et r et e e e eraee s !
! 1
l --------------------------------------------------------- ’
€ 0066548683  Didu ta biét la piot nuéc,

_________________________________

:/ Bx+y=-1

! bx_ay—3

| Gidithich ...
:/ 3x+0y=-1

! xayog

| Gdithich:..........

e e e e e e e e e o e e e e = e

diéu ta chua biét la dai duone - Newton e
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Bai 2 : Gidi hé phuono trinh bdne phuone phap thé - phuone phép
cdno dai sb

l. Ui Thuyét : em e .
1. Phucnp phap thé : ' Cho ¢ : Khi bidu dién |
Tu PT (D ta biéu dién . moét 4n theo 4n kia thi |
mot an theo én kia ' chon phuong trinh khi i
R 2,
006000 " ot &n ma HE SO TRUGC
1 2 1
- ANBANG 1 |
Thé én dé va B’ ehhbh .
phuone trinh (@) ()
FENXNN ) K
®
Giai phuono trinh mot
an dé tim & va y
00000
Bai 3 : Giai cac hé phuong trinh sau :
B3x+y=-2 x+y=-2
y [2) y
6x+2y=-1 3x-2y=5
Q ? :' Céch kiém tra sem ban da oidi hé phucne trinh ':
i‘ ' i dong hay sai P77777 i
DUNG MAY TiNH CASIO AN MODE 51 VA NHAP
: HE SO )

Tinh hoa c0a 104N hOC NEM < nm o cccme ey —mmmom = = = = = — e e = e = e
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2. Phuong phép céne dai sé :

y

Két luan

Cong hodc trir hai
v€ cia phuong trinh
dwoc phuong trinh
modi réi tim x va 'y

Nhan 2 vé& ctia mdi
phuong trinh véi 1
sO dé hé so trudce 1
an cua 2 phuong
trinh bang nhau

Bai 4 : Giai cac hé phuong trinh sau :

dx-y=6 2x+3y=-1
-x+y=-5 3x-2y=>5
Bai 5 : Giai hé phuong trinh sau bang hai cach :
x—6y=17
S5x+y=23
L3i pidi :
x—6y=17 x—6y=17
Cach1: Cach2:
S5x+y =23 5x+y =23
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2x+5y =3
3x-2y=14
Lai 0idi :
2x+5y =3 2x+5y =3
Cach1: Cach2:
3x-2y=14 3x-2y=14

° Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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° »

Trong 2 céch oiai thi cach nao 16i vu hon : f&
i
!

- ————

L, A G S

o Khi nao nén ap dung cach 1: Hé s8 trudc x hodc y bang I'vi i =« “riiong

e Khi nao nén ap dung cach 2 : Hé s6 tredc x hodc y khac1

e 5 gm - Seown e . %

1

1

1

1

1

1

1

1

I Y4 A ~N
, c6 phan so .
1

1

1

1

1

1

\

(Goi y : Hé s6 trude x,y )

— e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e = e e ==

Bai 1: Giai cac hé phuong trinh sau :

4x+3y =6 5 2x+3y =-2 7x+4y =74
2x+y=0 " |3x+2y=-3 3x+2y =32
-5x+2y=4 5 x-2y=7 6 x-3y=6
6x—3y=-7 C o |2x+y=—4 C | 2x+4y=-12
x-3y=2 3 2x-y=4 o 3x+y =-3
—2x+5y=1 ' x+y=2 ' x—y=2
Lo, x-3y=1 . 2x-y=6 1o, 3x—4y=-2
x+5y=2 2x—-3y =38 S5x+2y=14
Bai 2 : Giai cac hé phwong trinh sau :
g 23 vy 2y ST
1 23 . 2 2 5 3. )3 35
x+dy=""24 Y ax+2Y 21
7 4 5 2

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston °
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GV: D& Van Dat

Bai 3 : RGt pon dua vé dano cd ban

L LG thuyét :

Gidi hé béno
thé hodc
cono dai sd

Hét luan

nohiém hé

b 2(x+y)+3(x—y)=7
' (x+y)+2(x-y)=5

Il. Baitap :
Bai 1 : Giai cac hé phuwong trinh sau :

(3x+2)(2y-3)=6xy
(4x+5)(y —5) =4xy

° Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 4 : Phuone phap dat én phy

Giai hé phuone

Bai 1 : Giai hé phuong trinh :

1.1, 0,53
EN Xy

3,4 g 910 4

Xy Xy

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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P T0AN 9
—+—=2 l+l:_%
c. Y (@N,2013) d {77
2 10 1
———=1 ———=1
roy
Bai 2 : Giai hé phuong trinh :
L2+L1:2 241 le_l
a. me - b. vy
2 3 5 2 . B
x-2 y-1 2x+1 y-1 6

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm 6 ty do ¢

Thanh Tri - Ha No6i

Ua n6 — Georp Cantor
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4 +L:5 q 2(x+y)+ x+1=4 (HN-2015)
¢ x:y y; (HN, 2014) |(x+y)-3Vx+1=-5
e

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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Nx+3-2Jy+1=2 74,
e. -
2x+3+Jy+1=4 (. Vx-7 Jy+6
5 3
— =1

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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~

4 3
x+2y y+2x

(2x-3)(2y+4)=4x(y-3)+54
(x+1)(3y—3)=3y(x+1)-12

2 1
+ =3
|x+2y y+2x

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @

7x* +13y =-39
5x* ~11y = 33

h 3x*+y* =5
x* =3y’ =1
3Jx+2y =6

IE \/;_ =2

2

2(x* =2x)+Jy+1=0

3(x* —2x)=2\/y+1+7 =0

%(x+2)(y+3)—%xy =50

Ry =Dy~ =32
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Bai 5 : Gidi va bién lwan hé phuone trinh

I . Ui thuyét :
b 0(VN)

b= 0(VSN)
X Q& \/
bac nhat

Tim y theo Phuono trinh
x thay vao
phuono ax=>b

trinh (2)

o1:«ré0<:)x=—é
-~ D&

a
. £ @) nohiém duy nhét
- N = \

Bai 1: Giai va bién luan hé phuong trinh :
. mx—1y=23m (1) b mx—2y=m (1)
" l4x-my=m=10 (2) T 2x+y=m+1 (2

Il . Bai tap :

G Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi



GV: D6 Vén Dat HUGNG TOI Ki THI VAO LGP 10 <«

c mx+y=1 (1) d mx+y=2m (1)
’ dmx+my=2 (2) ) x+my=m+1 (2)

Bai 6 : Tim m théda man diéu kién cho truéc
. Ui thuyét :

Tim x;y theo m nhu dang 3

Loaqi l: Loqi 2 : Loai 3: Loai 4 :
théa man biéu thirc thao man biéu thirc Tim biéu t.hﬁc doc lap Tim m d€ x;y nguyén
ax+by=c x2ay=b x; y khong phu thude m
ax+by >c e Tim m dé x nguyén
o Thay x;yva tim | ¢ Giai bdt phuong | ¢ Nhan 2 vé& cua phuong | e Thay gia tri dé vao
m trinh tim m théaman | trinh x;y véi s8 d€ khr |y dé tim y nguyén
o D& chiu dieu ° Kethopvaddichiéu o K&t luan
kién dieu kién « Ra biéu thuc lién hé

Két luan ¢ Kétluan o Két luan

Il. Baitap :

mx+4y=9(1)

Bai 1 : Cho hé phuwong trinh:
x+my=8 (2)

a. Tim m déhé c6 nghiém (x;y)= [&%)

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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b. Tim m d€ hé cd nghiém cé nghiém duy nhat (x; y) théaman: x+y =0

c. Tim mdé€hé 6 nghiém thoa man c6 nghiém duy nhat (x;y) : 2x+y+— 1" 3
m —
Lai pidi :

Be P
------------------------------------------------------------------ /"\Bst d‘au/
...................................................... ab
...................................................... l, > “a=0 = Dl’mg ‘L

...................................................... ——— b=0\
...................................................... \—!—I | ~
Sai bung
...................................................... v
X V6 nghiém V6 s6 nghiém
De e I

>
>

...................................................... I

" Két thic

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor
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3x—-my=-9 (1)
mx+2y =16(2)

Bai 2 : Cho hé phuwong trinh {
a. Tim m dé€hé c6 nghiém (x;y) = (2;3)
b. Chting to rang hé phurong trinh ludén ludn cé nghiém duy nhat véi moi m
c. Tim gid tri nguyén ctia m d& hai duong thang ctia hé cat nhau tai mot diém nam trong goc
phan tw thit II trén mat phéng toa do Oxy
d. Vi tri nguyén nao cua m dé€ hé c6 nghiém (x; y) thbaman: x+y=>5
L3i oidi :

2

......................................................................... : - —r— . : -
......................................................................... -1
D o ;

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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ae 1A X N
Bai tGp vé nha
mx+y=2m

Bai 1 : Giai va bién luan s6 nghiém cta hé phuwong trinh sau : { )
X+y=

3x—2y=m (1)

c6 nghiém duy nhat
x+my=3 (2)

Bai 2 : Cho hé phuong trinh :{

a. Giai hé phuong trinh véi m=-1 .

b. Tim m d€hé c6 nghiém thoéa man x>0 vay >0 .

mx+2y=m+1

Bai 3 : Cho hé phuong trinh : { c6 nghiém duy nhat

2x+my =2m-1
a. Tim m d€hé c6 nghiém (2;1) )

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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b. Tim biéu thirc lién hé gitta ¥ va y khong phu thudc vao m.

c. Tim m nguyén dé hé c6 nghiém duy nhat la nghiém nguyén .

Bai 7 : On tap

Bai 1 : Tim m,n
1- 2ny—m-n—1=
a ( m)x+ rymmen Occ')nghiém (1;2)
(m+n)x+(m—n)y—3=0

Lai oidi :

c6 nghiém (—2;3)

Lai oidi :

-2 =2 :
c. {(m )x+5ny > c6 nghiém (3;-1) a

2mx—(n—2)y =5
L3i 0idi :

€ 0066548683  Didu ta biét la piot nuéc, didu ta chua biét La d
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Bai 2 : Cho hé phuong trinh : {

e

nguyén cung mot luc
@ Tinh hoa cOa toén hoc ném 6 ty do cda Nd_

(a—3)x+y=2
ax+2y =8

a. Giai hé phuwong trinh véi a=2
b.

C.

Tim a dé€ hé c6 nghiém duy nhat thoaman: x>0;y <0
Tim a dé€ hé c6 nghiém duy nhét théa man: 2x+y =0
Tim a dé€hé c6 nghiém nguyén

Lai oidi :

) Khi giai x nguyén vay nguyén thi
tacanchuy:
@ Chon giai x hodc y ma tim gid tri
nguyén don gian truedc
@ Thay gia tri m tim dwoc vao x hay y
con lai
© Khong giai dong thoi tim x va y
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(m—l)x+y=m

Bai 3 : Cho phuong trinh : { 6 nghiém duy nhét (x;y)

X+ (m - 1) y=2
a. Giai hé phuwong trinh véi m=4
b. Tim m dé€hé c6 nghiém thdéa man 2x* -7y =1

c. Tim m dé€hé c6 nghiém (x; y) thudc goc phan tu thi I

d. Tim hé thic lién hé gitta x va y khong phu thudc vao m

2x -3y

e. Tim cac gia tri cua m dé€ biéu thic nhan gia tri nguyén .

X+ Yy
L&i 0idi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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Bai tap vé nha

2 2y=>5
Bai | : Cho hé phuong trinh : {(m i )x i yl hé c6 nghiém duy nhat
mx—y=

a. Giai hé phuong trinh voi m=1
b. Tim m d€hé cd nghiém thoa man x-3y =1

c. Tim m d€hé cd nghiém la cc s6 nguyén

= 2
Bai 2 : Cho hé phurong trinh : { ey = hé c6 nghiém duy nhat

2x+my=m’+2m+2

a. Tim m d€hé c6 nghiém (x;y) = (—1; —2)

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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b. Tim m dé€ hé cé nghiém thoa man x>0;y >1

c. Tim m débiéu thic A=x"+3y+4 dat GTNN

CHUONG 4 : Giai bai toan bano cach lap phuone trinh

Bai 1: Tim hai sb
. Ui thuyét :

@ Budc 1: Goi hai s8 can tim 1a x;y (Diéu kién 258 d6)

@ BuGc 2 : Dua vao dé bai dé tim mdi lién hé gitta x;y dé ra hé phwong trinh .

1. Tong ST1 va 2 Tan ST21a 20 x+2y=20
2. ST1 16n hon ST2 la 15 x-y=15

3. ST1 gap 2 lan ST2 x=2y n E
4. S8 c6 2 chir s @:10x+y
TR =100 10y ﬂﬂn

@ Budc 3 :So sanh diéu kién va két luan

IIl. Bai tap :
Bai 1: Tim hai s6 biét rang 4 Ian s& thtt nhat cong véi 3 1an s6 thit hai bang 1800 va 3 Tan s& thi
nhat hon 2 [an s6 tha haila 500.

L5i oidi :

e, m Hé bano
........................................................................... STI STe
........................................................................... ol

L PP
........................................................................... Lan 2

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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Bai 2 : Tim mot sd tw nhién c6 hai cht s6, biét rang sd d6 gdp 4 lan tong cac chir s6 cua nd. Néu
viét hai chit sO cua n6 theo th tw nguoc lai thi dc s6 méi 16n hon s6 ban dau 36 don vi.

L&i 0idi :

L [ Hé bénp

CHU ¥ : HS LAM pUNG - DAY DU

O CAC BUGC
........................................................................... ?
........................................................................... D

: v
........................................................................... o— -0
........................................................................... B
........................................................................... —
-

Bai 3 : Tim mot s6 ¢d hai chir s6. Biét rang néu viét thém s6 1 vao bén phai sd nay thi dwoc mot

s0 6 ba chit s6 hon s6 phai tim 577 va s6 phai tim hon s6 d6 nhung viét theo tht tw nguoc lai la

18 don vi.
L3i pidi :
L [ Hé bénp

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 2 : Toan lién Quan dén hinh hoc
. Ui thuyét :

@ Buéc 1:Goi hai dai luong can tim la x;y (Diéu kién 2 s6 d6) - ’ il
@ Budc 2 : Dya vao dir kién dau bai cho 14p hé phwong trinh va S o
giai hé phuong trinh a
@ Budc 3 : Dai chiéu didu kién va két luan E S=a.h
Il . Bai tap 3
Bai I: Mot HCN ¢6 chu vi 180m . Néu tang chiéu dai thém 3m, tang . B S=%_a.b
chiéu rong thém 5m thi dién tich cia manh dat ting thém 385m* . L i
Tinh chiéu dai, chiéu rong cia manh dat Szja'h
Loi pidi : i
m Hé bano : S=%(a+b).h

Chiéu | Chiéu Dién tich Chu vi
s=1d d
dai | rong 2°1%2

Ldc dau

Ldc sau

O
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Bai 2 : Mot thita ruong HCN, néu tang chiéu dai thém 5m va tang chiéu rong thém 4m thi
dién tich ting thém 242m”. Néu cung giam chiéu dai 3m® va chiéu rong di 2m* thi dién tich
giam di 108m” . Tinh dién tich cta thira rudng dé ?
La3i pidi :
H Hé bang :
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Bai 3 : Cho mot tam gidc vudng. Néu tang cac canh goc vuong lén 3cmva 2cm thi dién tich
tam gidc sé ting thém 8lcm”. Néu giam ca hai canh nay di 4cm  thi dién tich sé giam di
126¢m” Tinh hai canh géc vudng ctia tam giac.

L3i 0idi :
B Hé bénog :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @



> TOAN 9 GV: D& Van Dat
Bai 1: Tim mot s8 6 hai chit s6, biét rang tdng hai chit s§ ctia né nhé hon s8 d6 6 1an va thém
25 vao tich ctia hai chir s6 d6 sé dwgc so viét theo thi ty ngwoc lai véi s6 phai tim .

Bai 2 : Tim s tw nhién c6 hai chit s6, biét rang chit s hang chuc 16n hén chit s6 hang don vi
1a 2 va néu viét thém chit s8 bang chir s hang chuc vao bén phai thi duoc mot s6 16n hon s§
ban dau la 782.

Bai 3 : C6 hai s& tu nhién, biét rang : tdng ctia hai s6 bang 65 ; bdn an s nay 16n hon hai lan
s0 kia 1a 50 . Tim hai s6 do .

Bai 4 : Cho mot s§ tu nhién ¢6 hai chit s8. Tdng ctia hai chir s8 ctia né bang 12 ; tich hai chit
s6 ay nho hon s da cho la 16 . Tim s6 da cho .

Bai 5 : Cho tam giac vudng c6 canh huyén bang 10cm, dién tich bang 24cm’ . Tim d6 dai cac
canh goc vuong .

Bai 6 : Mot manh vuong HCN c6 dién tich 360cm”® . Néu giam chiéu dai thém 5m va ting
chiéu rong 6¢m thi dién tich manh veon khong doi . Tinh chu vi cia manh vueon .

Bai 7 : Mot manh dat hinh ch* nhat ¢6 chu vi 116m .Néu tang chiéu dai thém 4m ,chiéu
rong thém 7m thi dién tich cia manh dat ting thém 356m” .Tinh chiéu dai ,chiéu rong cua

manh dat.

@ Tinh hoa cUa toan hoc nédm 6 tu do cva né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 3 : Bai toan chuyén dono

l. Ui Thuyét :
m Congthic: S=v.1 A ﬁ_‘v’, B
B Trone do: .\._ :
~
e S :Quane dudne di duge (km, m, ..) 5-1

o 1 :thdi oian di hét quane dudno s (0id, s, .)
e Vv :van téc cOa chuyén done (km/h, m/s, ..).
l. Badi tap : Dé bai héi ¢i thi cac em

. . Py ~ R
Bai 1: Hay hoan thanh bang sau : ol &gl Wi 6o

S (bm) v (km/h) t ()
He 616 sb 1 200 40
He 615 s6 2 75 3h20 phut
He 616 sb 3 324 2 phut
He 615 s6 4 52 3h15 phut

Bai 2 : Mot nguoi di 6t 6 tir A dén B véi van tdc trung binh la 50 km/h . Khi dén B nguoi d6 nghi
30 phtt r6i quay trd vé A véi van tdc trung binh 1a 65 km/h . Tinh quang duwong AB biét rang

thoi gian ca dilan vé 1a 11 gio 30 phut .

Loi pigi:
Lot ! Nohi30
UcoT dl : \ phot g
AU 50 hmhite? TN
() o Yo e
A B 2 s
Toéne thdi pian
-— . o~ X
v=60km/;t=? 'i >  divavé:
(*) (¢} Npié 30 phot
A B
/
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L ° Hé bénp
......................................................................... S V T
LA
A dén B
......................................................................... BvéA

Bai 3 : Mot nguoi di 6t6 tir A dén B cach nhau 180 km . Sau d6 1 gio 30 phat, mot nguoi di xe

may cting di tir A va dén B mudn hon 30 phut . Tinh van tdc ctia moi xe, biét rang van toc ctia

0t6 gdp 2 Jan van t6c xe mady . Q Q
Lai pidi : A
Luot di : v
= o = ?.
ﬁ* S=180km;t=?v
A B .--°

' 30 phot y
S=180bkm;t=7;v= S

—_— PP L TRt }
P
A IS == B
/ S
-7 N
7’ . \
;> Disau1h30
ohat -7 o
e T, e Hé banp
LA e
....................................................................... S V T
L
----------------------------------------------------------------------- ﬁ+6
He mday
[ ]
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Bai 4 : Hai dia diém A , B cach nhau 240 km . Luc 6h45 phut mét nguoi di 6 t6 tir A véi van toc
70 km/h . Sau d6 2 gio mot nguoi di xe may tit B vé A véi van tdc 30 km/h . Hoi dén mdy gio ho
gdp nhau va chd g&p nhau cach A bao nhiéu km .

Lai pidi :

(+] o

A e
’,—" \“~~\\ :
7" 6hd5phot + Ché oGp nhou
\._ khdihanh ,  cacke
A e I - B
LAY ° Hé banp
....................................................................... S y T
....................................................................... ﬁ.l.é
....................................................................... T
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Bai 5 : Mot nguoi di xe may tir A dén B. Vi ¢6 viéc gap phai dén B trude thoi gian dy dinh la 24
phtt nén nguoi d6 tang van téc 1én mdi gio 10 km.Tinh van t6c ma nguodi d6 duw dinh di,biét
quang dwong AB dai 80 km.

Lai pidi :

L o Ké bano
....................................................................... S \% T

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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nguoi di ca quang duong bao xa , biét quang duong AB dai 225 km .
L3i 0idi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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Bai 1: Hai 6 t6 khoi hanh cing mét Itic trén quang duong tir A dén B dai 140 km .MJdi gio 6
t0 thit nhat chay nhanh hon 6 t6 tht hai 1a 10 km nén dén B truedce 6 t6 thit hai 1a 25 phat .Tinh

A A 2 Re A 4 A
van toc cua mo1 O to .

Bai 2 : Mot xe may di tir A dén B trong mot thoi gian du dinh . Néu van toc tang thém 15
km/h thi dén sém 1 gio , néu giam van tdc di 12 km/h thi dén mudn 2 gio.Tinh van tdc dy

dinh va thoi gian du dinh.

Bai 3 : Luc 6 gio 30 phut mot nguoi di xe may tir A dén B dai 135 km véi van tdc dinh trude
bén B nguoi d6 nghi lai 30 phut réi quay tro vé A véi van toc nho hon van toc du dinh la

15 km/h. Nguoi dé vé dén A luc 14 gio 30 phat .Tinh van téc du dinh ctia nguoi di xe may.

Bai 4 : Quang duong AB gobm mot doan 1én doc dai 40 km,doan xudng doc dai 50 km .Mot
nguoi di xe may tit A dén B hét 3 gio 30 phut va di tie B vé A hét 3 gio 15 phut (van tdc 1én doc
lac di va vé nhw nhau ,van t6c xudng ddc lic di va vé nhu nhau).Tinh van toc luc 1én d6c va
ltc xudng ddc.

Bai 5 : Mot ngwoi di xe dap tir A dén B duong dai 78 km . Sau d6 1 gio,nguoi thi hai di tir B
dén A . Hai nguoi gdp nhau tai C cach B 1a 36 km.Tinh thoi gian mdi nguoi da di tir lac khoi
hanh dén ltc gap nhau ,biét rang van t6c nguoi thit hai 1én hon van t6c nguoi thit nhat 1a 4
km/h.

Bai 6 : Mot 6 t0 du dinh tir A dén B cach nhau 180km trong mot thoi gian nhat dinh . Sau khi
di duoc 1 gio 6 to bi chan boi xe héa 10 phtt. Do d6 d&€ dén B dting han, xe phai ting van t8c

thém 6km/h nita . Tinh van tOc ltic dau ctaa o to .

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 4 : Bai toan chuyén done trén done nuéc
l. Ui Thuyét :

Thuyén chuyén déng khi dong nuéc ding yén :

V ruéi done =V thuyén + V déne nuéc

Thuyven chuyen dong ngwoc dong nuoc :

. Bai tap : — }
Bai 1: Hay hoan thanh bang sau : : Cho Q i
| Khi giai dang bai nay thuong goi dnla |
! VAN TOC |

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Dai Luong

S (km)

v (km/h)

Xuoi

v (km/h)
Nguoc

t(h)

Xuoi

t(h)
Nguoc

Van toc ca nd : 30km/h

Van toc dong nuwdc : 2km/h

224

Van tdc ca nd : 44km/h

Van t6c dong nuwdc : 4km/h

72

Van tdc ca nd : 55km/h

Van toc dong nuwdc : 3km/h

377

Van toc ca nd : 48km/h

Van t6c dong nudc : 4km/h

143

Bai 2 : Mot ca nd xudi dong 1 quang song dai 55 km, roi ngugc dong quang song 54 km mét 5h

30 phut . Néu cling trén quang song ay, ca nd xudi dong 33 km réi ngugc dong 36 km thi hét

3h30phut . Tinh van t6c riéng cua ca nd va van toc cua dong nudc?

L&i 0idi :

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

Huoi 1

Noudgc 1

Hudi 2

Noudc 2

Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 3: Mot ca no xudi khiic song dai 40 km roi ngugc khiic song dy hét 4 gio rudi . Biét thoi gian
ca nd xudi 5 km bang thoi gian nguoc 4 km.Tinh van tdc dong nudc.

Lai oidi :

L P o Hé bénp

L R
................................................................... S v T
................................................................... S

. -------------------------------------------------------------------

O Nguoc 1
................................................................... Xubi?2

L P

Nguoc 2
[}

- ‘ -
................................................................... Lam thé nao
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Bai 4 : Mot ca n6 di xudi dong 54 km réi ngroc dong 48 km .Biét rang thoi gian xudi it hon thoi
gian nguoc la 1 gio va van t6c xudi 1on hon van téc nguroc la 6 km/h . Tinh van tdc cta ca no luc
nguoc dong.

Lai oidi :

L ° Hé banp
................................................................... S \% T
------------------------------------------------------------------- HUéI

L PN
Noudgc

Bai 5 : Mot chiéc thuyén khoi hanh tir bén song A . Sau d6 6 gio mot chiéc ca n6 chay tir bén
song A duoi theo va gap chiéc thuyén tai mot diém cach bén A 40km . Hoéi van toc cua thuyén ,
biét rang ca no chay nhanh hon thuyén la 15 km/h.

Lai pidi :

L 2 PP PP PPN e HKé bano
................................................................... S Vv T

L OSSP PP PP PP PPUT Thuyén
................................................................... Cand

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 6 : Hai cand cung khéi hanh mot ltc va chay tir A dén B. Ca nd 1 chay véi van t6c 25 km/h,
ca no 2 chay vdi van toc 40 km/h.Trén duong di cano 2 dung lai 1 gio 30 phut, sau d6 ti€p tuc
chay véi van toc nhu cit va dén bén B cung lic véi cand 1. Tinh chiéu dai quang sdong AB ( cho
biét van tdc dong nudc khéng dang ké).

Lai oidi :

L

O e * Hébanp
................................................................... S y -
................................................................... Canb 1
................................................................... Cand?2
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Bai tap vé nha

Bai 1: Mot ca n6 chay trén song xud6i dong 70 km va nguwoc dong 50 km mat 4 gio. Néu ca nd
xudi dong 84 km va nguoc dong 75 km thi mat 5 gio 24 phut .Tinh van toc riéng ctia ca no va
van toc ctia dong nudc.

Bai 2: Mot ca nd xudi dong tir bén sdéng A dén bén song B cach nhau 35 km , cung lac do6
cling tt A mot be ntra troi véi van toc dong nude 4km/h . Khi dén B ca nd quay lai ngay va
gdp be ntra trdi tai mot dia diém C cach A la 10 km. Tinh van tdc thyce cta ca nd.

Bai 3 : Mot be nita tréi tw do (tr6i theo van téc dong nudc)va mot ca nd dong thoi roi bén A
dé xudi dong sdng .Ca nd xudi dong duoc 96 km thi quay ngay lai A .Ca di 1an vé hét 14 gio
.Trén duong quay vé A khi con cach A 1a 24 km thi ca n6 gap chi€c be ntta néi trén .Tinh van
toc cia ca nod va van toc ctia dong nudc.

Bai 4 : Mot ca nd dy dinh di tir A dén B trong thoi gian da dinh . Néu van t6c ca n6 tang 10
km/h thi dén noi sém hon 30 phat .Néu van t6c ca n6 giam 20 km/h thi dén noi cham 2 gio 30
phut .Tinh chiéu dai khiic song AB .

Bai 5 : Hai ca n6 khoi hanh cing mot luc tit A dén B, ca nd I chay véi van toc 40 km/h, Ca nd
IT chay véi van tdc 60 km/h. Trén duong di ca no6 II diing lai 1 gio 20 phat, sau d6 chay tiép.

Tinh chiéu dai quang duong AB, biét hai c6 n6 dén noi cung mot luc.

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 5 : Lam chune — lam riéng
l. Ui Thuyét :

A =N.t /! CHU Y .

Tronp dé : | /

© A : Hhéi lonp conp vise T / ®Néu coi toan bo cong

> @ N:Nano sudt
© +: thoi pian

—

/ - A \
K viécla 1.

Al
L)

‘M thoi gian hoan thanh

\ cong viécla x

\ v \ 1
‘@ Thinang suat la — (cv)
\ X

N e e e L ___ \
Il. Baitap :
Bai 1: Ghép cac 6 d€ dwgc biéu thiee dung :
(TR \ T T T T T T | e )
g (UEOBREER 0  2glolsphat
|\ 4 I N e oo oo ’ l\ 2 . '\ ____________ )
, 298 :
45 phut % gid 2 gio 30 phut ! Z gio !

Bai 2 : Hai voi nuwéce chay cung vao 1 bé khong co nude thi trong 6 gio day bé. Néu voi tht nhat

chay trong 2 gio, voi thit 2 chay trong 3 gio thi duoc 40% bé. Hoi mdi voi chay bao lau thi sé day

bé?
Lai oidi :

L T PPN e Hé béno
......................................................................... Vol Tvaz | 2va
| TGHTCV
LR P SR PRI Ns h
......................................................................... P
| DS
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Bai 3 : Hai voi nudc cung chay vao 1 bon khong cé nude. Néu voi 1 chay trong 5h r6i dung lai,
sau d6 voi 2 chay tiép trong 4h nira thi g bon . Néu cho voi 1 chay vao bon khong cb nude

trong 3h, r6i cho ca 2 voi chay tiép trong 3h ntia thi sd nudc chay vao thi day bon. Hoi néu chay
1 minh thi moi voi sé chay trong bao lau thi day bon?

Lai i :

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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......................................................................... « Hé bano

Bai 4 : ( Tuyén sinh vao 10 — 2012)
. e 1N A N e A \ 12 N\ \ A X e 1) A \ \
Hai ngwoi lam chung mot cong viéc thi = gio thi xong . Néu moi ngwoi lam mot minh thi
thoi gian dé€ hoan thanh cong viéc cua nguwoi thit nhat it hon ngwoi thé hai 1a 2 gio . Hoi néu
lam riéng thi thoi gian hoan thanh cong viéc ctia mbi ngwodi 1a bao nhiéu .

L3i pidi :
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Bai 5 : Néu hai voi chay nudc cung chay vao mot cai bé chita khong c¢d nuwdce thi sau 1 gio 30
phat sé day bé . Néu mo voi thit nhat trong 20 phut roi khoa lai va md voi thit hai chay tiép
trong 15 phtt thi sé dwoc 20% bé . Hoi mdi voi chay riéng thi sau bao 1au sé day bé .

L5i oidi :

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 6 : Hai voi nuwdc chay vao bé thi sau 2 gio 24 phut thi day . Néu chay cung mot thoi gian
nhw nhau thi %luc_yng nudc cia voi 2 bang % lwong nudc ctia voi 1 chay duoc . Hoi mdi voi chay
riéng thi sau bao lau thi day bé

L5i oidi :
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Bai 1: Hai nguoi thg cung lam viéc trong 3 gio 20 phut thi xong . Néu nguoi thit nhat lam 2 gio
\ \ e 7 < 1) o\ \ \ 4 A A 2 . X N B A A 7
va ngroi thit hai lam 4 gio thi ho lam dwoc 5 cong viéc . Hoi moi nguoi lam cong viéc do trong

mdy gio thi xong .

Bai 2 : Hai voi nude cung chay vao mot cai bé khong chita nuwde da lam day bé trong 2 gio 40
phtt . Néu chay riéng thi voi th hai chay day bé nhanh hon voi th nhat 1a 4 gio . Hoi néu chay
riéng thi mdi voi chay trong bao l1au sé day bé ?

Bai 3 : Hai voi nude cung chdy vao mot bé can trong mot gio dugc nita bé. Néu voi thit nhat
chay trong 2 gio, voi thit hai chay trong 1 gio thi c4 hai voi chay duoc gbéﬁ Tinh thoi gian moi
voi chay mét minh day bé

Bai 4 : Hai t6 cung lam chung cdng viéc trong 4 gio thi xong, nhung hai td cung lam trong 2 gio
thi t6 1 dc diéu di lam viéc khac, t6 2 1am ndt trong 2 gio 30 phut thi xong cong viéc. Hoi moi to
lam riéng thi trong bao lau xong viéc.

Bai 5 : Hai t0 san xudt cung nhan chung mot mirc khoan . Néu lam chung trong 2 gio sau d6 to 1
. \ * A /4 \ ~? \ - .\ \ \ \ 5 7 /4 n ~? ~? \
di lam viéc khac va t6 2 lam ti€p trong 2 gio thi hoan thanh dwoc A murc khoan . Néu dé t6 1 lam

trong 4 gid va td 2 lam trong 2 gio 40 phat thi hoan thanh cong viéc . Hoi moi t6 lam riéng thi

mdi t& phai lam trong bao lau ?

G Tinh hoa cUa toan hoc nédm 6 tu do cva né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 6 : Lam chung — lam riéng
l. Ui Thuyét :

B e e e T N e S

:'/ A=Nit R
' Trong do : :
" @ A:Khéi lWonp conp viéc (san phdm) |
i ® N :Nane sudt (sédn phdm/npay) i
i\ © 1 : théi pian (npay) j

Il. Baitop :
Bai 1: ( Tuyén sinh vao 10 — 2010)
Hai t6 cing may mot loai 40 , Néu t0 th 1 may trong 3 ngay , t6 tht 2 may trong 5 ngay
thi ca hai t6 may dwgc 1310 chiéc 4o . Biét trong mot ngay t6 thir 1 may dwgc nhiéu hon t6 th
214 10 chiéc 4o . Hoi s8 40 may trong mdt ngay ( nang suat ) ctia moi to .

L&i 0idi :

Bai 2 : (Tuyén sinh vao 10 - 2008 )
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Thang tht nhat hai t6 san xudt duoc 900 chi tiét may .Thang thit hai thi td 1 vuot mc 15%,
t0 2 vugt 10% so voi thang thit nhét . Vi vay hai td san xuat duoc 1010 san phdm . Hoi thang
thit nhat mbi t6 san xuat dwoc bao nhiéu chi tiét may .

L&i 0idi :

[ ]
Néu téno
vugt mudc
x% nehia la

Bai 3 : Theo ké hoach , mot td cong nhan phai san xuat 540 san pham . Dén khi lam viéc, do
phai diéu 3 cong nhan di lam viéc khac nén mdi cong nhan con lai phai lam thém nhiéu hon
du dinh 2 san phdm . Hai ltc dau t& cd bao nhiéu cdng nhan . Biét rang nang suét lao dong
mdi cong nhan 1a nhu nhau .

L3i oidi :

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 4 : Mot ddi xe can chuyén chd 42 tan hang . Trudce khi lam viéc doi xe dé duwgce bo sung thém
8 xe nita nén moi xe chd it hon 3 tan so véi du dinh . Hoi ddi xe ltic dau c6 bao nhiéu xe ? Biét
rang sO hang chd trén tat ca cac xe c6 khoi luong bang nhau .

Lai oidi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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Bai 5 : Nam ngoai tong s6 dan cta hai tinh A va B 1a 4 triéu nguoi . Dan sd tinh A ndm nay tang
1,2% , con tinh B tang 1,1 %. Tong s6 dan cta ca hai tinh nam nay 1a 4 045 000 ngwoi . Tinh s6
dan cau mdi tinh ndm ngoai va ndm nay .

L&i 0idi :
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Bai tap vé nha

Bai 1: Thang th nhat hai t0 san xudt dwgc 850 san phdm . Sang thang thi hai to 1 vuot 20%
, 16 2 vuot 15% . Do d6 cudi thang ca hai t0 san xudt dwoc 970 san pham . Tinh xem trong
thdng thtr nhat mdi t6 san xudt dwgc bao nhiéu san pham .

Bai 2 : Mot co s& danh ca du dinh trung binh mdi tuan danh bt duoc 40 tin ¢4, nhung da
vuot mitc duoc 10 tAn mdi tuan nén chang nhitng da hoan thanh k& hoach sém 1 tuan ma
con vuot mite ké hoach 50 tan . Tinh mc ké hoach da dinh .

Bai 3 : Mot xi nghiép dong giay du dinh hoan thanh k& hoach trong 50 ngay . Nhung do cai
tién k§ thuat nén moi ngay da vueeot mikc 3 000 do6i giay do dé chang nhitng hoan thanh ké&
hoach da dinh trong 45 ngay ma con vuot mic 500 000 doi giay . Tinh s& d6i giay phai lam
theo ké hoach.

Bai 4 : Hai doi bong ban cua treong A va B thi ddu giao hitu. Biét rang mdi ddu tht cua doi
A phai [an luot gap cac dau thu cua ddi B 1 trén va tong sd tran ddu gap doéi sd dau thu cua
hai d6i. Tim s6 dau thu ctia moi d6i, biét réng d6i A nhiéu hon doi B 3 nguoi.

Bai 5 : Trong mot budi lién hoan , mot 16p khach moi 15 khach dén du . Vi 16p da ¢ 40 hoc
sinh nén phai ké thém 1 day ghé nita va mdi day ghé phai ngdi thém 1 ban nita méi du chd
ngdi . Biét rang mdi day ghé déu c6 s6 nguoi ngdi nhur nhau va ngdi khong qua nam ngudi .
Hoi 16p hoc lac dau c6 bao nhiéu day gheé'.

Bai 6 : Mot doan gom 50 hoc sinh qua séng cing mot lic bang 2 loai thuyén : Loai thit nhat,
mdi thuyén ché duoc 5 em va loai thit 2 ché dwgc 7 em mdi thuyén . Héi s6 thuyén mdi loai ?
Bai 7 : Mot khdi 16p t& chiec di tham quan bang 6 t& . Mdi xe ché 22 hoc sinh thi con thira 1
hoc sinh . Néu bot di 1 6 t6 thi ¢d thé xép déu cac hoc sinh trén cac 6 t6 con lai . Hoi lac dau

c6 bao nhiéu 6 t& , bao nhiéu hoc sinh . Mdi xe chd khong qua 32 hoc sinh .
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

CHUONG 5 : Phuono trinh béac hai
Bai 1: Ham sb y=ax
. Li thuyét :
@ Tinh chét ham sé :

x> 0: Ham sb ddng bién J ©® y=0,x=0 thi GTNN
ctiaham s6 y =0

a>0 T
y—ar? 7 x <0: Ham s5 nghich bién @ Do thi phia trén truc Ox
(u # 0)
\ = 7 x>0:Ham s6 nghich bién @ y-0;x=0 thi GTLN
a< )
\ cuahamso y =0
x <0: Ham sé dong bién @ Do thi phia dudi truc Ox
@ Db thi:
\\ f/ P N
\ //'f ;__/ /
\\.\ /// ."4
\ /
e
y=ax’ véi a>0 y=ax’ véi a<0

© Khao sat sy bién thién va vé do thi ham s8 y = ax’ (a # 0)
W Budc 1: Ham s8 y = ax’ (a # O) xac dinh Vx e R.

M Budc 2: Tinh bién thién: phu thudc vao a>0 (hodc a<0)

m Budc 3:Bang gia tri: tinh toa ¢ it nhat 5 diém trong d6 ¢6 diém O(0;0)

® Budc 4:Vé d6 thi va nhan xét: d6 thi ctia ham s8 y =ax” (a = 0)1a mot duong cong parabol

Il. Bai tap

Bai 1: Cho ham s8 y = 3x”. Hoan thanh bang sau :
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Béno 1:
X 1 3 -2 0 1 3 -3
4
y=3x"
Béno 2 :
X
y= 32 1 27 E 2 _g E -36
4 2 4 2
Bai 2 :
a. Khao st s bién thién va vé d6 thi ham s6 : y = -2x*
LN 10 -
------------------------------------------------- 8 1
................................................. |
LU PR TR UOPPPPIPN 4
x
5
-8 -6 -4 -2 0 2 4 6 8
LN —2
—4
................................................. N
B cetesscscscescsesecsscsssssseessesceseesssssese —B ]
.............................................. _1 D 1

b. Xét xem cac diém sau c6 thudc d6 thi khong : A(%;—%) ; B(—3;18) ; C(—%;éj ;D(_l;_z




> TOAN 9 GV: D& Van Dat
Bai 3:Cho2hams8 (P) : y=2x" va (d): y=3x-1
a. Vé do thi 2 ham s0 trén trén cung 1 mat phéng toa dd
b. Tim toa dd giao diém ctia 2 d6 thi
LGi oidi :

-2

Bai 4 : Choham s6 (P) y=(2a—1)x.
a. Tim a d€ ham s0 dong bién véi moi x>0 .
b. Tim a d€ ham s& nghich bién véi moi x>0 .
c. Xac dinh a d€ d6 thi ham s6 di qua diém A(1;2).

d. Vé d6 thi ham s0 vira tim dwoc.

e. Tim cac diém trén d6 thi c tung do bang 6.

f. Tim giao diém cua (P) va (d)y=5x-3
g. Tim cac diém trén do thi va cach déu hai truc toa do.
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Loi oidi :

Buéc Uéc Mo
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat
Bai 5 : Cho ham s& (P) Yy = (3a—1)x2
a. Xéc dinh a biét rdng do thi ham s6 cat dudng thang (d):y =3x+1 tai diém A c6 hoanh
dobang 1.
b. Hay tim trén (P) nhing diém ma tung d¢ va hoanh d¢ ddi nhau .
c. Véi gia tri cua a vira tim duoc, vé do thi 2 ham s0 trén cing mat ph:fmg toa do
d. Tim toa d¢ giao diém cua 2 do6 thi.
e. Tim ham s8 (d):y =ax+b biét rang do thi cua né di qua diém A(1;-2)va song song voi
(d).
LSi oidi :
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Bai tap v& nha :

Bai 1: Cho hams6 y = (m2 —2m)x2. Tim gid tri ctia m dé:
a. Ham s6 dong bién véi moi x >0
b. Ham s6 nghich bién v6i moi x >0
c. D0 thi di qua diém A(2;-4)
d. Vé d6 thi voi m vira tim duoc .

e. Tim giao diém ctia d6 thi véi duong thang y = -3x+2
Bai 2 : Cho ham s8: (P):y = ax’
a. Tima dé (P) laham s§ bac2.
b. Tima dé (P) cdt (d):y=3x-5 tai diém c hoanh do bdng -2

c. V&dothi (P) va (d)
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 2 : Phudne Trinh Bac Hai
. Ui thuyét :

1. Dinh nehia: Phuong trinh bac hai mét an la pt ¢6 dang: ax® +bx+c = O(a # O) , trong dox la

an: a,b,c 1a cac sO cho trudc .
2. Cach ¢idi :

Conep thic nphiém Cone thic nphiém thu pon

A=b* —4ac A'=b*—ac (b=2b")

@ Néu A>0 thi phuong trinh ¢6 2 nghiém

—b+/A z—b—\/Z

Y
2a 2 2a

O Néu A >0 thi phuong trinh ¢6 2 nghiém

b b A
a ’ a

phan biét: x, = phan biét: x, = )

@ Néu A=0 thi phuong trinh c6 nghiém kép: | @ Néu A =0 thi phuong trinh 6 nghiém kép:

X, =X v __b'
1 = 5 = — xl = x2 =
2a a

© Néu A <0 thi phrong trinh v6 nghiém ©® Néu A <0 thi phuong trinh vo nghiém

I. Baitap :

Bai 1: Tim cac phuong trinh bac 2 :

0x*=5x=0 g 4-2x+x*=0
2xt41=0 | @ — 5x—1=0
. 2
3x*=3x+1=0 1-x*=0

Bai 2 : Giai cac phuong trinh sau:
a. 5x—2x-3=3(2x-1)-3 b. 2x% +4x—3=x(x+2)
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Bai 3 : Tim m d€ cac phuong trinh sau :

1. 4x2—mx+m(2m+1)=0 2. —2x2—4x—3m(m+2)=0

a. Cé nghiém a. Co nghiém

b. C6 2 nghiém phan biét b. C6 2 nghiém phan biét

c. Cénghiém kép c. Conghiém kép

d. V6 nghiém d. V6 nghiém
Lai pidi : Lai pidi :
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Hé sb Hé s6

A =b*—ac=4-6m(m+2)=—6m"—12m+4

2
L
De e
D
""""""""""""""""""""""""""""""""""""""" e
e e
Qe v
LS N
3. 4x*+2mx+1=0 4. —x*+(3m+1)x-15=0

a. Co nghiém a. Cénghiém

b. C6 2 nghiém phan biét b. C6 2 nghiém phén biét

c. C6 nghiém kép c. C6nghiém kép
d. V6 nghiém d. V6 nghiém

Loi 0idi : Laoi pidi :
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Bai 4 : Khong giai phuong trinh hay tim nghiém ctia cac phuong trinh sau :

x*=3x+2=0

d.
b. 3x’+x-4=0 A .
o NHAM NGHIEM NHANH

c. —3x"+5x-2=0 @ Néu phuong trinh ax® +bx+c=0(a#0) c6:

d. 6x>+5x-1=0 c
a+b+c=0 thiptcé2nghiémla:x, =1;x, =—

e. x*+2(m—-5)x-2m+9=0 a
Néu phuong trinh ax* +bx+c=0(a=0) co:

f. (m+2)x*+(m-1)x-3=0 © & & (a+0)
a—b+c=0 thipt cé 2 nghiém la: x, =-1;x, =-£

L3i oidi : “/

A D

e e Ao

e e £
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 5 : Cho phuwong trinh : x* —mx+m* —4m+4=0 (1)
a. Giai phuong trinh da cho véi m=2
b. Tim m d€ phuong trinh (1) c6 nghiém kép .
c. Tim gia tri cia m d€ phuong trinh (1) co mot nghiém béng 3 . Tim nghiém con lai .
L3i 0idi :

Bai | : Giai cac phwong trinh sau :

a. x*+10x-11=0 b. -3x*+20x+1=0
c. —-4x*+6x+7=0 d. 5x°-7x+3=0
e. —7x*+2x+5=0 f. 7—x+2x*=0

Bai 2 : Cho phuong trinh : 3x* —4mx+2m-2=0 (1)

a. Giai phuong trinh véi m=1

b. Bién ludn s6 nghiém ctia phwong trinh

c¢. Tim m dé€ phuwong trinh (1) c6 nghiém x =2 va tim nghiém con lai .
Bai 3 : Cho phuong trinh : (m—1)x* =3mx+m+2=0 (1)

a. Bién luan s0 nghiém cua phuong trinh

b. Tim m d€ phuwong trinh c6 nghiém x =3
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Bai 3 : Tim m va hé thdc vi ét
. Ui thuyét :

@ Cho phuong trinh : ax® +bx+c = O(a # 0) . Tim diéu kién d€ phuong trinh c6 2 nghiém :

Déu nohiém s G Didu kién chune

Tréi déu + | F P<0 A=0 A>0P<0
Cune déu + + P>0 A>0 A>0P>0
CUne duonp | + + $>0 P>0 A>0 A>0S5>0P>0
Conp Gm - - 5<0 P>0 A>0 A>0A=20P>0
HE THUC VI ET
b . c
X, +X, :—; va XX,y _;
| |
Néu < ac<0 thisuy ra u, v la nphiém
cva phuone trinh : x> ~Sx+P =0
(diéu kién dé tdn taiu, v la A=5*-4P>
Il. Baitdp :
Bai | : Khong giai phuwong trinh hay tinh :
@ Cho phuong trinh : x> —6x+8=0 : @ Cho phuong trinh: x> ~3x-6=0 :

At At
---------------------------------------------------------- D
D
---------------------------------------------------------- G e
PP
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> ToAN 9

GV: D& Van Dat

Bai 2 : Lap phuong trinh bac 2 : / Mot sb cone thoc nhonh\

a. x,=2;x,=-1
b. x, :l+\/5;x2 ~1-2

c. x,=5x =-2

d x1=3;x2=—%
1 2
e xlz—Z,xZZE

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

2 2 2
(1) x1+x2—(x1+x2) —2x,x,
@ = -4
(x,—x,) =(x +x,) —4xx,
O x +x)=(x +x )3—3xx (x,+x,)
1 2 1 2 1772 1 2
O »rx=(x+x 2_2 2.2
xl x2_ xl x2 x1x2

X, +x
= 2(xl;x2;«r20)
x1x2

r.1
xl x2
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Bai 3 : Cho phuwong trinh : x* —(m+3)x+m” +2m—-3=0
a. Giai phuong trinh véi m=2
b. Tim m d& phuong trinh c6 mot nghiém bang 2 . Tim nghiém con lai .
c. Phuong trinh ¢6 2 nghiém x;x, . Tim m thda man : x; +x) =-2
d. Dinh m d& phuong trinh c6 nghiém nay bang 3 nghiém kia .
L3i Qidi :
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 4 : Cho ph trinh : x* -5 -2=0
o © phtons romoxem Phuono trinh c6 2 nphiém

a. Giai phuong trinh véi m=1 L
tréi dav < ac<0
b. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét trai dau .

c. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém thoa man : x> +x; +xjx, + x,x; =12

Lai i :
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Bai 1: Khong giai phwong trinh :x* =7x+3 =0. hay tinh gi4 tri cia biéu thitc nghiém :

2 2
a. Xx;+x,
1 1
b. —+—
xl x2
X, X
c. iyt
xZ xl
2
d. (x,+x,)
1-x, 1-x
e. 1 2
xl x2
f xl x2

%+ x
Bai 2 : Lap phuong trinh bac 2 :
a. x,=8ux,=-10
b. x,=2;x,=5

c x,=-4x,=-9

1-
e. X :Z,xz =——

Bai 3 : Cho phuwong trinh x* —3x+m—-2=0
a. Giai phuong trinh véi m=1
b. Tim m d€ phuong trinh ¢6 2 nghiém cuing duong
c. Tim m dé€ phwong trinh ¢6 2 nghiém phan biét théa man : x, —2x, =5

d. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét déu 1én hon 1

e. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét thoa man : > >
X, =2 x,-

1
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 4 : Tim m théa man diéu kién cho truéc
Bai 1: Cho phuong trinh : x> —3mx+4-2m =0

a. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét trai dau .

b. Tim m d& phuong trinh c6 2 nghiém théa man : \x, +1+4/x, +1=3 véi x, 20;x, >0
c. Tim m d€ phuong trinh ¢6 2 nghiém phéan biét théa man : x} +2x, =6m+3

d. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét thoa man :x, >1;x, >1

e. Tim hé¢ thiec lién hé gitra hai nghiém doc lap véi m

L&i 0idi :
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Bai 2 : Cho phuong trinh : x* —(2m—1)x+2-m=0

a. Tim m dé€ phwong trinh c6 nghiém .

b. Tim hé thitc lién hé gitra hai nghiém doc lap voi m

c.  Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém la do dai 2 canh ctia tam gidc vudng c¢d do dai canh
huyén la 5

d. Tim m d€ phuong trinh ¢6 2 nghiém phan biét thoa man :\/Z + \/Z =4 v6i x, 20;x,>0

L5i oidi :
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 3 : Cho phuong trinh : 2x* —(m+1)x+2m =0
a. Giai phwong trinh véi m=-3
b. Tim m dé phuong trinh ¢6 2 nghiém théa man: A=x] +x; dat gia tri nho nhat .
c.  Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét thoa man :x, +x, <4x,x, —3m+1
d. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét thoa man :x, —2x, =3
L3i pidi :
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 1 : Cho phuong trinh : x* —(2m +1)x+ m=0
a. Giai phwong trinh v6i m=-2

b. Tim m d€ phuwong trinh c6 2 nghiém phan biét thda man : S= 1.1y mot s6 nguyeén .
X, X

1 2
c. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét thoa man :x; +x; = -3x,x,

d. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phan biét thoa man : 2x, +3x, =0
Bai 2 : Cho phuong trinh : x* +(m —2)x -2m=0
a. Tim m dé phuwong trinh c6 2 nghiém phan biét ndm vé 2 phia truc tung .
b. Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phén biét thoa man : 3xx, — (xl2 +x2 ) +2m =0
c.  Tim m d€ phuong trinh ¢6 2 nghiém phan biét thoa man :x} +2x; dat gia tri nho nhat

d. Tim m d€ phuong trinh c¢6 2 nghiém phan biét théa man :x, >2;x, <3
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Bai 5 : Bai tap piao diém
l. Ui thuyét :

Cho phuong trinh duong thang (d) : y=ax+b va phuong trinh (P) cy=ax’ +bx+c (a # O)

( )
Phuone trinh hoanh

do oiao diém cva (d)

Ti thé
Phuono inn m théa

trinh bac 2 man diév hién

ban dau

va (P)
\_ y,

Il. Baitop :

Bai 1: Cho parabol (P):y =x” va duong thang (d) ty=mx—2.
a. Véi m=-3. Tim toa d6 giao diém cta (d)vé(P) .
b. Tim gia tri caa m d€ (d ) cat (P) tai hai diém phan biét c6 hoang do x,,x, théa man
—x, +2x,=0.

L&i 0idi :

2

Bai 2 : Cho phuong trinh (d) cy=(m+1)x—m (m la tham s6) va (P):y =%x

a. Tim m d€ dudng thing (d) cét truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 3
b. Tim m d¢ duong thang d cat (P)tai hai diém phan biét c6 hoanh d6 x,,x, thoa man
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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

L3i oidi :

Bai 3 : Trong m4t phang toa &6 Oxy cho Parabol (P) : y=x" va duong théng(d ) :
y=2mx-2m+1

a. V6i m=2 . Hay tim toa d0 giao diém cua (P) va (d) .
b. Tim m d& (d) va (P) cat nhau tai 2 diém phan biét : A(x,;y,); B(x,;y,) sao cho tdng cac
tung d6 ctia hai giao diém bang 2 .
LSi 0idi :
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2
—X

4
a. Tim giao diém cua (P) va (d) khi m=-2

Bai 4 : Cho parabol (P): y = va dudng thang (d) : y =mx—2m—1

b. Tim m dé(P) va (d)ti€p xuc
c. Chung to rang () ludn di qua mot diém 8 dinh A thudc (P)
Lai Qidi :

Bai 5 : Cho parabol (P):y =x* va duong thang (d):y =—2mx—4m (m 1a tham s6)

a. Tim m d¢€ (d) cit (P) tai hai diém phan biét A,B .

b. Goi x,,x, lahoanh d6 ctia A,B. Tim m dé ‘x1‘+‘x2‘:3.

L3i oidi :




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai tdp vé nha
Bai 1: Cho parabol (P):y=x va dwong thang (d):y=(2m+1)x+2m (x 1a an, m1a tham sd)

a. Khi m=-2.Xéc dinh toa do giao diém cua (d) va (P) .
b. Tim m d& (d) va (P) cat nhau tai hai diém phan biét A(x,; y,); B(x,; y,) - Sao cho bidu thtkc

T =x] +x, —x,x, dat gid tri nho nhat.

Bai 2 : Cho hai ham s6: y=2x+3 va y=_?1x—2
a. Vé do thi hai ham s trén cung mot mat phéng toa do.
b. Tim toa d6 giao diém C cua hai d6 thi trén.
c. Tinh dién tich tam gidc ABC biét A, B lan lugt la giao diém cua hai duong théng trén

vOi truc tung.

Bai 3 : Cho phwong trinh: x* —2(m—1)x+m—3 =0 (1)
a. Giai phuong trinh (1) véi m=2
b. Tim m d€ phwong trinh (1) c6 2 nghiém x ,x, théaman x, <2<x,.

x2

2
a. Chung minh rang (P) va (d) ludn cit nhau tai hai di€ém phan biét A,B;
b. Goi giao diém ctia duong thang d va truc tung 1a G. Goi H va K 1a hinh chiéu ctia A va B

Bai 4 : Cho duwong thang (d):y = mx+2 va Parabol (P):y =

trén truc hoanh. Tim m d€ dién tich tam gidc GKD bang 4.

Bai 5 : Trén mat phang toa d6 Oxy cho parabol (P) :y = x* va duong thang (d )
y=2mx—m*+m .Tim gia tri m d& duwong thang (d) cat parabol (P) tai hai diém phan biét c6

hoanh d6 x,,x, thoa man: \/x, =,/3x,
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Bai 6 : Bai tap oiao diém

Bai 1: Cho parabol (P):y=x" va dudng thing (d):y =2mx—m’+1 (m la tham s8) . Tim m dé
duong thang (d ) cat parabol(P) tai hai diém A(x1 ; yl) va B (x2 ; yz) c6 tung do thoa man

Vi=Y,> 4.
L&i 0idi :

Bai 2 : Trong mit phang toa &6 Oxy cho duong thang (d) Y= (2 + m)x —m—1 va parabol
(P):y=x*. Tim tat ca cc gié trj ctia m d€ dudng thing (d) cit parabol (P) tai hai diém phan

biét c6 hoanh d¢ Ian luot la x;x, sao cho Z‘xl‘ + B‘xz‘ =5.

Lai oidi :
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Bai 3 : Cho Parabol (P):y =x" va duong thing (d) Y= mx+% . Goi C, D Ian luot la hinh chi€u
vuong goc ctia A va B trén truc hoanh. Tim m d€ d6 dai CD bang 2.
L3i oidi :

Mudn lam 16t dano
1 nay :
Bai 4 : Cho parabol (P) y =Ex2 va duong thang (d) y=mx+2 HS PHAI VE HINH

a. Chting minh duong thang (d ) ludn cat parabol (P) A
tai 2 diém phan biét M(x,,y,) va N (xz, y2)véi moi m
b. Goi giao diém cua (d ) v6i Oy la A, goi B va C lan lwot 14 hinh chiéu ctia M, N trén truc

hoanh. Chitng minh AABC vudng tai A
L3i oidi :
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Bai 5 : Cho parabol(P):y:%x2 va duong thang (d):y=(m—-2)x+2. Tim m d¢ (d) cat (P)tai

hai diém phan biét A(x,;y,); B(x,;y,) thoa man:
a. y,+y,=4
b. Dién tich tam giacOAB bing 2+/5 (dvdt)
Laoi oidi :
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Bai 1: Cho parabol (P):y =x" va duong thing (d) Y= 2(m —1)x+m*+2m
a. Chttng minh rang duong thang (d ) ludn cat parabol (P) tai hai diém phan biét A, B?
b. Goi H va K lan lwot 13 hinh chiéu cta A va B trén truc hoanh. Tim m sao cho:
OH’+0K? =6
Bai 2 : Trén mit phang toa dd Oxy cho Parabol (P):y = x’va dudng thing
(d) Y= (m + 1)x —m+4.Tim mdé€ duong thang (d) cat (P) tai2 diém c6 hoanh d6 x;x,1a cac
kich thwdc cia mot hinh chit nhat c6 d¢ dai duong chéo bé“mg 6.
Bai 3 : Cho parabol (P): y = x” va duong thang(d): y =2x+m (véi m 1a tham s8) trong mat
phang toa d6 Oxy
a. Tim m dé€ (d) tiép xac voi (P).
b. Tim m sao cho dwong th:fmg(d) cit parabol (P)tai hai diém phan biét A (xl ; %) va B(x2 ; yz)
thoaman (1+y,)(1+y,)=8
Bai 4 : Cho phuong trinh x> +4x—-m”+4=0 (x la4ns6 ). Tim m d€ phuwong trinh c6 hai
nghiém phan biét x,,x, thoa man x, =x; +4x].
Bai 5 : Cho Parabol (P):y=-2x* (a#0) va duong thang (d):y =2x+4m-4 . Tim m dé (d)cat
(P)tai hai diém phén biét c6 hoanh do x,;x, thoa man diéu kién x,* =x, +3.
Bai 6 : Cho phuong trinh x° —mx—2(m—4) =0. Tim m d€ phuong trinh ¢6 3 ngiém phan biét

, ~ 2 2 2 .
x,,X,, X, thoaman x; +x; +x; +x,x,x, =25
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Bai 7 : Téno hop dé thi vao 10

Bai 1: Nam hoc 2008 - 2009
Trén truc toa do Oxy , cho Parapol (P) c6 phuwong trinh la : y = ixz va duong thing (d)
c6 phuong trinh : y =mx+1
a. Chting minh rang véi moi gid tri cia m duong thang (d) ludn cat Parabol (P) tai hai
diém phan biét .
b. Goi A, B la hai giao diém cua (d) va (P) . Tinh dién tich AAOBtheo m ( O la gdc toa
do)
L3i pidi :
A e e V& hinh
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Bai 2 : Ném hoc 2009 - 2010

Cho phuong trinh (4n x): x> —=2(m+1)x+m*+2=0

a. Giai phuong trinh da cho khi m=1 .‘};g}" { 3

b. Tim gia tri cia m d€ phuwong trinh da cho c6 hai nghiém x;x, = p i
/ y- } 4
thoa man: x} +x, =10 7 3
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Loi oidi :
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Bai 3 : Nam hoc 2010 — 2011 : Cho parabol (P) : y=—x va duong thing (d) y=mx—1
a. Chting minh rang véi moi gia tri ctia m thi dueong thang (d) lubn cat parabol (P) tai hai
diém phan biét.
b. Goi x,,x, lan lugt 1a hoanh d6 cic giao diém ctia duong thang (d)va parabol (P). Tim
gia tri cia m dé&: x’x, +x2x, —x,x, =3

L&i 0idi :

Bai 4 : N&m hoc 2011 - 2012 : Cho Parabol (P): y =x* va duong thang (d): y=2x-m"+9
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a. Tim toa d6 céc giao diém ctia Parabol (P) va dudng thang (d) khi m=1.
b. Tim m d€ duong thang (d) cat Parabol (P) tai hai diém ndm vé hai phia cta truc tung.

L&i 0idi :

Bai 5 : Nam hoc 2012 - 2013 : Cho phwong trinh: x* —(4m—1)x+3m*—2m=0 (4n x ). Tim m
dé phuong trinh ¢6 hai nghiém phan biét x;x, thoa man diéu kién : x7 +x; =7

L&i 0idi :

Bai 6 : NGam hoc 2013 - 2014 :

1 2 N \ < 1 2 17

Cho parabol(P): yzzx va dueong thang (d) : yzmx—zm +m+1 1% 7

a. V6im=1, xac dinh toa do cac giao di€ém A, B cua (d) va (P) \_‘\

b. Tim cac gia tri caia m dé (d) cit (P) tai hai di€ém phan biét c6 hoanh do x,,x, sao cho :
‘xl —xz‘ =2

L3i oidi :
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Bai 7 : Nédm hoc 2014 - 2015
Trén mat phang toa do Oxy cho duong théng(d) : Yy =—x+6 va parabol (P) tYy=x

a. Tim toa do cac giao diém cta (d ) va (P) .
b. Goi A, B 1a hai giao diém cua (d) va (P). Tinh dién tich tam giac OAB.
LSi 0idi :

Bai 8 : Nam hoc 2015 - 2016 : Cho phwong trinh x* —(m+5)x+3m+6=0 (x la4dnsd)
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a. Chtrng minh phwong trinh luén c6 nghiém véi moi sd thuc m
b. Tim m d€ phuong trinh c6 hai nghiém x,;x, la d6 dai hai canh goc vudng ctia mot tam giac
vuong c6 d6 dai canh huyén bang 5 .

Lai oidi :

Bai 9 : Ném hoc 2016 - 2017
Trong mit phang toa d6 Oxy cho duong thang (d ) : y=3x+m’—1 va parabol (P) ty=x

2
a. Ching minh (d ) ludn cit (P) tai hai diém phan biét vi moi m .
b. Goi x;x, la hoanh d6 cac giao diém ctia (d) va (P) .Tim m d€ (x, +1)(x, +1) =1

Lai oidi :
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Bai 10 : Ném hoc 2017 — 2018 :Trong mit phang toa &6 Oxy, cho dwong thing (d) ty=mx+5.
a. Chting minh dwong thing (d) ludn di qua diém A(0;5) vOi moi gid tri cua m.
b. Tim t4t ca cac gia tri cua m d€ duong thang (d) cét parabol (P):y=x" tai hai diém phan
biét c6 hoanh d¢ lan lwot 1a x,,x, (véi x, <x,) sao cho ‘xl‘ > ‘xz‘ .

Lai oidi :

Bai 11 : Ném hoc 2019 — 2020 : Trong mat phang toa dd Oxy, cho duong thang (d):
y=2mx—m" +1 va parabol (P):y=x.
a. Chumg minh (d) ludn ct (P) tai hai diém phan biét.

b. Tim tat ca gid tri cia m dé (d) cit (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh d6 x,,x, thoa man

1 1 -2
_— =
xl X

+1.

2 xl x2

L3i oidi :

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi



GV: D6 Vén Dat HUGNG TOI Ki THI VAO LGP 10 <«

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @




> TOAN 9 GV: D& Van Dat
CHUONG 3 : Goc va dudno tron

Bai 1: Goc & tam - S do cuno

- ~
7 ~

o @ Goc étéam AN

4
/e (Goc 6 tém la goc 6 dinh trung véi tam duong tron
/
1

goi la cuno on.

o Néu o =180° thi mdi cung 1a mot ntra duong tron.

e Kihiéu cung ABla AB. A
@ Sb do cuno

e S0 do ctia cung AB dwoc ki hiéu la sd AB.

¢ S8 do ctia cung nho bang s6 do cua goc ¢ tam chan cung dé.

cung 16n).
¢ S8 do ctia ntta duong tron bang 180°. Cung ca duong tron c6 s6 do 360°.
® Dac biét : Cung khong c6 s8 do 0° (cung c6 2 mut trung nhau).

©® So sanh hai cung

Trong mot duong tron hay hai duong tron bang nhau:

¢ Hai cung bang nhau néu chung cé sd do bang nhau.

e e e e e e e e e e e e e e e o
[ ]

¢ Trong hai cung, cung nao c6 sd do 16n hon thi cung 16n hon.

@ Dinh U :

"~ Néu C 1a mot diém nim trén cung AB thi sd AB = sd AC +sdCB. .

e e e o o e e e e e e - e - - — =

Bai 1:Ké tén mot s6 goc 6 tam , cung va day :

Cung
B
Géc & tam v
Déy

Cc

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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I
1
1
1
1
I
I
1
1
1
1
I
I
1
1
1
1
I
I
1
1
1
1
I
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Bai 2 : Cho duwong tron (O;R)Vé day AB . Tinh s6 do ctia goc & tam tao boi cung AB nho
trong cac treong hop sau :
a. Day AB=+/3R

V2

b. Khoang cach tir O d¢én day AB la 7R

Bl * V& hinh:

Bai 3 : Cho dudng tron (O; R), vé hai tiép tuyéh tai A va B cit nhau tai C . Biét ACB=80".

a. Tinh s6 do cua géc & tam AOB.
b. Tinh s8 do mdi cung AB (cung 16n va cung nhd).

L&i oidi :
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Bai 4 : Cho AABC déu. Goi O la tam duong tron di qua 3 diém A, B, C.
a. Tinh s6 do cac gbc ¢ tam AOB; BOC; COA
b. So sanh cac cung nhé AB, AC, BC

Lai oidi :

Bai 5 : Cho dudng tron (O) va day AB. M la diém chinh giita cung AB . V& day MC cit AB tai

D . Vé duong vudng goc v6i AB tai D cat OC tai K .
a. Ching minh KD ||OM
b. Chtng minh AKCD can .

Lai oldi : * V& hinh :
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Bai 6 : Cho hai duong tron bang nhau (O) ; (O') cat nhau tai A, B. Ké cac duong kinh AOC va
AO'D . Goi E 1a giao diém thtic hai ctia duong thang AC véi (O ') . Chting minh :
a. C,B,D thang hang 2
b. Cung nhé CB; BD
c. Bla diém chinh gitta cung EBD

Lai Qidi :

¢ Vé hinh
B
D e
e e
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Bai 1: Cho dudng tron (O; R), vé hai tiép tuyén tai A va B cit nhau tai C . Tinh s8 do géc ¢ tam

AOB, s0 s6 do cung nho AB va cung 16n AB. Biét:

a. OC=+2R
b. BC=+[3R

Bai 2 : Cho tam giac déu ABC . Goi O la trung diém ctia BC . vé ntra dudng tron (O;OB) cat AB
tai D va AC tai E.

a. Tinh goc BOD
b. So sanh cac cung BD ; DE va EC.

Bai 3 : Cho tam giac ABC vudng tai A c6 ABC =30 . Goi I la trung diém ctia BC . Vé duong

tron (I, IB) )

a. Tinh s6 do cung AB nho .
b. So sanh cung AB nho va AC nho .
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Bai 2 : Lién hé gida cune va day
. Ui thuyét

@ Dinh Ui 1: Vi hai cung nhé trong mot duwong tron hay trong hai duong tron bang nhau:

B Hai cung bang nhau cing hai day bang nhau. f\

B Hai day bang nhau cing hai cung bang nhau.

ViDu: AB=CD= AB=CD
AB=CD = AB=CD .

C N D

@® Dinh i 2: \/

Véi hai cung nho trong mot duwong tron hay trong hai dueong tron bang nhau: |

o —

B Cung l6n hon cang day 16n hon.

B Day l6n hon cang cung 16n hon.
ViDu: AB<CD= AB<CD

AB<CD= AB<CD
©® B6 suno :

M Trong mdt dudng tron, hai cung bi chan gitra hai day song song thi bang nhau.

B Trong mot duong tron, duong kinh di qua diém chinh gitta cia mot cung thi di qua
trung di€m ctia day cang cung ay.

B Trong moét duong tron, duwong kinh di qua trung diém ctia mét day (khéng di qua tam)
thi di qua diém chinh gitta ctia cung bi cang boi day ay.

B Trong mot duong tron, duong kinh di qua di€m chinh gitta cia mot cung thi vudng goc

véi day cang cung dy va nguoc lai.

/—\A B /:: |
D M;%
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Il . Bai tép :

Bai 1: Cho tam gidc ABC nhon ndi ti€p trong duong tron(0). Bist A=70";B=80°. Hay so sanh
cac cung nho AB, AC va BC.

Loi oidi : * V& hinh :
Bai 2 : cho nra dudng tron (O, R). hai day cung AB va CD song song voi nhau c6 d6 dai lan
lwot 1a 40 cm, 30 cm va khoang cach gitra hai day 1a 35 cm.

a. Tinh ban kinh duwong tron

b. Tinh d6 dai cung nho AC va cung nho BD . Tt d6 suy ra diéu gi

LSi 0idi : e Vé hinh
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Bai 3 : Cho AABC c6 (AB> AC) . Trén canh AB 14y mét diém D sao cho AD = AC. V& (O;R)

ngoai tiép ADBC. Ttr O lan luwot ha cac dwong vudng géc OH ,OK xudng BC va BD
(H e BC,K € BD).

a. Chung minh: BC > BD

b. Sosanh OH;OK . Tit d6 suy ra cung nho BD < cung nho BC.

c. Néuday BC= J2R; BOK =30° Hay tinh cac khoang cach ttr tam O dén day BC vaBD .

LGi oidi : e Hinh vé :
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o e e

. @ Dinh nphia N
/

/ \
\

/ s Ae peX \ 7 7 2 M A \ \ \ . ’ . A 2 \
i+ Goc ndi tiep la géc co6 dinh nam trén duong tron va hai canh chita hai day cung cua duong !
tron d6. Cung nam bén trong géc 1a cung bi chén.

® Dinh Ui c

Tronp Mot dudne tron, s do cia péc ndi tiép bane ndia sé do cla

cuno bi chén.
© Hé qua
Trong mot duong tron:
a. Cac goc nodi tiép bang nhau chan cac cung bang nhau.
b. Céc goc noi tiép cling chan mot cung hoéc chan cac cung bang nhau thi bang nhau.

c. Gocndi tiép (nho hon hoidc bing 90°) c6 s8 do bang nira s6 do ctia gbe & tAm cling chin

\
I
I
I
I
1
1
I
I
I
I
1
1
I
I
I
I
1
1
I
I
I
I
1
1
I
I
I
I
1
1
I
I
I
I
I
1

mot cung.
\
\ , !
. d. Gocnoi ti€p chan nita duong tron la goc vuodng. /!
4
\\\ //
~\ /I - S
O %
Il. Baita
AP C
/\

Bai 1 : Hoan thanh bang sau :

AB | 45° 60"
AOB 28° 580 A
ACB 40° 24"

>

B
Bai 2 : Cho ntra duong tron (O) duong kinh AB va C la diém thudc duong tron sao cho cung
AC béng 30°.
a. Chting minh : CAB=3CBA
b. Goi M, N Tan luot 1a diém chinh gitta ctia cdc cung AC va BC. Hai day AN va BM cat nhau

tai I. Chting minh rang tia CI 1a tia phan gidc cia ACB.
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Loi oidi : e V& hinh:

Bai 3 : Cho duong tron (O) va hai day AB, AC bang nhau. Day AE cat day BC ¢ D va cat (O) 6
E. Puong cao AH cat duong tron (o) tai M, dueong cao BK cat duong tron (0) 0 N .

a. CM=CN A
v @ &

b. AB?=AD.AE

c. AC phan gidc cita MAN
d. AD.AE=AH.AM
Loi pidi : e V& hinh:
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Bai 4 : Cho AABC déu noi ti€p duong tron(O; R) , M 1a mét diém trén cung nhé BC, MA cit BC

tai D. Trén AM 1ay N sao cho MB=MN . Chting minh :

a. AMBN déu b. BN || MC

) d. MA = MB+MC
c. AB? = AD.AM
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1 1 1

e. MA+MB+MC <4R. . =——+
MD MB MC

Lai Qidi e Vé hinh
T
d.
-
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Bai tap vé nha

Bai 1: Cho duong tron tim O, dwong kinh AB Trén duong tron (O) 14y diém C sao cho

BC > AC Ké CH vudng gbéc voi AB tai H
a. Néu AH =8cm, AC =20cm . Tinh ban kinh (O) va khoang cach tir O dén CD

b. Tiép tuyén tai C ctia (O) cdt AB tai M, CH cdt (O) tai diém tht 21a D . Chting minh : MD

la ti€p tuyén cua (0) va HA.HB=HO.HM

c¢. Chiing minh: L +L = L
AM OB AH

Bai 2 : Cho tam giac ABC can tai A va c6 gbc B=70". Nita duong tron duong kinh AC cit AB
tai D va BC tai E . So sanh s& do cac cung AD, DE va EC.
Bai 3 : cho tam gidc ABC vudng tai A c6 BCA=30" . Duong tron duong kinh AB cit canh BC tai

M. Trén cung nhé AM 14y diém E kéo dai BE cat AC tai F

a. BEM=ACB
b. Tinh s do cung BM.
c. GoiKla giao diém caa ME va AC . Chting minh AKAM ~ AKEA.
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Bai 4 : Goc tao béi tiép tuyén va day
. i thuyét :

____________________

~

. Dinh Ui : ‘: ! Hé qua : ‘:
i S6 do cua gdc tao boi tiép tuyén va i E Trong mét duong tron, goc tao boi i
| day cung banp nla sb do cua | | tiatiép tuyén va day cung va goc ndi
i cung bi chan. i E ti€p cung chan mot cung thi bang !
.\\ /, |\\ nhau. //'

_________________________________________________________

l. Baitap: b
. . o Goc tiep
Bai I : Tim x trong cac hinh sau : PR

tuyén va day

a.
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Bai 2 : Cho AABC vuédng tai A c6 ACB=60° . Duong tron duong kinh AB cit BC & D. Tiép

tuyén tai D cat AC & P.

a. Tinh goc ADP

b. Chtng minh : P la trung diém cua AC

Bai 3 : Cho duong tron (O, R) ¢6 hai dwong kinh AB va CD vudng goc. Goi I 1a diém trén cung
AC sao cho khi vé tiép tuyén qua I va cat DC kéo dai tai M thi IC=CM.va CMI = 30°
a. Tinh CIO .

b. Tinh d6 dai cung nho ID
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Bai 4 : Lay diém C nam giita doan thang AB sao cho AC <CB . V& hai tia Ax va By vudng géc
v6i AB tai A va B . Ldy I thudc tia Ax va vé duong tron duong kinh IC . V& duong thang vuong
g6c CI tai C cat By tai K. IK cat duong tron tai P . Chting minh :

a. Ching minh B,C,P,K thudc 1 duong tron .

b. Tam gidc ABP vuong .

c. AILBC=AC.BK
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Bai 5 : G6c c6 dinh bén tronp dudne tron
Goc c6 dinh bén npoadi dudne tron
. Ui thuyét :

Pinh Ui 1:
Sé do cla péc c6 dinh & bén tronp dudno trén béne
nUa t8no sb do hai cune bj chén.

Dinh i 2
S6 do cla péc cé dinh
é bén npodi dudne

tron bdne ndia hiéu sb

do hai cung bi chén.

DMB =

L
2

(sdBD + sdAC) J

-y [BMC=%(sdBC—sdAD)]

Il. Baitap :

Bai | : Tim cac gocx; y trong cac hinh vé sau :
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Bai 2 : Cho AABC ndi ti€p trong mot duong tron. Goi M, N, P theo thi tu 1a cdc diém chinh gitra ctia
cung BC, CA, AB.

a. Chung minh: AM 1 PN .

b. AM cit CP tai I. Chitng minh: MC = MI

LSi 0idi : e Vé hinh
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Bai 3 : Cho duong tron tam O va diém M nam bén ngoai duong tron . tir M ké tiép tuyén
MA(A 1a tiép diém)va cat tuyén MBC sao cho goc ACB=40" , tia phan giac ctia goc BAC cat BC
& D cat duong tron E.
a. Tinh gébc BAM
b. MA=MD
c. AACD~ AAEB

Lai Qidi :
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Bai 4 : Cho (O), tir diém M nam ngoai duong tron (O) vé cac tiép tuyén MC, MD véi (O) (C,
D la cac tiép diém. vé cat tuyén MAB khong di qua tam O (A nam gitta M va B .Tia phan giac
ctia goc ACB cat AB & E Chting minh

a. MC=ME

b. DE la phan giac cua goc ADB

c. Goillatrung diém ctia AB . Chiing minh 5 diém O, I, C, M, D cung nam trén mot duwong
tron

d. IMIa phan gidc cua CID

Lai pidi : e Vé hinh
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Bai tap vé nha

Bai 1:Cho 2 diém A, B trén duong tron O . Cac tiép tuyén ctia duong tron O tai A va B
cat nhau tai di€m M . Tt A ké duong thing song song véi MB cat dwong tron O tai C. MC
cat dwong tron O tai E.Cactia AE va MB catnhau tai K . Chitng minh rang

a. MK®=AK.EK
b. MK = KB.

Bai 2 : Cho AABC déu nbi tiép dwong tron (O; R). Diém D di dong trén cung AC. Goi E la giao

diém cta AC va BD, F la giao diém ctia AD va BC ) Chitng minh:
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a. AFB=ABD
b. AE.BF khong d6i khi D di chuyén

. Ui thuyét :

Pinh U :

1
1
Pinh nohia : :
. \ . Trong mot t& gidc nodi tiép,
Mot t gidc ¢6 bon dinh nam PN n . N 1A
N : ' tong sO do hai goéc doi dién
trén mot duong tron dwoc goi !

N —————

la t¢ gidc noi ti€p duong tron

=

(goi tit 12 t& gidc ndi tiép). /

___________________________________

O
D»
c
=
-
(-
=2
o
.3)
-]
=)
(g
_|

T pide c6 poc !
neoadi tai mét dinh |
bang oéc tronp i
cOa dinh d6i dién |

TG oiée ¢6 hai dinh ké
nhau cune nhin Mot canh
ch@a hai dinh con lai duéi

hai péc béne nhau.

- - ———

OA=0B=0C=0D

- ~
Vi AN

TG pidc c6 bdn
dinh nédm trén mot
dudne tron la 1o
pidc noi tiép
dudng tron.

~ e ———

-

g

. , . s . CAB=BDC _,.
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L gu )
I. Baitp : AiB‘v“CI ——"‘ﬁ

Bai 1: Cho tt giac ABCD ndi tiép dwong tron . Hoan thanh bang sau :

Truong hop TH1 TH2 TH3 TH4 TH5
Goc
A 153° 38° 112°
B 40° 120° 130°
C 150° 105°
D 45° 137°

Bai 2 : Cho AABC c6 3 géc nhon. Cac dwong cao AD, BE va CF cat nhau tai H. Chiing minh:
a. Cac t& giac BFEC, ABDE, AFDC ndi tiép duoc.
b. Céac tir gidc AFHE, BFHD, CDHE ni tiép duoc .

Lai pidi : e Vé hinh
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Bai 3 : Cho tam giac can ABC(AB= AC, A <90°) c6 duwong cao BD . Goi M, N, I theo thit tu 1a trung
diém ctia cdc doan BC,BM, BD . Tia NI cét canh AC tai K.Chting minh
a. T gidc ABMD, ABNK noi tiép
b. CACK=CN.CB
c. 3BC*=4CA.CK

LSi 0idi : e Vé hinh
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Bai 4 : Cho AABC c6 3 géc nhon ndi ti€p duwong tr(‘)n(O ; R) , cac duong cao AD, BE, CF cat
nhau tai H va AD, BE, CF gdp duong tron (O ; R) tai G,M, N. chttng minh ring

a. Ta gidc BFEC, DHEC ndi tiép .
b. EF||MN

c. OALEF

d. H 1a tam duong tron ndi tié€p ADEF.
e. H d6ixing v6i G qua BC

f. AB.AC=2R.AD

Lai oidi :
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Bai 5 : Cho tit gidc ABCD ndi ti€p duong tron (O) , M 1a giao diém ctia AB va CD, N la giao
diém ctia AD va BC . Chttng minh rang :

a. MN? = MC.MD +NA.ND

b. MON khong vuong .

Lai Qidi :
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Bai 7 : D6 dai dudne tron — cung tron
Dién tich hinh tron — Hinh Quat tron — Hinh vién phan

. Ui thuyét :
0 Do dai dudne tron — cune tron: 9 Dién tich hinh tron — Hinh quat tron -
Hinh vién phan:

B Chuvi(C) C=2zR=7d W Dién tich (S) S=7R>

Rn A . )
B d6 dai cta cung n° £ = T80 B Dién tich hinh quat : cung n°
S _zR’n (R
et =30~ 2
B Dién tich hinh vién phan:
<] Svién phan = Squat AmB ~ Syous
|

Il. Baitap:
Bai 1: Cho tam gidc ABC noi tiép dudng tron (O; R) Ian luot vé cac day cung
AB=+2R,BC =3R, AC=R.

a. Tinh d6 dai cadc cung nho AB, BC va CA.

b. Tinh dién tich cdc hinh quat tron AOB, BOC ttng cdc cung nho AB va BC.

c. Tinh dién tich hinh vién phan &ng vdi cac cung nho AB, BC va CA.

LI pidi : * V& hinh
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Bai 2 : Cho duong tron (O) c6 day BC <2R c6 dinh. Ké duong kinh BM, diém A bat ki trén tia
CB (CA>CB). Goi E la giao diém cua AM véi (O), goi H la giao di€ém cta cua OA vé6i duong
tron (O’) ngoai ti€p tam giac ABM. Goi K la giao diém ctia OA va CE.

a. Chung minh t& giac BKHC ndi tiép.

b. Chtng minh AAEK ~AAHM

c. Chttng minh AO'M c6 d¢ 16n khong phu thudc vao vi tri cua A.

d. Xac dinh vi tri diém A trén tia CB d€ AO+4HO c6 gia tri nho nhat.

L&i 0idi :
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Bai 3 : Cho duong tron (O;R). Qua diém A o dinh ndm ngoai dudng tron ké dudng thing d
vudng goc véi OA. Tl diém B bat ky trén duong thang d (B khong trung véi A) ké cac tiép
tuyén BD,BC véi duong tron (O) (D,C la cac ti€p diém). Day CD cit OB tai N, cit OA tai P

a. Chung minh t& giac OCBD va t& giac BNPA noi ti€p duoc trong duong tron.
b. Chirmg minh OA.OP =OB.ON =R’
c. Cho CBO=30" va R=6cm. Tinh dién tich t& gidc BCOD va dién tich hinh gi¢i han boi
cung nhé DC vaday DC. |
Lai pidi : W , /
" .
Z
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Bai tap vé nha

Bai 1: Cho (O,R), dudng kinh AB. Goi I 1a diém c8 dinh nim giita hai diém O va B. Ldy diém
C thudc duong tron tam O théa man CA > CB. Qua I vé duong thang vudng goc véi AB, d cat
BC tai E, cat AC tai F.

a. Chttng minh rang : Bon diém A, I, C, E cling thudc mot duong tron.

b. Chitng minh rang: IE.IF = IA.IB

c. Puong tron ngoai tiép ACEF cat AE tai N. CMR: diém N ndm trén duong tron (O, R),

d. Goi K la tam duong tron ngoai tiép tam gidc AEF. Chiing minh rang : khi C chuyén dong

trén duong tron tam O thi K ludn thudc mot dwong thang cd dinh.

Bai 2 : Tt mot diém A nam ngoai dwong tron (O; R) vé hai tiép tuyén AB, AC véi dudng tron
(B, C la tiép diém) va mot cat tuyén AMN (M nam gifta A va N). Goi I, P, K Tan luot 1a hinh
chiéu vuong goc ctia M xudng cac canh AB, AC va BC. Goi E la diém chinh gitta cung nho BC.

a. Chting minh rang t gidc BIMP va CPMK ndi ti€p.

b. Goi H la trung diém caa BC. Chtitng minh AM.AN = AH.AO.

c. Chting minh rang E 1a tam duong tron ndi tiép tam gidc ABC.
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d. Xd4c dinh vi tri ctia cat tuyén AMN dé& MI* + MK? + 2MP? dat gi tri nho nhat.

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @




> TOAN 9 GV: D& Van Dat
Bai 8 : Luyén tap

Bai 1: Cho duong tron (O) c6 day cung CD 8 dinh. Goi M la diém ndm chinh gifra cung nho
CD .Puong kinh MN ctia duong tron (O) cit day CD tai I. LAy diém E bat ky trén cung 16n
CD .(E khac C,D,N); ME cit CD tai K. Céc duong thfmg NE va CD cét nhau tai P.

a. Chung minh rz‘ing ‘T giac IKEN ndi tiép

b. Chiing minh: ELMN=NK.ME

c. NK cit MP tai Q. Chitng minh: IK 14 phan giac cia EIQ

d. T C vé duong thang vudng géc véi EN cat duong thang DE tai H. Chitng minh khi E di

dong trén cung 16n CD (E khac C, D, N) thi H ludn chay trén mot duwong ¢ dinh.

sfe Dén picH
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Bai 2 : Cho duong tron tdm O va hai duong kinh ABva CD vudng gdc véi nhau. Diém M bat
ki thudc cung nho BC (véi M khac B va C). Goi I la giao diém cia AM va BC, J la hinh
chidu I cta trén AB. Chting minh rang:

a. T gidc BMIJ la tit gidc noi tiép.

b. JI la phan giac caa CJM.

< M,]J, Dthémg hang.

d. Tim vi tri cia diém Mtrén cung nho BC dé ti giac BOCM ¢ dién tich 16n nhat.

L3i 0idi :
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Bai 1 : Cho duong tron (O; R), day CD ¢6 trung diém E. Trén tia d6i cua CD lay diém M. Ké tiép
tuyén MA, MB véi duong tron (A, B 1a cac tiép diém). Puong thang MO cat AB tai H, cat duong
tron tai I (I nam gitta M va O).

a. Chting minh: nam diém M, A, O, E, B cung thu¢c mot duong tron.

b. Chumg minh: OH.OM = OA?® tir d6 suy ra OH.OM + MC.MD = MO’

c. Chting minh: CI la phan gidc caa MCH

d. Duong thang AB cat OE tai K. Khi M di chuyén trén tia d6i cta tia CD thi AB ludn di qua

mot diém co dinh.
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Bai 9 : Tuyén tap dé thi tuyén sinh vao 10

Bai 1: (Tuyén sinh néam 2008 — 2009 )
Cho duong tron (O) , dwong kinh AB = 2R va E 1a diém bat ki ndm trén duong tron d6 ( E
khéc A va B)) . Duong phan giac géc AEB cat doan thang AB tai F va cat duwong tron (O) tai
diém tht haila K.
a. Chting minh AKAF dong dang AKEA
b. Goi I la giao diém cua duong trung truc doan EF v6i OE . Chiing minh duong tron (I) ban
kinh IE ti€p xtic v6i duong tron (O) tai E va tiép xtc véi duwong thang AB tai F .

c. Chitng minh MN //AB, trong d6 M va N lan luot la giao diém thtt hai cia AE va BE véi
dwong tron (I) .

d. Tinh gia tri nho nhat chu vi cia AKPQ theo R khi E di chuyén trén duong tron (O) , véi P

la giao diém cua NE va AK, Q la giao diém ctia MF va BK .

Bai 2 : (Tuyén sinh ném 2009 — 2010 )
Cho (O;R) va diém A ndm bén ngoai duong tron. Ké cac tiép tuyén AB, AC véi duong tron
(B, C la cac ti€p diém).

a. Chtrng minh ABOC la t& giac ndi tiép.

b. Goi E la giao diém ctia BC va OA. Chiing minh BE vudng gdc vi OA va OE.OA =R?

c. Trén cung nho BC cua (O;R) 1ay diém K bat ki (K khac B va C). Tiép tuyén tai K cua (O;R)
cat AB, AC theo thtt ty tai P va Q. Chting minh tam gidc APQ c6 chu vi khdng d6i khi K
chuyén dong trén cung nho BC.

d. Pudong thang qua O va vudng goc véi OA cat cac duong thang AB, AC theo thit tw tai M, N.
Chtng minh PM + QN > MN

Bai 3 : (Tuyén sinh nam 2010 - 2011)

Cho duong tron (O) ¢ duong kinh AB = 2R va diém C thudc duwong tron dé (C khac A, B).
Lay diém D thudc day BC (D khac B, C). Tia AD cat cung nho BC tai diém F, tia AC cat tia BE
tai diém F.

a. Chuiing minh FCDE la t& gidc noi tiép.

b. Chtng minh DA.DE = DB.DC

¢. Chting minh CFD = OCB. Goilla tam duong tron ngoai tiép ti giac FCDE, chitng minh

IC 1a tiép tuyén cua duong tron (O).
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d. Cho biét DF =R, chitng minh tg AFB =2.

Bai 4 : (Tuyén sinh ném 2011 - 2012 )

Cho duong tron tam O, duong kinh AB = 2R. Goi d: va d2 la hai ti€p tuyén cua duong
tron (O) tai hai diém A va B.Goi I 1a trung diém ctia OA va E la diém thudc duong tron (O) (E
khong triing véi A va B). Puong thang d di qua diém E va vudng goc véi EI cat hai duong
théng di va d2 [an luot tai M, N.
a. Chung minh AMEI 1a t& giac ndi tiép.
b. Chumg minh ENI=EBI va MIN =90°.
c. Ching minh AM.BN = AILBI.
d. Goi F la diém chinh gitta ciia cung AB khong chtra E cua duwong tron (O). Hay tinh dién
tich ctia tam gidc MIN theo R khi ba diém E, I, F thang hang

Bai 5 : (Tuyén sinh nam 2012 - 2013)
Cho duong tron (O; R) c6 duwong kinh AB. Ban kinh CO vudng goc véi AB, M la mot diém
bat ky trén cung nho AC (M khéc A, C); BM cit AC tai H. Goi K 1a hinh chiéu ctua H trén AB.
a. Chiing minh CBKH la tit giac noi tiép.
b. Chttng minh ACM = ACK
c. Trén doan thang BM 14y diém E sao cho BE = AM. Chting minh tam gidc ECM 1la tam
gidc vuong can tai C
d. Goi d la tiép tuyén ctia (O) tai diém A; cho P la diém nam trén d sao cho hai diém P, C

AP.MB

nam trong cting mot nita mat phang bo AB va =R. Chting minh duong thang

PB di qua trung diém ctia doan thang HK

Bai 6 : (Tuyén sinh ném 2013 — 2014 )

Cho duong tron (O) va diém A nam bén ngoai (O). Ké hai tiép tuyén AM, AN véi duong
tron (O) (M, N 1a cac tiép diém). Mot duong thang d di qua A cat dwong tron (O) tai hai diém
B va C (AB < AC, d khong di qua tam O).

a. Ching minh tt gidc AMON ndi tiép.

b. Chiing minh AN?= AB.AC. Tinh d6 dai doan th:‘;'mg BC khi AB=4 cm, AN =6 cm.
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c. GoiIla trung diém ctia BC. Puong thang NI cit duwong tron (O) tai diém thi hai T. Chting
minh MT // AC.
d. Hai tiép tuyén ctua duong tron (O) tai B va C cat nhau ¢ K. Chiing minh K thudc mot

duong thang cd dinh khi d thay d6i va théa man diéu kién dé bai.

Bai 7 : (Tuyén sinh nam 2014 — 2015 )

Cho duong tron (O; R) c6 duong kinh AB ¢d dinh. V& duong kinh MN ctia duong tron (O;
R) (M khac A, M khéc B). Tiép tuyén cta duong tron (O; R) tai B cat cac duong thang AM,
AN Ian lwot tai cac diém Q, P.

a. Chtng minh tt gidc AMBN la hinh ch nhat.

b. Chtng minh bon diém M, N, P, Q cung thu¢c mot duong tron.

c. Goi E 1a trung diém cua BQ. Puong thang vuong géc véi OF tai O cat PQ tai diém F.
Chang minh F 1a trung diém ctia BP va ME // NF.

d. Khi duwong kinh MN quay quanh tam O va thoa méan diéu kién dé bai, xac dinh vi tri
cua duong kinh MN dé tt gidc MNPQ ¢6 dién tich nho nhat.

Bai 8 : (Tuyén sinh ném 2015 — 2016 )

Cho ntta dudng tron tam O cé duong kinh AB .Lay diém C trén doan thang AO ( C khac A,
C khac O) . Puong thang di qua C va vudng gbc véi AB cat nira duong tron tai K . Goi M 1a
diém bat ki trén cung KB (M khac K, M khac B ). Puong thang CK cat cac dwong thang AM
BM Ian luot tai H va D . Puong thang BH cat ntta dudng tron tai diém thi hai N .

a. Chting minh t& gidc ACMD la t& giac noi ti€p .

b. Chtng minh CA.CB=CH.CD.

c. Chting minh ba diém A, N, D thang hang va tiép tuyén tai N ctia ntta duong tron di
qua trung diém ctia DH .

d. Khi M di dong trén cung KB, chiing minh duong thang MN ludn di qua mot diém cd
dinh

Bai 9 : (Tuyén sinh ndm 2016 — 2017)

Cho duwong tron (O) va mot diém A nam ngoai duong tron . Ké tiép tuyén AB véi duong
tron (O) ( B 1a tiép diém ) va duong kinh BC . Trén doan thing CO 13y diém I (I khéc C, I khac
O ). Buong thang Al cat (O) tai hai di€ém D va E ( D nam giita A va E ) . Goi H 1a trung diém
cua DE
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a. Chting minh b&n diém A,B,0O,H cling ndm trén mot duong tron .

b. Chittng minh AB_BD
AE BE

c. Duong thang d di qua diém E song song véi AO, d cat BC tai diém K . Chiing minh HK
// DC.
d. Tia CD cit AO tai di€ém P, tia EO cit BP tai diém F . Chtng minh t& gidc BECF la hinh

chir nhat .

Bai 10 : (Tuyén sinh nam 2017 - 2018 )
Cho duong tron (O) ngoai ti€p tam gidc nhon ABC. Goi M va N lan luot la diém chinh

gitta cia cung nhd AB va cung nho BC . Hai day AN va CM cat nhau tai diém 1.
Day MN cit cdc canh AB va BClan luot tai cac diém Hva K.
a. Chung minh bén diém C,N,K,I cung thuoc mot dwong tron.
b. Chtng minh NB*> = NK.NM.
c.  Chtng minh tt gidc BHIK la hinh thoi.
d. Goi P,Q lan lwgt 1a tm cta cac duwong tron ngoai ti€p tam gidc MBK, tam gidc MCK
va E la trung di€ém cua doan PQ. V€ duwong kinh ND cua dirong tron (O) . Chiing

minh ba &iém D, E,K théng hang.

Bai 11 : (Tuyén sinh ném 2018 - 2019 )

Cho duwong tron (O; R) véi day cung AB khong di qua tam. Lay S 1a mot diém bat ki trén
tia doi cua tia AB (S khac A). Tlr diém S vé hai ti€p tuyén SC, SD v6i duong tron (O;
R) sao cho diém C nam trén cung nhé AB (C, D la céc tiép diém). Goi H la trung diém ctia
doan thang AB.

a. Chtng minh nam diém C, D, H, O, S thudc duwong tron duong kinh SO.

b. Khi SO =2R, hay tinh d6 dai doan thang SD theo R va tinh s6 do CSD.

c. Puong thing di qua diém A va song song véi duong thang SC, cat doan thang CD
tai difm K. Chuing minh t& gidc ADHK 1a t& giac noi tiép va duong thang BK di
qua trung diém ctia doan thang SC.

d. Goi E 1a trung diém ctia doan thang BD va F la hinh chiéu vudng géc ctia diém
E trén duong thang AD. Chting minh rang, khi diém S thay d6i trén tia d6i cta tia
AB thidiém F ludn thuéc mot duong tron c6 dinh.
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Bai 12 : (Tuyén sinh nam 2019 — 2020 )

Cho tam giac ABC c6 3 géc nhon (AB <AC ) ndi ti€p duong tron (O) . Hai dwong cao BE va
CF ctia tam gidc ABC cat nhau tai diém H.
a. Chtng minh bon diém B, C, E, F cung thudéc mot duwong tron.
b. Chting minh dwong thang OA vuong goc véi duwong thang EF.
c. Goi K la trung diém ctia doan thang BC. Puong thang AO cit duwong thang BC tai
diém I, dwong thang EF cat duong thang AH tai diém P. Chiing minh tam gidc APE

dong dang véi tam giac AIB va duong thang KH song song véi duong thang IP.
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