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> TOAN 9 GV: D& Van Dat

CHUONG 1: CAN BAC HAI - CAN BAC BA

Bai 1: Tim DRHD - Tinh oid tri biéu thic — So sénh cdn béc 2
. L Thuyét :

1. Can bac hai sé hoc

= Véiso duong a, sO \/; duoc goi la can bac hai s6 hoc ctia a
Vi du: Phan biét gitra can bac hai sd hoc véi can bac hai ciia mot sd
Vi s6 duong 4,

- S \/Z =2 duoc goi 1a can bac hai s6 hoc cua 4.

- S i\/z =12 duwoc goi 1a can bac hai ctia 4.
= S0 0 cing dugc goi la can bac hai s6 hoc ctia 0
x>0

= Mot cach tong quat: x = Jie {
x“=a
2. Tim diéu kién rac dinh

= A(x) la mot da thic = A(x) ludn cé nghia.

A(x)
B(x)

c6 nghia <:>B(x) =0

= JA(x) cénghia e A(x)>0

1
,/ A(x)

3. So sanh cac can bac hai s6 hoc

=

c6 nghia <:>A(X) >0

= Véihai s6 avab khong am (a,bZO) tacs: a<b e Ja<b
Vi du:
i, Tacd3<4e+3<2
ii. Tacéd \/;<\/;<:>x<y
Il. Bai Tap :
Bai 1 : Tim diéu kién xéc dinh : Bai 2 : Tim diéu kién xac dinh :

\/2x__1 ..................................

° Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 5 : Vé Dich bé“mg cach tim diéu kién xac dinh va rat gon:

@ — x>2 23y ng 4
3 x+1
x>2 xS%
3 x>-1
1-2x sl -3 x<-2 (2-x)(2+x)
2 x+2
1 x<-2 —2<x<2
x<—
2
x-1
7_4\/5 xz2-1lux<-2 (x+1)(x+2) x>-1lux<-2 45
2-3 —2<x<1 x>1ux<-5
x-3
J5+246 —\5-26 242 Va—x 3<x<4 Jxr+3+2
23 3<x<4 xeR
4 —_—
x2+2x+1 x¢_1 x2+2x+9 xER

( Cho § : Céc em oidi chi tiét vao vé)

Bai 6 : So sanh cac can bac 2 :

a. 9 va5+242

c. 16 va 9+4+/5

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton c




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

BAI TAP VE NHA
Bai 1 : Tim diéu kién xac dinh

O J3x+7 s Nx?—a+24x-2
1 _
® B,

9—x?
J9—12x + 452 0
9 x+2 (7] JB=x)(x+2)
4—x
o x+1 O Jx*-6x
5x+2

Bai 2 : So sanh hai can thitc sau :

© 6vad+3 vas5+2 @ V82 va5-3 vaJ10-7

° Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi



GV: D6 Vén Dat HUGNG TOI Ki THI VAO LGP 10 <«
Bai 2 : RGt oon biéu thic — Gidi phuone trinh
. Lg Thuyét:

O Ap dung: \/;=|A| ={

A  khi A0
-A khi A<O

Cha y: Xét cac truong hop A >0, A <0 dé€bod ddu gia tri tuyét doi.

@ Ap dung: VA =|Al A?=B?> < A=1B;
A>0 (hay B>0 B>0
@a:@@{A_B< % B20) @JZZB@{ 2
B>0 A=0
&) |Al=B ENA +B =0
& - A=B hay A=—B SNAE-0e B=0
A=0
8 |Al=|Bl< A=B hay A=-B Q|A|+|B|=O<:>{B_

= BT
I. Bai tap : é n S % @ %

Bai 1: Rat gon cac biéu thire sau :

’ 9x2 —2x véi x<0:

Bai 2 : Rat gon cac biéu thic sau :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton °
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a. x+2+Vx%—4x+4 (x<2)

B>0

Bai 3 : Giai phuong trinh : JA=Bo {A g2

a. V1-12x+36x2 =5

d. V4x?—20x+25+x=3

° Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

e. \/xz —4x+3=x-1

Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 4 : Giai phuwong trinh : JA=\B o

A>0 (hay B>0)
A=B

Bai 5 : Giai phuwong trinh :
|Al=|Bl < A=B hay A=-B

_0) Bx+1=lx+1]

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton °

Bai 6 : Giai phuwong trinh :

\/Z+\/§:o@{‘;=0

0 s axra-0




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai | : Giai cac phuong trinh sau :

/ 1
1. \/x2+3x:2 2. x2+x+Z:x

4. \x+2=x+2
5. Jx—24x-1=2 rre=x

7 1—a +2x 1 =0 8. \/4x% —12x+9 =/9x% —24x +16
[4 o2 B
9. \/9x2+6x+1=\/11—6ﬁ 10. Vx* =8x"+16 =2—x

Bai 2 : Cho 3 s6 duwong x,y,z thoa diéu kién: xy +yz+zx=1.

a. Tinh: A:x\/(1+}/ )A+z )+y (A+z7)(A+x )+Z\/(1+x )A+y7)
1+x2 1+12 1422

b. Chting minh rang; r Y 2 2xy

b Loyt 12 (1022 (1447 )(142)

o e e e e e e e e

// \\
/ \
-~ 0 -~ » e -, o~ .x -~
! Theo em bai nay cac em chiU § nhino diev oi:
1 1
1 1
! ..., !
1 1
P 1
1 1
1 1
L@ !
1 1
I --------------------------------------------------------------- I
1 1
1 1
L @), !
1 1
‘ --------------------------------------------------------------- ’
\ /
\ 4
\\ ’/

N e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e

c Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cda né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 3 : Lién hé phép Kkhai phuone Phép nhan —-Phép chia

. L§ Thuyét :
@VéiAZO,BZO:\/AB=Mﬁ A}]OIA>OB>O %Q_

@V(’yiAZOVéBZOthi VA%B = AVB @V@iA.EZOVéBiOthi \/%=—“;‘|B

S LR

Bai 1 : Thyc hién phép tinh :

/
4 S5+ 303 N\ 6J§—5\/;—E+14\/%

Bai 2 : Rat gon biéu thic:

o T
2+\/§

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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o V2 +V3+6 +4/8 4416
N e,

\/E_\/E_\/% 162 T teeeseeenescecissseceseseeeseseeneseeeneseeereseeeresseeeeeseecesecesasscnisatesasasetesaseesesenenes
Bai 3 : Tinh gia tri biéu thac:
(1) A:% taix=9—43 (2] B:\/4(1+6x+9x2)2 tai x =—/2
“'x_ p—

tai x=10

C__cWAzxs)
JAtB  A-B
C =C(x/Z$\/§)

JA B A-B
\ Y,

Bai 4 : Tinh gid tri biéu thitc: | Vi A>0va A= B thi

V6iA>20,B=0va A #B thi

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cda né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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1 1

¥ﬁ+m+ﬁ_m= .................................................................................................

D

Bai tap vé nha

Bai 1 : Rat gon cac biéu thikc sau :

a. 542 418 + 2432 —/50 b. 125 —220 —7+/80 + 3+/45
. 2J§—2+2J§—1_J§+J€ d 1 N 1
S B-1 221 2443 V2442443 2-y2-43

e. M—(\/;+\/;)2(x,y>0,x¢y) f. L\/M (x=0)

x+4J;+4

]

Bai 2 : ( Nang cao) — Tinh gi4 trji biéu thic :

0A=1+1+1+-~+1
NN PO AN S TN YO

1 1 1 1

SO N S R N 7R YR o
C=\/4+\/10+2\/§ +\/4—\/10+2\/§

D=\/6+2\/5—\/13+\/E
E=\/9—\/5\/§+5\/8+10(2—\/§)

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 4 : Giagi phuono 1rinh
. LG thuyét :

Buwdc 3 : Doi chiéu
® ) ) diéu kién va két
Buwoc 2 : Rat luan
gon biéu thic '
Buéc1: Tim va tim x
diéu kién xac
dinh ( néu co)

Il. Bai tap :

Bai 1: Giai phuwong trinh sau :

O /-1 +\/4x—4—i\/16x—16—2=0 @ Jix-20 —§\/9x—45 +2Jx-5=4

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cda né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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© V16 13243V +2-25C +50-4=0 @ [55-08-14 |72 - ox_18+8
49

Bai 2 : Giai phuong trinh sau :

FodpfA200m 0 o D
4 = x+4x—4 =5
\/x2—4x+3=x—1 >’ TN

Bai 3 : Giai phuwong trinh sau
Pua phuong Dai chiéu diéu
trinh vé an t va kién tim x va
giai tim t - x két luan

bét an phu t va

diéu kién

a. Vx2-3x+5+x2-3x=7 b. 5Vx2 +5x+28 =x% +5x+4

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @



> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 4 : Giai phwong trinh : e .
alp gt Vétrai > avaVéphai < a
D4u “=" xay ra khi V& trdi = V€ phai=a

2 N2 —dx+20 +Vx2 —dx+8 +x2 —4x+9 =645

G Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cda né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 1: Giai cac phwong trinh sau :

\/4x—20—§\/9x—45+\/x—5=4 b. Jx-1+2 \/4x 4——\/25x 25-4=0
. JAx_20+3 /— m 6 d. 2x—x% +46x2 —12x+7 =0
e. (x+1)(x+4)—3vx2+5x+2 =6 f. yx+2dr—T+yx—2Jx-1=2
g V2 -25-6Jx—5=0 h. Jx+3—4x—1+\r+8—6Jx—1=4

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton e




P> TOoAN 9

GV: D& Van Dat

Bai 5 : RGt pon biéu thic

L LG thuyét

Chox 20,y 20. Ta c cac cong thirc bién doi sau:

x= ()% xfx = (Wx)?

1.(A+B)*> = A2 +2AB+B?

(\/;+\/;)2 =x+2@+y

2.(A-B)? = A2 -2AB+B?

Wx =y =x-2xy+y

3. A2—B?>=(A-B)(A+B)

x—y=(Wx+Jy)Nx =)

4.(A+B)> = A3 +3A’B+3AB*+B°

xtx =x(x 1)

5.(A-B)> = A>-3A’B+3AB*-B°

xy yNx =y (x £ fy)

6. A%+ B> =(A+B)(A* - AB+B?)

wx +yfy = (V)P +(fy)? = W+ y)x=Jxy +v)

7. A3~ B3 =(A-B)(A® + AB+ B?)

D

x=yyfy =(x)’ ~ ()’ = (x =)+ fxy +)

Il. Bai tap:

Bai 1: Rat gon cac bi€u thitc sau :

Phan tich mau
thanh nhan t -
Tim diéu kién
xac dinh

Rat gon - Két
luan
Qui dong phan
thikc

S=g=iifors)

G Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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........................................................ o £2%+x1+1J(1_3f/§fJ:(1_\/;)

) Cemn S S S T —

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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GV: D& Van Dat

Bai 2 : Rat gon biéu thikc :
9-x J_ 3 Jx-2

3Wx

() £

\/Z+1\/_13\/Z+1
i1 kel x-1

|

Creative

@ Your Library i
s e
Jr+3 Jx-3 Jx-3

3x+3
x—9

25— x \/Z+3\/_5

x-5x 1}[

x+2Jx 15 \/¥+5 Jx -3

Bai tap vé nha

Bai 1 : Giai cac phwong trinh sau :

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

Thanh Tri — Ha NGi
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0( 11 j: \/§+12
e ()

Jx 4 ) x+16
© (Jm N 4] N

2Jx -9 2J§+1 Jx+3
x—5r16 Jx-3 2-x

4/x Jr-1 2
o£2+\/_ 4- xJ (x 2Jx TJ
154x =11 3J_ 2 2Jx+3
x+24x - 3 1o Jx o 3+4x

_______________________________________

’ \

’ \
/' Theo em bai nay cac em chU g nhine dieu oi j
! 1
! 1
@ |
- |
P 1
! 1
! 1
: e ............................................................ 1
| |
e it e it e ettt et 1
! 1
! 1
: 9 ............................................................ :
! 1
ittt e tettenseeesensseeasesnsssessasssssesensssassannnas I
\ ;
\\\ /,

N e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e = e

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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GV: D& Van Dat

Bai 6 : Tinh gia tri biéu thic khi biét x - Tim & khi biét P =A

. Ui thuyét :

@ Tinh ¢id 1rj biéu thic P khi biét pié tri cOa x ( cho diéu kién rac dinh truéc )

* Gidi phuong trinh an x

* So sanh véi diéu kién xac dinh

e Thay gid tri x vira tim dwoc vao biéu thuc

N

J
~

e Két luan

@® Bai tap :

Bai 1 : Cho biéu thtic:

X x+1_ x—1

\/;+1

A=

x—1

a. Ratgon A

b. Tinh gia tri cua A khi x :i

Lai idi :

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

Bai 2 : Cho biéu thtrc :

B=(x x_zfﬁ_f&l—lﬂHﬁJ

a. RuatgonP
b. TinhPtai x=9

Lai oidi :

Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 3 : Cho biéu thuc: o-f 2fx _ x _3w+3)f2dx-2
o [ k-4 3 ) (Vxv2 Jx Jx+3 3-Vx x=9 ) Vx-3
\/;(\/;—2) \/;—2 \/; \/;—2 a. Rat gon Q

a. RatgonCvéi x>0, x#4

b. Tinh gia tri cia Q khi x =
b. Tinh Cvéi x=6-25 2443

Lai oidi :

L3i oidi :

Bai 6.1 : Tim & théa maén diéu kién P = a
© Ly Thuyét :

Do6i chiéu x vdi
diéu kién

O Bai tap
Bai 5 : Cho biéu thirc: Bai 6 : Cho biéu thirc:
A=J§+1+ 2Jx +2+5J§ g2 1 +2\/¥
Jx—2 Jx+2 4-x 244x x—2 x-4

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

a. Ratgon P néu x>0 vax=#4. a. Rat gon biéu thic B.
b. Tim x dé A=2. b. T‘lmxdé’le )
3

Lai 0idi :
Lai gidi :

Bai tap vé nha
1 x )k
\/; \/;+1 'x+\/;

vai x> 0.

Bai 1: Cho biéu thitc: P = (

a. RatgonP
b. Timx dé P=-1

c. TinhPtaix= 58 8
J5-1 5+1
Bai 2 : Cho bi€u thite: Q= ——2—4+— 1 4 %
. . 2Jx-2 2Jx+2 1-x

a. Tim diéu kién xac dinh
b. Ruat gon Q

c. Tinh gia tri caa Q khi x :%

d. Tim x d& Q:—%

15Vx+5  3Jx+2 2/x+3

Bai 3 : Cho biéu thirc: A= 4

1+20x-3 1-+Jx Jx+3

a. RatgonP
b. Tinh gia tri cia Akhi x=4

N\ /4 .7 . k3 A? ]-
c. Tim cacgia tri cha x dé P = 5

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cda né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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HUGNG TOI Ki THI VAO LGP 10 <«

Bai 7 : Tim x biét p>> <<

l. Ui Thuyét:
1. Bt phuono trinh tich — thuono :
A(x)>0  _ |A(x)<0
hodc
B(x)>0 B(x)<0
A(x)20 {A(x) <0
hoac
B(x)>0 B(x) <0

e A(x).B(x)>0< {

e A(x).B(x)=0 < {

A(x)>0 {A(x) <0
hoac
B(x)<0 B(x)>0

e A(x).B(x)<0 < {

AW o {A(x) >0, {A(x) <0

B(x) B(x) >0 B(x) <0
A() A 20 [A(x)<0
B oo T {B(x) o oA {B(x) <0

. AW, @{A(x)>0hoéc {A(x)<0

B(x) B(x)<0 B(x)>0

A(x)=0 A(x)<0 A(x)=>0 A(x)<0
. A B <0 o W20 i AW . AW g A0 L 1AW
B(x)<0 B(x)>0 B(x) B(x)<0 B(x)>0
2. Phucneg phéap ¢idi Py >a
Pua bat N . D3
phuong Giai ba:c chiéu
trinh vé phuong trinh diéu
dang bang cach bién Kién
luan ngiém g
P(x)-a>0 e Két luan

Il. Baitép :

Bai 1: Giai bat phuwong trinh sau :
Jx+1
Jx-3

Tim x dé A<1

a. A= DKXD: x>0;x#9

Lai idi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @

:2x+2\/§+2

N

Tim xdé€ A>6.

b. B DKXD: x>0

Lai oidi :




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

______________________________________

' Nhang sai lam hoc sich hay méc phéi: |
E @ Quy dong nhan chéo khtr mau !
| @ Quén két hop diéu kién xac dinh
© Thicu két luan !

______________________________________

Bai 7.1 : So sénh véi A® véi a (héne s6 )
l. Ui Thuyét

(@) T
B

Bién luan bat phuong trinh A(x) — a
xem mang diu “+” hay

a“ u

Il . Bai tap

Bai 1: Tim x thoa man cac diéu kién sau :

O A=Vl BRXD x>0 . Sosinh Avsi2.

=

Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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L
Bai tGp ap dune
Bai I: Cho 2 biéu thitc: Bai 2 : Cho hai biéu thic:
o120 e N W £ 4x
A= + va B=—— véi x>0 A= vaB= + —
Jx-2 x4 Jx+2 Jx+3 Jx+3 -1 x+24x-3
N voi x>0;x =1
a. Tinh glé tri biéu thiéc B khi x=9. a. Tinh glétrl bléu thuc A khi x=4.
. . A-1 1
b. Tim céc gid tri thuc cua x dé’é<1. b. Tim x d¢ B S_E'
B

Lai idi :

- lr L
Bai tGp vé nha - =

x—1 xx/;+1 .
va B=

X
— a —
Jr-1 x-1 Jx-1

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton

Bai 1: Cho biéu thitc: A=

voix=0,x#1
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a. Tinh gia tri biéu thiec B voi x =4
b. Tim cdc gia tri cua x d€ %< -1

e+2 o o 3x+2
—— vaB= -
Jx -2 Jx-2  x—4

a. Tinh gia tri cia biéu thirc A khi x =9

Bai 2 : Cho hai biéu thuc : A =

(Voix>0;,x#4)

b. Sosanh v AB va 1 véi diéu kienv AB c6 nghia.

\/;+2 2x+2\/;—1 \/;+1
;B= -
\/;—1 x\/;—l x+x+1

a. Tinh gia tri caa biéu thic A khi x=16

Bai 3:Chobiéuthuc: A=

(x=20;x=1)

b. Chting minh E<l
A 3

x+2 \/;+1 1

+ —
r—1 x+x+1 Jx-1

a. Tim x dé biéu thac P c6 nghia . Rt gon biéu thic P
2

Bai 4 : Chobiéuthtc: P=

b. Tinh gid tri cua P khi x =

9+4\/§

c. Chting minh : P<%

e Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 8 : So sGnh P véi P> , P Véi |P| , P VGi VP

GV: D6 Van Dat

l. Ui Thuyét :

Sosanh P va \/E
@ Tim diéu kién xac dinh cua P

@ Xét higu P> — P = P(P-1)
Xét xem P @6 <+
@ xét xem hicu d6 “+ hay “- chay X
Ary 66490 3 2 :
ONeu =" hi P >P:>P>\/F @ONéu “+” thi P:‘p‘

Sosanh P véi P? Sosanh P Voi \P\
@ Xéthiéu P—P? =P(1-P)
©® Néu “+7 thi P> P?

I

1

1

:

1

1

: 9 Xét xem hléu dé “+” hay “_u
I

:

1

: Néu - thi P <P = P <[P
I

\

Néu “-“ thi P < P? Néu “-“ thi P < ‘P‘
Il. Bai tap :
Bai 1 : Cho biéu thirc : Bai 2 : Cho biéu thtec:
x -1
A=\/_ /DK . So sanh A véi VA P—Z\/;“L5 v6i x>0 .Sosanh P va P?

Vi +2 N

Lai pidi :

Bai 4 : Cho hai biéu thirc A =

\/;+2

; B

xX+2

Bai 3 : Cho biéu thirc B =

Sosanh B va ‘B‘
LSi oidi :

1 1

7=

A

= + +
x=4 Jx-2 Jx+2

(x>0;x#2)

a. RutgonBvatinh P= 3

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @




P> TOoAN 9

GV: D& Van Dat

b. Tim x d€ B =|B|

L&i 0idi :

Ea

Jx

;B= -

\/;_5 x—-2

3Jx

Bai 5 : Cho 2 bidu thitc A = VX 2

So sanh P va P2
Loi 0idi :

\/;+1

Bai 6 : Cho biéu thitc A = -
x+24x+1 x-1

Jx+2 \/Z—z} 5

Tim x dé \A.B+1\>A.B+1
Loi oidi :

Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

e

5(x>0;x;r&25) .ChoP=AB.

voi x>0,x#1

Thanh Tri — Ha NGi
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Bai tap vé nha

\/;+4 7 J\/_—B,

- : Véi x>0:x=1;x#9 .Sosanh Pva P>
Je+1 24x-2

=
=

W Jx 5 x4
Jx+2 Jr-1 Jx+2 x+fx-2

Bai 1:ChoP = Pz(

Bai2: Cho A=

(xZO)V‘a B= (xZO;x;tl).

Cho P =2 Ching to P>P véi (v>1).

Vx| 2 _3x+9J (\/Z—z+1
Je+3 Jx-3 x-9 )

2-5Vx o _

Bai 3 : Cho biéu thuc: A = - [

\/;+1’

P=A.B.Sosanh P va \/F

3 J(v(yixzo,x;t9)

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 9 : Tim xcz dé p c6 gid tri npuyén
L Ui Thuyét :

Budc 2 : Tim gia tri cta
x d€ mau la wéc cua ti

Budce 1: Chia tir cho Budc 3 : Két hop voi
mau sd DKXD

Il. Bai tap :

N

4
Bai | : Tim x én d€ A= nhén gia -
T ngtyen e Jx +1 T8 Bai 2 : Tim x nguyén dé B = Vx

nhan gia

tringuyén.. (BKXD: x=0) tri nguyén. (PKXD: x>0)

Lai oidi : L e

Bai 9.1: Tim x dé P c6 oié tri nouyén
| .Li Thuyét :

B e e e e e e e e

Cach 2:
@ Dit biéu thitc bang P
@ Rat \/x theo P va dua vao didu
kién x>0 dé€tim P, suy ra x
@ Dai chiéu diéu kién va két luan

Cach1:
@ Dua vao diéu kién xac dinh dé bién luan
biéu thitc bi chdn trén — chan dwdi .
@ Vi cac gia tri nguyén trong khoang d6 ta
tim dwoc gia tri x

@ Ddi chiéu diéu kién va két luan

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi

" ——————
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2Jx -3
\/; +1

Bai 3: Tim x dé A=

nhan gia tri nguyén (DKXD : x>0)
L3i pidi :
Cach 1: Cach 2:

2Jx -1
\/;+3

a. Tim x nguyén dé P nguyén

Bai 4 : Cho biéu thiec: P = DKXD: x>0

b. Tim x dé P nguyén
Lai Qidi :

a. Tim x nguyén dé P nguyén b. Tim x dé P nguyén

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 5 : Cho biéu thtic :

=2x+2 x\/;_l x2+\/; T

A + - voi
e xelx alxex Bai 6 : Cho biéu thirc A= 2V va
x>0,x=1 3+x
a. Rutgon biéu thic A. B= 15_\/;_,_ 3 :\/;+3,x20,x¢25.
7 x=25 Jx+5) Jx-5
b. Tim x d€ biéu thitc — chi nhan mot gia , O
A a. Rut gon biéu thtrc B.
tri nguyeén. b. Tim x d€ P = A+ B nhén gia tri nguyén.
LGi 0idi : L3i idi :

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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...................................................... N93ay nay bon né
di chdi, minh 6 nha
hoc, minh Phai hoc 9i6i
hon may d0a di chai,

Bai tap v& nha

Jie3 o x42 Jx-2 4
Jx-2 Jx-2 Jx+2 4-x

a. Tim diéu kién xac dinh va Rat gon biéu thicc B

Bai 1: Cho biéu thitc: A =

N /4 .7 . k] A? .« A? 7 B A .7 . A
b. Tim cac gia tri cua x dé biéu thic P = " nhan gia tri nguyeén.

N 1 2x-3Jx+9
+ +
Je+3 Ax-3 9-x

a. Tim diéu kién xac dinh va rat gon biéu thiec A

Bai 2 : Cho biéu thitc: A =

b. Tim s6 nguyén x dé€biéu thitc A cb gid trila s6 nguyén.

3x+\9x =3 Jx+1 x-2
x+\/;—2 \/;+2 1—\/;

a. Tim diéu kién x4c dinh va Ruat gon biéu thic P

Bai 3: Cho biéu thirc P =

(x>0;x=1)

b. Tim x d€ %nguyén

4x/;+7 . xX+2 \/;

va B= voi x>0,x#1

x-1 Cxix—2 Jx+2

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @

Bai 4 : Cho hai biéu thtc: A =
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a. Rut gon biéu thiee P = % .

b. Tim gia tri xe R d€biéu thitc P nhan gia tri nguyén dwong.

2‘/;+1va3—( 2 _\/}—5}\/}—1
Jr+3 (Wx+3 x-9 ) k-3

Bai 5 :Cho hai biéu thtc: A = Véi x>0;x#Lx#9

a. Rut gon biéu thuc B

b. Tim cdc gia tri nguyén cua x d€ hiéu A-Bcd gia tri la s6 ty nhién.

3x—6_ 1 Vx-3 ., Jx-2
x=240x 2-Jx  x Jx +1

Bai 6 : Cho cic biéu thirc A =

voi x>0,x#4

a. Rut gon biéu thiec A

b. Tim cic s nguyén x dé€ v AB <§

e < Py P ~ o X -~

i Theo em bai ndy cac em cho ¢ nhdng diev oi:
! 1
! 1
@ |
! |
1

AR :
! 1
1

A > Y :
! 1
1

| ttttetsteesecasiiiietiiaiiiatiit ittt :
! 1
X 9 ............................................................ !
! 1
! !
S )
\\\ /,

_______________________________________

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi



GV: D3 Van Dat HUGNG TOI Ki THI VAO LGP 10 <«
Bai 10 : Tim oid tri l6n nhét — ié tri nhé nhét

. Ui thuyét :

N\

Ving diéu kién xac dinh: Dwa vao DPKXD bién luin dé ra min — max
K&t ludn — GTLN — GTNN - d4u “=” xdy ra

Dung hang dang thitc : Bién doi biéu thitc vé hang dang thirc s6 1 -2

Bién luan tim min - max

Két luan - GTLN - GTNN - d4u “=” xay ra

Ap dung bit dang thikc 6 si cho 2 s6 khong 4m
Dua vao d6 bién luan bién doi dé ra min — max

Két ludn —- GTLN — GTNN - d4u “=” khi xay ra

Dung mién gia tri Xét biéu thirc /A
Két ludn - GTLN - GTNN -d4u “=” khi xay ra

Il. Bai tap :

Dang 1: Tim oié tri ldn nhét — nhé nhét cda biéu thic sau : * Duno diéu kién rac dinh”

a. A= DKXD: x>0 c. B=

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nudc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Dano 2 : Tim ¢ié tri l8n nhét — nhé nhét cta biéu thic sau : ™ Dine hdne déne thic ”

:E- A=8+\x?+3x+4 :b B=1-+vx?-2x+2

I x=8x+100

A

Tim GTLN, GTINN

Dang 3 : Tim @i tri l6n nhét — nhé nhét cda biéu thic sau :

* Ap duno bét déne thuc co si”
Cho 2 sb khéno 6m a,b : a+b>2Jab < a=b

x+3
0 1" PKXD x>0 QB:“\/_—M PKXD x>1
x-1

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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—
Zcose

T~

Dano 4 : Tim oié tri l6n nhat — nhd nhét coa biéu thic sau : * Dune mién eia tri ”

:L PKXD x>0 b. B:L
x+2\/;+5 x+3\/;+5

a. A DKXb x>1

A% 5 -] e e
R £ SN}
@ Néu bac ctia tir> bac ctia mau thi ta chia t%
mau sau d6 c6 thé bién luan bang hang

-

R 4
dang thitc hodc 4p dung BDT Co si . -

; @N&u bic tix < bac ctia miu thi ta xét bicu thﬁ’cg‘
& J 1 i

I hoac chia ca t& va mau cho \/;

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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x+7 Jr  2Jx-1 2x—x-3

Bai 5 : Cho hai biéu thttic A==—— va B

= +
Vx Ve+3 x-3  x-9

(voi x>0,x#9)

a. Rut gon biéu thiee B.

b. Tinh gia tri nho nhat caa biéu thiee P =A +%.

L&i 0idi :

Bai tap vé nha

\/;+2 \ \/_

-~ va B=x—+4
1+\/; \/;+2

Cho x € Z, tim gid tri I6n nhét cua biéu thuc P = AB.

Bai 1: Cho hai biéu thic A = voi x>0

x—9 2 x—5x/;—

. 3
—vaQ-= + +
Jx-3 © Jx-3 Jx+3  x-9

Bai 2 : Cho hai biéu thirc: P = voi x>0,x#9

a. Rut gon biéu thic Q.
b. V6i x>9 , tim gia tri nho nhat ctia biéu thtec A=P.Q

voi x>0=>x=1

Bai 3 : Cho hai biéu thie A= 12 va B=[ 3 1

1
+ :
N x—1 \/;+1] Jr+1

a. Rat gon biéu thic B.

b. Tim gid tri nho nhat ctia biéu thire P = %.
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x+2\/;+2 =3x+3\/;—3_\/;+1_\/;—2
Jr -1 x+ax—2  Ax+2 Jx-1

Bai 3 : Cho cacbiéu thitc A= va B voi x>0;x#1

a. Rut gon biéu thic B

b. Tim gia tri lon nhat cua P = %

Vi3 x+2 w2 Nx e

+ + va
Jx=2 3-Jx x-5Jx+6 Jx +1

Bai 4 : Cho hai biéu thitc: A =
a. Rut gon biéu thie A.

b. Timx d& M =1—§ dat gid tri 16n nhat.

\/;+1_ x+2 B \/;+1
=1 xfx-1 x+x+1

Bai 5 : Cho biéu thiic P =

viix>0,x#1

a. Rat gonbiéu thiec P
b. Tim gi4 tri 16n nhét ctia bidu thitc Q :% x

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @



> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 11 : Tim m dé phuono trinh cé6 nphiém
L Ui thugét 4

Il Baitap :
\/; +3

Jx -2

Bai 1 : Cho biéu thiic A= va B= Bai 2 : Cho biéu thiec: A= va
V-4 V-4 Vx
DKXD: x>0;x#16 _
A B= \/; 2 DKXD: x>0
Tim m dé phuong trinh §=m+1 c6 nghiém Jr+3

Tim m d€ phuong trinh A m cd nghiém
Ldi oidi : B

Lai Qidi :
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BQOi 4 : Cho bifu thirc

A= \/;+2 vh B= 2(\/;"‘2) Bai 3 : Cho biéu thic:
x—x (Vx—1)(x +1) 1-x 1 .
. A=="Y2 \y B= (Véi x>0)
voi x>0;x =1 1+/% Ix +1

Tim gid tri ctia k sao cho phuong trinh C = 1 co ~Haytimm déphuong trinh A—=B=m c5

nghiém.
nghiém.
LGi Qidi :
L3i pidi :

x+2 Jx+1 1

vaB= + — voi x>0;x#1

Bai 5 : Cho hai biéu thiie A= XXX L 3 p -
al O nail bieu uc \/E—l X\/E_l x+\/z+1 \/E_l

a. Rut gon biéu thiec B
b. Tim gid tri m d€ A.B=mc6 nghiém.
Lai Qidi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton e
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Bai tap v& nha

Jx-2 Jr-1 7x-9

va B=

Jx Jr-3  x-9

Bai I: Cho hai biéu thiic: A = voi x>0;x#9

a. Ruat gon biéu thic B.

b. Cho biéu thirc P = % . Tim gid tri m € x théaman P=m.

BéiZ:Chobiéuthfrc:A=LvéB= VX 1 :( 1 + 2 jvéix>0;x¢1
X+X—2 Ix=1 x=x ) (Jx+1 x-1

a. Ratgon P=AB
b. Tim m d€ cé gid tri x thdaman P=m.

_________________________________________

// \\
/ as & . P - o X N N
! Theo em bai nay cac em cho g nhOne diéu gi:
1 1

1
@ :
1 1
e 1
1 1
1 1
: O .., !
1 1
I ittt ettt ettt I
1 1
1 1
U@ !
\ 1
\ /

\\ ,/

e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e
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Bai 12 : Dang todn * meo *

. Ui thuyét :

I. Baitap :

2
x—1

Bai | : Tim x d¢€

A+1[>A+1véi A=

(DKXD: x>0;x #1)
Lai idi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @

Jx -2

3Jx

Bai 2 : Tim x d¢ |P|> Pvéi P=

(DKXD: x>0)
L&i 0idi :

Bai 3 : Cho biéu thtic: A=

N,

DKXD: x>0;x#4 . Tim x d& |B|=B.
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Jr-1
\/;+2.

DKXD x>0 .Tim x d¢€ P+\P\=o.

Bai 4 : Cho biéu thtic: P =

L3i oidi :

Bai 5 : Cho biéu thtic: A=

Jx -3
DKXD x>0,x#9 .Tim x d& A? =5A
Lai oidi :

(Vx+1)*
Jx
man: P\/;=6\/;—3—\/X—4 véi x>0

Lai idi :

Bai 8 : Cho biéu thiec: P =

@ Tinh hoa cUa toan hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor

Tim x thoda

GV: D& Van Dat

Lai idi :

DKXD x>0.Tim x dé (6x+18)P>x+9

L&i idi :

2-+x
Ix

Bai 7 : Cho biéu thtec: P =

x>0
Tim X sao cho (1—+/x).P =10
Lai pidi :

Thanh Tri - Ha No6i
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\/;+2 \/;—1

Bai 9 : Cho P = .DKXD: x>0 Tim
\/§+9

thoa man [M|=-M (x>0)
Loi oidi - cac s8 nguyén x d& P < %

.................................................................................... Lah s

_________________________________________________________

4 N
! ae ~ Py P o X a \
: Theo em bai nay cac em chd § nhdng dieu i : !
1 1

1

@ :
| |
S 1
| |
@ -
\ 1
\ ,/

e e = = e = e = e = e e e e e e e e e e = mm e E e Em e Em e e e e e e o e e e e e e e e e e e
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Bai 13 : Can Bac Ba
1. Ui thuyét :

--

Va® =a ‘ (Ya )3 =a
(a+ b)3 =a° +3a°b+3ab® +b°
" (a— b)3 =a® —3a’b+3ab® - b°
® JaB=YaiB z &> +1° = (a+b)(@® —ab+b?)

a’ —b° =(a—b)(a2+ab+b2)

~.

[
"™

3
\ eVéiB;tOtacé:i/%:% 4

2. Bai tap :
Bai | : Thyec hién phép tinh :

a. -729 b. 1,331 c. 30216 d. 3/-0,008 e. -343
f. 30,027 g. 3-0,512 h. 30,064 i 125 j. 512

Bai 2 : Thiee hién phép tinh :

%/—67—%/6_4+:\3/R ....................................................... \/T F “od
33— — 5.3 — +3.3
27 ~\125

Bai 3: So sanh cac can bac ba sau :
a. A=533vaB=345 b. A=21va B=33213
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c. A=736 va B:6§ﬁ

Ya=Be=A=B
a Yx=25 d. Yx-2=12

................................................... f. \3/x3+6x2=x+6

Bai tap vé nha
Bai 1 : Giai cac phuwong trinh sau: (Dat an phu dwa vé hé phwong trinh )

a. Yx—24+lx+1=3
b. 13-x+322+x=5

C. %x+ =vx-3

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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CHUONG 2 : HAM SO BAC NHAT

Bai 1: Khéi niém ham sé
. Ui Thuyét :

e e e e e

I/ @ Khéi niém ham sé N
/e Neéu dai lugng y phu thudc vao dai lugng thay ddi x sao cho véi mdi gid tri cua x, ta\
I 1
| ludn xdc dinh dwgc mdt va chi mét gia tri twong tng cua y thi y dwoc goi 1a ham sd |
! 2 < 1) oA A AL _ _ I
! cta x,x dugc goila bién so. Taviét: y = f(x), y = g(x),... :
1 1
: e Giatricua f(x) tai x, kihieula f(x,). :
! Pay 4 . ? \ n \ Pal 7 .7 . 2. V4 ~ I
! e Tap xacdinh D ctia ham s6 y = f(x) la tap hop cac gia tri cua x sao cho f(x) cd nghia. !
I 2 \ A A A .7 . A Ao \ \ ~ . \ \ !
| e Khi x thay d6i ma y ludén nhan mot gia tri khong doi thi ham s6 y dwoc goi la ham !
: hang. :
1 I
. @D thi ca ham sé :
1 1
1 I
: Db thi ctia ham s y = f(x) 1a tap hop tat ca cac diém M(x;y) trong mit phang toa do
1 1
| Oxy sao cho X, y thoa man hé¢ thitc y = f(x). :
1 I

N X . . .
' @Ham sb ddno bién, nphich bién :
1 1
I 1
| Xét hai gia tri bat ki x;,x, € R: :
\ 1
Ve x<x, = f(x;)<f(x,) :ham s dong bién trén R. ' /
\

.o x<x, = f(x;)> f(x,) : ham s6 nghich bién trén R.
Il. Bai tap :
Bai 1: Cho hai ham s& f(x)=—2x% va g(x)=3x-1.
, 3
a. Tinh f(3), f (_Ej’ fQ), 8(0), g(-=2), 8(5),8(4) -
b. Xac dinh a dé 3f(a)+4 =—-g(a).

L -5 -+ -3 - 4 0 1 H

L&i oidi :

a. f(x) =2y g(x)=3x~-1

@ Tinh hoa cta toan hoc ndm & ty do cda né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha No6i



GV: D6 Vén Dat HUGNG TGl Ki THI VAO LGP 10 <«

Bai 2 : Cho ham s8 y = f(x)=x+3. Tinh gia tri twong tng ctia y theo cac gi4 trj cua x roi

/ Nhan xét : \

Ham s6 trén la ham
s6 dong bién hay
nghich bién ? Visao ?

dién vao chd chdm :

Q,

Cx—4x+3

Bai 3 : Cho ham s6 y=f(x)_—
Jx-2

a. Tim DKXD ctia ham sd.
b. Tim gid tri x d& f(x)=0
c. Tim gia tri xdé€ f(x)=x-1

Bai 4 : Hay biéu dién cac diém sau trén cling mot mat phang toa do :

0096.654.8683 Diéu ta biét la oiot nuéce, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @



P TOAN 9

GV: D5 Van Dat

A(1;3) B(2;-1) C(-1;2) D(2;-4) F(-3;2)
G(-2; -5) H(0 ;1) I(=3; 0) J(=1;5) K(~4;-2).

Bai 11: Ham s6 bac nhét

PR e Rttt

/ 0 Bhai niém ham sé bac nhét

U U U

-

Ham s6 bac nhat 1a ham s§ dwoc cho boi cong thike i = ax +b véi a=0.

@ Tinh chét

Ham s bac nhat y =ax+b xac dinh véi moi x thudc R va ¢é tinh chat sau:

a. Ham s6 dong bién trén R néu a >0

. b. Ham s6 nghich bién trén R néu a<0.

I1. Bai tap :

_______________

Bai 5 : Trong cdc ham s sau, ham s nao la ham s6 bac nhat? ( Tich dau “X” vao 6 dang )

|

- =
Y X

Bai 6 : Ham s6 nao dong bién , nghich bién :

° Tinh hoa cUa toan hoc ndm 6 ty do cta né — Georp Cantor
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O y=3x-2 O y=\3+Dx-2

Bai 7 : Lay 6 vi du ham s6 bac nhat dong bién — 6 vi du ham s nghich bién :

________________

Can xac dinh ro

dang ctia ham s6 bac
nhdt : y=ax+b

(a#0)vaa=2b="?

——— -

N ———

Bai 14p vé nha :

Bai 1: Cho ham s8 y=x? —2x+3
Trong cac diém A(4 ;-2),B(—2 ;1), C (4;0), D(\/E ;3\/5) diém nao thudc va diém nao khong
thudc d6 thi caa ham s6 trén ?

Bai 2 : Trong cdc ham s6 sau, ham s6 nao la ham s6 bac nhat? Véi cac ham sd bac nhat, hay cho

biét ham s6 d6 dong bién hay nghich bién?

0096.654.8683 Diéu ta biét la oiot nuéce, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston e
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P> T0AN 9
a. y=5-3x b. yzx\/g—4 c. y=3(x-1)-3x
d. y=2(x—1)—2x e. y=—£x f. y=x——
2 3 X

Bai 3:Chohams6 y=—-4x+2.
Ham s6 trén la dong bién hay nghich bién trén R?

Tinh c4c gid tri twong tng ctia y khi x nhan cac gia tri sau: 0; 2; 2 —\/5 ;4 —3\/5 .

Tinh cdc gid tri twrong tng ctia x khi y nhan cac gia tri sau: —2;4; 5— \/g ; 4+ \/E .

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cta né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NG6i



GV: D& Vén Dat HUGNG TGl Ki THI VAO LGP 10 <«
Bai 2 : Vé db thi - vi trf hai dudno théne

l. Ui Thuyét :
@ Cachvé d6 thiham sd y=ax+b (a=0):
 Khi b=0 thi y=ax. D0 thi cia ham s8 y =ax la dudng thing di qua gdc toa d6 O(0;0)va
diém A(L;a).

e Néu b#0 thi do thi y =ax+b 1a duong thgmg di qua cac diém A(0;b), B(—E;OJ.
a

@ Cho2duongthang: (d): y=ax+bva(d): y=a'x+b''(véia,a' #0):

g

B

(d)=(d) (d) //(d) (d) cat (d') (d) L(d)
= a=r a=a' Sa+a <aa'=-1
b="b' = :
b#b .
AL WY il Yoz
:: :: g, ::
- ~ - ~ ,"‘w.‘\"-\ ’f/\ - ~

o (d)cat(d’) tai mot diém trén truc tung < a#ab="0'
Il. Bai top :

Bai 1: V& d6 thiham s6 y =2x+1 va y =-3x+2 trén cung hé truc toa do

6 *y:2x+1

; Lay diém :
! X
’ Yy

1 *y=—3x+8

N aep
o 8 7 % 5 4 3 2 1 0 T2 3 4 5 & 7 & @ Laydlem:
=1 x
=2 y

-5

8

Bai 2 : Tim cac duong thang song song , vudng gdc va cat nhau

0096.654.8683 Diéu ta biét la oiot nuéce, diéu ta chua biét la dai duone
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a. y=2x+1 b.y=—3x+2+\/5

¢ y=2x-2+7 d. y=3-2+2x

e. y:%x+5 f. y:—%x+100

Bai 2.1 : Tim tham s6 m dé db thi ham sé y=ax+b cét, vudne eéc , sonp

song , trine véi dudne théne da biét

Bai 3:Chohamsd: y=(m+2)x—2 (d) Bai 4 : Chohamsd: y=2m—-1)x+m—2 (d)

a. Tim m d€ (d) la ham s6 bac nhat a. Tim m d€ (d) la ham s6 bac nhat

b. Tim m d€ (d) 1a ham s6 dong bién b. Tim m d€ (d) la ham s6 nghich bién

c. Tim m dé(d)song song véi duong thang  c. Tim m d€ (d) song song véi duong thing
(d)) :y=2x+3 (dy) : y=3x-3

d. Tim m d¢ (d) vuong goéc véi duong thang  d. Tim m d€ (d) vudng goc véi duong thing
(d)): y=-3x-2 (dy) 1 y=2-3x

e. Tim m d€ (d) cit nhau véi duong thang (d;): e Timm d&(d) cat nhau véi duong thang
y=-x+3 (dy): y=-5x+3

L&i oidi : f. Tim m d€ (d) cat nhau véi duong thang

(dy) : y=4x+2

e Bl
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, - T
b' ............................................................................................................
______________________________________________________ D
o oo
,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,, e et e e
d- ................................................................................................................
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Bai 2.2 : Tim m kshi biét dudne théno @) di Qua Mot diém

Bai 5 : Choham s6: y=(2m+1)x—4+3m(d)
a. Tim m dé€ (d) di qua A(l; —5) !
b. Tim m dé (d)di qua B(3;1)
c. Timm dé (d)diqua C(-3;-1)
Lai oidi :

Bai 6 : Cho ham s6 y=(2m—5)x - m.

a. Xdc dinh m d€ db thi cit truc hoanh tai diém cé hoanh dd béng 2.

0096.654.8683 Diéu ta biét la oiot nuéce, diéu ta chua biét la dai duone - Neuwston @
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b. Xac dinh m d€ d6 thi cit truc tung tai di€ém co tung do bgmg 3.

L&i 0idi :

T

D
Bai 7 : Trong mit phing toa d6 Oxy, .
cho duong thing (d): y = 2x+6 . a
Xéc dinh toa do cac giao diém A va B .
cua (d) v6i hai trucOx, Oy . Vé (d) .
trong mat phang toa do Oxy ;
Lai oidi 2
------------------------------------------------ -4

Bai tap vé nha

Bai 1: Chohams6: y=(3-3m)x+5m—2 (d)
a. Tim m d€ (d) la ham s6 bac nhat
b. Tim m d€ (d) 1a ham s6 nghich bién
c. Tim m d& (d) song song véi duong thang (d,) : y=-2x—4

d. Tim m d& (d) vudng goc véi duong thing (d,) : y = 1—%3(

Q Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cta né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NG6i
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e. Tim m dé (d) cdt nhau véi duong thang (d,): y = —%x +1

Bai 2 : Cho ham s8: y =mx+1 . Tim gia tri cia m dé€ dudng thing (d) di qua A(-1;2) . V& do
thi ham s0 véi m vira tim dc
Bai 3: Choham s§ y=(m—1)x+2 véi m=1 c6 d6 thi la duong thang (d)

a. Veé do thi ham s6 khi m=3.

b. Tim m d€ duong théng(d) song song véi duong thang y=-3x+1

Bai 4 : Cho ham s6 y =(m+1)x+m-3.
a. Vé do thiham so khi m=1.
b. Tim gia tri cia m d€ d6 thi ham s6 trén song song vo6i do thi ham s6y = 2x-1.
c. Tim gid tri cia m d€ do thi ham sd trén di qua diém (—2;4) .

d. Tim m d€ (d) di qua goc toa do

0096.654.8683 Diéu ta biét la oiot nuéce, diéu ta chua biét Lla dai duone - Newton @
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Bai 3 : Hac dinh phuone trinh dudne théng : y=ax+b
l. Ui Thuyét :

Hé sb péc cla dudng théng : y=ax+b (a#0)
o Duodng thing y =ax+b c6 hésd goclaa.
» Goi o 1a goc tao bdi duong thang y=ax+b (a = 0)
voi tia Ox :
m <90 thia>0
B o >90° thia<.

o Céc duong thang cé cung hé s8 géc thi tao véi truc Ox cac gdc bang nhau.

~ (T
~ T

Buwéc 2 : Dwa vao dit Buéc 3 : Két luan

y=ax+b (a=0)

Budc 1: Goi phuong kién dé bai cho lap phuong trinh
trinh duong thing phuong trinh sau
la: do giai dé tim

a;b (a+0)

Il. Baitap:

Dang 1: Biét hé s6 6c va diém di Qua

Xac dinh ham s6: y=ax+b (1)
a. Diqua gctoa do va A(-1;3)
b. C6 hé s8 géc bang -3 va di qua gbc toa do
c. Cohésd gocbang 2vadiqua A(-1;2)

d. Cohé sd gocbang 1 va diqua A(-3;4)
L3i Qidi :

a. Diqua gdctoaddva A(-1;3) b. C6 hé s8 goc bang -3 va di qua gdc toa
do
[ ] 3
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Dane 2 : Di Qua hai diém A va B
Bai 2: Xadcdinhham sd: y=ax+b (1)
a. Piqua A(-1;2) va B(3;-2)
b. Diqua A(3;2) va B(0;2)
c. biqua A(1;2) va B(2;-5)
d. biqua A(-3;-1) va B(-6;-2)

e. Diqua gdctoa dd va A(1;3)

Lai oidi :

a. Diqua A(-1;2) va B(3;-2)

b. biqua A(3;2) va B(0;2)
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c. Diqua A(1;2) va B(2;-5)

Bai 3 : Viét phwong trinh dwong thang y =ax+b thoa man cac diéu kién sau:
a. Diqua diém A(% ,ZJ va song song véi duong thang y = 2x —3.
b. Cit tryc tung Oy tai diém c6 tung do bing 3 va di qua diém B(2;1).
c. Cat truc hoanh tai diém c6 hoanh d6 bang 2 va di qua diém C(1;2).
d. Cét truc tung tai diém co tung do b?mg 3 va cit truc hoanh tai di€m cé hoanh dé b?mg %
e. Diqua2diém M(1;2) va N(3;6).
f. C6hé s8 goc bang 3 va cat duong thang y = x+2 tai diém c6 hoanh d6 1a 1.

Lai oidi :
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Bai 4 : Cho cac duong thang: (dl): y=7x-1 vé(dz): y= %x+3
a. Viét phueong trinh duwong thang (d3 ) qua M (4 ;5) va song song véi duong thang (d1)
b. Viét phuong trinh duong thang (d4) qua N (3; -2) va vudng goc véi duong thiang (dz)
c. Viét phuong trinh dudng thing (d5) qua hai diém M va N.

L3i oidi :
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Bai tap vé nha
Bai 1: Xac dinh ham s6 y=ax+b biét:
a. D06 thi ham s6 di qua gdc toa do va di qua diém A(1;2) )
b. DO thi ham s8 di qua B(3;2) va song song voi duong thing y=—2x+7.
c. D06 thi ham s6 cit truc tung tai diém co6 tung d¢ y =-3, cit truc hoanh tai diém cé hoanh
do x=2.

d. Db thi ham s6 di qua diém C(-3;-1) va vudng goc véi dudng thiang 2y —4x =1.

Bai 2 : Xét duong théng(d) Y= (3m +1)x— 2m+1 . Dinh m d& duong thang (d) :
a. bi qua gdc toa do.
b. Diqua A(2;3)
c. Cit duong théng y =3x-7 tai mot di€m trén truc tung
d. Song song véi duwong thang y = —-5x +2

e. Vudng goc véi duong thang y = -2x+1.
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Bai 4 : Tim m théa man 3 dudno thdno déne quy
I. Ui thuyét :

Dano 1: Tim toa d giao diém 2 dudno théno :

Phuong trinh hoanh d¢ giao
i . diém ctia 2 duong thang
" N o ') Tim ra gid tri x

" Timra giatri y

>

11.Bai tap

Bai 1: Tim toa do giao diém ctia cac dwong thang sau :

a. (d) y=2x+1va(d,) y=-3x+2 b. (d)) y=-3x+5va(d,) y=4-2x

Bai 2 : Tim m dé€ giao diém ctia (d,) y=mx+2 va (d,) y=3x—m+2 tai diém A(1;-2)
Laoi gidi :
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Dano 2 : Tim m dé 3 dudne thdne dbno quy :

Chon 2 duong thang

o Thay toa d¢ giao
“de”roi tim toa do
. : diém do vao
giao diem giita chung
. duwong tht 3
(Vi tri twong d6i )

Giai phwong Két ludn

tim m

Bai 3 : Tim m dé 3 duong thang sau dong quy :
a. y=2x+1 (d)) vay=-3x+2(d,); y=4x+m-2 (dy)
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Dang 3 : Tim diém cb dinh thudc d6 thi ham s6 :

Buwdc1: nhém m thanh 1 nhom

Budc 2 : Cho cac gia tri bang
0 tim ra dwoc x,y

Budc 3 : Két luan

Bai 4 : Tim diém c6 dinh ma duong thang (d) di qua
a. y=(m-2)x+m-3 DK m#2 1
b. y=0CBm-Dx+2m+1 DK: m#—

Dang 4 : Tim m dé 3 diém théno hano :
Budc 1 @ Buodc2 @ Buoc3
Viét phuong Thay toa d¢ C Tim m va két

trinh dwong vao duong luan
thang AB thang

Bai 5 : Tim m dé 3 diém A,B,C th:fmg hang :
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a. A(5;-2), B(3,-7), C(-3m;2+m) b. A(3;2), B(-15), C(2+m;3—-5m)

Bai 6 : Choham s6 y=(m-2)x+m-3(d)
a. Vé do thiham so khi m=3 .
b. Tim gid tri cia mdé€ d6 thi ham s6 trén song song vdi d6 thi ham s0y =-2x+1 (d,)
c. Tim gia tri cia md€ d6 thi ham s& trén di qua diém A(1-4).
d. Tim diém c6 dinh ma d6 thi ham s6 trén ludn di qua v6i moi m
e. Tim m d€ (d); (d,); (d,) y=3x—2 dong quy .
f. Tim m déba diém A , diém c8 dinh ctia ham s& va C(1;—2m —1) thang hang

Lai oidi :
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Bai 1: Cho ham s6 y=(2m—1)x+5m—4 (d)
a. Védothihamsokhi m=4 .
b. Tim gid tri cia md€ d6 thi ham s6 trén song song voi d6 thi ham s6 y =-3x+1 (d))
c. Tim gi tri cia md€ d6 thi ham s& trén di qua diém A(1;-3).

. Tim diém c8 dinh ma d6 thi ham s6 trén ludn di qua véi moi m

Tim m d€ (d); (d;); (d,) y=—5x—2 dong quy .

Tim m déba diém A , diém ¢S dinh ctia ham s8 va C(4 +2m;—2) thang hang

- o oo
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Bai 5 : Tim m dé khodang cach 1 0 dén dudne théno (d)la l6n nhét

. Ui thuyét :

o e e e e e e e e e e e e

.7 \\/’ . s \\
/ Céch 1: / Cach 2: ‘.
. @ Duave tam gidc vudng dé dp " @ Tim diém c§ dinh ma (d) di qua A. |
! dung hé thurc luong ' @ Phuong trinh duong thing A di qua :
: 11 s 1 | hai diém A(1;-2); 0(0;0)
E OH? B 0A%2 0B i ©® Do (d) vudng goc véi A nén tim duoc !
i ® Biénluan d€ tim gia tri 1on nhat i m !
: : |
\\ \\ /I

e e e - B e e e e

Il. Bai tGp :

Bai | : Trén mit phéng toa dd cho dudng thing (d) c6 phurong trinh 2kx+(k —1)y =2 ( k 1a tham s6)
Tim k dé khoang céch tir g&c toa d6 dén duong thing (d) 1a 16n nhat.

L&i 0idi :

A
D e
Céch 1: VA
. N
_2k 2
YT ko1 k-1 .
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Bai 2 : Cho duong thang : y =(2m—3)x +2 (d) YA
a. Tim m dé khoang cach tir goc toa d6 dén (d) bang 2 \

b. Tim m dé€ khoang cach tir goc toa do dén (d) co gia tri 16n nhat A
Lai pidi :

O
P 4
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Bai 5.1 : Tinh dién tich tam ¢iac hoac 17 piac
. Ui thuyét

V& cac duong thing lén Duwa vao hinh vé tinh
truc toa do dién tich can tim
S,=S.h Két luan

Bai 1: Cho ham s6 bac nhat y=(m-2)x+2 c6 d6 thi la dwong thang (d)
duong théng (d) cit truc Ox tai A, cit truc Oy tai B
a. Tim m dé dién tich tam gidc OAB bang 3.
b. Tim m dé (d) tao vdi truc Ox mot goc bé“mg 45° . b
L3i oidi : \
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Bai 2 : Cho duong thang (d) c6 phuong trinh y=(3m-2)x+m-2. Duong thing (d) cdtOx tai B,
Oy tai A . Tim m d€ dién tich AOAB béng % an®
Loi idi :

Bai t4p vé nha
Bai 1: Cho ham s6 y =(m+1)x+3 véi m=1 c6 d6 thi la duong thang (d)
a. Vé do thi ham s6 khi m=2.
b. Tim m d& duong thang(d)song song véi duong thang y=-2x+1
c. Tim mdé€ duong théng (d)cét hai truc toa do0 Ox, Oy tao thanh mot tam gidc c6 dién

tich bang 9.

Bai 2 : Trong mat phang toa dd Oxy, cho duwong thang (d) :y=2x—4 .
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a. Xac dinh toa d¢ cac giao diém A va B cua (d) véi hai trucOx, Oy . Vé (d) trong mat
phang toa do Oxy.
b. Tinh chu vi va dién tich AOAB.
c. Tim m d€ dwong thing (dl) ty= (m2 - 2) +2m—2m* song song voi (d)
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CHUONG 1: HE THUC LUONG TRONG TArh GIAC VUONG

Bai 1: Ap dunp hé thic Wone vao tinh d6 dai
. U Thuyét :
l. Cac cone thic hé thic lugne :

@® AC?>=CH.BC
Pi-ta-go: AC? = AH? +CH?

@ AB*>=BH.BC

Pi-ta-go: AB®> = AH” + BH?

< BC? = AB* + AC? > s d— \ c
H

© AH.BC=ABAC
O AH?=BHCH
1 1 1
=—+
AH? AB> AC?

Il. Bai tap :

Bai I:Tim x;y:

A A
12
6 8
X y . X ] y
5 H ¢ B-~<_ H /,,»'C
\\\_.’/’
.................................................................. 20
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A
X y
X y
s 12
4 7 o " *
[
B °C
.................................................................. A
A
12 17
X
4 y
[ °
B ~<~ - H _- -~ C
3 . X ~ < - _ - -
B¢ c ~
H y
- N s = -
- <>
Hé thuc lugne o & Mudn lam 16t phdn nay can :
ey <N 42 e Vé hinh to - rd0 rang - ki hiéu

4
o ":L 7 4 A
N = Dl cac goc vuong .
" = - - —r g/\ A g 7 \ 7 . ~
7 - i e Thudc cong thitc va xac dinh ro

T cac dai lwong can tinh
b
S -~ o = = —,
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Bai 2 : Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB= Bai 3 : Cho AABC vuong tai A, ké duong

5 cm, BC =13 cm. AH la dwong cao. Tinh : cao AH. Biét AB =4cm, AC = 8,5cm. Tinh :
a. BH b. CH a. BH b. CH
c. AC d. AH c. AH
- T
TS
| S TR R L P E PP E PP TP EPPETPRPTPRTR:
G et el
........................................................... b
Ao, G

Bai 4 : Cho AABC biét BC = 12,5cm, AC = Bai 5 : Cho AABC vudng tai A, ké duong

6,5cm, AB = 10,7cm. cao AH. Biét AB= 8 cm, BH=6 cm. Tinh :
a. AABC la tam giac gi? Tinh dwong cao ctia 2. AH b. AC
AABC. c. CH

b. Tinh d0 dai cac canh BH, HC.
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........................................................... | T
o
.......................................................... e tiiiiietitteeeneeeoeeseenssessssanssssessnnssnsannnans

Bai 6 : Cho AABC Vuf)ng tai A, keé du‘o*ng CAO e e
AH. Tinh dién tich AABC bié/t AH - 15 Cm’ BH ---------------------------------------------------
C9em.

Bai tap Thuc tién
Bai 7 : Tinh chiéu cao cay :

C

1.5 L
A 2.25m B \ /
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Bai 8 : Tinh d¢ dai quang duong tit bo song dén khém hoa :

L&i oidi :

Bai | : Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AC=8 cm, AB =12 cm. AH la duong cao. Tinh :
a. BC b. BH

c. CH d. AH

Bai 2 : Cho AABC vudng tai A, ké duwong cao AH. Biét AB =8,2cm, BH =5,3cm. Tinh :
a. AH b. AC

c. CH d.

Bai 3 : Cho tam giac ABC vudng tai A c6 duong cao AH. Biét BH =13 cm, CH =52 cm. Tinh :

a. BC b. AH

c. AB d. AC

P el e e e e e S

N e -

_________________________________________
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Bai 2 : Tinh d6 dai canh dyua vao ti lé - phdn giac - chu vi — dién tich

. Ui Thuyét :

2. Tinh chat dwong phan giac cua tam giac:

Guémg trung tuyén Gng voi canh huyén

A
bang ntta canh huyén:
A
c y B
c r B ?\44—; = i—g ( AM la duong phan giac )
AM =%BC ( AM la duongtrung tuyén )
>/ 4. Dién tich tam gidc :
3. Chu vi tam gidc :
A
A
c H B
1
5 Saapc = AH.BC
Chu vi = AB+AC+BC
Il . Bai tap :
Bai 1 : Cho tam giac ABC vuong tai A c6 Bai 2 : Cho AABC vuong tai A. biét
BC = 17cm. Tinh chiéu dai hai canh géc dudng cao AH = 16cm Vé,ﬁ_(B;:%'
A o 1
vuong biet AB = 3 AC. Tinh HB, HC.
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Béi 3 . ChO AABC Vuéng tal A’ AB =5 CINI, crrrrrreeeessseeeseieeeiiiiiiiiiiiiie i
AC =12 cm, phén g1éc AD, du(‘yng Cao T

AH. Tinh HB, HC,HD

Bai 4 : Cho AABC vudng tai A. Ké duong

cao AH, tinh chu vi AABC biét AH = 1¢

HB 2
cm, —=—.
HC 5

Bai 5 : Cho i gidc ABCD co hai duong

chéo vudng goc véi nhau. Ching minh:

AD? + BC? = AB? +CD?

Bai 6 : Cho tam giac ABC c6 dién tich S .
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chitng minh ta luén c6 dién tich tam

giac luén nho hon ntra tich hai canh .

Bai 1: Cho tam giac vuong, biét ti sd gitta cac canh gdc vuong la %, canh huyeén la 26. Tinh

dd dai cac canh gdc vudng va hinh chiéu cac canh gdc vudng trén canh huyén.

Bai 2 : Tinh dién tich hinh thang ABCD c6 dudong cao bang 12cm, hai duong chéo AC va BD
vuong goc voinhau, BD = 15cm.

Bai 3 : Hinh thang can ABCD c6 day 16n CD = 10cm, ddy nhé bang duong cao, duong chéo
vuong goc voi canh bén. Tinh dwong cao cua hinh thang.

Bai 4 : Cho hinh vuéng ABCD, M la diém nam giita B va C. Duong thang AM cat duong

thang DB, DC lan luot tai I va N. Chitng minh: L == - ~+ 1 .
AB° AM® AN
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Bai 3: Ti sd lone oide clia péc nhon : Sinx - cosx - tanx - cotx

l. Ui Thuyét :

4 Ti s6 lWogno oide cta péc nhon tronp Avudne:

’ boi Al
sina = —
H uyen i
Ké AB
Fosa = =—
o Huyén BC B

Canh ké

‘ ’ D6
t —
9(/ an o K
AB

Il. Bai tap :

Bai 1: Cho tam gidc ABC vudng tai A. Tim cac
ti sO luong giac caa goc B khi:
a. BC=5cm, AB=4 cm.

B

€ 096.654.8683

Than chi : Sin Pi Hoc

Cos Khong Hu

Tan Poan Két

Canh huyén

Ti s6 lwong giac cua

gbdc nhon luon

Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @

Canh déi C duong :
0< sina <1

O<cosa <1.

Bai 2 : Cho AABC vudng tai A ¢6 duong
cao AH. Tim sd do cua cac goc B va C, biét:
a. AB=5cmva AC=7cm

B

b. HB=8 ecm va HC = 32cm.
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b. BC=13cm, AC=5 cm. B
8
C
H
32
13
5
A —C

A ﬁB ------------------------------------------------------

............................................................ c. AB=6cm vaBC=10cm.
c. AC=6cm, AB=8 cm. B
c
6 10
6
- A —C

A s B
............................................................ Bai 3: Cho AABC c6 AB=9 cm, AC =12cm va
............................................................ BC = 15 cm.

: , . Chitng minh AABC vuéng tai A.
Bai 4 : Cho AABC vudng tai A, bidt AB=12em e mim vuong tat

. b. Tim sd do cac goc B va C.
va BC =20cm.

, , . c. Tim d6 dai ctia dwong cao AH.
a. Tinh géocBvaC
b. Tim d¢ dai duwong cao AH va phan gidc

AD.
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B B
H
H ? 9 15
12 D
A 12 ~C
A —%C
-
-
""""""""""""""""""""""""""""""""""" D
De ot
............................................................ o«

Bai 5 : Cho tam giac nhon ABC. Chttng minh: S,,,. =%AB.BC.SinB

Chu y : hé thac
lugng chi ap dung
cho tam giac

vuong
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1 )

Tuone ty ta cé S azc :EAB.AC.SinA

S anc = %AC.BC.SinC

AABC

Bai 6 : Cho tam giac ABC tac6 : AB* = AC?+BC?-2AC.BC.cosC

BC? = AB? + AC% —2AB.AC.cosA.

Tuono tu cé biéu thuc :
AC? = AB? + BC? —2AB.BC.cosB.

Bai tap thuc tién
Bai 7 :Céactia néng mat troi tao v6i mat dat mot goc ba‘“mg 70°Va bong cta thap trén mat dat
dai 118 m. Tinh chiéu cao cta thap (1am tron dén mét)

................................................................... 0’

B (Thép eiffel — Phép )
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Bai 8 : Tinh chiéu cao bong den so véi mat dat (xe can cau)

Bai tap vé nha :

Bai 1: Cho AABC vuédng tai A. Tinh cac ti s6 lwong giac ctia goc C, biét rang:

a. AB=125cmva AC=6,4 cm.
b. Puong cao AH, AC =13 cm va CH = 5cm.
c¢. Puwong cao AH, CH=6 cm va BH=4,5cm
Bai 2 : Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB=9 cm va AC =14 cm.
a. Tinh gbc B.
b. Phan giac trong géc B cat AC tai . Tinh AL
c. V& AH 1 Bl tai H. Tinh AH.

Bai 3 : Mot con méo & trén canh cay cao 6,5m. D& bat méo xudng can phai dit thang sao cho
dau cau thang dat d6 cao d6, khi d6 goc cua hinh thang véi mat dat 1a bao nhiéu, biét chiéc

thang dai 6,7m.

PR e e e ]

N e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e
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Bai 4 : Dungp ¢6c — So sanh cac gia tri lugne piac

I . Duno oéc nhon khi biét 1 sb lwone oidc :
Duwa vao goc Dung cac
can dung la ‘ cung tron cho

)

19

)

=

o

Sinx , Cosx, hop li ta sé
tanx , cotx dé duoc goc

‘8 chon diém OAB can
g trén truc toa dung

do cho phu

hop

I Bai tap :
Bai 1 : Dung géc a bidt cosazg. Tinh d6 16n Bai 2 : Dung goc @ biét tana—> Tinh

ctia goc a. goc vira dung
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Il. So sanh céc oié tri lwone oide va tinh céc i tri lwone oide khi biét mét dai

lugne
Cac cone thic lugne piac Ti sd Wwono oiGe cta hai oé¢c phu nhau
sin*x+cos’x =1 x+y=90
|
in N
tan o = Sina sin x=cos y
cosa
oS —si
D cota = £95¢ D cosx =siny
sina
D tana.cota =1 D tan x = cot y
I+ tan? o = 12 Cotx =tany
cos” a
5 1
D l+cot” a= 5
sin” o
. @ Buics

Sap xép va
viét lai gia
tri lwong
gidc ban
dau theo
tha tuw

Bai 1: Sap x&p cac ti s luong gidc sau theo thit  Bai 2 : Sap xép cac ti s§ lwong giac sau theo

tw tang dan (khong st dung may tinh) : thit tw giam dan (khong st dung may tinh) :
bé bai Bién do6i Dé bai Bién doi
Fan3B0 e gin300 e L
CORE3D oot 08200
Fan800 e Sin46” e
Cot320 cos670
FOFS00 e cosd5’

Bai 3 : Tinh gia tri cac biéu thic sau:

0096.654.8683 Diéu ta biét la oiot nuéce, diéu ta chua biét la dai duono - Neuwston



> TOAN 9 GV: D& Van Dat

a. sin15" +sin75° — cos15° — cos 75" + sin 45" b. sin25° +sin64° — cos26° — cos 65°

3 Bai 5 : Chotana =2va «a la géc nhon .Tinh
Bai 4 : Biét sina = 7 va a la géC nh()n .Tinh sino; cosa; cota
COSQUEAN@;COtar
Béi 6 . SO Sénh quang dubng m‘a 2 ngu(‘)i phéi di t('),i .......................................................................

dao hoang bén kia .
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Bai 1:Dyng goc a biét cosa =§

Bai 2 : Tinh gia tri biu thirc sau :
a. sin20° —tan25° + cot 65° —cos70° + sin 30°

b. cos®20° +cos? 40° + cos? 50° + cos? 70° + tan? 45°

Bai 3:

7 \ \ 14 14 .
a. Cho tana=ﬁ va a la gocnhon . Tinh cota ; sina ; cosa .

. 9 \ \ 14 4
b. Cho smazﬁva a la gocnhon . Tinh cota ; tana ; cosa .

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @




> TOAN 9 GV: D& Van Dat

Bai 5 : Chiino minh biéu thic ludne oidc

. Ui thuyét :

C' 4
P)
(A+B)? = A®> +2AB+ B?
(A—BY = A —24B+ B 1. sin®a+cos’a=1 2. tana.cota=1
— — — +
A2 B2 =(A-B)(A+B) 3. tana =24 4. cotg=2¢

cosa sina
(A+B)> =A% +3A%B+3AB* + B

(A-B)®> =A% -3A’B+3AB*-B> 5. 1+tan’a = 12 6. 1+cot’ a=—s
cos” a sin“

A%+ B =(A+B)(A% - AB+B?)
A3 —B%=(A-B)(A® + AB+B?)

NS 9ok wN

I. Bai tap

Bai 1: Chttng minh rang véi géc nhon o tly y, mdi biéu thikc sau khong phu thude vao o :
a. A= (sina+ cosoz)2 +(sina —cosoc)2 +4

6

b. B=sin® a+cos® a+3sin?acos®a+1

Bai 2 : Rut gon cac biéu thirc sau:

) 4 A" 4
¢ Tinh hoa cUa toan hoc ndm 6 tu do cda né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha No6i
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(I1-cosa)(1+cosa) sina —sina cos® a
@ 1+sin” @ +cos® & @ tan’a-sin’atan’a
2 . .
@ cos” a+tan” acos” « @ sin” a+cos” a+2sin” acos” a

Bai 3 : Chotana +cota =4 . Tinh gid tri cia bi€u  po: 6 pisy 1ung =2 Tinh -

thttc A =4sina.cosa 2sina + cosa

7sina—4cosa

2

................................................................ B sin“ o —sina.cosa —cos” a

2sina.cosa

Bai 5 : Cho tana +cota =2. Chl'mg minh réng © e eeeeeereeereeereeeeeeeee e

’can2 o+ Co’c2 o= ’can3 o+ co’c3 o
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Bai tép vé& nha

Bai | : Cho géc nhon x . Chitng minh :

1-2sin’x . (sina + cos 05)2 —(sina —cos a)2
——————=cosx+sinx b. - =
Cosx —sinx sina.cosa

4

.3 3
B&i 2 : Cho tang =2 .Tinh A=>1L #7€05 &

sin® a + cos® a

2tana —10cosa

Bai 3 : Biét sinq =~ . Tinh M =
2 5cosa+4cota

e

Theo em bai nay cac em chu

G nhone didu oi :

_________________________

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 6 : Giai tam giac vuong

. Ui thuyét:

Buodc1:
h. N
V& hinh va xéc dinh 1 céc dai luong can tim |
A
Buodc2:

Ap dung ti s8 lwong gidc d€ tim canh va goc

Bwoc 3 :

Két luan

Il. Bai tap

Bai 1: Giai tam gidc ABC vudng tai A , biét :

a. AC=80cm va goc B=30° c. AB=50cm va goc B=60"
B
B
50
A c
A 80 c

d. AB=60 cm va AC =80 cm

b.  BC=60cm vagéc C=30°

B Bq
60 60
~
C
A 80 C

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 2 : Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 B =30° AB=8cm

a. Giai tam gidc vuong ABC.

b. V& duwong cao AH va trung tuyén AM cua AABC. Tinh dién tich A AHM.

Bai 3 : Cho AABC vudng tai A, duong cao AH. Biét HB = 4,6cm ; HC = 5,4cm
a. Tinh: AB, AC, AH.
b. Ké HE L AB; HF L AC. Chiing minh rang: AB.AE = AC.AF.
c. Chung minh: AAEF va AABC d6ng dang.
L3i oidi :

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 4 : Cho tit gidc ABCD c6 cac dudng chéo cat nhau tai O. Cho biét AC =6cm, BD =8cm,

AOB=60". Tinh dién tich t& gidc ABCD.

o Cho tam gidc nhon ABC:
A S iABC =%AB.BC.SinB
O
8 ( da chttng minh ¢ bai 3)
D C

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 5 : Cho tam giac nhon ABC. Goi a,b,c lan lugt 1a d6 dai cac canh d6i dién véi cac dinh A,

b
sinA sinB sinC

B, C. Chitng minh:

Bai 1: Giai tam giac vudng ABC tai A :
a. AB=8cmvaB=45.
b. AB=5cm vaBC=13 cm.
Bai 2 : Cho hinh chit nhat ABCD. Tt D ha dwong vuong goc véi AC, cat AC & H. Biét rang AB =
10cm; DH = 5cm. Tinh d6 dai BD. BD =14,22cm
Bai 3 : Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH = 6cm, HC = 12cm.
a. Tinh d¢ dai HB, BC, AB, AC
b. Ké HD L AC (D e AC). Tinh d¢ dai HD va dién tich tam gidc AHD.

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi



GV: D6 Vén Dat HUGNG TOI Ki THI VAO LGP 10 <«
Bai 7 : Bai Tap Téno Hop

. i thuyét :
1. Céc trudne hgp ddne dane cdia tam gidc

A Dat biét tam opiac béne

nhau :

B
B —¢' B
. B
A C A C’

Z\
1%
A
B=B'
Hoac
' B
/AQ\

1:c—c—c
AC B BC
A'C'" B'C'

Bai 1: Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH, AB =4 cm, BC = 10 cm. Goi E, F [an luot
13 hinh chiéu cia H trén canh AB va AC.
a. Giai tam gidc vudng ABC.
b. Tinh d6 dai AH va chitng minh: EF = AH.
c¢. Tinh: EA.EB+ AF.FC.
LSi 0idi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 2 : Cho hinh thang ABCD c6 A =D =90° va hai duong chéo vudng gdc véi nhau tai O.

a. AD?=AB.DC
b. Cho AB =8, CD =12. Tinh dién tich hinh thang ABCD.

o

Tinh &6 dai cac doan théng OA, OB, OC, OD
L3i pidi :

a. ............................................................ ° Vé hinh :
L,
e

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 3 : Cho AABC vudng tai A, duong cao AH.

a. Biét4AB=5AC . Tinh sin ACB, tan ACB.
b. V& duong phan giac CK caa AAHC. Biét AH =4,6 cm; BH = 3,2 cm. Tinh CH, AC, CK,

cosHCK .
c. Lay M € BC. Ké ME L AB tai E va MF L AC tai F. Chttng minh MB.MC = EA.EB + FE.FC

L6
e Vé hinh : = S
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Bai 4 : Mot may bay dang bay ¢ d¢ cao 25km. Khi bay ha canh xudng mat dat, duwong di ctia
may bay tao mot goc nghiéng so véi mat dat.

a. Néu phi céng mudn tao géc nghiéng 7° thi cach san bay bao nhiéu kildmét phai bit

dau cho mdy bay ha canh?

b. Néu cach san bay 200km may bay bat dau ha canh thi géc nghiéng 1a bao nhiéu?

Bai 5 : Mot khuic song rong khoang 300m. Mot chiéc do cheo qua song bi dong nudc day phai
chéo khoang 380m mdi t6i bo bén kia. Hoéi dong nude da ddy chiée do di mot géc bang bao

nhiéu?

Bai tap vé nha

Bai I: Cho AABC c6 3 goc nhon. Céac duong cao AD, BE, CF cat nhau tai H. Chting minh :

@ Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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a. AF.AB=AH.AD = AE.AC b. DH.DA=DB.DC
c. BF.BA=BH.BE=BD.BC d. HB.HE=HC.HF = HA.HD
e. BH.BE+CH.CF = BC? f.  DB.DC=DH.DA

Bai 2 : Mot dai quan sat hai dang cao 150m so vdi mat nwdce bién, nhin mot chiéc tau ¢ xa voi
goc a = 10°. Hoi khoang cach tir tau dén chan hai dang la bao nhiéu mét ?
Bai 3 : Cho hinh thang ABCD (A =D =90"). Goi M la trung diém ctia AD. Ké MK L BC tai K.
Biét AB =9 cm, BC =25cm, CD = 16cm.

a. Tinh AD, MB, MC.

b. Chiing minh : AMBC vuong tai M.

c¢. Tinh MK va dién tich AMKC.

Bai 4 : Tinh do6 dai dav kéo vat

Bai 5 : Tinh khoang cach AC gitra tau

ngam va tau trén mat nudc

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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CHUONG 2 : PUGNG TRON

Bai 1: Sy #ac dinh cda dudno tron — tinh chét coa dudno tron
. Ui Thuyét :

s @ Dudng tron : Duong tron tim O béan kinh R (R > 0) 1a hinh gém céc diém M céch ™,
! diém O mot khoang bang R. OM =R < M €(O;R) \

1

-

@ Vi tri tuono dbi cia mdt diém dbéi véi mot dudne tron
Cho duong tron (O; R) va diém M.
o M nam trén duong tron (O; R) < OM =R.
¢ M nam trong duong tron (O; R) & OM <R.
o M nam ngoai dwong tron (O; R) < OM > R.
© Cach xac dinh dudng tron : Qua ba diém khong thang hang, ta vé duoc mot va
chi mot duong tron.
O Tinh chét déi runo cla dudne tron
o Duong tron 1a hinh ¢6 tim déi ximg. TAm cua duong tron 1a tAm ddi ximg
ctia dwong tron do.
o Duong tron 1a hinh c6 truc d6i xirng. Bat ki dwong kinh nao cling la truc doi
xtng ctia duong tron
©® Duong tron qua 3 dinh ctia mot tam gidc goi 1a dwdong tron ngoai tiép tam giac dé.
Khi d6 tam gidc duoc goi la ngi tiép duwong tron. Tam cta duwong tron nay la giao

1
I
I
1
I
I
1
1
I
1
I
I
1
1
I
1
I
I
1
1
I
1
I
I
1
1
I
1
I
I
1
1
I
1
I
I
1
1
I
1
I
l
I ? 2 . \ 2 L4 ’

: diém cta hai hay ba duong trung triec ctia tam giac do..

e e e o e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e e -

‘\\ @ Tam cda dudne tron nooai tiép A vubno La trune diém canh huyén.

~
~

. Néumot tam giac c6 mot canh la duong kinh ctia duong tron ngoai tiép thitam  ,

N
. _giac do la tam giac vuong .7

~ -

e Két luan

® X4c dinh cac diém
tam duong Chi . thudc mot
tron O e Chttng minh OA R i
—OB=0C duwong tron
* St dung cac tinh Buwdce 3
chat
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Il. Baitap :

Bai 1: Dya vao hinh vé bén dudi cdc em hay tim cac diém cach déu diém O

7

e —LQ?;:\

Bai 2 : Cho hinh ch* nhat ABCD.
a. Chting minh rang bon diém A, B, C va D cung thudc mot duong tron.
b. Cho AB =3cm va BC = 5cm. Tinh ban kinh ctia dwong tron trén.
Laoi pidi :
T e Vé hinh :

Bai 3 : Cho tam giac ABC vudng tai A. Trén AB, AC lan lugt 18y cac diém D, E. Goi M, N,
P, Q Ian luwot la trung diém caa DE, EB, BC, CD.

a. Chting minh rang : 4 diém M, N, P, Q cling thudc 1 dwong tron .

b. Tinh dién tich MNPQ biét BD =8cmva EC =6cm

Lai oidi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 4 : Cho AABC can tai A, duong cao AD va BE . Goi F 1a trung diém ctia AB
a. Chuing minh: 4 diém A, B, D va E cung nam trén mot dwong tron.
b. Chttng minh : C khong thudc duong tron trén.
Laoi oidi :

o Vé hinh PN

@ Tinh hoa cOa todn hoc ndm & ty do cva né — Georp Cantor Thanh Tri — Ha NGi
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Bai 5 : Cho hinh thang ABCD (AB // CD, AB<CD) ¢6 C = D = 60°, CD =2AD.
a. Chting minh 4 diém A, B, C, D cung thudc mot duwong tron.
b. Tinh dién tich hinh thang ABCD biét AD =4cm, AB =1,5cm

Loi pidi :

Bai 6 : Cho diém M bén ngoai duong tron (O;R). Tia MO cit (O) tai A va B (A nim
gita O va M). Ldy C bét ki thudc (O) va khdc hai diém A va B. Chung minh:
MA < MC < MB.

Lai gidi :

e V& hiNh

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai tap vé nha
Bai 1: Cho AABC déu. Goi M, N, P Ian luot la trung diém ctia AB, BC, CA. Chting minh rang

bon diém B, C, P va M cung nam trén mot dwong tron.
Bai 2 : Cho tam giac ABC c6 cac dwong cao BH va CK.
a. Chtng minh: B, K, H va C cling nam trén mot duong tron.

b. So sanh KH va BC.

Bai 3 : Cho tam giac ABC, goc A tu . Ké cac dwong cao AD, BE, CF cua tam giac ABC . Ching
minh rang :

a. Cacdiém A, D, B, E cung nam trén 1 duong tron.

b. Céc diém A, D, C, F cung nam trén 1 duong tron.

c. Cacdiém B, C, E, F cung nam trén 1 duwong tron .

Bai 4 : Cho tam gidc ABC nhon ¢6 hai duong cao BD va CE. Goi O va | lan luot la trung
diém cua BC va DE.

a. Chtng minh bon diém B,C, D, E cung thuéc mot duong tron.

b. Chtng minh Ol vuoéng goc véi DE.
Bai 5 : Cho it giac ABCD 6 B=D=90" . Goi O la trung diém cuia AC. Chitng minh bén
diém A, B, C,D cung thudc duwong tron duong kinh AC.
Bai 6 : Cho hinh vudéng ABCD . Goi M la trung diém BC, N la diém thudc duwong chéo AC sao

1

cho AN = N AC . Chting minh 4 difm M, N, C, D thudc cung mdt duong tron .

@ Tinh hoa cUa toan hoc nédm 6 tu do cva né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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Bai 2 : Pudne Kinh va Day cuneg

. i thuyét :
/’ € So sénh do6 dai ca dudne kinh va day : \
e Trong cac day cia mét duwong tron, day 16n nhat la duwong kinh. Ttr d6 suy ra néu

AB 1a mot day cung bat ki ctia (O;R)thi AB < 2R.

©® Quan hé vuone b pita dudne kinh va day
¢ Trong mot duong tron, duong kinh vuong goéc véi mot day thi di qua trung diém
cua day ay.

¢ Trong mot duong tron, duong kinh di qua trung diém cua mot day khong di qua

=
N e o ——

tam thi vuong goc véi day ay.

I1. Bai tap :

Bai 1 : Tim cac dwong kinh va day trong hinh vé sau :

.......

Bai 2 : Cho duwong tron (0) duong kinh AB, day CD khéng cat duong kinh AB tai I. Goi H
va K Ian luot la hinh chiéu cua A va B trén CD. Chiing minh: CH = DK.

Lai oidi :

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 3 : Cho tam giac ABC nhon c6 trec tdim H va noi tiép duong tron tam O. Vé duong
kinh AK.
a. Chting minh t& giac BHCK 14 hinh binh hanh.

b. Ké OM 1 BC & M. Chting minh H,M, K thang hang.
¢. Ching minh: AH =20M.

A e, e Vé hinh

Bai 4 : Cho dudng tron (O;R) vaba day AB, AC, AD. Goi M, N Ian luot 1a hinh chiéu cia B
trén cac duong thang AC, AD. Chting minh rang MN < 2R.

Lai oidi :

> 77 \m 6 tu do cOa né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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VB RIh.

Bai 5 : Cho duong tron (O;6¢m)va hai ddy AB=CD =4cm. Hai duong thing AB va CD
catnhau ¢ |. Goi H va K la trung diém ctia AB va CD tuong ting.
a. Ching minh OH =OK va IH = IK,

b. Bigt KOI =30° .Tinh OH va KI
LSi 0idi :

- S e Vé hinh:

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @



> ToAN 9

GV: D& Van Dat

Bai 6 : Cho AB va CD la hai day ctia duong tron (O; R) . Goi OH, OK vuong goéc véi AB va CD.

2
Chting minh rang OH 2y A'% =

 Vé hinh :

Pidu dac biét :

@ Néu AB=CD thiOH .....
® Néu AB>CD thiOH ...
©® Néu AB<CD thiOH .....

OK? +

OK
OK
OK

4

CD?

Bai tap vé nha

Bai 1: Cho duong tron (O; R). V& hai day AB va CD vudng géc v6i nhau. Chiing minh rang :

2
S usep < 2R

Bai 2 : Cho ntta duong tron tam O, duong kinh AB. Trén AB ldy cac diém M, N sao cho AM =

BN. Qua M va N ké cdc duong thang song song véi nhau, ching cat ntta dwong tron [an luot tai

CvaD. Chttng minh: MC 1L CD va ND 1 CD.

Bai 3 : Cho duong tron (O ; R) ¢6 hai ban kinh OA, OB vuong géc véi nhau. Tia phan giac cua

AOB cét (O) ¢ C. Ly diém bat ki trén cung BC va ha duong vudng goc DH xudng OA, duong

nay cat OC & E.

» Tinh hoa ca toan hoc ndm 6 tu do cia né — Georo Cantor Thanh Tri — Ha Noi
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a. Tinh theo R khoang cach tir C dén OA.

b. Chting minh : HD* + HE? khong d6i khi D thay d6i.

0096.654.8683 Diéu ta biét la piot nuéc, diéu ta chua biét la dai duone - Newton @
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Bai 3 : Lién hé ¢ida day va khodno céch 1y tam dén day

L Ui thuyét :

e e e e e e e e e e e e m || e e e e e e e e ==

-

.'/ €@ Trono M6t dudne tron:

‘.I'/ O Trong hai day ctia modt dudne tron:

N iy a. Day nao 16n hon thi day d6 gan tam hon.
2. Hai day bing nhau thi cach déu tim. Y yeos

N

: b. Day nao gan tam hon thi day d6 16n hon.
b. Hai day cach déu tam thi bang nhau. | Ay nao gan fam ol T day €o Joh hon

________________________________

©® Dudno tron neoai tiép tam pidc:
e DPuong tron ngoai tiép tam giac la giao cua 3 duong trung truec .

______________________________________

¢ V6i tam giac vudng, tam duong tron ngoai ti€p la trung di€ém canh huyén.

Il. Baitap

Bai 1 : Dua vao hinh vé minh hoa hay dién dau >,<,= vao chd cham :

_________________

Q3

Bai 2 : Cho duwong tron (O;Scm) , hai day cung AB va AC, biét AB=10cm AC =4cm .
a. Tinh khoang c4ch ttr O dén mdi day .

Lai oidi :
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Bai 3 : Cho duong tron tam O, hai day AB va CD vudng goéc vdinhau tail . Biét AB =12cm
CD =15¢cm,1 A =4cm,IC =6cm
a. Tinh khoang cach tir O dén mdi day .

b. Tinh ban kinh ctia duong tron

L&i 0idi :

P
//// \\\
............................................................... » . N
R4 Néu : AB=CD thi .
I s L4 \ \ \
| T ', Tk giac MOKI 13 hinh ‘|
! 1
............................................................... \ e e e e e e e e e /
\ ’
............................................................... ‘s OK.......OM %
e
\\ //

R I T T I I I T T I I I T I AT IR AP IR P S~ -

Bai 4 : Cho duong tron (O;R) , duong kinh AB va day cung AC.
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a. Biét khoang cach tir O dén AC va BC Ian lugt la 4cm va 6¢m . Tinh d6 dai AC, BC va
ban kinh dwong tron .
b. Trén tia doi cua tia CA 18y D sao cho CD =CA . Tim tap hop trong tdm G ctia tam giac
ABD khi C di chuyén trén duong tron (0)

Lai i :

e Hinhve: o JR

....................................................................... hop diém ???

Bai 5 : Cho duong tron (O) va day BC cd dinh. Diém A di chuyén trén cung 16n BC. Goi M la
trung diém ciia AC ; H 1a hinh chiéu ctia M trén AB. Ké CD L BC ( D thudc dudng tron (0)) .
Chttng minh :

a. B, O, D thang hang.

b. MH lu6n di qua mét diém cd dinh.

LGi pidi :
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= PPN .Vé hinh .

Bai tap v& nha

Bai | : Cho duong tron (O;R) va hai day AB, CD bang nhau va vuong géc véi nhau tai I. Cho
IA = 4cm,IB = Tem . Tinh khoang cach tir tam O dén mdi day
Bai 2 : Cho ntra duong tron (O) duong kinh AB . Trén nira dudng tron nay 1y hai diém C,

D .Biét AC =CD =9cm, DB =15cm . Tinh ban kinh dudng tron (O)

Bai 3 : Cho duong tron tam (0;5 Cm), day AB =8 cm.

a. Tinh khoang cach tit tam O dén day AB.
b. GoiI'la diém thudc day AB sao cho Al =2cm . Ké day CD di qua I va vudng goc véi AB.
So sanh CD va AB.
Bai 4 : Cho duong tron (O) va mot day CD. Tir O ké tia vudng goc vé6i CD tai M, cat (O) tai
H. Tinh ban kinh R cua (O) biét: CD = 14 cm va MH =5 cm.
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Bai 5 : Cho duong tron tam O, duwong kinh AB = 10cm. Day CD c6 d¢ dai 8 cm vudng goc véi

AB tai H.
a. Tinh d0 dai HA, HB
b. Goi M, N theo tht ty 1a hinh chiéu cua H 1én trén AC, BC. Tinh dién tich t& giac
CMHN
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Bai 4 : Vi tri tuone dbi cOa dudne théne va dudne tron

Dau hiéu nhan biét tiép tuyén cOa dudno tron

Tinh chét coa hai tiép tuyén cét nhav

L Githogét .
,/’ @ Vi tri tuono db6i cia dudne thane va dudne tron \\\

/" Cho duong tron (O; R) va duong thang A. Dt d = d(0, 4). \\\
/ \
II \\

VTTD ctia dwong thing va duong tron S6 diém chung  Hé thirc gittad va R

Puong thang va duong tron cat nhau 2

Puong thing va duong tron tiép xic nhau 1

Duong thang va duong tron khong giao nhau 0

@ Tiép tuyén cOa dudne tron la dudne théne cé diém chune duy nhét véi dudne
tron (diém chuno d6 ooi la tiép diém)

© DA4u hiéu nhan biét 1iép tuyén cta duane tron
a. Néu mot duong thang 1a tiép tuyén ciia mot

duong tron thi n6é vudng goc voi ban kinh di

qua tiép diém.

b. Néu mot duong thang di qua mot diém ctia

duong tron va vuong goc voi ban kinh di
qua diém d6 thi duong thang Ay 1a mot tiép tuyén ctia dwong tron.
O Tinh chét coa hai tiép tuyén cét nhau
Néu hai tiép tuyén ctia mot duong tron cat nhau tai mot diém thi:

a. Diém d6 cach déu hai tiép diém.

I e e e

b. Tia ké ttr tam di qua diém d6 la tia phan gidc cta gdc tao boi hai ti€p tuyén.
' !
\\\ c. Tiakeé tir tam di qua di€ém do6 1a tia phan gidc cta goc tao boi hai ban kinh di qua /
\ ’

A . . A7
s tiép diém. p
~

-~ -

Il . Bai tap :

Bai 1: bién vao cho cham :
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_________________________

e e e e e e e e e e e e e e

- - - —

- e e e e e e e e e

- - - - -

_________________________

e e e e e e e e e e e e e e

- - - - - - - -

Bai 2: Cho duong tron tim O c6 ban kinh bing 6cm va diém B cach O mét khoang bang
10cm. LAy diém A thudc (O) sao cho AB=8cm.
a. Tam giac OAB la tam giac gi?
b. Chimg minh duong thang BA tiép xuc véi (O).

Bai 3 : Cho duong tron tim O bén kinh R. Lay diém A cach O mot khoang bang 2R. Tir A vé
hai ti€p tuyén véi hai tiép diém 1a B va C. Poan thang OA cat (O) tai I. Puong thang qua O va
vudng gbc véi OB cat AC tai K.

a. Chting minh OK// AB va tam gidc OAK can tai K.

b. Chttng minh duong thiang KI Ia tiép tuyén ctia (O).
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¢ Vé hinh P

Bai 4 : Cho tam giac ABC c6 hai dwong cao BD va CE cat nhau tai H.
a. Chung minh riang bén diém A, D, H, E cling ndm trén mot duong tron tam I

b. GoiM la trung diém ctia BC. Chttng minh rang ME la tiép tuyén cta duong tron (I).

Lai oidi :

B e e e Vé hinh:
.................................................................. /~"_'_'_'_'_'_'_'_'_'_'_'\‘
.................................................................. . Mubn chimg minh ti€p tuyén
o J | Can ch{rng minh du’ﬁyng théng
.................................................................. vt gt i e
.................................................................. !\du@ng trom )
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Bai 5 : Cho duwong tron (O;R) dwong kinh AB. Vé day AD va day BC cat nhau tai E.Tia AC va
tia BD cét nhau ¢ F.

a. Chting minh: ADB = ACB =90°

b. Chutng minh: FE L AB

c. Goilla trung diém cta EF. Chting minh: ID la tiép tuyén cta duong tron (O).

Lai idi :

e V& hinh : b ...............................................................
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Bai 4 : Cho duong tron (O;R) c6 dudng kinh AB va hai tiép tuyén Ax, By . Mot tiép tuyén
khéc tai diém M cat Ax & C va cat By o D.

a. Ching minh: CD=AC+BD .

b. Chting minh: ACOD vuodng.

c. Chting minh: AB* =4AC.BD.

d. AM cét OC tai I, BM cat OD tai K. Chitng minh tt giac OIMK la hinh chit nhat

e. Dinh vi tri cia M d€ OIMK 1a hinh vudng.

Loi pidi :

; VU e V& hinh

o T
....................................................................... d.
G et
....................................................................... B
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Bai tap vé nha

Bai 1: Cho duong tron (O;R) va doan thingOA=2R . Ttr A keé hai ti€p tuyén AB, AC dén
duong tron (0).

a. Chttng minh: OA la dwong trung triec cia doan thang BC.

b. Cht'ng minh: AABC déu va dién tich AABC.

c. Poan OA cit (O) tai D. Tt gidc OBDI 1a hinh gi ? Vi sao ?

d. BO cdt AC kéo dai tai I. Tinh theo R chu vi AABL

e. Tt O ké duong vudng goéc véi OC cat AB tai K. Tinh khoadng cach tit K dén OA.

Bai 2 : Cho AABC can tai A, ¢6 O la trung diém ctia BC va BC = 2a. Puong tron (O) ti€p xuc
v6i AB, AC Tan luot tai H va K. Qua D trén cung nho HK, ké tiép tuyén vdi (O) cit AB va AC
o M vaN.

a. Chttng minh: A, H, O, K cung thudoc mét duong tron.

b. Chiing minh: MON = ABC .

c. Tinh tich BM.CN theo a.

d. Dinh vi tri cia MN sao cho BM+CN dat gia tri nho nhat.
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Bai 5 : Bai tap tiép tuyén cta dudne tron (Nane cao )

Bai 1: Cho ntta duong tron (O;R) duong kinh AB. Goi Ax, By 1a céc tia vudng goc véi AB (
Ax, By va nta duong tron thudc ciing mot nira mat phang bo AB). Goi D 1a diém bat ki
thudc ntra duong tron. Tiép tuyén tai D cdt Ax va By theo thi tu tai M va N.

a. Tk gidc AMNB la hinh gi ? Visao ?

b. Tinh s6 do gbc MON .

c. Ching minh : MN = AM + BN .

d. Chting minh : Tich AM.BN khéng d6i khi D di chuyén trén duong tron (O;R)

e. Buong tron dwong kinh MN tié€p xtc véi AB tai O.

f. AN va BM c4t nhau tai Q, DQ cit AB tai H. Chting minh: DO | AB va Tinh i s g—’; .

g. Goi K la trung diém cua AD . Chiing minh M,K,O théng hang .
h. Tim vi tri cua D d€ t& giac AMNB c¢6 chu vi nho nhat.
Lai gidi :

e Vé hinh:
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Bai top vé nha
Bai 1: Cho duong tron tam O cé duong kinh BC va cé ban kinh R. Tiép tuyén cta (O) tai A cat
duong thang BC tai I. Chitng minh:
. IB.IC = IAZ,
b, IB.IC = 102 —R?
Bai 2 : Tiép tuyén tai M ctia duong tron (O;R) cdt dayBC kéo dai tai A ngoai(0) . Vé OH

vuong goc voi BC tai H.
a. Ching minh: AB+AC =2AH
b. Chténg minh AB+ AC >2AM
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Bai 6 : Dudne tron ndi tiép tam eidc
l. Ui Thuyét :
e Duong tron ti€p xutc vdi ba canh cua mot tam gidc la A
dudne tron noi 1iép tam gidc, con tam giac la npoai tiép
dwong tron.
e Tam ctia duwong tron ndi tiép tam giac la giao di€ém cua

cac duong phan gidc cac goc trong tam giac.

Il . Bai tap :

Bai 1: Cho AABC déu c6 canh 6 cm. Tinh ban kinh dwdng tron (1) ndi ti€p AABC.

L&i 0idi :

o HINR V& :
A

Bai 2 : Cho duong tron (O) noi tiép tam giac déu ABC. Mot tiép tuyén ctia dudng tron cat cac
canh AB va AC theo thit ty © M va N.
a. Tinh dién tich tam gidc AMN biét BC =10cm va MN =4cm

b. Chtng minh ring : MN? = AM? + AN* — AM.AN
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GV: D6 Van Dat

Bai 6.1: Vi tri tuono déi hai dudno tron

I. Li Thuyét :

@ Tinh chat dudno ndi tam
¢ Duong ndi tam cta hai dwong tron la truc d6i xting ctia hinh gdm ca hai duwong tron do
o Né&u hai dudng tron cat nhau thi hai giao diém d6i xting véi nhau qua duong ndi tam.

¢ Néu hai duong tron tiép xtc nhau thi ti€p di€m nam trén dueong noi tam.

@ Vi tri tuonp dbi coa hai dudne tron
Cho hai duong tron (O;R) va (O';r). Dt 00 =d.

S6 diém chung | Hé thic gittad véi R var

VTTD cua hai duwong tron
% Hai duong tron cat nhau 2 R—-r<d<R+r
< Hai duong tron tiép xdc nhau: 1
d=R+r

e Tiép xdc ngoai -
e Tiép xdc trong d=R-r

% Hai duwong tron khong giao nhau: 0
d>R+r
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o O ngoainhau d<R-r

o (0) dung (0")

© Tiép tuyén chunp cda hai dudne tron

o Tiép tuyén chung ctia hai dudng tron 1a duong thang tiép

xtic voi ca hai duong tron do.

o Tiép tuyén chung ngoai la tiép tuyén chung khong cit doan ndi tam.

o Tiép tuyén chung trong la tiép tuyén chung cit doan ndi tam.

Il . Bai tap :

Bai 3 : Bién vao chd chdm :

——— -

Cac tiép tuyén
chung ngoai :

Vi tri twong d6i 2
duong tron :

4

I

I

I

1

I

I

1

I

I

1

I

I

1

\
\

— o —— =
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Bai 4 : Cho hai duong tron (0) va (0') tiép xtic ngoai nhau tai A. V& hai duwong kinh AOB

vaAO'C . Goi DE la tiép tuyén chung cua hai duong tron, D €(0), E<(0") . Goi M la giao
diém cta BD va CE. Chitng minhd
a. DAE=90°.
b. Tt gidc ADME 1a hinh chit nhat .
c. MA 1a tiép tuyén chung ctia hai dwong tron.
Lai pidi :

¢ V& hinh : D,
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Bai 5 : Cho gdc vudng xOy . Lay cac diém I va K lan lugt trén cac tia Ox va Oy. Vé duong
tron (1;0K) cét tia Ox tai M (I nam gitta O va M). V& duong tron (K;0I) cét tia Oy tai N (K
nam gitta O va N).
a. Chtng minh hai dwong tron () va (K) luén cit nhau.
b. Tiép tuyén tai M ctia dudng tron (7)va tiép tuyén tai N ctia dudng tron (K)cdt nhau
tai C. Chttng minh t giac OMCN la hinh vudng.
c. Goi giao diém cua hai duong tron (7),(K)1a A va B. Chitng minh ba diém A, B, C
thang hang.
d. Gia st I va K theo thtt tee di dong trén cac tia Ox va Oy sao cho Ol +OK =a (khong
ddi). Chitng minh rang dwong thang AB luon di qua mot diém ¢ dinh.

Lai idi :

e e, e Vé hinh:

b. .

G et T
..................................................................... o
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Bai l:

Bai t4p vé nha
Cho duong tron tdm (O;R) duong kinh AB va diém M trén duong tron sao cho géc

MAB = 60°.Ké day MN vudng goc v6i AB tai H.

a.

b.

Chting minh AM va AN la cdc ti€p tuyén cua duong tron (B; BM).

Chting minh MN? = 4AH.HB .

Chting minh ABMN la tam giac déu

Tia MO cat duong tron (0) taiE, tia MB cit (B) tai F. Chting minh ba diém N,E,F

thang hang.
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Bai 7 : On t6p chuone
Bai 1: Cho (O;R) va (0';r) ¢ ngoai nhau. AB la mdt trong cac tiép tuyén chung ngoai, EF la
mot trong cac ti€p tuyén chung trong (A va E thudc duong tron (0) ). EF cit AB tai C.

a. Chtng minh:0C LO'C.
b. Chtng minh: AC.BC =Rr

L&i 0idi :
e V& hinh :

Bai 2 : Tl diém A 6 ngoai dudng tron (O;R) ké hai tiép tuyén AB, AC (voi B va C la céc tiép
diém). Ké BE L AC va CFLAB (E e AC;F e AB), BE va CF cit nhau tai H.

a. Chttng minh t giac BOCH 1a hinh thoi.
b. Chttng minh ba diém A, H, O thang hang

c. Xac dinh vi tri diém A d& H nam trén duong tron (O).
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Loi 0idi :

e Vé hinh:

Bai 3 : Hai tiép tuyén tai B va C cta duong tron tam O, ban kinh bang R, cit nhau tai A.
Goi E 1a trung diém cta AB, F 1a trung diém ctia AC, M 1a diém bat ky trén duong thang
EF . V& tiép tuyén MQ (Q la ti€p diém). Chiing minh MQ = MA.

Lai pidi :
e V& hinh :
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Bai 4 : Cho AABC vudng tai A. V& cac duong tron (0) va (I) di qua A va tiép xic v6i BC tai
cac diém B va C. Goi M la trung diém cua BC. Chting minh:

a. Cac duong tron (0)va (1) tiép xtic v6i nhau.
b. AM la ti€p tuyén chung cta hai duong tron (0) va (7).
c. AOMI vudng.

d. BCla tiép tuyén cua duong tron ngoai ti€p AOMI .

Lai oidi :
e V& hinh :
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v

i

.

w 3
>

AN ~ ey

9

Bai tdp vé nha :
Bai 1: Cho (O;R) va (O';r) ti€p xtic ngoai tai A. Goi BC 1a ti€p tuyén chung ngoai cta hai
duong tron (B(0), C €(0")). Tiép tuyén chung trong cta (0) va (0') cat BC tai L.

a. Chutng to cac goc BAC va 010" la gbc vudng.
b. Ké duong kinh BD ctia (0). Chting minh ba diém A, C, D thang hang.
c¢. Tinh theo R var @6 dai BC, BA, CA.
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d. Ké duong kinh CE ctia (0').Chiing minh: S,,zc = Saupe-

Bai 2 : Cho duong thing d g dinh bén ngoai dudng tron cd dinh (O;R). Diém M di dong
trén d . Tt M vé hai tiép tuyén véi hai tiép diém 1a P va Q, QM cat PQ tai K. Ching

minh doan théng PQ ludn di qua mot diém c6 dinh va k di dong trén mot duong ¢6 dinh.
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