BO) GIAO DUC VA PAO TAO PE THI TUYEN SINH PAI HOC NAM 2013
_— Mon: TOAN; Khéi B
PE CHINH THUC Thoi gian lam bai: 180 phiit, khdng ké thoi gian phdt dé

L PH[iN CHUNG CHO TAT CA THI SINH (7,0 diém)
Cau 1 (2,0 diém). Cho ham s8 y = 2% — 3(m + 1)2% + 6mz (1), v6i m 1a tham s6 thyc.
a) Khdo st sy bi€n thién va vé& dd thi cia ham s6 (1) khi m = —1.
b) Tim m d€ db thi ham s6 (1) c6 hai di€m cuc tri A va B sao cho dudng thing AB vudng géc véi
dudng thing y = z + 2.
Cau 2 (1,0 diém). Gidi phuong trinh  sin b5z + 2cos’z = 1.
202 +y? — 3y +3x — 2y +1=0
4 — P+ +4=\2x +y+Vr+4dy

Cau 3 (1,0 diém). Gidi hé phuong trinh { (x,y € R).

1
Cau 4 (1,0 diém). Tinh tich phan [ = / V2 — 12 du.
0

Cau 5 (1,0 diém). Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng canh a, mit bén SAB la tam gidc
déu va nim trong mit phing vudong géc vdi mit phing ddy. Tinh theo a thé tich cia khdi chép
S.ABCD va khodng cich tir di€m A d&n mit phing (SCD).

Cau 6 (1,0 diém). Cho a,b,c 1a cdc s6 thuc duong. Tim gi4 tri 16n nhat clia bi€u thic

- 1 9
Va2 + b+ 2 +4 (a+b)y/(a+2c)(b+2¢c)
IL. PHAN RIENG (3,0 diém): Thi sinh chi dugc lam mét trong hai phdn (phdn A hodc phdn B)

A. Theo chuong trinh Chuin

Cau 7.a (1,0 diém). Trong mit phing v6i hé toa @6 Oxy, cho hinh thang cAn ABCD cé hai dudng
chéo vudng géc v6i nhau va AD = 3BC. Pudng thing BD c6 phuong trinh x + 2y — 6 = 0 va tam
gidc ABD c6 tryc tdm la H(—3;2). Tim toa dd cac dinh C va D.

Cau 8.a (1,0 diém). Trong khong gian véi hé toa d6 Ozyz, cho diém A(3;5;0) vd mit phing
(P): 2z + 3y — z — 7 = 0. Vi€t phuong trinh dudng thing di qua A va vudng géc véi (P). Tim toa
do diém doi xitng clia A qua (P).

Cau 9.a (1,0 diém). C6 hai chiéc hop chita bi. Hop thit nhit chida 4 vién bi dd va 3 vién bi tring,
hop thit hai chifa 2 vién bi dé va 4 vién bi tring. LAy ngiu nhién tr mdi hdp ra 1 vién bi, tinh x4dc
sudt d€ 2 vién bi dudc 14y ra c6 cling mau.

B. Theo chuong trinh Niang cao

Cau 7.b (1,0 diém). Trong mit phing véi hé toa do Ozy, cho tam gidc ABC c6 chian dudng cao ha
17 1 )
tr dinh A 1a H<€; _3)’ chan dudng phin gidc trong clia géc A la D(5;3) va trung di€ém ctia canh

ABla M(0;1). Tim toa @6 dinh C.
Cau 8.b (1,0 diém). Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho cdc di€ém A(1;—1;1), B(—1;2;3) va
x+1 y—2 z2-3
] -2 1
hai dudng thang AB va A.

dudng thing A : . Viét phuong trinh dudng thing di qua A, vudng géc véi

2242y =4x —1

2logz(r — 1) —log s5(y + 1) = 0.
Hét

Thi sinh khong dugc si dung tai liéu. Cdn b coi thi khong gidi thich gi thém.

Cau 9.b (1,0 diém). Gidi hé¢ phuong trinh {
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Ciu Ddp dn Diém
1 a. (1,0 diém)
2,0 dié.
20 diem) | im=—1taco y=2x3 —6x
e Tap xac dinh: D=R.
A 0,25
e Sy bién thién:
- Chiéu bién thién: y'=6x> -6, y'=0<> X==+1.
Céc khoang dong bién: (—o0; —1) va (1; +0); khoang nghich bién: (—1; 1).
- Cuyec tri: Ham ) dat cuc tiéu tai X =1, yor = —4; dat cyc dai tai Xx=—1, ycp = 4. 0,25
- Gigihan: lim y=-o0; lim y=+wo
X—>—00 X—>+00
- Bang bién thién:
X |—o0 -1 1 + 0
y' + 0 - 0 +
4 oo 0,25
-4
eDOthi:
Yy
nNT 4
{ 0,25
-1 0 X
4 Lo\ :
b. (1,0 diém)
Ta co y’=6x2—6(m+1)x+6m; y'=0& x=1 hoac x=m 0,25
 Diéu kién dé do thi ham s6 ¢6 hai diém cyc trila m=1. | 025
Taco A(l;3m—1), B(m—n7 +3m?). Hé sb goc cua dudng thing AB 1a k=—(m—-1)>.
. , 0,25
Puong thang AB vudng goc voi duong thang y=x+2 khi va chi khi k=-1
- <m=0 hoic m=2.
0,25

Vay gid trim can tim 13 m=0 hodc m=2.
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Ciu Dap dn Diém
2 Phuong trinh da cho tuong duong véi sin Sx+cos2x=0 0,25
(1,0 diém) |- 7 7= 7 oo T TS oooosssooooooooosssooooooooooooes
= cos(Sergj =co0s2X 0,25
o 5x+ L =+2x+ K2 (ke Z) 0,25
x=—%+ k%ﬂ
o (kez) 0,25
T T
X=——+k—
14 7
3 2.2 _
1,0 diém) 2X7+ Yy =3xy+3x-2y+1=0 M
4% —y? + x+4=2x+ y +/x+4y (2) 0,25
Piéu kién: 2x+y>0, x+4y>0. Tir (1) tadugec y=x+1 hodc y=2x+1.
e Véi y=x+1, thay vao (2) ta dugc 3x2 —X+3=3X+1+~/5x+4
&3 = X) + (X+1=/3X+ 1)+ (X+2-/5x+4)=0 0.25
1 1
<:>(x2—x)(3+ + ij
X+1+4/3X+1  X+2++/5x+4
& X —x=0<x=0 hodc x=1. Khi do ta duoc nghiém (x;y) 1la (0;1) va (1;2). 0,25
e V6i y=2x+1, thay vao (2) ta dugc 3—3X=/4X+1+~/9x+4
S 3X+(VAX+1-D)+(VIX+4-2)=0
<X 3+ + =0« x=0. Khi do ta dugc nghiém (x; y) 1a (0; 1).
VaAx+1+1 \/9x+4+2j s
Déi chiéu diéu kién ta duoc nghiém (x;y) cta hé da cho 1a (0;1) va (1;2).
4
(1,0 diém) | Pat t= 2— x> = tdt = —xdx. Khi x=0 thi t=+/2, khi x=1 thi t=1. 0,25
_______________ N
Suyra | = [ t%dt 0,25
1
o2
b 0,25
________________ S RO
22\5—1 0,25
3
5 » . . .2 , \ a\/g
(1,0 diém) S Goi H 1a trung diém ctua AB, suy ra SH L ABva SH =
. 0,25
Ma (SAB) vudng goc voi (ABCD) theo giao tuyén AB, nén
HiABco. oo
3
Do d6 Vs agcp Z%S_LSABCD -2 6\@ : 0,25
Do AB || CD va HeAB nén d(A (SCD))=d(H,(SCD)).
Goi K 1 trung diém ctia CD va | 13 hinh chiéu vudng goc 0.25
cta H trén SK. Ta c6 HKLCD. Ma SH1CD = CDL(SHK)
= CD L HI. Do d6 HI L(SCD).
Suy ra d(A (SCD)) = HI = ——-1K a2l 0.25

Js2imk? 7
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Céu Ddp dn Diém
6 2 2
(1,0 diém) | Taco: (a+b)«/(a+2c)(b+20)s(a+b)a+b2+4cza +b" + 2""?* 4aC+4DC 522 12 2y | 0,25
bat t=\/a2+b2+02+4, suyra t>2 va Pgi— 29 .
t 2(t°-4)
Xét f(t)=i—+, véi t>2. Tacod f'(t)=_i2+ 29t = (t 4)(4;t ;7t 24t 16) | 025
t 2t -4 t° (t°-4) t°(t" -4)
Véit>2taco 43 + 72 —4t—16=4(t> —4) +t(7t—=4)>0. Do dé f'(t)=0<t=4.
Bang bién thién:
t 2 4 + o0
fi( + 0 -
5
f(t) = 0,25
/ 8 \
—00 0
Tir bang bién thién ta dugc P<=.
""" s s
Khi a=b=c=2 taco Pzg. Vay gia tri lon nhat ciia P 1a re 0,25
7a Goi | 14 giao diém ciia AC va BD=> IB=1C.
(1,0 diem) B C -
Ma IB LIC nén AIBC vudng cén tai | = ICB=45°. 025
BH L AD = BH L BC= AHBC vudng can tai B ’
= | 13 trung diém cua doan thang HC.
H Do CH | BD va trung diém | cita CH thuéc BD nén toa
2(X+3)—(y-2)=0
do diém C thoa man hé ¢ x—
- ; X_3+2(VL2)_6:0' 0,25
A D 2
Do @6 C(-1;6).
Taco o=1B_BC_1_ b sic =cp=vic iD? =|CJE=CH*/E=5\/§. 0,25
__________ ID__ 1D AD 3 %
, ) 2 2 t=
Taco D(6-2t;t) va CD=5\2 suyra (7-2t)"+(t-6)" =50 < - 0.25
Do d6 D(4;1) hoac D(-8;7).

(0 diamy | OeOBipuyén =3y, ] 025
Puong thing A qua A va vudng goc voi (P) nhan n lam vécto chi phuong, nén c¢6 phuong trinh
x-3_y-5_z 0,25

I e RS
Goi B 1a diém dbi xtng cua A qua (P), suy ra B thudc A. Do do B(3+ 2t;5 + 3t;—t). 0,25
o 5 . . 10+3t —t
Trung diém cua doan thang AB thudc (P) nén 2(3+t)+3 R -T=01=-2. 025
Do d6 B(-1;—-1; 2).
9.a S cach chon 2 vién bi, mdi vién tir mot hop la: 7.6=42. 0,25

(1,0 @iém) |- oo
S6 cach chon 2 vién bi dé, moi vién tir mot hop la: 4.2=S8. 0,25
S cach chon 2 vién bi tréng, moi vién tir mot hop la: 3.4=12. 0,25
Xac suat dé 2 vién bi dugc 1ay ra co cung mau la: p= 8:212 =12—(i 0,25
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Cau Dap dan Diém
7b Taco He AH va AH L HD nén AH c6 phuong trinh: 025
(1,0 diém) X+2y-3=0. Do do A(3-2a;a). ’
Do M la trung diém cta AB nén MA = MH.
A 1
Suy ra (3—2a)* +(a—1)*=13<a=3 hoic a=-<. 0,25
N Do Akhac H nén A(=3;3).
M Phuong trinh dudng thang AD 1a y—3=0. Goi N 1a diém déi xting
cia M qua AD. Suy ra N e AC va toa do diém N théa méin hé
Ity ._ 0,25
B H D C Ty T = N(0;5).
1.x+0.(y-1)=0
Puong thiang AC c6 phuong trinh: 2x—-3y+15=0.
Puong thing BC c6 phuong trinh: 2x—y—7=0.
. 2x-y-7=0
Suy ra toa do diém C thoa man hé: y 0,25
2Xx-3y+15=0.
Do d6 C(9;11).
a 08";?: ) Ta co Kéz(—2;3;2), vecto chi phuong cua A la Jz(—Z; 1;3). 0,25
iem) [~ T T mesmosTeooososoooosoooooe e R
’ Puong thang vudng gdoc voi AB va A, c6 vecto chi phuong 1a v :[AB, u ] 0,25
Suy ra V =(7; 2; 4). 0,25
\ 2 . R r . , . X=1 y+l1 z-1
Duong thang di qua A, vudng goc vai AB va A c¢6 phuong trinh la: 7 = 5 = i 0,25
9.b N L [} +2y=4x-1
(1,0 diém) | Pi€ukién: X>1;y>—1. H¢ da cho trong duong voi 0,25
log; (x—1)=log;(y+1)
x> —2x-3=0
5 0,25
y=X-
Xx=-1,y=-3
Y 0,25
,,,,,,, X=3y=l.
Déi chiéu diéu kién ta duoc nghiém (X;y) cua hé di cho 1a (3;1). 0,25

Hét
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