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|. TRAC NGHIEM o o ,
Cau 1. Mot hop c6 4 bi xanh va 5 bi d6. Lay ngau nhién 2 bi tir hop. Tinh x4c suat dé hai bi lay dugc
khac mau.

A 2 B. L. c.2 D. 1.
9 10 9 4
Cau 2. Trong mat phiang, cho M 13 anh caa N qua phép tinh tién theo v. Tim ménh dé dung.
A. MN =V. B. MN =2v. C. NM =v. D. NM =2v.

Céau 3. Cho tam giac MNP, trén canh MN kéo dai vé phia M 1y mot diém Q. Tim ménh dé nao dudi
day sai?

A. (MNP) = (QPN). B. Q € (MNP). C. P e(MNP). D. PQ « (MNP).
Cau 4. C6 bao cach xép 3 hoc sinh vao 5 ghé hang ngang?
A A B. 5!, C. C. D. 3L
CAu 5. Trong khai trién nhi thac (a+b)™*(n e N), 6 tt ca 18 s6 hang. Tim n .
A. 17. B. 12. C. 13 D. 18.
Cau 6. Tim cbng thirc nghi¢m dang.
_ _ s u=v+kr
A. tanu =tanv < u =v+Kk2r. B. smu_smvc{u:ﬂ_wkﬁ.
_ _ _ u=v+k2r
C. cotu =cotv < u=Vv+Kk2r. D. cosu_cosv<:>[u:_v+k2ﬂ.

Cau 7. Cho phép vi ty ti s6 k. Tim ménh dé sai. ‘

A. Phép vi ty ti sO k bién tam giac thanh tam giac dong dang vai no.

B. Phép vi tu ti s6 k bién tia thanh tia.

C. Phép vi ty ti s6 k bién gdc thanh géc.

D. Phép vi ty ti s6 k bién duong thang thanh duong thang song song vai no.
Cau 8. Trong cac ham sé sau, ham sb nao 1a ham sé chin?

A. y=sinx B. y =cotx. C. y=cosx. D. y=tanx.
Cau 9. Cho A 1a bién cé lién quan dén phép thir c6 khong gian mau 1a Q. Tim ménh dé sai.

A. P(A)=1+P(A).  B.P(A)=1-P(A).

C. P(A)=1-P(A).  D.P(A)=P(Q)-P(A).
Cau 10. Xét phép thur: “Gieo mot dong tién c6 hai mat S, N can doi va dong chat mot 1an”. Hoi phép
thtr ndy c6 bao nhiéu bién c6?

A. 16. B. 36. C. 4. D. 32.
Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 14 hinh binh hanh. Goi M,N lan luot 1a trung diém canh
SA, SC . Hoi duong thang nao song song véi mat phang (ABCD)?

A. SD. B. MN. C. SM. D. MS.
Cau 12. Trong vkhéng gian, cho duong thang a va diém A khong thudc a. Hoi c6 bao nhiéu dudng
thang di qua di€ém A va song song voi duong thang a ?

A. 2. B. V0 so. C.0. D. 1.
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Il. TU LUAN
Bai 1(1 diém). Bang phuong phap quy nap, ching minh rang:

3+(2n-1)3"

1.3+2.32+3.3%+...+n3" = ,VneN,n>1.

Bai 2(1diém). Tu mot hop dung 4 bi xanh, 6 bi 6 va 5 bi vang. Chon ngau nhién tir hop ra ba bi.
Goi A 1a bién cb: “ba bi duoc chon c6 mau xanh”, B 1a bién cd: “ba bi duwoc chon c6 mau do6” va C la
bién cb: “ba bi dugc chon ¢6 mau vang”. D la bién cd: “ba bi duoc chon cung mau”.

a/ Biéu dién bién c6 D theo ba bién c6 A, B, C.

b/ Tinh xac suit dé ba bi duoc chon cé it nhat hai mau.

Bai 3(1 diém). Xac dinh hé s6 cua s6 hang chira x° cua khai trién (1-2x)" biét ring
C?-4C!=n+6, neN.

Bai 4(1 diém). Giai phuong trinh :

\/5[1+ COSX + COS2X — COS3X —1) ~ (sinx— cosx)2

1-2cosx
Bai 5(2 diém). Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N lan luot 12
trung diém cua SB, SD.
a/ Chimg minh MN //( ABCD).

b/ Xac dinh giao diém | cua SC véi (AMN). Tinh S—(':
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PE 1.
Bai 1(1 diém). Giai phuong trinh :

2x— -1 )
\/5(1 N cosx + clos zx cos3x j _ (sm e cosx)2
—2cosx

Bai 2(1 diém). Xéc dinh hé s6 cua s6 hang chtra x° cua khai trién (1 - 2x)n biét rang

C:-4C=n+6,neN.

Bai 3(1diém). Tur mot hop dung 4 bi xanh, 6 bi d6 va 5 bi vang. Chon ngiu nhién tir hop ra
ba bi. Goi A la bién co: “ba bi dugce chon ¢6 mau xanh”, B 1a bién co: “ba bi dugc chon co
mau dé” va C 1a bieén co: “ba bi dugc chon ¢6 mau vang”. D 1a bién ¢o: “ba bi dugc chon
cung mau”.

a/ Biéu dién bién c¢6 D theo ba bién c¢b A, B, C.

b/ Tinh x4c sudt dé ba bi dugc chon c6 it nhat hai mau.

Bai 4(1 diém). Bing phuong phéap quy nap, chimg minh rang:

3+(2n-1)3""
134232433 +..+n3" = (2n-1)

,nel,n>1.

Bai 5(2 diém). Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Goi M, N
lan luot 1a trung diém cua SB, SD.

a/ Chimg minh MN //( ABCD).

. yi
b/ Xac dinh giao diém I cua SC véi (AMN). Tinh g—c

pé 2.

cos3x+cos2x —cosx —1

Bai 1(1 diém). Giai phuong trinh J3 [1 + j = (sin X+ cosx)2

1+ 2cosx

Bai 2(1 diém). Xéac dinh hé sb cua s6 hang chira x° cta khai trién (1 - 3x)n biét rang
C}-5C=n+7,neN.

Bai 3(1 diém). Tiur mot hop dung 6 qua cu xanh, 5 qua cau o va 4 qua cau vang Chon
ngau nhién tir hop ra ba qua cau. Goi T 1a bién co: “ba qua cau duoc chon cé mau xanh”, T>

la bién co: “ba qua cau dugc chon cé mau dé” va Ts 1a bién co: “ba qua cau dugc chon co6
mau vang”. A 1a bién c0: “ba qua cau dugc chon cung mau”.

a/ Biéu dién bién cd A theo ba bién ¢ Ti, T2, Ts.
b/ Tinh x4c suat dé ba qua cau dugc chon ¢ it nhat hai mau.

Bai 4(1diém). Bang phuong phap quy nap, chimg minh rang:



5+(4n—-1)5""
16

15425435 +...+n5" = NneZn>1.

Bai 5(2 diém). Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢iay ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi E, F lan
luot 1a trung diém cua SA, SC.

a/ Chimg minh EF //( ABCD).

b/ Xac dinh giao diém I ciia SD v6i (BEF). Tinh E

ST

HET

Pap An Tric nghiém

Pécau | 1 | 2 | 3| 4|56 |7 | 8|9 10]11]12
101 C C D A B D D C A A B D
103 B D A C D A B C C B A C
105 B A D B B B A A C B C D
107 A B B D A C D D C B D C
102 D B D C D D B C B C B A
104 B D D A A B B D D C A B
106 C A A C A A A C D C B A
108 C C A D C A D B D C D C
PAP AN TU TU LUAN
Ma dé: 101, 103, 105,107
Bai | Noi dung Piém
1 — — 1.0
GPT: \/g(l N cosx +cos2x —cos3x IJ _ (sinx 3 cosx)2
1-2cosx
_ _ _ 0.25
VT = \/5( COSX + cos2x cos3xj _ \/g(cosbc 20052xcosxj _ \/§COS 2y
1—2cosx 1—2cosx
VP =1-sin2x 0.25
0.25
pt <= J3cos2x +sin2x =1 < cos(2x —%) = %
0.25
X = % +km
= (k IS Z)
T
X=——+knr
12

a/ Xac dinh h¢ s6 ciia s6 hang chira x’ ciia khai trién (1-2x)" biét ring
C}-4C =n+6,neN




-1
C’—4C! =n+6<:>@—4n:n+6

0.25

on-1ln-12=0=>n=12 0.25
S6 hang tong quét cuia khai trién (1 - 2x)12 la Cl(2)'x" = k=5 0.25
Két luan : - 25344 0.25
Tt mét hop dung 4 bi xanh, 6 bi d6 va 5 bi vang. Chon ngau nhié trhop | 1.0
ra ba bi. Go1 A 1a bién co: “ba bi duogc chon ,cé mau xanh”, B 1a bién c¢6:
“ba bi duoc ch,(_)n qé mau dé” va C 1a bién c6: “ba b1 duoc chon c6 mau
vang”. D la bién c0: “ba bi dugc chon cung mau”.
a/ Biéu dién bi,én 96 D theo ba bién c6 A, B, C
b/ Tinh xac suat dé ba bi duoc chon c6 it nhat hai mau.
D=AuUBuUC 0.25
C3 C3 C3 025
X4c suét can tim la P(D) 0.25
3 3 3 0.25
KQ: 1—((7; + S +ng
CIS CIS CIS
. Bang phuong phap quy nap, chirg minh rang;
3+(2n-1)3""
1.3+2.3% 433 +...+n3" = ( n4 ) NneZ,n>1.
Kiém tra ménh dé dung khin = 1. 0.25
Gia st ménh dé dung khi n=k,(k € Z,k 2 1), nghia 1a
, ( )3k+l
13423 +33 +..+k3 =
CM ménh dé dung khi n = k+1, nghla la: 0.25
3+(2k+1)3"
134232433 +..+(k+1).3"" = ( Z ) .
3+(2k —1)3*" 0.25
VT = ( ) +(k+1).3"".
0.25

3+(2k-1)3"" +4.(k+1).3""  3+43.(2k+1).3""  3+(2k+1).3""

VT: = =
4 4 4

Bai 5(2 diém). Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh binh hanh tam O.
Goi M, N lan luot 1a trung diém cua SB, SD.
a/ Chiing minh MN // (ABCD).

b/ Xac dinh giao diém I ciia SC véi (AMN). Tinh g—é




v€ hinh phuc vu cau a

0.25

a MN//BD 0.25
MN z (ABCD) 0,25
MN//(ABCD) 0.25
Xac dinh diém J 1a giao cua MN va SO 0.25
Xac dinh dung I 1a giao cua AJ va SC (kém hinh v¢) 0,25
Tinh dung ty s6 1a 1/3 0.5
PAP AN TU TU LUAN
Ma dé: 102, 104, 106,108
Bai | Noi dung Piém
1 _ _
GPT: \/3(1 N cos3x + cos2x — cosx lj _ (sinx N cosx)2
1+ 2cosx
VT — \/5 ( cosx + cos3x + costJ _ \/g 2cos2xcosx + cos2x _ \/gcos2x
1+ 2cosx 1+ 2cosx
VP =1+sin2x
pt & J3cos2x —sin2x =1 cos(2x +%) = %
X=——+knx
= kel
4 (ke
xX=—+kr
12

Xéc dinh hé s6 cua s6 hang chita x’ ctia khai trién (1-3x)" biét rang
C:-5C =n+7,neN

5 L n(n—l) B
C -5C, —n+7<:>T—5n—n+7

ont-13n-14=0=>n=14

S6 hang tong quét ctia khai trién (1 — 3x)14 la Cl(-3)'x* = k=3

KL: -9828




Bai 3. (1 diém) T mot hop dung 6 qua cau xanh, 5 qua cau do va 4 qua
cau vang Chon ngiu nhién tir hop ra ba qua cdu. Goi T 14 bién cd: “ba qua
cau dugc chon c6 mau xanh”, T» 1a bién ¢d: “ba qua cau dugc chon c6 mau
d6” va Ts 13 bién cd: “ba qua cau dugc chon c6 mau vang”. A 1a bién cb: “ba
qua cau duge chon cung mau”.

a/ Biéu dién bién cb A theo ba bién ¢b T, T2, Ts.

b/ Tinh xé4c suit dé ba qua cau duoc chon c6 it nhat hai mau.

A=T, VT, VT,

s C: C:
n(9)=Cli P(1) =GP (L) = GiP(T) = ¢+

XA4c sudt can tim 1a P(D)

.99

KQ:1-
Q ( C135 C1135 C135

Bang phuong phap quy nap, ching minh rang:
5+(4n-1)5""
16

1.542.543.5+..4+n5" =

,VneZ,n>1.

Kiém tra ménh dé dung khin = 1.
Gia st ménh dé dung khi n=k,(k € Z,k 2 1), nghia 1a

k+1
1.542.543.5 +..+k5 = S+(4k ” ~1)s .
CM ménh dé dung khi n = k+1, nghia la:
k+2
L5+252+353+”A{k+1)5“1:5+(4ﬁ23)5 .
_ k+1
VT::5+(4ﬁ61)5 +(k+1).5"".
— 5+(4k-1)5""+16.(k+1).5"" 545 (4k+3).5""  3+(4k+3).5"
16 B 16 B 16

Bai 5(2 di‘ém). Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day ABCD la hinh binh hanh tdm O.
Goi E, F lan luot 1a trung diém cuaa SA, SC.
a/ Ching minh EF // (ABCD).

b/ Xac dinh giao diém I ciia SD v6i (BMN). Tinh 5—11)




V¢ hinh phuc vu cau a

0.25

EF//AC 0.25
EFz (ABCD) 0,25
EF//(ABCD) 0.25
Xéc dinh diém J 1 giao ctia MN va SO 0.25
Xéc dinh dung I 1a giao cia DJ va SD (kém hinh v¢) 0,25
Tinh dung ty s6 1 1/3 0.5
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