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1. HOAN VI, CHINH HOP, TO HOP

7= TT BDVH THIEN AN

Cuuvinoi 1. HOAN VI, CHINH HOP, TO HGP

KIEN THI'C CAN NHG

1. Quy tic cong

Mot cong viéc dude hoan thanh bdi mét trong hai hanh dong. Néu hanh dong nay c6 m cach
thuc hién, hanh dong kia c6 n cach thuc hién khong trung véi bat ki cich nao ctia hanh dong
thit nhat thi cong viéc dé c6 m + n cich thuc hién.

e Néu A va B 1a céc tap hgp hitu han khong giao nhau thi: n(AU B) = n(A) + n(B).

2. Quy tac nhan

Mot cong viee duge hoan thanh bdi hai hanh dong lién tiép. Néu c6 m cach thuc hién hanh
dong thi nhat va tng v6i mdi cach dé cé n cach thuc hién hanh dong thit hai thi ¢ m.n cach
hoan thanh cong viéc.

e Dang toan tim s6 cac s6 tao thanh: Goi s6 can tim c6 dang: abc. . ., tuy theo yéu cau bai
toan:
Néu s6 18 thi s6 tan cing la sb 1é.
Néu s6 chan thi s6 tan ciing 1a s6 chan.
3. Hoan vi
e Mobi cich xép n (n > 1) phan tit nao d6 theo mot thit tur goi 14 mot hoan vi clia n phan
ti do.

o 86hoénvicﬁanphﬁntﬁlé’f’n:n!:1-2-3---n‘(nz1).

4. Chinh hgp
e MOoi cach chon k phan tit ciia n phan t@ ndo dé va xép k phan ti vita chon theo mot thit
tu ta goi 1a mot chinh hop chap k ctia n phan ti.

e S6 chinh hop chép k ctia n phan ti 1a

= =1)(n=2)- =k +1)|(1<n<n)

Hién nhién (A" =P, |
5. T6 hop
e M&i cach chon k phan tit (khong can sap thit tu) ciia n phan tit goi 14 mot t6 hop chap k

clia n phan ti.

e S6 t6 hop chép k ctia n phan ti 1a
A n!

k n

—In__ " 1< np<n).
¥y S T A R

& Mot cach hiéu khac vé chinh hgp
e Cho tdp X gom n phan ti.

e S6 cach chon k phan tit trong tap hop X 1a Ck.
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1. HOAN VI, CHINH HOP, TO HOP = TT BDVH THIEN AN

e S6 cach sip xép k phan tit vita chon theo mét thit tu nao d6 1a k!

e Theo qui tdc nhén, sé cdch chon k phan tit clia tdp hop X va xép k phan tit vira chon theo
thtt tu nao d6 1a CF - k! = Ak,

6. Phan biét t hop va chinh hop
Cho tdp X gom n phan ti

e S6 cach chon k phan tit ctia X 1a Ck.

e S6 cach chon k phan tit cia X va xép k phan ti vita chon theo mot thit tu nao dé 1a A%,

BAI TAP MAU

CAU 1 (Céu 20 dé minh hoa 2021-2022). Véi n 1a sb nguyén duong, cong thitc nao dudi day
dang?
A. P, =nl B. P,=n—-1. C. P,=(mn-1L D. P, =n.

CAU 2 (Céau 1 dé minh hoa 2020-2021). Cé bao nhiéu céch chon ra 3 hoc sinh tt mot nhém
¢6 5 hoc sinh?
A. 5L B. Al C. C. D. 5.

@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN

Cau 1.1. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom 3 chit s6 khac nhau duge 1ap tit céc chit s6 1, 2, 3, 4, 5,
6.
A. 90 sb. B. 20 sb. C. 720 sb. D. 120 sb.

Cau 1.2. Tu céc chit s6 1,2,3,4,5,6 ¢6 thé 1ap dude bao nhiéu sé tu nhién gom 4 chit sé doi méot
khac nhau?
A. 15. B. 4096. C. 360. D. 720.

Cdu 1.3. Ngan hang dé thi gdm 15 cau hoi trac nghiém khéc nhau va 8 cdu hoi tu ludn khac nhau.
Hoi ¢6 thé 1ap dude bao nhiéu dé thi sao cho mdi dé thi gom 10 cau héi trac nghiém khac nhau va
4 cau hoi tu luan khac nhau.

A. C-C B. C{?+ Ci. C. A} Ag. D. A} + AL
Cau 1.4. S6 cach sap xép 6 hoc sinh ngdi vao 6 trong 10 ghé trén mot hang ngang 1a

A. 6%, B. 6. C. AS,. D. C%,.

Cau 1.5. Mot t6 ¢6 6 hoc sinh nam va 9 hoc sinh nit. Héi ¢6 bao nhiéu cach chon 6 hoc sinh di lao
dong, trong d6 c6 ding 2 hoc sinh nam?
A. C2+Cq. B. C2CL. C. A2A}. D. C2Cs.

Cau 1.6. Cho tap hop M cé 10 phan tit. S6 tdp con gom 2 phan tit cia M 13
A A, B. Az, C. C3,. D. 102

Cadu 1.7. Cho tap hop M c6 10 phan tit. C6 tat ca bao nhiéu cach lay ra 3 phan ti 1y tit M?
A. A, B. Al,. C. 3, D. 10°.

Cau 1.8. C6 bao nhiéu cach chon hai hoc sinh tit mét nhém gom 34 hoc sinh?
A A2, B. 342, C. C2,. D. 2.
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1. HOAN VI, CHINH HOP, TO HOP = TT BDVH THIEN AN

Cau 1.9. Mot nhém cé 25 ngudi can chon mdt ban chit nhiém gom 1 cht tich, 1 phé chi tich va 1
thu ky. Hoi ¢6 bao nhiéu cach?
A. 1380. B. 13800. C. 460. D. 4600.

Cau 1.10. T céc chit sb 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8 9 ¢6 thé thanh lap dugc bao nhiéu s6 tu nhién gom
hai chit s6 khac nhau?

A AZ B. 82 C. CL D. 28
Cau 1.11. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom 4 chit s6 dugc lap thanh tit cdc chit s6 1; 2; 3; 4; 5; 6; T;
87

A AL B. 8% C. Ci. D. 48,
Cdau 1.12. T céc chit s6 1; 5; 6; 7 ¢6 the lap dude bao nhicu sb tu nhién gdm 4 chit s6 khic nhau
ddi mot?

A. 12. B. 256. C. 64. D. 24.

Cau 1.13. C6 bao nhiéu cach thanh 14p mot ban can su 16p gom 3 ngudi dude duge chon tit 16
hoc sinh trong 16p?
A A% B. 163 C. Ci;. D. 31,

Cadu 1.14. Mbt t6 ¢6 7 hoc sinh. C6 bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh tit t6 d6 di truc nhat?
A. AL B. 7. C. A D. C3.

Cau 1.15. Mot cita hang c6 8 chiéc 40 mau khac nhau va 8 chiéc quan ciing c6 mau khac nhau.
Mot ngudi mudn mua mot bd quan 4o tit cita hang dé. Hobi ngudi dé cé bao nhiéu cach chon?

A. 64. B. 32. C. 16. D. 20.
Cau 1.16. Mot hop dung 15 vién bi khac nhau. C6 bao nhiéu cach chon dong thai 4 vién bi tit hop
dé?

A. 4l B. 15 C. 1365. D. 32760.

Cau 1.17. S6 tam gidc x4c dinh béi cdc dinh ciia mot da gidc déu 10 canh l1a
A. 35. B. 120. C. 240. D. 720.

Céu 1.18. S6 doan thiang xéc dinh béi céc dinh ctia mot da gidc déu 12 canh 1a
A. 6. B. 6l. C. A2, D. C2,.

Cau 1.19. S6 véc-to xac dinh bdi cdc dinh ctia mot da gide déu 12 canh 13
A. 6. B. 6l. C. A2, D. C2,.

Cau 1.20. Trong khong gian cho bén diém khong dong phang, cé thé xéc dinh nhiéu nhat bao
nhiéu mit phang phan biét tit cdc diém d6?

A. 35. B. 4. C. 2. D. 6.

BANG DAP AN

1. A J[2. C Jl11. D |[12. ¢ 1.3, A |[14. C |[15. D |16 C |
1.7. ¢ |18, C J[19. B |[r10. A |11, D |[112. D |[1.13. C ||1.14. D |
[1.15. A |[116. ¢ ][117. B |[1.18. D |[1.19. C [[120. B |
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2. CAP SO CONG - CAP SO NHAN = TT BDVH THIEN AN

Cruyinpi 2. CAP SO CONG - CAP SO NHAN

KIEN THI'C CAN NHG.

1. Cap sb cong
a) DPinh nghia: Day s6 (u,) 1a cAp s6 cong véi cong sai d khi u, 1 = u, +d v6i n € N.

b) S6 hang tong quat: Néu cip sb cong (u,) ¢6 sd hang dau u; va cong sai d thi s hang
tong quét u, duge xac dinh béi cong thitc u, = uy + (n — 1)d véi n > 2.

¢) Tinh chat: Trong mot cip sb6 cong, mdi s6 hang (trit s hang dau va cubi) déu la trung
N A 2 . A 7 X 7, 7 ~ N Uk— + u P
binh cong cua hai so ding ke véi né, nghia la u, = Rl UL 6 k> 2.
d) Téng n sd hang dau tién ciia modt cip sbé céong: Cho cap sb cong (u,). Piat S, =
Uy + Uz + -0+ Up. Khi dé:

n(u+u,) _ nui+ (n—1)d)
2 2

Sy =

2. Cap s6 nhan
a) Dinh nghia: Day s6 (u,) 1a cAp s6 nhan véi cong boi q khi u, 1 = u,.q v6i n € N*.

b) S6 hang téng quat: Néu cip s6 nhan (u,) c6 sd hang dau uy va cong boi ¢ thi s6 hang
tong quat u,, dude xac dinh béi cong thitc: u, = u;.¢" " véi n > 2.

c¢) Tinh chét: Trong mot cAp s6 nhan, binh phuong ctia méi sé hang (trit s6 hang dau va

cudi) déu 1a tich ctia hai s6 hang ding ké v6i nd, nghia 1a u?2 = up_q.uprq v6i k > 2.
ANg g , Ng k +

d) Téng n s6 hang dau tién ciia mdt cip s6 nhan: Cho cip sb6 nhan (u,) véi cong boi
q#1.bat S, =uy +us + -+ - + u,. Khi do:

uy (1 —q"
g - (1—-q")
l—q
e) Cép sb nhan lui v6 han:
Cép s6 nhan It vo han 14 cAp s6 nhan vo han c6 cong boi ¢ sao cho |g| < 1.

f) Céng thitc tinh tdng ctia cAp s6 nhan liui v han: Cho (u,) & cAp s6 nhan 1t vo
han ¢6 cong boi ¢. Khi d6 tong ctia cap s6 nhan It v6 han duge tinh theo cong thiic

S=u+us+---+u,+---=

BAI TAP MAU

CAU 3 (Céu 26 dé minh hoa 2021-2022). Cho cip sb cong (u,) v6i u; = 7 va cong sai d = 4.

Gié tri ctia us bang
7

A 11. B. 3. C. T D. 28.
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CAU4 (Céu 2 dé minh hoa 2020-2021). Cho cap s6 cong (u,) c6 u; = 1 va uy = 3. Gia tri ctia
u3 bang
A. 6. B. 9. C. 4. D. 5.

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Céu 2.1 (P& minh hoa 2019-2020). Cho cip sb nhan (u,) véi u; = 2 va uy = 6. Cong boi clia
cap s6 nhan da cho bang

1

A. 3. B. —4. C. 4. D. 3
Cau 2.2. Cho cap s6 cong (u,) v6i us = 2 va uy = 6. Cong sai ciia cap s6 cong da cho bang

A —4. B. 4. C. -2 D. 2.
Cadu 2.3. Day sb nao sau day la cap sb cong?

A. 1;2;3:4;5. B. 1;2;4;8; 16. C. 1;3;9;27;81. D. 1;-2;4;-8; 16.
Cau 2.4. Cho cip s6 cong (u,) v6i uy = 2 va cong sai d = 1. Khi d6 us bang

A. 3. B. 1. C. 4. D. 2.
Cau 2.5. Cho cap s6 cong (u,) v6i uyg = 25 va cong sai d = 3. Khi dé u; bang

A. 2. B. 3. C. —3. D. 2. A
Cau 2.6. Cho cap s6 cong (u,) v6i uy = 5 va cong sai d = 3. Khi d6 ug; bang

A. 242, B. 239. C. 245. D. 248.
Cau 2.7. Cho cap sb cong (u,) véi s6 hang dau u; = 1 va cong sai d = 3. Héi s6 34 1a s6 hang thit
may?

A. 12. B. 9. C. 11. D. 10.

Cau 2.8. Cho cap s6 cong (u,) véi u; = —21 va cong sai d = 3. Tong 16 s6 hang dau tién clia cap
s6 cong bang
A. Slﬁ = 24. B. 816 = —24. C. S16 = 26. D. Slﬁ = —25.

~

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 2.9. Cho cip s6 cong (u,) gdom cac s6 hang theo thit tu 2, a,6,b. Khi d6 tich ab bang
A. 22. B. 40. C. 12 D. 32.

Cau 2.10. Cho cap s6 cong (u,) v6i ug = duy va uiz = 2ug + 5. Khi d6 sb hang dau u; va cong sai
d bang
A uy=3vad=>5. B. uy=4vad=>5. C.uyy=3vad=4. D . uyy=4vad=3 “

Cau 2.11. Cho cap s6 cong (u,) v6i Sy = 77 va Sip = 192. Véi S, 1a tong n sb dau tién ciia no.
Khi d6 s6 hang tong quat u,, clia cip sd cong dé 1a

A. u,=5+4n. B. u, =2+ 3n. C. u, =4+ 5n. D. u, =3+ 2n.
Cau 2.12. Cho cap s6 nhan (u,) véi u; = —2 va cong boi ¢ = 3. Khi dé uy bang
A. Ug = 1. B. U9 = —6. C. U9 = 6. D. Ug = —18.
~ 2 . N 2
Cau 2.13. Cho cap s6 nhan (u,) v6i s6 hang dau u; = —3 va cong bdi ¢ = 3 SO hang th nam
clia cap s6 nhan bang
27 16 27 16
A —. B. ——. C. ——. D. —.
16 27 16 27
Cau 2.14. Cho cap s6 nhan (u,) véi uy = 1;¢ = 3. Tim u;.
1 1
A. Uy = § B. Uy = 9. C. Uy = 27. D. Uy = ﬁ
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~ 2 1 . 2
Cau 2.15. Cho cap so6 nhan (u,) véi u; = —giur = —32. Cong bdi ¢ clia cap so nhan da cho
bang
1
A qg==+2. B. q:ii' C. ¢=+44. D. g=+1.

Cau 2.16. Mot cap s6 nhan c6 s6 hang dau u; = 3 va cong bdi ¢ = 2. Tong 8 sb hang dau tién
clia cap s6 nhan bang

A. Sy = 381. B. Sg = 1809. C. Sz = 765. D. Sy = 1533.
Cau 2.17. Day s6 nao sau day khong phai 1a cap sd nhan?

A. 1;2;3:4;5. B. 1;2;4;8; 16. C. 1;3;9;27;81. D. 1;-2;4;-8; 16.
Cau 2.18. Cho cap s6 nhan (u,) v6i s6 hang dau u; = 1 va cong bdi ¢ = 2. Héi s6 1024 14 s6 hang
thit may?

A 11. B. 9. C. 8. D. 10.

~ . 1 1 1 S
Cau 2.19. TéngvéhanS:1—|—§+§+~~+27+~~ bang

A 2. B. 2" —1. C. 1. D. 4.

Cadu 2.20. Viét thém mdt s6 vao gitta hai s6 5 va 20 dé duge mot cap sé nhan. S6 dé 1a

A. £9. B. +10. C. £13. D. +14.

Cau 2.21. Day sb (u,) c6 cong thitc s6 hang tong quat nao dudi day 1a mot cap sb nhan?
1
A. un:3”2. B. u,=3n+1. C. u, =3" D. u,=-—.
n

BANG DAP AN

3. A J[4 D |[21. A |[22. B |[23. A |[24. C ][25. D |[26. A |
27. A |[28. A ][29. D |[210. C |[211. D |[212. B |[213. B |[2.14. D |
[2.15. A ][2.16. C [2.17. A [[2.18. A [[2.19. A ][2.20. B |[2.21. C |
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Cuuvinpt 3. XAC SUAT CUA BIEN CO
KIEN THI'C CAN NHG

1. Phép tht: Phép thit duge ki hiéu la 7', la mot thi nghiém hay mdt hanh dong ma

e Két qua ctia né khong du doan trude dudc.
e X4c dinh dude tip hop tat ca céc két qua cb thé xay ra clia thi nghiém hay hanh déng
dé.
2. Khong gian mau
e Khong gian mau dugce ki hiéu 1a €, 1 tap hop tat ca cic két qua c6 thé xay ra clia phép
thi.
e S6 phan tit ciia Q duge ki hiéu 1a n(Q) (hay []).
3. Bién cb: Mot su kién A tuong tng véi mot va chi mot tap con ctia khong gian mau ciia phép
tht 7 thi su kién dé 1a bién c6 A lién quan dén phép thit T
e Moi két qud ctia phép thit T lam cho A x3y ra goi la mot két qua thudn loi cho A.

Tap hop tat ca cic két qua thudn loi cho A dude ki hiéu 1a Qy .

S6 céc phan tit ctia Q4 duge ki hieu 1a n(A) (hay |A]).
Nhu vay Q4 C Q va n(A) < n(Q).

Néu Q4 = @ thi A duge goi 1a bién cb khong thé va n(A) = 0.

Néu Q4 = Q thi A dugc goi 1a bién ¢ chac chan va n(A) = n(Q).
4. X4c suit ciia bién cb

. . s A
e Xdc suat ctua bien ¢o A ki hiéu la P(A) va duge dinh nghia P(A) = n( >, v6i Q 14 tap

hop hitu han va cac két qua ctia phép thit dong kha nang xay ra.

o P(@)=0,P(Q)=1v0<P(A) <1

5. Bién cb dbi: Cho A 1a mét bién cb. Bién ¢b "khong xdy ra A" goi la bién c¢b d6i ctia A va ki
hiéu 1a A.
Nhu vay: QaNQ; =2, QaUQz =0 va Qyu = Q\Q; .

6. Dinh ly: P(A) =1 - P(A)
7. Céach tinh xac suit cia mot bién cb6 A

e Cach 1
— Tim s6 phan tit cia khong gian mau Q (nghia 1a tinh n(Q)).

— Tim s6 phan tit clia bién ¢6 A (nghia 14 tinh n(A)).

, .. A
— Xéc suat ctua bien co A la P(A) = M

()
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3. XAC SUAT CUA BIEN cO 7= TT BDVH THIEN AN

e Cach 2
— Tim sb phan t1t ctia khong gian mau Q (tinh n(Q)).
— Tim s6 phan tit clia bién cd A (tinh n(A)).
. . A
_ Xéc subt ciia bién ¢ A Iy P(4) = 1 — U4

n(2)

BAI TAP MAU

CAU 5 (Céu 37 dé minh hoa 2021-2022). Tit mot hop chita 16 qua cau gom 7 qua mau do va
9 qua mau xanh, ldy ngau nhién dong thoi hai qui. Xac suat dé lay ducc hai qua cé mau khac

nhau bang

7 21 3 2
A —. B. —. . D. —.
40 40 C 10 15

CAU 6 (Céu 29 dé minh hoa 2020-2021). Chon ngdu nhién mot sé trong 15 s6 nguyén duong

dau tién. X4c sudt dé chon dugce sb chin bang
1

AL B. > c. .. D. L
8 15 15 2

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Cadu 3.1 (Dé minh hoa 2019-2020). Chon ngau nhién mot s6 tit tap cac sé tur nhién cé ba chit

s6 d6i mot khac nhau. Xac suat dé sd dude chon cé tong cac chit s6 14 s6 chin bang
41 4 1 16
A —. B. —-. C. - D. —.
81 9 2 81
Cadu 3.2. Mot binh dung 5 qua cau xanh va 4 qué cau dé va 3 qua cau vang. Chon ngau nhién 3

qué cau. Xéac suat dé dude 3 qua cau khac mau 13
3 3 3 3
A —. B. —. C. —. D. -.
7 11 14 )
Cau 3.3. Mot t6 hoc sinh ¢6 6 nam va 4 nit. Chon ngau nhién 2 ngudi. Tinh x4c suit sao cho hai

ngudi dude chon déu 13 nit.
A. z B. l C. é D. 1
15 15 15 3

Cdu 3.4. Chon ngau nhién 2 vién bi tit mét hop chita 2 vién bi d6 va 3 vién bi xanh. Xac suat dé

chon dugce 2 vién bi xanh la
2
A. i B. -. C. i D. l
25 5) 10 10
Cadu 3.5. Mot binh dung 5 qua cau xanh, 4 qua cau do va 3 qua cau vang. Chon ngau nhién ti

binh dé ra 3 qué cau. Xéac suat dé dude 3 qua cau khac mau 1a
3 3 3 3
A - B. - C. —. D. —.
) 7 11 14
Cdu 3.6. Mot binh dung 4 qua cau xanh, 6 qua cau trang. Chon ngau nhién tit binh dé ra 4 qua

cau. Xéc suat dé duge 2 qua cau xanh va 2 qua cau tring la
1 3 1
A —. B. —. C. - D.
20 7 7

Cau 3.7. Mot 16p ¢6 25 hoc sinh nam va 20 hoc sinh ntt. Chon ngau nhién mot hoc sinh. Tinh xéc
suat chon duge mot hoc sinh nit.

4 4 1 1
A - B. - C. —. D. —.
5 9

9 20

|
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Cdu 3.8. Chon ngau nhién 2 vién bi tit mot hép gom 5 vién bi den va 4 vién bi trang. Xdc sut
dé 2 bi dugce chon cling mau 1a
A. % B. ? C. 1 D. 1
9 9 4 9
Cadu 3.9. Mot hop chita 15 qué cau gom 7 qua cau mau do va 8 qua cau mau xanh. Chon ngau
nhién dong thoi hai quéa cau tit hép d6. Tinh x4c sudt dé chon dugce hai qua cau cling mau.

A. B. C ! D

E. @- . 7- . Tg.
Cau 3.10. Mot binh dung 5 qua cau xanh va 4 qua cau dé va 3 qua cau vang. Chon ngau nhién 3

qua cau. Xac suat dé duge 3 qua cau sao cho mau nao cing cé la

4 12 3 )
A —. B. —. C. —. D. —.
33 11 11 11
Cdau 3.11. Trén gid sach c6 4 quyén sach Toan, 3 quyén sach Ly, 2 quyén sach Héa. Lay ngau nhién
3 quyén sach. Tinh xéc suat dé 3 quyén dude lay ra déu la sach Toan.

1
A.. ?. B. E. C. @. . ﬁ.

Cau 3.12. Mot t6 hoc sinh gdm 4 ban nam va 6 ban nit. C6 gido chon ngau nhién 2 hoc sinh cia

D

t6 d6 1én bang lam bai tép. Tinh x4c suat dé hai ban 1én bang c6 ca nam va ni.

4 2 1
A. é B. —. C. - D. -.
15 15 9 )

Cau 3.13. Chon ngau nhién mét sé trong 18 sé nguyén duong dau tién. Xac sudt dé chon duge sb

1¢ bing

1
A. Z B. é C. l D. —-.
8 15 15 2

Cau 3.14. Chon ngau nhién mét sb trong 15 sé nguyén duong dau tién. Xac sudt dé chon duge sb
chén bing
A. Z B. é C. l D. 1
8 15 15 2
Cau 3.15. €6 30 chiée thé duge danh s6 thit tu tit 1 dén 30. Chon ngau nhién mdt chiée thé. Tinh

xac suat dé chiéc thé dudge chon mang s6 chia hét cho 3.

1 1 2
A - B. - C. i D. -.
3 2 10 3
Cdu 3.16. Gieo hai con stic sac. Xdc suat dé tong s6 cham trén 2 mat bang 11 1a
1 1 1 2
A —. B. -. C. - D. —.
18 6 8 25
Cdu 3.17. Gieo mdt con stic sic cAn dbi dong chat 2 lan. Tinh xdc suat dé tong hai mit bang
87
1 5) 1 1
A - B. —. C. —. D. —.
6 36 39 2

Cadu 3.18. Lay ngau nhién cung ltc 3 vién bi tit hop dung 12 vién bi xanh va 8 vién bi do, cac

vién bi can d6i, dong chat, phan biét. Xéc suat dé 3 vién bi lay ra ciing mau 1a
23 23 96 D 50

A —. B. —. CcC. —. L —
570 95 1140 323
Cau 3.19. Mot hop dung 5 vién bi xanh va 4 vién bi dd. Chon ngau nhién 3 vién bi tit hdp trén.

Tinh x4c suat chon duge it nhat mét vién bi do.

1 11 ) 37
A —. B. —. C. —. D. —.
21 84 14 42
Cadu 3.20. Trong mot chiée hdp c6 20 vién bi, trong d6 c6 9 vién bi mau dé, 6 vién bi mau xanh
va 5 vién bi mau vang. LAy ngau nhién dong thsi 3 vién bi. Tim xdc suat dé 3 vién bi ldy ra cé

khong qua 2 mau.
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3. XAC SUAT CUA BIEN cO 7= TT BDVH THIEN AN

2 B. 2. c. 2 p. 1%
38 38 95 190
Cadu 3.21. Mot doi gdbm 5 nam va 8 nit. LAp mot nhém gom 4 ngudi hét tép ca, tinh xac suat dé

trong 4 ngudi dudge chon c6 it nhat 3 nit?
A B 73 56 87

L —. L — C. —. D. —.

143 143 143 143
Cau 3.22. Cho tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Goi S 1a tap hop s tur nhién c6 sau chit s6 doi mot
khac nhau thudc tap hop A . Chon ngau nhién mot sé tit S . Tinh x4c suat dé chon duge s6 ¢
tong 3 chit s6 dau nhoé hon tong 3 chit s6 sau 3 don vi.

A B c. = D =
20 6! 20 10

Cau 3.23. Goi X 1a tap cac s6 tu nhién c¢6 5 chit s6. Lay ngau nhién hai s6 tit tap X. Xac suat dé
nhan dugc it nhat mot s6 chia hét cho 4 gan nhat véi s6 nao dudi day?
A. 0,63. B. 0,23. C. 0,44. D. 0,12.

A

Cau 3.24. Goi A 1A tap cdc s6 c6 5 chit s6 khac nhau duge 1ap tit cde s6 {1;2;3;4;5;6; 7} T A
chon ngau nhién mot sd. Xac suat dé s6 duge chon ¢6 mat chit s6 3 va chit sé 3 dimg & chinh gitta
a 1 5 2 1

A. = B. = C. = D. 3
Cau 3.25. Cho tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Goi B 1a tap hop céc s6 tu nhién gom 4 chit s6 khac
nhau dugc lap tit A. Chon thit tu 2 s6 thuoc tap B . Xéc suat dé 2 s6 duge chon cé diing mot sd

c6 mat chit s6 3 bang
156 B 160 80 161

L — . — C. —. D —.
360 359 359 360
Cau 3.26. Chon ngau nhién 3 s6 tu nhién tit tdp hopM = {1;2;3;...;2019}. Tinh xac suat P dé

trong 3 s6 tu nhién ducc chon khong cé 2 s6 tu nhién lién tiép
A 156 160 80 161

. — B. —. C. —. D —.
360 359 359 360
Cau 3.27. Xét tap hop A gom tat ca céc sb6 tu nhién gom 4 chit s6 khac nhau. Tinh xéc sudt dé

s6 dugc chon c¢é chit s6 diing sau 16n hon chit s6 ding trude.
A 1 1 1 5

.= B. —. C. —. D. —.

72 18 36 36
Cau 3.28. Goi A la tap hop céc s6 tunhién cé 4 chit s6 khac nhau tao ra tit cac chits6 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6.
Lay ngau nhién mot sd tir tap A . Xac suat dé sb 1dy duoc 1a s6 tu nhién cé 4 chit s6 khac nhau

khong 16n hon 2503 bang
101 5 67 259

360" B. 5 C. 240" D. 360"
Cau 3.29. Chon ngau nhién mot sé tu nhién ¢ ba chit s6. Tinh x4c sudt dé sé duoe chon khong
vudt qua 600 , dong thaoi né chia hét cho 5.
A B c. b p. ML
900 900 900 900
Cau 3.30. C6 100 tAm thé duge danh s6 tit 801 dén 900 (mdi tAm thé duge ddnh mot s6 khac
nhau). Ly ngau nhién 3 tAm thé trong hop. Tinh xdc suat dé liy duge 3 tdm thé cé tong céc s6

ghi trén thé 1a s6 chia hét cho 3.
A 817 248 2203 2179

L — B. ——. C. —. D. ——.
2450 3675 7350 7350
Cau 3.31. Gieo mdt con stic sic can dbi va ddng chat 2 1an. Tinh x4c suat dé tong s6 chdm trong

hai lan gieo nhé hon 6.

Az B. L c L 2
9 36 6 18
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Cadu 3.32. Goi S 1a tap hop tat ca céc s6 tu nhién gom 4 chit s6 phan biét dude chon tit céc chit s6
ctia tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Chon ngau nhién mot s tit tAp hop S. Tinh xac suat dé sb dugc
chon ¢6 2 chit s6 chan va 2 chit s6 18.

Az B. 2 c. - D .
> 5 40 10

Cau 3.33. Cho tap hop A = {1;2;3;4;5;6}. Goi B la tap tat ca cc s tu nhién gom 4 chit s6 doi
mot khéc nhau tir tdp A. Chon thit tu 2 s6 thudc thudce tdp B. Tinh xéc suit dé trong hai sb via

chon c6 ding mdt s6 c6 mat chit s6 3.
A 159 160 80 161

L— B. —. C. —. D —.

360 359 359 360
Cadu 3.34. Goi S 1a tap hop cac s6 tu nhién c6 ba chit s6 doi mot khac nhau dude 1ap tit céc chit s6
1,2,3,4,5. Chon ngau nhién tit S mot s6. Tinh xéc suat dé s6 dudce chon 1a s6 chia hét cho 6.

2
A —. B. —. C. —. D. —.

15 15 15 15
Cau 3.35. Goi S 1a tap hop céc s6 tu nhién ¢ 5 chit s6. Chon ngau nhién tit S mot phan tit. Xac

suat dé s6 duge chon chia hét cho 7 va ¢6 sb hang don vi bang 1
157 B 643 C 1357 11

11250 45000 52133 23576
Cadu 3.36. Cho tap hop X gom céac s6 tu nhién cé sau chit s6 déi mot khac nhau cé6 dang abede f
Tt X 14y ngdu nhién mot s6. Xéc sudt dé sb lay ralasb lé vathbaména <b<c<d<e < f

la
33 1 31 29

L — B. —. cC. ——. D —.
68040 2430 68040 68040
Cau 3.37. Goi S 1a tap cac sd tu nhién c6 5 chit s6. Chon ngau nhién tit tap S mot phan tit. Xac

suat dé s6 chon dudc chia hét cho 7 va cé s6 hang don vi la 1 1a
157 643 1357 11

T T B, ———. D D ———.
11250 45000 92133 23576

Cdau 3.38. Cho mot bang 6 vudng 3 x 3. Dién ngau nhién céc s6
1,2,3,4,5,6,7,8,9 vao bang trén (mdi 6 chi dién mot sb6). Goi A 1a bién
cb “Mobi hang, moi cot bat ki déu cb it nhat mot s6 18”7, Xéc suat clia bién

cb A bang
A. P(A)

= E B. P(A4) = 1 C. P(A) = = i
21 3 56
Cau 3.39. Tir cac s6 {1;2;3;4;5;6;7} 1ap s6 c6 9 chit s6 chia hét cho 15 sao cho c6 ding hai s6
lap lai. Cé tat ca bao nhiéu s6?
A. 362880. B. 70560. C. 60480. D. 40320.

D. P(4)

| Ot

Cdu 3.40. C6 30 tam thé dudc danh s6 thit tu tit 1 dén 30. Chon ngau nhién ra 10 tAm thé. Tinh
xac suat dé lay duoce 5 tam thé mang s6 1é, 5 tam thé mang s6 chan. Trong dé cé ding 1 tAm thé
mang so chia hét cho 10.
99 568 33 634
A. 567 B. e C. e D. o
Cau 3.41. Chon ngau nhién mot s6 tit tdp cdc s6 tu nhién cé ba chit s6 déi mdt khac nhau. Xac
sudt dé sb duge chon c6 tong cac chit s6 14 1é bang
A D B. 2. c. D. 2.
81 9 81 54
Cdau 3.42. Goi S la tap hop tat cd cac sd tu nhién c¢6 5 chit s6 dude lap tit tdp hop X =
{1,2,3,4,5,6}. Chon ngiu nhién mot s6 tit S . Tinh xdc suat dé sé chon dugc 1a s6 chia hét
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cho 6 .

1

AL B. 2. c. L D L
3 6 6 9

Cau 3.43. Goi S 1a tap hop céc sd tu nhién c6 bon chit s6 dudc 1ap tit cac chits6 1,2, 3,4, 5,6,7,8, 9.

LAy ngau nhién mot s6 tit S . Tinh x4c suat sao cho s6 lay dudc chia hét cho 15.

AL B. . c. L D 5
27 112 6 9
Cau 3.44. Goi S 1a tap hop céc s6 tu nhién c6 ba chit s6 (khong nhat thiét khac nhau) duge 1ap
tlt cdc chit s6 0;1;2:3:4:5:6: 7;8;9. Chon ngau nhién mot sé abe tit S . Tinh xac sudt dé sb dugce

chon théa man a < b < c.
1 11 1
A —. B. —. C. —3 D. 9
6 60 60 1
Cau 3.45. C6 60 tAm thé danh sé tir 1 dén 50. Rt ngdu nhién 3 thé. Tinh x4c sudt dé tong céc

s6 ghi trén thé chia hét cho 3.
A 11 1 9 409

—. B. —. C. —. D —.
171 12 89 1225
Cadu 3.46. Goi S 1a tap hop céc s6 tu nhién cé ba chit s6 déi mdt khac nhau duge 1ap tit céc chit
s6 1,2,3,4,5,6,7,8,9. LAy ngdu nhién méot sb tit S. Xac suat dé sé duce chon c¢6 tong céc chit s6
14 1é bang
10 2
A 20
21 81
Cdu 3.47. Chon ngau nhién mdt s6 tit tAp cdc s6 tu nhién c6 ba chit s6 déi mot khac nhau. Xac
sudt dé s6 dugce chon chia hét cho 3 bang
20 5 1 16
A —. B. —. C. - D —.
81 9 2 81
Cadu 3.48. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cac sd tu nhién c6 sdu chit s6 déi mot khac nhau. Xac

)
B. - C. D.
9

DO | —

sudt dé s6 duoc chon c6 mit chit s6 0 va 1 1a
- B. 2. c. D. 22
81 81 27 1944
Cau 3.49. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cdc s6 tu nhién cé nam chit s6 doi mot khac nhau. Xac
suat dé ié duge chon ¢6 mat 3 Zi:hfr s6 2,3 va4la . 2
A. RITE B. 9 C. 5 D. 378"
Cau 3.50. Chon ngau nhién mdt s6 tit tip cdc s6 tu nhién c6 nam chit s6 doi mot khac nhau. Xac
suat dé s6 duge chon trong dé cé mat 2 chit s6 chan va 3 chit s 18 1a
ety B. L. c. L p. 220,
567 3 2 567
Cdu 3.51. Chon ngau nhién mot s6 tit tap cac s6 tu nhién c6 bay chit s6. Xac suat dé s6 duoc

chon sb cé cac chit s6 cach déu chit s6 chinh gitta thi giéng nhau.
1 1 1 63

A —. B. —. C. —. D. .
120 1000 100 125000
Cadu 3.52. Goi S 1a tap hop céc sb tu nhién c6 bon chit s6 déi mdt khac nhau duge 1ap tit cac chit
s6 1,2,3,4,5,6,7,8,9. LAy ngau nhién mét sb tit S. Xac suat dé sé duce chon c¢6 tong céc chit s6

1a chan bang

- B, c. b p. 2

21 1526 216 126
Cdu 3.53. Chon ngau nhién mdt s6 ti tAp cic s6 tu nhién c¢6 tam chit s déi mot khac nhau. Xéc
sudt dé sb duge chon c6 mit chit s6 0 va 9.

A 250 1 1 49

.= B. -. .= D. —.
267 3 C 2 81
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Cadu 3.54. Chon ngau nhién mot s6 tit tdp céc s6 tu nhién ¢ tdm chit s6 déi mdt khac nhau. Xac

suat dé s6 duge chon chia hét cho 5.
17 17 2 49

A —. B. —. C. - D. —.
81 18 9 81
Cadu 3.55. Goi S 1a tap hop céc sb tu nhién cé 8 chit s6 dude lap tit tap A = 0;1;2;3;...;9. Chon
ngau nhién mot sb tit tdp S. Tinh xdc suit dé chon dugc sé tu nhién c6 tich cac chit s6 bang
154350
A B. L. c. D. 2.
15625 972 375000 81
Cadu 3.56. Goi A 1a tap cac s6 tu nhién c6 7 chit s6 déi mot khac nhau dude tao ra tit céc chit s6
0,1,2,3,4,5,6. Tt A chon ngau nhién mét s6. Tinh xéc suit dé sd dugce chon ¢ hai chit s6 2 va 6

khong diing canh nhau.
1 1
A2 p I 3 8

. .= C. —. D. —.

18 21 18 21
Cau 3.57. Goi S 1a tap hop céc sd tu nhién c6 3 chit s6 doi mdt khac nhau dude lap tit tap
A =1;2;3;4;5;6. Chon ngau nhién mot s6 tit tap S. Tinh xéc suat dé sd duge chon cé tong 3 chit

s6 bang 10.
A2 B c. 2 D >
10 40 20 29
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Cau 3.58. Goi S 1a tap hgp tat ca cdc sb6 tu nhién c6 6 chit s6 phan biét duge lay tit cic s6
1,2,3,4,5,6,7,8,9. Chon ngau nhién mot sb6 tit S. Tinh xdc sudt dé chon dugc sé chi chta 3 sb
chan.
- B. 1 c. 2. p. 3
21 21 21 21
Cdu 3.59. Cho 100 tdm thé dude danh s6 tit 1 dén 100, chon ngau nhién 3 tam thé. Xéc suat dé
chon dugce 3 tam thé c¢6 tong cac sd ghi trén thé 1a sb 18 1a
A2 B. L c. 2 D. 2
3 2 5 4
Cdu 3.60. Mot tii dung 10 tAm thé dude danh s6 tit 1 dén 10. Rit ngau nhién ba tam thé tir tui
dé. Xéc suat dé tong sd ghi trén ba thé riat duge 1a mot sd chia hét cho 5 bang

~

1 1 1
A B. C. o D. .
@® BANG DPAP AN
5. B J[6. C J[31. A |[32. B |[33. A |[34. C {35 C |[36. B |
37. B |[38 A ][39. A |[310. C |[3.11. D |[3.12. A |[3.13. D |[3.14. C |
13.15. A |[3.16. A ][317. B |[3.18. B |[3.19. D |[3.20. B |[3.21. A |[3.22. C |
13.23. C |[324. A ][325. B |[3.26. B |[3.27. C |[3.28. A [[3.29. C |[3.30. A |
1331. D |[3.32. B ][3.33. B |[334. B |[3.35. B |[3.36. C |[3.37. B ||3.38. C |
13.39. B |[3.40. A ][341. A |[342. C |[343. A |[344. B |[345. D ||346. A |
13.47. A |[348. B [349. D |[3.50. D |[3.51. B |[3.52. B |[3.53. D |[3.54. A |
13.55. C |[3.56. C ][3.57. D |[3.58. A |[3.59. B |[3.60. C |
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 4. DOC BANG BIEN THIEN, DO THI

KIEN THI'C CAN NHG.

1. Xét su don diéu dua vao bang bién thién

e Néu f/(z) > 0 Vr € K (ddu “="xay ra tai mot s6 hitu han diém ho#ic v6 han diém rdi rac
trén K) thi ham s6 dong bién trén khodng K.

e Néu f/(z) <0, Vo € K (dau “="x4y ra tai mot sé hitu han diém hogc vo han diém rsi
rac trén K) thi ham s6 nghich bién trén khoéng K.

2. Cuc tri ham sb
e Ham s6 y = f(x) c6 dao ham d6i dau tit — sang + tai x = x thi ham sb dat cuc tiéu tai

T = x0, gid tri cuc titu y = y(xo).

e Ham sb y = f(x) c6 dao ham doi diu tit + sang — tai o = xo thi ham s6 dat cuc dai tai
T = xg, gid tri cuc dai y = y(zo).

e Cuc dai va cuc tieu cua ham so goi chung la diém cuc tri ham so.

3. Dém sb cuc tri dua vao bang bién thién
Dua vao bang bién thién

e Néu z qua diém zo ma f/(z) doi tit dau (—) sang dau (+) thi 20 1a diém cuc dai.
e Néu z qua diém zy ma doi tit diu (+) sang diu (—) thi z 1a diém cuc ticu.

L 12X 2. ES 3 7 > A -2 . 2 \ A
(so lan doi dau cia f’(z) chinh bang so diem cuc tri ctia ham so0)

BAI TAP MAU

CAU 7 (Céu 6 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham s6 y = f(z) ¢6 bang xét ddu ctia dao ham
nhu sau
T —00 —2 0 1 4 +00

S6 diém cuc tri ctia ham s6 da cho 1a
A. 3. B. 2. C. 4 D. 5.

CAU 8 (Céau 23 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham s6 y = f(z) ¢c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -2 0 2 +0o0
f'(x) — 0 + 0 — 0 +

m NN
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao dudi day?
A. (0;+00). B. (—o0;—2). C. (0;2). D. (-2;0).

CAU 9 (Céau 28 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham sé y = y
ar* + bx? + ¢, (a, b, c € R) c6 do thi 1a dudng cong trong hinh
bén. Gia tri cuc dai ctia ham sb da cho bang

A. 0. B. —1. C. -3. D. 2.

CAU 10 (Céu 30 dé minh hoa 2021-2022). Ham sb nao duéi day nghich bién trén R.

2
A y=—23—12. B. y=—at—2% C.y=-2%+u. D.y—x+1.
I‘_

CAU 11 (Céu 3 dé minh hoa 2020-2021). Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -2 0 2 +00
f'(x) + 0 — 0 + 0 —
1

o _OO/ \1/1\00

Ham s6 da cho dong bién trén khodng nao, trong cic khodng dudi day?

A. (-2;2). B. (0;2). C. (—2;0). D. (2;+00).
CAU 12 (Cau 4 dé minh hoa 2020-2021). Cho ham s6 f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -2 2 +00
f(x) + 0 — 0 +
1 +00
—00 -3

Di¢m cuc dai ciia ham s6 da cho 1a
A z=-3 B. z=1. C. z=2. D. z=-2
CAU 13 (Céu 5 dé minh hoa BGD 2020-1021). Cho ham s6 f(z) c6 bang xét diu ctia dao ham

f'(z) nhu sau:

v | - —2 1 3 5 +00
f'(x)] + 0 - 0 + 0 - 0 +

Ham s6 f(z) c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A 4. B. 1. C. 2 D. 3.
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

1. Xét su don diéu dua vao bang bién thién
Cdau4.l (Dé minh hoa 2019-2020). Cho ham s6 f(z) c6 bang bién thién nhu sau:

T |—oo —1 0 1 +0o0
Y + 0 — 0 + 0 —

y_w/Q\l/z\_m

Ham s6 da cho dong bién trén khoadng nao dudi day?
A. (1;+400). B. (—1;0). C. (—1;1). D. (0;1).

Cau 4.2. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh dudi diy. Ménh dé nao sau day 1a
dang?

1
T |—00 — 3 +00
2
Y + + 0 -
+00 4
Y / / \
—00 —00 —00
b A ~ X « X A ’ 2 1 N
A. Ham so da cho dong bien trén cac khoang (—oo; —2) va (3; +00).

. R . 1
B. Ham s6 da cho dong bien trén khoang (—2; +oo>.
C. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (3; +00).
D. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (—oo; 3).

Cau 4.3. Cho ham s6 y = f(x) xdc dinh trén R\ {—1}, lién tuc trén mdi khoang xac dinh va cé
bang bién thién nhu hinh sau. Ménh dé nao dusi day ding?

T |—00 —1 1 +00
Y - - 0
400 —+00 +00
Y AN AN ////
—0o0 2

A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —1).
B. Ham s6 nghich bién trén khodng (—oo; +00).
C. Ham s6 dong bién trén khodng (—1;4+00).
D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; 1).

Cau 4.4. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang xét dau dao ham nhu sau:

x‘—u> 9 0 +o0
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao dudi day?
A (=20). B. (=3;1). C. (0;+00). D. (—o0;—2).

Cau 4.5. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau

T |—00 -1 0 1 +00
Y + + 0 - -
+00 0 +00
v| 7N AN
1 —00 —00 1

Ham s6 da cho dong bién trén khoidng nao dudi day?
A. (—00;0). B. (—1;1). C. (—1;0). D. (1;+00).

Cau 4.6. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau

T | —00 -3 -2 400
Y + 0 + 0 -
)
y / \
—00 —00

Trong céc ménh dé sau, c6 bao nhiéu ménh dé sai?
i) Ham s6 da cho dong bién trén cdc khoang (—oo; —5) va (—3; —2).
ii) Ham s6 da cho dong bién trén khoang (—oo; 5).

iii) Ham s6 da cho nghich bién trén khodng (—2; +00).

iv) Ham s6 da cho dong bién trén khodng (—oo; —2).

A1 B. 2. C. 3. D. 4.
~ ) -2 N
Cau 4.7. Cho ham so y = LH Ménh de nao dudi day ding?
x
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; —1).
B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; —1).
C. Ham s6 nghich bién trén khodng (—oo; +00).
D. Ham s6 nghich bién trén khoéng (—1; +00).

CdAu 4.8. Cho ham s6 y = —2® + 322 + 1. Khang dinh nao sau day 1a ding?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (0;2). B. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo;0).
C. Ham sb dong bién trén khoang (2; +00). D. Ham s6 nghich bién trén khodng (0;2).

Cdau 4.9. Cho ham s6 y = 2* — 222 + 4. Trong céc phét biéu sau, dau la phéat bicu sai?
A. Ham s6 dong bién trén khoang (—1;0) va (1;+00).
B. Ham s6 nghich bién trén (—oo; —1) va [0;1].
C. Ham s6 dong bién trén [—1;0] va [1;+00).
D. Ham s6 nghich bién trén (—oo; —1) U (0;1).
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

nghich bién trén khodng nao dudi day?

Cau4.10. Ham s6 y =
3z2 +1
A. (—o0;0). B. (—o0;+00). C. (0;+00). D. (—1;1).

Cau 4.11. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham f'(z) = 22% + 4 — cosz, Vo € R. Ménh dé nao dudi
day dang?

A. Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;0). B. Ham s6 nghich bién trén khoéng (1; +o0).

C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).  D. Ham s6 dong bién trén khodng (—oo; +00).
Cau 4.12. Cho ham s6 f(x) c¢6 dao ham 1a f'(z) = (z — 2)(x +5)(xz + 1). Him s6 f(x) dong bién
trén khoang nao dudi day?

A. (2;+400). B. (-2;0). C. (0;1). D. (—6;-1).
Cau 4.13. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham 1a f/(z) = 23(z — 1)*(z + 2). Khoang nghich bién ctia
ham sb 1a

A. (—00;—2);(0;1). B. (—2;0); (1; 400).
C. (—00;—2);(0; +00). D. (—2;0).

Cau 4.14. Dudng cong & hinh bén 13 dd thi ciia ham s6 y = Zjiz 3
Vvéi a, b, ¢, d 1 cac s6 thuc. Ménh dé nao dudi diy ding? i
Ay <0,Vr#1. B. y >0,Vz €R. |
C.y <0,VzeR. D.y>0Ve#£l —  oeeeeeqe- 7mmmmmeeeoe-

- 2 N 2 N Y
Cau 4.15. Cho ham s6 f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé. Ham s6 da cho dong
bién trén khodng nao trong cic khodng sau day? . .
A. (0;1). B. (—o0;1). C. (—11). D. (—1;0). v\./ -
o
Cau 4.16. Cho ham s6 f(z) c6 do thi nhu hinh vé bén. Ham s6 da 3 Y
cho nghich bién trén khoang nao trong cac khoang sau? }
A. (0;2). B. (—2:0). C. (=3;-1). D. (2;3). - |
-3 ! 1] 13
WA= A
o =3\ ____
Cau 4.17. Cho bén ham s6 c6 do thi nhu hinh vé dudi day. Hoi cé tat ca bao nhiéu ham s6 dong

bién trén khoang (0; +00)?
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

a) © : b) o) ol 4y ol :

A 4. B. 2. C. 3. D. 1.

Cau 4.18. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham f'(x) x4c dinh, lién tuc trén R va f'(z) Y

¢6 d6 thi nhu hinh vé bén. Khing dinh nao sau day la ding?
A. Ham s6 f(z) dong bién trén (—oo;1). 10)
B. Ham s6 f(x) dong bién trén (—oo;1) va (1;400).
C. Ham s6 f(x) dong bién trén (1; +00).
D. Ham s6 f(z) dong bién trén R.

Cau 4.19. Hinh bén 1a do thi ctia ham s6 y = f'(z). Héi ham s6 y = f(z) dong
bién trén khodng nao dudi day?

A. (2;+00). B. (1;2).

C. (0;1). D. (0;1) va (2;400). o

Cau 4.20. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh, lién tuc trén R va c6 dao ham
f'(x). Biét rang ham s6 f'(x) c6 dd thi nhu hinh vé bén. Ménh dé nao 3 /\ 9

.

sau day dung?
A. Ham s6 y = f(z) dong bién trén khodng (—2;0). /
B. Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (0; +00).
C. Ham s6 y = f(z) dong bién trén khodng (—oo; —3).

D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—3; —2).

Cau 4.21. Cho ham s6 y = f(z) xac dinh va lién tuc trén
R va ¢6 do thi ctia dao ham y = f/(z) nhu hinh bén. Chon

phat biéu ding khi néi vé ham s6 y = f(z).
A. Ham s6 y = f(z) c6 hai diém cuc tri.
B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—3;0).
C. f(0) > f(3).

D. xgrlloof(x) =toova lim = —oo.

2. Cuc tri ham sé
Cau 4.22. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

z —00 0 2 400
Y - 0 + 0 -
+00 3
—1 —00

7N
AN
(@)
AN
<
D
O
()
D)
d
l_
an
L
l—
T
l—
Z
O
D
Z
O
)
O
~<LL]
(N
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

., . -2 > \ Fs ~ S
Gia tri cuc tiéu cia ham so da cho bang

A. 0. B. —1. C. 2. D. 3.

Cau 4.23. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

—1 0 1
Y - 0 + 0 — 0 +

/ +oo\4/3\4/+oo

Gi4 tri cuc dai ciia ham sb da cho bang

T —O0

A. —4. B. 0. C. L D. -3.
Cau 4.24. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
< x —00 -1 0 1 +0oo
Y + 0 - 0 4+ 0 -

TN T

X + R . 2 \ £ ~
So diém cuec tri cia ham so6 da cho

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

A. 3. B. 2. C. 1. D. 4
Cau 4.25. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:
x —00 -3 -2 —1 +00
<
Y + 0 - - 0 +
—2 400 +00
—00 —00 2
Gia tri cuc dai ctia ham sé da cho bang
A 2. B. -3. C. —1. D. —2.

Cau 4.26. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T 1 4 2 +o0
3
Y + 0 — 0 +
4 +00
27
0 0
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

Diém cuc dai ctia ham s6 da cho bang
4 4
A —. B. -. C. 2. D. 0.
27 3
Cau 4.27. Cho ham s6 f(z) c6 bang xét dau

Ham s6 dat cuc tiéu tai
A x=-1 B. z=0. C. z=1 D. z=2.

Cau 4.28. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau

T —00 0 1 +0o0

y/ + — 0 +

\
/
\

Ménh dé nao sau day ding?
A. Ham sb c6 ding mot cuc tri.
B. Ham sb dat cuc dai tai 2 = 0 va dat cuc tiéu tai z = 1.
C. Ham sb c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gid tri nhé nhat bang —1.
D. Ham s6 ¢6 gié tri cuc tiéu bang 1.

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

¢
Cau 4.29. Cho ham sb y = f(z) x4c dinh, lién tuc trén doan [—2; 2] % 777777777
va c6 do thi 1a duong cong trong hinh vé bén. Ham s6 f(x) dat cuc |
dai tai diém nao dudi day? ~--192 i
A z=-2 B. z=-1. C. z=1 D. z=2. i i
—2 ! 1 !
[ -1 0 T
1 1 ”
1 —2 -
fffffffff —4
Cau 4.30. Cho ham sb f(x) c6 do thi nhu hinh bén. Ham s ¢6 bao nhiéu Y
diém cuec tri?
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
| 9 '
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Cau 4.31. Cho ham s6 f(z) c6 do thi nhu hinh bén. Ham s Y
da cho ¢6 bao nhiéu diém cuc tiéu?
A. 3. B. 2. C. 1L D. 0.
19 x

Cau 4.32. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh
bén. Héi ham s6 ¢é bao nhiéu diém cuc tiéu?
A 2. B. 3. C. 4. D. 5.

Cau 4.33. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 do thi nhu
hinh bén. Héi ham sb ¢é bao nhiéu diém cuc tri?
A 2. B. 3. C. 4. D. 5.

Cau 4.34. Ham s6 y = f(z) c6 do thi ham s6 f/(x) trén khoang K
nhut hinh bén. Héi ham s6 f(z) c6 bao nhiéu diém cuc tri? y
A. 0. B. 1. C. 2 D. 4.

Cau 4.35. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh va c¢6 dao ham f'(x). Biét
rang hinh vé bén 1a d6 thi ciia ham s6 y = f’(x). Ménh dé nao sau day

dang?
A. Ham s6 y = f(r) dat cuc dai tai z = —1.
B. Ham s6 y = f(x) dat cuc dai tai x = —2.
C. Ham s6 y = f(z) dat cuc tiéu tai x = —1.
D. Ham s6 y = f(z) dat cuc tiéu tai » = —2.

www.thaykientoan.com © Trang 22/249



4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

Cau 4.36. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c¢6 bang xét diu dao ham nhu sau:

T —00 -1 1 3 +o0

Ho6i ham s6 y = f(z) ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
A 2. B. 1. C. 3. D. 3.

Cau 4.37. Cho ham s6 y = f(z) xdc dinh va c¢6 dao ham Y 4/

N . N 1 2
f'(z). Do thi cia ham s6 g = f'(z) ¢6 do thi nhu hinh bén. 0 VAN p
Diém cuc dai ctia ham s6 1a \/

A. x=4. B. x=3. C. z=1. D x=2.

Cau 4.38. Cho ham s6 y = f(z) do thi ctia ham s6 y = f'(z) nhu hinh v&
bén. Gid tri cuc dai ctia ham sb da cho bang

A. f(0). B. f(1). C. f(2). D. f(-1).

Cau 4.39. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 do thi clia ham s6
y = f'(x) nhu hinh vé& bén. Héi ham sb y = f(z) c6 bao
nhiéu diém cuc tri?

A. 3. B. 2. C. 1 D. 4.

~

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

_4/

Cau 4.40. Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi dao ham y = f/(x) nhu hinh
bén. Khing dinh nao sau day 14 diang?

A. Ham s6 y = f(z) — 2? — z dat cuc dai tai z = 0.

B. Him s6 y = f

(z) — 2% — x dat cuc tiéu tai z = 0.
C. Ham s6 y = f(x) — 2® — 2 khong dat cuc tri tai z = 0.
()

D. Ham s6 y = f(z) — 22 — = khong c¢6 cuc tri.
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Cau 4.41. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi ctia ham s Y
y = f'(x) nhu hinh vé& bén. Héi ham s6 y = f(2?) ¢6 bao
nhiéu diém cuc tiéu? -1 / \1 4
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4. O z

3. Dém sb cuc tri dua vao bang bién thién
Cau 4.42. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén R vA c6 bang bién thién nhu hinh vé

T —00 0 1 400
y + | - 0o +
2 +00
y / \ /
—00 -3

Ménh dé nao dusi day ding?
A. Ham s6 chi c6 gid tri nhé nhat khong cé gia tri 16n nhat.
B. Ham sb c6 mot diém cuc tri.
C. Ham sb ¢6 hai diém cuec tri.

D. Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 2 va gid tri nhd nhit bang —3.

CAu 4.43. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé. Trong cic khang dinh sau khing
dinh nao dang?

x —00 2 6 +00
Y + 0 — 0 +
6 +00
y / \ /
—00 1
A. Ham sb c6 gia tri cuc dai bang 2. B. Ham sb c6 gia tri cuc tiéu bang 1.

C. Ham s6 dong bién trén (—oo;2) U (6;+00). D. Ham sb dat cuc tiéu tai z = 2.

Cdu 4.44. Cho ham s6 y = z c6 bang bién thién nhu hinh vé. Ham s6 ¢é bao nhiéu diém cuc tri?

x —00 T 1) T3 Ty Ty +00
Y + - 0 + 0 4+ | - 0 4
+00 | +00 Y2 +0o0
—0o0 Y1 Ys
A. 4. B. 2. C. 3. D. 5.
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Cau 4.45. Cho ham s6 y = f(x) cé bang bién thién nhw hinh vé. Ham s6 c¢6 bao nhiéu diém cuc

tri?
T —00 -2 0 1 +0o0
Y + 0 — 0 + 0 +
f(=2) +00
—00 f(0)
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.

Cau 4.46. Cho ham s6 y = f(z) xéac dinh trén R va c6 do thi ham
s6 y = f'(x) 1a dudng cong & hinh vé sau. Héi ham s6 y = f(z) cb
bao nhiéu diém cuc tri?

A. 6. B. 5. C. 4. D. 3.

I'¢
A

<
o

Cau 4.47. Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f'(z) ¢6 do thi nhu
hinh bén. Tim s diém cue tri ctia ham s6 y = f(z).
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.

~

o
——
8

Cau 4.48. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi hinh vé sau. Ham s
y = f(|z|) c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 3. B. 1. C. 2 D. 5.

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI

7= TT BDVH THIEN AN

Cau 4.49. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va ¢ do thi
nhu hinh vé. Héi do thi ham s6 y = |f(x)| ¢6 tat cd bao nhiéu
diém cuc tri?

A. 5. B. 3. C. 2 D. 4.

Cau 4.50. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 —2 4

+00

Y + 0 — 0

_|_

—00 2

Do thi ham s6 y = f(]2]) ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?

Y /6\/

+00

A. 3. B. 2. C. 4.
Cau 4.51. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 f'(z) = 2*(x — 1)3(3 — x)(z — 5). S6 diém cuc tiéu ciia do thi
ham sb 1a

A. 4. B. 1. C. 2.
Cau 4.52. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 f'(z) = (2* — 2?) (v + 2)%, Vo € R. S6 diém cyc tri clia ham
s6 1a

A. 3. B. 2. C. 1.

Cau 4.53. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham lién tuc trén R . D6
thi ham s6 ¥ = f’(x) nhu hinh vé bén. S6 diém cuec tri ctia ham

s6y = f(z) — 5 la:
A 2 B. 3. C. 4 D. 1.

Cau 4.54. Cho ham s6 y = f(x) c6 d6 thi nhu hinh bén. S6 diém

cuc tri clia do thi ham s6 y = |f(x)| 1a
A. 3. B. 2. C. 0. D. 5.

www.thaykientoan.com
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~ £ N Y
Cau 4.55. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi cia ham y = f'(x) m/
nhu hinh vé bén. S6 diém cuec tri cia ham s6 y = f(z) 1a: 0 T

A. 2. B. 4. C. 1 D. 3. -1 L2 f

44

~ 2 2 N Y
Cau 4.56. Cho ham so y = f(x) lién tuc trén R. Biet do
thi ctia ham s6 y = f’(x) nhu hinh vé. S6 diém cuec tri clia
ham s6 y = f(z) la:

A. 4. B. 0. C. 2. D. 3. .

1 0 1 r

CaAu 4.57. Cho ham s6 y = f(z)c6 bang bién thién nhu hinh vé. Héi ham s6 c¢6 bao nhiéu diém

cuc tri?
x —00 —1 0 1 +oo
! + 0 — + —
2
—00 -1 -1 —00
A. Cé ba diém. B. C6 hai diém. C. C6 mot diém. D. C6 bén diém.

Cau 4.58. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R va do thi ctia ham
s6 y = f'(x) nhu hinh bén. S6 diém cyc dai ctia ham s6 y = f(z) 1a
-1 x

A. 0. B. 2. C. 1 D. 3.
Cau 4.59. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau. Gid tri cuc dai ctia ham s6 bang

>

—

T —00 -2 1 +0o0
4

A -2 B. 4. C. 3. D. —1.
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4. POC BANG BIEN THIEN, DO THI = TT BDVH THIEN AN

Cau 4.60. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé sau

T —00 —1 0 1 +00
Y — 0 + 0 — 0 +

Y +00\4/3\4/+00

Toa d6 diém cuc dai ctia dd thi ham s6 y = f(z) 1a
A =0 B. (—1;—4). C. (0;-3). D. (1;-4).

Cau 4.61. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 -1 0 1 +00
/ + 0 — 0 + 0 —
0 0
Yy / \ 5 / \
—00 2 —00
Gia tri cuc tiéu ctia ham sb da cho bang
A. —2. B. 1. C. 0. D. —1.
Cau 4.62. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
T —00 -2 3 +00
y' + 0 - 0 +
4 +00
y / \ /
—00 —2
Ménh dé nao dusi day ding?
A. Ham s6 dat cuc dai tai z = 4. B. Ham s6 dat cuc tiéu tai z = —2.
C. Ham s6 dat cuc dai tai x = —2. D. Ham sb khong cé cuc tri.
BANG DAP AN
7. Cc |[s. D Jlo. B J[1o. A Ji1. B |[12. D |[13. A ||41. D |
42. C |[43. A ][44 A |[45. C |[46. A |47 B |[48 A |[49. D |
(410. C |[411. D ][412. A |[[413. D |[414. A |][415. D |[416. D ||4.17. C |
(418. C |[4.19. A ][420. B |[4.21. C |[422. B |[423. D |[4.24. A ]|425. D |
14.26. B |[4.27. B ][4.28. B [[429. B |[4.30. C |[4.31. B |[432. B ||4.33. D |
1434. B |[4.35. D ][4.36. A [[437. D |[4.38. A ][4.39. D |[440. A ||441. A |
[4.42. C |[4.43. B ][444. C |[445. D |[446. D |[447. B |[4.48. A [[449. A |
1450. A |[4.51. B ][452. A |[453. D |[4.54. D |[4.55. A |[456. B ||4.57. B |
14.58. D ][4.59. C ][4.60. C [[4.61. A [[4.62. C |
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5. TIM GTLN - GTNN CUA HAM SO TREN DOAN = TT BDVH THIEN AN

CuuvénpE 3. TIM GTLN - GTNN CUA HAM SO TREN DOAN

KIEN THG'C CAN NHG

1. Gia tri 16n nhat cha ham sé f(z) trén doan [a; b]

Ham s6 f(x) lién tuc trén doan [a;b] va f'(z;) = 0,7; € [a;b]. Khi d6 gid tri 16n nhat ciia ham
s6 f(z)1a M = max { f(a), f(b), f(z:)}.

2. Gia tri nhé nhat cia ham s6 f(x) trén doan [a; b]

Ham s f(z) lién tuc trén doan [a;b] va f'(z;) = 0, z; € [a;b]. Khi d6 gid tri nhé nhat ctia ham
s6 f(z) 1a m = min {f(a), f(b), f(z:)}.

3. Cac truong hgp dac biét

e Néu ham s6 y = f(z) dong bién trén doan [a;b] thi e flz) = f(b),r[mbr}l f(z) = f(a).

e Néu ham s6 y = f(x) nghich bién trén doan [a;b] thi Iflalﬁ(f(x) = f(a), I[Illbr]l f(z) = f(b).

BAI TAP MAU

~ ~ X . . 4
CAU 14 (Cau 29 dé minh hoa 2021-2022). Trén doan [1;5], ham s6 y = = + — dat gid tri nhd
x
nhét tai diém
A. x=5. B. z=2. C. z=1 D. x=4.

CAU 15 (Céu 31 dé minh hoa 2020-2021). Goi M,m lan ludt 1a gis tri 16n nhat, gid tri nhd
nhat ciia ham s f(z) = 2* — 222 + 3 trén doan [0;2]. Téong M + m bang?
A 11. B. 14. C. b. D. 13.

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Céu 5.1 (P& minh hoa 2019-2020). Gié tri 16n nhét ctia ham sb f(z) = —a* + 1222 + 1 trén
doan [—1;2] bang
A 1. B. 37. C. 33. D. 12.

Cau 5.2. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén doan [—1;3] va
c6 do thi nhu hinh vé bén. Goi M, m lan lugt 1a gid tri 16n nhat -=-12
va nhé nhat ctia ham s6 trén doan [—1;3]. Gié tri cia M —m
la

A. 6. B. 2. C. 4. D. 5. -2

-3

-4

Cau 5.3. Tim gi4 tri nho nhat ctia ham s6 y = 2® — 3z + 4 trén doan [0;2].

A. miny =2. B. miny =0. C. miny =1. D. miny =4.
iy iy iy iy
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5. TIM GTLN - GTNN CUA HAM SO TREN DOAN ™= TT BDVH THIEN AN

Cau 5.4. Gia tri nhé nhét ctia ham s6 y = 2? — 822 + 18 trén doan [—1;3] bang

A 2. B. 11. C. 27. D. 1.
- e et
Cau 5.5. Tim gia tri nhé nhat ctia ham so y = 57 1 trén doan [0; 3].
T
3
A. miny =0. B. miny = ——. . miny = —4. D. miny = —1.
=0 wy=r O W
~ 2 -1
C\Clu 5.6. Cho ham so f(x) = Z+ T Ki hiéu M = r%%?f(:v), m = 1[1812131]‘“(:@ Khi @6 M +m
bang
4 2 2
A —. B. —. C. - D. 1.
3 3 3

Cau 5.7. Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gié tri nho nhat ctia ham sé y = 23 — 3z + 2
trén doan [0;2]. Khi d6 téng M + m bang
A 4. B. 16. C. 2. D. 6.

Cdu 5.8. Tim gid tri 16n nhat ctia ham s6 y = x — e?® trén doan [—1;1].
In2+1

LA L
In2+41
C. =—(1+e2). D. = :
Py = e YT T

~ ) . 1 S

Cau 5.9. Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 y = 42® + — — 2 trén doan [—1;2] bang
x
29 N

A. 5 B. 1. C. 3. D. Khong ton tai.
Cau 5.10. Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 y = 223 + 322 — 122 + 2 trén doan [—1; 2] dat dugc tai zo.
Gié tri zo bang

A 1. B. 2. C. —2. D. —1.

Cau5.11. Goi M va m lan lugt 1a gid tri 16n nhat va gid tri nho nhat ctia ham s6 f(r) =
22 — 44/6 — x trén doan [—3;6]. Tong M +m c6 gié tri la
A, —12. B. —6. C. 18. D. —4.

Cau 5.12. Goi M va m lan lugt 1a gid tri 16n nhat va gid tri nho nhat cia ham s6 f(r) =
22 + /5 — x2. Tong M + m? c6 gia tri 1a
A. 5. B. 25. C. 5+2V5. D. 45.

Cau 5.13. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham f'(z) = z(x + 1)(z — 2)? v6i moi x € R. Gid tri nhd
nhat ctia ham s6 y = f(x) trén doan [—1;2] 1a

A. f(-1). B. £(0). C. f(3). D. f(2).
Cau 5.14. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = 2* + 323 — 322 + 32 — 4 v6i moi x € R. Gid
tri nho nhat ctia ham s6 y = f(x) trén doan [—4;2] 1a

A. £(0). B. f(—4). C. f(1). D. f(2).

2
~ , n cs e . 2 2,1y P . 2 r—m°—2
Cau 5.15. C6 bao nhiéu gid tri ciia tham s6 m deé gid tri 16n nhat ctia ham s6 y = ————

trén doan [0;4] bang —17?
A. 0. B. 2. C. 3. D. 1.

+T trén doan [1;2] bang

r—1m

2 2 ’ . 2 s N <7 . 3 s 2 \ s X
Cau 5.16. Tong gid tri 16n nhat va gia tri nhé nhat ctia ham so6 y =
x

8 (m 1 tham s6 thuc). Khang dinh nio sau diy ding?
A. m > 10. B. 8 <m < 10. C. 0<m<4. D. 4<m<8.
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Cau 5.17. Tim tét ca cac gid tri ctia tham s6 m dé gid tri nhé nhat ciia ham s6 y = —2° — 322 +m
trén doan [—1;1] bang 0.

A. . m=0. B. m=6. C. m=2. D. m=4.

A p oo g oo oo 2r4m
Cau 5.18. Tim gia tri clia tham so thuc m dé gid tri nhd nhat ciia ham so6 y = trén doan
[0;4] bang 3.

A . m=3. B. . m="7. C. m=1. D. m=5.

~ . N N 20 s . PO . 2 3sinx + 2
Cau 5.19. Goi M,m lan lugt la gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat cta ham s6 y = pre—.

sin x
trén doan [O; g} . Khi dé gia tri ctia M? 4+ m? bang
1 11 41 1
AL B. L c. L p. %
2 2 4 4
CAu 5.20. Coi S 14 tap tit ci cac gid tri nguyén ciia m dé gid tri 1on nhit ciia ham sb y = ;ln”;“m
—2sinx

thudc doan [—2;2]. Khi d6 s6 phan tit ciia S 1a
A. 11 B. 10. C. Vo sb. D. 9.

Cau 5.21. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé

xr | —00 0 4 +0oo
f(x) — 0 + 0 —
+00 5)
f@) - / \
-3 —00

3
. . 1 N
Gid tri 16n nhat ctia ham s6 g(z) = f(4x — 2?) + % —32% + 8z + 3 trén doan [1; 3] bang

25 19

A. 15. B. —. C. —. D. 12.
3 3

BANG DAP AN

[14. B |[15. D 51 C |[52. A |[53. A |54 A |[55 D |[56. B |
57. A |[58. A ][59. D |[510. A |[5.11. B |[5.12. B |[5.13. B ||5.14. C |
[5.15. D |[5.16. B |[5.17. D |[5.18. B |[5.19. C ][5.20. A |[5.21. D |

www.thaykientoan.com © Trang 31/249

I'¢
A

~

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022



~

~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

6. TIEM CAN CUA PO THI HAM SO = TT BDVH THIEN AN

Cuuyvin bt 6. TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

KIEN THI'C CAN NHG.

1. Puong tiém can ding
Pudng thing z = o duge goi 1a dudng tiém can ding ciia do thi ham sb y = f(z) néu it nhit
mot trong cc diéu kién sau dude théa man

lim f(x) = +oo; lim f(z) = —o0; lim f(z) = +o0; lim f(x)=—o0

3}‘—}2}0 $—)J)O Jf—)l‘o a:—)a:o

2. Dudng tiém can ngang
Pudng thang y = yo dugc goi la duong tiém can ngang clia do thi ham s6 y = f(z) néu it nhat
mdot trong cac diéu kién sau duge théa man

lim f(x) =yo; lim f(x)=1yo

T——+00

()

Néu y = la ham phan thtc hitu ti.
Q(x)
| P 2 ~ Q(l’o) =0 NN 9 2 noA A ’ N
: e Neu zg thoa man thi do thi c6 tiém can ding la x = xg.

e Néu bic ctia P(z) < bic ctia Q(z) thi do thi c6 tiém cin ngang.

v
BAI TAP MAU
CAU 16 (Cau 16 dé minh hoa 2021-2022). Tiém cin ding ctia do thi ham sb y = 5 +22 la
T —
duong thang c6 phuong trinh:
A x=2. B »x=-1 C. z=3. D z=-2
~ o X . N . 2 4
CAU 17 (Cau 6 d& minh hoa 2020-2021). Tiém cin dimg ciia dd thi ham s6 y — — +1 I
l’ —

duong thing:
A z=1. B. z=-1. C. z=2. D x=-2

@© BAITAP TWONG Ty VA PHAT TRIEN

Cdu 6.1 (Dé minh hoa 2019-2020). Téng s6 tiém can ditng va tiém cin ngang ciia do thi ham

p S5a? —4dx — 1
OYy=———"—.
Y x?2—1
A 0. B. 1. C. 2. D. 3.
R . 2 1
Cdu 6.2. Do thi ham so6 y = rhrt ¢6 bao nhiéu duong tiém can?
—bx? —2x+3
A. 4. B. 3. C. 2 D. 1.
2 2 © 1 £ 1‘2—3l’+2 s 4 7 N N PN A ,
CaAu 6.3. Do thi ham s0 y = ————— c6 tat ca bao nhiéu dudng ti¢m cin ding?
x _
A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.
~ . N . 20 — 1
CAu 6.4. Tim s dudng tiém can ciia dd thi ham sé y = fiﬂ
x
A 0. B. 2. C. 1. D. 3.
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6. TIEM CAN CUA PO THI HAM SO = TT BDVH THIEN AN

A 5 ) Vor? +x+1
Cdu 6.5. D6 thi ham s6 y = —F—=——
) V2r—1—x

A. 3. B. 1 C. 4. D. 2.

¢6 bao nhiéu duong tiém can?

Cau 6.6. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh duéi. Hoi do thi ham s6 y = f(z) ¢
bao nhiéu duong tiém can?

T —00 -1 0 1 +oo
f(z) + — 0 + +
1| +oo +00 3
w7 L e
A. 3. B. 4. C. 2. D. 1.
T+ 2

Cau 6.7. D6 thi ham s6 y = c6 bao nhiéu duong tiém can?

V9 — 22

A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.
~ N 2 V=12 +2
Cau 6.8. Do thi ham so y = x—l—lx ¢6 bao nhiéu duong tiém can?
x R
A 1. B. 2. C. 0. D. 3.
CAu 6.9. Db thi ham s6 y = fH c6 bao nhiéu dudng tiém can?
x
A 2. B. 3. C. 0. D. 1.
Cau 6.10. Do thi ham s6 y = \x/—l;i\/fl c6 bao nhiéu dudng tiém can?
l‘ JR—
A 2. B. 3. C. 4. D. 1.
o~ N . v/ 3—2
Cau 6.11. Do thi ham so y = % ¢6 bao nhiéu duong tiém can?
x —
A 2. B. 3. C. 0. D. 1.
~ N 2 Va2 1
Cau 6.12. D6 thi ham so y = vitrt ¢6 bao nhiéu tiém can?
T
A. 0. B. 3. C. 1. D. 2.

A \ . Vaoi+1
Céu 6.13. Do thihamsby = L2 =
2?2 —4xr—5

A. 1. B. 2. C. 4. D. 3.
rz+1

c6 tong s6 bao nhiéu dudng tiém can ngang va diing?

~ NG Z S 2z 2 2
Cau 6.14. Gia stt duong thang (d): = = a, (a > 0) cat do thi ham s6 y = tai mot diem duy

nhat, biét khoang céch tit diém d6 dén tiém can ding ctia d6 thi ham sb bang 1, ki hiéu (zo; yo) 14
toa do cta diem dé. Tim vy,

- £ 2z — 3 ) . .
Cau 6.15. Cho ham so y = - 5 (C). Goi M la diem bat ky trén (C), d la tong khodng céch ti
x j—

M dén hai duong tiém cén ctia do thi (C). Gia tri nho nhat clia d 1a
A. 5. B. 10. C. 6. D. 2.
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6. TIEM CAN CUA PO THI HAM SO

= TT BDVH THIEN AN

Cau 6.16. Cho dd thi mot ham s6 ¢6 hinh vé nhu hinh bén. Hai Y
do thi ham s6 c6 bao nhiéu dudng tiém can?
A 4. B. 3.
C. 2 D. Khong c6 tiém can.
O
x
Cau 6.17. Cho do thi nhu hinh vé bén. Biét hinh vé 1a do thi cta
mot trong 4 ham sb & cdc phuong an sau. Hay chon phuong an tra
loi ding?
20 + 1 z—3 1
z—1 r—1 O 1
r—1 r+1
LY = LY = T
x+1 r—1
CAu 6.18. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dd thi nhat hinh v& bén. Héi Y
do thi ham s6 y = |f(z)] ¢6 tiém can ngang 1a 1 \\
Aly=1vay=-2 B.y=—-1vay=-2.
C.y=1lvay=2. D. y=2. O v
—2

Cau 6.19. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R\ {0}, lién tuc trén méi khodng xac dinh va c6

bang bién thién nhu sau

r | —o0 0 1 +00
Y’ - + 0
400 2
11 =00 —00
Héi do thi ham s trén cé bao nhiéu dudng tiém can?
A 0. B. 1 C. 2. D. 3.

Cdau 6.20. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh trén R\ {—1,1}, lién tuc trén moi khodng xac dinh va

c6 bang bién thién nhu sau

T —00 —1 0 1

J - SN -
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6. TIEM CAN CUA PO THI HAM SO = TT BDVH THIEN AN

Hoi khéng dinh nao duéi day 14 khing dinh dang?
A. Ham s6 khong cé tiém can.
B. D6 thi ham s6 c6 mot tiém can dtng 1a = = 0.
C. Do thi ham s6 c6 mot tiém can ding 1a z = —2 va mot tiém cdn ngang 1a y = 1.

D. D6 thi ham sb ¢6 hai tiém cAn ngang 13 cdc duong thing y = —2 va y = 2.

Cau 6.21. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R\ {1}, lién tuc trén mdi khodng xdc dinh va cé
bang bién thién nhu sau

+00 10

S6 tiém can ctia do thi ham s6 da cho 1a?

A 1. B. 2. C. 0. D. 3.

BANG DAP AN

16. A |[17. A Jl61. C |[62. B |[63. B |64 C |[65 D ]l6.6. A |
6.7. A |[68. A ][69. A |[6.10. A ||6.11. A |[6.12. B |[6.13. B ||6.14. B |
[6.15. D ||6.16. A ][6.17. D |[6.18. C |[6.19. B ][6.20. D |[6.21. A |
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7. KHAO SAT, NHAN DANG HAM SO, PO THI = TT BDVH THIEN AN

CuuvinpE 7. KHAO SAT, NHAN DANG HAM SO, PO THI

KIEN THG'C CAN NHG

1. HAM SO TRUNG PHUONG y = az* + bx? + ¢, (a # 0).

~

~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

Phuong trinh ¢ = 0 ¢6 2
nghiém phan biét.

a>0 a<0
Y Y
Phuong trinh ¢ = 0 ¢6 3
nghiém phan biét (Ham s6
¢6 3 cuc tri ab < 0)
O O z
Y Y
Phuong trinh y = 0 cé6 1
nghiém (Ham s6 c6 1 cuc tri 0 0 T
ab > 0)
. HAM SO BAC BA y = az?® + bz? + cz + d, (a # 0).
a>0 a<0
Y Y

oI\/

Phuong trinh ¢y = 0 ¢6
nghiém kép.

) \:v
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Phuong trinh ¢y = 0 vo

nghiém. / \

/ 19 x o N\

N
< z " . - = ar + b N
3. HAM SO PHAN THUC HUU Tl y = , (c# 0; ad — bc # 0). -
cr+d AN
D =ad—bc>0 D =ad—bc<0 <
y y Q_D
O
\<O
)
— d@
- —
/] Y r
/ O iy 1) x E
T
|_
Z
O
BAI TAP MAU 0
CAU 18 (Céu 3 dé minh hoa 2021-2022). Biém ndo dudi day thudc dd thi ham sb y = z* + (Z)
% —27?
A. Piém P(—1;-1). B. Diém N(—1;-2). C. biém M(-1;0).  D. DBiém Q(—1;1). 8
~<LL
CAU 19 (Cau 18 d& minh hoa 2021-2022). Ham sé nao dudi y A
day c6 do thi nhu dudng cong trong hinh bén?
A y=—23—322—2. B. y=a3— 322 — 2. 2

C.y=a—322-2. D. y =23+ 322 — 2.
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7. KHAO SAT, NHAN DANG HAM SO, PO THI

7= TT BDVH THIEN AN

- 5 Y
CAU 20 (Cau 7 dé minh hoa 2020-2021).

Do thi cia ham s6 nao dudi day cé dang nhu dudng cong trong
hinh bén?
A y=—-2"+222-1. B. y=2a%—22%-1.

C.y=—-a2°-322-1. D.y=—2%+32% - 1.

@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN

~ X . N . Y
Cdu 7.1 (b€ minh hoa 2019-2020). D06 thi ctia ham s6 nao duéi day
¢6 dang nhu duong cong hinh bén?
A y=—a*+ 222 B. y = 2* — 222
C. y=12%—32° D. y = —a3 + 32% / O \ T
Cau 7.2. D6 thi cia ham s6 nao dudi diy c6 dang nhu dudng cong hinh Y
bén?
A y=at—22+2 B.y=—-2*—22+2.
C.y=—-22+2. D. y=2%+2. / O\ o
Cau 7.3. Do thi ctia ham sé nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh Y
bén?
A y=2a2%—22+2. B.y=—2*+2%+2
C.y=a—222+2. D. y=2a%>—2+2.
0 x
Cau 7.4. D6 thi ctia ham sé nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh Y
bén? /
A y=—23+3r—1 B. y=a2*—22%-2. t
C.y=a3—x+2. D y=2%—2-2. /\
Cau 7.5. Do thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh bén?
A y=—2°—-22+1 B.y=—2°—2z—1.
C.y=—-23+1. D. y=2a%+1.
O x
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7= TT BDVH THIEN AN

Cau 7.6. D6 thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh Y
bén? . .
A.y:—gx?’—l—xz—a:—l—l. B.y:—§x3+x2—2x—l—1.
C.y=—-a>—a+1. D y=—-a'+22+1.
I
O x
Cau 7.7. Do thi ctia ham s6 nao dudi day cé dang nhu dudng cong
hinh bén? 1
x
A y= . B. y = 2%+ 2.
Y7 12 = :2 v
xr — x
Y 2x J 2z o v

Cau 7.8. D6 thi clia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng
cong hinh bén?

2¢+ 3 2r — 3
el LA
x + T+

C.y 1 -2z y r—1

Cau 7.9. Do thi ctia ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong hinh

bén?
A y=2%—32%
C.y=2a2*—222+1.

B.y=—2*+4.
D. y = 2* — 422

Cau 7.10. D6 thi ctia ham s6 nao dudi day cé dang nhu dudng cong hinh

bén?
A y=2%—32% B. y=—a*+222 -2
C.y=—a*+22%+2 D y=—a2*-2

Cau 7.11. Ham s6 nao c6 bang bién thién nhu hinh vé.

Q
<
8
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7. KHAO SAT, NHAN DANG HAM SO, PO THI = TT BDVH THIEN AN

r |—00 —1 1 +00
f'(x) + 0 - 0 +
3 +00
—00 —1
A y=2%-3z+1 B. y=a*—222+1.
C.y=—a23+3z—1. D. y=—2*+22% - 1.
Cau 7.12. Ham s6 nao c6 bang bién thién nhu hinh vé.
T | —00 —1 0 1 +00
Y - 0 + 0 - 0 +
+00 -3 400
—4 —4
A y=a*—22%-3. B. y=—2*+222 - 3.
C.y=2a*—222+3. D. y=—2"+222+3.
Cau 7.13. Ham s6 nao c6 bang bién thién nhu hinh vé.
r | —00 —1 400
Y + +
+00 2
2 —00
20 — 1 2 +4 —r—1 r+1
A y= : B. y= : C.y= : D. y= :
Y r+1 Y r+1 4 x—2 Y x—2
Cau 7.14. Do thi clia ham sé nao dusi day c6 dang nhu dudng cong Y
hinh bén?
A y=(r—1)> B. y=-23+1.
C.y=a*-1. D. y=(z+1)>
O x
Cau 7.15. Do thi ctia ham s6 nao dudi diy c6 dang nhu dudng Y
cong hinh bén?
A y=|23—22-2| B. y=|z*— 222 -2|.
C.y=|z*—22%2+2| D. y=|2®—2z+2|
O x
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n P b
Cau 7.16. Cho ham s6 y = ax +

bén. Tinh S = a + 2b + 3c.
A. —6. B. 2. C. 8. D. 0.

c6 do thi nhu hinh vé

+c

Cau 7.17. Do thi clia ham sb nao dusi day c6 dang nhu dudng cong

hinh bén?
A y=|23—3zx—1| B. y=|23—3z|+1.
C.y=|z*—22%2+2| D. y= |zt + 227 +2|.

Cau 7.18. Cho ham s6 y = az* + bxr? + ¢ ¢6 do thi nhu hinh vé bén.
Ménh d& nio dudi day ding?
A a<0,b>0, c>0. B.a>0,06<0, ¢c>0.
C.a<0,b>0, c<0. D.a<0,b<0, c>0.

Cau 7.19. Cho ham s6 y = ax® + bx? + cx + d c6 do thi nhu hinh vé bén.

Ménh dé nao dusi day diung?
A a>0,0b>0,¢c=0,d>0. B.a>0,b<0,¢c>0,d>0.
C.a>0,b<0,c=0,d>0. D.a>0,0<0, c<0, d>0.

I'¢
A

~

_’_
8

~
A
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7. KHAO SAT, NHAN DANG HAM SO, PO THI = TT BDVH THIEN AN

Cau 7.20. Cho ham s6 y = az® + bx® + cx + d c6 do thi nhu hinh vé
bén. Trong bén sb a, b, ¢, d c6 bao nhiéu sb am?

A. 3. B. 1. C. 2 D. 4.

fo

Cau 7.21. Cho ham sé y = -~ +2 c6 dd thi nhu hinh vé !
bén. Ménh dé nao dudi day dlgflg—i‘;
A. ac>0, bd > 0. B. ab <0, cd < 0.
C. bc >0, ad < 0. D. bc <0, ad > 0. 0]
N x

BANG DAP AN

18. C J[19. D J[20. B |[71. A |[72. B |[73. C |[74. D |75 A |
76. A |[77. D |[78. C |[79. D |[710. B |[7.11. A ||7.12. A |[7.13. A |
[7.14. A |[715. B |[716. B |[7.17. B ||[7.18. A |[719. C |[7.20. B ||7.21. C |
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Cuuyinpi 8. HAM SO LUY THUA, MU, LOGARIT

@ KIEN THG'C CAN NHO

1. Liy thira va can
Cho s6 thuc b va sé nguyén duong n (n > 2). S6 a dude goi 1a can bac n ctia s6 b néu a® = b.

e V6in 1é va b € R: C6 duy nhat mot cin bac n cia b, ki hiu 1a /.
e Vi n chan:

I — b < 0: Khong ton tai cin bac n ciia b.

— b=0:C6 mdt can bac n ctia b 1a s6 0.

— b > 0: C6 hai can bac n clia a 1 hai s6 d6i nhau, cén cé gia tri duong ky
hiéu 14 /b, cin 6 gid tri Am ki hiéu 1a — /0.

a) Mot sb tinh chat ctia liy thita

e Gi4 thuyét rang moi bicu thitc duce xét déu cé nghia:

a™.a® =am™" | a® =1
m

a amn a~ "= _—
n

(C;.b)" — A" (%)* " (b)n
a\® a" ¢
G) -
a

am™)" =

e Néua>1thia®>ad®’ < a>p;Neu0<a<1thiae® >ad’ < a<pb.

e Vimoid<a<b tach:a™<b"=m>0;a">0"<=m<0

e Chuy:
— Céc tinh chat trén ding trong trudng hdp s6 mii nguyén hoic khong nguyén.
— Khi xét lily thita v6i s6 mil 0 va s6 mii nguyén am thi co s6 a phai khac 0.
— Khi xét lily thita v6i s6 mit khong nguyén thi co sé a phai duong.

b) Mot sb tinh chat ctia cin bac n

e Véia,be R;n e N ta co:

¥a2 = a,Va a2+l = g, Va.
Vab= %/a- X/b,Yab >0 " Nab = >R/a- /b, Va,b.

a 2\/_ a 2n+\/—
2n )~ > 2n+1 _
: vaz) 0,b#0 \ﬁ 2n+\/_VaVb7é0

e Véia,beR, taco
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8. HAM SO LUY THUA, MU, LOGARIT 7= TT BDVH THIEN AN

a. Va™ = ({/a)™,Va > 0, n nguyén duong, m nguyén.
b. ¥/ %/a = "{/a,Ya > 0, n,m nguyén duong.
c. Nbu 2 = £ ¢y VaP = %/al,Ya > 0,m,n nguyén duong, p, ¢ nguyén.
bac lgiét: % = "Yam.
2. Logarit
Cho hai s6 duong a, b v6i a # 1. S6 « théa man dang thitc a® = b dugc goi 1a 16garit co s6 a
ctia b va ki hiéu 1a log, b. Ta viét: a = log, b < a® = b.

a) Tinh chat clia logarit

e Cong thic 1: log,a” =z v6i moi x € R;1 # a > 0.

e Cong thic 2: log, x + log, y = log, (xy) v6i z,y > 0va 0 < a # 1.
logmaz—logayzlogmg véi z,y >0val0<a#l.
Chii : V6i z,y < 0 Vézu/O < a# 1 tacolog, (zy) = log, (—x) + log, (—y).

e Cong thirc 3: log, b" = n.log, b va log,. b = Tll.logab (a,b>0;a #1,n#0).
Nhu vay: log,. b" = % log, b (m # 0).

log, c

log, b

a

Céch viét khéc ctia cong thitc ddi co sb: log, b. log, ¢ = log, ¢ véi a,b,c > 0 va a,b # 1.

e Coéng thitc 4: (ddi co sb) log, ¢ =

Hé quad: Khi cho a = ¢ ta ¢6 log, b.log,c =log.c =1 & log. b = (goi la nghich

log, ¢
dao).
Téng quat véi nhidu sb: log, xo.l0g,, 3---log, _jx, = log, =, ( v6i 1 #

T1; . Ty > 0).

e Cong thtic 5: a'°® ¢ = % v6i a,b,c > 0;b # 1.
b) Logarit thap phén, logarit tu nhién.

e Logarit thdp phdn: Logarit co s6 a = 10 goi la logarit thap phan ky hiéu:
logz (x> 0) (logz duge hiéu 1a log,, ). Poc 14 16¢ .

o Logarit tu nhién: Logarit co s a = e = 2, 712818 goi 1a logarit tu nhién ky hiéu:
Inz (x> 0). (Inz duge hiéu 1a log, z ).

c) Céc tinh chat: Cho a, b >0, a # 1, ta cb

e log,a=1,log,1=0.

o 8% =} log, (a®) = a.
d) Céc quy tac:

e Logarit ctia mot tich: Cho 3 s6 duong a, by, by véi a # 1, Ta c6

log, (b1bs) = log, by + log, by
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e Logarit ctia mot thuong: Cho 3 sb duong a, by, by v6i a # 1, Ta ¢
by
1Oga 7 = loga bl - IOga b2
ba

1
bPac biét: v6i a, b > 0, a # 1, log, y = —log, b.

e Logarit ctia liy thtta: Cho a, b > 0 véi a # 1, v6i moi «, ta ¢6 log, b = alog, b
1
Dic biét: log, /b= — log, b.
n

o ) ) log,. b
e Cong thitc doi co so: Cho 3 s0 duong a, b, c véi a # 1, ¢ # 1, ta c6 log, b = O8cD
log,.a N
1
Dic biét: log, ¢ = va log®b = —log, b v6i a # 0. N
log.a a (@)
AN
BAI TAP MAU 0
CAU 21 (Cau 9 dé minh hoa 2021-2022). Tap xac dinh ctia ham s6 y = V2 1a Q
A R B. R\{0}. C. (0;+00). D. (2;+00). «O
CAU 22 (Cau 17 d& minh hoa 2021-2022). Vi a > 0, bidu thitc, log, () bing CDD
1
A. —6log,a. B. 6 +log,a. C. 61 log, a. D. —6 + log, a. E
CAU 23 (Céu 22 dé minh hoa 2021-2022). Trén khoang (0;+00), dao ham clia ham sb y = E
log, x la —
1 In2 1 1 1
A Y = : B. ¢y =—. Yy =— D. ¢y =—.
Y xln2 Y x €y x Y 2z —
CAU 24 (Céu 31 dé minh hoa 2021-2022). V6i moi a, b théa man log, a — 3log, b = 2, khing <%
dinh nao duéi day diang?
A. a=4b3. B. a =30+4. C.a=3b+2. D.a:b43.
CAU 25 (Cau 11 dé minh hoa 2020-2021). Véi a 1a sé thuc duong tiy ¥, va® bang
A. a. B. a3 . C. as . D. as .

CAU 26 (Céu 9 dé minh hoa 2020-2021). Véi a 1a sé thuc duong tiy ¥, logs(9a) bang
1
A. 3 + log,a. B. 2logsa. C. (logza)®. D. 2+ logsa.

~
A

PE CUONG

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Cdu 8.1. Cho sb thuc duong a > 0 va khac 1. Hay rit gon biéu thtic P =

A. P=1+a. B. P=1. C. P=a. D P=1-a.
.3 o X o2 7 al2a/g 3 0/4 Y ~ \ 7, A ~ ~, ?
Cau 8.2. Viet biéu thiic P = s (a > 0) dudi dang luy thirta v6i s6 mu hitu ti ta duge
a
A. P=a. B. P=ad’. C. P=a" D. P =a?

Cdu 8.3. Cho a 13 mot sb duong, bidu thitc a3+/a viét dudi dang iy thita véi sé mit hitu ti 1a
A. as. B. as. C. as. D. a*.
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8. HAM SO LUY THUA, MU, LOGARIT = TT BDVH THIEN AN

Cadu 8.4. Cho a,b la céc s6 thuc duong, m, n 1a céc s6 thuc tiy y. Trong cdc ménh dé sau, ménh
dé nao ding?

A. a™-b™ = (a-b)*". B. a™-a" =a™".
b m
C.am-b"=(a-b)"™. D. a ™™ = <> :
a
Céu 8.5. Khang dinh nio sau day dang véi moi z > 07
A \/w =2t B. /Vz =z C. /Vx =1° D. /Vx = .
Cau 8.6. Cho biéu thitc P = /22¥/z, (x > 0). Ménh dé nao dusi diy ding?
A P=gm. B. P=zm. C. P=ugn. D. P= 1.

Cdu 8.7. Bién ddi biéu thiic P = \/z - /2.v/2% (z > 0) thanh dang v6i sb mil hitu ti.
A. P =z, B. P =5, C. P =us3. D. P =3,

Cadu 8.8. Cho a 1a mdt s6 duong, bidu thic o -\/a viét dudi dang lity thita v6i s6 mii hitu ti 13
A. as. B. as. C. as. D. as.

Cdu 8.9. Biéu thitc K =+/2+/2 viét dudi dang lity thita v6i s6 mi hitu ti 1a
A 23 B. 25. C. 23, D. 25

Cau 8.10. Biéu thitc \/z - ¥/ - V25 (z > 0) viét dudi dang luy thita v6i s6 mii hitu ty 1a
A. 23, B. z3. C. 3. D. 3.

Céu 8.11 (P& minh hoa 2019-2020). Vi a 1a s6 thuc duong tiy ¥, log, a? bing
1 1
A. 2+ log,a. B. 5 + log, a. C. 2log,a. D. 3 log, a.
Cadau 8.12. Véi a la s6 thuc duong bat ky, ménh dé nao duéi diy dang?

1
A. log (3a) = 3loga. B. loga®= glog a. C. loga® = 3loga. D. log (3a) = glog a.

Cau 8.13. Véi a, b 1a cac sd thuc duong bat ky a # 1. Ménh dé nao ding?

A. log ;0= IZlogab. B. log ;0= _510&1()-
C. log\/abzilogab. D. log ;0= 2log,b.
Cau 8.14. Véia > 0vaa# 1, cholog, r = —1 va log,y = 4. Tinh P = log, (z*y?)
A. P=3. B. P=10. C. P=-14. D. P =65.
Céu 8.15. Cho céc sb6 duong a, b, ¢ va a # 1. Khing dinh nao sau day dang?
A. log,b+log, c =log, (b+ c). B. log, b+ log, c =1log,|b— ¢|.
C. log, b+ log, c = log, (bc). D. log, b+ log, c =log, (b — ¢).
Cau 8.16. Véi a va b 1a cac s6 thuc duong, a # 1. Biéu thiec log, (a?b) bang
A. 2—log,b. B. 2 +log,b. C. 1+ 2log,0. D. 2log,b.
Cau 8.17. Cho a,b la cic sd thuc duong khéc 1 va ¢ > 0. Khang dinh nao sau day 1a sai ?
1
A. log,b.log,a = 1. B. log,c = %Be €
log, a
1
C. log,c= . D. log, c = log, b.log, c.
log.a

Cau 8.18. Cho log, 3 = a,log, 7 = b. Bi¢u dién log, 2016 theo a va b.
A. log,2016 =5+ 2a +b. B. log, 2016 = 5 + 3a + 20.
C. log,2016 = 2 + 2a + 3b. D. log, 2016 = 2 + 3a + 20.
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Cau 8.19. Cho log, z = v/2. Tinh gié tri ciia biéu thitc A = log, 2> 4 log1 x° + log, .
2

2 2

A { B. —g. C. V2. D. -2
Cdu 8.20. Gi4 tri ciia biéu thitc M = (Ina + log, €)® + In? a — log? e khi dudc rit gon 1a

A 2. B. 2+2In%a. C. 2In*a — 2. D. In?a.

2 3/ 2 3/ 1
Cau 8.21. Cho s6 thuc a thda man 0 < a # 1. Tinh gié tri ctia bicu thitc T' = log, (CL'I\/\;__';/G_> :
a

A T =3 B.T:132. C.T:? D. T=2.
Cdau 8.22. Cho a,b,c¢ > 0,a,b# 1. Tinh A = log, (b?) .log,(v/bc) — log, c.

A. log,c. B. 1. C. log,b. D. log, be.

o b ,
Cdu 8.23. Cho log;, 18 =a+ ————,a,b,c € Z. Tinh tong T'=a + b + c.

¢+ log, 3
A . T=1. B. T'=0. C.T=2 D T=T.

Céu 8.24. Cho a > 0,b > 0 thoéa man a? + 4b*> = 5ab. Khang dinh nao sao day dang?
20 1 log b
A. logCH_ = oga—zi— kg B. 5log (a + 2b) = loga — logb.
C. 2log(a+2b) =5 (loga +logb). D. log(a+1)+logb=1.

Céu 8.25. Cho a > 0,b > 0 thoa man a® 4+ 9b* = 10ab. Khang dinh nio sau day dang?
a+3b loga+logh

A.log(a+1)+1logb=1. B. log 5
C. 3log(a+ 3b) =loga — logb. D. 2log (a + 3b) = 2log a + log b.
Cau 8.26. Vi moi s thue duong a va b théa man a?+b> = 8ab, ménh dé nao dusi day ding?
1 1
A.log(a+0b) = 3 (loga + logb). B. log(a+10b) = 3 (14 loga+logb).
1
C. log(a+b)=1+1loga+logh . D. §+1oga—|—1ogb.
Cédu 8.27. Cho log,, 5 = a, logs 7= b, log, 3 = ¢. Tinh logg 35 theo a, b, c.
A (3a+b)c' B. (3a+b)c. C. (3a+b)c' D (3a+a)c'
1+e¢ 1+0 1+a 1+¢

1 1 ,
Cdu 8.28. Chot = al™log.u ¢y = gl-1o8t v6ia > 0,a # 0. Khang dinh ndo sau day la dang?
1 —1 1 1

A. u=qaltlos.t, B. u=allogv, C. u=altog.v, D. u=al"Tgv,
Cau 8.29. Cho logs(va2 4+ 9+a) = 2. Gia tri ctia biéu thic logg (2a* + 9 — 2av/a? + 9) bang

A 2 B. 3. C. 4. D. 0.
Cau 8.30. Cho f(1) =1, f(m+n) = f(m) + f(n) + mn v6i moi m,n € N*. Tinh gid tri ctia biéu
e T —tog | L08—/) 241

A 9. B. 3. C. 10. D. 4.

Cau 8.31. Cho a,b la cic s6 duong théa man b > 1 va y/a < b < a. Tim gi4 tri 16n nhét ciia biéu
thic P = log% a—+2log s <g>.

b
A. 6. B. 7 C. 5. D. 4.

Céu 8.32 (P& minh hoa 2019-2020). Xét tit ca céc s6 thuc duong a va b théa man log,a =
logg (ab). Ménh dé nio dudi day diang?
A. a="b° B. «® =b. C.a=0b. D. a®> =b.
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Cau 8.33. Cho hai s6 thuc duong z, y théa man log, (z2 + 4?) = 1 + logy zy. Ménh dé nao dudi
day dang?
A z=y. B. x>y C. z<uy. D. z =%

N 2 b .
Cau 8.34. Cho céc s6 duong a, b, ¢ thoa man In Y im’ =0 Khang dinh nao sau day ding?
c c

A. abc=1. B. ab=c. C.at+b=c D. ab = %
Cau 8.35. Cho M = log,, x = log; y. Khi d6 M bang biéu thiic nao sau day?
T T
A. log, " B. logs, " C. logy (x — ). D. log; (z + y).
Cadu 8.36. Cho a = logy8 va b =log, 3. Tinh ab.
AL B. o c. 2 D. 2.
3 2 9 3
Cau 8.37. Cho log,m = a va A = log,,,(8m) v6i m > 0, m # 1. Tim méi lién hé gitta A va a.
3 3 —
A. A= (3+a)a. B. A=(3—-a)a. C. A= +a‘ D. A= “
a a
Cdu 8.38. Cho cac sb duong a, b thda man 4a? + 9b> = 13ab. Chon cau tra 15i ding.
1
A. logv/2a + 3b = log \/a + 2log v/b. B. 1 log(2a + 3b) = 3loga + 2logb.
2 3 1 2 3 1
C. log( a; )—z(loga—i—logb). D. log( ajl— )—2(loga—|—logb).

Cau 8.39. Cho céc sb thuc z, a, b, ¢ duong théa man logz = 2log(2a) — 3logb — 4log /c. Bicu
dién z theo a, b, ¢ dugc két qua 1a

202 4a? 2a°c 202
Cau 8.40. Cho a, b > 0, néu logg a+log, b*> = 5 va log, a® +logg b = 7 thi gié tri ciia ab bang
A. 29 B. 2. C. 8. D. 28,

Cau 8.41. Xét cac s6 thuc duong a, b théa man logsa = 5 va logs b = ; Tinh gié tri biéu thtc
I = 2logg[logs(5a)] + log b*

A I=3. B. [ =-2 C. I=1. D. I =2logy 5+ 1.
1 1 1 210

log, * log, \2/5+ log, {’/E—{_.“—i_ log, /x - log,
ding v6i moi « duong. Tim gié tri cia biéu thitc P = 2n + 3 1

Cadu 8.42. Goi n 1a s6 nguyén duong sao cho

A. 32. B. 40. C. 43. D. 23.
Cdau 8.43. Xét cac s6 thuc duong z, y thdéa man logy x = log, y = log,s(z + y). Gid tri clia ti s6
1a
Y
_ 1 1
A S 2\/3. B. 3+2¢5. C. g\/g D. 2‘/5

CAu 8.44. Xét cac s6 thuce duong a, b, ¢, b # 1 théa man log, a = = va log, ¢ = y. Hay biéu dién
log? (\3/ b5c4) theo x va y.

5+ 4y)? 20
A. log? (VIt) = G+dy) B. log? (Vi5ct) = 2.
5 9§24 o 20
2 (3 9+ oy 2 (3 . Yy
C. log, ( b5c4) =52 D. log; (\/b5c4> = 20z + 3

- . 2a —
Cau 8.45. Cho céc so thuc duong a, b thdéa man log,s a = logy, b = logys GT, dat T = %. Tim
ménh dé ding trong cic ménh dé sau
1 2
A -2<T<0. B.O<T<§. C. 1<T<2. D.7<T<§.
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Cadu 8.46. Cho log, (log; (log, x)) = logs (log, (log, y)) = log, (log, (logs z)) = 0. Hay tinh S =
rT+y+z.
A. §=105. B. §=2809. C. §=98. D. §=88.

Céwu 8.47. Cho m = log, (\3/%), v6ia > 1, b>1va P =log?b+ 16log, a. Tim m sao cho P dat
gi4 tri nhoé nhat.
1
A.-m=1. B.m:§. C. m=4. D. m=2.
CdAu 8.48. Cho a, bla cic sb duong théa man b > 1 va /a < b < a. Tim gia tri nho nhat ciia biéu
thic P = log% a—+2log s <2>_

b
A. 6. B. 7 C. 5. D. 4.

Cau 8.49. Cho logg |z| + log, 3> = 5 va logg |y| + log, #? = 7. Tim gid tri ctia bicu thtc P =

|z — Jyl.

A.sz:56. B. P = 16. C. P=38. D. P =64.
@© BANG DAP AN
21. C ][22. D ][23. A |[24. A |[25. B |[26. D |[8.1. A |[s2. B |
183. B |[s4. D (85 C |[86. D |[87. B |[88 D |[89. D |[810. D |
18.11. C |[8.12. C ][8.13. D |[8.14. B |[8.15. C |[8.16. C |[8.17. C |[8.18. A |
18.19. B ][8.20. B ][8.21. A [[8.22. C |[8.23. A |[s.24. A |[8.25. B |[8.26. B |
18.27. D |[8.28. D ][8.29. D |[8.30. B |[8.31. C ][8.32. D |[8.33. A [[8.34. D |
18.35. A ][8.36. B |[837. C |[8.38. C ][839. B |[840. A ||841. C |[8.42. C |
18.43. C |[8.44. A ][845. C |[846. B |[847. A |][848. C [[8.49. A |
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9. PHUONG TRINH - BAT PHUONG TRINH MU, LOGARIT 7= TT BDVH THIEN AN

Cuuyinpi 9. PHUONG TRINH - BAT PHUGNG TRINH MU,

LOGARIT
KIEN THI'C CAN NHO.

1. Phuong trinh mii cd ban:

b>0
Véia>0,a#1l:a"=bb&
x = log, b.
2. Giai phuong trinh mii dua vé cling cd sé:
Véia>0, a#1:af® =a9 < f(z) = g(x).
3. Giai phuong trinh mii bang phuong phap dat an phu:

t = af@
e Dang 1: P (/) =0 & {P( )0 trong d6 P(t) 1a da thic theo t.
t) =

e Dang 2: aa*®@ + B(ab)/® + y?/@ =0
a>f(:v)

Chia 2 vé cho b*/®) | 16i dit an phu t = <E

4. Bat phuang trinh mii cd ban:

a>1
f(z) <log,b

0<a<xl
| [ f(x) > log,b.
5. Giai bat phuong trinh mii dua vé ciing cd s6:
a>1

f(x) > g(z)

{0 <a<l1

| (f(z) < g().

6. Cac cong thirc can dung dé giai phuang trinh, bat phuong trinh logarit
Cho céc sb duong a, b, ¢, by, by va a # 1. S6 thuc a.

a’@ < b(véib > 0) <

al@ > q9@) o

log,1=0; log,a=1 log,(a®) = a; a'%8ab =1
log, b1by = log, by + log,, b, log, Z; = log, b1 — log, bs;
log,, 5= log, b
log, b* = alloga b; log, a* = « log, b = 11(())522 (c #1);
loga\’l/l_):glogab (n>2,n€N) log, b — (b£1)
log, a

2 - 1
log,[f(2)]* = alog, | f(z)| neu a chan | log,a b = o log,b (a#0)
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7. Phuong trinh logarit co ban

log, f(z) =b & f(x) =a" log, f(z) = log, g(z) & {f(

8. Bat phuong trinh logarit co ban

e Néu a > 1 thilog, f(z) > log, g(7) < {

e Néu 0 < a < 1 thilog, f(z) > log, g(7) &

BAI TAP MAU

CAU 27 (Cau 7 dé minh hoa 2021-2022). Tap nghiém ctia bat phuong trinh 2% > 6 1a
A. (log, 6;+00). B. (—o0;3). C. (3;+00). D. (—o0;log, 6).

CAU 28 (Céau 10 dé minh hoa 2021-2022).

Nghiém ctia phuong trinh log,(z +4) = 3 la

A. z=5. B. z=4. C. z=2. D. z =12
CAU 29 (Céau 12 dé minh hoa 2020-2021). Nghiém ctia phuong trinh 522~% = 25 1a
A x=3. B. z=2. C. z=1 D. xz=-1.

CAU 30 (Cau 13 dé minh hoa 2020-2021).

A. =3 B. z=2.

CAU 31 (Cau 32 d& minh hoa 2020-2021).

Nghiém ctia phuong trinh log,(3z) = 3 1a
8 1

Tép nghiém ctia bat phuong trinh 342" > 2713

A [—-1;1]. B. (—o0;1]. C. [-VT: V7). D. [1;40).

@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN
Céu 9.1 (Pé minh hoa 2019-2020). Nghiém ciia phuong trinh logs(2z — 1) = 2 1a
9

7
A. 2. B. 5. C. - D. -
2 2

Cdu 9.2. Tap nghiém ciia phuong trinh logg ,5 (2* — 3z) = —1 la

A. {4} B. {1;,-4}.

— 2v?2 2v/?2
C. 5 \/_; 3422 ) D. {—1;4}.
2 2

Cau 9.3. T4p nghiém S ctia bat phuong trinh log,(z — ) <3

A. S=(1;9). B. S = (1;10). C. S=(— ) D. § = (—o0;10).
Cau 9.4. Tim tap nghiém S cta phuong trinh log;(2z + 1) —logg(z — 1) = 1 1&

A. S={3}. B. S={1}. C. S=1{2}. D. S = {4}.
Cau 9.5. S6 nghiém nguyén ciia bat phuong trinh log%(:p —-3) > logs 4 1a

A. 6. B. 5. C. 4. D. 3.
Cau 9.6. Tong cac nghiém ciia phuong trinh log, #2 — log, 3 =1 1a

A. 6. B. 5. C. 4 D. 0.
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Cau 9.7. Biét rang S la tdp nghiém ctia bat phuong trinh log(—22 4 100z — 2400) < 2 c6 dang
S = (a;b) \ {zo}. Gid tri a + b — zy bang
A. 50. B. 150. C. 30. D. 100.

Cdu 9.8. Biét tap nghiém S ctia bat phuong trinh log% [logs(z —2)] > 0 ¢6 dang S = (a;b). Gia
tri b — a bang

A. 2. B. 0. C. 8. D. 10.
Cdau 9.9. S6 nghiém ctia phuong trinh logg(z — 1)® +log 5(2z — 1) = 2 1a

A 2 B. 1. C. 4. D. 3.
Cau 9.10. Tip nghiém ciia bat phuong trinh logé(x —1) +logs(11 — 2z) > 0 1a

11

A S= (3;2>. B. § = (—o0;4]. C. S=(1;4]. D. S = (1;4).
Cau 9.11. So nghiém ctia phuong trinh log,(z + 2) + logy(z — 5)* +log1 8 = 0 la

A. 3. B. 2. C. 1 D. 4.

Cau 9.12. Tap nghiém ctia bat phuong trinh logs 2 — 3log, = +2 < 0 1a khoang (a; b). Gia tri biéu
thiic a® + b* bang

A. 16. B. 5. C. 20. D. 10.
Cau 9.13. Tich cic nghiém ctia phuong trinh log, (125z). logs; © = 1 bang
1 630 7
A. . B. —. S D. —.
630 125 C 625 125

Cau 9.14. Cho biét phuong trinh log, (3**! — 1) = 22 +log1 2 ¢6 hai nghiém z;, 5. Hay tinh tong
S = 2771 4 2772,
A. 630. B. §=45. C. S=09. D. S =180.

Cadu 9.15. Cho x thoa man (logy x — 1) logs (3z —20) = 2. Gid tri clia A = 81°8:3 1z bang

A. 20. B. 29. C. 30. D. 11.
~ <4 N . N 2 N 41.2 - 4I + ]- 2 N
Cau 9.16. Biet xq,x2 14 hai nghiém ctia phuong trinh log, —y + 4x* + 1 = 6x va
x
1 .
T, + 229 = Z(a + v/b) véi a,b 14 hai s6 nguyén duong. Tinh a + b.
A a+b=13. B. a+b=11. C. a+b=16. D.a+0b=14.
~ . 4 2b+5
Cau 9.17. Cho a, b 1a hai so6 thuc duong théa man log, <a—|—+b+) = a+ 3b — 4. Tim gia tri
a
nhé nhlét ctia biéu thitc T = a® + b2 . -
A —. B. 1. .= D. -
2 C 2 2
Py S 2 ~ 2 , 4b —a .z L1 e R
Cawu 9.18. Cho hai s6 a, b duong théa man dang thic log, a = logys b = log . Gia tri bieu
thite M = logg (% + 4b\/§> — logg b bing
1 3
A. 2. B. 1. C. - D. -
2 2

Cau 9.19. Gia st S = (a,b] 1a tdp nghiém ctia bat phuong trinh
b + V622 + z% — ztlogy x > (2° — z) logy x + 5 + 5V6 + = — 2.
Khi d6 b — a bang

1
A —. B. 2. C. - D. —.
2 2 2
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Cau 9.20. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log, (:1:\/ 24+ 2+4— :1:2) +22r+Vr2+2 < 11la
(—/a; —/b]. Khi d6 tich ab bang
12

) 15 16
A —. B. —. C. —. D. —.
) 12 16 15
A AR . , . 222 + 1 er L
Cadu 9.21. Tinh tich tat cé cdc nghiém thuc ctia phuong trinh log, 5 + 2" 2 = 5.
x
1
A. 3. B. 2. C. 5 D. 1.
Cdau 9.22 (Dé minh hoa 2019-2020). Tép nghiém ciia bit phuong trinh 571 > 57" ~=9
A. [—2;4]. B. [—4;2].
C. (—o0; —2]U [4; +0). D. (—o0; —4] U [2; +00).
~ . 1\*
Cadu 9.23. Tip nghiém ctia bat phuong trinh (2) > 32.
A. (—o0;b). B. (—o0;—5). C. (—5;+00). D. (5;+00).
Cau 9.24. Tip nghiém ctia bat phuong trinh 3%.2%F! > 72,
A. (2;400). B. (—o0;2). C. [2;+00). D. (—o0;2].
Cau 9.25. Tap nghiém ciia bit phuo t\h(1>i<(1)3
.25. Tap nghiém cuia ba ng trinh | — — ] .
P NgNIC P g /2 =\2 “
1 1
A. (—oo; 3} U (0; +00). B. (—oo; 3]

¢ (o)) o (1]

x?—z+1 2x—1
Cau 9.26. Cho bat phuong trinh <7) > <7) . tdp nghiém ctia bat phuong trinh cé

dang S = (a;b). Gi4 tri ctia bic¢u thitc A = b — a nhan gid tri nao sau day?

CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A 1. B. 2. C. -1 D. —2.
Cau 9.27. S6 nghiém nguyén thudc doan [0; 10] ctia bat phuong trinh 7Ve+6 > 77 13 ¢

A. 3. B. 4. C. 11. D. 10.

) ) 3-a o1

Cdu 9.28. S6 nghiém nguyén ctia bat phuong trinh (v/10 —3)*~" > (V104 3) "7 14

A 1. B. 0. C. 3. D. 2.

- ) . s Vs S S ,
Cdu 9.29. Biét tap nghiém clia bat phuong trinh 32-V*" 526 > 3 1a mot doan [a;b] ta ¢ a+b
bang T

4

A a+b=11. B.a+b=0. C.a+b=12 D. a+b=10. m
Cau 9.30. Phuong trinh 227*t57+4 — 4 ¢4 tdng tAt cd cdc nghiém bang

A 1. B. —1. C. ? D. —2

2 2

Cdu 9.31. Tim s6 nghiém thuc ciia phuong trinh 3%#-1 = 9v=,

A 1. B. 3. C. 0. D. 2.

9 1 3r—1

Cdu 9.32. Phuong trinh 3% % = (9) c6 hai nghiém z, xo. Tinh x;.25.

A. —6. B. 5. C. 6. D. —2.
Cdu 9.33. Phuong trinh (2 + \/§)z SR g 44/3 ¢6 hai nghiém x;, z,. Tinh gid tri P =
1+ 9.

A P=-1. B. P=3. C. P=2. D. P=4.
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Cdau 9.34. Phuong trinh 3.3%* — 4.3 + 1 = 0 ¢6 hai nghiém z;, z,. Khing dinh nao sau day
dang?

4 1
A. I1+ZE2:§. B. $1+I’2:—1. C. ZE1—|—JI2:O. D. I1+Z‘2:§.
Cdu 9.35. Phuong trinh 577! +5.(0,2)" 7> = 26 ¢ tong cac nghiém 1a
A 1. B. 4. C. 2 D. 3.
Cdu 9.36. Phuong trinh (7 +4v/3)" — 3 (2~ v/3)" +2 = 0 ¢6 tap nghiém 1a
A. {0}. B. {1;0}. C. {1;2}. D. {-2;2}.
Cdu 9.37. Tich cdc nghiém ctia phuong trinh 4% ~#~1 4 2°~% — 3 hing
A —1. B. 1. C. 0. D. 2.
Cdu 9.38. Tim tich cic nghiém ctia phuong trinh (v2 — 1) + (vV2+1)" = 2v2 =0
A. 2. B. —1. C. 0. D. 1.
o~ . . 3T — Qo2
Céau 9.39. SO nghiém nguyén thudc doan [0; 3] ctia bat phuong trinh o <1la
A. 4. B. 3. C. 1. D. 2.
N . N . 1z 4T =327 48 , .
Cau 9.40. Tap nghiém cua bat phuong trinh YIS >0 c6 dang la S = (a;b] U (¢; +00).
b
Gid tri “ 7€ thude Khodng ndo dudi day?
A (=2;-1). B. (-1;0). C. (0;1). D. (1;4).

Cau 9.41. S6 nghiém nguyén thudc doan [—2020;2020] ctia bat phuong trinh

(@ +1)°> (VIF2-1) - (2" +5) Ia

A. 2020. B. 2019. C. 2021. D. 2018.

Cau 9.42. Tap nghiém ctia bat phuong trinh 2.72+24-7.22%2 < 351.4/14% ¢6 dang 1a doan S = [a; b].
Gid tri b — 2a thudc khoang nao duédi day?

A. (3;V/10). B. (—4;2). C. (VT7;44/10). D. (2-49).

BANG DAP AN

27. A |[28. B ][29. A [[30. C |[31. A ][9a1. B |[92. D |93 A |
94. D Jl95. C Jl96. D [[9.7. A [[9.8. A ][99. B |[9.10. C [[9.11. A |
9.12. C |[9.13. B ][9.14. D [[9.15. D |[9.16. D ][9.17. D |[9.18. B [[9.19. A |
(9.20. D |[9.21. C ][9.22. A [[9.23. B |[9.24. C ][9.25. D [[9.26. A [|9.27. B |
9.28. C ][9.29. A ][9.30. D [[9.31. A [[9.32. A ][9.33. C |[9.34. B [[9.35. B |
9.36. A ](9.37. A ][9.38. B [[9.39. D |[9.40. C |[941. C [[942. C |
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Cuuyinpt 10. CONG THUC TINH NGUYEN HAM CO BAN
KIEN THO'C CAN NHO

1. Dinh nghia nguyén ham
Cho ham s6 f(z)xé4c dinh trén K . Ham s6 F(z) dudce goi 1a nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén

K néu

F'(z) = f(z), Yz € R.

2. Tinh chat cha nguyén ham
o/f/(x) do = f(z) + C.

o/k;f(x)dm - k;/f(x)dx véi k # 0.
o [f@ g@)de = [ f@)do % [ g(o)da.

3. Bang nguyén ham ciia mot s6 ham sé thudng gap

Nguyén ham cg ban Nguyén ham md rong
[odz=c O I D) e
) 75 = o [ (ax = a#—1);
) 1 1 a a+1 ) 7
o/dx:x—l—C’, ° dz = —.In|ax + b| + C;
ot axr +b a
o [27dr =T 1 C (a#-1); L w11 &
a+1 ’ I + 65

(ax + b)? YT T ar+b
e

) /

° /de =In|z| + C; / (az+b) 10 — i'e(fw-i-b) +C;

* /exdx = +0; /cos(ax+b)dm — 1sin(am%—b) + C, (a #0);
a

s dy = & .
o/a dx—lna+C’, O<azl) |, sin(a:c—l—b)dx:—Cllcos(ax—l—b)—l—C’, (a #0);
* /cosxdx:smx—i—C; o 5 L dz = —lcot(ax—i—b)—f—(], (a #0);
. sin®(ax + b) a
o/sm:cdx:—cosar—l—C; 1 1
1 ¢ | ————dr=—tan(ax +b)+C, (a #0);
0/ ——dz = —cotz + C; cos?(azx + b) @
sin®
° 5— dz =tanx +
cos?
BAI TAP MAU
CAU 32 (Cau 5 dé minh hoa 2021-2022). Trén khoang (0: +00), ho nguyén ham ctia ham sb
flz) =2 1a
A. /f(a:)dx - 2:5% +C. B. /f(a:)dx - 2x +C.
2 5 2 1
C. /f(x)dx— =7 +C. D. /f(:v)dx— 37 +C.

CAU 33 (Céu 27 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham s6 f(z) = 1+ sinz. Khéng dinh nao dudi
day dang?
A. /f(:v)da::x—cosx+0. B. /f(a:)d:cz:v+sinx+0.

C. /f(:c)dx:x+cosx+0. D. /f(:r)dx:cosx—i—C.
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CAU 34 (Cau 41 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham sb y = f(x) c6 dao ham 1a f'(z) = 1222+
2,Vx € Rva f(1) = 3. Biét F(x) la nguyén ham ctia f(x) théa man F(0) = 2, khi d6 F'(1) bang

A. -3 B. 1. C. 2 D. 7.
CAU 35 (Céau 10 dé minh hoa 2020-2021). Dao ham ctia ham s6 y = 2% 1a
A Yy =2"In2. B. y =2". C.vy=—. D. ¢ =22 L
In2

CAU 36 (Céau 14 dé minh hoa 2020-2021). Cho ham s f(z) = 3z% — 1 Trong cac khing dinh
sau, khang dinh nao dang?
A. /f(x)dm:3x3—x+C’. B. /f(x)dxzﬁ—a:—kC’.

_ Ll _ 3
C. /f(x)da: = 3% z+C. D. /f(x)dx =z —C.
CAU 37 (Cau 15 dé minh hoa 2020-2021). Cho ham sé f(z) = cos2z Trong céc khing dinh

sau, khiang dinh nio dding?
1 1
A. /f(x)dmzisin2x+0. B. /f(x)dx:—isian—i-C.

C. /f(:c)dx = 2sin2z + C. D. /f(a:)dx = —2sin2z + C.

© BAITAP TUONG TY VA PHAT TRIEN
Céu 10.1 (P& minh hoa 2019-2020). Ho tAt ci cic nguyen ham ctia ham sé f(z) = cosz + 6
la

A sinz+322+C. B. —sinz+322+C. C.sinz+62°+C. D. —sinz+ C.
Cau 10.2. Cho ham 86 y = f(z) c¢6 dao ham 1a f/(z) = 2sin’x + 1, Vo € R. Biét F(z) 1a nguyén
ham clia f(z) théa man F(0) = £(0) = 1, khi d6 F (%) bing

2 2

A F(E):W +47r+3‘ B F(z)zﬂ +47r+12.
4 ) 16 4 ) 16

C.F<Z>:7T -|—7T+3. D.F<z>:7r —|—7T+12.
4 16 4 16

Cau 10.3 (Mrc dd 3). Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham 1a f'(x) = 423 + 4z,Vz € R va f(0) =
1
1. Khido I = /f(x)dx bing
el

A. i B. 20 C. _—4
15

—. D. 0.
15 15 0

Cau 10.4. Cho ham s6 f(z) xac dinh trén R\ {1} théa man f'(z) =
Khi dé f(—1) + f(3) bang
A 2—-1In2. B. 2+In2. C. 2. D. 2+2n2.

—— v f(0) =0, f(2) = 2

Cau 10.5. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham 1a f'(x) = sinz — 9cos 3z, Vo € R va f <g> = 1.
Biét F(z) 1a mot nguyén ham ctia f(x) théa man F(0) = 2, khi d6 F(7) bang
A. 27 B. 2 -27. C. 27. D. 2427

Cau 10.6. Cho s6 y = f(z) c6 dao ham 1a f'(z) = 1222 + 4, Vo € R va F(x) 1a mot nguyén ham
ctia f(x), f(0) = F(1) = 0. Tinh dién tich hinh phang S gi6i han béi do thi ham s6 y = F(z) va

truc Ox.

64 116 276 32
A S=—. B. S=—. S =—. D S=—.
5 15 5 15 C.5 ) 5 15
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32 — 222 +5

Cau 10.7. Ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f(r) = ————— 12
x

A 23 —2>+5lnx+C. B. 23— 2> —5lnx + C.

C. 23— 2+ 5In|x|. D. 2> — 2 +5In|z| + C.

~ . 1
Cau 10.8. Ho nguyén ham ctia ham so f(z) = — +27 la
x

A Inz?+2*.In2+C.
1 2% 1 2
C. —f—I— +C. D. —+2".In24C.
In2 x
Cau 10.9. Tim ho nguyén ham ctia hAm s6 f(x) = x — sin 6.
2 2
A. /f(x)dx — % - 60866:” el B. /f(m)dx - % - Sm66”“" el
2 2
C. /f(a:)dx _ s o D. /f(:c)da: _ oy sinbe o
2 6 2 6
Cau 10.10. Tim ho nguyén ham ctia ham sb f(z) = 1 + tan? g
A. /f(x)dsztang—i—C. B. /f(m)da::tang—kC.
1
C. /f(x)dxzitang—l—C. D./f(:c)dx:—Qtang—i—C.
Cau 10.11. Tinh /(30089&—39”) dx.
A. 3}}13 . B. —3sinz +31n3 +C.
C. 3smx+m+0 D. 3smx—m+C’
Céu 10.12. Néu / f()dz = ¢® +sin2z + C thi f(z) bing
1
A. e” + cos2z. B. " —cos2z. C. e 4 2cos2z. D. e + 5 cos 2x.
Cau 10.13. Tim nguyén ham F(x) cta f(r) = z + sinz biét F(0) = 19.
A. F(z) = 2% + cosz + 20. B. F(z) = 2% — cosx — 20.
1 1
C. F(x) = 5.1'2 — cos z + 20. D. F(z) = 53:2 + cosx + 20.
Cau 10.14. Cho ham s6 f(z) théa man f'(x) = 3 —5cosx va f(0) = 5. Ménh dé nao dudi day
dung?
A. f(x) =3x+ 5sinx + 2. B. f(x) =3z —b5sinz — 5.
C. f(x) =3z —b5sinz + 5. D. f(z) =3z +5sinx + 5.
Cau 10.15. Tim nguyén ham F(z) ctia ham s6 f(x) = sin 3z cos z, biét F(0) = :
1 1 1 1
A F(x)= —§ cos4dx + %COS 2z + 11.3 F(x) = 8ios4x + 7 608 2r + 7
. Flx)=—= dor — - 2 —. . Fx)=—= 4o — — 2 1.
C. F(x) 5 cosda — o cos T+ 3 (x) 8COS T — 7 cos 2z +
Cau 10.16. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 f(x) = 3 (1 — ) :
1 3 1 3
3x _ 75:1: — - Sx —2x 3x 759: B <Y 2z
A fe dv=5e¥ 2 +C. B [e ( ) do = 2 = Ze ™ 4 C.
C. [ (1=30™) dr=e™ 32 4+C. D [e¥(1-3e7) do = 3¢™ 4 60 4 C.

Cdu 10.17. Cho F(z) la mét nguyén ham ciia ham s6 f(z) = e (2* — 4z). Ham sb F(z) c6 bao
nhiéu diém cuc tri?
A 1 B. 2. C. 3. D. 0.
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N . 2 1
Cau 10.18. Cho ham s6 f(x) = 29& + 3 xac dinh trén (2, +oo) ; F(x) 1a mdt nguyén ham cia
l’ —_—
ham s6 f(x) thdéa man F(2) = 3. Tim F(z)?
A. F(zr)=xz+4In(2x —3) + 1. B. F(z) =2 +1In(22z - 3) + 1.
C. F(z) =2 +2In(2x — 3) + 1. D. F(z) =2 +2In(2z - 3) + C.
1

Cau 10.19. Cho ham s f(z) xac dinh trén R\ {1} théa man f'(z) =
T
£(2) = 2020. Tinh S = f(3) — f(~1).

o v f(0) = 2019;

A. 2In2+4039. B. 4039. C. -1 D. 1.
2 _
Cau 10.20. Tim ho nguyén ham I = /de
x_
A T=2>—z+2nz-3|+C. B. I=2*+z+2In|z—3|+C.
C.I=2*—z+2In|x—3|. D. I=2>—z+2n(z—-3)+C.
Cau 10.21. Tim ho nguyén ham I = /Qx_?)da:.
%2 —3x+2
A Injz—1]+Injz—2|+C. B. Injz —1]+Injx —2|.
C.In(z—1)+In(z—-2)+C. D. Injz — 1] —Injz — 2|+ C.
. , 1 1 2 +a)’
Céau 10.22. Cho biet F(z) = §x3 + 22 — — 1a mot nguyén ham cia f(x) = M. Tim ho
x x
nguyén ham [ = / sin? ax dz.
r 1, x 1.
A.I—Q—ilsm2x+0. B.I—Q—%ngm—i—C.
x . X .
C.I—§+Zsm2x+0. D.I—§—181n2x.
Caéu 10.23. Cho ham s6 y = f(z) théa man f'(z).f(x) = 2* +22. Biét f(0) = 2, tinh [f(2)]>.
315 332 324 323
A [fP == B. [f(2)) ==—. C. [f)) == D. [f(2)) = =—.
)= 2 =2 =2 P =2
o~ < 2 2
Cdu 10.24. Cho ham s6 y = f(x) thoa man f'(z) = 2z[f(z)]*. Biét f(2) = ~9 f(z) # 0. Tinh
o 3 2 2 3
A f(1)=—=. B. f(1)=—-. f(1) = -, D. f(1)=-.
1) = -2 )= c. fy="> ) =2

~ 2 Y
Cau 10.25. Chohamsd y = f(z) = ax®*+bax?+cx+d, (a,b,c € R,a #0) cb |
dd thi (C). Biét do thi (C) tiép xiic véi duong thang y = 4 tai diém cé hoanh
do 4m, db thi ham s6 f'(z) cho béi hinh v& bén. Tim [ = / 2f(z) dz. 1l o]l 1%
x° L 1
x° x°
C.I="—-23+2% D. [ =" —2%+22
5 5 —3
~ X . . . 2
Cau 10.26 (Pé minh hoa 2019-2020). Ho tat cé cdc nguyén ham ctia ham so f(z) = Tt trén

khoang (1;+00) 1a

A z+3ln(zx—-1)+C. B. z—3ln(z—-1)+C.
C.l’—(x_?)l)z-i—c. D..T—i-(x_l)Q-f-O.
Cau 10.27. Ho tit ca cdc nguyén ham ctia ham s f(z) = 1213 trén khoang (3; +00) la
AniTC e B. lm" % ¢
r—1 2 z-1
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1

C.iln(x2—4q:+3)+0. D. In(2* — 42 +3)+ C.

~ 1
Cdau 10.28. Cho F(z) la mdt nguyén ham cta f(z) = " trén khoang (1;+o00) théa man
F(e+1)=4. Tim F(z).

A. F(z) =2ln(z — 1) + 2. B. F(z) = In(z — 1) + 3.

C. F(x)=4Iln(z —1). D. F(z)=In(z —1) - 3.

. 1 .
Cau 10.29. Cho F(z) 1a mot nguyén ham cia ham f(z) = . Biet F(0) = 2, hay tinh

20+ 1
F(1).

1 1
A F(l)=-In3—-2. B. F(1)=In3+2. C. F(l)=2ln3-2. D. F(1)=-In3+2.
2 2

Cau 10.30. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén R\ {1} théa man f'(z) =
Biét f(0) = 2017 va f(2) = 2018. Tinh S = f(3) — f(-1).

1 v6i moi x # 1.

A. S =1n4035. B. S=4. C. S=In2. D. S=1.
Cau 10.31. Cho F(x) 1a mdt nguyén ham ctia ham sé f(z) = ;i tgl)) thoa man F(2) = 3. Tim

A. F(z)=x+4In|2z — 3] + 1. B. F(z) =2+ 2In(2z —3) + 1.

C. F(z) =2 +2In|2z — 3| + 1. D. F(z)=x+2In |22 — 3] — 1. A

4:1:—1—1 b » 3 .

Cau 10.32. Cho biét / dz = azx — §ln(21: +3)+C véix e (—2; +oo> (a, b la cic tham
s6 thuc). Ménh dé nao sau day ding?

A 2a—-b=-1. B. 2a-0=-3. C. 2a—b=09. D. 2a-0="7.

222 + a

Cau 10.33. Biét F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) =
tham s6 thuc). Biét F(1) = F(e) = 2. Tim a.

trén khoéng (0; +o0) (a la

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A a=-1. B.a=1-¢% C.T=1+¢€% D.a=1
o . . 243 2 <
Cau 10.34. Ho tAt cd cic nguyén ham ciia ham s6 f(z) — erf; trén khodng (—3; +00)
x
la )
A %—1—2111(:10—4—3)4—0. B. 2+ 2In(z +3) + C.
x? x?
C.?+ln(x+3)+0. D.?—2ln(x+3)+0.
Céu 10.35. Biét | de = Y1 |" L 4 0 v6i @ 14 phan s6 61 gidn. Menh dé <
it [ ————dr=-In v6i — 1a phan s6 t6i gian. Ménh dé nao sau
2+4x+3 b |+ 3 p P 5 ‘
day dung?
A. a+2b=8. B. a+b=8. C. 2a+b=28. D.a—-0=8.
2¢ — 13 R
Cau 10.36. Blet/ ’ ) dz = aln|z+1|+bln |x—2|+C. Ménh dé nao sau day dung?
x_
A a—b=3. B.a—b=5. C. a—b=10. D.a—-b=8.
[ (=1
Cau 10.37. Biét I = / T de = alnb+ ¢ véi a, b, ¢ 1a cic s6 nguyén. Tinh tong T =
x
0
a+b+c.
A. T =3. B. T=0. C.T=1 D. T=2.
Cau 10.38. Biét ham s6 F(z) = (ax + b)v/4z + 1 (a, b 1a cdc tham s6 thuc) 14 mot nguyén ham
. 12
ctia ham so f(x) = \/ﬁ Tinh a + b.
A . a+b=0. B . a+b=1. C. a+b=2. D.a+b=3.
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Cau 10.39. Biét F(x) = (azx® + bz + ¢) v2x — 3 (a, b, ¢ 1A cdc s6 nguyén) 1a mot nguyén ham cta

. 2022 — 30 11 , 3
ham s6 f(z) = “’VﬁJr trén khodng (2; +oo). Tih T =a+b+ec.
A.T=8. B. T =5. C. T=6. D T=T.
~ ‘ . 1
Cau 10.40. Biet F(x) la nguyén ham ctia ham so6 f(x) = SNCES +m — 1 théa man F(0) = 0 va
F(3) =7 (m 1a tham sb thyc). Tinh m.
A . m=-2. B. m=3. C. m=-3. D. m=2

Cau 10.41. Ho tat ca cdc nguyén ham ctia ham s6 f(z) = trén khoang (—1; +00)

Vr+3—+r+1

A (z+3)Vr+3—(z+1)Ve+1+C. B. —[(+3)Vz+3+(z+ 1)V +1] +C.
1
C.g[(as+3)\/:p+ +@+)Ve+1]+C. D.—[(z+3)Ve+3+(z+1)Vo+1]+C.
Cau 10.42. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham f'(z) = sin 2z + 3cosx v6i moi x € R. Biét f(m) = 0.

la

o

Tinh f (g)
s 7 T T T 5
A 1(3)=3 B.f(3) =3 c.7(3)=4 D./(3)=3
Cau 10.43. Biét F(z) 1A mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 3e** + 2. Biét F(0) = 0. Tim
A. F(x)—§e2$+23:—;). B. F(z) = 3e*" + 2z — 3.
C. F(x) = ;eQ’” + 2. D. F(z) = —2621 + 27 + ;)

Cau 10.44. Biét F(z) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 2 + a.e” (a 1a tham s6 thuc). Biét
F(0)=2,F(1)=2. Tinh T = (1 — ¢).a.

A T=-1 B. T =-2. C.T=e D. T =2
Cau 10.45. Ham s6 f(x) c6 mot nguyén ham la F(r) = €. Tim nguyén ham ctia ham sb
flz)+1
et
1 1
A./f(xe)x—i_dx:ex—e_x%—a B./f<>+ de =2e¢" —e ¥+ C.
1 1 1
C./f(xgx—i_dx:%“—i—ex—i—(?. D. /f i dz :561_6*14_0_

~ . 1 ) 1
Cdu 10.46. Cho F(x) la nguyén ham ctia ham so f(z) = oy Biet F(0) = —gln 4. Tim tap
nghiém S ctia phuong trinh 3F(z) 4 In (e* 4 3) = 2.

A. S ={2}. B. S ={-2;2}. C. §={1;2}. D. S={-2;1}.

@ BANG PAP AN

132. C|[33. A][34. B|[35. A][36. B |[37. A |[10.1.A |[10.2.B |[10.3.C |[10.4.D |
110.5.A ][10.6.A ]]10.7.D ]]10.8.C ]]10.9.C |[10.10A |[10.11D |[10.12C |[10.13C |[10.14C |
110.15D |[10.16A |[10.17C ][10.18C |[10.19C ][10.20A |[10.21A ][10.22A |[10.23B |[10.24B |
110.25A ][10.26A |]10.278 |]10.288 |]10.29D |[10.30D |[10.31C |[10.32A |[10.33B ||[10.34A |
110.35C |[10.36D |[10.37D ][10.388 |[10.39D |[10.40B |[10.41C ]|10.42C |[10.43A |[10.44D |
110.458 ][10.46A |
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Cruvinoi 11. SU DUNG TiCH CHAT CUA TICH PHAN

KIEN THI'C CAN NHG.

1. Dinh nghia

b

/f(x) dz = F(z)| = F(b) — F(a).

2. Tinh chéat tich phan xac dinh
Tinh chat ctia tich phan x4c dinh.

b @ b
o /f(x)dx:/f(x)da:+/f(a:)dxv6ia<c<b.

a

b b
- k:/f(x)d:r::/k:f(:v)dx véi (k # 0).

a

BAI TAP MAU

5 5
CAU 38 (Céu 11 d& minh hoa 2021-2022). Néu / f(a)de = 3 va / g(z)dz = —2 thi
2 2

J1#(@) + g(@)lde bing

A. 5. B. —5. C. 1L D. 3.

5 5
CAU 39 (Céu 25 d& minh hoa 2021-2022). Néu / f(a)de = 2 thi / 3f(z)dz bing
2

A. 6. B. 3. C2 18. D. 2.
3 3
CAU 40 (Cau 33 dé& minh hoa 2021-2022). Néu / f(w)de = 2 thi / [f(x) + 22]dz bing

1

1
A. 20. B. 10. C. 18 D. 12.
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2 3 3
CAU 41 (Céu 16 d& minh hoa 2020-2021). Néu / fla)de = 5va / fla)de = —2 thi / Fla)de
1 2 1

bang
A. 3. B. 7. C. —10. D. 7.

2
CAU 42 (Céu 17 d& minh hoa 2020-2021). Tich phan / 72z bing
1

15 17
A —. B. —. C.
3 4

15
e
3 3

CAU 43 (Céu 33 d& minh hoa 2020-2021). Néu / 2f(x) + 1]dz = 5 thi / 2f(z)dz bing
1

SN
w)
|

—

D. 2

A. 3. B. 2. C. 5

A~ w

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

2 3 3
Céu 11.1 (P& minh hoa 2019-2020). Néu / fl@)dr = —2 va / fle)dz = 1 thi / (o) de
1 2 1

bang
A. -3. B. —1. C. 1. D. 3.

1 5 5
Céu 11.2. Cho / fl)dz = —5 va / () dz = 10, khi d6 / £() dt bing
-1 —1 1

A. 8. B. 5. C. 15. D. —15.
6

6 2
Cau 11.3. Cho [ f(z)dx =5, [ f(t)dt =4. Tinh I = | f(y)dy.
[ree=s| /

1
A =5 B. I=-1 C.I=09 D I=1

4 4 1
Céu 11.4. Cho /f(x) dz = 8 va /Qf(x) dz = 12 khi d6 [ = /f(x +1)dz bing
0 2 —1

A. 4. B. 2. C. 14. D. -2.
3 3 3
Céu 11.5. Cho / fla)dz = —3 va / 3¢(x) dz = 9. Khi d6 / (f(x) — g(x)) dz bing
21 21
9.

-1

A 4. B. C. —9. D. —6.

3

3 3
Céu 11.6. Cho / fla)dz =2 va / 2f(x) + 3¢(x)] dz = 16, khi d6 / g(z) dz bing
1 1 1
A. 18. B. 10. C. 4. D. &

1 1 1
Cau 11.7. Cho /f(x) dz = 3, /g(az) dr = —1 thi / 2f(2) + g(z) + €"] dz bang
0

0 0
A. 6+e. B. 5+e. C. 4—e. D. 4+e.

2 2

2
Céau 11.8. Cho /f(x) dzr = 3, /2g(az) dr =9 thi /[2f(:c) + 4g(z)] do bang
1 1 1
A. 15. B. 18. C. 27. D. 24
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2 2
Cau 11.9. Cho f, ¢ 14 hai ham lién tuc trén doan [0;2] thoa /[f(:p) — g(z)]dz = —4, /[Zf(x) +
0 0

g(2))dz = —2. Tmh/ )+ 2g(x)] da.

A 7. B. 6. C. 2. D. 4.

5

8
Cau 11.10. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén doan [0;8] va /f(x) dz = 16; /f(a:) dz = 6. Tinh
0

2
2
/ dx+/f
0

A. P=4. B. P =10. C. P=T. D. P=-4.

10 4

Cau 11.11. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén doan [0; 10] va /f(x) dz = 10; /f(2x) dr = 6. Tinh

4 10 2
P:/f dx+/f
0
A. P—4. B. P = 10. C.P=T. D. P—-2

P

2
Cau 11.12. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham trén R, f(2) =4 va f(—2) = 0. Tinh I = /f’(x) dz

A T=4 B. I=3. C. I=0. D. 1= 4.
Cau 11.13. Cho 1hém s6 f(z) lién tuc trén R vA ¢ mot nguyén ham 14 F(z), biét F(3) = 12,
F(0) = 0 khi do / £(32) dz bing

A. 5. ’ B. 12. C. 4. D. —9.
Cau 11.14. Cho hQEam s6 f(x) lien tuc trén R va c6 mdt nguyén ham 1a F(zx), biét F(4) = 12,
F(2) = 3. Khi d6 / f£(22) dz bing

B. 9. C. g D. —9.

A.

AN

Il
W

Cau 11.15. Cho ham sb f(z) lién tuc, c6 dao ham trén doan [1;2], biét tich phan /2f’(:z:) dz
va f(1) = 2. Tinh f(2). 1

A. f(2) =6. B. f(2) =1. C. f(2)=3. D. f(2) = —16.
Eau 11.16. Cho ham s6 f(z) liéngtuc trén R théa man f(3z) = 3f(z), Vo € R. Biét rang
/ f(«)dz = 1. Tiuh tich phan [ = / (o) dz

0 1
A =8 B. I =6. C. I=3. D. I=2

—

Céu 11.17. Cho y = f(z) théa/f( )dx—lva/f dz = 8. T1nh]—/f(|2x—5|)

| (e}

A [ =-8 B. I =5 CI——4 DI:—6
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- 2 N 2 Yy
Cau 11.18. Hinh phang gi6i han béi do thi ham s6 y = f(z) va truc
hoanh géom hai phan, phan nam phia trén truc hoanh cé dién tich T O e -
8 — <7077
ST = 2 va phan nam phia duéi truc hoanh ¢6 dién tich Sy = 3" ’
Tinh [ = /f(?)x ~1)da.
0
A.[:E B.[:—§. CI——g D.[:—l.
3 4 36 4 ) y
Cau 11.19. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 do thi gom mot phan dudng thang
va mdt phan dudng parabol c6 dinh 1a goc toa do O nhu hinh vé. Gid tri
3 - - 1
cla /f(a:) dz bang 9/
26 38 4 28 R
A — B. —. C. -. D. —.
3 3 3 3
Cau 11.20. Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi trén doan [—1;4]
4
nhu hinh vé duéi day. Tinh tich phan I = / f(x)dx i
1 :
11 5 s
A =3 B'I:?' C. =5 D.]:§. —1 Ol 23! 4 =
B [ ‘
~ £ Y
Cau 11.21. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham lién tuc trén [—1;2]. /
Do thi clia ham s6 y = f/(z) duge cho nhu hinh vé. Dién tich hinh (% 5
2 N 5 8 P 19 - 9] x
phang (K), (H) lan lugt 1a D va 3 Biet f(—1) = o Tinh f(2). i
H
23 2
A. = — B. f(2)=—-.
o= ==
C. - D. f(2) = —.
fo)=7 f2) =
Cau 11.22. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao hém lién tuc trén R va c6 do
thi nhu hinh vé. Gi4 tri ctia biéu thic I = /f x—2) dx+/f (x+2)dx
bang 5 :
A 2. B. 2. C. 6. D. 10. : >
O 2 4
-2

@ BANG PAP AN

38. C |[39. A Jl40. B |[41. A |[42. D |[43. D |[11.1. B |[11.2. C |
[11.3. D \\114 B |[11.5. D H116 C \\117 D |[[11.8. D ][11.9. C |[11.10.B |
[11.11.D |[11.12.A J[11.13.C |[11.14.C |[11.15.A |[11.16.A |[11.17.B |[11.18.B |
[11.19.D |[11.20.D |[11.21.B |[11.22.C |
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Cuuyvinpt 12. SO PHUC
KIEN THI'C CAN NHG.

1. Cac kién thirc co ban vé sé phic C
e S6 phiic (dang dai s6) 1a biéu thitc ¢6 dang z = a +bi (a,b € R), a 1a phan thuc, b 13 phan

40, i 1a don vi 4o, i2 = —1.

2z 1a 86 thuce khi va chi khi phan &o ctia z bang 0 (b= 0).

z 1 s6 thuan 4o khi va chi khi phan thuc ciia 2z bang 0 (a = 0).

S6 0 vira 1a s6 thuc vira 1a s6 ao.

Hai sb phiic bing nhau
a=c

Cho s6 phtic z; = a + bi v 2z, = ¢ + di. Khi do, 21:,22(:){b ;

2. Cac phép toan vé sb phirc
Cho s6 phitc 2; = a + bi va 2z, = ¢ + di.
2.1. Phép cdng hai sb phiic

21+ 2= (a+b)+ (c+di)=(a+c)+ (b+d)i.

2.2. Phép trir hai sbé phiic

21— 2= (a+bi) — (c+di) = (a—c)+ (b—d)i.

2.3. Phép nhan hai sb phic

2122 = (a + bi)(c+ di) = (ac — bd) + (ad + be)i.

2.4. Phép chia hai s phiic

i 21 21.Z29 21.729 ac+bd bc—ad.
Khi z 0 thi: — = = = 1.
2 7& Z9 29.29 ‘22|2 c? + d? €2 aly d?

2.5. Mo-dun cta sb phirc
Mb6-dun ctia 86 phitc z = a + bi (a,b € R) 1a |2| = va® + b2

z 2z )
e |2122] = |21] - |22, 5 = :M (trong d6 ze # 0),
z9 ’22|
o 2| = J22| <21+ 22| < 2| + |2, o 2| = [22] <21 — 22| < |2 + |22l
2.6. S6 phirc lién hgp
S6 phiic lién hgp ciia sé phitc z = a + bi 1a Z = a — bi.
. ?ZZ, . Zl—|—22:§1+§2, . 21—22221—22,
. Z1.23 = Z1.%22, . (21) = ? (20 #0), . 2zZ=z>=a>+ 1%
z9 z9
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3. Diém biéu dién sb phirc:

e S6 phitc z = a + bi, (a,b € R) dugc biéu dién hinh hoc béi diém y
M (a;b) trong mit phang toa do Ozy. W pe=eese b

4. Phuong trinh bac hai véi hé sé thuc
4.1. Can bac hai ctia s6 phttc:  Cho s6 phitc w. Mdi sd phtic z théa man 22 = w dude goi

la mot can bac hai cia w.

4.2. Phuong trinh bac hai v6i hé sb thyc: Cho phuong trinh bac hai ax® + bx + ¢ =
0 (a, b, ceR;a#0). Xét A =10?— 4dac, ta cb

b
e A =0 : phuong trinh ¢6 nghiém thuc z = —og"
a

b+ VA

2a

—b+i/|A]
2a ‘

e A > (: phuong trinh c6 hai nghiém thuc duge xac dinh béi cong thitc: zq 5 =

e A < 0: phuong trinh c¢6 hai nghiém phitc dugc xac dinh bdéi cong thiic:zy o =

e Moi phuong trinh bac n: A,z"+ A 2" ... +A,_1z+ A, = 0 ludén c6 n nghiém
phtic (khong nhat thiét phan biét).

e Hé thitc Vi-ét ddi v6i phuong trinh bac hai v6i hé sb thuec:
Cho phuong trinh bac hai az? + bx + ¢ = 0 (a # 0) c¢6 hai nghiém phan biét
b
S =T + L9 = ——
x1, T2 (thuc hoac phic). Ta c6 hé thic Vi-ét . a
P = 1.9 = —.
a

BAI TAP MAU

CAU 44 (Céu 1 dé minh hoa 2021-2022). Médun ctia s6 phitc z = 3 — i bang

A. 8. B. V10. C. 10. D. 2V2.
CAU 45 (Céau 12 dé minh hoa 2021-2022). Cho sb phtic z = 3 — 2i, khi d6 2z bing
A.6—2i. B. 6 — 4. C. 3 —4i. D. —6+ 4.

CAU 46 (Céu 15 dé minh hoa 2021-2022). Trén mit phang toa do, cho M(2;3) 1a diém biéu
dién ctia sb phtic z. Phan thuc clia z bang

A. 2. B. 3. C. -3. D. —2.
CAU 47 (Cau 43 dé minh hoa 2021-2022). Trén tip hop cic s6 phtic, xét phuong trinh
22 —2mz +8m — 12 = 0 (m la tham s thuc). C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia m dé phuong
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trinh dé ¢6 hai nghiém phén biét 21, 2o théa man |z;| = |z|?

A. 5. B. 6. C. 3. D. 4.
CAU 48 (Cau 18 dé minh hoa 2020-2021). Sb phiic lién hop clia s6 phitc z = 3 + 2i 1a

A z=3-2. B. z=2+ 3. C. z=-3+2. D z=-3-2i.
CAU 49 (Cau 19 dé minh hoa 2020-2021). Cho sb phiic z = 3+ va w = 2+ 3i. S6 phtic z — w
bang

A1+ 4. B. 1—-2i. C. 5+ 4. D. 5—2i.

CAU 50 (Céau 20 dé minh hoa 2020-2021). Trén mit phing toa do, diém biéu dién sé phiic
3 — 2i ¢6 toa do 1a

A. (2;3). B. (—2;3). C. (3;2). D. (3;-2).
CAU 51 (Céu 34 dé minh hoa 2020-2021). Cho sb phtic z = 3+4i. Médun ctia s phtic (1+17)z
bang

A. 50. B. 10. C. V10. D. 5v2.

CAU 52 (Céu 42 dé minh hoa 2020-2021). Cé bao nhiéu sé phiic z théa man |z| = v2 va
(2 +2i)(z — 2) 1a s6 thuan 40?
A 1. B. 0. C. 2. D. 4.

Pe
PN

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

1. Nhan biét — thong hiéu
Céu 12.1 (P& minh hoa 2019-2020). Mo-dun clia s phitc 1 + 2i bing

A. 5. B. V3. C. V5. D. 3.
Cau 12.2. Cho s6 phiic 2 théa man (1 —4)z + 4z = 7 — 7i. Khi do, |z| =7
A. |z| = V3. B. |z] = V5. C. |z| =3. D. |z| =5.
Cadu 12.3. Cho hai s6 phtic z va z/. Trong cidc ménh dé sau, ménh dé nao sai? ‘
A zZ42=2+7. B. |z.2/| = |z]. |#/].
C. z2 =z2. D. |z+ 2| = 2|+ |7].
Cadu 12.4. Cho hai s6 phtic z; = 1 4+ va 2o = —5 + 2i. Tinh mo6-dun ciia sé phiic z; + 2.
A. 5. B. —5. C. VT. D. —V/7.
Cau 12.5. Cho sb phiic z théa man (22 —1)(1+4) + (2 + 1)(1 — i) = 2 — 2i. Gid tri clia |z| 1& «
A2 B. V2. c V3 . V2
2 2 3
Cau 12.6. Cho sb phtic z = (3 — 2i)(1 +i)?. M6-dun clia w =iz + Z 1a
A 2. B. 2V/2. C. 1. D. V2.
~ . 3+1i)3 .
Cadu 12.7. Cho s0 phiic z théa z = (\/——i_f) Mo-dun cta so phtc z + iz la
Z —
A. 2V/2. B. 4V/2. C. 0. D. 16.
Cau 12.8. C6 bao nhiéu sb phiic z thda man |z| = v/2 va 2% 1a s6 thuan 40?
A 2. B. 3. C. 4. D. 1.
Cau 12.9. Tim s6 phtic z théa man hé thic |z — (2 + )| = V10 va 2.z = 25.
A. z2=3+4i; z=5. B. z2=3+41; 2 = —5.
C. z2=-3+44 2=05. D. z2=3—-41; 2= -5.
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Cau 12.10. Cho z = a+bi (a,b € R) théa Ta+4+2bi = —10+ (6 —5a)i. Tinh P = (a+b)|z|.
—44/29 722

A P= - B. P =2417. C. P=12V17. D. P= 0
Cau 12.11. Cho hai s6 phttc 21 = 1 — 2i, 25 = 2 +i. M6-dun ctia s6 phitc w = 2; — 225 + 3 1a
A. |w| = /5. B. |w|=5. C. |w| =4 D. |w| =+v13.

~ 2 N 1—1
Cau 12.12. Cho so phitc z théa man dieu kién (2 + i)z + 1—4_1 = 5 — 4. Tinh |w| v6i w =
i
1422+ 22
A. 10. B. —10. C. 100. D. —100.
Cau 12.13. Cho sb phiic z thdéa z = 2i — 2. Mo-dun ctia s6 phitc 2202 14
A 94040 B. 92020 C. 6060 D. 93030
Cau 12.14. C6 bao nhiéu sb phitc z thda man |z|? + |z]? = 50 va z + z = 8?
A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.
Céu 12.15. Trong céc khing dinh sau, khang dinh nao 14 khing dinh sai?
12020 _ 91010 (L)% |
C. |(1 + Z’)2020 - 2101OZ'| — 21010‘ D. (1 + Z’)2020 — (1 - Z’)ZOZO‘
~ ) 1 —1
Cau 12.16. C6 bao nhiéu sb phite 2 thoa || = 1 va |[Z—"| = 17
1— 2 24z

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 12.17. Cho sb phiic z = —m —, m € R. Tim gid tri 16n nhat cta |z|.
1 —m(m — 21)
1
A. 5 B. 0. C. 1. D. 2.
Cdau 12.18. Cho s6 phitc z =142 +i* +--- 4+ + ...+ p € N. Mo-dun ciia z bang
A 2. B. 2020. C. 1010. D. 1.

~ Z 2 2 ~ Yy
Cau 12.19. Cho so0 phtic z théa man (1+i)z = 3 —i. H6i diem biéu dién cta N v
2 14 diém nao trong cac diem M N, P, Q & hinh bén? | A
A. Diém M. B. Diém N. C. Diém P. D. biém Q. o |
ol
S
P Q
~ 2 S 2 2 ~ y
Cau 12.20. Céc diem M, N trong hinh vé sau lan lugt 1a diem biéu dién N
clia céc s6 phiic 21, zo. Tim s6 phtic z = Z7 — 2. 2 oo
A z=—-1+3i B. z=-3-i M ] P
C. z=-1-1. D. z=-3-3. i l

Cau 12.21. Cho s6 phtic z c6 phan thuc va phan 4o 1a cdc s6 duong théa man

2 —1i)3 §
2+ (1—14)°.z — ( 2,62) = 3+ 20i. Khi d6 |w| v6i w = 1+ 2 + 2% + 23 bang bao nhiéu?

A. 25. B. 5. C. V5. D. 1.
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Cdu 12.22. Ki{ hiéu z; 1a nghiém phiic c6 phan 4o &m clia phuong trinh 422 — 162 4+ 17 = 0 Trén
, . . e x 3
mat phang toa do diem nao duéi day la diem biéu dién so phiic w = (1 4 2i)z; — ii?
A. M(-2;1). B. M(3;-2). C. M(3;2). D. M(2;1).

Céu 12.23. Trong mit phang toa d6 Ozy, Goi A, B, C lan luct 1a cic diém bicu dién sb phiic
—1 — 24, 4 — 4i, —3i. S6 phitc biéu dién trong tam tam gidc ABC 1a
A —1-3i. B. 1-—3.. C. -3+ 9%. D. 3 —09:.

Céu 12.24. Cho A, B, C tuong tng 1a cdc diém trong mit phiang phic bidu dién cdc sb phiic
21 =1+2i, zp = =2+ 54, 23 = 2 + 4i. S6 phiic z biéu dién béi diém D sao cho tit gidc ABCD la
hinh binh hanh la

A —1+4+7i. B. 5+i. C. 1+ 5. D. 3+ 5.

Cau 12.29. Goi s6 phtic z = a+bi, (a,b € R) théa man |z — 1| =1 va (1+4)(Z — 1) ¢6 phan thuc
bang 1 dong thoi 2z khong 1a s6 thue. Khi dé a - b bing:
A a-b=-2. B . a-b=2 C.a-b=1. D.a-b=-1.

R : e , 1, &
Cau 12.25. Cho A, B, C lan lugt 1a cdc diem biéu dién cta cac so phic 4 — 3i, (1 + 2i)i, —. SO S
i

phtic ¢6 diém biéu dién D sao cho ABCD 1a hinh binh hanh la AN
A z2=-6—44. B. z2=—-6+ 3. C. 2=6-b5. D. z=4-2i. <
Cau 12.26. C6 bao nhiéu s phitc z théa man |z — | = /2 va 22 1a s6 thuan do. @
A 2. B. 4. C. 3. D. 1. Q
Cau 12.27. Cho cic sb phiic z;, 2, thod man |z, + 22| = V3, 21| = |22 = 1. Tinh 2,7 + Z12,. \<O
A. 2125+ Z129 = 0. B. 21z + Z12 = 2. C. 2173+ Ziza=1. D. 21235+ Z129 = —1. D
Cdu 12.28. C6 bao nhiéu sb phtic z théa man cac diéu kién |z — 2+ = 2 va (2 + i) 14 s6 thuan @
ao? E
A 1. B. 3. C. 4. D. 2. T
l—

1

l—

Z

Cau 12.30. Goi S 1a tdp hop cac sb6 thuc m sao cho v6i mdi m € S c6 ding mdt s6 phic thoa <O

man |z —m| =6 va
z

1 14 s6 thuan &o. Tinh téng cliia cdc phan ti cia tap S.
A. 10. B. 0. C. 16. D. 8.

Cau 12.31. Biét s6 phtic z c¢6 phan 4o khéc 0 va thda man |z — (2+1)| = V10 va z - 7 = 25. Diém
nao sau day biéu dién sb phiic z trén?

UONG

A. P(4;-3). B. N(3;—4). C. M(3;4). D. Q(4;3). O
~«LLl]
Cau 12.32. Cho s6 phtic z = a + bi (a,b € R,a > 0) théa man |z — 1+ 2i| =5 va z- z = 10. Tinh m
P=a-0.
A P=4. B. P=—4. C. P=-2 D. P=2.

Cau 12.33. Cho s6 phitc z = a + bi(a,b € R) théa man |z| =5 va 2(2+4)(1 — 24) 1a mot s6 thue.
Tinh P = |a| + |b]?
A. P=5 B. P=T. C. P=8. D. P=4.

Cau 12.34. S6 phiic z = a+bi ( v6ia, b1a s6 nguyén) thoa man (1—3i)z 14 86 thuc va [2—2+54| = 1.
Khi d6 a + b la
A 9. B. 8. C. 6. D. 7.

Cdu 12.35. C6 tat cd bao nhiéu gid tri nguyén cta m dé c¢6 diang hai s6 phiic z théa man
z—2m—1)—i=10va|z—14+1i =]z —2+ 31
A. 40. B. 41. C. 165. D. 164.
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zZ N X X 2
14 so thuan ao?

Cau 12.36. C6 bao nhiéu s6 phiic z théa man |z + 2+ 3i| =5 va
Z —_—
A. 2. B. v sb. C. 1 D. 0.
Cau 12.37. Trén tap hop cac sd phtic, xét phuong trinh 22 + 4az + b +2 = 0, (a, b 1a cdc tham

s6 thirc). C6 bao nhiéu cip s6 thuc (a; b) sao cho phuong trinh d6 ¢é hai nghiém 2, z, théa man

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.
Cau 12.38. C6 bao nhiéu s6 nguyén a dé phuong trinh 22 — (@ — 3)z 4+ a* + a = 0 c6 2 nghiém
phiic z1, zo thdéa man |z + 25| = |21 — 29|7

A. 4. B. 2. C. 1. D. 3.

Cau 12.39. Cho sb phiic z théa man (z —2+414)(Z—2—1i) = 25. Biét tap hop cac diém M biéu dién
s6 phitc w = 2z — 2 4 3i la dudng tron tAm I(a; b) va ban kinh c. Gia tri ctia @ + b + ¢ bang
A. 20. B. 10. C. 18. D. 17.

Cau 12.40. Cho cac s6 thuc b, ¢ sao cho phuong trinh 2% + bz + ¢ = 0 ¢6 hai nghiém phiic 21; 2,
thoa man |z; — 3+ 3i| = V2 va (21 + 2i)(2, — 2) 14 86 thuan &o. Khi d6, b+ ¢ bang
A —1. B. 12. C. 4 D. —12.

Cau 12.41. Gid sit 21, 25 1a 2 trong céc s6 phtic z théa man |z + 1+ 14| = 2 va 2|+ 22| = |21 — 2o].
Khi P = |z, — 22| dat gia tri nhé nhét thi s6 phiic z; c6 tich phan thue, phan &o bang

3 9 3
A. 0. B. - == D. —.
0 2 C 8 2

Cdau 12.42. Cho sb phitc w va hai sb thuc a, b. Biét rang w+1i v& 2w — 1 13 hai nghiém ctia phuong
trinh 22 + az + b = 0. Tinh gid tri ctia biéu thitc P = a + b?

5} 1 1 5)
A P=—. B. P=—-. C. P=-. D. P=—.
9 9 9 9
2. Van dung
Cau 12.43. Cho s6 phiic z # 0 sao cho z khéng phai 1a sb thuc va w = % 14 s6 thue. Tinh
z
gid tri ctia biéu thicc P = 12 5
1+ |z|
1 1 1
A P=—. B. P=2. C. P=-. D. P=—-.
3 5) 2

Cau 12.44. Trén tap hop céc sb phiic, xét phuong trinh 22 +2(m+ 1)z +12m —8 = 0, (m 1 tham
s6 thue). C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé phuong trinh d6 cé hai nghiém phan biét 2y, 2
théa man |z + 1| = |22 + 1|7

A T B. 8. C. 10. D. 11.

Cau 12.45. Trong tap hop cdc sb phiic, cho phuong trinh 22 —2(m — 1)z +m —9 = 0, (m 1A tham
s6 thure). C6 tat ca bao nhiéu gid tri nguyén duong ctia m dé phuong trinh cé hai nghiém phan biét
21, 72 a0 cho |z1| = |27

A 2. B. 4. C. 6. D. 5.

Cau 12.46. Cho hai s6 phiic 21, 2, thda man 5|z; —i| = |21 + 1+ | + 3|21 — 1 — 3i|va |29 + 14| = 5.
Gia tri 16n nhat ctia biéu thiic P = |2 + 2, — 2 — 4i| bang

A 5435 B. 2+ V13. C. 9. D. 5+4v/5.
Cau 12.47. C6 bao nhiéu gia tri thuc ciia tham sé m dé phuong trinh 22 — 2z +m? 4+ 9m = 0 ¢6
nghiém phtic z, théa man |z| = v/10?

A 2. B. 3. C. 4. D. 6.
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X , ~ 3 ,
Cau 12.48. C6 bao nhiéu sé phitc z théa |z — 5+ 3i| = |z — 7+ 31| va f+ 22, 12 mot s6 thue?
z 1
A. 0. B. 1. C. 4.

Cau 12.49. Trong tap s phtic, cho phuong trinh 22 —2(m + 1)z +m?+3m —2 =0, m € R. C6
bao nhiéu gia tri nguyén ctia m trong doan [—2022; 0] dé phuong trinh cé 2 nghiém phan biét z;; 2
théa man |z;| = |2|?

A. 2022. B. 2023. C. 0. D. 1.

Cau 12.50. Trén tap hgp cdc sb phiic, xét phuong trinh 22 — 2(m + 1)z +m? — 3 = 0, (m 1a tham
s6 thuc). C6 bao nhiéu gia tri ctia m dé phuong trinh ¢6 nghiém 2z, thod man |z| = 67

A 1. B. 5. C. 3. D. 6.
Cau 12.51. Cho S la tap hop céc sé nguyén ctia tham sé m dé phuong trinh 22— (m—3)z+m?+m =
0 ¢6 2 nghiém phiic 21, z, thda man |z, + 23| = |21 — 2o|. S6 phan t& ctia S 1a

A. 4. B. 3. C. 2 D. 1.

Cau 12.52. Cho céc sb thuc b, ¢ sao cho phuong trinh 22 + bz + ¢ = 0 c¢6 hai nghiém phtic 21, 2o
thda man |2, — 4 + 3i| = 1, |22 — 8 — 6i| = 4. Ménh dé nao sau day 1a ding?
A. bb+c=—-1. B. bb+c=1. C. 5b+c=12. D. 5b+c= —12.

Cau 12.53. Cho hai s6 phitc w va hai s6 thuc a, b. Biét 2y = w — 2 — 3i va 2, = 2w — 5 1a hai
nghiém phiic clia phuong trinh 22 + az + b= 0. Tinh T = |2?| + |23].

A. T =4y13. B. T'=10. C. T=5. D. T = 25.
Cau 12.54. C6 bao nhiéu s6 nguyén m dé phuong trinh 22 — (m — 3)z +m? +m = 0 c6 2 nghiém
phiic 21, zo thda man |z + 23| = |21 — 20|7

A 2. B. 1. C. 3. D. 4.

Cdu 12.55. C6 bao nhiéu gia tri nguyén m dé phuong trinh 22 + mz + 1024 = 0 ¢6 hai nghiém
21, Z9 théa man |z1| + |z2| = 647

A. 128 B. 129. C. 127. D. 126.

Cau 12.56. Cho phuong trinh 222 — 3mz + 2m — 1 = 0 trong d6 m 1a tham sb thuc. Tong céac gia
tri nguyén ctia m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém z;, 2, théa man 27 + 22 < 5 1a
A. 1. B. 2. C. 3. D. két qua khéc.

Cadu 12.57. Goi S 1a tap hop tat ca céc gia tri thuc ciia tham s6 m dé ton tai duy nhat sé phiic z
thoa man 2.z = 1 v |z — v/3 +i| = m. S6 phan tt ctia S 1a
A 4. B. 3. C. 2. D. 1.

@® BANG DPAP AN

44. B |[45. B Jl46. A |[47. D |[48. A |[49. B |[50. D |[51. D |
52. C |[12.1. ¢ |[12.2. B |[123. D |[124. A |[12,5. D |[126. B |[12.7. C |
\128 C J[12.9. A ][12.10.C |[1211.C |[12.12.A ][12.13.D ||12.14.B |[12.15.C |
[12.16.A ][12.17.C ][12.18.D [[12.19.D [[12.20.D |[1221.B |[12.22.C [[12.23.B |
[12.24.B |[12.25.C ][12.26.C |[12.27.C |[12.28.C |[12.29.C |[12.30.D ||12.31.C |
[12.32.A |[12.33.B  ][12.34.B |[12.35.B |[12.36.C |[12.43.D |[12.44.B ||12.45.B |
112.46.D ][1247.D ][1248.B [[12.49.D [[12.50.C |[12.51.A [[12.52.D [[12.53.B |
[12.54.D |[12.55.B ][12.56.C |[12.57.C |
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13. GOC 7= TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 13. GOC
@ KIEN THU'C CAN NHS

1. Goc giira hai dudng thang

Phuong phap 1. St dung dinh 1y ham s6 c6-sin hodc ti sb luong gidc.

Phuong phap 2. St dung tich vo huéng: Néu % va o lan ludt 1a hai véc-to chi phuong cta
hai dudng thing a va b thi géc ¢ clia hai dudng thing nay duge xdc dinh
béi cong thitc

- >
7. 7), |u. 7|
@l 7]

cos p = |cos (u, v

2. Goc giita dudng thang va mat phang

Muén xdc dinh géc clia dudng thing a va (P) ta tim hinh chiéu vuong
géc a' cta a trén (P). Khi dé (a, (P)) = (a,a’).

3. Goc giita hai mit phang
e Phuong phap 1: Dung hai dudng thang a va b lan luot vudng géc véi hai mit phang (a)
va (). Khi dé6 géc gitta () va (B) 1a

(@) - @)
e Phuong phap 2:

Xéc dinh giao tuyén ¢ ctia hai mit phang (o) va (3). Dung hai
duong thing a, b 1an luot ndm trong hai mit phang va ciing vudng

gbc voi giao tuyén c tai mot diém trén c. Khi d6

((0),(8)) = (a.b).
Céch khac: Ta xdc dinh mit phang phu (v) vudng gbc véi giao tuyén ¢ ma ()N (y) = a,

(8)N () =b. Suy a (@), (8)) = (a0).

4. S dung phuong phap toa do trong khong gian
Chon hé truc thich hop va cu thé héa toa do cac diem.

e Gi4 st dudng thing a va b lan luct ¢c6 VICP 1a @ va b. Khi d6
2

Cos<ab @l ’b‘
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o Gia sit dudng théng a ¢6 VICP 1a @ va (P) ¢6 VIPT la 7 thi khi d6
=\ 3R]
P)) = P)).
sm (“’( )> Gl (“’( )>
o Gié sit mit phing (a) va (8) 1an lugt c6 VIPT 1a @ va b. Khi d6
- T S
cos (), (9)) = L l = ((@), ().
2. ] b ‘
BAI TAP MAU

CAU 53 (Cau 32 dé minh hoa 2021-2022). Cho hinh hop

ABCD.A'B'C'D’ c6 tat ci cic canh bang nhau (tham khao hinh
bén). Géc giita hai dudng thang A’C’ va BD bang

A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

CAU 54 (Cau 35 dé minh hoa 2020-2021).

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6
AB = AD = 2 va AA’ = 2¢/2 (tham khio hinh

bén). Géc gitta duong thang CA’ va mit phang
(ABCD) bang

B/ E \
A.30°. B.45. C.60°. D. 90°. :

CAU 55 (Cau 43 dé minh hoa 2020-2021).
Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu canh
a, canh bén SA vudng géc véi mit phang ddy, goc gitta SA
va mét phang (SBC) bang 45° (tham khio hinh bén). Thé
tich ctia khéi chop S.ABC bang

V3a? a’

a’ 3a®
A —. B. — . . D.
8 C 12

1
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13. GOC 7= TT BDVH THIEN AN

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Céu 13.1 (Pé minh hoa 2019-2020). Cho hinh chép S.ABCD
¢6 ddy 1a hinh vudng canh av/3, SA vudng goéc voi mit phing ddy,
SA = ay/2. Géc gitta dudng thang SC va (ABCD) 1a

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Céu 13.2. Cho mét hinh thoi ABC'D canh a va mot diém S ndm ngoai mit phang chta hinh thoi
sao cho SA = a va SA vudng goc v6i (ABCD). Tinh géc gitta SD va BC.
A. 60°. B. 90°. C. 45°. D. 30°.

Cau 13.3. Cho hinh chép S.ABCD c¢é ddy ABC D 1a hinh binh hanh véi BC = 2a, SA vudng gbc
v6i mit phang ddy, SA = 3a. Géc gitta hai duong thang SD va BC nam trong khodng niao?
A. (20°;30°). B. (30°;40°). C. (40°;50°). D. (50°;60°).

Cdu 13.4. Cho tt dién ABCD c¢6 AC = BC = 2a. Goi M, N lan lugt 1a trung diéem BC, AD. Biét
MN = av/3. S6 do géc gitta AC va BD la
A. 60°. B. 90°. C. 45°. D. 30°.

Cau 13.5. Cho tit dién déu ABCD canh a. Goi O 1a tAm dudng tron ngoai tiép ABCD, M 1a

trung diem C'D. Tinh c6-sin goc gitta AC va BM.
A Y3 B. V3 c. V3 . V2.
4 6 2 2
Cau 13.6. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD 1a hinh chit nhat v6i AB = 2a, BC = a. Céc
canh bén ciia hinh chép ciing bing av/2. Khi dé géc gitta hai dudng thang AB va SC bing

A. 60°. B. 90°. C. 45°. D. 30°.

Cdu 13.7. Cho tit dien ABCD. Goi M, N, I lan luot 1a trung diém BC, AD, AC. Cho AB = 2a,
CD = 2av/2, MN = av/5. Tinh géc ¢ = (AB, (JD).
A. 135°. B. 60°. C. 90°. D. 45°.

Cau 13.8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh 3

cht nhéat vé6i AB = a, AD = aV/3, SA vudng gbc v6i mit
phing ddy, SA = 2a (minh hoa nhu hinh vé&). Géc gitia hai
dudng thang SC va BD nim trong khodng nao?

A. (30°;60°). B. (40°;50°).

C. (50°;60°). D. (60°;70°). ) Eemmo-- B

C
Cau 13.9. Cho hinh chép S.ABC ¢6 cic AABC va ASBC 1a cac tam gidc déu va nam trong hai

mit phang vudng géc véi nhau. Géc gitta dudng thang SA va (ABC) bing
A. 45°. B. 75°. C. 65°. D. 30°.

Cau 13.10. Cho hinh chép S.ABC c¢6 SA 1 (ABC), SA = a, AABC déu canh a. Tinh géc giita
SB va (ABC).
A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.
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Cau 13.11. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA 1 (ABC), SA =a , AABC déu canh a. Goi 8 1a géc
gitta SC va mét phang (SAB). Khi d6, tan 3 bang
1

N o ot
Cadu 13.12. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng
canh a, SA vuéng géc v6i mit phang ddy, SA = av/2 (minh
hoa nhu hinh vé&). Géc gitta dudng thang SC' va mit phing
(SAB) bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Céu 13.13. Cho hinh chép S. ABCD cé déy 13 hinh vudng
canh a, SA vudng géc véi mit phing ddy, SA = /3 (minh
hoa nhu hinh vé&). Géc gitta duong thang SD va mit phang
(SAB) bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 13.14. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a, SA vuong gbc véi
(ABCD) va SA = a+/6. Tinh sin ctia géc tao béi AC' va mit phang (SBC).
1 1 1 V3
A —. B. —. C. —. D —.
3 V6 VT VT

Cdu 13.15. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh day av/2, canh bén
2a (minh hoa nhu hinh vé&). Géc gitta canh bén va mat ddy bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

~

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 13.16. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh
thang vuong tai A va D, AD = 2AB = 2BC = 2a, SA va
vudng goéc véi mit phang ddy, SA = 2a (tham khéo hinh vé
bén). Goc gitta SD v mit phang (SAC) bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 13.17. Cho hinh chép tit gide déu S.ABCD c6 canh déy bang a va SA = SB = SC = SD = a.
Khi dé co-sin goc gitta hai mit phang (SAB) va (SAD) bang
1 1 V3 1

A - B. -. C. —. D —.
4 3 2 3

Céu 13.18. Cho tam gidc ABC vudng can tai A c6 AB = a, trén dudng thang d vudng géc voi
(ABQ) tai diém A ta ldy mot diém D sao cho ABC'D déu. Khi d6 géc gitta hai mit phang (ABC)

www.thaykientoan.com © Trang 75/249



~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

~

13. GOC 7= TT BDVH THIEN AN

v (BCD) nam trong khodng nao?
A. (40°;50°). B. (50°; 60°). C. (60°;70°). D. (70°;80°).

Cadu 13.19. Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C’" ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong cin tai B,
AB = a, gbc gitta dudng thang A’C' va miit phang (ABC) bang 30°. Thé tich ctia khéi ling tru
ABC.A'B'C’ bang
P g, 2°V6, c. V6 p. V6
18 3 2 6
Cau 13.20. Cho ling tru dimg ABCD.A'B'C'D' ¢6 déy 14 hinh thoi canh bing 1, BAD = 1200,
Géc gitta duong thang AC” va mét phang (ADD'A’) bang 30°. Tinh thé tich khéi ling tru.
V6 V6

A. V =+6. B.V:?. C.V:7. D. V=3

Cau 13.21. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh ddy 2a, canh
bén av/3 (tham khdo hinh vé bén). Géc gitta mit bén va mat
day bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cdu 13.22. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 14 hinh vudng
canh av/2, SA vuéng géc v6i mat phang ddy, SA = ay/3 (tham
khio hinh vé bén). Géc gitta hai mit phiang (SBD) va (ABCD)
bang

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 13.23. Cho hinh chép S.ABCD cé déy 1a hinh chit nhat
v6i AB = 2a, AD = 2a\/_

SA = a (tham khéo hlIlh vé bén). Géc gitta hai mit phang
(SBD) va (ABCD) bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

, SA vudng gbéc v6i mit phang day,

@© BANG PAP AN

53. A |[54. B |[55. A |[13.1. A |[132. C |[133. D |[134. A ][135. B |
[13.6. C \\137 D ][138. D |[13.9. A ][13.10.C |[13.11.A [[13.12.A [[13.13.A |
[13.14.D |[13.15.C ][13.16.A [[13.17.B |[13.18.B |[13.19.D [[13.20.C ||13.21.B |
[13.22.C |[13.23.B |
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Cuuvinpi 14. KHOANG CACH
KIEN THO'C CAN NHO

a) Khoang céach tir mot diém dén mét mit phing

Pinh nghia 0.1. Khoang cich tir diém M dén mit phéng (P) la khoang cach gitra hai

diém M va H, trong d6 H 1a hinh chiéu ctia M trén (P).

\\Bai toan co ban: Cho hinh chép S.ABC c6 SA vudng goc S
v6i mit phang (ABC). Xé4c dinh khoang cach tit diém A dén miit

phéng (SBC).

Chu y: Vi trf diem M trén BC tuy thudc dic diém clia tam gidc

ABC, thé hién trong bang sau:

Néu tam gidc ABC vuong tai B thi M
trung véi B.

S

Néu tam gidc ABC c6 ABC = 120° thi
M nam ngoai doan BC' vé phia diém B.

S

Néu tam gidc ABC can tai A thi M 1a
trung diem BC.

Néu tam gidc ABC vudng tai A va AB <
AC thi M nam trén doan BC va & gan
diém B hon diém C.
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14. KHOANG CACH

= TT BDVH THIEN AN

N\ Duwa vé bai todn cd ban:

e St dung tinh chit: Néu dudng thing d song song véi mit
phang (P) va M,N 1 hai diém trén d thi d(M, (P))
d(N, (P)).

e Stt dung tinh chét: Néu duong thang d cit mit phang (P)

tai 1 thi d(M, (P)) = —d(

£

Pinh nghia 0.2. Khoang cich gitta hai dudng thang chéo nhau d vd A 1a do dai doan

b) Khoang cach gitta hai dudng thing chéo nhau

vuodng géc chung cia d va A.

N\ Céich xic dinh thudng diing

e Tim mot mit phang (P) chita dudng thing A va song song

d M

A

d

N\

\

v6i duong thing d.

e Chon mét diém A trén d.

e Khi d6 d(d,A) = d(4, (P)).

BAI TAP MAU

CAU 56 (Cau 36 dé minh hoa 2021-2022). Cho hinh ling tru
diing ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vuéng can tai B va
AB = 4 (tham khéo hinh bén). Khoang cach tit C' dén m&t phang

(ABB'A’) bang
A. 2V/2. B.

CAU 57 (Céu 36 dé minh hoa 2020-2021).

Cho hinh chép titc gide déu S.ABCD cé do tai
canh ddy bang 2 va d6 dai canh bén bang 3 (tham
khéo hinh bén). Khoang cach tit S dén mit phang

(ABCD) bang
A VT B. 1.
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Cdu 14.1. Cho hinh chép S.ABC ¢6 déy 1a tam gidc vuong can tai A canh AB = AC = a va thé
3

tich bang © Tinh chidu cao h ciia hinh chép da cho.

A. h=aV2. B. h=aV3. C. h=a. D. h = 2a.

Cdu 14.2. Cho hinh chép S.ABC c¢b6 SA, SB, SC d6i mot vudng géc va SA = a, SB = av/2,
SC = ay/3. Tinh khoéng céch tit S dén mit phang (ABC).

N B. a‘/@ c. b D “\/@

6 6 1 Lol
Cadu 14.3. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh thoi canh a, SAL(ABCD). Goi M
1a trung diém BC.Biét BAD = 120°, SMA = 45°. Khoang cach tit D dén mit phang (SBC)
bang

A W0 p. @0 c. WO p. WO
5 3 4 6
Cdu 14.4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh vudng canh av/3 va thé tich bang «. Tinh
chiéu cao h ctia hinh chép da cho. . .

A. h=3a. B. h=a. C.h—\/g. D.h—g. .
Cau 14.5. Néu c6 mot khoi chép c6 thé tich va dién tich mit ddy 1an lugt bang a® va a? thi chiéu
cao clia né bang

A. 3a. B. %. C. 2a. D. a.

Cdu 14.6. Cho hinh chép S.ABC cé thé tich V = 2a® va ddy ABC 1a tam gidc vudéng can tai A
biét AB = a. Tinh h 13 khoang céch tit S dén mit phing (ABC).
3
A. h =6a. B. h= Pl C. h = 3a. D. h = 12a.
Cau 14.7. Cho khéi lang tru (H) cé thé tich 1 4a®, ddy 1a tam gidc vudng can cé do dai canh

huyén bang av/2. D6 dai chiéu cao khéi lang tru (H) bang
A. 8a. B. 4a. C. 6a. D. 2a.

~

CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cdu 14.8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 13 hinh vudng canh a, thé tich khéi chép 1a a®.
Tinh chiéu cao h ctia hinh chép.

A. h=a. B. h=2a. C. h =4a. D. h = 3a.
Cau 14.9. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy la tam gidc déu canh 2a, D 1a trung diém BC. Biét SAD , ]
la tam gidc déu va mit phiang (SAD) vudng gbc v6i mit phang (ABC). Tinh khoang cach tit C m
dén mit phing (SAB).

Cau 14.10. Khéi chép S.ABC c¢6 SA vudng goc véi (ABC), ddy ABC 1a tam gidc vuodng tai B.
3
Biét SB = 2a, BC = a va thé tich khdi chép 1a %. Khoang cach tit A dén (SBC) lA.

3a av'3
A 2L B. a. . .
2 ¢ C. =

Cau 14.11. Cho hinh chép déu S.ABCD c¢6 AB = a, gbc giita (SCD) va (ABCD) bang 45°.
Khoang céch tit tAm O ctia ABC'D dén mét phang (SCD) bang

A. \ffa. B. ;a. C. av2. D. ?a.

D. 6a.
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Cau 14.12. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 AB = a, gbc giita (SCD) va (ABCD) bang 45°.
Khoang cach tit trong tAm G ciia tam gidgc SAC dén mit phang (SCD) bang

A. 1a. B. @a. C. 2\/§a. D. &a.
3 6 12 3

Cau 14.13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 (SAB) va (SAD) cung vuong goc véi (ABCD), ddy
ABCD la hinh thang vuéng tai A va B, AB = BC = a, AD = 2BC. Géc gita (SBC) va mat déy
bang 60°. Khoang cach tit A dén (SCD) bang
V30 2V/3 V6 2V/2
B. —a. D. Ta.

A. Ta. - 3 C. ?a.
Cau 14.14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vudéng canh a, canh bén S A vudng goc véi
méit phing ddy. Khoang cach tit trong tAm G clia tam gide SAD dén mat phing (SAC) bang

A. \ffa. B. ?a. C. \gga. D. ?a.

Cau 14.15. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat, AB = 2a, AD = a. Tam
gidc SAB can tai S va ndm trong mit phing vuong géc véi mit ddy. Géc hop béi SC' va mat
phing ddy bang 45°. Khoang céch tit A dén mat phang (SCD) bang

V6 V6 V3 V3

A. ?a. B. Ta,. C ?CL. D. ?(l.

Cdu 14.16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh bang 2av/3, gbc BAD bang
120°. Hai mit phang (SAB) va (SAD) cing vudng géc véi ddy. Goc giita mat phang (SBC) va
(ABCD) bang 45°. Khoang cich tit A dén mit phang (SBC) bing

2a\/2 2
A. a?:/_‘ B. 2aV/2. C. aV3. D. 3(12\/_‘

Cau 14.17. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ASB = BSC = C'SA = 60° va SA = 3, SB =6, SC = 9.
Khoang céch tit C' dén mit phing (SAB) bang
9 9v3
A. 3V6. B. 6V3. C. 3 D. —-.
Cdu 14.18. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD 1a hinh chit nhat AB = a, BC = 2a. Canh bén
SA vubng goc véi mit diy (ABCD). Khoang céch gitta hai dudng thing SB va C'D bing
a av/s
A —. B. 2a. . —
2 ¢ C 7
Cau 14.19. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la hinh vuéng canh a. Canh bén SA vudng goc
véi mit ddy (ABCD) va SA = ay/2. Khoang céch gitta hai dudng thang SC va BD bing
A. g. B. aV2. C. a. D. a22'
Cdu 14.20. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C" c6 A’ABC 1a tit dién déu canh a. Khoang céch tit A’
dén mit phang (BCC'B') bang
a3 av/3 av/2

av/2
A. ) B. —. ) ) D. )
2 2 C 6 6

D. a.

BANG DAP AN

56. D |[57. A J[141. C |[142. D |[143. C |[144. B |[145. A ][146. D |
[14.7. B |[14.8. D ][14.9. D [[14.10.B |[14.11.A [[14.12.B |[14.13.C [[14.14.B |
[14.15.A |[14.16.D ][14.17.A |[14.18.B |[14.19.A ][14.20.B |
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Cuuvinpi 15. THE TICH KHOI DA DIEN

KIEN THI'C CAN NHG.

1. Thé tich khéi chép
, . 1
a. The tich khoi chép: V = §B'h

e B: Dién tich mat day.

e h: Chiéu cao ciia khdi chop.

b. Ti s6 thé tich:

Vawso  SA' SB' SC'
VS.ABC N SA SB SC Al

c. Hinh chép cut: ABC.A'B'C’

Vzg(B+B’+@)

Vé6i B, B', h 1 dién tich hai ddy va chiéu cao. A

2. Thé tich khéi lang tru
a. Thé tich khdi ling tru: V = B.h.

e B: Dién tich mat day.

e h: Chiéu cao.
Luu y: Lang tru dimg cé chiéu cao ciing la canh bén.
b. Thé tich hinh hop chit nhéat: V = a.b.c = Thé tich khdi lap phuong: V = a.

c. Céc hé thic lugng trong tam giac vuong

o BC? = AB? + AC2. A

AB.AC = AH.BC, AM = ;BC.

) — AC
Ti so lugng gidc: sin ABC' = —

C’/

——  AB
cos ABC = B0 tan ABC = —.

BH.BC = AB?, CH.CB = C A2

. 11 N 1
AH?  AB?2  AC?
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d. Puong chéo ciia hinh vudng canh a bang av/2.

av/3

e. Puong cao clia tam gidc déu canh a bang —
f. Dién tich tam gidc thuong:

1 1 1 N
e Saapc = Eaha = ibhb = §chc, ha, hy, he 1lan lugt la cac dudng cao ké tu dinh A, B, C.

1 1 1
® Saapc = ibcsinA = iacsinB = §absinC.

b ,
o Saapc = ZT;’ R 13 bén kinh dudng tron ngoai tiép AABC.

e Saapc = pr, r 1a ban kinh duong tron ndi tiép AABC.

a+b+c . )
o Saapc = \/P(p - a)(p — b)(p - c), p= 5 la nta chu vi.

1
e Dién tich tam gidc vuong tai A: S = iAB.AC'.

R 1
e Dién tich ctia tam gidc deu canh a: S = §AH.BC’ = —. a4 =—-.
- 2
Hojic § = ;AB.AC. sin BAC = ;a.a.\f _ ¢ f.

g. Dién tich hinh chit nhat: S = ab, a, b la d6 dai cac canh.
h. Dién tich hinh vuéng canh a: S = a?.

1
i. Dién tich hinh thoi: S = QAC.BD (AC, BD la hai dusng chéo).

A B
day 16n + day bé).
. Dién tich hinh thang: § — (2 100 +2 &y bé).cao
k. Dién tich hinh binh hanh: S = day.cao.
D— ©
b c
1. Dinh ly sin: = = =2R.
O S sinA sinB sinC
m. Dinh ly cosin
a’> =b%+ ¢* — 2bccos A
b2 = a® + 2 — 2accos B A
& =a®+b* — 2abcos C.
n. Cong thiic trung tuyén c/ my b
, U+ d
m; = - —
. 2 4
B
> a2 _I_ 02 b2 a C
my = - —
b 2 4
o _ a? + b2 - i
c 2 4
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BAI TAP MAU

CAU 58 (Céu 8 dé minh hoa 2021-2022). Cho khéi chép c6 dién tich ddy B = 7 va chiéu cao
h = 6. Thé tich ctia khdi chép da cho bang
A. 42, B. 126. C. 14. D. 56.

CAU 59 (Céu 21 dé minh hoa 2021-2022). Cho khéi lang tru c6 dién tich ddy B va chiéu cao
h. Thé tich V ctia khéi ling tru da cho duge tinh theo cong thitc nao dusi day?

A V= ;Bh. B. V= iBh. C. V =6Bh. D. V = Bh.

CAU 60 (Céu 42 dé minh hoa 2021-2022). Cho khéi chép déu S.ABCD c6 AC = 4a, hai mat
phang (SAB) va (SCD) vudng goc v6i nhau. Thé tich ctia khdi chép da cho bang
A. Ma?’. B. 8—\/§a3. C. 16a®. D. Ea?’.
3 3 3
CAU 61 (Céu 21 dé minh hoa 2020-2021). Mot khéi chép cé dién tich day bang 6 va chiéu cao
bang 5. Thé tich ciia khéi chép d6 bang

A. 10. B. 30. C. 90. D. 15.
CAU 62 (Céu 22 dé minh hoa 2020-2021). Thé tich ctia kh6i hop chit nhat cé ba kich thudce
2:3;7 béﬂng

A. 14. B. 42. C. 126. D. 12.

@© BAITAP TWONG Ty VA PHAT TRIEN

1. Thé tich khéi chop

Cau 15.1. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng goc véi ddy, mit phang (SAB) vudng géc véi mit

phing (SBC), gbc giita hai mit phang (SAC) va (SBC) bang 60°, SB = ay/2; BSC = 45°. Goi
3

thé tich khdi chép S.ABC 1a V. Khi d6 ti sb “V bing

A Y2 B V2 c V3 p. 23
4 2 2 2
Cadu 15.2. Cho khéi chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tdm O, AB = a, BC = 2a,
ABC = 60°. Hinh chiéu vudng goéc ciia dinh S trén mit phing (ABCD) la diém O. Biét hai mat
phing (SAB) va (SCD) vuéng géc véi nhau, thé tich ciia khéi chép da cho bang
21 3
A. £a3. B. ﬁa:s. C. ﬁa?’. D. a—.
6 6 3 2
Cau 15.3. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vuong canh 2a va SAL(ABCD), hai
mit phang (SBC) va (SDC) tao véi nhau mét goc 60°. Tinh thé tich khéi chép S.ABCD.
1 2 4 3
A —ad. B. -—d®. C. —a. D. 8i.
3 3 3 3

Cdu 15.4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh chit nhat, AB = a, AD = ay/3, SA vudng
gbc voi mit phang ddy va mit phang (SBD) tao v6i mit ddy goc 30°. Tinh thé tich khdi chép
S.ABC’\?_tgleo a. , ,
A Y3 B, V3¢ c. = D. o,

6 2 3
Cau 15.5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy la hinh thang vuong tai A va B. Hinh chiéu vuong gbc
ctia S trén mat phang (ABC D) tring véi trung diém ctia AB. Biét AB = a, BC = 2a, BD = a/10.
Géc giita hai mat phang (SBD) va mét phang day 1a 30°. Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABCD
theo a.
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3 3 3 3
3\/%@. B.V:ma. C.V:a\/%. D.V:\/%a.
2 4 24 8
Cdu 15.6. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC ¢ canh ddy bang a va chiéu cao hinh chép 1a av/2.
Tinh theo a thé tich V ctia khéi chép S.ABC.

a6 a’v/6 a’ a’v/6

A V=

A V= T B. V= 1 C.V:E. D. V= e
Cdu 15.7. 4Tinh thé tich V ctia khéi chép cé ddy 1a hinh vudng canh 2a va chiéu cao 1a 3a
AV = —7mad B. V = 2a. C. V=12a. D. V = 4a3.

3
Cdu 15.8. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc déu canh 2a va thé tich bang a®. Tinh chiéu
cao h cua hinh chép da cho.

3
A.h:\/ga. B.h:‘/ja. C.h:\/g—a. D. h =+/3a.
Cdu 15.9. Cho hinh chép ¢ ddy 1a hinh vudng canh bang a va c¢6 thé tich bang 6a®. Chiéu cao
ctia hinh chép bang
A. a. B. 6a. C. 6a?. D. 18a.

Cau 15.10. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat c6 chiéu rong 2a, chiéu dai 3a, chic¢u
cao khoi chép bang 4a. Thé tich khéi chép theo a 1a
AV =240 B. V =9 C. V = 40a. D. V =8a.

Cdu 15.11. Khéi chép c6 dién tich ddy bang 6m?, chiéu cao bang 7m thi c6 thé tich 1a
A. 8m3. B. 16m?. C. 14m3. D. 7Tm3.

Cau 15.12. Cho hinh chép S.ABC' ¢6 tam gidc ABC vudng tai B, BC = a, AC = 2a, tam giac
SAB 1a tam gidc déu. Hinh chiéu ctia S 1én mét phang (ABC) tring véi trung diém M cta AC.

Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABC.
3 3 3

3
A V=2 B. V=2, c.v=2. D v=3"

V6 V3 6 V6
Cau 15.13. Cho khéi chép OABC ¢6 OA, OB, OC ddi mot vuong goc tai O va OA =2, OB = 3,
OC = 6. Thé tich khéi chop bang
A. 12. B. 6. C. 24. D. 36.

Cau 15.14. Cho khéi chép S.ABC c6 gbc ASB = BSC = CSA = 60° vi SA = 2, SB = 3,
SC = 4. Thé tich khéi chép S.ABC.
A. 2V2. B. 2V/3. C. 4/3. D. 3V2.

Cau 15.15. Cho khéi chép S.ABC ¢6 thé tich V, néu gitt nguyén chiéu cao va ting cic canh day
lén 3 lan thi thé tich khéi chép thu duge 1a
A. 3V. B. 6V. C. 9V. D. 12V.

Cau 15.16. Cho hinh chép S.ABCD c¢é ddy la hinh thang vudng tai A va B, AB = BC = a,
AD = 2a. Hinh chiéu ctia S 1én mit phang (ABCD) tring v6i trung diém canh AB. Biét rang
SC = ay/5. Tinh theo a thé tich V ctia khéi chép S.ABCD.

3 3 1 3 3
A.V:af. B.V:‘“B/_5. C.V:aiﬁ. D.V:2a3\/g.

Cdu 15.17. Cho hinh chép déu S.ABC c¢6 canh déy va canh bén ciing bang a. Tinh thé tich V

khéi chép S.ABC.

a3\/§ a3\/§ a’ ad
A V= . B V= . . = . . )
12 6 12 4
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Cau 15.18. Hinh chép ti gide S.ABCD cé ddy la hinh chtt nhat canh AB = 4a, AD = 3a; céc
canh bén déu c6 d6 dai bang 5a. Thé tich S.ABCD bang
9a°v/3 10a®

A. B. 9a3v/3. C. . D. 10a3v/3.
: V3 o V3
Cdau 15.19. Khéi chép tam gidgce déu ¢6 canh ddy bang a va canh bén bang av/3 c6 thé tich bang
6 6 2 1
A V= \é_a?’. B. V= \é_a?’. C. V= \g_a?’. D. V= 5d’

Cdau 15.20. Cho khéi chép S.ABCD cé ddy 1a hinh chit nhat cé chiéu rong 2a, chiéu dai 3a. Chiéu
cao ctia khoi chop 1a 4a. Thé tich khdi chép S.ABCD tinh theo a 1a

A,V = 24a3. B. V = 40a3. C. V =9a D. V = 8a.
Cadu 15.21. Tinh thé tich V ctia khéi choép cé dédy 1a hinh vudéng canh 2a va chiéu cao la 3a.
A V= ;Lﬁa:)’. B. V =12a%. C. V =2a D. V = 4a.

2. Thé tich khéi lang tru

Céu 15.22 (Pé minh hoa 2019-2020). Cho khéi ling tru dimg |
ABCD.A'B'C'D’ ¢6 day 1a hinh thoi canh a, BD = ay/3 va AA’ = 4a (nhu B : /
hinh minh hoa). Thé tich khéi lang tru da cho bang |

2 3 4 3 //A
A. 2v/3a°. B. 4v/3a%. C. \/3§a ) V3a

I'¢
A
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™)

D. ) ,
3 BY c
Cau 15.23. Cho hinh ling tru ABCD.A'B'C' D' ¢6 ddy ABC'D 13 hinh thoi tam O canh a, BAC =
60°. Biét hinh chiéu cta diém A’ 1én mét phang (ABCD) la trung diém ciia AD. Géc gitta mit
phing (ABB'A’) va mit (ABCD) 1a 30°. Thé tich khéi ling tru da cho bang
3 3 3
A. 4a®. B “V3 c. ©V3 D, ©V3
4 16 8
Cau 15.24. Cho hinh lang tru diing ABCD.EFGH c6 ddy la hinh thoi canh a. Tam gidc ABD
déu va AE = 2a. Tinh thé tich V ctia khéi ling tru da cho

3 3 3
A.V:a;/g. B.V:ag/g. C.V:“:;/g. D. V = d*V/3.
Cdu 15.25. Tinh thé tich V ctia khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’, biét A'C' = a/6.
3
AV =232 B. V="~ ;)/g C. V = 3a°V2. D. V = 2a*V6.

Cau 15.26. Cho hinh lang tru dimg ABCD.EFGH c6 day 1 hinh binh hanh, biét AB = a, AD = “
4a, gbc BAD = 60°, canh AE = a. Tinh thé tich V ctia khéi lang tru da cho.
AV =2a%V/3. B. V =a3/3. C. V=ad D. V =243

Cau 15.27. Cho lang tru ding ABC.A'B'C" ¢6 day 1a tam gidc ABC vudng can tai A, BC = 2a,
A'B = 3a. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C" 1a
a*y/2
A. 2d3. B. a*V/T. C. —— D. 6a®.
Cau 15.28. Cho hinh ling tru ding tam gidc ¢ d6 dai cdc canh ddy 1a 37 cm, 13 cm, 30 cm va
biét tong dién tich cic mit bén 1a 480 cm?. Tinh thé tich V ctia khéi ling tru dé.
A. V =1260cm?. B. V = 360cm?. C. V =720cm?. D. V = 1080 cm?.
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Céu 15.29. Cho hinh ling tru dtmg ABCD.A'B'C'D’ biét 4 B
mat day la hinh thoi canh 2a va ABC = 60°. Canh bén ctia |
hinh ldng tru 13 3a (nhu hinh bén). Thé tich V clia khéi lang D’ % fol
tru la i
A,V =6a°V3. B. V = 6a*V2. 7y SR S B
C. V = 6d®. D. V = 4a*\/3. A
Do
C
Cau 15.30. Cho khéi ling tru dimg ABC.A'B'C’ ¢6 AB' = ay/10. Day -
ABC 1 tam gidc vuéng can tai A va BC = ay/2 (nhu hinh minh hoa).
Thé tich V ctia khi ling tru da cho bang B
3 3 3
A V=" BV=T. CV=3l DV=d
A
Cau 15.31. Cho hinh hop dimg ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy 1a hinh vuong, 4 B’
canh bén AA’ = 3a va dudng chéo AC' = 5a (nhu hinh bén). Tinh thé  p —1Cr
tich V ctia khéi hop nay. fb—— 77777 B
AV =4ad. B. V=24 C. V=124 D.V=238d P A
C

Cau 15.32. Céc dudng chéo clia cdc mit mot hinh hop chit nhat ABC'D.A’B'C' D’ bang v/10, v/26, v/34.

Tinh thé tich V ctia kh6i hinh hop chit nhat dé.
A V=5 B. V =225 C. V=15 D. V =15.

Cdu 15.33. Cho khdi ling tru dimg ABCD.A'B'C'D' ¢6 ddy ABCD la hinh vuéng canh av/2.
Biét géc giita A’B va mét phang (ABCD) bang 30°. Thé tich cita khéi ling tru da cho biang

3 2 3 2 3
A V0 B, 22V6 c. 23, D. 24*\/6.
3 3 3
Cau 15.34. Cho khéi ling tru dimg ABCD.A'B'C'D' c¢6 ddy 1a /‘1 B’
hinh thang vuéng tai A va D.Biét AD = 2a, AB = BC = a va gbc i
gitta (A’CD) v6i mat ddy bang 60° (nhu hinh bén). Thé tich khéi Iy .
ling tru bang }
3 3 3 3 ‘
AT g Vo' g 3oy 3 A B
2 2 2 NG A
D¥ e
Cdau 15.35. Cho khéi lang tru ding ABCD.A'B'C'D’ c¢6 ddy la hinh chit nhat v6i AB = a,
) . . s 3dayv13 ? .
AA" = av/3. Khoéng céch tit diem A dén mit phang (A’BD) bang al\g_' The tich khoi lang tru
da cho bang
3 3
3
A. 3633, B. % c. ¢ ?:f D. 24%/3.
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Cau 15.36. Cho khéi ling tru dimg ABCD.A'B'C'D' c6 day la ‘ B’
hinh binh hanh v6i AB = a, BC = ay/7 va gbc BAC = 60°, I 1 /
AA’ = 2q (nhu hinh v8). Thé tich khéi ling tru da cho bing P
3 943 3 !
A V3 B. 305v3  © 2OV3 p @V I Rk i B
2 3 3
Dl

Cau 15.37. Cho hinh lang tru ding ABC.A’B'C" ¢6 day la tam gidc vudng tai A, AC =
ACB = 60°. Dudng chéo BC' cia mit bén (BCC'B') tao v6i mit phing ACC'A’ mot goe bing
30°. Tinh thé tich khdi lang tru theo a.

a3 a*y/6

A. a3V/3. B. aV/6. C. 5 D. 5
Céu 15.38. Cho hinh ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a. Géc gitta hai mat phéng
(ABC") va (ABC) bang 60°. Tinh thé tich khéi ling tru da cho.
3 3 3 3
A 2OV3 B V3 c. 3V3 . ©V3
4 4 8 8
Cau 15.39. Mot hinh hop ding c6 ddy 1a hinh thoi canh a, géc nhon 60° va dudng chéo 16n cla
day bang duong chéo nhé ctia hinh hop. Thé tich ctia hinh hop dé 1a
3V3 3V6
A. a’. B. a*V/3. C. a4 5/_ D. a4 2\/_
Cau 15.40. Cho mot tdAm nhom hinh chit nhat ABCD c6 AD = 60 cm, AB = 40 cm. Ta gdp tam
nhém theo hai canh M N va PQ vao phia trong cho dén khi AB va CD trung nhau nhu hinh vé
bén dudi dé duge mot hinh lang tru khuyét hai ddy. Khi d6 c¢é thé tao dude khéi lang tru véi thé
tich 16n nhéat bang

I'¢
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A. 4000v/3 cm®. B. 2000v/3 cm®. C. 400v/3 cm?. D. 4000v/2 cm®.

@ BANG DAP AN

58. C |[59. D |Jl60. B |[15.1. D |[15.2. D |[153. D |[154. A ||155. C |
[15.6. A |[157. D ][158. D [[159. D |[15.10.D |[15.11.C |[15.12.A ||15.13.B |
115.14.A ][15.15.C ][15.16.C |[15.17.A [[15.18.D |[15.19.C [[15.20.D [[15.21.D |
[15.22.A |[15.23.D ][15.24.A [[15.25.A |[15.26.A |[15.27.B |[15.28.D ||15.29.A |
[15.30.A ][15.31.B ][15.32.C |[15.33.B |[15.34.C ][15.35.A [15.36.B |[15.37.B |
115.38.C |[15.39.D ][15.40.A |
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16. KHOI NON 7= TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpt 16. KHOINON
KIEN THI'C CAN NHG

1. Hinh nén tron xoay tao thanh khi quay tam giac
Cho AABI vuong tai I quay quanh canh géc vuéng Al thi dusng gap khic ABI tao thanh
mot hinh, goi 14 hinh nén tron xoay (goi tat 1a hinh nén).

e Duong thing AI duoc goi la truc, A la dinh, AT duge goi 14 dudng cao va AB duoe goi la
duong sinh ctia hinh nén.

e Hinh tron tam I, ban kinh » = I B la day cia hinh nén.

2. Cac yéu t6 cd ban ciia hinh nén

A
B
e Chiéu cao: h. e Ban kinh duong tron day: r.
e Do dai duong sinh: 1. e Goc 6 dinh: 2a (0° < a < 90°).

3. Mai lién hé giita chiéu cao, dudng sinh va ban kinh day cta hinh nén

=1+ R

4. Coéng thirc dién tich cta hinh nén va thé tich ctia khdi nén

e Dién tich xung quanh: ’Saz‘q =m-r-l. ‘

e Dién tich toan phan hinh nén: Stp = Sgq + Sa.

e Dién tich day (hinh tron): | Sy = 7 - 2.

2

. . 1
e Thé tich khoi nén: ‘/;lénzg‘Sd'h: ~m-re - h.

Wl =

5. Thiét dién ctia hinh nén (V) khi cat b&i mat phang (P)
e (P) di qua dinh ctia hinh nén (N):

— Néu (P) tiép xtic v6i mat nén (N) theo mot dudng sinh. Trong trudng hgp nay, ngudsi
ta goi (P) la mit phang tiét dién ctia mit non.
— Néu (P) cat mit nén (N) theo hai dudng sinh = Thiét dién 1 tam gidc can.

— Dic biet: Néu (P) di qua truc ctia mat nén (N) = Thiét dién 14 tam gidc can c6

canh bén [ va canh day 2r.
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e (P) khong di qua dinh ctia hinh nén (N):

— Néu (P) vudng géc véi truc hoanh hinh nén = giao tuyén 1a mot dudng tron.
— Néu (P) song song véi hai nhanh ctia mot hypebol.

— Néu (P) song song véi mot dudng sinh hinh nén = giao tuyén 1a mot duong parabol.

. Cong thirc tinh d dai cung tron cé sé do a°, ban kinh R

l_ﬁRa
180 |

. Tinh chit AABC déu canh a

. av3
e Do dai duong cao, duong trung tuyen= \/_

av/3

e Dién tich tam gidc S =

4

e Cong thic tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén: S, = 7ri.

e Cong thtic tinh dién tich toan phan ctia hinh nén: S = S, + S4ay = 7rl + 7% = 7r(l+ 7).

2 Z 1
e Cong thttc tinh thé tich ctia khéi nén: Vig, = §7T’l“2h.

e Ap dung Pitago va cdc hé thitc luong gidc trong tam gidc vuéng SOA: 1> = h? +
— h  —— —
% cos ASO = 73sin ASO = %tanAso _ %

a b c

e Dinh Iy sin trong tam gidc: — = — = — = 2R. (R: ban kinh dudng tron ngoai
sinA  sinB  sinC

tiép clia tam gidc).

MN AM AN

e Dinh Iy Talet trong tam giac: MN J/ BC,M € AB,N € AC = BC — AR — AC
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TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

16. KHOI NON 7= TT BDVH THIEN AN

BAI TAP MAU

CAU 63 (Cau 47 dé minh hoa 2021-2022). Cho khéi nén dinh S ¢6 bén kinh day bing 2v/3a.
Goi A va B 13 hai diém thuoc dudng tron ddy sao cho AB = 4a. Biét khoang cich tit tAm clia ddy
dén mit phing (SAB) bang 2a, thé tich ctia khdi nén da cho bing

1
A. 8;3/§7m3. B. 4v/67a?. C. 6?:/§7TCL3.

CAU 64 (Céu 23 dé minh hoa 2020-2021). Céng thiic tinh thé tich V ciia khdi nén ¢6 ban kinh
day r va chiéu cao h 13

D. 8y/2ma’.

1 1
A. V =7nrh. B. V = nr2h. C. V= gm'h. D. V= §7T7’2h.

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

1. Thong hiéu
Cau 16.1 (P& minh hoa 2019-2020). Dién tich xung quanh ciia hinh nén ¢6 do dai dudng sinh
[ va ban kinh r bang

1
A. 4rrl. B. 27rl. C. 7mrl. D. gm"l.
Cau 16.2. Dién tich xung quanh ctia hinh nén c6 d6 dai dudng sinh [ = 5 cm va ban kinh r = 3
cm bang
A. 87 (cm?). B. 15 (cm?). C. 47 (cm?). D. 157 (cm?).

Cau 16.3. Mot hinh nén cé dién tich xung quanh bang 407 cm? va ban kinh ddy 7 = 5 cm thi ¢6
do dai duong sinh bang
A. 87 (cm). B. 8 (cm). C. 47 (cm). D. 4 (cm).

Cdu 16.4. Mot hinh nén cé dién tich xung quanh bang 60 cm? va dd dai dudng sinh [ = 5 cm thi
c6 ban kinh ddy gan nhat v6i s6 nao sau day:
A. 4 (cm). B. 3,7 (cm). C. 3,9 (cm). D. 3,8 (cm).

Cau 16.5. Mot khoi nén tron xoay c6 do dai dudng sinh [ = 5 cm va ban kinh ddy » = 4 cm. Tinh
thé tich V ciia khéi nén.
A. 207 cm?. B. 100 cm?. C. 16w cm3. D. 907 cm?.

Cadu 16.6. Mot khoéi nén tron xoay cé do dai dudng sinh [ = 8 cm va chiéu cao h = 6 cm. Tinh
thé tich V ctia khéi non.

A. V = 56rcm?. B. V = 487 cm?. C. V = 647 cm?. D. V = 90 cm?.
Cdau 16.7. Mot khéi nén tron xoay cé thé tich V bang 507 va chiéu cao h = 6. Tinh dién tich toan
phan ctia hinh nén.

A. 51(V/6L - 5). B. 5m(V/61 + 5). C. m(/61 +25). D. 7(v/61 + 5).
Cdu 16.8. Mot khdi nén tron xoay cé thé tich V bang 100w cm? va ban kinh ddy r = 5 cm. Tinh

dién tich xung quanh ctia hinh nén.
A. 1447 ( cm?). B. 907( cm?). C. 647 ( cm?). D. 657( cm?).

Cdu 16.9. Cho khéi nén c6 do dai duong sinh bang 6 va dién tich xung quanh bang 30m. Thé tich
ctia khdi nén 1a

A. @W. B. 25\3/ﬁ7r. C. %ﬁﬁ. D. E)\i/))ﬁw.
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Cdau 16.10. Mot khdi nén tron xoay ¢ thé tich V bang 127 cm?® va dién tich xung quanh bang
157 ecm?. Biét ban kinh ddy 1a mot s6 nguyén. Tinh dién tich ddy nén.
A. 107( cm?). B. 97( cm?). C. 457( cm?). D. 257( cm?).

Cau 16.11. Cho tam gidc AOB vudng tai O, OAB = 30° vi c6 canh AB = a. Quay tam giac
AOB xung quanh canh OA ta dugc mot hinh nén tron xoay. Tinh dién tich toan phan ctia hinh

noén nay.
2./3 3ma® wa?
A. ma’. B. Ve . . p. ™
T 4 €= 1

Cau 16.12. Cho tam gidc AOB vuong tai O, OA = 4a, OB = 3a. Quay tam gidc AOB xung
quanh canh AB ta dudc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich ctia khdi tron xoay nay.
A. 9.6ma’. B. 107a®. C. 8,4mad. D. 4ma®.

Cau 16.13. Cho tam gidc ABC ndi tiép trong dudng tron tdém O, bén kinh R ¢6 BAC = 75°,
ACB =60°. Ké BH 1 AC. Quay AABC quanh AC thi ABHC tao thanh hinh nén tron xoay c6

dién tich xung quanh béng

R2 (3 +2/3 2
A.SXqZW (2"‘\/_) B SXqZWR(SJ_\/g).
RAV3(V2 + 1
C. Syq=" fi\er ). D. Pép 4n khac, .

Céu 16.14. C4t khéi nén béi mot mit phang qua truc tao thanh mot tam gide ABC déu ¢6 canh
bang a. Biét B, C thudc duong tron day. Thé tich ciia khi non 1a
A. @*mV/3. B. 2\/§7ra3' a'rv/3 3&37T'

9 C. Y D. g

Cau 16.15. Cho hinh nén ¢6 ddy 1a dudng tron c¢é ban
kinh bang 10. Mit phang vuéng géc véi truc cit hinh
nén theo giao tuyén 1a mot dudng tron nhu hinh vé.

~

Thé tich ctia khéi nén c¢é chiéu cao bang 6 bang
2
A. 32m. B. 24r. C. ﬁ D. 96m.

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 16.16. Cho hinh tron ¢6 ban kinh
1a 6. Cat bo hinh tron gifta 2 ban kinh
OA, OB, 16i ghép 2 ban kinh dé lai sao
cho thanh mét hinh nén (nhu hinh ve).
Thé tich khdi nén tuong tng dé 1a

A 8177 9/15

B. .
8 8
8177

T

C.

D. Béap an khéc.
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Cau 16.17. Cho hinh nén dinh O, chiéu cao 1a h. Mot
khéi nén c6 dinh 1a tdm ctia ddy va ddy 1a mot thiét
dién song song véi ddy ctia hinh nén da cho. Chiéu cao
z cta khéi nén nay 1a bao nhiéu dé thé tich ctia né 16n
nhat, biét 0 < z < h?

Cau 16.18. Cho khéi nén c6 dinh S, c&t khdi nén béi moét mit phing qua dinh ctia khdi nén tao
thanh thiét dién 1a tam gidc SAB. Biét khodng cich tit tAm clia dudng tron ddy dén thiét dién
bang 2, AB = 12, ban kinh duong tron ddy bang 10. Chiéu cao h ctia khdi nén 1a
A. 87\/1_5 B. @ C. @ D. V15.

15 15 15
Cadu 16.19. Cho hinh nén c6 dinh O, tAm ddy 1a H, ban kinh ddy 1 a, gc tao b6éi mot dudng
sinh OM va ddy 1a 60°. Tim két ludn sai

a3

A. (= 2a. B. Sy = 2ma’. C. Sip = 4ra?. D V= 7

Cdu 16.20. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a; M6t hinh nén ¢6 dinh 13 tam
ctia hinh vuéng ABCD va c6 dudsng tron ddy ngoai tiép hinh vuéng ABCD. Dién tich xung quanh

cua hinh non do la

2 2 2 2
A. 7ra3\/§. B. 7m2\/§. C. 7ra2\/§. D. 7ra2\/6.

Cau 16.21. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC c6 canh déy 13 a, canh bén 13 2a. Mot hinh nén
c6 dinh S va ddy la dudng tron ngoai tiép AABC. Tim két ludn ding?
av/33 ma? wa’

A. R=aV3. B. h= : ey = D V=—.
R=aV3 3 C. Swy = V==

2. Van dung
Céu 16.22. Cho hinh tru ¢é duong kinh ddy bang 3v/2. Mot mit phing khong vudng géc véi ddy
va cit hai ddy ctia hinh tru theo hai day cung song song M N, M’N’ théa man MN = M'N' = 2/2.
Biét rang tit gidc MNN'M’ cé dién tich bang 12. Tinh thé tich khéi tru.

A. V =6V27. B. V =92x. C. h =3V2r. D. h = 12V2r.

Céu 16.23. Cho khéi nén tron xoay cé dudng cao h = 5a va ban kinh ddy r = 4a. Mot mat phang
(P) di qua dinh ctia khéi nén va cé khoang cach dén tam O ciia diy bang 3a. Dién tich thiét dién

tao béi (P) va hinh nén la

A. 25\/3_1a2. B. 5\/3_1a2. C. 57\/ﬁa2. D. 2541
16 8 16 32
Cdau 16.24. Cho hinh nén tron xoay dinh S c¢6 chiéu cao bing ban kinh day. Mit phang (P) di
qua dinh S cat dudng tron ddy tai A va B sao cho AB = 2a. Tinh khoéng céch tit tdm dudng tron
ddy dén (P), biét thé tich khéi nén 1a V = a®m/3.

A 0 B. aV/5. c. 23 D, “Y°.

) ) 6

Cdau 16.25. Cho hinh nén tron xoay dinh S ¢6 chu vi dudng tron ddy bang 2amy/5. Mit phing
(P) di qua dinh S cit dudng tron déy tai A va B sao cho ASAB vudng can cé dién tich 2a2. Tinh
thé tich khdi non, biét khoang cach tit tAm dudng tron ddy dén (P) bang 2a.

a’.
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107m3‘ . WaB\/g. C. 10ma?. D. M.

3 3 3
Cau 16.26. Cho hinh nén dinh S, ddy 1a dudng tron tdm O ban kinh R = 5, géc & dinh bang 60°.
Mét mét phang qua dinh ctia hinh nén c&t duong tron ddy tai hai diém A v& B sao cho AB = 6.
Tinh khoang cich tit O dén (SAB).

A 20/273 B 201/270 C 201271 b 20/273

90 91 91 91

Cau 16.27. Cho hinh nén tron xoay c6 chiéu cao h = 4 (cm), ban kinh ddy r = 5 (cm). Mot thiét

A.

dién di qua dinh ctia hinh nén c6 khodng céch tit tam ddy dén mit phéng chia thiét dién l1a 5
(cm). Tinh dién tich thiét dién do.
A. 10 (cm)”. B. 20 (cm)”. C. 30 (cm)”. D. 40 (cm)”.

Cdu 16.28. Cho hinh nén dinh S, A va B 1a hai diém thudc dudng tron day sao cho khoang cach
) , . CH— _
tit O dén mit phang (SAB) bang a\?)/_ va SAO = 30°, SAB = 60°. Do dai duong sinh ctia hinh

nén theo a bang

A. aV2. B. aV3. C. 2aV/3. D. aV5.

Cdau 16.29. Cho hinh tru c¢é tam hai day lan lugt 14 O va O’; ban kinh déy hinh tru bang a. Trén
hai dudng tron (O) va (O') 1an lugt 1ay hai diém A va B sao cho AB tao véi truc ciia hinh tru mot ™

gbe 30° va 6 khoang cach téi truc ctia hinh tru bang QT. Tinh dién tich toan phan cta hinh tru
da cho )
A. 21a®(V3 + 1). B. %wm 2). C. ma(v/3 +2). D. (V3 +3).

Cau 16.30. Cho hinh nén dinh S ¢6 ban kinh day bang 2a. Goi SA va SB 1a hai dudng sinh, biét
AB = 2a, khoéng cach tit tAm O dén mit phang (SAB) bang a. Thé tich ctia khéi nén da cho

bang
3 3
A. 47a3+/6. B. 47ra3\/6' C. 2%@3\/6' D. 27a3+/6.

Cau 16.31. Cho hinh nén dinh S c¢6 ddy 1a hinh tron tam O. Goi SA va SB 1a hai dudng sinh, (D

2ra?
3

ON THI THPT QUOC GIA 2022

~

biét ASAB vudng va c6 dién tich bang 4a?, goc gitta SO va (SAB) bang 30°. Thé tich ctia khoi =
nén da cho bang O
3 3 3 3

A, L07EV3 . TV3 ¢ SrVo p, V3 -]

3 3 3 3 O

? P -, l<|_|J

BANG DAP AN Q
63. A |[64. D |[16.1. C |[16.2. D |[16.3. B |[164. D |[16.5. C ]|16.6. A |
116.7. B ][16.8. D ][16.9. B |[16.10.B |[16.11.C |[16.12.A |[16.13.A [[16.14.C |
116.15.A  |[16.16.A ][16.17.C |[16.18.A ][16.19.C ][16.20.C |[16.21.B ||16.22.B |
116.23.A |[16.24.C ][16.25.C |[16.26.D ||[16.27.B |[16.28.A [[16.29.A ]]16.30.C |
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17. KHOI TRU = TT BDVH THIEN AN

Cuuyinpt 17. KHOI TRU

KIEN THI'C CAN NHG.

1. Hinh tru tron xoay
Khi quay hinh chit nhat ABC'D xung quanh dudng thing chita mot canh, ching han canh AD
thi dudng gap khic ABCD tao thanh mot hinh, hinh dé dugc goi 1a hinh tru tron xoay hay goi
tat 1a hinh tru.

DPuong thing AD duge goi la truc.

Poan thang BC' dugc goi la dudng sinh.

Do dai doan thing AD = DC = h dudc goi 1a chiéu cao ctia hinh
tru. Hinh tron tdm A, ban kinh » = AB va hinh tron tdm D, ban
kinh » = DC' dugc goi la hai ddy ctia hinh tru

Khéi tru tron xoay, goi tat 1a khéi tru, 1a phan khéng gian gi6i han

bdi hinh tru tron xoay ké ca hinh tru. . ;
2. Cong thirc tinh dién tich cha hinh tru va thé tich caa khoi tru
Cho hinh tru c¢é chiéu cao 1a h va ban kinh ddy bang r.

e Dién tich xung quanh cta hinh tru: S, = 27rh.

e Dién tich toan phan ctia hinh tru: S, = S,, + Q‘Sdéy = 2nrh + 2772,

e Thé tich khéi tru: V = B.h = nr2h.

BAI TAP MAU

CAU 65 (Cau 24 dé minh hoa 2021-2022). Cho hinh tru c¢6 ban kinh day r va dd dai duong
sinh [. Dién tich xung quanh S 4 ctia hinh tru da cho dugc tinh theo cong thiic nao dudi day?
A. S =4nrl. B. Sy = 27rl. C. S¢q = 3mrl. D. S = 7rl.

CAU 66 (Cau 24 dé minh hoa 2020-2021). Mot hinh tru ¢6 bén kinh ddy r = 4cm va do dai
duong sinh [ = 3cm. Dién tich xung quanh ctia hinh tru dé bang
A. 127cm?. B. 48mcm?. C. 24rcm?. D. 36mem?.

@© BAITAP TVONG Ty VA PHAT TRIEN

Céu 17.1 (P& minh hoa 2019-2020). Cho hinh tru ¢6 ban kinh déy bing 3. Biét réng khi cit
hinh tru da cho béi mét mit phang qua truc, thiét dién thu duge 14 mét hinh vuong. Dién tich
xung quanh ctia hinh tru da cho bang

A. 16m7. B. 36m7. C. bH4r. D. 27x.

Céu 17.2. C&t mot khéi tru béi mot mit phang qua truc ta dude thiét dién 14 hinh chit nhat
ABCD c6 AB va CD thuoc hai ddy ctia khéi tru. Biét AB = 4a, BC' = 3a. Thé tich ctia khéi tru
da cho bang

A. 12ma®. B. 167a®. C. 4rmad. D. 8ma®.

Cau 17.3. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AD = 2AB = 2a. Tinh thé tich khoi tron xoay khi quay
hinh phing ABC'D quanh truc AD.
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A. 27ad. B. wa®. C. 4rnad. D. 8ma’.

Cau 17.4. Cét hinh tru (7) béi mot mit phang qua truc ta duge thiét dién 1a hinh chit nhat cé
dién tich bang 30cm? va chu vi bang 26cm. Biét chiéu dai ctia hinh chit nhéat 16n hon dudng kinh
mét day hinh tru (7). Dién tich toan phan hinh tru (7') 1a
23 69
A. 237 (cm?). B. %(cmz). C. TW(ch). D. 597 (cm?).
Cau 17.5. Biét thiét dién qua truc ctia mot hinh tru (7°) 13 hinh vuong canh a. Dién tich toan

phan ctia hinh tru da cho bang

2
A. 27a’. B. 37;(1

Cau 17.6. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 507 va do dai duong sinh bang dudng kinh
cua duong tron ddy. Tinh ban kinh r cia duong tron day.
oV 2m
5

5v/2
A.r:\Z/_. B. r=35. C.r=

C. 4rma’. D. 37a?.

D. 5.

Cau 17.7. Cho hinh tru (7)) c6 dién tich xung quanh bang 24 cm?, ban kinh dudng tron diy bang
4cm. Tinh thé tich ctia khéi tru (7).
A. 24cm?. B. 12cm?. C. 48cm?. D. 86cm?.

Cdau 17.8. Céit mot hinh tru bing mit phang (a) vudng géc véi mat ddy, ta duoce thiét dién 1a mot
hinh viéng c6 dién tich bang 16. Biét khodng cach tit tAm ddy hinh tru dén mit phang () bing

3. Tinh thé tich khéi tru.
A 02T

3
Ca&u 17.9. Mot hinh tru ¢ chicu cao bing 5v/3, ¢t mot hinh tru bang mit phing song song voi

B. 52r. C. 13r. D. 21/3x.

truc, va cach truc mot khoang bang 1, thiét dién thu dude cé dién tich bang 30. Dién tich xung
quanh ctia hinh tru da cho bang
A. 10/37. B. 5v/397. C. 20V/3x. D. 10v/397.

Céu 17.10. Cho ABCD la thiét dién song song véi truc OO’ ctia hinh tru (A, B thudc dudng tron
tam O). Cho biét AB = 4, AD = 3 va thé tich ctia hinh tru bang V = 24x. Khodng céch d tit O
dén mit phang (ABCD) la

A d=1. B. d=2. C. d=3. D. d=4.

Cd&u 17.11. Cho hinh tru v& hinh vuéng ABCD c6 canh a. Hai dinh lién tiép A, B nam trén dudng
tron ddy th nhat va hai dinh con lai ndm trén dudng tron ddy thit hai, mit phing ABCD tao voi
day mot goc 45°. Tinh dién tich xung quanh hinh tru.

2 2 2 2 2
A. Sy = ”“5\/5. B. S,, = ”“3\/3. C. Sy = ”“4\/3. D. S,, = m2‘/§.

Cau 17.12. Cho mét khéi tru ¢6 ban kinh ddy r = a va chiéu cao h = 2a. Mit phang (P) song
song véi tric OO’ ctia khoi tru chia khéi tru thanh 2 phan, goi V4 1a thé tich phan khéi tru chita
2 N z 2 V Z S
truc OO’, V5 1a thé tich phan con lai ctia khoi tru. Tinh ti so Vl’ biet rang (P) cdch OO’ mot
2
a\/§

khoéng bang
3m+2 3m—2 —
A ST + B o7 C 3m+3 D 3m—3

T—2 T—2 T—2 =2

Cdau 17.13. Mot khdi tru ¢ thé tich bang 67. Néu git nguyén chiéu cao va ting ban kinh déy cta

khéi tru d6 gp 3 lan thi thé tich cta khdi tru méi bang bao nhiéu?
A. H4r. B. 1627. C. 27m. D. 18m7.
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Cau 17.14. Khi san xuat v6 lon sita bo ¢6 hinh tru véi thé tich bang V, nha thiét ké luén dit muc
tiéu sao cho chi phi nguyén liéu lam vo lon sita bo 1a it nhat, tic 1a dién tich toan phan ctia hinh
tru nho nhat. Mudn thé tich khéi tru d6 bang V' va dién tich toan phan hinh tru 14 nhé nhat thi

chiéu cao h ctia lon stta bo biang bao nhiéu?

A. h:\3/g. B. h:\B/K. C. h:\?’/K. D. h:f/g.
T T 47 T

Cau 17.15. Khi san xuat v6 lon sita bo ¢6 hinh tru véi thé tich bang V, nha thiét ké luén dit muc
tiéu sao cho chi phi nguyén liéu lam vo lon sita bo 1a it nhat, tic 1a dién tich toan phan ctia hinh
tru nho nhat. Mudn thé tich khéi tru d6 bang V' va dién tich toan phan hinh tru 14 nhé nhat thi

ban kinh ddy r ctia lon stta bo bing bao nhiéu?

A.r:\S/K. B.ngK. C.r:\/K. D.r:\/K.
2 T 2T T

Cdau 17.16. Mot nha may san xuat can thiét ké mot thiing son dang hinh tru cé nip day véi dung
tich 1000cm?®. Ban kinh ciia nap ddy dé nha san xuat tiét kiém nguyén vat liéu nhat bang

5} 500 5! 500
A r= 10</>cm. B. r={/—cm. C.r= IO[cm. D. r=4/—cm.
T T T T

Cé&u 17.17. Mit phang chita truc ctia mét hinh tru cit hinh tru theo mot thiét dién, ¢6 chu vi
bang 12cm. Tim gid tri 16n nhat cta thé tich khéi tru tuong tng.
A. 87 (cm?). B. 327 (cm?). C. 167 (cm?). D. 647 (cm?).

Cau 17.18. Mot miéng ton hinh chit nhat cé -
chiéu dai 10, 2dm, chiéu rong 27rdm dudce uén lai

thanh mat xung quanh ctia mot chiée thung dung

nuée c6 chieu cao 2  dm (nhu hinh vé). Biét rang
cho ghép mat 2cm . Héi thung dung duge bao nhiéu lit nude?

A. 20,41 B. 201 C. 50L D. 1001

Cau 17.19. Mot khéi do choi gom hai khéi tru (Hy), (Hs) xép chong 1én nhau,
lan luct c6 ban kinh ddy va chiéu cao tuong tng la 71, hi, 72, he théa méan
Ty = ;rl, hy = 2h; (tham khao hinh vé bén). Biét rang thé tich ctia toan bo
khéi do choi bang 30 cm?, thé tich khéi tru (H;) bang

A. 24cmd. B. 15cm?3. C. 20cm?. D. 10cm?.

Cdau 17.20. Mét co s6 san xudt ¢6 hai bé nuée hinh tru ¢ chiéu cao bang nhau, ¢6 ban kinh déy
lan luot bang 1m va 1, 8m. Chi co s6 du dinh lam mo6t bé nue méi, hinh tru ¢é cling chiéu cao va
c6 thé tich bang téng thé tich ctia hai bé nude trén. Ban kinh day ctia bé nuée du dinh lam gan
nhét v6i két qua nao dudi day?

A. 2,8m. B. 2,6m. C. 2,1m. D. 2,3m.
Cau 17.21. Tu mot tam ton hinh chit nhat kich thuée A va a, ngudi ta lam cac thing dung nuée
hinh tru c6 chiéu cao bang h, theo hai cdch sau (xem hinh minh hoa duéi day):

e Cach 1: GO tAm ton ban dau thanh m#t xung quanh ciia thiing.
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e Céach 2: Cit tam ton ban dau thanh hai tAm bang nhau, r6i gdo méi tam d6 thanh mat xung

quanh ctia mét thung.

Ki hiéu V; 13 thé tich ctia thing go dudc theo cach 1 va Vi 1a téng thé tich ctia hai thing go dugc

theo cich 2. Tinh ti sd E
Vs
Vi 1

A —=—. B.Ezél.

Vo 2 Va

BANG DAP AN

.
..

65. A |[171. B J[17.2. A |[17.3. A |[174. A |[175. B |[17.6. A |[17.7. C |

[178. B |[179. ¢ |[17.10.B |[17.11.D |[17.12.A |[17.13.A |[17.14.A ||[17.15.A |

117.16.B |[17.17.B _][17.18.C |[17.19.C |[17.20.C |[17.21.A |
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18. KHOI CAU 7= TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpt 18. KHOI CAU
KIEN THI'C CAN NHG

R Tam I(a; b; ¢)
a) Phuong trinh mat cau (S) dang 1. Véi (9) : thi
Béan kinh R

S(9):(r—a) +y—0b*+(z—c)?=R?

b) Phuong trinh mit cau (S) dang 2.
(S):2x®+9y* +2°—2ar —2by —2c2+d=0|(a®2+ b +c2—d > 0).
Khi d6 tam I(a;b;c), ban kinh R = /a2 + b2 + 2 — d.

c¢) Dién tich mat cau: S = 47R%.

Z Re & 4
d) Thé tich khoi cau: V = §7rR3.

BAI TAP MAU

CAU 67 (Céu 2 dé minh hoa 2021-2022). Trong khéong gian Ozyz, mit cau
(S): (x+1)°+(y—20°+2"=9

¢6 ban kinh bang

A. 3. B. 81. C. 9. D. 6.

CAU 68 (Cau 4 dé minh hoa 2021-2022). Thé tich V ctia khéi cAu ban kinh r duge tinh theo
cong thitc nao dudsi day?

1 4
A. V= §7T7’3. B. V =213, C. V = 4mr3. D V= §7T7’3.

CAU 69 (Céu 26 dé minh hoa 2020-2021). Trong khéng gian Ozyz, mat cau
(S): 2+ (y—1)7+22=9

¢6 ban kinh bang

A 9. B. 3. C. 81 D. 6.
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CAU 70 (Céu 37 dé minh hoa 2020-2021). Trong khong gian Oxyz, mit cau tam 1a goc toa
do O va di qua diém M (0;0;2) c6 phuong trinh la

A 2?2+ 22 =2 B. 22 +? + 22 =4.

C. 224+ >+ (2—2)° =4. D. 224+ 12+ (2 —2)° = 2.

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Cau 18.1 (Dé minh hoa 2019-2020). Trong khéng gian véi hé truc toa do Owzyz, cho mat cau
(9): (z+ 1)+ (y—2)*+ (2 —1)*=9. Tim toa do tdm I va tinh ban kinh R cta (5).

A. I(—1;2;1) va R = 3. B. I(1;-2;—1) va R=3.

C. I(-1;2;1) va R=0. D. I(1;-2;-1) va R=0.
Cau 18.2. Trong khong gian Oxyz, dién tich cia mat cau (S): 322+3y?+322+62+12y+182—3 = 0
bang

A. 207. B. 407. C. 60r. D. 1007.

” ) ) 1
Céau 18.3. Trong khéng gian Oxyz, cho diem I(1;0;2) va duong thang d: :[T = % = % Goi
(S) 1a mat cau cé tAm I, tiép xtc v6i dudng thang d. Ban kinh ciia (S) bang

2 4+/2 Vi
A 25 B. 2. c. 12 p. Y3
3 3 3 3

Cau 18.4. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém I(1; —2;3). Ban kinh mat cau tam I,
tiép xtc véi truc Oy 1a
A. V10. B. V5. C. 5. D. 10.

Cdu 18.5. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho mit phang (P): z — 2y 42z —2 = 0 va diém
I(—1;2; —1). Ban kinh mit cau (S) c¢6 tam I va cit mit phang (P) theo giao tuyén la dudng tron
¢6 ban kinh bang 5 1a

A. V34 B. V5. C. 5. D. 10.

Cau 18.6. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, mat cau (S) cb tAm I(—2;3;4) cit mat
phéng toa do (Oxz) theo mét hinh tron giao tuyén cé dién tich bang 16m. Thé tich ciia khéi cau
dé bang

A. 80m. B. @ﬂ'.

C. 1007. D. 257.

Cau 18.7. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, mat cau (S) cb tAm I(—1;2;3) cit mat
phéng (8): 22 — y + 22 — 8 = 0 theo mdt hinh tron giao tuyén cé chu vi bing bang 8. Dién tich
mit cau () bang

A. 80m. B. 50~. C. 1007. D. 257.

Cdu 18.8. Trong khong gian Oxyz cho cic mit phing (P):z — y + 22 + 1 = 0,
(Q):2r+y+2—1=0.Goi (S) 1a mit cau c6 tAm thudc truc hoanh, dong thai (S) cit mit
phéng (P) theo giao tuyén 1a mot dudng tron c6 ban kinh bing 2 va (S) cit mit phang (Q) theo
giao tuyén 1a mot duong tron cé ban kinh bang r. Xac dinh r sao cho chi ¢c6 diing mdt mat cau

(S) thoa yéu cau.
2
A. r=+/3. B.r:\/g. C. r=+2. D.r:?nz/_.

Cau 18.9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho A(—1;0;0), B(0;0;2), C(0; —3;0). Ban kinh
mit cau ngoai tiép ttt dien OABC 1a

D. V14.
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18. KHOI CAU 7= TT BDVH THIEN AN

Cau 18.10. Trong khong gian véi hé toa do Owxyz, cho diem A(2;0;0), B(0;2;0), C(0;0;2),
D(2;2;2). Mit cau ngoai tiép t dien ABC'D c6 ban kinh 1a
3 2

A. f B. V3. C. \g D. 3.
Cau 18.11. Trong khéng gian Oxyz, cho diém H(1;2;—2). Mit phang (a) di qua H va cit cc
truc Oz, Oy, Oz tai A, B, C sao cho H 1a tryc tAm tam gidc ABC. Ban kinh mét cau tdm O va
tiép xc véi mat phang ().

A R=1 B. R=5. C. R=3. D. R="7.

Cdu 18.12. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;0; —1), mét phang (P): z +y— 2z —3 = 0. Mt
cau (S) ¢6 tam I nam trén mit phang (P), di qua diém A va gbc toa d6 O sao cho chu vi tam gidc
OIA bang 6 4 /2. Dién tich mat cau (S) la

A. S =16m. B. S = 26m. C. §=49r. D. S = 36m.
Cau 18.13. Trong khong gian v6i he toa dd Ozyz, cho mit cau (S): (x—1)2+(y—2)2+(2—3)2 =9
tam I va mit phang (P): 2z + 2y — z 4+ 24 = 0. Goi H 1 hinh chiéu vuéng géc ctia I trén (P).
Diém M thudc (S) sao cho doan M H c6 do dai 16n nhat. Tim toa dd diem M.

A. M(—1;0;4). B. M(0;1;2). C. M(3;4;2). D. M(4;1;2).
r=1 r=4+t
Céu 18.14. Trong khong gian Oxyz cho hai dudng thang Ay: {y=2+1¢, Ay: { y=3—2t. Goi
z=—1 z=1-1
(S) 13 mit cau c6 ban kinh nhé nhat tiép xtic véi ca hai dudng thang A; va A,. Ban kinh mét cau
(S) bang
V1 11
A. 20. B. ‘/2_ C. 2 D. V2.

Cdu 18.15 (Dé minh hoa 2019-2020). Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S) c6 tAm la diem
1(0;0; —3) va di qua diém M (4;0;0). Phuong trinh ciia (S) la

A 2?+y? + (2 +3)* = 25. B. 22 +y*+ (2 +3)2=5.
C. 22 +y*+ (2 — 3)* = 25. D. 2? +y* + (2 — 3)? =5.
Cau 18.16. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mat cau c6 tam I(1;2;3) va di qua giao
r=1+1
diém ciia dudng thang d: { y =2 — ¢ v6i mit phiang (Oxy).
z2=3+1
A (2412 + (y+2)?+ (2 +3)? =27. B. (x =12+ (y—2)*+ (2 —3)*=2T.
C. (v =12+ (y—2)2+ (2 —3)2 =3V3. D. (z+1)2+ (y+2)2+ (2 + 3)? = 3V/3.

Cau 18.17. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S) cé tam 1a diém I(—1;2; —3) va tiép xiic véi
truc Ox. Phuong trinh ctia (5) la
A (2124 (y+2)°+(2-3)*=13. B. (z—1)2+ (y+2)2%+(z—3)2=/13.
C.le+1)’+(y—-27+(2+3) =13 D. (x+1)2+ (y — 2>+ (2 +3)* = V13.

Cdu 18.18. Trong khéng gian Oxyz, mit cau (S) tAm I(—1;2;—3) va tiép xic v6i mit phiang
(P): + 2y + 22+ 1 =0 c6 phuong trinh la

A (=12 +y+2°+ (-3 = B. (z4+1)+(y—2°+ (2 +3)° =

W DNO| =~

C.(z—1P2+(y+2?>+(2—-3)7%= D. (z+102+(y—20°+ (2 +3)* =
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Cau 18.19. Trong khong gian Owzyz, mat cau (S) tdm I(2;1;5) va tiép xic véi mat cau
(S1): (x —1)* + y* + 22 = 3 ¢6 phuong trinh 1a

A (=22 +(y—1)°+ (=5 =12 (=22 +@y—1)7+(2-5°=2V3

@ =2+(y—1)+ (2 —5)> =48 (=2 +(y—1°+(z-5=4/3

o (2422 4+ (y+ 12+ (2 +5)2 = 12 (2422 4+ (y+ 12+ (2 +5)2 =23

@22+ (y+ 1)+ (2 +5)2 =48 (34224 (y+ 12+ (z+5)%=4V3
Cau 18.20. Trong khéng gian Ozyz, mat cau (S) tdm I(1;2;4) va tiép xtc véi mit cau

(S1): (z+ 1) +y? + (2 — 2)? = 27 ¢6 phuong trinh 14
A (z+1)2+(y+2)2%+ (2 +4)*=3. B. (z+1)24 (y+2)2+ (2 +4)? = /3.
C. (z—12+(y—22+(z—4)?*=3. D. (- 12+ (y—2)2+ (2 —4)? = V3.

Cau 18.21. Trong khong gian Ozyz, mit cau (S) tAm I(—1;2;3) va tiép xic v6i mit phang toa
d6 (Oyz) c¢6 phuong trinh la

A (=124 (y+2)*+ (2 +3)? B. (z+1)2+(y—2)2%+(2—-3)*=14.

C. (z+1)2*+(y—2)%*+ (2 —3)? D. (z -1+ (y+2)*+ (2 +3)* = 14.

Cau 18.22. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;3;2), B(3;5;0). Phuong trinh mat cau
duong kinh AB la

A (z—-22%+(y—4)72*+(2—1)?=3. B. (z -2+ (y—4)7>*+ (2 —1)>=12.

C. (+2%+ (y+4)>*+(z+1)2=12. D. (x4+2)?2*+(y+4)?+(2+1)*=3.
Cau 18.23. Trong khong gian Oxyz, Viét phuong trinh mit cau (S) biét (S) c6 ban kinh R = 3
va tiép xic v6i mit phang (Oxy) tai diém M(2;1;0).

A 2?2 +y?+22 42 -2y —62+5=0. B. 22 +y? + 224+ 42+ 2y +62+5=0.

C. 22+ 9y +22—4or —2y—62+11=0. D. 2?2+ y?+ 22+ 40+ 2y+62+11=0.

1.
1.

Cau 18.24. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat cau (S) di qua A(1;2;3), B(4; —6;2) va c6
tam I thudc truc Ox 1a
A (9): (=7 +y*+22=6.
C. (S): (z+T7)?2+y*+22=6.
Cau 18.25. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh mat cau (S) di qua A(2;0; —2), B(—1;1;2) va
c6 tam [ thuodc truc Oy la
A (S): 2+ y*+22+2y—8=0.
C. (S): 22 +y*+22+2y+8=0.

B. (S): (x+7)*+y*+ 2% = 36.
D. (S): (x = 7)? +y* + 22 = 49.

B. (S): 2?4y +22—2y—8=0.
D. (S): 2?2 +y*+22—-2y+8=0.

Cau 18.26. Trong khong gian Owxyz, phuong trinh mit cau (S) di qua A(1;2; —4), B(1;-3;1),
C(2;2;3) va tam I € (Oxy) la
A (x4+2)%+ (y—1)* 4 22 = 26.
C. (z—2)%+(y— 1)+ 22 =26.

B. (z+2)?2+(y—1)2+22=0.

D. (z =2+ (y—1)2+2*=0.

Céu 18.27. Trong khéng gian Ozyz, viét phuong trinh mit ciu tiép xic véi cd ba mit phing toa
do va di qua diém M (2;1;1).

N (2 +12+(y+1)*+(z+1)?%=1 . (2 =12+ (y—12+(z-17%=1
(z+3)°+(y+3)°+(2+3)°=9 (z =3+ (y—3)7+(z2—3)?%=9
- (2 +1)2+(y+1)%+(z2+1)%=3 . (2 =1+ (y—12+(2-1?%=3
(e +3)°+(y+3)°+ (2 +3)*=1 (2 =3+ (y—3)7+(2-3)°=1
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Cau 18.28. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S) c6 tam I(1;2; —4) va thé tich bang 36m.
Phuong trinh cta (5) la

A (-1 +(y—2>2+(2+4)?*=09. B. (z—1)+(y—2)2+ (2 —4)*=0.
C.(z+10+{y+2>*+(z—4)2?=0. D. (z—1)+(y—2)>2+(2+4)*=3.
Cau 18.29. Cho mat cau (S) c¢6 tAm I(1;2;3) va dién tich bang 327. Phuong trinh ctia (S) 1a
A (z—1)2+(y—2)2+ (2 —3)* =16. B. (x4+1)*+ (y+2)?+ (2 +3)* = 16.
C. (z—1)+(y—2?+(2—3)*=8. D. (x4 12+ (y+2)?+ (2 +3)*=8.

Cdu 18.30. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) ¢6 tAm I(1;2;0). Mot mit phing (P) cét
(S) theo giao tuyén 1a mot duong tron (C). Biét dién tich 16n nhat ctia (C') bang 37. Phuong trinh

cla (9) 1a
A 22+ (y—2)2+22=3. B. (x -1+ (y—2)2+22=3.
C.(z—1+@y—-224+(2+1)*=09. D. (z =1+ (y—2)2+22=0.

Cdu 18.31. Trong khong gian Oxyz, cho mit cau (S) ¢6 tAm I(1;1;1). Mot mit phang (P) cAt
(S) theo giao tuyén la mot dusng tron (C). Biét chu vi 16n nhat ctia (C) bang 27v/2. Phuong trinh
cia (S5) 1a
A (z =12+ (y—1)0 +(z—-12=4. B. (z+ 12+ y+1)2?+(2+1)*=2.
C.(z+1)*+({y+1)0+(2+1)2=4. D. (z =12+ (y—12+(z-12=2.

Cau 18.32. Trong khong gian Oxyz, cho I(1; —2;3). Viét phuong trinh mit cau tAm I, cat truc
O tai hai diém A va B sao cho AB = 2v/3.

A (2 -1+ (y+2)*+(z—3)*=16. B. (z =1+ (y+2)* + (2 — 3)* = 20.

C. (z—12+(y+2)*+ (2 —3)> =25. D. (z =17+ (y+2)?2+(z—3)*=09.

Cau 18.33. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, Viét phuong trinh mat cau di qua A(2;3; —3),
B(2;-2;2), C(3;3;4) va ¢6 tAm nam trén mat phang (Ozy).

A (x—6)2+ (y—1)2+ 2% =29. B. (z+6)?+(y+1)*+ 2% =29.

C. (z—6)%+(y—1)%+ 22 =29 D. (z+6)2+ (y+1)% + 2% = /29.
Cau 18.34. Trong khong gian Oxyz cho 4 diem A(1;2; —4), B(1;—3;1), C(2;2;3), D(1;0;4). Viét
phuong trinh mét cau ngoai tiép tt dien ABCD.

A (42 + (y—1)*+ 22 = 26. B. (z —2)*+ (y+1)* + 2* = 26.

C. (v +2)2+(y—1)2+22=26. D. (z —2)%+ (y + 1)2 + 22 = /26.

Cau 18.35. Trong khong gian Oxyz, viét phuong trinh mat cau (S) c¢6 tam I(1;0;3) va cat
xr—1 y+1 2z-1

d: 5 = 3 tai hai diém A, B sao cho tam gidc IAB vudng tai 1.

A. (:1:—1)2+y2+(z—3)2:490. B. (:17—1—1)2—|—y2+(z+3)2:490.

C. (x—1)2+y2+(z—3)2:2\ém. D. (x+1)2+y2+(z+3)2:2\ém.
@® BANG DPAP AN
67. A |[68. D ][69. B |[70. B |[181. A |[18.2. C |[18.3. D |[184. A |
[18.5. A H186 B |[18.7. A H188 D ][189. C |[1810.B ]|1811.C ]|18.12.D |
[18.13.C  |[18.14.B |[18.15.A [[18.16.B |[18.17.C |[18.18.B |[18.19.A ]]18.20.C |
[18.21.C |[18.22.A |[18.23.A [[18.24.D |[18.25.A |[18.26.A ||18.27.B |[18.28.A |
[18.29.C |[18.30.B ][18.31.D |[18.32.A |[18.33.A |[18.34.A [[18.35.A |
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19. PHUONG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 19. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG
GIAN

KIEN THI'C CAN NHG

1. Toa d6 vec-td va toa do diém

o @ = (ay;asa3) & @ = a17+a2?+a3%). o M (z;y;2) & OM = (x;y; 2).
2. Tinh chat
Cho hai véc-to @ = (z;y;2) va b= (2595 2").

e TL D= (xxziyty;2+2). eka = (kx;ky;kz)

/
r =

eT =0 y=1 . o |d| =22+ y?+ 22
5=z
-7 / ' / - 7 a.b
e a.b=xx+yy +2z22. ocos(a,b): —
ym.‘b(

3. Lién hé toa do diém va toa d6 véc-to
Cho diém A(xa;ya;24), B(xp;ys; 2), C(xc;yc; z0). Khi dé:

o AB = (xp — ZA;YB — Ya;2B — 24) .

;1_5) = \/(JTB —24)* + (yp — ya)* + (25 — 24)".

( TA+ TR
Ty =
2
o Néu I (zr;yr; 2) 1a trung diém AB thi { y; = Y4 —5 YB
Z_m+@
(T2
( A+ + 20
Tg= g
, o . A ; _ Yatys+yc
e Néu G (zg;ya; 2¢) 1a trong tam AABC thi < yg = —
2A+ 2B + zo
2G — ——————————
\ 3
4. Tich c6 huéng
— = s f2 = 7 Q2 as az ai ap a
Cho @ = (a1;az;a3); b = (b1;b9503) . Khidd |a, b| = ; ;
[ } by b3 by by by by

5. Ung dung
e Dién tich AABC : Supo = ; ) (4B, AC] ‘

. , 1= -1 —
* Thé tich khoi it dién ABCD : Vapcp = ¢ ‘ |AB, AC]| .AD(

o Hai véc-to @, b cling phuong < [ZL’, 3} =0.

e Ba véc-to @, 3, ¢ dong phing < [E’, 3} & =0,
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19. PHUONG PHAP TOA PO TRONG KHONG GIAN = TT BDVH THIEN AN

BAI TAP MAU

CAU 71 (Céu 14 dé minh hoa 2021 -2022). Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto @ = (1;3; —2)
va U = (2;1;—1). Toa do ctia vecto ¥ — U 1a
A. (3;4;-3). B. (—1;2;-3). C. (-1;2;-1). D. (1;-2;1).

CAU 72 (Céu 25 dé minh hoa 2020-2021). Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(1;1;2) va
B(3;1;0). Trung diém ctia doan thang AB c6 toa do la
A (4;2;2). B. (2;1;1). C. (2;0;-2). D. (1;0;-1).

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Cdau 19.1 (Dé minh hoa 2019-2020). Trong khong gian Oxyz, cho cic véc-to @ = (1;0;3); b=
(~2;2:5). Tinh @ - (@ + b)?

A. 25. B. 23. C. 27. D. 29.
Cau 19.2. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2; —1;3), B(3;2; —4). Tim toa do AB?

A (1;,-3,-7). B. (1;3;-7). C. (—1;3;=7). D. (—-1;-3;-7).

Cau 19.3. Trong khong gian véi hé truc toa dd Ozyz, cho ba diem A(1;2; —1), B(2; —1;3),C(—3;5;1).
Tim toa do diém D sao cho tit gidc ABC'D 1a hinh binh hanh.

A. D(-2;8;-3) . B. D(-2;2;5) . C. D(—4;8;-5). D. D(—4;8;-3).
Cau 19.4. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho diem A(1;2;4), B(2;4; —1). Tim toa do
trong tam G cia AOAB

A. G(1;2;1). B. G(2;1;1) . C. G(3;6;3). D. G(6;3;3).

Cau 19.5. Trong khong gian v6i hé truc toa dd6 Oxyz, cho diém A(3; —2;3), B(—1;2;5). Tim toa
d6 trung diém I ctia doan thing AB

Al 1(2;-2;-1). B. 1(—2;2;1). C. I(1;0;4). D. 1(2;0;8).

Cau 19.6. Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz, cho diém A(1; —2;3). Hinh chiéu vuéng géc
ctia diém A trén mit phang (Oyz) 1a diém M. Toa d6 cta diém M 1a

A. M(1;-2;0) . B. M(0;-2;3) . C. M(1;0;0) . D. M(1;0;3).
Cau 19.7. Tim toa do diém M trén truc Oz cich déu hai diem A(1;2; 1), B(2;1;2).
1 2 1
A. M(Q;O;O) . B. M(;;O;O). C. M(B;O;O) . D. M(B;O;O).

Cau 19.8. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz, cho hai vée-to @ = (2;3; —1), ¥ = (5; —4;m).
Tim m dé @ L 7.

A.m=0. B. . m=4. C. m=2. D m=-2.
Cau 19.9. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho ba diem A(—1;2;4), B(—1;1;4),C(0;0;4).
Tim s6 do géc ABC.

A. 60° . B. 135°. C. 120°. D. 45°.
Cau 19.10. Trong khong gian v6i hé toa do (O, T, 7, Z:)> , cho hai véc-to @ = (2;—1;4),
b=7-3K.TmhT=a-1b

A T=-13. B.T=5. C. T=-10. D T=-11.
Cau 19.11. Trong khéng gian Oxyz, diem N dbi xiing véi M(3; —1;2) qua truc Oy la

A. N(3;1;2) . B. N(-3;-1;-2) . C. N(3;—-1;-2) . D. N(-3;1;-2).
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Cau 19.12. Trong khéng gian véi hé truc toa dd6 Ozyz, cho diem A(1; —4; —5). Toa d6 diém A’
dbi xting v6i A qua mit phang (Ozz) 1a

A. (—1;4;5) . B. (1;4;5). C. (1;-4;5) . D. (1;4;-5).
Cau 19.13. Trong khéng gian Ozyz, cho hai diém A(—2;1; —3), B(1;0; —2). Tinh AB?
A. 3V3. B. 11. C. V11. D. 27.
Cau 19.14. Cho ¥ = (—1;1;0), ¥ = (0; —1;0), gbc gitta hai véc-to o, 7 1a
A. 120° . B. 45°. C. 135°. D. 60° .
Cau 19.15. Trong khong gian Oxyz, cho hai véc-to @ = (1; —1; 2),—1)) = (2;1;—1). Tinh @ - b.
A TH = (2-1;-2). B. a’?:( 1,5;3)
C.7@.b=1 D. @b =
CAu 19.16. Cho @ = (1;2:3), b = (—2:4;1), @ = (—1;3;4). TlnhU:2€—35'+5??
A T=02373). B T=(72%3). C.T=(3723) D. T = (7;3;23)
Cau 19.17. Trong khong gian Ozyz, cho cdc vée-to @ = (1;2; —1), b = (2;3;0). Tinh [ZL’, 3}
A (@, 0] =(3:2-1). B. [@,b] = (3:-21).
C. [@.0]=3:-2-1). D. [@, 5] = (-3:2:1).

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 19.18. Trong khong gian Oxzyz, cho cic véc-to @ = (m;l;O),Z = (2;m — 1;1),
= (1;m + 1;1). Tim m dé ba véc-to dong phang.

A.-m=-2. B.m:; C. m=-1. D.m:—;.
Cau 19.19. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (0; 3; 1) = (3;0;—1). Tinh P = cos (5’, _b))
A P= - B. P—_L. C. p—i D p__L

100 10 10 100
Cau 19.20. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (1;—2;3), b= (—2;1;2). Tinh (E’#— b) e
A 12 B. 2. C. 11. D. 10.

~

Cadu 19.21. Trong khong gian Ozyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(1;0;0), B(0;0;1),C(2;1;1). Dién
tich tam gidc ABC bang

@© BANG PAP AN

~
A

71. C |[72. B J[19.1. B |[192. B |[193. D |[194. A [[19.5. C ][196. B |
(19.7. B |[198. D ][19.9. B [[19.10.C |[19.11.B |[19.12.D [[19.13.C ]]19.14.C |
119.15.D |[19.16.C |[19.17.C [[19.18.D |[19.19.B |[19.20.C |[19.21.C |
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20. PHUONG TRINH MAT PHANG = TT BDVH THIEN AN

Cruvinoi 20. PHUONG TRINH MAT PHANG

KIEN THG'C CAN NHG

1. Véc-td phap tuyén 7 ciia mit phiang (P): La véc-to khic 0 c6 gia vuong goc v6i mat
phéang (P).

2. Phuong trinh mit phing: Mit phang (P) di qua diém M (zo; yo; 20) vA c6 mdt véc-to phap
tuyén 7 = (A; B; C) c6 phuong trinh 1a

A(x —xo) + Bly —yo) + C(z — 29) =0

3. Mit phing theo doan chin
Mit phang di qua ba diém A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;¢) ¢6 phuong trinh 1

T z
R
a b ¢

4. Phuong trinh téng quat ctia mit phang (P) trong khong gian c6 dang

(P): Av+ By+Cz+ D =0v6i A2+ B2+ C? > 0.

5. Néu phuong trinh mit phang (P) c¢6 dang Az + By + Cz+ D = 0 thi mot véc-to phép tuyén
clia mit phang 1a 7 = (A; B; 0).

6. Goi 7 1 véc-to phap tuyén ctia mit phang (P). Néu c6 hai véc-to @ va T ciing vudng goc
v6i vée-to 7 thi chon 7 = [u, U] (¥ khong cung phuong ).

BAI TAP MAU
CAU 73 (Céu 13 dé minh hoa 2021-2022). Trong khong gian Ozyz, mit phing
(P): 20 —3y+42—-1=0
c6 mot vectd phap tuyén 13
A ng=(-1;2;-3). B.n3=(-3;4-1). C. ny=(2;-3;4). D. ny = (2;3;4).
CAU 74 (Céu 34 dé minh hoa 2021-2022). Trong khong gian Ozyz, cho diém M (2; —5;3) va

. 2 T y+2 z—3
duong th d: — = =
ng ang 2 4 _1

. Mit phing di qua M va vudng géc véi d c6 phuong trinh
la

A 2x—by+32—38=0. B. 2x+4y —2+19=0.

C. 2x+4y—2—-19=0. D 2z +4y — 2+ 11 =0.

CAU 75 (Céu 27 dé minh hoa 2020-2021). Trong khong gian Ozyz, mit phing nao dudi day
di qua diém M (1;—-2;1)?

A (P):xz+y+2=0. B. ():z+y+22=0.

C. (P):x—2y+2z=0. D. (P):x+2y+2z—1=0.
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@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN

Cau 20.1 (Dé minh hoa 2019-2020). Trong khéng gian Ozyz, cho mit phiang (a): 3z + 2y —
4z +1 = 0. Véc-to ndo sau day 1a mot véce-to phap tuyén ctia mit phing ()?
A Ty =(3;2;4). B. 3= (2;—4;1). C. ;= (3;—4;1). D. 7, = (3;2;—-4).

Cau 20.2. Trong khéng gian véi hé toa d6 Ozyz, cho mét phang (P): 2z — 3z +4 = 0. Véc-to nao
dudi day cé gia vuong goéc voi mit phang (P)?

A. T3 =(2;-3;4). B. @, =(2;0;-3). C. 1y =(3;0;2). .y =(2;-3;0).

I w)

Cau 20.3. Trong khéng gian v6i hé toa do Ozyz, cho mit phang (P): = 1. Véc-to nao

8

+S 4

[SSRIRN

duéi day 1a mot vée-to phép tuyén ctia (P)?
A. 7 =(6;3;2). B. @ =(2;3;6). C. 1 =(1;2;3). D. @7 =(3;2;1).

Cau 20.4. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(2; —1;3), B(4;0;1) va C(—10;5;3). Véc-to nao
dud6i day 1a véc-to phap tuyén ctia mit phang (ABC)?
AT =(1;2;2). B. @ =(1;-2;2). C. 1 =(1;8;2). D. 7 =(1;2;0).

Cdu 20.5. Trong khong gian véi hé toa d6 Ozyz, cho hai diém A(2; —1;5), B(1; —2;3). Mit phang
(o) di qua hai diém A, B va song song v6i truc Oz cé véc-to phap tuyén 7 = (0; a;b). Khi d6 ti sb
% bang
A -2 B. —§. C. § D. 2.
2 2
Cau 20.6. Cho hai diem M(1;2; —4) va M'(5;4;2) biét M’ 1a hinh chiéu vuéng géc ctia M lén
mit phang (o). Khi dé mit phang (o) ¢6 mét véc-to phap tuyén 1a

AT =(2;1;3). B. @ =(2;3;3). C. 7 =(33-1). D. @7 =(2;-1;3).

Céu 20.7. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh nao dudi day 13 phuong trinh mit phang di qua
diem M (3; —1;1) va c6 véc-to phap tuyén 7 = (3; —2;1)?

A x—-2y+32+13=0. B. 3z+2y+2-8=0.

C. 3z—-2y+2+12=0. D 3z —-2y+2—-12=0.

Cau 20.8. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;5;—2), B(3;1;2). Viét phuong trinh mat
phang trung truc ctia doan thang AB.

A 2x+3y+4=0. B. x—2y+22=0.

C. r—-2y+224+8=0. D z—-2y+22+4=0.

Cau 20.9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, phuong trinh nao duge cho dudi diy 1a phuong
trinh mit phang (Oyz)?

Alz=y+=z B . y—2=0. C. y+2z=0. D. x=0.
Cau 20.10. Trong khéng gian Ozyz, goi (a) 1a mit phang di qua diém M (1;1;1) va vudng gbc

v6i hai mit phang (8): 2z +y+ 22+ 5 = 0;(y): 3z + 2y + 2 — 3 = 0. Miit phing () tao véi cic
truc toa d6 Oz, Oy, Oz mot ti dién cé thé tich bang

AL 2 c. L p. 2L
9 6 3 2
Céu 20.11. Trong khéng gian Ozyz, mit phang nio trong cic mit phang sau song song véi truc
0z?
A (a): z=0. B. (P):x+2=0
C. (Q):z+1ly+1=0. D. (B): z=1.
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20. PHUONG TRINH MAT PHANG = TT BDVH THIEN AN

Cau 20.12. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho hai mit phang (a): 2 +y—2z+1=0
va (B): — 2z 4+ my+ 2z — 2 =0. Tim m dé (a) song song véi (3).

A. Khong ton tai m. B. m = —2. C. m=2 D. m=5.
Cau 20.13. Trong khéng gian v6i hé truc Ozyz, cho hai mét phang (P): nx + Ty — 62 + 4 = 0,
(Q): 3z+my—2z—7 = 0. Tim gi4 tri ciia m, n dé hai mit phang (P), (Q) song song v6i nhau.

A.m:;,nzl. B.m:§,n:9. C.m:9,n:§. D.m:;n:9.

7
Céu 20.14. Trong khéng gian Ozyz cho hai mit phang

(P):z—3y+2:4+1=0,(Q): 2m — 1z +m(1l—-2m)y+ (2m —4)z+ 14 = 0.
Tim m dé (P) va (Q) vuong géc nhau.
3 3 3
A . me {—1;—2}. B. m € {2}. C. me {1;—2}. D. me {2}

Cdu 20.15. Trong khéng gian Ozyz, cho hai diém A(10;2;—2), B(15;3; —1). Xét mit phang
(P): 10z + 2y + mz + 11 = 0, m 1a tham s6 thuc. Tim tat ci gid tri ciia m dé mst phang
(P) vubng géc voi dudng thang AB.

A - m=-2 B.m=2. C. m=-52. D. m = 52.

Céu 20.16. Trong khéng gian Ozyz, cho ba mit phing
(@):z+y+2—6=0;(8):me—2y+2z4+m—1=0; (y): me+ (m—1)y—2+2m =0.
Tim m dé ba mit phing d6 d6i mot vudng goc.
A m=1. B. m=-3. C. m=-1. D. m=3.

Cdu 20.17. Trong khong gian v6i hé truc toa do Ozyz cho hai mit phiang (P) va (Q) tuong ting
c6 phuong trinh 14 3z — 6y + 122 — 3 = 0 va 22 — my + 82 + 2 = 0, véi m 1a tham s6 thuc. Tim m
dé mit phang (P) song song v6i mit phang (Q) va khi dé tinh khoang cach d giita hai mit phang
(P) va (@)

2 2
A m=—-4vad=—. B m=2vad=—.
1\/21 \/221
C m=4vad=—. D m=4vad=—.
T A T A

Cadu 20.18. Trong khong gian Ozyz, cho mit phiang (P): 2z 4y + 22z —3 = 0 va diém A(2; —1;0).
Tim toa d6 diém B thudc truc Oz sao cho do dai doan hinh chiéu vudng géc ciia doan thang AB
S 4
lén (P) bang —.
(P) bang 7

A. B (O; 0;6>. B. B (0;0;—3). C. B (O;O;—6>. D. B (O;O;3>.
5 5 5 5

Cau 20.19. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P): x — 2y — 2z = 0 va hai diém A(1;1; 1),
B(2:2;2). Goi Ay, By 1an lugt 1a hinh chiéu vudng géc ciia A, B 1én (P). Tinh dé dai doan thing
A1By.

A. A B, = /3. B. A4,B, = 6. C. A1B, =1. D. A1B, = V2.

BANG DAP AN

73. C |[74. B 75 A [[20.1. D ][202. B ][20.3. A |[204. A ][205. A |
120.6. A |[20.7. D ][20.8. D [[20.9. D ][20.10.A [[20.11.C [[20.12.A ][20.13.D |
120.14.C ][20.15.B ][20.16.A ][20.17.D ][20.18.C ][20.19.D |
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21. PHUONG TRINH DUONG THANG

7= TT BDVH THIEN AN

Cruvinpi2]1. PHUONG TRINH PUONG THANG

KIEN THO'C CAN NHO

e Dudng thing A di qua hai diém A va B thi A ¢6 mot vée-to chi phuong 14 AB hodc BA.

e Néu @ 1a mot véc-to chi phuong ctia A thi k7, (k # 0) cling 14 mot véc-to chi phuong
ctia A. Do d6 mot dudng thang c6 vo sd véc-to chi phuong.

e Néu hai dudng thing song song véi nhau thi véc-to chi phuong ctia dudng thing nay cing
1a vée-to chi phuong ciia dudng thing kia.

e Néu dudng thang A vudng géc v6i mat phang (a) thi vée-to chi phuong @ cita dudng
thang A chinh 1a véc-to phap tuyén 7, clia mit phang (a), tic 1a Ta = 7 (a).

e Dudng thang A di qua diém M (z¢; yo; 20) va ¢6 mot vée-to chi phuong 14 @ = (a; b;¢) ¢6

T =X+ at
— phuong trinh tham s6 < y = yo + bt .

z=2zy+ct

x—iUo:?J—yOZZ—Zo (abc%(])

— phuong trinh chinh téc
a b c

T =T+ at

Diém M thuoc dudng thang A c¢6 PTTS { y = yo + bt thi M(xg + at;yo + bt; 2o + ct).

z=2zy+ct

Mot vée-to chi phuong ciia dudng thing song song hodc chita truc Oz 13 7= (1;0;0).

Mot vée-to chi phuong ciia dudng thang song song hodc chita truc Oy la 7 = (0;1;0).

Mot vée-to chi phuong ctia dudng thing song song hoiic chita truc Oz 13 ¥ = (0;0;1).

BAI TAP MAU

CAU 76 (Céau 19 dé minh hoa 2021-2022). Trong khéng gian véi hé toa do Ozyz, dudng thing

r=1+2t

d: {y=2—2t diqua di¢cm nao dudi day?

z=-3-—3t
A. Diém Q(2;2;3).
C. Diém M (1;2;-3).

B. Diém N(2; -2;—-3).
D. Diém P(1;2;3).

CAU 77 (Céu 38 dé minh hoa 2021 -2022). Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho ba diém
A(2;—2;3), B(1;3;4) va C(3; —1;5). Pudng thiang di qua A va song song véi BC' ¢6 phuong trinh

la

r—2 y+4 =z-1
e BRI
r—2 y+2 z2-3

C‘4_2_9

z4+3

| 22_ e L
p t-f_¥yre_ -9

1
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21. PHUONG TRINH DUONG THANG 7= TT BDVH THIEN AN

CAU 78 (Céu 46 dé minh hoa 2021-2022). Trong khong gian Ozyz, cho diém A(—4; —3;3) va
mit phing (P): x+y+ 2z =0. buong thang di qua A, cdt truc Oz va song song vi (P) c6 phuong
trinh 1a

A'x—4:y—3:z—3. B.m—|—4:y+3:z—3.
HYR & S ts yi6 2110
z+ y z— x+ y z—
. p— p— . D' pr— f—
C —4 3 1 4 3 -7

CAU 79 (Céu 28 dé minh hoa 2020-2021). Trong khéng gian Ozyz, vecto nao dudi day 1a mot
vecto chi phuong ctia dudng thing di qua gbe toa do O va diém M (1;-2;1)7

A uy = (1;151). B. u; = (1;2;1). C. u3 = (0;1;0). D. u; = (1;-2;1).
CAU 80 (Céu 38 dé minh hoa 2020-2021). Trong khéng gian Oxzyz, dudng thang di qua diém
A(1;2; —1) va B(2; —1;1) ¢6 phuong trinh tham s6 1a

r=1+1 r=1+1t r=1+1 r=1+1
A Sy=2-3t . B. (y=2-3t. C. qy=-3+2t. D (y=1+2t.
z=—1+2t z=1+2t z2=2—1 z=—t

@© BAITAP TUONG TY VA PHAT TRIEN

1. Théng hiéu
Cau 21.1 (Dé minh hoa 2019-2020). Trong khong gian Oxyz, diem nao dusi diy thuoc dudng

5 1 -2 —1
théng d: x+1 s oi

A P(—1;2;1). B. Q(1;-2;-1). C. N(—1;3;2). D. M(1;2;1).

~ 2 - 2 ]. 3 2
Cdau 21.2. Trong khong gian Oxyz, duong thang d: ’ 5 = Y +1 = Z;— . biém nao sau day
khong thuoc dudng thing d?

A. N(2;-1;-3). B. P(5;-2;-1). C. Q(—1;0;-5). D. M(-2;1;3).

r=2-—1

Cdu 21.3. Trong khong gian Ozyz, dudng thang A: {y =1 khoéng di qua diém nao sau
z=—-243t

day?

A. P(4;1;-4). B. Q(3;1;-5). C. M(2;1;-2). D. N(0;1;4).

r=1+2t

Cdu 21.4. Trong khong gian Ozyz, dudng thing d: { y =2 — 3¢, t € R di qua diém Q(1;m;n).
z=3—1

Tinh T'=2m + n.

A. T =6. B. . T=-T7 C.T=T. D T=-1.

A N . 2 r—2 y_ z+1 A az \
Cau 21.5. Trong khoéng gian Oxyz, cho dudng thang A: —3 =15 Toa d6 diem M 1a
giao diém ctia A véi mit phang (P): z 4 2y — 3z +2 = 0.

A. M(5;—1;-3). B. M(1;0;1). C. M(2;0;-1). D. M(-1;1;1).

r=—142t

- o N 2 v _y—1_z+2 |
Cau 21.6. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d; : 5= 1 = 1 W dy: Ry=1+1

z=3

Phuong trinh dudng thang vuong géc véi (P): 7x+y—4z = 0 va cit hai dudng thang d;, ds 1a
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A‘x—7:y:z+4. B.x—2:y:z+1.
2 5 1 1 ) 7 5 1 —41
ctrtr_y _*—1 p 1T f_Y_*t0
-7 -1 4 7 1 4
o 2 1 3 2 .
Cadu 21.7. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d: ‘ —; _ Y ;— S —5 va diem A(3;2;0.
Diém d6i xting ctia diém A qua dudng thing d c6 toa do 1a
A. (—1;0;4). B. (7;1;-1). C. (2,1;-2). D. (0;2;-5).

Cadu 21.8. Trong khong gian Ozyz, cho tam gidc ABC vuong tai C, ABC = 60°, AB = 3v/2,
3 —4 8 ) < )
_ Y _z +4 , duong thang AC' nam trén mat phang

? x‘ J—
duong thang AB c¢6 phuong trinh ]

1
(): x4+ 2—1=0. Biét B la diém c6 hoanh d6 duong, goi C(a;b; ¢), gai tri ctia a + b+ ¢ bang
A. 3. B. 2. C. 4 D. 7.

Cau 21.9. Trong khéng gian Oxyz, cho diem A(1;2;3), B(1;0; —1), C(2; —1;2). Diém D thuoc tia

. , , s 3
Oz sao cho do dai duong cao xuat phat tit dinh D cta tit dien ABC'D bang c6 toa do la

A. (0;0;1). B. (0;0;3). C. (0;0;2). D. (0;0;4).
Cdu 21.10. Trong khong gian Ozyz, cho mit phiang (P): 2z + 2y — 2z — 4 = 0 va dudng thang
=2+t X
d: {y=2+2t.Tam gidc ABC c6 A(—1;2;1), cac dicm B, C nam trén (P) va trong tAm G nam
z=-2-1
trén dudng thang d. Toa do trung diém I cia BC 1a
A I(1;-1;-4). B. 1(2;1;2). C. 1(2;-1;-2). D. 1(0;1;-2).

r—1 y+1 =2-2

2 2 2 2 - 1 v_ _1
va mat phang (P): x +y+ 2z + 1 = 0. biém B thudc mat phang (P) théa man dusng thang AB
vudng géc va cit duong thing d. Toa dd diém B 1a

Cdu 21.11. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2; —1), duong thang d:

ONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A (3;-2;-1). B. (—3;8;-3). C. (0;3—2). D. (6;-7;0). ¢
Cdu 21.12. Trong khéng gian Ozyz, cho duong thang A vudng gbc véi mit phang (a): = 4 2y —
r=3+t
-, 2 3 - 2 2 2
z+4 = 0 va cat hai duong thang d: x—; = yil = %, d: {y=3t ,trong cic diem sau, diem =
z =2t O
nao thude dudng thing A? ALLI
A. M(6;5—4). B. N(4;5;6). C. P(5;6;5). D. Q(4;4;5). Q
~ . 2 —1
Cau 21.13. Trong khong gian Ozyz, cho diem M(2;—1;—6) va hai dudng thang d;: xT =

y—1 =2+1 r+2 y+1 z-2

9 . Dudng thing di qua didm M va cit ca hai dudng thing

-1 1 3 1 2
dy, dy tai hai diém A, B. D6 dai doan thing AB bing
A. V/38. B. 2/10. C. 8. D. 12.

Cau 21.14. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(1; —2; 1), B(—2;2;1), C(1; —2;2). Dudng phan
gidc trong géc A cita tam gidgc ABC' cit mit phang (Oyz) tai diém nao dudi day?

4 8 2 4 2 8 2 8
A. <O;—;). B. <0;—;>. C. (0;—;). D. < ;;—).
3 3 3 3 3 3 0 3 3
Cdu 21.15. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(0; 1;0), B(2;2;2), C(—2;3;1) va dudng thang

- 1 2 - 3 2 2 2 N
d: 2 —= Y +1 — 272 Tim diém M thude d dé thé tich V cia t dien MABC bing 3.
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aar(CB0 ) (83 g (238 0) (B0
2 4 2 27 42 5 4 2 24 2
e ar (3t 1) ar (120,10 b ar(=3 =31 ar (129,10
20 4 2 24" 2 5 42 24" 2
Cdu 21.16. Trong khéng gian Ozyz, cho tam gidc déu ABC v6i A(6;3;5) va dudng thang BC' ¢6
r=1—1

phuong trinh tham s6 ¢ y =2+ t. Goi A 1a dudng thing qua trong tam G clia tam gidc ABC' va

z =2t
vudng géc voi mit phang (ABC). Piém nao dudi day thudc dudng thing A?
A. M(—1;-12;3). B. N(3;-2;1). C. P(0;-7;3). D. Q(1;-2;5).
r=1+2¢
Cdau 21.17. Trong khéng gian Ozyz, cho dudng thing d: {y=1—1¢ vi hai diém A(1;0;-1),
z=1
B(2;1;1). Tim diém M thuoc duong thang d sao cho M A 4+ M B nhd nhat.
31 5 11 5 21
A. M(1;1;0). B. M(;;O). C. M(;;). D. M(;;).
22 2°2°2 3°3° 3
N 2 -3 -3 2 —5
Cau 21.18. Trong khong gian Oxyz, cho hai dudng thang d; : i . 2t dy: i =

—1 —2 1 -3
5 v mit phang (P): z + 2y + 3z — 5 = 0. Duong thang vudng géc véi (P), cit dy va
dy 1an Tuot tai A, B. Do dai doan AB 1a
A. 2V/3. B. V14. C. 5. D. V15.
Cau 21.19 (Dé minh hoa 2019-2020). Trong khong gian Ozyz, véc-to nao dudi day 1a mot vée-
to chi phuong ctia dudng thang di qua hai diém M(2;3; —1), N(4;5;3)?
A dy=(1;1;1). B. 43 =(1;1;2). C. U= (3;4;1). D. 7y = (3;4;2).

y+1 z-—2

Céu 21.20. Trong khong gian Ozyz, mot véc-to chi phuong cia dudng thang di qua hai diém
A(1;2;3) va B(3;—2;—1) 1a

A (—1;2;2). B. (1;2;2). C. (2;4;4). D. (2;0;1).
Cau 21.21. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diem A(—3;2;2), B(0; —1;2), C(1;1;3). Mot véc-to
chi phuong ctia duong thing A di qua C' va song song véi AB c6 toa do 1a

1
A. (=3:3;3). B. (1;-1;0). C. (1;,-1;1). D. (—2;2;2)

Céu 21.22. Trong khéng gian Ozyz, mdt véc-to chi phuong cia dudng thing A di qua diém
A(1;3; —5) va vudng géc voi mit phang (a): x — 2y + 3z — 4 = 0 ¢6 toa do 1a

A. (=5;3;1). B. (1;3;—4). C. (1;-2;3). D. (-2;3;—-4).
r =0
Cdu 21.23. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thing A: {y=¢ . Mdt véc-to chi phuong ciia
z2=2-1
duong thing A c6 toa db 14

A. (1;0;-1). B. (0;1;1). C. (0;1;2). D. (0;2;-2).

A N . 2 r—1 _y+3 N .
Cdu 21.24. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A: 5 = —3 — %~ 3. Mot véc-to chi
phuong ctia dudng thang A ¢6 toa do 1a

A. (1;-3;3). B. (—1;3;-3). C. (2;-3;0). D. (2;-3;1).
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Céu 21.25. Trong khéng gian Oxyz, mot véc-to chi phuong ctia dudng thang chita truc Oy c6 toa
do 1a
A. (0;1;2020). B. (1;1;1). C. (0;2020;0). D. (1;0;0).
=1
Cdu 21.26. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thing A: { y =1 — 2¢t. Mot véc-to chi phuong
z=2-=3t

ctia dudng thang d song song véi dudng thing A c6 toa do 1a
A. (0;1;2). B. (1;-2;-3). C. (-1;-2;3). D. (1;1;2).

Céu 21.27. Trong khong gian Ozyz, mot véc-to chi phuong @ ciia dudng thang A cing phuong
Vvéi véeto @ =317 — 57 + 4% 6 toa do 1a

A. (=3;-54). B. (4;-5;3). C. (3;0;4). D. (3;-5;4).
Cadu 21.28. Trong khéng gian Oxyz, cho tam gidc ABC véi A(1;1;1), B(—1;1;0), C(1;3;2).
Pudng thang trung tuyén xuét phat tir dinh A cta tam gidc ABC nhan véc-to nao dudi day
lam mot véc-to chi phuong?

A. (1;1;0). B. (0;2;1). C. (—-2;1;0). D. (2020; —2020;0).

Cadu 21.29. Trong khong gian Ozyz, cho tam gidc ABC v6i A(1;0; —2), B(2; —3; —4), C(3;0; —3). v«
Goi G 1a trong tAm tam gidc ABC. Véc-to nao sau day 14 mot véc-to chi phuong ciia dudng thang
OG?

A. (2;1;3). B. (3;—2;1). C. (—-2;1;3). D. (—-1;-3;2).

Cau 21.30. Trong khong gian Ozyz, goi Py, P lan lugt 1a hinh chiéu vuéng géc ctia diem P(6;7; 8)
lén truc Oy va mét phiang (Oxz). Véc-to nao duéi day 1a mot véc-to chi phuong ciia dudng thang
P Py?

A. (6;-8;7). B. (6;-7;8). C. (6;7;8). D. (-6;-7;8).
Cau 21.31. Trong khéng gian Oxyz, goi T}, T, 1an lugt 1a hinh chiéu vudng goc ciia diem T'(4;5;6) <

1én céc truc Oy va Oz. Véc-to nao dudi day 14 mot vée-to chi phuong clia dudng thing 1,757
A. (0;—5;6). B. (0;—6;5). C. (4;—5;—6). D. (0;5;6).

NG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 21.32. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;3;2), B(2; —1;5), C(3;2; —1).

A di qua A va vudng goéc véi mit phiang qua ba didm A, B, C' ¢6 phuong trinh 1a
x+1 y+3 2z2-2 r—1 y—3 2z2-2
15 9 7 15 -9 7
r—1 y+3 =z-2 D r—1 y—3 =z-2
-5 9 7 97

Cau 21.33. Trong khong gian Ozyz, duong thang A di qua diém A(0;2;5) dong thoi vudng goc
r=1

o
=]
&
5
0Q
-
=3
D
=)
02

ECU

C.

b

v6i hai dudng thing d, - ”3__11 - yz4 - Zj; vida: {y = —2— 2t c6 phuong trinh 13
z=3

T =—t T =—t

A A dy=2—1¢ B. A: {y=2+2t

\z:5+2t. z = 0.

(2= —4t T =

C.A: Sy=2-2t D . A: Qy=-2+2t

(2 =05+t (z=1+5t.
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Cdau 21.34. Trong khéng gian Ozyz, cho hai mit phang (a): 22 +y — 2z +3 = 0 va
(B): x+y+2—1=0. Pudng thing A 13 giao tuyén ciia hai mit phang (o) va (8) ¢6 phuong trinh
chinh tac 1a

=2t
z y+1 2z2-2

A. =1- B - =7—= .

Y 5t 2~ -3 1

z=2+1.
C.x—2:y—|—3:z—1. Dhgzy—2:z+1

1 -1 2 2 -3 1
Cdu 21.35. Trong khong gian Ozyz, cho duong thing A di qua M(1;2;2), song song v6i mit
2 X S 2 _1 _2 _3
phang (P): x —y + 2z + 3 = 0 dong thoi cat dudng thang ol:x1 :yl :Zl ¢6 phuong
trinh 1a

r=1—-1 r=1-—t r=—-1+1 r=1
A Jy=2—t B. qy=2+t C.y=-1+2t D. qy=2-t

z =2 z =2 z = 2t. z=2—t.

Cdu 21.36. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC ¢6 phuong trinh dudng phan gidc trong

- 6 - z S 2 2, 2
g6c Alad: % = Y72 _ 272 Biét ring didm M(0; 5;3) thuoc dudng théng AB vi diém N(1;1;0)

-4 =3
thuoe duong thing AC. Mot vée-to chi phuong @ clia dudng thing AC ¢6 toa do 1a
A. (0;1;-3). B. (0;1;3). C. (1;2;3). D. (0;—-2;6).
Cau 21.37. Trong khéng gian Ozyz, duong thang A di qua diém A(0;1; 1), vudéng géc véi dudng
=1t
2 - 3 - 6 - ]_ 2 2
thing d: = = Y = = : — vi cfit duong thing dy: { y = —t 6 phuong trinh Ia
z=2
r=—t r=1 r=t =1
A A Qy=1+3t B. A: Sy=1+3t C A:¢y=1-3t D.A:Qy=3+1
z=1—14t. z=1—4t. z=1—4t. z=—44t.
Cdéu 21.38. Trong khong gian Oxzyz, cho dudng thing A vudéng géc mit phing
r=—14+2t
. . —1 2
(P): T +y — 42 = 0, cit ci hai dubng thing dy: 2 = L = Zi iy dy =1+t
z=3
c6 phuong trinh chinh téc la
r=2-"Tt
—2 1
A AL :l:Z—i-. B. Jy=-t
-7 —1 4
z=—1+44t.
C.A:x+2:y_3:Z+1. D.A:x—i—?:y—l—l:z—éll
-7 —1 4 -5 —1 3
Cdu 21.39. Trong khéng gian Ozyz, cho mit phing (P): 2z —y + z — 10 = 0, diém A(1;3;2) va
r=—-24+2
dudng thing d: {y =1+t .Pudng thing A cit (P) va d lan lugt tai hai diém M v N sao cho
z=1—t

A 1A trung diém ctia M N ¢6 phuong trinh chinh tic 13

www.thaykientoan.com O Trang 114/249



21. PHUONG TRINH DUONG THANG 7= TT BDVH THIEN AN

r=—6—-"Tt
r+6 y+1 2z-3
A A: = = . B. A: =-1-
e T y=—1-d
z=3+t.
C‘A:x—6:y—1:z+3' D.A:x+6:y+1:z—3.
7 4 —1 -7 —4 1
2. Van dung
Cdu 21.40. Trong khéng gian v6i hé toa do Ozyz, cho diém M(1;1;1) va hai duong théng

r=—1+1

r—2 y+3  z-1

dy : 1 7 5 v dy : {y=2+2t . Puong thing A di qua diém M vudng gbéc véi
z=1+1
dy va cit dy ¢6 phuong trinh 1 N
r—1 y—1 2z2-1 r+1 y+1 =241 AN
A. = = : B. = = : (@)
1 7 -3 1 7 3 ~
C r—1 y—1 =z-1 D r+1 y+1 241
1 T T T s S T R T <

Cau 21.41. Trong khong gian véi hé toa do Owzyz, cho hai diem A(1;1; 1), B(2;0; 1) va mat @
phing (P) : 2 +y+22+42 = 0. Viét phuong trinh chinh tic ctia dudng thang d di qua A, song song Q

v6i mét phang (P) sao cho khoang cach tit B dén d 16n nhét. \<O
Ag:ttoyt_ozot B d:t-Y_2t2 -
x§2 y12 2_2 3:—12 y:21 z—1
C. d: =1 -7 D. d: s = 1 - -
Cdu 21.42. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho dudng thing A nim trong mit phang («) :
T4 y+2z—3 =0 dong thoi di qua diém M(1; 2; 0) va cit dudng thing d : x; = yI2 = ZI3

Mot vecto chi phuong cua A la
A 7= (1;1;-2). B. 7= (1;0; -1). C.u=(1;-1;-2). D.u=(1;-2;1).

Cau 21.43. Trong khéng gian véi hé toa dd Ozyz, cho mit phang (P) : 3z +y + z = 0 va dudng

thang d : le = % _ —g 3. Goi A 1a duong thang nam trong (P), cit va vudng gbc véi d.
Phuong trinh nao sau day la phuong trinh tham s ctia A?
r=—244t r=—-3+4t r=1+4t r=—-3+4t
A {y=3-5 . B. {y=5-5t . C. qy=1-5t . D. Sy=7-5t
z2=3-Tt z=4-Tt z2=—-4—-"Tt z2=2-"Tt

<

DE CUONG ON THI THPT

4
Cadu 21.44. Trong khong gian v6i hé truc toa do Oxyz, cho mat phang (P):2x +y—22+9=0
z—1 y+3 z—3

v duong thing d . Phuong trinh tham sb cia dudng thing A di qua

1 2.
A(0; —1; 4), vudng géc véi d va nam trong (P) la
(2 = 5t (2 =2t
A A:Qqy=—-1+t. B.A:¢(y=t
(z=4+05t (z=4-2t
({L‘:t (.’,C:_t
CA:¢y=-1 . D. A:{y=—-1+2t.
(z=4+1 (z=4+1
~ 5 3 1 .
Cau 21.45. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang d : x; = yle = il va mat phang

(P): z+y—32—2=0. Goi d la duong thang nam trong mit phang (P), cit va vudng goc véi
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d. Dudng thiang d’ ¢6 phuong trinh 1a

A‘x—i—lzi:z%—l‘ B'x+1:y:z+1.
—21 -5 11 21 5 11
c.tTo_Y_2t0 p ‘ti_Y_2*0
-2 5) 1 -2 5) —1
o A~ . N 2 r—2 y—l z . o 2
Cdau 21.46. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang A : =7 =% mat phang

(P) : 2+ 2y+ 22z —2022 = 0. Phuong trinh dudng thang d ndm trong miit phang (P) sao cho dudng
thing d c&t dong thoi vudng géc véi dudng thing A 1a

r =2+ 4t =2+ 4t r=2+4t r=2+4t
A Jy=3-3t. B. {y=3+3t. C. {y=1-3t. D. {y=3+3t.
z=1+1¢ z=—1+1 z=1 z=1+1t
r=1-—1

Cdu 21.47. Trong khéng gian v6i hé toa dd Oxyz, cho dudng thang d : { y = 2 + ¢ va mit phing

z =2t
(P) : & — 2y 4 z + 2022 = 0. Phuong trinh dudng thiang qua diém M(0;2; —1) cit d va song song
véi (P) la
x=t r=1—1t r=1+2t r=1-1
A (y=2 . B. (y=2t . C qy=2-3t. D (y=2
z=-1—-1 z=—-1—-1 z=1—-1t z=1—-1
- N . s 1 A ~ N 2 rx—1 Yy z—1 .2
Cdau 21.48. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho duong thang d : — T3 3 diem

A(2;2;4) va mit phang (P) : 24 y+ 2z — 2 = 0. Viét phuong trinh duong thang A nim trong (P),
cit d sao cho khoang cach tit A dén A 16n nhat

A,gzﬂ:Z_Q_ B.x—3:y+4_z—3.
1 =2 1 1 —2 1
C.x—2:y—2:z—4. D'x—1:y+1:z—2'

1 -2 1 1 -2 1

Cau 21.49. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(—1; 2; —1) va hai mét phang (P) : 24+2y—z+1 =
0, (Q): z+ 3y + 2z —1=0. Puong thang qua A, cit truc Oy va vudng goc véi giao tuyén hai mat
phéng (P) va (Q) c6 phuong trinh 13

A r+1 y—-2 =z+41 B r—1 y+2 =z-1

1 3 1 -1 2 1
C r—2 y+3 z2-3 D r—4 y—3 z-1

1 -2 1 2 —2 —1
@ BANG DAP AN
76. C |[77. D Jl7s. D |[79. D |[80. A |[21.1. A [[21.2. D |[213. A |
21.4. C |[215. D [21.6. B |[21.7. A |[218. B ][21.9. B |[21.10.C ||21.11.C |
[21.12.D |[21.13.A ][21.14.C |[21.15.A [[21.16.D |[21.17.D |[21.18.B [[21.19.B |
121.20.A |[21.21.B ][21.22.C [[21.23.D |[21.24.D |[21.25.C |[21.26.B ||21.27.D |
[21.28.D ][21.29.C ][21.30.B |[21.31.A [[21.32.D |[21.33.C |[21.34.B |[21.35.A |
121.36.B |[21.37.B  ][21.38.A [[21.39.D ||21.40.C |[21.41.C [|[21.42.A ||21.43.B |
121.44.C |[2145.C ][21.46.C |[21.47.A |[2148.B |[21.49.A |
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Cuuvinpi 22. GIA TRINGUYEN THOA BIEU THU'C MU,
LOGARIT - VAN DUNG

KIEN THI'C CAN NHG

Xem CHUYEN DE (8)

BAI TAP MAU

CAU 81 (Céau 39 dé minh hoa 2021-2022). C6 bao nhiéu s6 nguyén = thoéa man

(4* —5.2"7 4 64) /2 — log(4x) > 07

A. 22 B. 25. C. 23. D. 24.

CAU 82 (Céau 48 dé minh hoa 2021-2022). C6 bao nhiéu sé6 nguyén a sao cho ting v6i méi a,
ton tai it nhat bén s6 nguyén b € (—12;12) thoa man 4%+ < 3= 4 657
A 4. B. 6. C. 5. D. 7.

CAU 83 (Céu 47 dé minh hoa 2020-2021). C6 bao nhiéu s6 nguyén a (a > 2) sao cho ton tai
s6 thuc = théa man
(a8® 4+ 2)" =z — 2.

A. 8. B. 9. C. 1. D. Vo6 sb.

@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN

Cau 22.1. C6 bao nhiéu s6 nguyén duong x thod man (9% — 3.3% + 2)/3 — log,x > 07?
A 7. B. 6. C. 9. D. 8.

x+2

Cdu 22.2. 6 bao nhiéu s6 nguyén = thod man (e’” —5-e2 + 662> 2 — log(ex) > 0.
A. 31. B. 34. C. 32. D. 35.

Cau 22.3. 6 bao nhiéu s6 nguyén x thod man 5 — log,(x) 0.

5.6(33j —825” — 640.3" + 128 _D

A 9. B. 6.

A ) 9 .
Cdu 22.4. Biet x = 2 14 mot nghiém clia bat phuong trinh log, (v? —x—2) > log, (—z*+22+3) (x).
Khi d6 tap nghiém ctia bat phuong trinh (x) 1a

A T= (2;;). B. T= (;;—i-oo). C. T=(—o0;—1). D.T= <—1;;).

Cdu 22.5. Tim m dé bat phuong trinh sau nghiém ding véi moi x > —1.

(97 — 2.3" —m)y/logy(z +3) —1>0 (1).

1 1
A.m<—97. B.m>——7. C. m< -9 D. m < —9.
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Cdu 22.6. C6 bao nhiéu s6 nguyén z thoa man (logg x — 3logyr 4+ 2) /32 = 2% > 0.

A. 6. B. 3. C. 5. D. 4.
Cau 22.7. C6 bao nhiéu cip sb () th 2= ws 20 ?
au 22.7. C6 bao nhiéu cap s6 nguyén (z;y) thoa man i
2Y —log, (x + 2y_1) =2r—vy
A. 2020. B. 9. C. 2019. D. 10.

Cau 22.8. Cho ham s6 f(z) = logy v/« + V22 + 4. C6 bao nhiéu gia tri thuc ctia tham s6 m dé bat
phuong trinh f((z +1)* — 4z —5) + f(2% + 6m —m2 —m*) > 1 nghiém ding véi moi = € R?
A1 B. 2. C. 0. D. Vb sb.
Cau 22.9. C6 bao nhiéu sé nguyén z sao cho ton tai s6 thuc y thoéa man 3=°+v" = 47+v?
A. Vo sb. B. 5. C. 2. D. 1.
0 <y < 2020

3* 43z — 6 = 9y + logy ¢y
A. 2020. B. 9. C. 7. D. 8.

Cau 22.10. C6 bao nhiéu cip s6 nguyén (x;y) théa man

Cau 22.11. C6 bao nhiéu cap s6 nguyén duong (z;y) v6i x < 2020 thoéa man

23z —y) =3(1+9) —logg(2z — 1)?

A. 1010. B. 2020. C. 3. D. 4.

Cau 22.12. C6 bao nhiéu cap s6 nguyén (a;b) théa man 1 < a < 100 va 2¢ < 3% < 20+1?
A. 163. B. 63. C. 37. D. 159.

Cau 22.13. C6 bao nhiéu cap s6 nguyén (a;b) v6i 1 < a < b < 100 dé phuong trinh a®Inb = b"Ina
¢6 nghiém nho hon 17
A. 2. B. 4751. C. 4656. D. 4750.

Cau 22.14. C6 bao nhiéu sé nguyén z sao cho ton tai s thuc y thoa man 47+ = 3=*+v°7
A 3. B. 2. C. 1. D. Vb sb.

Cau 22.15. C6 bao nhiéu cap sd nguyén (a;b) véi 1 < a < 100;1 < b < 100 sao cho ton tai ding
. 1
2 50 thuc x théa man a ™ + - =b"" + =7
a
A. 9704. B. 9702. C. 9698. D. 9700.

Cdu 22.16. C6 bao nhiéu cap s6 nguyén (z;y) thda man 1 <z < 2020,y > 2 va

* + 1 — xy = vlogy(vy — x) — 2°.

A. 2021. B. 6. C. 2020. D. 11.

~ . 2% —1
Cau 22.17. C6 bao nhiéu cap s6 nguyén (x; y) thdéa 0 < y < 2020 va log, ( ) =y+1-—
277 Y

A. 2019. B. 11. C. 2020. D. 4.
Cau 22.18. C6 bao nhiéu s6 nguyén y € (19;2021) sao cho ting v4i mdi y ton tai khong qua 5 sb

nguyén z thda man (e” — 1) (e —y) < 07
A. 2001 . B. 403 . C. 401. D. 384 .
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Cau 22.19. Cho bat phuong trinh [logy(z — 2) — 1] [logym — x + 1] < 0 ¢6 tap nghiém 1a S. Cé
bao nhiéu sé nguyén duong m, biét véi mdi gia tri m thi tip A = (6;+00) 1a tap con clia tap S.
A. 31. B. 32. C. 26. D. 27.

Cau 22.20. C6 bao nhiéu s6 nguyén y thuoc khoang (0;2021) sao cho ting v6i mdi y c6 nhieu hon
5 s6 nguyén x théa man log, 2x < log,(z + )?
A. 2015. B. 2016. C. 2014. D. 2013.

Cdu 22.21. C6 bao nhiéu s6 nguyén ducng m sao cho tng véi mdi m c6 khong qua 1025 sé nguyén
x théa man bat phuong trinh logs z — (2m + 1) log,  + m? +m < 0?
A. 10. B. 12. C. 11. D. 9.

Céu 22.22 (THPT Qué V6 1 - Béc Ninh). Goi S 1a tap céc gid tri nguyén m dé phuong trinh
9. (V10 +3) + (v/10 — 3)" — m + 2020 = 0

c6 dung hai nghiém aAm phan biét. S6 tap con clia S 1a
AT B. 3. C. 6. D. 8.

Cau 22.23 (THPT Liéu Son - Vinh Phic). Cho phuong trinh

I'¢
A

27x+3x-9x+(3x2+1)3$:(mg—l)x3+(m—1)x,

m 13 tham s6. Biét rang gia tri m nho nhat dé phuong trinh da cho cé nghiém trén (0; +o00) 1a

a+elnb, véi a,b 1a cac s6 nguyén. Gia tri ctia bieu thitc 17a + 3b

A. 26. B. 48. C. 54. D. 18.

~ ia P . p —23+162%—482+36
Cau 22.24 (THPT Thiéu Héa - Thanh Héa). Bat phuong trinh zv/z + 1 < (22—3)-2 22
¢6 bao nhiéu nghiém nguyén?

A. 8. B. 10. C. 9. D. v6 sb.

Cawu 22.25 (Chuyén KHTNHN). C6 bao nhiéu gid tri nguyén duong ctia m khong vust qua 2021
dé phuong trinh 4**3 —m - 2°%2 41 = 0 ¢6 nghiém?
A. 2018. B. 2017. C. 2021. D. 2019.

Cau 22.26 (SGD Thai Nguyén). Cho phuong trinh

~

) ) 2.
62+281n T 3.el+sm T .08 T 2 (m + 2)

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sd m thudc doan [—2020;2021] dé phuong trinh da cho ¢6

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

nghiém?

A. 36. B. 46. C. 44. D. 38.
Cau 22.27 (THPT Han Thuyén - Béc Ninh). Téng cic nghiém ctia phuong trinh

1 gl z+6
wors T g7 +x+1:W+9-3 +(x+4)2—-2)
bang
A. V3T B. —6. C. 3. D. -3.

Cau 22.28 (THPT Thiéu H6a - Thanh H6aA). C6 bao nhiéu gia tri m nguyén dé phuong trinh
m2*t +m? = 16" — 6 - 8" 42 47

¢6 dung hai nghiém phan biét?
A. 4. B. 2. C. 3. D. 5.
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Cau 22.29 (SGD Thai Nguyén). Cho phuong trinh

3T 3. 35 VI (i 4 2) . 31T gy 3176VE —
C6 bao nhiéu gid tri nguyén ciia tham s6 m thuoc doan [—2020;2021] dé phuong trinh c6 nghiém?

A. 1346. B. 2126. C. 1420. D. 1944.
Cau 22.30 (THPT Kinh M&n - H&i Duong). Cho bat phuong trinh 9% 4 (m + 1)3% +2m > 0 (1).
C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén ciia tham s6 m nguyén thuoc [—8; 8] dé bat phuong trinh (1) nghiém
ding Va > 1.

A 11. B. 9. C. 8. D. 10.
Cau 22.31 (THPT Phan B6i Chau - ba Nang). Biét phuong trinh (3++/5)"+15(3—+/5)% = 2°+3
c¢6 hai nghiém xq, x5 va L log, b > 1, trong dé a,b 1a cic sb nguyén t6, gid tri clia biéu thiic

x

2a+bla 11 17 13 19

Céu 22.32 (THPT Yén Phong Bdc Ninh). Sé nghiém ciia phuong trinh
(1)(}05312 (1)005%‘_ 3
16 8 = COS o
trén [0;2021] la

A. 1932. B. 1930. C. 1925. D. 1927.

Cadu 22.33 (Nguyén Trdi - Thdi Binh). Tinh téng tit ca cdc nghiém clia phuong trinh
en(*=%) = tan g

thudc doan 0; 507

A 26;17r' B 18237( C 24;57r‘ D 2623@
PHUGNG TRINH - BAT PHUGNG TRINH LOGARIT
Cau 22.34 (SGD Vinh Phic). C6 bao nhiéu gid tri nguyén ciia tham s m € (—10; 10) dé phuong

1 ,
trinh 28U7E) o 6 nohiom thie duy nhdt?
log(x + 1)
A. 15, B. 10. C. 16. D. 11,

Cau 22.35 (THPT Ly Thai 16 - Béc Ninh). Cho bat phuong trinh In (23 — 222 +m) > In (2% + 5).
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m € [—20;20] dé bat phuong trinh ding nghiém véi moi
x trén doan [0; 3]7

A. 10. B. 12. C. 41. D. 11.

Cadu 22.36 (Chuyén Bdc Ninh). C6 bao nhiéu gi4 tri nguyén ctia tham sé m trong [—2020; 2020]
de phuong trinh log(mz) = 2log(z + 1) ¢6 nghiém duy nhat?
A. 2020. B. 4040. C. 2021. D. 4041.

Cau 22.37 (THPT Bdo Duy Tir - Ha N&i). Tim tat ca gid tri thuc ctia tham s6 m sao cho khodng
(2;3) thudc tap nghiém ctia bat phuong trinh logs (22 + 1) > logy (22 + 42 +m) — 1.
A. m e [-12;13]. B. m € [~13;12]. C.me[-13-12. D.me[12:13).
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Cau 22.38 (THPT Thiéu Héa - Thanh H6a). Cho phuong trinh logs z + 2mlog, = 4+ 2m — 2 = 0
v6i m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia m dé phuong trinh da cho ¢6 hai nghiém phéan
biét xq, xo thdéa man x; < 64xy < 4096217

A 3. B. 5. C. 4. D. Vb sb.

Cau 22.39 (Chuyén Ha Long). Goi a la s6 thuc 16n nhat dé bat phuong trinh
xQ—x+2+aln(x2—x+1) >0

nghiém ding v6i moi € R. Ménh dé nao sau day ding?

A. ae (6;7]. B. a € (2;3]. C. a € (—6;-5]. D. a € (8 +00).
Cau 22.40 (Chuyén Thdi Binh). C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia m dé bat phuong trinh
logs (2% + 22 +2) + 1 > log; (2% + 6z + 5 + m) nghiém ding véi moi x € (1;3)?

A. 16. B. vo sb. C. 15. D. 14.

~ ~ . . 1 1
Céau 22.41 (THPT Yén Pinh 1 - Thanh H6a). Phuong trinh ilog\/g(.f +3) + 5logg(x — 1)t =
2logy(4z) c6 tat cd bao nhiéu nghiém thuc phan bigt?

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.

Cdu 22.42 (THPT Poéng Son 1 - Thanh HA6a). S 1a tap hop tat ca cac gid tri thuc clia tham s a
thda man mdi nghiém clia bat phuong trinh log, (522 — 82 + 3) > 2 déu 1a nghiém ctia bat phuong
trinh 22 — 22 —a* +1 > 0. Khi d6

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A §S= —\/51_0;\/51_0 . B. S:(—oo;—\/;_o U \/51_0;—1-oo>.
C. Sz(—oo;—\/;_o>u<\/51_0;+oo>. D. S:<_\/51_0;\/51_0>'

Cau 22.43 (THPT Thach Thanh 1 - Thanh Héa). Cho phuong trinh

\/loggx—4log3x—5 =m (logsz + 1)

~

v6i m 13 tham s6 thue. Tim tat ca céc gid tri ciia m dé phuong trinh cé nghiém thudc [27; 4-00].
A 0<m<1. B. 0<m<2. C.0<m<1. D. 0<m<2.

Cdu 22.44 (Chuyén Nguyén Trdi - H&i Duong). Cho ham s6 f(z). Ham s6 y = f'(x) c6 bang

bién thién nhu sau

Bat phuong trinh f(z) < e + m ding véi moi = € (—1;1) khi va chi khi

A.-m> f(-1)—e. B. m > f(0) — 1. C. m> f(0)—1. D. m> f(-1) —e.
PHUONG TRINH - BAT PHUGNG TRINH KET HOP MU & LOGARIT
Céu 22.45 (THPT Qué V& 1 - Béc Ninh). S6 nghiém clia phuong trinh

[\]
X

o5 He=2020 _ | (352 _ 2) + “% —x+2018 1a

A. 0. B. 2. C. 4. D. 3.
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Cau 22.46 (Chuyén Lé Thanh Téng - Qudang Nam). Goi a 1a s thue, a > 1 sao cho phuong
trinh a® = log, x c6 nghiém duy nhat. Chon ménh dé dung.
A a€e(1,41,5). B. a€(1,2;1,3). C.ae(1,3;1,4). D. a € (1,5;1,6).

Céu 22.47 (THPT Nguyén Trung Thién - H& Tinh). Cho ham sb y = f(x) théa man
2020/ =z + V22 + 2020, Vx € R.

C6 bao nhiéu s6 nguyén m thoa man f(logm) < f (log,, 2020)?
A. 65. B. 63. C. 66. D. 64.

Cdu 22.48 (THPT Lé Van Huu - Thanh Héa). C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 a trén
doan [—10;10] dé phuong trinh €**® — ¢® = In(1 + 2 4 a) — In(1 + z) c6 nghiém duy nhat

A 2. B. 10. C. 1. D. 20.
Cdu 22.49 (THPT Nguyén Huy Hiéu - Qudng Nam). Cho ham sé f(z) = 2020° — 2020~*. Tim
gia tri nguyén 16n nhat ciia tham s6 m dé phuong trinh f (log, 2 — m) + f (logg :1:) = 0 ¢6 nghiém
z € (1;16).

A. 68. B. 65. C. 67. D. 69.
Cau 22.50 (SGD Lang Son). C6 bao nhiéu gia tri nguyén duong ciia y dé tdp nghiém ctia bat
phuong trinh (logy, x — 2) (22 — y) < 0 ¢6 it nhit 1 s6 nguyén va khong qud 6 s6 nguyén?

A. 2048. B. 2016. C. 1012. D. 2023.
Céu 22.51 (Chuyén Trén Phi - HAi Phong). Goi S 1a tap hop céc gia tri thuce ciia tham s m
dé phuong trinh

IEQ 2

2
a:3—x2—m'+4>:0

c6 3 nghiém thuc phan biét. Tich cdc phan ti clia S 13
1 2 2
A. L B 25 C >

. . . = D.
36 108 o4

o
1
3

Céu 22.52 (Chuyén Quang Trung - BP). Cho phuong trinh <log§ x — log, Z) e* —m = 0.
Goi S 1a tap hop gid tri m nguyén véi m € [—10; 10] dé phuong trinh c6 ding 2 nghiém. Tong gis
tri cAc phan tit ctia S bang

A. —28. B. -3. C. —-27. D. —12.
Cau 22.53 (Chuyén Vinh Phic). C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m (v6i [m| < 2021 )
dé phuong trinh 2°~! = log,(x + 2m) + m c6 nghiém?

A. 2020. B. 0. C. 4041. D. 2021.

Cau 22.54 (Chuyén KHTN Ha N6i). Sé gia tri nguyén ctia tham s6 m dé phuong trinh
21 = log,(x +2m) +m

c6 nghiém thudc khodng (—3;3) 1a

A 2. B. 4. C. 3. D. 5.
Cau 22.55 (Chuyén Bién Hoa). Tit ca cac gia tri ciia m dé phuong trinh 322 — 3|z — m| =
log,2,5(3|z —m| + 3) c6 nghiém la

A . meR. B.mZ—i. C. m<-. D. -

IA
A~

m <

o
o

www.thaykientoan.com © Trang 122/249



92. GIA TRI NGUYEN THOA BIEU THUC MU, LOGARIT - VAN /@UNE BDVH THIEN AN

PHUGNG TRINH - BAT PHUGNG TRINH NHIEU BIEN
Cau 22.56 (Lwong Thé Vinh - Ha Ndi). Tim s6 céc cip sb nguyén (a;b) théa man

log, b+ 6log,a =5,2 <a <2020;2 < b <2021

A. 53. B. 51. C. 5. D. 52.
Cau 22.57 (THPT Bong Son 1 - Thanh H6a). C6 bao nhiéu cip s6 nguyén (z;y) théa man

2 <2 <2021 va 2¥ —log, (x4 2Y7") =22 — y?

Q
A. 2020. B. 10. C. 9. D. 2019. S
Cau 22.58 (THPT Thach Thanh 1 - Thanh Héa). Cé bao nhiéu s6 nguyén z sao cho ting véi moi N
r ¢6 khong qud 127 s6 nguyén y thoa man logs (22 + y) > logy(x + y)? <_E
A. 45. B. 90. C. 89. D. 46. Q)
Céu 22.59 (Tién Du - Bdc Ninh). Cho z,y 1a céc s6 thuc duong khic 1 thda man x # y va Q
log, /Ty = log, x. Tich cdc gid tri nguyén nho hon 2021 cta bidu thitc P = 437 + 4Y 1a \<O
2020! 2020!
A. 2021 B. 020 . C. 020 . D. 2020!. =
16 2 Q)
Cau 22.60 (Chuyén Bién Hoa - Ha Nam). C6 tit ca bao nhiéu gia tri thuc ctia tham sb m €  }—
[—1;1] sao cho phuong trinh log, 2, (2* + y?) = log,(2z + 2y — 2) ¢6 nghiém nguyén (z;y) duy %
nhat? —
A. 3. B. 2. C. 1 D. 0. f
Cau 22.61 (Chuyén Lvong Van Ty - Ninh Binh). Cé bao nhiéu s6 nguyén y dé ton tai sd thuc —
x thoa man logy,; (3z + 4y) = log, (2% + y*)? Z
A 3. B. 2. C. 1. D. v sb. O
Cau 22.62 (Chuyén Bén Tre). Gia sit (zo; yo) 1 mot nghiém cia phuong trinh (ZD
471 42 sin (277 oy — 1) + 2= 27 4 2sin (27 +y — 1). O
D
Ménh dé nao sau day ding? O
A x> B. —2<zy<4 C. d<xy<T. D. -5 <z < -2 <Ll

Cadu 22.63 (Chuyén Lé Héng Phong - Nam Pinh). C6 bao nhiéu bd (z;y) véi z,y nguyén va
1 <,y <2020 thoa man

2y 2z +1
(xy + 2z 4 4y + 8) log; (?JH) < (2z + 3y — xy — 6) log, ( P >?
A. 2017. B. 4034. C. 2. D. 2017 - 2020.

Cadu 22.64 (SGD B&c Ninh). C6 bao nhiéu cip s6 nguyén duong (z;y) théa man

3 — 22 (3° — 1) = (z + 1)3¥ — 2*, véi x < 20207

A. 13. B. 15. C. 6. D. 7
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92. GIA TRI NGUYEN THOA BIEU THUC MU, LOGARIT - VAN /@UNE BDVH THIEN AN

Cau 22.65 (SGD Binh Phudc). Biét a, b 1a cac sb thue sao cho 22 + y3 = a - 10% + b - 10%, dong
thoi z,y, z 14 cdc s6 cac s6 thue duong théa man log(x +y) = z va log (22 + 3?) = 2 + 1. Gi4 tri
1 1
cia — + - thudc khoang
a b2
A. (1;2). B. (2;3). C. (3;4). D. (4;5).

Cau 22.66 (Bim Son - Thanh H6q). Biét rang trong tat ca cac ciap (z;y) thda man
log, (Jc2 + 3+ 2) <2+4logy(z+y—1)

chi ¢6 duy nhat mot cap (x;y) théa man 3z + 4y — m = 0. Khi d6 hay tinh tong tat ci céc gia tri
cua m tim dugc?
A. 20. B. 14. C. 46. D. 28.

Cau 22.67 (Lé Lai - Thanh H6ad). C6 bao nhiéu cip sé nguyén (z;y) thod man

{x+y>0;—20§x§20 ”

log,(z +2y) + 2% +2y° + 32y —2 —y =0

A. 19. B. 6. C. 10. D. 41.

@ BANG DAP AN

s1. D |[82. B (83 A [[22.1. D |[222. D |[223. D |[224. A |[225. D |
122.6. D \\227 D [[22.8 A ][229. C |[22.10.C [[22.11.C [[22.12.B ||22.13.B |
122.14.B |[22.15.D ][22.16.D [[22.17.B |[22.18.D |[22.19.B [[22.20.C |[22.21.A |
122.22.D |[22.23.A ][22.24.A [[22.25.A |[22.26.D [22.27.D [[22.28.A [[22.29.A |
122.30.A ][22.31.D |[22.32.B [[22.33.C |[22.34.B |[22.35.B ]|22.36.C |[22.37.A |
122.38.B |[22.39.A ][22.40.A [[2241.C |[22.42.A ][22.43.A [[22.44.B ||22.45.C |
122.46. A ][22.47.D ][22.48.D [[22.49.C [[22.50.D |[22.51.B |[22.52.C [[22.53.A |
122.54.A ][22.55.C ][22.56.C [[22.57.B |[22.58.B ][22.59.B [[22.60.B ||22.61.B |
122.62.B |[22.63.B ][22.64.D |[22.65.D |[22.66.D |[22.67.C |
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Cuuyinpt 23. PHUONG TRINH HAM HOP - VAN DUNG

KIEN THO'C CAN NHG

1. Pao ham ctia ham sé hgp
o g(z) = flu(z)] = ¢'(z) = v/ (z). f'lu(x)].
"(z) =0

e ¢(x)=0 “
YD=0 1 @) =0

2. Lap bang bién thién ctia ham sé6 y = f(x) khi biét d6 thi ham sé6 y = f/(x)
B1. X4c dinh giao diém ctia dd thi ham s6 y = f/(z) v6i truc hoanh.

B2. Xét dau ctia ham s6 y = f(z), ta lam nhu sau
e Phan d6 thi ctia f/(z) ndm bén trén truc hoanh trong khoang (a;b) thi f'(x) > 0,
x € (a;b).
e Phan d6 thi ctia f/(z) nam bén duéi truc hoanh trong khoang (a;b) thi f'(x) < 0,

z € (a;b).

3. Lap bang bién thién cta ham sé g(z) = f(x) + u(x) khi biét d6 thi ham sé
y = f(z)
B1. Pao ham ¢'(z) = f'(x) + ¥/(z). Cho ¢'(z) =0 < f'(x) = —u/(z).

B2. Xic dinh giao diém ctia dd thi ham s6 y = f'(x) va do thi ham s6 y = —u/(x).
B3. Xét dau ctia ham s6 y = ¢'(z), ta lam nhu sau

e Phan do thi ciia f/(z) nam bén trén do thi —u'(z) trong khoang (a;b) thi ¢'(z) > 0,
z € (a;b).

e Phan d6 thi ctia f'(z) nam bén dudi do thi —u/(z) trong khodng (a;b) thi ¢'(x) < 0,
z € (a;b).

BAI TAP MAU

CAU 84 (Céu 40 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham sb y = f(z) c6 béng bién thién nhu sau:

x —00 -1 2 400
f(x) + 0 - 0 +
1 +00
f(x) / \ -
—00 -5

S6 nghiém thie phan biét ctia phuong trinh f/(f(x)) =0 1a
A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.
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23. PHUONG TRINH HAM HOP - VAN DUNG

7= TT BDVH THIEN AN

@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN

Cau 23.1. Cho ham s f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh
vé bén. S6 gia tri nguyén clia tham sé m dé phuong trinh

F2(cosx) + (m — 2019) f(cos ) + m — 2020 = 0

¢6 ding 6 nghiém phan biét thudc doan [0; 27| 1a
A 1. B. 2. C. 3. D. 5.

|
I
I
I
|
1T
I
I

'1_1\/ 1

Cau 23.2. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau

| —oo V3 0 V3

+00

y + 0 — 0 + 0

) 00/4\2/5\00

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m sao cho phuong trinh f(v/3sinx — cosz) = 2m — 1 ¢6

hai nghiém phan biét trén khoang (—%; g) ?
A 1. B. 2. C. 3.

Cau 23.3. Cho ham s6 f(z) ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Dat

D.

4.

g(x) = f[f ()]

Tim s6 nghiém ctia phuong trinh ¢'(x) = 0.

A 10. B. 11. C. 9. D. 8. 5
Cau 23.4. Cho ham 86 y = f(x) c6 dao ham trén R théa y
man f(—2) =0, f(0) = 1, f(4) = —3 vA ¢6 do thi ham
f'(z) nhu hinh vé bén. Phuong trinh f/[f?(z)] = 0 ¢6 bao
nhiéu ngiém?

A. 3. B. 6. C. 4 D. 7.

—92 O 4 T
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7= TT BDVH THIEN AN

Cau 23.5. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 do thi nhu hinh bén. S6 nghiém
duong ctia phuong trinh f/'(f(xz) +1) =0 la

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 23.6. Cho ham s6 f(z) = az* + ba® + ¢z’ (a, b, ¢ € R).
Ham s6 y = f'(z) c¢6 do thi nhu trong hinh bén. S6 nghiém
thuc phan biét ctia phuong trinh 3f(z) +4 =0 la

A. 4. B. 2. C. 3. D. 1.

Cau 23.7. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —0

QS
8

+00

['()

/()

S6 nghiém thite phan biét ctia phuong trinh f/(f(z) — 1) =0 1a
A. 3. B. 4. C. 5.

Cau 23.8. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén.
S6 nghiém thuce ctia phuong trinh

‘f(x4—2x2)‘ =2

la

B. 9. D. 10.

Cau 23.9. Ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién nhu sau:
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23. PHUONG TRINH HAM HOP - VAN DUNG = TT BDVH THIEN AN

T —00 —1 3 +00
Y + 0 — 0 +
) +00
Y / \ /
—00 -3

S6 nghiém thue ctia phuong trinh |f(222 +3) — 2| =5 1a
A 3. B. 5. C. 6. D. 4.

Cau 23.10. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 do thi nhu hinh vé bén dudi.

C6 bao nhiéu sb nguyén m dé phuong trinh (223 — 62 +2) = 2m — 1 ¢6 6 nghiém phan biét thudc
doan [—1;2]?

A. 2. B. 3. C. 0. D. 1.
Cau 23.11 (Chuyén Bién Hoa - Ha Nam). Cho ham s6 y = y
f(x) = ax® + br?® + cx + d c6 do thi nhu hinh bén. C6 tat cd bao ) /1
nhi¢u gid tri nguyén ciia tham sé m € (—5;5) dé phuong trinh L 0 T
f2(x) — (m+4)|f(x)| +2m +4 =0 c6 6 nghiém phan biét?

A. 2. B. 4. C. 3. D. 5.
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Cau 23.12 (Chuyén Lam Son). Cho ham s6 béc ba y = y
f(x) c¢6 do thi nhu hinh vé bén S6 nghiém thuc clia phuong
trinh |f (2® — 3z)| =1 14

A. 10. B. 8. C. 9 D. 7. 2T

Cau 23.13 (Chuyén Thai Binh). Cho ham s6 y = f(z) y
lien tuc trén doan [—1;4] va ¢6 do thi nhu hinh vé. C6
bao nhiéu gi4 tri nguyén ctia m thuoc doan [—10;10] dé
bat phuong trinh | f(x) +m| < 2m ding v6i moi = thudc
doan [—1;4]?

A. 6. B. 5. C. 8 D. 7

N
8

Cau 23.14 (Chuyén Thdi Nguyén). Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén R va c6 bang bién thién
nhu hinh veé

T —00 —1 3 +00
Y + 0 — 0 +
) +00
y / \ /
—00 -3

Phuong trinh |f(3z + 1) — 2| = 5 ¢6 bao nhiéu nghiém?
A. 3. B. 5. C. 6. D. 4.

Cau 23.15 (SGD Ninh Binh). Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do y
thi nhu hinh vé. C6 tat ca bao nhiéu gi4 tri nguyén ciia tham sé m
dé phuong trinh f(2|sinz|) = f (m? + 6m + 10) ¢ nghiém?

A 2. B. 3. C. 4. D. 1.
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23. PHUONG TRINH HAM HOP - VAN DUNG = TT BDVH THIEN AN

Cau 23.16 (Lién truong Nghé An). Cho ham s6 f(x) 1a ham s6 y
da thitc bac bon. Biét f(0) = 0 va d6 thi ham s6 y = f'(x) c6 hinh
vé bén. Tap nghiém cta phuong trinh f(|2sinx — 1| — 1) = m( véi
m 1a tham sd) trén doan [0; 3] ¢ tat cd bao nhiéu phan tit? 14

A. 8. B. 20. C. 12 D. 16.

Cdu 23.17 (Nguyén Hué - Phi Yén). Cho ham s y = f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau:

r | —00 0 1 +00
f'(x) — 0 + 0 —
+00 2020
—2020 —00
S6 nghiém ctia phuong trinh |f(z + 2019) — 2020| = 2021 14
A 4. B. 6. C. 2 D. 3.
Céu 23.18 (SGD Ha Nai - Lan 2). Cho ham sb f(z) = ax* + ba® + y
cx? +dr + e,a # 0 c6 do thi nhu hinh vé. Phuong trinh |f(f(x))| = m
(v6i m 1a tham sb thuc), ¢ t6i da bao nhiéu nghiém thuc?
A. 16. B. 14. C. 12. D. 18.
1 2 3
-1 4+----
Cau 23.19 (THPT Nguyén viét Xuan - Vinh Phic). Cho ham y
6 f(z) = ax®+bx®+cx+d(a,b,c,d € R) c6 do thi nhu hinh vé 4+

bén. C6 tat ca bao nhiéu gia tri nguyén thuoc doan [—2020; 2020]
ctia tham s6 m dé phuong trinh 2f(|z|) — m = 0 c6 ding 2
nghiém thuc phan biét?

A. 2020. B. 2022. C. 2021. D. 2019.

BANG DAP AN

1s4. B |[231. B ][232. C |[233. C |[234. D |[235. B |[23.6. B |[23.7. B |
123.8. A ][23.9. A ][23.10.D [[23.11.C [[23.12.C [23.13.D |[23.14.A [[23.15.B |
123.16.D  |[23.17.A ][23.18.C [[23.19.D |
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Cruvinpi 24. MAX - MIN SO PHUC - VAN DUNG

KIEN THO'C CAN NHO

1. Xem CHUYEN DE (12).
2. Xem lai hai bt ding thitc quan trong:
fn b ,
(a) Bat dang thitc Cauchy: “‘g > v/ab. Pang thitc xdy ra khi v chi khi a = b.

(b) Bét ding thiic Bunhiacopxki:

, b
(a® + b?)(c® + d?) > (ac + bd)?. Déu "=" xay ra khi va chi khi & = -
C

BAI TAP MAU
CAU 85 (Céu 44 dé minh hoa 2021-2022). Goi S 1a tap hop tat ca cc s6 phiic z sao cho 86
phic w =

Pe
PN

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

7 c¢6 phan thuc bang g Xét cac s6 phtic 21,2, € S thda man |z, — 2| = 2, gia tri
2| — 2

16n nhét ctia P = |z — 5i|° — |2, — 5i|* bing

A. 16. B. 20. C. 10. D. 32.
CAU 86 (Cdau 49 dé minh hoa 2020-2021). Xét hai s6 phiic z;; zo théa man |z| = 1;]z| = 2
VA |2 — 23| = v/3. Gi4 tri 16n nhét ciia |32, + 25 — 5i| bang

A. 5—/10. B. 5+ /10. C. =5 +2V19. D. 5+ 2v19.

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

Céu 24.1 (Pé Tham Khdo 2018). Xét sb phitc z = a+bi  (a,b € R) thoa man |z —4—3i| = /5.
Tinh P =a+bkhi |z 4+ 1 — 3i| + |z — 1 4 4| dat gid tri 16n nhat.
A. P=28 B. P=10. C. P=4. D. P=6.

~

Céu 24.2 (P& Tham Khdo 2017). Xét sb phiic z théa man |z + 2 — i| + |z — 4 — 7i| = 6v/2. Goi
m, M 1an lugt 1a gid tri nhé nhat va gid tri 16n nhat cta |z — 1+ i]. Tinh P =m + M.

5v2 + 24/73 5v/2 73 ~
A.P:\/_z\/_. B. P =52+ T3 C.P:\/_;\/_. D. P =13+ V/73.
|z — 1| = V34

Cau 24.3 (KTNL Gia Binh 2019). Cho hai s6 phtic (z;, z; théa man
|z + 14 mi| = |z +m+ 21|

(trong d6 m 1a sb thue) sao cho |z — 25| 14 16n nhat. Khi d6 gia tri |2, + 2| bang
A V2. B. 10. C. 2. D. /130.
Céu 24.4 (THPT Ccém Giang 2 2019). Cho s6 phiic z théa man |z — 2 — 2i| = 1. S6 phitic z — i

c6 modun nhd nhat 1a

A Vb-2. B. Vb-1. C. V5 +1. D. V5 +2.
Cdu 24.5. Cho s6 phiic 2z thod man |z — 2 — 3i| = 1. Tim gid tri 16n nhat ctia |z + 1 + 4.
A V1343 B. V13+5. C. VI3+1. D. V13 +6.
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Cau 24.6. Cho sb phiic z théa man |z + z| + |z — 2| = 4. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va
gia tri nhé nhit ctia P = |z — 2 — 2i|. Dat A = M + m. Ménh dé ndo sau day 1a dtng?

A. A€ (V34;6). B. A € (6;1/42). C. A€ (2V7;V/33). D. Ac (4;3V3).

Cau 24.7. Cho s6 phiic z théa méan |z — 6] + |z + 6| = 20. Goi M, n lan lugt 1a médun 16n nhat va
nhé nhat ctia z. Tinh M — n.
A M—-—n=2 B. M—-—n=4 C. M-n=T1. D. M—n=14

Cau 24.8. Trong céc sb phitc z théa man |z — 1 +i| = |2+ 1 — 2i|, s6 phitc z ¢c6 m6 dun nhé nhét
c6 phan 4o 1a

A2 B. °. c. -2 D -2

10 5) 5) 10

Cau 24.9. Goi S 1a tap hop céc s6 phitc z théa man |z — 1| = v/34 va |z + 1+ mi| = |z +m + 24|,
(trong d6 m € R ). Goi 21, 2o 13 hai s6 phtic thudc S sao cho |21 — 25| 16n nhat, khi d6 gia tri cta
|21 + 25| bang

A. 10. B. V2. C. V/130. D. 2.

Cau 24.10. Cho hai s6 phitc z,w théa man |z — 3v/2| = v/2, |[w — 4v/2i| = 2v/2. Biét rang |z — w|
dat gid tri nho nhat khi z = 2o, w = wy. Tinh |32y — wy.
A. 2V2. B. 4V2. C. 1. D. 6v/2.

Cau 24.11. Cho hai s6 phiic 2z va w théa man z + 2w = 8 — 6i va |z — w| = 4. Gia tri 16n nhit
clia biéu thiic |2] + |w| bang

A. 4/6. B. 21/26. C. V66. D. 3/6.

Cau 24.12. Cho s6 phtic z thod man |z| = 1. Goi M va m lan lugt 1a gia tri 16n nhat va gid tri
nhé nhét ctia biéu thitc P = |z + 1| 4 |22 — z + 1|. Tinh M - m?

13V/3 39 13
A. 7\[. B. 22 C. 3v/3. D. —.

4 "4 4
Cau 24.13. Goi z = a+bi(a,b € R) 1a s6 phitc théa man diéu kién |z — 1 —2i|+ |2 +2—3i| = v/10
va ¢6 md dun nhoé nhat. Tinh S =T7a+b ?
AT B. 0. C. 5. D. —12.

Cau 24.14. Cho s6 phtic z théa man |z + z| + 2|z — z| = 8. Goi M, m lan lugt 1a gia tri 16n nhat,
nhé nhat ctia bieu thitc P = |z — 3 — 3i|. Tinh M + m.

A. V10 + V34 B. 2V10. C. V10 + v/58. D. /5 +/58.
Cau 24.15. Cho sb phiic z ¢6 |z| = 1. Tim gid tri 16n nhat ciia biéu thic P = |22 — 2| +
122 + 2 + 1]
13 11
A B. 3. C. V3. D. —.

Cau 24.16. Gia sit 21, 2, 1a hai trong céc sd phitc théa man (z — 6)(8 + 27) 1a s6 thuc. Biét rang
|21 — 23| = 4, gid tri nho nhat ciia |z, + 32| bang

A. 5 —+/21. B. 20 — 4/21. C. 20 —4v/22. D. 5—+22.
Cau 24.17. Cho s6 phtic z théa man |z — 2i| < |z — 4i| va |2 — 3 — 3i| = 1. Gia tri 16n nhét cia
biéu thitc P = |z — 2| 1a

A V13 + 1. B. v10+ 1. C. v13. D. V10.
CdAu 24.18. Xét s6 phtic z théa man |z — 2 — 2i| = 2. Gia tri nho nhat ciia biéu thitc P =
|z —1—1i| + |z — 5 — 2i| bang

A. 1+ V10. B. 4. C. v17. D. 5.
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Cau 24.19. Cho s6 phiic z théa man |z — 3 — 4i| = /5. Goi M v m lan ludt 1a gia tri 16n nhat
vA gid tri nhé nhét ctia biéu thitc P = |z +2|? — |z — i|2. Modun ctia s6 phiic w = M +mi la

A. |w| = 3/137. B. |w| = /1258. C. |w| = 2v/309. D. |w| = 2v/314.

Cadu 24.20. Cho céc s6 phitc w, z théa man |w +1i| = 3\5/3 va bw = (2+1)(z —4). Gié tri 16n nhat
ctia biéu thitc P = |z — 1 — 2i| + |z — 5 — 2i| bang

A 6VT. B. 4+2V13. C. 2V53. D. 4V/13.
Cau 24.21. Xét cic s6 phitc 2 = a + bi(a,b € R) théa man |z — 3 — 2i| = 2. Tinh a + b khi
|z 4+ 1 — 2i] + 2]z — 2 — 5i| dat gid tri nho nhat.

A 4-+/3 B. 2+ V3. C. 3. D. 4+ /3.

- 2 s . |
Cau 24.22. Biet rang hai so phiic 21,2 théa man |z; —3 —4i| = 1 va |20 — 3 —4i| = 5 SO g
phtic z c6 phan thuc 1a a va phan 4o 1a b théa man 3a — 2b = 12. Gi4 tri nhdé nhat ctia P = g
|z — 21| + |2 — 22| + 2 bang: <

V9945 V9945
A. Py = . B. Pun=5-2V3. C. Pun=-—>—. D. Puin =5+2V5. 7
11 13 Q)
Cau 24.23. Cho sb phiic z thda man |z| = 1. Gi4 tri 16n nhat ctia bieu thitc P = |1+ 2| + 2|1 — 2| Q
bang \<O

A. 6v/5. B. 4v/5. C. 2V5. D. V5. D
CaAu 24.24. Cho s6 phtic z théa man |z| = |z+42i|. Gia tri nhd nhat ctia biéu thitc P = |z —i|+ |2z —4] @
N —
la D_

A. 5. B. 4. C. 3V3. D. 6. T

l—
Cau 24.25. Cho s6 phtic z théa man |22 — 22 + 5| = |(z — 1 + 2i)(z + 3i — 1)|. Tinh min |w|, v6i —
w=z—2+ 2. 5 |:_E

A. min |w| = 3" B. min |w| = 1. C. min|w| = 3" D. min |w| = 2. =
CAu 24.26. Xét cic s phiic z = a + bi (a,b € R) théa man |z 4 2 — 3i| = 2¢/2. Tinh P = 2a +b <O
khi |z 4+ 14 64| + |z — 7 — 2i| dat gi4 tri 16n nhét. D

A. P=3 B. P=-3. C. P=1 D. P=T. Z
Cau 24.27. Cho s6 phtic z = a + bi (a,b € R) thdéa man |z + 4| + |z — 4] = 10 va |z — 6| 16n nhat. g
Tinh S =a+07? O

A. S=11 B. S=-5. C. §=-3. D. S=5.

~<LLl]
BANG DAP AN
185. B |[86. B ][241. B [[24.2. A |[243. C |[244. B |[24.5. C ]|246. A |

| | | |
124.7. A ][248. D ][249. D [[24.10.D |[24.11.C |[24.13.A [[24.14.D ||24.15.A |
124.16.C  |[24.17.C ][24.18.C [[24.19.B [[24.20.C |[24.21.D [[24.22.C [[24.23.C |
124.24.A |[24.25.B ]|24.26.B |[24.27.B |
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Cruvinpi 25. DIEN TICH HINH PHANG - VAN DUNG

@ KIEN THG'C CAN NHO

Bai todn 1: Cho hai ham s6 y = f(z),y = g(x) lién tuc trén doan

a < b) dugc cho béi cong thiic

5= /|f

Bai toan 2: Cho hai ham s6 y = f(x),y = g(z) lién tuc

x)|dz.

trén doan [a; c]. Biét rang dd thi ctia ching cit nhau tai
ba diém c6 hoanh d6 lan lugt 14 a;b; ¢ nhu hinh vé. Dién

tich hinh phang gach chéo dugc cho béi cong thitc

5—/b[f( ) —g(z dx+/

x)] dx.

1a (C1); (Cy). Dién tich hinh phang giti han bdi (C}); (Cy) vA hai duong x = a, 2 = b, (gid sit

[a; b] va c¢6 do thi lan lugt

BAI TAP MAU

CAU 87 (Céu 45 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham sb f(z) = 3z*+-az3+ba?+cx+d, (a,b,c,d €
R) c6 ba diém cue tri la —2, —1 va 1. Goi y = g(z) 1a ham s6 bac hai c6 d6 thi di qua ba diém cuc
tri ciia do thi ham s6 y = f(«). Dién tich hinh phéng gi6i han béi hai duong y = f(z) va y = g(x)

bing 00 36
5
A — B. —. C.
81" 5

2932
405 °

CAU 88 (Céau 48 dé minh hoa 2020-2021). Cho ham s6 bac ba
y = f(x) ¢ do thi 1a duong cong trong hinh bén. Biét ham sé f(z) dat
cuc tri tai hai diém z1, 25 thda man xo = x1 +2 va f (21) + f (22) = 0.
Goi S; va S, 1a dién tich ctia hai hinh phing dugc gach trong hinh
A . X Sl N

bén. Ti s6 — bang

Sy

5) 3 3

A. § B. -. C. - D. -
4 8 8 5

D, 28
405
Yy
A
ol = @
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@© BAITAP TUONG Ty VA PHAT TRIEN

Cau 25.1. Cho parabol (P) : y = 2% va hai diém A, B thuoc (P) sao cho AB = 2. Tim gi4 tri 16n
nhét ciia dién tich hinh phéng giéi han béi parabol (P) va dudng thang AB.
C.

4
A B. - i D. 2.

2 3 4 6
Cau 25.2. Cho hai hAm s6 y = f(x) = ax® +bax® +cr+dvay = g(x) =

ma?® + nx + k cat nhau tai ba diém c6 hoanh d6 1a —1; X 2 va c6 do

. R s 81
thi nhu hinh vé bén. Biét phan dién tich ké soc (hinh S;) bang 35

Dién tich phan hinh phang giéi han béi do thi y = f(z), y = g(z) va

hai duong thing z = 3 &= 2 (phan bbi den trong hinh vé) bang z
A D B 23 c. o D 2
24 96 32 16
- . . o ozt 2 ‘ . X
Cadu 25.3. Biet ham so F(z) = 013 §x3 + 222 4+ 7z 13 nguyén ham ctia ham s6 y = f(z).

Goi y = g(x) 1a ham s6 bac hai c6 dd thi di qua ba diém cuc tri ctia dd thi ham s6 y = f(z). Dién
tich hinh phang giéi han béi hai duong y = f(z) va y = g(x) bang

A A B. 219 c. i p. 3778
1073 126 ) 1215
A N s ra oz 4 3 Ly a2 2 3 107
Cdu 25.4. Cho do thi (C) ctia ham s6 y = z* + ax® + d ¢6 mdt diem cuc tieu A ~5 "1 )
N . 1 . N
Goi (P) la do thi ham s6 g(x) c6 toa dd dinh [ (—4; g) va di qua diém B(—1;0). Dién tich phan
dd thi gigi han béi hai d thi ham s6 (C), (P) bang ¢
A2 B. 2. c. 2 p. 2%
5) 5) 15 15

Cau 25.5. Cho ham s6 f(r) = 2° — 2|z| + ¢ ¢6 d6 thi (C), goi ham s6 y = g(z) 1a ham s6 bic 2 ¢6
dd thi di qua 3 diém cue tri cita (C), S 1 dién tich ctia hinh phang giéi han bai 2 duong f(x), g(x).
S thudc khoang nao sau day:

A. (1,5; 2). B. (2,5; 3). C. (0;1). D. (3;4).

UONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

C

~<LLl]
Cau 25.6. Cho ham s6 y = f(z) = az*+ba? + ¢ c6 hai didm cuc tidu (—1; —2); (1; —2) va diém cue ()
dai (0;3). Ham s6 y = g(x) = ma? + nz + p c6 dd thi di qua cdc diem cuc tri ctia do thi y = f(z).
Dién tich hinh phéng giéi han béi do thi hai ham s6 y = f(x) vd y = g(x) gan bing gia tri ndo
nhat trong cac gié tri sau:
A 1. B. 3. C. 2 D. 5.

Cau 25.7. Cho ham s6 f(z) = 2* + az® + ba® + cx +d, (a, b, ¢, d € R) c6 f(0) = 1 va ba diém

cuc tri 1 0; 1; 2. Dién tich hinh phang giéi han béi dd thi ham s6 y = f(z) va dudng thang di qua

diém A(3;10) 6 hé sé géc bang 4 bang
106

A 4 B 104

Cau 25.8. Cho ham s6 y = f(x) = 62 + az® + ba? + cx + d, (a, b, ¢, d € R). Biét do thi ham s
y = f(z) c6 ba diém cuc tri c6 hoanh d6 lan lugt 14 —1; 1; 2 va ham s6 y = g(«) 14 ham béc hai c6

C D. 8.
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dd thi di ba diém cuc tri d6. Tinh dién tich hinh phang giéi han béi cac dudng y = f(x); y = g()
v e O 88 56 184
A.S:B. B.Szl—5. C.S:E. D.S:T5.
Cau 25.9. Cho ham sb f(x) = 2%+ ba?® + cx + d. Biét d6 thi ham sé f(z) c6 mot diem cuc tri la A
c6 hoanh d6 bang 1, dd thi y = f'(z) cat truc tung tai diem B c6 tung d6 1a —5. Goi A la dudng
thang di qua hai diém A va E(—b — ¢; d). Dién tich hinh phang giéi han béi dudng thang A va do
thi ham s6 f(z) dugdc tinh bdi cong thitc
1+V5 1
A S= / |2® 4+ 2% — 62 + d|dx. B. §= / |2® 4+ 2% — 62 + 2d|dw.
1 123
1 1+V5
C.S:/|x3+x2—6x+d|dx. D.S= / 2% + 2% — 62 + 4|da.
4

1-V5

Cdau 25.10. Cho ham s6 y = ;x3 — 222 4+ 3z — 1 ¢6 dd thi (C). Goi M, N 14 hai diém thuoc (C)
sao cho tiép tuyén tai M, N song song v6i nhau. Khi d6 dién tich hinh phéng giéi han béi (C) va
duong thang M N ndm trong khoang nio dudi day? Biét rang duong thang M N cit truc hoanh,
truc tung lan luct tai A, B phan biét sao cho OB = 20A.

A. (11; 12). B. (14; 15). C. (12; 13). D. (13; 14).

Cau 25.11. Hinh phang (H) dugc giéi han béi dd thi ctia hai
ham s6 da thitc bac bén y = f(x) va y = g(z). Biét rang do
thi cidu hai ham s6 nay cat nhau tai ding ba diém phan biét
¢6 hoanh d6 1an lugt 1a —3; —1;2. Dién tich ctia hinh phéng

(H) (phan gach soc trén hinh vé bén) gan nhat véi két qua
nao duéi day?
A. 3,11, B. 2.45. C. 3,51. D. 2,95.

Cau 25.12. Cho cac sb p, ¢ thdéa man cac dieu kien p > 1,¢ > 1, ;4—(1] =1
va cdc s6 duong a,b. Xét ham sé y = 2P~ (x> 0) ¢6 do thi la (C). Goi
(S1) 1 dién tich hinh phing giéi han béi (C), truc hoanh, duong thang
z = a. Goi (S3) 1a dién tich hinh phang giéi han béi (C), truc tung, duong
thang y = b. Goi (S) 1 dién tich hinh phang giéi han béi truc hoanh, truc
tung va hai dudng thang « = a,y = b. Khi so sanh S; + S» v4 S ta nhan

duge bat ding thitc nao trong cdc bat dang thitc dusi day?
ab b aP~1 pa—1
A —+—<ab. B. + > ab.
p—1 g¢qg—1
p+1 bq+l P b?
c. *—+ < ab. D. - +2 >ab
p+1 qg+1 P q

CAu 25.13. Cho ham s6 y = 2! — 622 +m c6 do thi (C,,). Gia sit (C,,) cat truc hoanh tai bén
diém phan biét sao cho hinh phing gi6i han béi (Cp) va truc hoanh c6 phan phia trén truc hoanh
va phan phia dudi truc hoanh c¢é dién tich bang nhau. Khi dé m = 5 (v6i a,b 1A cac sb nguyén,
b> 0, % 1a phén s t8i gidn). Gid tri clia bidu thicc S = a + b 1a

A T B. 6. C. b. D. 4.
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Cau 25.14. Cho parabol (P) : y = 22 va mot dudng thang d thay déi cit (P) tai hai diém A, B
sao cho AB = 2018. Goi S 1 dién tich hinh phang giéi han béi (P) va dudng thang d. Tim gia tri
16n nhat Spax clia S.

20183 + 1 20183
A. S = 086+ B. S = 038 |
20183 — 1 20183
C. Spax = ————. D. Spax = :
6 3
: 3 Y
Cadu 25.15 (Ma 104 - 2019). Cho dudng thang y = 27 va,
parabol y = 2% +a(a 1a tham s6 thuc duong). Goi Sy, Sy 1an +
luct 1a dién tich hai hinh phing dudc gach chéo trong hinh 3
vé bén. Khi S = 55 thi a thudc khodng nao dudi day? y=2'+a T Yy=3*
2 19
. () o (L2 \
05 2’16 T/
2 9 9 1 Y
C. (,) D <7> I | | Sl I |
520 20’ 2 T,

Cdu 25.16. Cho parabol (P)) : y = —22 + 2z + 3 cit truc hoanh tai hai diém A, B va dudng thang
d:y=a (0 <a<4). Xét parabol (P,) di qua A, B va c¢6 dinh thudc dudng thang y = a. Goi S; ¥
13 dién tich hinh phang giéi han béi (P;) va d.Goi S, 1a dién tich hinh phang gi6i han bdi (Py) va
truc hoanh. Biét S; = S, tinh T = a® — 8a? + 48a.

A. T =99. B. T =64. C. T=32. D. T =172

Cdu 25.17. Goi S la dién tich hinh phing gi6i han béi cac duong my = 22, mz = y*(m > 0). Tim
gia tri ciia m dé S = 3.

A.m=1. B. m=2. C. m=3. D. m=4.

Cadu 25.18. Cho hinh thang cong (H) giéi han bdi cic dudng y =
e’y = 0,2 = 0,2 = In4. Pudng thing = k(0 < k < In4) chia (H)
thanh hai phan cé dién tich 1a S; va S, nhu hinh vé bén. Tim k dé
S; = 25,.

A. k:;llnz B. kzlni. C. k=In2 D. k=1n3.

~

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 25.19. Trong hé truc toa do Ozy, cho parabol (P) :y =
2% va hai duong thang y = a,y = b(0 < a < b) (hinh v&). Goi
Sy 14 dién tich hinh phing giéi han bdi parabol (P) va dudng

thang y = a (phan té6 dam); (S,) 1a dién tich hinh phang giéi
han bai parabol (P) va duong thang y = b (phan gach chéo).

V6i dicu kién nao sau diy clia a va b thi Sp =2 5,7

A. b= V/da. B. b = v/2a.
C. b= V/3a. D. b = /6a.
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Cdu 25.20. Mot khuon vién dang nita hinh tron, trén dé ngudi thiét ké phan dé trong hoa c6 dang
ctia mot canh hoa hinh parabol c¢6 dinh tring véi tAm va cé truc ddi xtng vuoéng géc véi dudng
kinh ctia nita hinh tron, hai dau mit ctia cAnh hoa nam trén nita duéng tron (phan to mau) va cach
nhau mot khodng bang 4(m). Phan con lai ciia khuén vién (phan khéng t6 mau) danh dé trong co
Nhét Ban. Biét cac kich thuée cho nhu hinh vé, chi phi dé trong hoa va c6 Nhat Ban tuong tng 13
150.000 dong/m? va 100.000 dong /m?. Héi can bao nhiéu tién dé trong hoa va trong cé Nhat Ban
trong khudn vién dé? (S6 tien duge 1am tron dén hang don vi).

4m 4m

I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
I I
¥ ¥

A. 3.738.574 (ddng). B. 1.948.000 (ddng). C. 3.926.990 (ddng). D. 4.115.408 (ddng).
Y

CaAu 25.21. Ngusi ta can trong mot vusn hoa Cam Td Cau ( phan
dugc gach chéo trén hinh vé). Biét rang phan gach chéo 1 hinh phang
gi6i han bdi parabol y = 222 — 1 vA nita trén ctia duong tron cé tam
la gbc toa d6 va ban kinh bang v/2(m) Tinh sb tién t6i thidu dé trong
xong vuon hoa Cam Ta Cau biét rang dé trong mdi m? hoa can it nhat
14 250000 dong.

A T2 250000, g, 2710

1 9
c. 3710 o000, D. 372 950000.

Cau 25.22. Nha trudng du dinh lam mot vudn hoa dang elip duge chia ra lam bén phan béi hai

x 250000.

parabol ¢ chung dinh, déi xiing véi nhau qua truc ctia elip nhu hinh vé bén. Biét do dai truc 16n,
truc nhé ctia elip lan lugt 14 8 m va 4 m, Fy, I 13 hai tiéu diém ctia elip. Phan A, B dung dé trong
hoa, phan C, D dung dé trong c6. Kinh phi dé trong mdi mét vuong hoa va c¢é lan luot 1a 250.000
d va 150.000 d. Tinh tong tién dé hoan thanh vudn hoa trén (1am tron dén hang nghin).

A. 5.676.000 dong. B. 4.766.000 dong. C. 4.656.000 dong. D. 5.455.000 dong.

BANG DAP AN

s7. D |[88. D J[251. B |[25.2. C |[25.3. D |[254. A |[255. C ||25.6. A |
125.7. C |[25.8. A ][259. D |[25.10.D |[25.11.A |[25.12.D |[25.13.B ||25.14.D |
125.15. A ][25.16.B  ][25.17.C |[25.18.D [25.19.A [25.20.A |[25.21.B [[25.22.A |
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Cuuvinpi 26. PHUONG PHAP TOA PO TRONG KHONG
GIAN - VAN DUNG

KIEN THI'C CAN NHG

Xem CHUYEN DE (18), CHUYEN DE (19), CHUYEN DE (20), CHUYEN DE (21).

BAI TAP MAU

CAU 89 (Céu 49 dé& minh hoa 2021-2022). Trong khéng gian Oxyz, cho mit cau

(S): (z —4)>+ (y+3)* + (2 + 6)* = 50

r y+2 z-3

va, duong thing d: B . C6 bao nhiéu diém M thudc truc hoanh, véi hoanh d6 1a

4 —1
s6 nguyén, ma tit M ké dudc dén (S) hai tiép tuyén ciing vudng goc véi d?
A. 29. B. 33. C. 55. D. 28.

CAU 90 (Céu 50 dé minh hoa 2020-2021). Trong khéng gian Oxyz, cho hai diem A(2;1;3) va '
B(6;5;5). Xét khéi nén (N) c6 dinh A, dudng tron ddy nam trén mit cau dusng kinh AB. Khi
(N) c6 thé tich 16n nhat thi mit phing chita duong tron ddy ctia (N) c6 phuong trinh dang
2% + by + cz +d = 0. Gia tri cia b+ ¢ + d bang

A. —21. B. —12. C. —18. D. —15.

@© BAITAP TWONG TY VA PHAT TRIEN

N THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 26.1. Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (S) : 22 + ¢ + 22 — 102 — 10y — 10z = 0 va diém
A(5; 5; 0). Biém B € (S) sao cho tam gidc OAB vudng can tai B. Biét mit phang (OAB) cb véc <O
to phap tuyén 7 (2; b; ¢). Tinh b* — ¢??

52 52 28

28
A ——. B. —. . D. ———.
3 3 C 3 3

Cau 26.2. Trong khong gian véi hé toa ddo Oxyz, cho hai mit cau (S)) : (z + 4)2+(y — 1)2—|—z2 = 16, =
(Sy) : (z+4)°+ (y — 1)+ 2% = 36 va diém A(6; 3; 0). Duong thing d di dong nhung luén tiép xic QO
v6i(S)), ddng thoi cat (S) tai hai diém B, C. Tam gidc ABC cé dién tich 16n nhat 1a AL

A 4V5.(V26+2).  B. 8/5.(V26+2).  C. 4/130. D. 8v/26. Q

~ 2 2 2 - 1 1
C8u 26.3. Tit diém A bit ki thudc deomg thing d: 5 = Y= = = i

cau (9): (z —1)* + (y — 2)> + (2 — 3)* = 4. Khi d6, cac tiép diém thudc duong tron (C). Goi (N)
13 hinh nén c¢6 dinh A va ddy 1a hinh tron (C). Biét thé tich ctia khdi nén (N) nhé hon 37. Cé bao
nhiéu diém A c¢é cao d6 1a sb nguyén?

A. 3. B. 4. C. 1L D. 2.

ONG

, V€ cac tiep tuyen den mat

Cdu 26.4. Trong khong gian v6i hé toa d6 Oxyz, cho mit cau (S) : (z — 1>+ (y — 2)°+ (2 — 3)* =
;4 =Y ; i ZI . Goi A(o;90; 20) (20 > 0) 1a diém nam trén duong
thang d sao cho tit A ké duge 3 tiép tuyén dén miit cau (S) cé cac tiép diém B, C, D sao cho ABC'D
13 tt dién déu. Tinh gid tri cta biéu thitc P = xo + yo + 20.

A. P=6. B. P =16. C. P=12 D. P=38.

14 ,
~ VA dubng thing d ‘
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Cdu 26.5. Trong khong gian v6i hé toa do Owzyz, cho A(=3; 1; 1), B(1; —1; 5) vA mit phang
(P):2x —y+22z+ 11 = 0. Mit cau (S) di qua hai diém A, B va tiép xtic véi (P) tai diém C. Biét
C ludn thudc mot duong tron (T') ¢d dinh. Tim ban kinh r ctia dudng tron (7).

A r=4. B. r=2. C. r=+/3. D. r=+2.

Cau 26.6. Trong khong gian Oxyz cho mit cau (S) : 22 + (y — 2)° + (z + 1)® = 29, hai diém

2, - 4 8 - 4 b
A(0; 0; 4), B(6; —2; 6) va dudng thang d : ‘ T = y+1 . 5 Goi M (a;b; c) thude mat cau
(S) sao cho AMB = 90° va khodng cach tit diém M dén duong thang d ngén nhit. Tinh gid tri
ctia biéu thitc T = a? 4 b% + ¢*?

A. T =24 B. T =25. C. T =16. D. T =12

Cdu 26.7. Trong mit phang toa d6 Ozyz, cho tam gidc ABC v6i A(1; 0; —1), B(2; 3; —1), C(=2; 1; 1)

va diém M (2; 3; —6). Goi (S) 1a mat cau tdm I qua 3 diém A, B, C va théa man dién tich tam
giac TAM nhé nhat. Tinh ban kinh R ctia mat cau (.5).
A. R=2V2. B. R=/6. C. R=3. D. R =25

Cdu 26.8. Trong khong gian Ozyz, cho mét cdu (S) : (z — 1)° 4+ (y +2)° + (2 — 3)> = 1 va dudng

5 -1 1 — . . c
thang d : L = y—i— _Z T Tinh so do goc tao bdi cac mat phang di qua d va tiep xuc véi
mit cau (S) ta dugc két qua 1a

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 26.9. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz cho mit cdu (S) : (z — 1)° 4+ (y — 2)*+ (2 — 3)* =

1; va duong thang (d) : : ; 1_y ; 1oz I 4. Goi A(wo; yo; 20) (zo > 0) 1a diém nam trén (d)
sao cho tit A ké dudc ba tiép tuyén dén (S) cé céc tiép diem B, C, D sao cho AB, AC, AD dbi
mot vuong goc. Tinh P = zy + yo + 2o.

A. P=6. B. P=6+6v2. C. P=12-6v2. D. P=38.

Cau 26.10. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mit cau (S) c6 phuong trinh 22+ y2 + 2% —
4o + 2y — 2z — 3 = 0 va diem A(5; 3; —2). Mot duong thing d thay déi luon di qua A va ludn cit
mat cau tai hai diém phan biét M, N. Tinh gié tri nhé nhét ctia biéu thiic S = AM +4AN.

A. Spin = 30. B. Suin = 20. C. Spin=V34-3. D. Spin =5V34 0.

Cau 26.11 (Ma 103 2018). Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S) : (x—1)%+(y—2)*+(2—3)? =
1 va diém A(2;3;4). Xét cac diém M thude (S) sao cho dusng thang AM tiép xtc véi (S), M luén
thuoc mit phing ¢6 phuong trinh 1a

A 2242y +224+15=0. B . z2+y+2+7=0.

C. 2x+2y+2z—15=0. Daz+y+2-7=0.

Cau 26.12. Trong khong gian véi hé truc Oxyz, cho diem A(2; —2;2) va mit cau (S) : 2% +y? +
(z+2)? = 1. Diém M di chuyén trén mat cau (S) dong thoi thoa man OM - AM = 6. Diém M
lu6n thudc mit phing nao dudi day?

A 20 -2y —62+9=0. B. 22 -2y —-62—-9=0.

C. 2x4+2y+624+9=0. D. 22 -2y +62+9 = 0.

Cau 26.13. Trong khong gian Ozyz, cho (S) : (z +3)?+ (y —2)? + (2 — 5)% = 36, diém M (7;1;3).
Goi A 1a dudng thang di dong ludn di qua M va tiép xtic v6i mit cau (S) tai N. Tiép diém N di
dong trén duong tron (T') ¢6 tdm J(a,b,c). Goi k = 2a — 5b + 10¢, thi gia tri cta k la

A. 45. B. 50. C. —45. D. —50.
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Cau 26.14. Trong khéng gian Oxyz, cho cac diem M (2;1;4), N(5;0;0), P(1;—3;1). Goi I(a; b; c)
1a tAm clia mét cau tiép xic voi mit phiang (Oyz) dong thoi di qua cc diém M, N, P. Tim ¢ biét
rang a +b+c <5

A. 3. B. 2. C. 4. D. 1.

Cau 26.15. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho ba diém M (6;0;0), N(0;6;0), P(0;0;6). Hai
mat cau c6 phuong trinh (S)) : 22432 +22—20—2y+1 = 0va (Sy) : 22+ 32+ 22 —8x+2y+22+1 =0
c&t nhau theo dudng tron (C). Héi ¢6 bao nhiéu miit cau c¢6 tAm thudc mit phang chita (C') va tiép
xtic véi ba dudng thang MN, NP, PM.

A 1. B. 3. C. Vo sb. D. 4.

Cdu 26.16. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz cho A(—3;1;1), B(1; —1;5) vA mit phang (P) :
22 —y + 2z + 11 = 0. Mit cau (S) di qua hai diém A, B va tiép xtc véi (P) tai diem C. Biét C
luén thudc mot duong tron (7)) ¢ dinh. Tinh ban kinh r ctia dudng tron (7).

A r=4. B.r=2. C. r=+3. D. r=+2.

5+V3 T-V3 5-V3 7T+43

5 3 ;3>,B< 5 5 ;3>
va mit cau (S) : (z —1)2 + (y — 2)? + (2 — 3)® = 6. Xét miit phang (P) : ax + by + cz +d = 0,
(a,b,c,d € Z : d < —5) 1a mit phang thay ddi luén di qua hai diém A, B. Goi ( N ) 1a hinh nén c6 «
dinh 13 tAm clia mit cau (S) va duong tron day la dudng tron giao tuyén ctia (P) va (S). Tinh gid
tri cia T = |a + b + ¢ + d| khi thiét dién qua truc ctia hinh nén (N) c¢6 dién tich 16n nhat.

A . T=4. B. T =6. C.T=2 D. T =12

Cau 26.17. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A (

Cdu 26.18. Trong khong gian Ozyz, xét s thuc m € (0;1) va hai mit phang (o) : 2z—y+22+10 =

0va (B): =+ % + % — 1. Biét ring, khi m thay ddi c6 hai mit ciu 6 dinh tiép xic ddng
m —-m

thdi v6i ca hai mit phang (a), (8). Téng ban kinh ciia hai mit cau dé bang

A. 6. B. 3. C. 9. D. 12.
Cau 26.19. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba diém A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0; ¢)

~

123 . R
véi a, b, ¢ > 0. Biét rang (ABC’) di qua diem M (7 = 7) va tiép xtc véi mat cau (S) : (z —1)% +
72 1 1
(y =2+ (z=3)" = — Tinh 3 +b2+—?
1 7
A. 14. B. - C. 7. D. -
7 2

Cau 26.20. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S) : 22 + y? + (2 — 1)? = 4 va diem A(2;2;2).
Tt A ké ba tiép tuyén AB, AC, AD véi B,C, D la céc tiép diém. Viét phuong trinh m#t phing

~
A
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(BCD).
A 2z +2y+2—-1=0. B. 2x+2y+2-3=0.
C. 2x+2y+2+1=0. D . 22+4+2y+2-5=0.

Cau 26.21. Trong khong gian Ozyz, cho hai mat cau (S) : 22 +4* + (2 — 1) = 25 va (9) :
(z —1)2 + (y — 2)® + (2 — 3)? = 1. Miit phang (P) tiép xtc (S’) va cit (S) theo giao tuyén 1a mot
duong ﬁon ¢ chu vi bang 6. i(?hoéng cach tit O dén (g) bang "

A. 3 B. - C. 9 D. 5
Cdu 26.22. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(2; 11; —5) va mét phang (P) : 2maz+ (m? + 1) y+
(m? — 1) z — 10 = 0. Biét rang khi m thay doi, ton tai hai mit cau ¢ dinh tiép xtc v6i mit phang
(P) va ciing di qua A. Téng ban kinh ciia hai mat cau d6 bang

A. 10V2. B. 12V/3. C. 12V/2. D. 10v/3.

www.thaykientoan.com © Trang 141/249




~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

~

26. PHUONG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN - VAN DUN# TT BDVH THIEN AN

Cau 26.23. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mat cau (S) : (z—1)2+(y—1)2+(z—1)2 =1
va diém A(2;2;2). Xét cac diém M thudc mit cau (S) sao cho dudng thang AM luén tiép xitic véi
(S). M luén thudc mat phing ¢b dinh ¢6 phuong trinh 14
A z+y+2—-6=0. B z+y+2—-4=0.
C.3z+3y+32—-8=0. D. 3z +3y+32z—4=0.

Cau 26.24 (Ma 105 - 2017). Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho hai diém A(3; —2;6), B(0;1;0)

va mét cau (9) : (z — 1)+ (y — 2)2 + (2 — 3)? = 25. M4t phang (P) : ax + by 4+ cz — 2 = 0 di qua
A, B va cat (S) theo giao tuyén 1a dudng tron c6 ban kinh nhé nhat. Tinh T'= a + b + ¢?
A . T=3. B. T =4 C. T=5. D. T=2

Cau 26.25. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mat cau (S) : (z—1)2+(y—2)*+(2—3)? = 9,
diém A(0;0;2). Mit phang (P) qua A va cit mit cau (S) theo thiét dién 1 hinh tron (C) c6 dién
tich nhé nhat, phuong trinh (P) 13

A (P):xz—2y+32—6=0. B. (P):z+2y+32—-6=0.
C. (P):3x+2y+2z—4=0. D. (P):z+2y+2—2=0.

Cau 26.26. Trong khong gian Ozyz cho mit cau (S) : (z —1)%+ (y+2)? + (2 — 3)? = 27. Goi («)
14 mét phang di qua 2 diém A(0;0; —4), B(2;0;0) va cit (S) theo giao tuyén 1a dudng tron (C') sao
cho khéi nén ¢ dinh 1 tdm ciia (S), 1a hinh tron (C) ¢6 thé tich 16n nhat. Biét mit phang (o) c¢6
phuong trinh dang az + by — 2z + ¢ = 0, khi d6 @ — b + ¢ bang

A. 8. B. 0. C. 2. D. 4.

Cau 26.27. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho tit dien ABCOD cé diem A(1;1;1), B(2;0;2),

C(—1;-1;0), D(0; 3;4). Trén cdc canh AB, AC, AD lan luct lay cic diém B’,C’, D’ thoa

+

AB’
jg, + jll))/ = 4. Viét phuong trinh mét phang (B'C'D’) biét tit dién AB'C'D’ ¢ thé tich nhé
nhat?

A. 16x + 40y + 44z — 39 = 0. B. 16x — 40y — 442 + 39 = 0.
C. 16x 4+ 40y — 4424+ 39 = 0. D. 16x — 40y — 44z — 39 = 0.

Cdu 26.28. Trong khong gian v6i hé truc toa d6 Oxyz, mit phang (P) di qua diém M(1;2;1) cét
cac tia Oz, Oy, Oz lan lugt tai cac diem A, B,C (A, B, C khéng triing véi gbc O ) sao cho ti dién
OABC c6 thé tich nho nhat. Mit phang (P) di qua diém nao trong cic diém dudi day?

A. N(0;2;2). B. M(0;2;1). C. P(2;0;0). D. Q(2;0;-1).

Cau 26.29. Trong khong gian vdi hé truc toa do Oxyz, cho mat cau (S) : 22 + y? + 22 = 3. Mot
mit phang (a) tiép xtc véi mit cau (S) va cit cac tia Oz, Oy, Oz lan luct tai AB, C' thda man
OA? + OB? + OC? = 27. Dién tich tam gidc ABC bang

3vV3 9v3
A. \2/_ B. 2f C. 3v3. D. 9v/3.
Cau 26.30. Trong khong gian Ozyz, cho A(0;1;2), B(1;1;0), C(3;0; 1) va mit phang (Q) : z+y+
z —5=0. Xét diem M thay d6i thuoc (Q). Gia tri nhd nhat ctia bicu thitc MA? + M B? 4+ MC?
bang

34 22 26
A —. B. —. C. 0. D. —.
3 3 0 3

Cau 26.31. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(0;0; 1), B(—1;1;0), C(1;0; —1). Diém M thudc
miit phang (P) : 2z 4 2y — 2z + 2 = 0 sao cho 3M A2 + 2M B? + MC? dat gié tri nhé nhat. Gia tri
nhoé nhat nhat d6 bang

13 17 61 23

A —. B. —. C. —. D. —.
6 2 6 2
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Cau 26.32. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(3;1;—3), B(0; —2;3) va mat cau (S) : (v +
D2+ 9%+ (2 — 3)? = 1. Xét diem M thay ddi luén thudc mat cau (S), gia tri 16n nhat cia
MA? + 2M B? bang

A. 102. B. 78. C. 84. D. 52.

Cau 26.33. Trong khong gian Oxyz, cho cac diém A(0;0;2) va B(3;4;1). Goi (P) 14 mit phing
chtta dudng tron giao tuyén ctia hai mit cau (S;) : (x — 1)2 + (y — 1)? + (2 + 3)? = 25 véi
(Sy) : x2+ 4y + 22— 2r — 2y — 14 = 0.M, N 1a hai diém thudc (P) sao cho M N = 1. Gi4 tri nho
nhat ctia AM + BN la

A V341 B. 5. C. V34. D. 3.

Cau 26.34. Trong khéng gian Oxyz cho mat cau (S) : 22 + 32 + 22 = 1. Diem M € (S) ¢6 toa d6
duong; mit phang (P) tiép xtc véi (S) tai M cit cac tia Oz; Oy; Oz tai cac diém A, B, C. Gié tri
nhé nhat ciia biéu thie T = (1 4+ 0A?) (1 + OB?) (1 + 0C?) 1

A. 24. B. 27. C. 64. D. 8.
Cau 26.35. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho bén diem A(1;0;0), B(2;1;3), C(0;2; —3),
D(2;0;/7). Goi M 1a diém thudc mit cau (S) : (z +2)% + (y — 4)? 4+ 2% = 39 théa man MA? +
9MB - MC = 8. Biét ring doan thing M D dat gi4 tri 16n nhét. Tim gid tri 16n nhat d6?

A VT B. 2V/7. C. 3VT. D. 4/7.
Cau 26.36. Cho A(0;8;2) va mat cau (S) : (z—5)%+ (y+3)2+ (2 — 7)? = 72 va diem A(9; —7; 23).
Viét phuong trinh mit phang (P) di qua A va tiép xtic v6i mit cau (S) sao cho khoang cach tit B

I'¢
A
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dén mit phang (P) 14 16n nhét. Gia st 7 = (1;m;n) la mot vecto phap tuyén ctia (P). Lic dé
A.-m-n=4. B.m-n=2 C. m-n=—4. D m-n=-2

Cau 26.37. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz goi (P) : ax + by + cz — 3 = 0(a, b, c 14 cdc sd
nguyén khong dong thoi bang 0) 1a phuong trinh mét phang di qua hai diém M (0; —1;2), N(—1;1;3)
va khong di qua H(0;0;2). Biét rang khoang cach tit H(0;0;2) dén mit phang (P) dat gid tri 16n
nhat. Tong P = a — 2b + 3¢ + 12 bang

A. 8. B. 16. C. 12. D. —16.

~

@© BANG DPAP AN

189. D ][90. C |[26.1. D ][26.2. A ][26.3. A |[26.4. C ]|265. A ][266. D |
126.7. B H268 D |[26.9. B ][26.10.D |[26.11.D |[26.12.D [[26.13.B ||26.14.B | <
[26.15.C_][26.16.A |[26.17.B_][26.18.C_ |[26.19.D ][26.20.D |[26.2L.A ][26.22.C |
126.23.B |[26.24.A ][26.25.D [[26.26.D |[26.27.C ][26.28.A [[26.29.B ||26.30.A |
126.31.C ][26.32.C ]{26.33.B ][26.34.C ][26.35.B ][26.36.C [[26.37.B |
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97. CUC TRI HAM AN - HAM HOP - VAN DUNG = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 27. CUC TRI HAM AN - HAM HOP - VAN DUNG

KIEN THI'C CAN NHG

1. Bai toan cuc tri ham s6 chira diu gia tri tuyét d6i
D6 thi ham s6 y = |f(z)| ¢6 bao nhiéu diém cuc tri. (Ap dung dinh nghia)

— f(1) = sz /:M: flz)=0 (1)
y=[(@) =V (2)=y 0 Oj(N@ZO(%

S6 nghiém ctia (1) chinh 1a s6 giao diém ctia do thi y = f(z) va truc hoanh y = 0. Con sd

nghiém ctia (2) 14 s6 cuc tri ctia ham s6 y = f(x), dua vao do thi suy ra (2).

Vay tong s6 nghiém boi 18 ciia (1) va (2) chinh 1a s6 cuc tri can tim.

ngg’tocirf nay dua theo dé tham khdo 2018, van zudt hién ¢ dang todn ham hop.

2. So diém cuc tri cia ham hop

a) Bai toan: Cho ham s6 y = f(x) (D¢ cé thé cho bang ham, do thi, bang bién thién ctia

f(z), f/(x)). Tim s6 diém cuc tri ciia ham s6 y = f(u) trong d6 v 13 mot ham sé ddi véi
i
Ta thuc hién phuong phap tuong tu xét s6 diém cuc tri cia ham s6 y = f(x).

e Bugc 1. Tinh dao ham ¢/ =o' - f'(u).
u =0
fllw)=0"

e Budc 3. Tim sé nghiém don va boi 16 hoiic cac diem ma 3’ khong xéc dinh.

e Budc 2. Giai phuong trinh ¢ =0 &

Két luan
b) Bai toan: Tim cuc tri ctia ham s6 g(x) = | f[u(x)] + h(z)|.

e Budc 1. Tim cyc tri clia ham s6 v(z) = flu(z)] + h(z).

e Buéc 2. Sit dung phuong phap bién doi do thi ham sb tri tuyét ddi dé tim s cuc tri
clia ham sb g(x).

BAI TAP MAU

CAU 91 (Céu 50 dé minh hoa 2021-2022). Cho ham sb y = f(z) c6 dao ham 1a
f/(x) = 2* + 10z, Vz € R.

C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m dé ham sé y = f (z* — 822 +m) c6 ding 9 di¢m cuc
tri?

A. 16. B. 9. C. 15. D. 10.
CAU 92 (Céu 46 dé minh hoa 2020-2021). Cho f(z) 1a ham bac bén théa man f(0) = 0. Ham

s6 f'(x) c6 bang bién thién nhu sau:
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T —00 -3 -1 400
—1 +00
f(x) / \ 61 /
— 00 3

Ham s6 g(x) = |f (z°) — 32| ¢6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 3. B. 2. C. 1. D. 4.

@© BAITAP TVONG TY VA PHAT TRIEN

Cau 27.1. Cho ham sb f(z) = |4z* — az® 4 b, trong d6 a, b 1a tham s thuc. Biét rang gia tri 16n
nhat ciia ham s6 f(z) trén doan [—1; 1] bang ; Tinh a + 0.

A. 1 B. 4. C. Z D. 9

2 2 2

Cau 27.2. Cho ham s6 y = f(x) ¢6 f'(z) = z(z+1)(2* —2mz +1), Vo € R v6i m 1a tham sb thuec.
Hoi c6 tat ca bao nhiéu s6 nguyén m khong vugt qua 2022 sao cho ham s6 g(z) = f(z2 —1) ¢6 7
diém cuc tri?

A. 2020. B. 2023. C. 2021. D. 2022.

Cau 27.3. Cho ham s6 bac bén y = f(x) ¢6 do thi nhu y
hinh vé bén. Cé bao nhiéu gia tri nguyén duong ctia tham
s6 m dé ham s6 y = |f(x + 1) +m| c6 7 cuc tri?

A. 0. B. 3. C. 2. D. 1.

8

Cdau 27.4. Cho ham s6 f(x) = 2* — (m + 2)2? + m v6i m 1a tham s6 thue. S6 gid tri nguyén cta
€ [—2022;2022] dé ham sb y = |f(x)| ¢6 s6 diém cuc tri nhidu nhat 1a
A. 2021. B. 2020. C. 2023. D. 2022.

Cdu 27.5. Cho ham s6 y = f(z) ¢6 dao ham f'(z) = (x — 1)*(22 — 2z) v6i moi « € R. C6 bao
nhiéu gid tri nguyén duong ctia tham s6 m dé ham s6 g(z) = f(2> — 8z 4+ m) c6 ding 5 diém cuc
tri?

A. 15. B. 16. C. 17. D. 18.

Cau 27.6. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va c¢6 bang bién thién nhu sau:
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x —00 -3 1 ) +00
Y — 0 + 0 — 0 +
+00 2 +00
—4 0
C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m dé ham s6 g(z) = |f(42® + 1) + m| c6 7 diém cuc
tri?
A 3. B. 1. C. 0. D. Vb sb.

Cau 27.7. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham lién tuc trén R. y

Do thi ctia ham s6 y = f(5— 2z) nhu hinh vé bén. Cé bao
nhiéu gid tri thuc ctia tham s6 m thudc khodng (—9; 9)

. 1
théa man 2m € Z va ham s6 y = 2f(4x3+1)+m—§

¢6 5 diém cuc tri?

A. 21. B. 26. C. 23. D. 27. g
Cau 27.8. Cho ham s6 y = f(x). Him s6 y = f'(x) ¢6 do thi nhu y
hinh vé& bén. Goi S 1a tap hop tat ca cic gid tri nguyén ciia tham
s6 m dé ham sb y = f(x®> +m) c6 3 diém cuc tri. Téng cdc phan i
t clua S 1a 1 2 3
A. 3. B. 6. C. 1 D. 10. oo "

Cdu 27.9. Cho ham s6 f(z) c¢6 dao ham f'(x) = 22(z — a)(13z — 15)°. Tap hop cic gid tri cta a
29 s 2 o
dée hamsoy = f (
x

244
o [3hp o (S0t}
c. (<3:7) o p. (<53 \iE)

Cadu 27.10. Cho ham s6 f(z) ¢6 dao ham f'(z) = (z + 1)*(2? — 4x). C6 bao nhiéu gia tri nguyén
duong ciia tham s6 m dé ham s6 g(x) = f(22% — 122 + m) c6 ding 5 diém cuc tri?
A. 18. B. 17. C. 16. D. 19.

c6 6 diem cuc tri 1a
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Cau 27.11. Cho ham sb da thitc y = f(x) c6 dao ham trén R, f(0) < 0
va do thi hinh bén 1a do thi ctia dao ham f’(z). Héi ham s6 g(x) =
|f(z) + 3z| ¢6 bao nhiéu cuc tri?

A 4 B. 5. C. 3. D. 6.

Cau 27.12. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R, do thi
ham s6 y = f(z) 1a dudng cong & hinh vé. Hoi ham s6 1o

ha) = |[/(@) = 4f (@) + 1] §

c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A. 2. B. 3. C. 5. D. 7.

Céu 27.13 (Md 102 - 2020 Lan 1). Cho ham s6 bac bén f(z) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 —1 0 1 +0o0
f(z) + 0 — 0 + 0 —

. 00/3\1/3\00

S6 diém cuc tri ctia ham s6 g(x) = 22[f(z — 1)]* 1a
AT B. 8. C. 5. D. 9.

Céu 27.14 (Ma 101 - 2020 Lan 2). Cho ham s6 f(x) c6
£(0) = 0. Biét y — f'(z) 1a ham sb bac bén va 6 dd thi | ¢~ 7@
la dudng cong trong hinh bén. S6 diém cuc tri ciia ham sb
g(@) = If (2%) — o] 1a
A. 5. B. 4. C. 6. D. 3.

+ =

Céu 27.15 (Ma 102 - 2020 Lan 2). Cho ham sé f(z) ¢6
f(0) = 0. Biét y = f/(z) 1a ham s6 bac bén va c6 do thi
13 dudng cong trong hinh bén. S6 diém cuc tri ctia ham s
g(z) = 1f (2%) + z| 1a

A 4. B. 5. C. 3. D. 6.
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Céu 27.16 (Ma 103 - 2020 Lan 2). Cho ham s6 f(x) c6 f(0) = 0. y = f'(x)
Biét y = f’(x) 13 ham sb bac bén va c6 d6 thi nhu hinh vé. S6 diém cuc

tri cua ham so

i /

A 4 B. 3. C. 6. D. 5.

Cau 27.17 (THPT Nguyén Dang Pao - B&c Ninh).
Cho ham sb bac ba y = f(x) ¢6 d6 thi nhu hinh bén Héi ham

o) =27 (@) — S[F@)] ~120()] +3

¢6 bao nhiéu diem cuc tri?

A. 6. B. 8. C. 5. D. 7

Céu 27.18 (THPT Tién Du 1 - BAc Ninh). Cho ham sé f(z) lién tuc trén
tap R va biét y = f/(z) c6 do thi 13 dusng cong trong hinh bén. Sé diém
cuc tiéu ciia ham s h(z) = f(z) — ~a

2
A. 4. B. 1. C. 3. D. 2.

Cau 27.19. Cho y = f(z) 1a ham da thtic bac 4 va ¢6 do thi
nhu hinh vé. C6 bao nhiéu gié tri nguyén ctia tham sb m thuoc J
doan [—12;12] dé ham sb g(z) = |2f(x — 1) +m| c6 5 diém cuc

tri?
A. 13. B. 14. C. 15. D. 12.

Cau 27.20 (Chuyén Lam Son - Thanh Héa). Cho ham s6 y = f(z), c6 dao ham
fi(@) = (@ +1)*(z - 3).

Tim s6 diém cuc tri cia ham s6 g(z) = f (Va?+2z +6)?
A 1. B. 2. C. 3. D. 5.
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Cau 27.21. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham lién tuc trén R va
f(0) =0; f(4) > 4. Biét ham y = f'(x) c¢6 dd thi nhu hinh vé. S6 diém
cuc tri ctia ham s6

g(x) = ‘f (:1:2) — 2:6}

la
A. 2. B. 1. C. 4. D. 3.

X
Céu 27.22. Cho db thi y = f(z) nhu hinh v& bén. Goi S 13 tap Y
hop tét cd cac gid tri nguyén duong ctia tham sé m dé ham sb ~N T 2
I l
Yy = f(x+2018)—|—§m | 19 ! T
c6 5 diém cuc tri. Téng tat cd céc gid tri clia cdc phan t trong i i
tap S bang —3 | i «
A. 6. B. 5. C. 7. D. 9. 1
_6 ,,,,, ‘
Y

Céu 27.23 (THPT Nguyén Dang Pao - Béc Ninh).
Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham lién tuc trén R. Do thi 3+
ham s6 y = f’ (2® + 2 + 2) nhu hinh vé bén. Ho6i ham s6
y = f(|z]) c6 bao nhiéu cyc tri?

A2 B. 7. C. 3. D. 5. '

~

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

_9 1
—3 41
. , 2 Y
Cau 27.24 (THPT Gia Binh - B&c Ninh). Cho ham sb 3
2 4
y = f(r) =az* + bz’ +c !
¢6 d thi nhu hinh v& bén. 6 didm cuc tri ctia ham s6 g(z) = +——+—t+ O]
3 . 3 2 \—1 1/ 2 3
(@ + f(z)) 1a /1
A 11 B. 9. C. 8. D. 10.
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Cau 27.25 (THPT Nguyén Viét Xuén - Vinh Phuc).
Cho ham s6 f(z) = az* + ba’ 4+ cx? + dz + e, (a # 0) ¢6 dd thi y=f'(x)
ctia dao ham f/(z) nhu hinh vé. Biét rang e > n. S6 diém cuc
tri ciia ham s6 y = f'[f(z) — 2] bang
A. 10. B. 14. C. 7. D. 6. 2

m
+
|
|
|
|
|
|

Cau 27.26 (THPT Tam Dwong - Vinh Phic). Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh

dudi.
T —00 —1 3 +00
Y + 0 - 0 +
) +00
y / \ /
—0o0 1

S6 diém cuc tri ctia ham sb y = f (22 — 42 + 1) la:
A 1. B. 5. C. 3. D. 2.

Cau 27.27 (Tam Duong - Vinh Phic). Cho ham s6 y = f(z) va
c6 do thi f/(z) nhu sau: Trén khodng (—10; 10) c6 tat cd bao nhiéu
s6 nguyén m dé ham sé g(x) = f(z) +ma + 2020 c6 ding mot cuc
tri?

A 0. B. 15. C. 16. D. 13.

Cau 27.28 (SGD Vinh Phic). Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R,

c6 dao ham f'(z) = (2% — 2 — 2) (2% — 622 + 11z — 6) - g(x) v6i g(z) 1A

ham da thitc c6 dd thi nhu hinh vé Ham s6 y = f(x) ¢6 bao nhiéu diém 1o L |2

cuc tri? z
A. 5. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 27.29 (THPT Bdo Duy T - Ha NGi). Cho ham s6 f(z). Bang bién thién ctia ham s6 f(z)
nhu sau
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T —00 —1 0 1 +00
+00 2 +00
-3 -1
S6 diém cuec tri ctia ham s6 y = f (22 — 2z) 1a
AT, B. 9. C. 3. D. 5.

Céu 27.30 (Yén Diing 2 - Bdc Giang). Cho ham sb y = f(z)
x4c dinh trén R. Biét rang ham sé y = f'(x) c¢6 dd thi nhu hinh vé
bén. S6 diém cuc tri ciia ham sb

g(x):f(:vQ—Qa:)—(?—2x3+$2+2x+1>

la
A 7. B. 8. C. 5. D. 6.

BANG DAP AN

91. D ][92. A |[271. D |[272. C |[273. C |[274. D |[275. A |[276. B |
127.7. B |[278. A ][279. B |[27.10.B |[27.11.B |[27.12.B |[27.13.C ||27.14.A |
127.15.B |[27.16.D ][27.17.A |[27.18.D |[27.19.C ][27.20.C |[27.21.D |[27.22.C |
127.23.D |[27.24.B ][27.25.C |[27.26.B ||27.27.C ][27.28.D |[27.29.A ||27.30.A |
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928. HAM DAC TRUNG = TT BDVH THIEN AN

Cuuyinpt 28. HAM DAC TRUNG

Phuong phap ham s6 dic trung thudng xuyén xuat hién trong dé thi THPT Qubc Gia va né
ciing 1& mot trong nhitng cdu phén loai ctia dé. Trong tai liéu nay toi trich tit cac dé thi thi -
chinh thtc tit 2018 — 2019 — 2020 va dé thi thit clia céc trudng chuyén - 16p chon trén ca nudc.

e Cau 47 ma deé 101 - THPT QG nam 2017.
e Cau 35 dé tham khdo - BGD&DT nam 2018.
e Cau 46 ma dé 101 - THPT QG nam 2018.
e Cau 47 dé tham khdo - BGD&DT niam 2020.
Co s6 1y thuyét: Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén tap D.

e Néu ham s6 f(x) don diéu (dong bién hodc nghich bién) trén D thi Vu,v € D, f(u) =
fv) & u=nw.

e Néu ham s6 f(z) dong bién trén D thi Vu,v € D, f(u) < f(v) & u < v.

e Néu ham s6 f(z) nghich bién trén D thi Vu,v € D, f(u) < f(v) & u > v.

BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 28.1 (Chuyén Thdi Binh). Tinh tong tat ci cic nghiém ctia phuong trinh

3 +322—-3x—-5
2 +1

log +(x+1)P =22 +6x47

A 243 B. -2 C. 0. D. -2—/3.
Céu 28.2 (SGD Béc Ninh). Cho phuong trinh

1 2z + 1 1\?
ilogz(x+2)+x+3:log2 —+ 1—1—; +2Vx + 2,

goi S 1a tong tat cd cic nghiém ctia né. Khi dé, gia tri ctia S 1

A S=-2. B.S:l_;ﬁ. C. =2 D.S:HQ\/E.

- = - N z . a+b\/§ N ~ A P 5
Cau 28.3 (Nguyen Trai - ba Nang). Goi zy = la mot nghiém 16n hon 1 ctia phuong

c
trinh )
1 —T
2z | (V/3)* — (3) + 1] =2r* 1.

Giatricta P=a+b+cla

A. P=6. B. P=0. C. P=2. D. P=4.

Cau 28.4 (THTT). Biét x,, x5 1a hai nghiém ctia phuong trinh

(4x2 —4dr+1
logy (—————

)+4x2+1:6x
2x
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1 c

VA 1 + 2x9 = 1(@ + v/b) véi a, b 14 hai s6 nguyén duong. Tinh a + b.

A. a+b=16. B. a+b=11. C. a+b=14. D. a+b=13.

~ 2\ 20 — 1
Cau 28.5 (Lwvong Thé Vinh). Phuong trinh log, ( ° )2 = 32% — 8x + 5 ¢6 hai nghiém 14 a va %

:C —

(v6i a,b € N* v & 1a phan s6 t6i gian). Gid tri ctia b 1a

A 1. B. 4. C. 2. D. 3.

Cau 28.6 (Lé Xoay - Vinh Phic). S6 nghiém ciia phuong trinh sin 2z — cosz = 1 + log,(sin z)
trén khoang <0; g) la

A 4. B. 3. C. 2. D. 1.
Céu 28.7 (Cé Loa - Ha N&i). Cho ham s6 f(z) = In (Va2 4+ 1+ x) +¢” — e ". H6i phuong trinh

, A A Q
f(3")+ f(2x — 1) = 0 ¢6 bao nhiéu nghiém thuc? AN
A 3. B. 0. C. 1. D. 2. Q
AN
~ . Yy @
Cau 28.8 (TU NGHIA). Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R Q
va c¢6 do thi nhu hinh vé bén. S6 nghiém cta phuong trinh | ~----1 -2 \<O
)

3a) +3f2(x) + 4f (z) + 2 1
PSP gy s <
. T T
. al
la 1
A. 6. B. 9. C. 7. D. 8. —

Cau 28.9 (Nguyén Du - DakLak). Chohamséy = f(z) = ax3+bz?+cx+d, (v6i a,b,c,d € R,a > %

Biét do thi ham sb y = f(x) c6 hai diém cuc tri 13 A(0;1) va B(2; —3). Hdi tdp nghiém ctia phuong
trinh f3(x) + f(z) — 2¢/f(x) = 0 c6 bao nhiéu phan tit? Z
A. 2019. B. 2018. C. 9. D. 8. @)
Céu 28.10 (Pé Chinh Thirc 2018 - Ma 103). Cho phuong trinh 7% + m = log,(z — m) véi m 1a D
tham s6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m € (—25;25) dé phuong trinh da cho c6 nghiém? Z
A 9. B. 25. C. 24. D. 26. O

Cdu 28.11 (Dé tham khdo BGD 2018). C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham sé m dé phuong QO
trinh

<L

€/m+3\3/m+3sinx:sinx A

¢6 nghiém thuc?
A. 5. B. 7. C. 3. D. 2.

Cdu 28.12. C6 bao nhiéu gié tri nguyén duong nhoé hon 2018 clia tham sé m dé phuong trinh
log, (m +Vvm+ 29”) =2z

¢6 nghiém thuc?
A. 2017. B. 2016. C. 1005. D. 1004.

Céu 28.13 (THPT Trén Nhén Téng - @QN). Cho hai s6 thic z,y thoa man

92° 4+ (2 — yv/32y — 5)x + /3xy — 5 = 0.
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Tim gia tri nhé nhat cta P = 2%+ y* + 62y + 3 (322 + 1) (z +y — 2)?

2 15—-1 2 1 —14 —4 1
A 296v15 18 g, 36+296v15 o 36-4/6 p. —W6+18
9 9 9 9
Cadu 28.14 (Chuyén Lvong Van Chanh - Pha Yén). Xét cdc sb thuc z,y(x > 0) théa man
1 . .

2018%3Y + 2018 + x +1 = 2018 2! + 015 y(x +3). Goi m la gid tri nho nhat ctia bieu
thitc T = x + 2y. Ménh dé nao sau diy ding?

A. me(0;1). B. m e (1;2). C. me(2;3). D. m € (-1;0).
Cau 28.15 (Chuyén Thdi Binh). Cho 2 s6 thuc duong z, y théa man

logs[(z + 1)(y + 1] =9 — (z = 1)(y + 1).
Gié tri nhé nhat ciia biéu thic P = +72y la
11 2
A Prin = 5 B. Pun =~ C. Ppin=—-5+6V3. D. Ppy = —3+6V2.

Cdu 28.16 (THPT Md Pirc - Qudng Ngéi). Cho hai s6 thuc duong z,y thay déi théa man ding
thite (xy — 1) - 221 = (22 +y) - 2°°t%. Tim gid tri nhé nhit Y, cla y.

A. Ymin — 3. B. Ymin — 2. C. Ymin — 1. D. Ymin — \/g
- P s A o 3
Cau 28.17 (Nguyén Tat Thanh - Yén Bai). Cho x,y > 0 thdéa man log (I + y) =xy—x — 3y.
1y
. , .z . ? £ 2 . 2 , ‘CE2 9y2 N
Khi dé, gia tri nho nhat cua biéu thiic P = + la
- 1+3y 1 ;—231: .
1
A —. B. 10. C. —. D. —.
7 7 7

Cau 28.18 (THPT Yén Khdanh A). Cho z,y la cic s6 thuc duong théa man

2x+43y 27 2% —2x—3y
2 +37y+21‘+3:?+3 +y(x—3).

Tim gid tri nhé nhat ctia biéu thic T = = + 2y?
A. Toim = 8+ 61/2. B. T = 7+ 62. C. Toin = -4+ 2v6. D. Ty = 4 + 2/6.

Cau 28.19 (THPT Thang Long - Ha N&i). Cho a, b 1a hai s6 thuc duong théa man

4a+2b+5
o (B2
0gx > a—+
Tim gid tri nhé nhat ctia biéu thitc T = a? + b2
1
A —. B. § C. § D. 1.
2 2 2

Céu 28.20 (THPT Tréin Nhan Tong @N). Phuong trinh
9P 2HVMTIE (4 62 4 9x 4m) 2772 = 2 41

c6 3 nghiém phéan biét khi va chi khi m € (a;b), dat T = b* — a? thi
A. T = 36. B. T =48. C. T =64. D. T =72

Cdu 28.21 (THPT Nguyén Trdi - D& Nang). Goi z, = o+ b3 14 mot nghiém 16n hon 1 cia
C

1 1—2
phuong trinh 2z (\/§)$ — (3) +1| =222 - 1. Gid tricta P=a+b+cla

A. P=6. B. P=0. C. P=2 D. P=4.
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Cau 28.22 (Kim Lién - Ha N6i). Cho phuong trinh emeose—sine _ o2(1=sin2) — 9 _ qin g — mcosx
v6i m 13 tham s6 thue. Goi S 1a tap tat cd céc gid tri cia m dé phuong trinh ¢6 nghiém. Khi dé S
c6 dang (—oo;al U [b; +00). Tinh 7' = 10a + 200.

A. T =10V3. B. T=0. C.T=1. D. T = 3/10.
Cau 28.23 (THPT Chu Van An - Ha NG&i). Phuong trinh e® — V2l = 1 — 22 + 2\/22+1 ¢6

nghiém trong khoang nao?

) s (o). e (il b (L)

Céu 28.24 (SGD & BT Béc Ninh ). Cho phuong trinh

1 2x + 1 1)
§log2(az—|—2)+x—|—3:10g2 ? +<1+x) + 2V + 2, AN
AN
goi S la tong tat ca cac nghiém cua né. Khi do, gia tri ctia S 1a AN
A S=-2 B.S—l_;/ﬁ. C. s=2. D.S:M <
. - P . 2\/5 +1 \/_ 1 @
Cau 28.25 (THPT Lwong Van Can). Cho biet phuong trinh log;, ——— = 2log, SNIN®,
NG
2
c6 nghiém duy nhat z = a + by/2. Hdi m thudc khoang nao dudi day dé ham sb y = mrta-2 ‘<O
6 gia tri 16n nhat trén doan [1;2] bang —2. (DD
A. m e (7;9). B. m € (6;7). C. me (2;4). D. m € (4;6). I—
Cau 28.26 (THPT Qudng Yén - Qudng Ninh). Xét cac s6 thuc duong z,y thda man %
1 — —
loggiary:3xy+x+2y—4:0. —
T+ 2y T
l_
Tim gid tri nhé nhat Py, cia P =z + y? 7l
11-1 11+1
o P 21 b p 21 8
C. P, = m D. P, = @ (D
21 3 Z

Cau 28.27 (THPT Chu Van An - Ha N&i). T4p hop S tat ca céc gia tri ctia tham sb m dé phuong O
trinh 20-D% log, (22 — 22 + 3) = 41#=™ . log, (2| — m| + 2) ¢6 dtng ba nghiém phan biét 1a

1 3 1 3 1.3 1 .3
AU T i A L 1

Cau 28.28 (THPT Ly Théi T8 - Bdc Ninh). Cho phiong trinh

PE CU

—|Im3|—3m?+1 3 2 —|l2?| =327 +1| -2 1 =
27| | ogg, (|la7] - 822 + 1 +2) +27] | '1°g3<||m3|—3m2+1|+2)_0'

Goi S 1a tap hop tat ci cdc gid tri m nguyén dé phuong trinh da cho c6 nghiém thudc doan [6; 8]
Tinh tong binh phuong tat ca cdc phan tit cla tap S.
A. 20. B. 28. C. 14. D. 10.

Cau 28.29 (Chuyén Lé Quy Don - Qudng Tri). Tinh tong tat ci cic nghiém ctia phuong trinh

1
51og2(ac+3) =logy(z+1)+2° —x — 4+ 2z + 3.

A. S=2. B. S=1. C. §S=-1. D. S=1-+2.
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Cau 28.30 (Chuyén Thdi Binh). Cho cic s6 thic z,y v6i z > 0 théa man

W L e Ly 4+ 1) Fl=e 4 — 3y.

et +3y

Goi m 1a gia tri nhd nhat ctia biéu thitc T = x + 2y + 1. Ménh dé nao sau day la dtng?
A.me(2;3). B. m € (—1;0). C. me (0;1). D. m € (1;2).

Cau 28.31 (Chuyén Son La). Tong tat ca cac gia tri ctia tham sb m dé phuong trinh

9z +Ax+5-m? _ 108,24 4046 (m2 + 1)

c¢6 dung 1 nghiém la
A. 2. B. 1. C. 4. D. 0.

Céu 28.32 (Pé chinh thirc 2017). Xét céc sb thuc duong a, b théa man

1—ab
log, ——— = 2ab b— 3.
08y " ab+a+ 3
Tim gié tri nhé nhat P, cia P = a + 2b
A. Pminzz\/l_g_B. B. Pmin:2\/§_5. C. Pmin:S\/f_?. D. Pminzz\/l—g_l.

Cau 28.33 (Pé chinh thirc 2017). Xét cic s6 thuc duong z, y théa man

1—ay
1 — =3 2y — 4.
Og3x+2y Y + x + 2y

Tim gié tri nho nhat P, cia P =2 + vy

A. P, = 18‘/;_ 29. B. P, = 9\/1_19_ 19.
211 — 1+1
C. P, — \/_33 D. P, — 9‘/_9+9

Cdu 28.34 (HSG - TP Da NAang). Téng tit ca cac gid tri clia tham sé m dé phuong trinh

g2?—2z+1-2lz—m| _ 108,2_9,+5(2|7 — m| + 2)

c¢6 ding ba nghiém phan biét la
A. 2. B. 3. C. 1L D. 0.

Cadu 28.35 (Chuyén Lam Son - Thanh Héa ). Cho z,y théa man

Tty

1 = -9 -9 .
Pl 3 2 - 9 2
Tim gia tri 16n nhat cia P = wrey-2 khi z y thay doi.
r+y+10
A. 2. B. 3. C. 1 D. 0.

Cau 28.36 (Chuyén PH Vinh - Nghé An). Tinh tong tat ca cic nghiém nguyén ciia bat phuong
trinh log, (2% + 3) — logy x + 2% — 4z + 1 < 0.
A. 4. B. 6. C. 5. D. 3.

Cdu 28.37 (HSG 12 - S& Qudng Nam). S& nghiém nguyén thudce khoang (0; 12) ctia bat phuong

2¢ + 11
trinh 37t ! — 32F% < log, \/ ————— 13
rm =%

AT B. 8. C. 5. D. 11.
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Cau 28.38 (SGD Qudng Nam). Cho hai s6 thite duong 2, y théa man 2Y+y = 2z-+log, (z + 2v~1).
Gié tri nhé nhét ciia biéu thic P = ad bang
Y
e—|—1n2' B e—ln2‘ C eln2' D. e '
2 2 2 2In2
Cau 28.39 (S& Ha Tinh). Cho cic s6 thuc z,y, z théa man

A.

r+y+z
log s (291:2 ToR r 2T 1) =z(r—2)+yly—2)+ 2(z — 2).

r+y—=z

Téng gia tri 16n nhat va nhd nhat cla biéu thic F = bang
. . x2+ Y+ z )
A - B. ——. C. - D. —=.
3 3 3 3

Cdu 28.40 (THPT Nho Quan A - Ninh Binh). Cho hai s6 thuc duong =, y thay déi théa man dang
thitc (zy — 1) - 22271 = (2% +y) - 27°+Y_ Tim gid tri nhd nhat ymm cla y.

A. Ymin = 3. B. Ymin — \/g C. Ymin — 1. D. Ymin = 2.
Cadu 28.41 (SGD Gia Lai - 2019). Cho phuong trinh

33 +1) - (3" +m+2) V3 +m+3=2V3+m+3,

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

v6i m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gid tri nguyén Am ctia m dé phuong trinh c6 nghiém thuc?

A. 5. B. 3. C. 6. D. 4.
Cau 28.42 (Chuyén Lé Thanh Téng - Quang Nam). Cho hai s6 duong 2,y thod man

log,(4z +y + 22y +2)V? =8 — (22 — 2)(y + 2).

Gi4 tri nhoé nhét ctia P = 2z+y 1a s6 c6 dang M = avb+cvéia,b € N, a > 2. Tinh S = a+b+c?
A S=11. B. 5=T1. C. S=19. D. S=3.

~

Ty

Cdu 28.43 (Ving Tau). Cho z,y > 0 thod man 5“4y+33 +x—|—1—55—|—3 e 4oy —4).

Tim gid tri nhé nhat cta biéu thic P =z + y?
A. 3. B. 5+ 2/5. C. 3-2V5. D. 1++/5.

Cdu 28.44 (Chuyén Huynh Mén Dat - Kién Giang). Cho hai s thic z,y théa man

2 2
10g2$ tY +7+m2+y2—4x+8y+9:0. :

r—2y—1

Tim gid tri 16n nhat cta S = /22 + y2?
A. 2V/5+3. B. 2V/5 +6. C. 35 +3. D. 3v/5+6.

@© BANG DAP AN
128.1. C |[282. D ][283. D |[284. C |[285. D |[28.6. D |[28.7. C ||288. B |
1289. D ][28.10.C ][28.11.A [[28.12.A |[28.13.B |[28.14.D |[28.15.D [[28.16.B |
128.17.C |[28.18.B ][28.19.B [[28.20.B |[28.21.C |[28.22.A [[28.23.A ||28.24.D |
128.25.C |[28.27.C |[28.28.B [[28.29.B ][28.30.C |[28.31.D ||28.32.A [[28.33.C |
128.34.B |[28.35.C ][28.36.B |[28.37.C ||28.38.C ][28.39.C |[28.40.D ||28.41.B |
[28.42.D ][28.43.B ][28.44.A |
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Cruvinpe 29. DE THI THPT QUOC GIA 2021 — LAN 2

~ X Z 3 - 1 2,
Cdu 28.1. Tiém cin ngang cua do thi ham so y = :c+ . la duong thang c6 phuong trinh
x
A y=3. B. y=-1 C. y=-3. D . y=1

Cdu 28.2. Cho khéi ling tru c6 dién tich ddy B = 4a? va chiéu cao h = a. Thé tich ctia khéi ling
tru da cho bang

4 2
A. 243 B. -d’. C. ~a° D. 4a®.
3 3
Cau 28.3. Cho ham sb6 f(x) = 3 + cos z. Khang dinh nao dudi day ding?
A. /f(x)dx:?)x—i—sinx—l—c. B. /f(x)dx:—sinx—f—C’.
C. /f(a:)dx:?)x—sinx—l—c. D./f(:c)da::3x+cosx+0.

1 3 3
Cau 28.4. Néu/f(x) dm:4véu/f(:v) dx:?)thi/f(x) dz bang
0 0
A 1 B. 12 1 C. 7. D. -1

Cdu 28.5. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto ¥ = (0;—2;3) va ¥ = (—1;2; —5), Toa dd cla
vecto W + U la

A. (—1;0;-2). B. (1;—-4;8). C. (—1;4;-8). D. (1;0;2).
Cdau 28.6. Tap xéc dinh ctia ham s6 y = logz(z — 2) 1a

A. (—o0;2]. B. [2;4+00). C. (—00;2). D. (2;+00).
Cdu 28.7. Ham s6 nao dudi diy c6 do thi nhu dudng cong trong hinh y
bén?

4, .2 3 2 2r — 1
Aly=az*+2°. B y=2"—-3z. C.y=2"—2z. D.y= :
T+ 2
/ O x

Cau 28.8. Cho ham s6 y = az* + ba? + ¢, (a,b,c € R) c6 do thi y

13 duong cong trong hinh bén. Piém cuc tiéu ctia ham s6 da cho
la
A z=0. B. x=2. C. r=-1 D. z=1.

Cau 28.9. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang xét dau dao ham nhu sau:

Ham s6 da cho dong bién trén khéang nao dudi day?
A. (—o0;—1). B. (-1;0). C. (—1;1). D. (0;+00).
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Cau 28.10. Trong khong gian Ozyz, mit phang di qua O va nhan vecto 7 = (2;3; —4) lam vecto
phap tuyén cé phuong trinh 1a

A 22 +3y—42+1=0. B. 22 -3y +42z=0.

C. 22+ 3y —42=0. D. 22 -3y +42+1=0.

Cdu 28.11. Phan 4o ctia s6 phtic z = 4 — 3i bang
A —4. B. 3. C. -3. D. 4.

Cdu 28.12. Trong khéng gian Oxyz, dudng thang di qua diém M (—2;1;3) va nhan vecto @ =
(1;3; —5) lam vecto chi phuong c6 phuong trinh la

Ax—|—27y—1iz—3 x—1 y—=3 z+45
‘ 12_ 31_ 53' '-42_ 11_ 35
c trs_Yy-_:79 p -2 _Yrl_zFS
1 3 -5 1 3 -5
Cdu 28.13. Cho ham s6 f(z) = 42° — 4. Khing dinh nao dudi ddy ding?
A./f(x)dx:x4+c. B./f(x)dx:x4—4:c+0.
C. /f(m)dx:12x2+0. D. /f(m)dx:4x3—4x—|—0.
Cdu 28.14. Dao ham clia ham s6 y = 5% 1a
5$
Ay = a5 L B. y=—. C. ¥y =5"Inb. D. ¢ = 5",
Inb
Cau 28.15. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log,(2x) > 4 1A
81 81
A. (2;—1—00). B. (0;32). C. (0;2>. D. (32;400).

Cau 28.16. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -2 0 2 +o0
f'(x) — 0 + 0 — 0 +

/(@) +00\3/0\3/'+

So diém cuece tri cia ham so da cho la

(0. 9]

A. 3. B. 4. C. 1. D. 2.
Cau 28.17. Cho hai sb phitc z = 3+ 2i va w = 1 — i. S6 phiic z — w bang
A, —2— 3i. B. 4+1. C. 5—1. D. 2+ 3.
Cau 28.18. Cho cap sb cong (u,,) véi u; = 3 va uy = 7. Cong sai ciia cap s6 cong da cho bang
3 7
A - B. - C. —4 D. 4.
7 3
Cdu 28.19. Diém nao trong hinh bén la diém biéu dién s6 y
phttic z =2 + 147 P 1 M
A. Piétm N. B. DPiém . C. biém M. D. biém P. [ R i
—2? O 32 T
o T -1 N
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Cau 28.20. Véi moi s6 thic a duong, logs(5a) bang
A. 1—logsa. B. log;a. C. 5log;a. D. 1+ logsa.
Cdu 28.21. Nghiém ctia phuong trinh 7% = 3 1a
A. z =log, 3. B. z =7 C. z=

| w

. D. z =log;7.
Cdu 28.22. Cho f 1a ham s6 lién tuc trén onan [1;2]. Biét F 1a nguyén ham ctia f trén doan [1;2]
théa man F(1) = —1 va F(2) = 4. Khi d6 /f(q:) dz bing

A. 3. B. 5. 1 C. -3. D. —5.

Cdu 28.23. Cho khéi chép c¢6 dién tich ddy B va chiéu cao h. Thé tich V ctia khoi chép da cho
dugce tinh theo cong thiic nao dudi day?

1 4
A. V =3Bh. B. V = Bh. C. V= gBh. D. V= gBh.
Cdu 28.24. Thé tich ctia khéi cau ban kinh 2a bang
2
A. 3—7m3. B. Smad. C. —ma’. D. §7Ta3.
3 3 3
Cdu 28.25. Vi n 1a s6 nguyén duong bat ki, n > 4, cong thiic nao dudi day ding?
! n! (n—4)! 4l(n — 4)!
Aci=_" gt C. ¢t = : D C:= "~ 7
Cn 4l(n —4)! Cn (n —4)! Cn n! Cn n!

Cadu 28.26. Cho hinh nén ¢é ban kinh day r va do dai dudng sinh [. Dién tich xung quanh S,, cta
hinh nén da cho dugce tinh theo cong thiic nao dudi day?

4
A. Sy =2mrl. B. S;, = 2nrl. C. Sy = gm‘l. D. Sy = nrl.

Cdau 28.27. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S): (z +1)2 + 32 + (2 — 2)2 = 4. Tam ctia (95)
c6 toa do la
A. (—-1;0;-2). B. (1;0;2). C. (1;0;-2). D. (-1;0;2).

Cdu 28.28. Diém nao dudi day thudc do thi ctia ham s6 y = 2% + o — 17
A. Diém Q(1;3). B. biém M(1;2). C. biém N(1;1). D. biém P(1;0).

Cdu 28.29. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;2; —1) va mit phang (P): x —2y+3z+1 = 0.
M:it phang di qua A va song song v6i (P) ¢6 phuong trinh 13
A z—-2y+3246=0. B.z+2y+32—-2=0.
C.x+2y+32+2=0. D z—-2y+32—-6=0.
2 2
Cadu 28.30. Néu /f(x) dx = 3 thi /[420 — f(z)] dz bang
0

0

A 2. B. 5. C. 14. D. 11.
Cau 28.31. Véi a > 0, dit logy(3a) = b, khi d6 log, (27a*) bang
A. 4b+ 3. B. 4b—1. C. 4b+7. D. 4b.

Cdu 28.32. Chon ngau nhién dong thdi hai sb tit tAp hop gom 19 s6 nguyén duong dau tién. Xac
suit dé chon dugc hai s6 1é bang
AL B. ¥ c. - D. 2.
19 19 19 19
Cdu 28.33. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém M (1;1;0) va N(3;2; —1). DPudng thang MN cé
phuong trinh la

A L _y+l 2 r+1 y+1 2
2 1 =17 43 =1
C x—1 y—-1 =z r—1 y—-1 =z
4 3 =1 2 1 =1
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Cau 28.34. Cho sb phitc z = 3 — 24, mddun ciia s6 phitc (1 4 i)Z bang

A. V10. B. 26. C. 10. D. /26.
Cdu 28.35. Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ci cac canh bang S
nhau (tham khio hinh bén). Géc giita hai dudng thang SD va AB
bang
A. 90°. B. 60°. C. 30°. D. 45°.
Cdu 28.36. Cho hinh lap phuonng ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh A o
bang 2a (tham khao hinh bén). Khoang céch tit A dén mit phang / l AN
(BDD'B') bing : C' S
A. V/3a. B. 2v/2a. C. V2a. D. 21/3a. } AN
Abidy B
. % O
Cau 28.37. Trén doan [1;4], ham s6 y = —2* + 822 — 13 dat gia tri 16n nhat tai diém \<O
A z=4. B =1 C. z=2. D. z=3. (DD
Cdu 28.38. Ham s6 nao dudi day dong bién trén R? —
20 — 1
A y=23—21. B. y = 2% — 322 C. y= ;+1. D. y =23+ 2z. %
Cau 28.39. C6 bao nhiéu sé nguyén x thdéa man [logs(2? + 1) —logz(z +31)](32 —2271) > 07 l:
A. Vb sb. B. 27. C. 26. D. 28. E
Cadu 28.40. Cho ham s6 y = f(=) lién tuc trén doan y Z
[~1;6] va 6 dd thi la dudmg gép khiic ABC' trong hinh B QO
bén. Biét F 1a nguyén ham ctia f théa man F(—1) = —2. 2 | (D
Gi4 tri ctia F(5) + F(6) bang 3 | 6 =
A 19. B. 17. C. 22. D. 18. 10 1 0
e RCEEEEEEEEEEEEER C Q
A N 4 3 2 ~<LL]
Cdau 28.41. Cho ham so f(x) = az® + ba® + cz®, (a,b,c € R). y Q
Ham s6 y = f'(z) ¢6 do thi nhu trong hinh bén. S6 nghiém thuc
phén biét ctia phuong trinh 2f(z) —3 =0 la
A. 4. B. 3. C. 2. D. 1.
[ o ’

Cdu 28.42. C6 bao nhiéu s6 nguyén duong y sao cho ton tai sé6 thuc x € (1;5) théa man
4(x —1)e” =y (e” + zy — 22?2 — 3)?
A. 14. B. 11. C. 12 D. 10.

Cdu 28.43. Cho khéi ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 canh bén bang 4a, goc gitta hai mit
phang (A'BC) va (ABC') bang 60°. Thé tich cia khéi ling tru da cho bang

www.thaykientoan.com © Trang 161/249



~

~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

29. PE THI THPT QUOC GIA 2021 — LAN 2 = TT BDVH THIEN AN

4 4 64
67\/5@3. B. M(13. C. 7\/3(13.

27 9 3
Cau 28.44. Xét cac s6 phiic z va w thay doi théa man |z| = |w| = 4 va |z — w| = 4v/2. Gia tri
nhé nhat ciia P = |z + 1 44| + |w — 3 + 4i| bang

A.5—2V2. B. 5—2. C. V4l. D. V13.

Cdau 28.45. Trén tap hop sb phtic, xét phuong trinh 22 — 2az + > +2 = 0 (a, b 1a cic tham sb
thuc). C6 bao nhiéu ciap sd thuc (a;b) sao cho phuong trinh dé c6 hai nghiém zy, 2o thoéa man
21+ 2429 = 3 + 347

A 2. B. 1. C. 4. D. 3.

Cau 28.46. Cho hai ham sb f(z) =
n € R. Biét ham s6 y = f(z) — g(z) c6 3 diém cuc tri 1a —1,2 va 3. Dién tich hinh phing giéi han
béi hai dusng y = f/(z) va y = ¢'(z) bang

32 64 71

71
A —. B. —. .= D. —.
3 9 C 9 6

Cdu 28.47. Cét hinh tru (7) béi mit phang song song véi truc va cach truc mot khoang bing

A. D. 644/3a3.

= ax* + ba® + cx? + 2z va g(x) = ma® + nx? — 2x; v6i a, b, ¢, m,

3a, ta dugc thiét dién 14 mot hinh vuéng c6 dién tich bang 36a?. Dién tich xung quanh ctia (7)

ban
Ag. 24+/27a?. B. 18v/2ma?. C. 12V/2ra?. D. 36v/2ma?.
Cdu 28.48. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;3;1) va duong thing d: vl % ~Z —; 1.
Pudng thang di qua A, cit truc Oy va vudng géc véi d ¢6 phuong trinh 14
r=1+4+3t r=—-1—-t r=2—1 r=1+1
A Jy=3—-1t . B. (y=1—-t . C.y=2+t. D Sy=3+t¢.
z=1-—1 z=3+3t z=2—1 z=1+t

Cau 28.49. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S): (z — 3)* + (y — 2)> + (2 + 1)? = 1. C6 bao
nhiéu diém M thudc (S) sao cho tiép dién ctia (S) tai M cat cac truc Oz, Oy lan ludt tai cac diém
A(a;0;0), B(0;b;0) ma a, b 1a cic s6 nguyén duong va AMB = 90° ?

A. 22. B. 21. C. 25. D. 24.

Cau 28.50. Cho ham s6 f(r) = 2* — 1023 4 242 + (3 — m)x, v6i m 1 tham s6 thie. C6 bao nhiéu
gid tri nguyén ctia m dé ham s6 g(z) = f(|z]) c6 ding 7 diém cuc tri?
A. 22. B. 21. C. 25. D. 24.

BANG PAP AN

[28.1.A ][28.2.D ||28.3.A ||28.4.C ||28.5.A |[28.6.D |[28.7.B |[28.8.A |[28.9.B |[28.10C |
128.11C |[28.12C ||28.13B ||28.14C ||28.15A |[28.16A |[28.17D |[28.18D |[28.19C |[28.2(D |
[28.21A |[28.228 |]28.23C ||28.24A ||28.25A |[28.26D |[28.27D |[28.28C |[28.29A |[28.30B |
128.31B |[28.32D ||28.33D |[28.34D |[28.35B |[28.36C ||28.37C ]|28.38D |[28.39B |[28.40B |
128.41C |[28.42C ||28.43B ||28.44D ||28.45D |[28.46B |[28.47D |[28.48C |[28.49D ||28.5(0B |
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Cuuvinpi 30. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 1

Cdau 1. Modun ciia sd phiic 1 + 2i bang
A. 5. B. V3. C. V5. D. 3.
Cau 2. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mat cau (S): a2+ +22 —20+2y—42—2 = 0.
Tinh ban kinh 7 ctia mét cau.
A r=2V2. B. v/26. C.r=4 D. r=+2.
Cau 3. Diém nao dudi day thudc dd thi ctiia ham sb y = 2 + 322 — 2.
A. Diém P(—1;-1). B. Diéem N(-1;-2). C. biém M(-1;0).  D. Diém Q(—1;1).

Q
CAu 4. Thé tich ctia khéi cau c6 dién tich mit ngoai bang 367 1a S
A. 9r. B. 36. c. Z. D. = N
9 3 <
Cau 5. Tinh T = /31’ dz. 0
3I'

A I=—+C. B. I=3"In3+C. C. I1=3+C. D. I=3"+In3+C.
In3 Q
Cau 6. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén R va ¢ bang xét diu ctia f/(z) nhu sau: ‘<O
)
T —00 —1 0 1 2 +00 @
o

() + 0 - 0 + - 0 -
1
l—
S6 diém cuc dai ctia ham s6 da cho la f
A 4. B. 1. C. 2. D. 3. =
2 N 5 £ N 22+1 3_x 1 Z
Cau 7. Nghiém cua bat phuong trinh 3% > 3377 |3 <O
2 2 3
A x>—-. B <. C.z>-. D.oz>—.

T3 53 73 Y70 Q)
Cdu 8. Cho hinh chép c6 dién tich mat ddy 1a 3a? va chiéu cao bang 2a. Thé tich ctia khdi chép =2
bang O
A. 6a®. B. 2a®. C. 3a’. D. a3. )

Cau 9. Tip xédc dinh ciia ham sb y = (2 — 2)V? la:

A. 7 =R\{2). B. 7= (24). C Z—=(-2). D. 7= (-00:2. =

b

Cau 10. Tap nghiém S ctia phuong trinh logy(z — 1) = 2.
A. S ={10}. B. S=o. C. S={7}. D. S = {6}.
9 9 9
Céau 11. Gia sit /f(x) dz = 37 va /g(x) dz = 16. Khi d6 I = / 2f(2) + 3¢(x)] dz bing
0 0 0
A. T =2 B. I =58. C. T =143 D. [ =122.

Cau 12. Cho s6 phiic z = 2 — 3i. S6 phitc w = —3z 1a
A w=-6-—9. B. w=6+ 9. C. w=6-—09i. D. w=-6+ 9.

Cau 13. Trong khong gian v6i hé truc toa dd6 Oxyz, cho mit phing (P): 2z 4+ y — 1 = 0. Mt
phang (P) ¢6 mot véc-to phap tuyén 1a
A T =(-2;-1;1). B. W= (2;1;-1). C. 7 =(1;2,0). D. @ =(2;1;0).
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Cau 14. Trong khong gian Oxyz cho @ = (2;3;2) va b = (1;1; —1). Véc-to @ — b 6 toa do
la

A. (3;4;1). B. (—1;-2;3). C. (3;5;1). D. (1;2;3).
Cau 15. Trén mit phang toa do, biét M(—3;1) 1a diém biéu dién sé phtic z. Phan 4o ciia z
bang

A 1. B. -3. C. -1 D. 3.

A A s oax s o2 2o+ 1
Cau 16. Céc duong tiém can ding va ngang ctia do thi ham so6 y = 1 la

a:‘ —

A x=2,y=1. B xr=—-1y=-2 Cr=1y=-2 D x=1;y=2.

Cau 17. Véi a, b 1a s6 thue duong tly ¥ va a # 1, log,s b bang
1 1

A. 3 +log,b. B. 3log,b. C. 3 + log,, b. D. 3 log,, b.
Cau 18. Dudng cong trong hinh 14 do6 thi ciia mot ham sb trong y
bén ham s6 dude liét ké & bén phuong 4n A, B, C, D duéi day.
Héi ham s6 dé 1a ham s6 nao? \ \ /

A y=—at+42% + 1. B. y=2a"+222+1. O x

C.y=a*—42%+1. D. z* — 222 — 1.

” . -2 —1 3 .
Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: ? = Y 5 - —; . biém nao duéi day
thuodc d?

A Q(4;-2;1). B. N(4;2;1). C. P(2;1;-3). D. M(2;1;3).

Cdu 20. C6 bao nhiéu cach sap xép 6 hoc sinh thanh mét hang doc?
A. 6% B. 5. C. 6. D. 6.

Cdu 21. Cho hinh ling tru diing c¢é dién tich day 1a 3a2, @6 dai canh bén bang 2a. Thé tich khoi
ling tru nay bang

A. 2a3. B. . C. 3a®. D. 6a3.
~ 2 1
Cau 22. Tinh dao ham f'(z) ctia ham so f(z) = log,(3x — 1) véi © > 3
3 1
A ()= — > B fl)—__*
I = 5= me I = 5o me
3 3In2
C. ! - . D ! = .
fll@) = 3— fll@)=5—
Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
T | —00 —1 1 +00
Y + 0 — 0 +
3 +00
—00 —1

Ménh dé nao dusi day ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khodng (—1;3).  B. Ham s6 dong bién trén khoang (—1;+o00).
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C. Ham s6 nghich bién trén khoang (—1;1).  D. Ham s dong bién trén khodng (—oo;1).

Cau 24. Mot hinh tru c6 ban kinh day » = 5 cm, chiéu cao h = 7 cm. Tinh dién tich xung quang

cua hinh tru.

A. S =357 (cm?). B. S =707 (cm?). C. S= 7307'(' (cm?). D. §= 357? (cm?).
2 2 2
Cau 25. Cho /f(x) dr =2 va /g(x) dr=—1. Tinh [ = /[x +2f(z) — 3¢g(x)] dz
sl “1 “1
A.I:E. B.]:Z. C.Izl—’r. D.IIE
2 2 2 2

Cau 26. Cho cap sb cong (uy,) véi us = 2 vi uy = 6. Cong sai ciia cap sé cong da cho bang
A —4. B. 4. C. -2 D. 2.

Cau 27. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 322 + sinx 1
A. 23 +cosz +C. B. 6z + cosx + C. C. 22 —cosz+C. D. 6z —cosx + C.

Cau 28. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh va lién tuc trén doan cé Y
[—2;2] va c6 dd thi la dudng cong trong hinh vé bén. Diém cuc ticu
clia d6 thi ham s6 y = f(z) 1a 7] 2

A z=1 B. M(1;-2). |

C. M(—2;—4). D. z=-2 |

-2 ! 1 T
1 o 1 [2
% BN ‘

Cau 29. Trén doan [1;5], hAm s6 y = x + Y dat gid tri nho nhat tai diém

A. x=05. B. z=3. ‘ C. x=2 D z=1.

Cadu 30. Ham s6 nao dudi day dong bién trén tap xac dinh clia ching
A y=a2*+222-1. B.y= C.y=2>+322-21. D.y=a>+z+1.

Cau 31. Véi moi a, b, x 1a cdc s6 thuc duong thod man log, x = 5log, a + 3log, b. Ménh dé nao
duéi day ding?

A. z =5a+ 3. B. 2 =d"+ 0% C. v =a’b. D. xz = 3a + 5b.
Cdu 32. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh bang a. Goi M, N lan lugt 1a trung diém
ctia AD, CD. Géc gitta hai duong thang MN va B'D’ 13

A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 30°.
5

5
Céu 33. Cho /f(x) dx = —2. Tich phan / [4f(z) — 32%] da
0 0
A. —140. B. —130. C. —120. D. —133.

Cdu 34. Cho hai mit phing (a): 3z — 2y + 22+ 7 =0, (8): 5z — 4y + 32 + 1 = 0. Phuong trinh
mit phang di qua gbc toa dd O dong thoi vudng géc vi ca (o) va (B) 1a

A 2x—y—22=0. B. 2z —-y+22=0.

C. 2z4+y—22=0. D 2z+y—22+1=0.

www.thaykientoan.com © Trang 165/249

I'¢
A

~

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022



~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

~

30. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 1 = TT BDVH THIEN AN

Cau 35. Cho sb phiic z théa man (1 + 2i) = 4 — 3i. Phan 4o ctia s6 phtic z bang
A -2 B. 2. c. p L
) ) ) 5
Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD la hinh thoi tdm O, canh a. Géc BAD = 60°,
canh SO vuong goéc véi (ABCD) va SO = a. Khodng cich tit O dén (SBC) la

A a\/57. B a\/57' C a\/45‘ D. a\/52.
19 18 7 16
Cau 37. Mot hop chita 30 thé dude danh s6 tit 1 dén 30. Ngusi ta ldy ngau nhién mot thé tit hop
dé6. Tinh xéc suat dé thé lay duge mang s6 1é va khong chia hét cho 3.
2 1 4
A —. B. -. C. i D. —.
5 3 10 15
Cdu 38. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;0), B(1;1;2) va C(2;3;1). Puong thing di
qua A va song song véi BC' ¢6 phuong trinh la

A.x—lzy—in' B,$_1:y_2:f,
11 22 —1 31 42 3

C.IJr _yre_z p *rtt_yrs_ 2
3 4 3 1 2 -1

Cau 39. Tip nghiém ciia bat phuong trinh (4° — 65.2% + 64) [2 — logz(z + 3)] > 0 c6 tat ci bao
nhiéu sé6 nguyén?
A. 2. B. 3. C. 4. D. v6 sb.

Cau 40. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 y
dao ham cap 2 trén R va c6 do thi
f'(x) 1a dudng cong trong hinh vé bén.
Dit g(x) =  (f'(x) — 1). Goi S 1 tap
nghiém ctia phuong trinh ¢'(x) = 0. S6
phan tit ctia tap S la

A. 10. B. 9.

C. 6. D. 8.

Cau 41. Cho ham sb f(z) ¢6 f(0) =0 va f'(x) = cosz - cos? 2z, Vr € R. Biét F(z) 1a nguyén ham
12

1 N
cia f(x) théa man F(0) = ~39e7 khi d6 F(m) bang
242 2 121 14
A —. B. —08. C. —. D. —9.
225 225 225 225

Cdu 42. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhit AB = a va AD = 2a, canh
bén SA vudng géc véi ddy. Tinh thé tich V ciia khéi chép S.ABC D biét g gitta hai mit phang
(SBD) va (ABCD) bang 60°.
3 3 3 3
A.V:“f. B.V:“\éﬁ. c.vz4“1g1_5. D.V:a\?{ﬁ.

Cadu 43. Cho phuong trinh 2% — 4z + 2 = 0 ¢6 hai nghiém phtic. Goi A, B 1 hai diém biéu dién

ctia hai nghiém dé trén mit phing Oxy. Biét tam gidc OAB déu, tinh P = ¢ + 2d.
A. P=18. B. P=-10. C. P=-14. D. P =22.
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~ 2 -3 -3 2 -5
Cdu 44. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d; : T _ Y _ it :dy: z =

1 ;) 1 3
]_ - 2 2 2, Z
Y1 272 5 mit phéing (P): o + 2y + 32 — 5 — 0. Puong théng vuong géc véi (P), cit dy va

2
ds c6 phuong trinh la

A‘x—lzy—i—l:i. B.x—2_y—3:z—1
33 23 1 5 11 21 3
c.tT2_¥=2_zt2 p T roY_
1 2 3 1 2 3
Cau 45. Cho ham s6 f(z) bac bén ¢6 do thi nhu hinh vé bén. C6 bao

. . 1
nhiéu gid tri nguyén cia m € [—10;10] dé ham so g(x) = gfs(ac) +

1 2
§mf2($) + 3f(z) — 1 nghich bién trén khodng (0;1) ?
A. 13. B. 14. C. 15. D. 16.

Cau 46. Xét hai s6 phtic 21, 2, théa man |z; + 229| = 2, |22; — 329 — 7i| = 4. Gia tri 16n nhit cta
biéu thitc P = |z, — 2i| + |2, + i| bang

9 4
A. \f B. 23 C. 43 D. \3/5

Cau 47. Cho hai ham s6 f(z) = ax* +b2® + cx® + 3z va g(v) = ma® +na? — x; v6i a,b,c,m,n € R.

Biét ham s6 y = f(z) — g(z) c¢6 ba diém cuc tri 14 —1,2 va 3. Dién tich hinh phing giéi han boi

hai duong y = f'(x) va y = ¢'(z) bang
71

32 71 64
A —. B. —. C. —. D —.
3 9 6 9
Céu 48. C6 bao nhiéu sb nguyén = sao cho ton tai sb thuc y thoa man 321" = 47+,
A. v sb. B. 5. C. 2 D. 1.

Cau 49. Trong khong gian Ozyz, cho mét cau (S): (r —2)*+ (y—3)?+ (2 —1)* = 1. C6 bao nhiéu
diém M thuoc (S) sao cho tiép dién ctia mit cau (S) tai diém M cat cac truc Oz, Oy lan lugt tai
cac diem A(a;0;0), B(0;b;0) ma a,b la cdc s6 nguyén duong va AMB = 90° ?

A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 50. Cho ham sb f(z) = 2* — 1223 + 302% + (3 — m)z, v6i m 1a tham s6 thuc. C6 bao nhiéu
gid tri nguyén ctia m dé ham s6 g(z) = f(|z|) c6 ding 7 diém cuc tri?
A. 25. B. 26. C. 27. D. 28.

BANG PAP AN

1. Cl2. A3, Cll4 Bl5. Alle. Cc]l7. c][s. B9. C|l10. A |
[11. A |[12. D |[13. D |[14. D |[15. A |[16. D |[17. D |[18. C |[19. C ][20. C |
[21. D |[22. A][23. C||24. B ||25. C |[26. B |[27. C |[28. B |[29. B |[30. D |
131. C|[32. A|[33. D|[34. C|[35. C|[36. A |[37. B]|[38. A |[39. C |[40. B |
[41. C |[42. C ||43. D |[44. D |[45. B |[46. D ||47. B ]|48. C |[49. B |[50. B |
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31. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 2 = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 31. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 2

Cau 1. Cho s6 phiic z = 2 +i. Tinh |z|.
A. |z| = /5. B. |z| =5. C. |z] =2. D. |z| = 3.
Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S): 22 + y* + 22 — 22 — 4y + 42 — 7 = 0. Xéc dinh

toa do tam I va tinh ban kinh mit cau (.9).

A I(—1;-2;2); R = 3. B. 1(1;2;-2); R = V2.
C. I(-1;-2;2); R =4. D. I(1;2;-2); R =4.
Cau 3. Diém nio dudi day thuse dd thi ham 6y = - J_r i’
T
A. P(1;-1). B. N(1;-1). C. M(1;-2). D. Q(1;0).

Cau 4. Quay mot miéng bia hinh tron cé dién tich 16ma? quanh mot trong nhitng dudng kinh, ta
duoc khoi tron xoay cé thé tich bang

A 1287ra3‘ B. 6471'613‘ C. 2567ra3‘ D. 327ra3.
3 3 3 3
Cau 5. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = 22® — 9 1a
A. ;.7:4—93:—1—0. B. 42 — 92 + C. C. i:v‘*—{—C. D. 423 — 92 + C.
Cau 6. Cho ham sb f(z) ¢6 dao ham f'(x) = x(x — 1)(x + 4)%, Vo € R. S6 diém cyc dai ctia ham
s6 f(x) 1a

A. 3. . C. 2. D. 1.

B.
. 1 244z R
Cadu 7. Bat phuong trinh <2> > @ c6 tap nghiém la S = (a;b). Khi d6 b — a bang
A 4. B. 2. C. 6. D. 8.

Cau 8. Cho khéi chép (H) c6 thé tich 1a 2a®, ddy 1a hinh vudéng canh av/2. Dd dai chiéu cao ciia
hinh chép (H) bang
A. 4a. B. a. C. 3a. D. 2a.

. 1
Cdau 9. Tap xéc dinh ctia ham s6 y = (x — 1)5 1a

Cau 10. Tinh tong cdc nghiém ctia phuong trinh log(2? — 3z 4+ 1) = —9 bang
A -3 B. 9. C. 1079. D. 3.
5 -2 5
Cau 11. Cho tich phan /f(x) dz =8 va /g(a:) dez =3. Tinh I = /[f(a:) —4g(x) — 1] dx
2 5

-2

A I=-11 B. I =13. C. I=27. D. I =3

Cdu 12. biém M trong hinh vé bén la diém biéu dién s6 phitc z. Khi
dé s6 phiic w = 5z 1a

A w=15+ 2. B. w=—-15+ 201.

C. w =15+ 20:. D. w=15—-20:.
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Cau 13. Trong khéng gian Ozyz, cho mit phang (a): 2z +y — z + 1 = 0. Véc-to nao dudi day
khéng phai 1 véc-to phap tuyén ctia mét phang (a)?

A g = (4;2;-2). B. 5 =(-2;-1;1). C. n3=(2;1;1). D. ny = (2;1;-1).
Cau 14. Trong khong gian Ozyz, cho cdc vée-to @ = (2;—1;3) va b= (1;3; —
vée-to € =1a —2b

A C=(0;-T;7). B. ¢=(0;7;7). C. 2=(0;,-7;-7). D. C=(4;-T;7).

2). Tim toa do cta

Cdu 15. biém M trong hinh vé bén 1a diém biéu dién s6 phtic z. Phan
thuc clia s6 phtic z bang

Y
A. 4. B. —4. C. -3. D. 3.
3 x»
0 ! S
| N
I G
N N & N se FA NI A 5 X PRI £ 1—4x Q
Cau 16. Duong thang nao dudi day la tiém cin ngang ctia do thi ham s6 y = 5 1 O
x — «
1
A y=2 B. y=4. C y=-. D. y=-2 D)
2 @
Cau 17. Vi a la sé thuc duong tity ¥, logs(5a) bang
A. 5+logsa. B. 5 —log;sa. C. 1+ logsa. D. 1 —log;a. E
1
. ) —
Cau 18. Duong cong trong hinh vé bén 14 do thi cia ham s6 nao dudi y f
day? -1 2 —
Ay =223+ 62% 2. B. y =23+ 322 — 2. ﬂ\ -
C.y=—a%—322-2. D. y=2a%—322-2. . O <
y y - \/ o
9 CZ)
~ 2 - 1 2 - 3 -
Céau 19. Trong khong gian Oxyz, cho duong thang (d): ‘ _yre_z . Héi (d) di qua D

3 —4 -5
diém nao trong cic diem dudi day?

A. C(=3:4;5). B. D(3;—4;-5). C. B(~1:2:2-3).  D. A(1;-2;3). L

b

Cau 20. Cé6 bao nhiéu sé ¢c6 nam chit s6 khac nhau dude tao thanh tit cac chit s6 1,2, 3,4, 5,67
A. AL B. Ps. C. C2. D. P:.

Cau 21. Cho hinh lang tru dimg ABC.A'B'C" ¢6 day ABC' la tam gidc vudng can tai A, AB = a
va AA’ = av/3. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C" bang
3 3 3
A 30V3 B. 30°/3. c. O3 . ©V3
2 2 6
Cau 22. Tinh dao ham ctia ham s6 f(z) = e**3.

A fl(z)=2-e*3. B. fllr)=-2-¢*3. C. fl(z) =2 "3 D. f/(z) = e** 3.
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Cau 23. Cho ham 86 y = f(z) c6 do thi nhu hinh vé. Ham Y
s6 y = f(z) dong bién trén khodng nao dudi day?
A. (=2;2). B. (—o00;0). C. (0;2). D. (2;+00).

-2

Cdu 24. Cho hinh tru ¢6 ban kinh ddy r = 5 cm va khoang céc giita hai ddy bang 7 cm. Dién tich
xung quanh cua hinh tru la
A. 357 cm?. B. 707 cm?. C. 1207 cm?. D. 357 cm?.

10 6
Cau 25. Cho ham s6 f(z) lién tuc trén [0;10] thod man /f(x) dez =7, /f(m) dz. Gia tri cta
0 2

P= /Qf(x)dx%—]of(x)dx 1a

0
A. 10. B. —4. C. 4 D. 7.
Cau 26. Cho cap sb cong (u,) véi u; = 2 va cong sai d = 1. Khi dé us bang
A. 3. B. 1. C. 4. D. 2.
Cau 27. Nguyén ham ctia ham s6 f(z) =2 +z
T 2 T 2
A. +L e B. 2"+ 22+ C. C. + 2%+ C. D. 274+ 4C.
In2 2 In2 2
Cau 28. Cho ham s6 f(x) c6 do thi nhu hinh vé. Ham s y
dat cuc dai tai diém 9 1

A z=1. B z=-1. C. z=2. D x=-3.

~ 2 9 . .
Cau 29. Trén doan [1;5], ham so y = x + — dat 16n nhat tai diem

A. z=5. B. x=3. ‘ C. z=2 D x=1.
Cau 30. Ham s6 nao sau day nghich bién trén R?
1
A y=—-. B. y=—a2* —22° — 9x.
T
C.y=1-2a2° D y=+v1—-=x
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Cau 31. Cho log, z = 3, log, x = 4 v6i a, b 1 cic s6 thuc 16n hon 1. Tinh P = log,, .
A. P=12. B.P:E. C. P=—. D.P:i.
7 12 12

Cau 32. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA vudng géc véi mat

5 3 N S
phang (ABC), SA = a\2/_7 tam gidc ABC deu canh bang a

(minh hoa nhu hinh vé&). Géc tao béi giita mét phang (SBC)
va, (ABC) bang
A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

2 2

Céu 33. Cho / [4f(x) — 22] dz = 1. Khi d6 / f(2) dz bing
1

I'¢
A

1
A 1. B. -3. C. 3. D. —-1.

Cdu 34. Cho diém M(1;2;5). Mit phang (P) di qua M va cit cac truc Oz, Oy, Oz tai A, B,C
sao cho M 1a truc tdm cia tam gidc ABC. Phuong trinh mit phang (P) la

Az+y+2-8=0. B. z+2y+52x—-30=0.
N TR r Yy oz
) D I4+%4220
C 5+2+1 0 5+2+1
Cau 35. Cho sb phiic z thod man Z(1 + 2i) = 4 — 3i. Phan thuc ciia s6 phitc 2z bang
A2 B -2 c I p -1
5 5 5 5 ¢

Cau 36. Mot hinh lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B, AB = a,
AA" = 2a. Khoang céch tir diém A dén mit phing (A’BC) la
A. 205, B, 25, c. WO D, 35,
D D )
Cau 37. Thay Binh dat 1én ban 30 tAm thé ddnh s6 tit 1 dén 30. Ban An chon ngau nhién 10 tam
thé. Tinh x4c suat dé trong 10 tam thé lay ra c6 5 tAm thé mang s6 18, 5 tAm mang s6 chan trong

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

dé chi c6 mot tAm thé mang sb chia hét cho 10.
8 99 3 99
A —. B. —. C. —. D. —.
11 667 11 167
Cau 38. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(1; —2; —3); B(—1;4;1) va dudng
ng d: = =
e T 2
qua trung diém cta doan AB va song song véi d?

. Phuong trinh nao duéi day 14 phuong trinh ctia dudng thing di

T -1 z+1 T -1 z+1
A=t L e
C.x—lzy—lzz—l—l. D.fzy;2_z+2.
1 -1 2 1 -1 2
Cau 39. Tip nghiém ctia bat phuong trinh (32* — 9) <3’3 — 217> v/32+1 — 1 < 0 chita bao nhiéu s6
nguyén?
A. 2. B. 3. C. 4. D. 5.
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Cau 40. Cho ham sb f(x) lién tuc trén R va ¢6 do thi nhu hinh vé. v
Dat g(z) = f (f(z)). Hoi phuong trinh ¢’(z) = 0 ¢c6 may nghiém thuc
phan biét?

A. 14, B. 10. C. 8. D. 12. L]

N ) 1 .
Cau 41. Cho ham sd f(x) ¢6 f(0) = — va f'(x) = sin3z - cos? 2z, Vo € R. Biét F(x) 1a nguyén

21
ham ciia f(z) théa man F(0) = 0, khi d6 F (f) bing

137 137 247 167

iy B. — c. =L D. .

441 141 441 832

Cdau 42. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam giac déu, SA L (ABC). Mt phing (SBC)
cédch A mot khoang bing a va hop v6i mit phiang (ABC) géc 30°. Thé tich ciia khéi chép S.ABC
bang
A B, 5 c. V32 p.
9 3 12 9
Cau 43. Trén tap hop cdc s6 phiic, xét phuong trinh 22 —2(m+1)z +m? = 0 (m 1a tham s6 thuc).
C6 bao nhiéu gia tri ciia m dé phuong trinh d6 c¢6 nghiém z, thda man|zo| = 77

A. 2. B. 3. C. 1 D. 4.

A N . .2 R N 2 z+1 y—1 2z-2
Cau 44. Trong khéng gian Oxyz, cho diem A(2;1;3) va duong thang d: = 5 = g
Pudng thang di qua A, vuong géc véi d va cit truc Oy ¢6 phuong trinh 14

x =2t r=2+2 r=24+2t x =2t
A Qy=-3+4t. B. Jy=1+1t . C Jqy=1+3t. D. {y=-3+3t.
z =3t z=3+3t z2=34+2t z =2t

Cdu 45. Trong mit phang véi hé toa Ao Ozy, diém M (x;y) biéu dién nghiém ctia bat phuong
trinh log,(92 + 18) + 2z = y + 3¥. C6 bao nhiéu diém M c6 toa dd nguyén thudc hinh tron tAm O
ban kinh R =77
A T. B. 2. C. 3. D. 10.
T+ 2 y+1 zZ ..
= = — va mat
\ w 2~ 3 1 "¢
cau (9): (x —2)2+ (y+1)? + (2 +1)? = 6. Hai mit phang (P), (Q) chtta d va tiép xic véi (S). Goi
A, B la tiép diém va I 1a tAm ciia mat cau (S). Gia tri cos AIB bang
1 1 1 1
A ——. B. - C. —-. D. -.
9 9 3 3
Cau 47. Cho cidc ham s6 y = f(z); y = f(f(x)); y = f(2* + 22 — 1) ¢6 do thi lan lugt 1a (Cy);
(Cy); (Cs). Puong thang z = 2 cit (Cy); (Cy); (Cs) 1an luot tai A, B, C. Biét phuong trinh tiép
tuyén ctia (C}) tai A va ctia (Cy) tai B lan lugt 1a y = 2z + 3 va y = 8x + 5. Phuong trinh tiép
tuyén ctia (C3) tai C' 1a
A y=8x-0. B. y=12z+ 3. C. y=24z —27. D. y=4zx+1.

Céu 46. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, cho dudng thang d:
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Cau 48. Cho ham s6 bac bon f(z) = ax*+bx3+cx®+dz+a c6 do thi ham so y

y = f'(x) 1a dudng cong nhu hinh vé bén. Ham s6 y = f(2z — 1) f (2? — 2z)

¢6 bao nhiéu diém cue tri? /
A. 3. B. 7. C. 4 D. 1.

/[10 1 v

Cdu 49. Cho tit dién déu ABCD c6 tat ca cac canh bang 1. Goi M 1a diém thudc canh BC sao
cho MC = 2MB; N, P lan ludt 1a trung diém ctia BD va AD. Goi @ la giao diem ctia AC va

(M N P). Thé tich khéi da dién ABM N PQ bang N

AN

A. 7—\/5. B. LNZ C. Q. D. 711‘/5. )

216 432 36 432 ~

Cdau 50. Mot bién quang céo c6 dang hinh tron tam O, phia 2 <—E

trong duge trang tri bsi hinh cht nhat ABC' D; hinh vuéng D A @

MNPQ c6 canh MN =2 (m) va hai dudng parabol déi xting Q T M QO

nhau chung dinh O nhu hinh vé. Biét chi phi dé son phan to \ ‘<O

dam 1a 300000 déng/m? va phan con lai 1a 250000 ddng/m?. ‘ AN /1 D

Héi s6 tién dé son theo céch trén gan nhit véi sb tien nao dudi —2 ‘ //\ ‘ 2 @

day? \ E

A. 3439000 ddng. B. 3628000 dong. \| % N T

C. 3580000 dong. D. 3363000 dong. c . =

5 T

|_

Z

O

BANG DAP AN D

Z

1. All2. DJ[3. A4 cC|[5. Alle. DJl7. C]ls. C]lo. C][10. D] g

[11. B |[12. D |[13. C |[14. A |[15. D |[16. D |[17. C |[18. B |[19. D |[20. A | O

[21. C |[22. A ]|23. C |[24. B |[25. C][26. C |[27. A ][28. B |[29. D |[30. C | Ll

131. B|[32. C]|33. A][34. B||35. B |[36. B |[37. B |[38. B |[39. B |[40. B | Q
[41. A |[42. A ||43. B |[44. A |[45. B |[46. A ||47. C ]|48. B |[49. B |[50. A |
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32. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 3 = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 32. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 3

Cau 1. Trong hinh vé bén, diém M biéu dién sd phtic z. S6 phiic Z 13 y

A 1-2i B. 2+i. C. 1+2i. D.2—i. ﬁ 7777777777 WM
o] >k

Cau 2. Tam I va ban kinh R ctia mat cau (9): (z — 1)+ (y+2)2+ (2 —3)2=9 1a

A. I(1;2;3); R = 3. B. I(-1;2;-3); R = 3.

C. I(1;-2;3); R = 3. D. I(1;2;-3); R = 3.
Cau 3. Diém nao dudi day khong thudce do thi ciia ham sb6 y = 2% + 322 — 2

A. Diém P(1;2). B. Diém N(0; —2). C. biém M(—1;2).  D. biém Q(—1;0).

-~ , ’ 2 L. X , 2,/ 327—(_0“3 N
Cdau 4. Bén kinh R ctia khoi cau ¢é the tich V = la

A. R=2a. B. R =2V2a. C. R = /2a. D. R = /Ta.
Cau 5. Nguyén ham / sin 2z dz bang

1 1
A. —§COSQ$—|—C. B. cos2x + C. C. 50082:)3—}—0. D. —cos2x + C.
Cau 6. Cho ham sb f(x) c6 dao ham f'(z) = x(z + 2)%, Vo € R. S6 diém cuc tri cia ham sé da
cho la
A 2. B. 1. C. 0. D. 4.

x2—4
~ . 3 .
Cdau 7. Giai bat phuong trinh (4) > 1. Tap nghiém 7' 1a cta bat phuong trinh 1a
AT =[-272]. B. T = [2;+00).
C. T = (—o0;—2]. D. T = (—o00; —2] U [2; +00).
Cdau 8. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy la tam gidc déu canh bang a, canh bén SB vuong goc véi
miit phang (ABC), SB = 2a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

AL . V3 c. 3 p. ©V3,
4 6 4 2
Cau 9. Tim tap xéc dinh 2 ctia ham sé y = (22 — 1) "7
A. 9 =R\{+1}. B. 2 =R\{1}.
C. 2= (-11). D. 2 = (—o0;1) U (1;+00).
Céu 10. Nghiém ctia phuong trinh log,(z — 1) = 3 14
A. x = 66. B. x =63. C. z =068. D. z = 65.

1 3 3
Céu 11. Cho ham s6 f(z) lién tuc trénR va c6 / fla)de = 2; / f(a)de = 6. Tinh [ = / f(w)dz.
0 0

1

A =8 B. I =12 C. I = 36. D. I =4

Cau 12. Trong hinh vé bén, diém M biéu dién sé phtic z. Khi d6 s6 phitc v

w=—2z1a N P WM
A w=4+2i. B. w=4-2i. }
C. w=—4+2i D. w=—4—2i. |
o] 2
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32. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 3 = TT BDVH THIEN AN

Cau 13. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho mit phang (a): 22 — 3y — 4z 4+ 1 = 0. Khi dé,
mot vécto phap tuyén clia (a) 1a
A= (-23;1). B. @ =(2;3;—4). C.n

(2;—3;4). D. 7 =(-2;3;4).
Cau 14. Trong khéng gian vdi hé toa d6 Ozyz, cho @ =27 +37 — k, b = (2:3;—7). Tim toa
do cta @ =27 — 3.

A 7 =(2;-1;19). B. 7 =(-2;3;19). C. 7

(—2;-3;19). D. 7 =(-2;-1;19).

Cdu 15. biém M trong hinh vé bén biéu dién sé phitc z. Phan do ciia z y
bang :* ””””” 5
A. 3. B. -3. C. —5. D. 5. i
3 ol =
o . . N 2 25 6
Cdau 16. SO tiém can ding ctia do thi ham s6 y = T oorth la
x? —3x 42
A. 2. B. 1. C. 3. D. O
- . 3N . s
Cau 17. Véi a la s6 thue duong tuy ¥, log, <> bang
a
1
A. 1—logsa. B. 3 —logsa. : : D. 1+logsa.
log; a
Cau 18. Duong cong trong hinh bén 14 do thi ciia ham sb Yy
nao sau day? |
x—1 B y— r+1 |
VST by |
C.y=—at+222-1. D. y=2%—-32z+2. |

~ 2, - 2 - 1 3
Cau 19. Trong khong gian véi hé toa d6 Ozyz, cho duong thang d : a o= Y 5 = Z—; .

Véc-to nao dudi day 1la mot véc-to chi phuong ctia d?

A W, =(1;2;-3). B. W3=(-1;2;1). C. u;=(21;-3). D. Wy =(2;1;1).
Cau 20. Mot ngudi vao ctta hang &n, ngudgi dé chon thuc don gom 1 mén an trong 5 mén, 1 loai
qué trong 5 loai, 1 loai nuéc udng trong 3 loai. Hoi ¢ bao nhiéu cach 1ap thuc don?

A. 73. B. 75. C. 85. D. 95.

Cdu 21. Cho hinh lang tru ding c6 dién tich day 1a v/3a?. Do dai canh bén 1a av/2. Khi d6 thé
tich ctia khoi lang tru 1a

3
A V6ad. B. /34, C. 2db, D. @a .

Cdau 22. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 177%.
A Yy =17"Inl7. B.y=—z-17"t C.y=-177 D. ¢y =—-17"In17.
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32. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 3 = TT BDVH THIEN AN

Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T —00 -1 0 1 +oo
Y -0 + 0 - 0 -+

NN

Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao dudi day?

A. (—o0;—1). B. (—1;+00). C. (0;1). D. (-1;0).
Cdu 24. Cho hinh tru ¢6 chiéu cao bang 2a, ban kinh ddy bang a. Tinh dién tich xung quanh cta
hinh tru.
A. ma®. B. 24°. C. 2ma?. D. 4ma®.
2 4
o ) 1 3
Cau 25. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén [1;4] va théa man /f(x) de = 1 /f(x) de = 1
, , 1 3
Tinh gid tri biéu thitc I = /f(:z:) dz — /f(a:) dz.
1 2
A.[:i B.[zé. C.I:é D.[:}.
8 4 8 4
Cau 26. Cho cap s6 cong u,, v6i s6 hang dau u; = 1 va cong sai d = 3. Hoi s6 34 14 sb hang tht
may?
A 12 B. 9. C. 11. D. 10.
~ . 1
Cadu 27. Tim ho nguyén ham ctia ham s6 y = 2% — 3% + —.
x
R 3 3
x 3 1 T 37 1
A A R. DL _ 2 - R.
3 lné’u—i_x?—ipo’cE 3 In3 :132+C’O€
Cau 28. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi nhu hinh bén. Gi4 tri cuc dai Y
ctia ham s6 13 1
A y=2 B. y=-1 C. y=-3. D y=1

Cau 29. Trén doan [—3;2], ham s6 f(z) = 2* — 1022 + 1 dat gid tri nho nhét tai diém

A z=0. B. z=-3. C.z=2. D. z = —/5.
Cau 30. Ham s6 nao sau day dong bién trén R?
—1
A y=a2t—234+22. B.y=a2'+223+7T2. C. y= :1:+1‘ D. y=xva?+1.
x
Cdu 31. Cho a va b 13 hai s6 thuc duong théoa man 9'°2:(@) = 4q4. Gi4 tri ctia ab® bang
A. 3. B. 6. C. 2 D. 4.
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32. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 3 = TT BDVH THIEN AN

Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD cé tat ca cac canh déu bang a. Goi I va J 1an luot 13 trung diém
ctia SC va BC. S6 do ctia géc (I.J,CD) bang
A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 90°.

1 1
Céu 33. Cho / f(z)dz = 1, tich phan / (2f(x) — 322) dz bing
0

0

A 1. B. 0. C. 3. D. —1.

~ « . e 1A N R 2 r+1 y-—2 Z oy
Cau 34. Trong khong gian véi hé toa dd6 Oxyz, cho duong thang A: — = 9 — 3 va mat
phing (P): 2 — y + z — 3 = 0. Phuong trinh miit phang (a) di qua O, song song véi A va vudng

gbe voi mit phang (P) 1a

A z+2y+2=0. B.z—-2y+2=0.
C.z+4+2y+2—-4=0. D z—-2y+24+4=0.
Cau 35. Cho s6 phtic z théoa man z (1 +2i) = 4 — 3i. Phan 4o clia s6 phic lién hgp z clia 2
bang
A -2, B. 2. c. L p. -1
) 5) 5} )

Céu 36. Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L (ABC),SA = av/3 va AABC vudng tai B ¢6 BC = a,
AC = a+/5. Tinh theo a khodng cach tit A dén (SBC).

A 22 B, 22l C. a/3. D, W15

7 7 3

Cau 37. Goi S 1a tap hop tat cd cic sd tu nhién c6 4 chit sé6 doi mot khac nhau va cac chit s6
thuoc tap hop {1;2;3;4;5;6;7;8;9}. Chon ngau nhién mét sé thudc S, xac suat dé s6 dé khong co
hai chit s6 lién tiép nao cling 1é bang

AT B. . c. 3L D. 2.

42 126 126 21

Cau 38. Trong khéng gian Ozyz, cho diém M(1; —2;3) va mit phang (P): 22 —y + 32+ 1 = 0.

Phuong trinh ciia dudng thang di qua M va vudng goc véi (P) 1a

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

~

r=1+2 r=—1+4+2t r=2+t r=1—-2t
A (y=-2-t. B. (y=2-t . C qy=-1-2t. D (y=-2-t.
z=3+3t z=-3+3t z=3+3t z=3-3t
Cau 39. Bat phuong trinh (2% — 92) In(z + 5) < 0 ¢6 bao nhiéu nghiém nguyén?
A. 4. B. 7. C. 6. D. V6 sb.
#”
Cau 40. Biét rang dd thi ham sé y = f(z) duge cho Y

nhu hinh vé bén. S6 giao diém ciia dd thi ham s6 y =

[f'(2)]> = f"(x) - f(z) vA truc Oz 1a

A. 4. B. 6. C. 2. D. 0. A /
7

Cau 41. Cho ham sb f(z) c6 f (g) = 0va f/(z) = sinzsin? 2z, Vx € R. Biét F(x) 1a nguyén ham

clia ham f(z) thoa man F(0) = 0. Khi d6 F (g) bing

A B. o c. 2L D. 197
225 225

225" © 225
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32. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 3 = TT BDVH THIEN AN

Cau 42. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day 1a tam gidc ABC vuong tai C, AB = 2a, AC = a va SA
vudng géc véi mit phang (ABC). Biét goc giita hai mit phiang (SAB) va (SBC) bang 60°. Thé
tich khéi chép S.ABC' bang
A V2 p. ©V6, c. Vo p. “V2,
6 12 4 2

Cau 43. Trén tap hop cic sb phtic, xét phuong trinh 2% + 4az + b* + 2 = 0, (a,b 1a cic tham
s6 thuc). C6 bao nhiéu cip sb thuc (a;b) sao cho phuong trinh d6 c¢6 hai nghiém zi, 2o théa man
21 + 2iz9 = 3 + 337

A 4. B. 1. C. 2. D. 3.
r=2+t
- N 2 . r y—7 =z . 2 \
Cdu 44. Cho hai dudng thang (di): ¢y =1+t va (do): 1= 3 =1 Duong thang (A) 1a
z=1+t
duong vudng géc chung ctia (dy) va (dy). Phuong trinh nao sau dau 1a phuong trinh cta (A)
r—2 y—1 242 r—2 y—1 2z-1
A. = = . B. = = .
Ly oyl A Ly yde 23
c r-f_vy—t_ vl p f-2_yrs_z¥s
1 1 —2 1 -1 —2
r=—142mt

Cdu 45. Trong khong gian Ozyz, cho dudng thang A: { y = — (m2 + 1) t. Goi A’ 1a dudng thing
z= (1 — m2) t
qua gbc toa dd O va song song véi A. Goi A, B, C' 1an luot 14 cic diém di dong trén Oz, A, 2. Gié
tri nho nhat AB + BC + C'A bang
V2

A. 2V/2. B. 2. C. 5 D. V2.

Cau 46. Cho ham s6 f(r) nhan gid tri duong va c6 dao ham lién tuc trén [0;3] va thod man
3

12
f(0)=3;f(3) =8 va /de = ;l Gia tri ctia f(2) bang

/ flz)+1
4 1
A2 B 2. c p 2
9 9 3 3

Cau 47. Cho ham s6 y = f(x) théa man f(—2) = 3, f(2) = 2 va bang xét dau dao ham nhu sau

x‘—oo _3 1 9 4 +00
f'(x)\+o—o—o+o—

Bat phuong trinh 3/@+™ < 4f(x) + 1 4+ 4m nghiém ding v6i moi s6 thuc 2 € (—2;2) khi va chi
khi
A me(-2;-1). B. me[-2;—1]. C. me[-2;3]. D. m € (-2;3).

Cau 48. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang xét dau dao ham nhu sau

x\—oo 0 2 5 10 oo
f@] + 0 - 0 + 0 - 0 +

Biét rang f(0) + f(3) = f(2) + f(5). Gia tri nhé nhat, gia tri 16n nhat cia ham y = f(z) trén doan
[0; 5] 1an lugt 1
A. f(5), £(0). B. f(0), f(2). C. f(1),f(5). D. f(5), f(2).
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Cau 49. Cho parabol (P): y = x? va dudng y
tron (C') ¢6 tdm thudc truc tung, ban kinh
R = 1 tiép xtic véi (P) tai hai diém phan
biét. Dién tich hinh phing gi6i han béi (P)
va (C) (phan t6 ddm trong hinh v& bén)

bang
A 14—3\/3—273 - 3\/§—|—27r—8.
12 12 0 x
A7 — —
c. LT OVe 3‘/5. D. 9V3 —dm 4”.
12 12

Cau 50. C6 bao nhiéu cip sd nguyén duong (a;b) dé dd thi ham sb y = 2% + ax? — 3z + b cat truc
hoanh tai 3 diém phan biét.
A. 5. B. 4. C. 1. D. Vb sb.

BANG DAP AN

I'¢
A

1. DJ[2. Cc]l3. Cl4& All5. Alle. Bll7. Alls. BJ9. All10. D|
[11. A |[12. D |[13. D |[14. C |[15. D |[16. B |[17. A ][18. B |[19. B |[20. B |
[21. A][22. D][23. D][24. D ]|25. B |[26. A |[27. B |[28. D |[29. D |[30. D |
131. D |[32. B|[33. A |[34. A|[35. C][36. A |[37. A][38. A |[39. C |[40. D |
[41. B |[42. B ||43. D ||44. A ||45. D |[46. B |[47. B |[48. D |[49. D |[50. C |

~

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022
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33. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 4 = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 33. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 4

Cau 1. biém M trong hinh vé bén biéu dién sb phitc z. Tinh mé y
dun ctia z.
A |z| =2 B. |z| =8. C. |z]=34. D. |z| =34

Cau 2. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, mat cau (S) : a2 + 2 +22 -4 +2y —62+4=0
c6 ban kinh R la

A. R=/53. B. R=4V2. C. R = /10. D. R =3V1T.
Cau 3. Diém nao dudi day khong thude do thi ctia ham sb y = —2* + 22 — 2

A. Diém P(—1;-2). B. Diém N(1;-2). C. Diém M(—1;0).  D. Diém Q(0; —2).

Cdau 4. Kh3éi cau ban kinh R = 2a c6 thé tich 1a

2 3
A2 g“ . B. 6ra®. c. B D. 16ma?.
Cau 5. Tit c3 én ham ctia ham s6 = 14
1 at cad nguyén ham ctia ham so f(z) T 31a
1
C. In|2z+ 3|+ C. D.ﬁln|2:c—|—3\—|—0.
n
Cau 6. Cho ham s6 y = f(x) x4c dinh trén R va c¢6 do thi ham s6 y

y = f'(z) 1a duong cong & hinh bén. Hdi ham s6 y = f(z) c6 bao nhiéu
diém cuec tri?

A. 6. B. 5. C. 4 D. 3.

N ) 1\*
Cau 7. Tap nghiém ctia bat phuong trinh (2) >21a
A. (—o0;—1]. B. [-1;400). C. (—o0;—1). D. (—1;400).

Cdau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vuéng canh a va thé tich bang a®. Tinh
chiéu cao h ctia hinh chép da cho

A h=a. B. h=2a. C. h = 3a. D. h =+/3a.
Cau 9. Tim tip xac dinh D ctia ham s6 y = (2 + 22 — 3)‘/5.
A 72=R B. 2 = (—o0; —=3) U (1; 400).
C. 2=R\{-3;1}. D. 2 = (0; +00).
Cau 10. Phuong trinh logs(z? — 10z + 9) = 2 ¢6 nghiém 1a
x =10 r= -2 r=-2 x =10
. B. . C. . D. .
z=0 z=0 r=9 =9
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2 5 5 2
Cau 11. Cho | f(z)dz = -3, f(x)dz =5va [ g(x)dz = 6. Tinh tich phan I = [ (2f(z) — g(z)) dx
i --a i ]

2 1

A [=-2 B. I =10. C. I=4. D. I=8.
Cau 12. biém M trong hinh vé dudi day la diém biéu dién s phitc 2. y
Khi d6 sb6 phiic w = 5z
A w=—-15+4 20:. B. w=-15-201. ?
C. w = 15+ 20i. D. w = 15— 20i. 0 -
VR M

Cau 13. Trong hé truc toa dé6 Ozyz, cho mat phang (P) ¢é phuong trinh 3z — z + 1 = 0. Véc to
phap tuyén ciia mit phang (P) c6 toa do 1a
A. (3;0;-1). B. (3;-1;1). C. (3;-1;0). D. (=3;1;1).

Cau 14. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, cho ba véc to @ (1;2; 3); 3(2; 2;—1); 2 (4;0; —4).
Toaddciia d =@ — b +27 la

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A. d(=7;0,—4). B. d(—7;0;4). C. d(7;0;—4). D. d(7;0;4).
Cau 15. Trong hinh vé bén, diém M biéu dién sb phiic z. S6 phiic z y
la
A 12 B. 2 +i. C. 1+2i. D. 2. N N
0 R
¢
P \ N “A A Y o X . N Z 3 - 2£E
Cau 16. Tim duong tiém can ding cta do thi ham s6 y = 5
'Z‘ —
A x=-2 B. z=2. C.y=-2. D. y=3.
Cau 17. Cho log, b =2 va log, ¢ = 3. Tinh P = log,(b*c?)
A. P=13. B. P=31. C. P = 30. D. P =108.
#”
Cau 18. D6 thi nhu hinh vé 1a clia ham sb y
A y=a*+ 322+ 1. B. y=2a%-32+ 1.
3
C.y:—%+x2+1. D. y=32%+2x + 1. 5
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33. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 4 = TT BDVH THIEN AN

Cé&u 19. Trong khong gian véi hé toa d6 Ozyz, cho dudng théng d : % =5 =3 Hoi
trong cac vec tg sau, dau khong phai la vec t6 chi phuong cta d?

A Wy =(-1;2;3). B. @y =(3;-6;-9). C. W3=(1;-2;-3). D. dy;=(-2;4;3).

Cau 20. Mot t6 ¢ 4 hoc sinh nam va 6 hoc sinh nit. Héi ¢6 bao nhiéu cach chon 3 hoc sinh trong
do ¢6 2 hoc sinh nam?
A. G2+ CL. B. CiC}. C. A2A}. D. A2 + Al

Cau 21. Cho lang tru ditng ABC.A'B'C’ biét tam gidc ABC vudng can tai A, AB = 2AA’ = a.
Thé tich khé lang tru da cho 1a

a’ a’ a’
A —. B. —. C. —. D. &*.
2 12 1 “
Cau 22. Dao ham ctia ham s6 y = log, (2% + 1) 1a
2z 2z 2z In 2
Ay = . B y=——-— C. . D ——.
YT Y (z2+1)In2 22 +1 2 +1
Cau 23. Cho ham s6 y = f(z). Ham s6 y = f'(z) c6 do thi y
nhu hinh vé. Ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang nio
du6i day?
A. (—o0;1). B. (1;4).  C. (=1:1). D. (2 +00). /

Cau 24. Biét thiét dién qua truc cia mot hinh tru 13 hinh vuéng canh a, tinh dién tich toan phan

S cua hinh tru dé

A. S= 27@2. B. S= imﬂ. C. S = mad?. D. S = 3wd?.

3 5 5
Cau 25. Cho /f(x) dx = 3,/f(x) dz = 10. Tinh tich phan /2f(z) dz
0 0 3

5 5 5 5
A. /Zf(z) dz=-7. B. /Qf(z) dz=14. C. /Qf(z) dz=13. D. /2f(z) dz="1.
3 3 3 3
Cau 26. Cho cap s6 nhan (u,) véi uy = 1;¢ = 3. Tim u;
1
A u = 9 B. v =09. C. u =27. D u = 77
Cau 27. Biét /f(2:v) dz = sin® z + Inz + C. Tim nguyén ham ciia /f(:)s) dx.
A. /f(:c) dz = sin® % +Inz+ C. B. /f(x) dz = 2sin® 2z + 2Inz + C.
C. /f(:c)dx = 2sin2%+21nx—|—0. D. /f(:c)d:c = 2sin’z + 2Inz + C.
CdAu 28. Trén doan [—2;1], ham s6 y = 2° — 222 — 72 + 1 dat gi4 tri 16n nhat tai diém
A z=0. B. z=-3. C. z=2. D xz=-1
Cau 29. Ham s6 nao sau day nghich bién trén R
A y=—2*+22% 2. B. y=a2*— 322 +5.
C.y=—-2+2%—21r—1. D. y=—12%—32? + 4.
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Cau 30. Véi a, b 1a céc s thue duong tiy ¥ thoa man log; a — 2logg b = 2, ménh dé nao dusi day
ding?
A. a=9p. B. a=90. C. a = 6b. D. a = 9b°.

Cau 31. Cho ham s6 y = f(z) c6 do thi nhu hinh vé bén. Gi4

tri cuc tieu cua ham so la

Y
A y=2 B. y=-1. C. y=-3. D y=1
X
Q
AN
(@)
AN
Cau 32. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, biét day ABC D A O
la hinh vuéng. Tinh géc gita A'C' va BD. AN b y O
A. 90°. B. 30°. C. 60°. D. 45°. B RN =
Y -
A/Lffffxff,(: D
B*= o |:
Céu 33 Biétj T Gy — a4+ bV/3 vl a,b T cde s hitu . Tih S = a+ b =
. ——dx = véi a, : = .
J xvV1+Inx Y o
1 2
A S=1. B.§=_. c.szi. D. 5=2. O
- N . N g , r—2 y—6 z+2 (D
Cau 34. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang chéo nhau d; : 5 = 5 =1 W =
—4 1 2 5 .
dy : z = Y ;_ S +2 . Phuong tinh mat phang (P) chita d; va (P) song song véi duong thang g
dy 1a O
A (P):x+5y+82—16=0. B. (P):x+5y+8z+16=0. ALLI
C. (P):x+4y+62—12=0. D. (P):2x4+y—6=0. n
Cau 35. Tong phan thuc va phan 4o ctia s6 phitc 2z théa man iz + (1 —4)Z = —2i bang
A. 6. B. -2 C. 2. D. —6.
Cadu 36. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ c¢6 day ABC' la tam gidc deu c
canh a v AA’ = 2a. Goi M 1a trung diém ctia CC” (tham khao hinh bén). A
Khoéng céch tit M dén mit phiang (A’BC) bang
A. L\/S' B. 2\/§a' C. QWCL. D. \/ﬁa'
5) 5) 19 19
A C
B
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Cau 37. Chon ngau nhién mot s6 tit tap hop sé ¢ ba chit s6 khac nhau. Xéc suat dé s6 dugce chon
¢ téng cac chit s6 1a sd chin bang
AL B. * c. L p. 0
81 9 2 81
Cau 38. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(2;0; —1) va mét phang (P) : z +y — 1 = 0. Dudng
thang di qua A dong thoi song song v6i (P) va mit phang (Ozy) c6 phuong trinh 14

r=3+1 r=2+t r=1+2t r=3+1t
A qy=2t . B. qy=-t . C.qy=-1 . D. Jy=1+2t.
z=1-—1 z—1 z=—t z=—t

Cau 39. Cho bat phuong trinh (logx +1)(4 —logz) > 0. C6 bao nhiéu s6 nguyén z thdéa man bat
phuong trinh trén?

A. 1000. B. 10001. C. 9998. D. 9999.
Cau 40. Cho ham s6 y = f(r) lién tuc trén R va c6 do thi nhu hinh y
vé bén. Phuong trinh f(f(z) —1) = 0 c6 tat cd bao nhiéu thuc phan
biét? x

A. 6. B. 5. C. 7. D. 4.

2 \ A , ™ 27 \ ! . 2 <X \
Cau 41. Cho ham s6 f(z) ¢6 f 5=%) " f'(z) = 12sin2x.cos® 3z, Vo € R. Biet F(z) la
nguyén ham ctia f(r) théa man F(0) = 0, khi d6 F(7) bang

87 21 87

A. 0. B, —. .= D. —.

0 64 C 8 64

Cdau 42. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh vudng canh a, SA vuong goc voi ddy
ABCD, gbc giita hai mit phang (SBD) va (ABCD) bang 60°. Goi M, N lan luct 1 trung diém
ctia SB, SC. T\/fgh £hé tich khéi chop i’/_élDNM. . .
a’v/6 a3\/6 3a3y/6 a’v/6
A V= T B. V= o C. V= T D.V:8.
Cau 43. Trén tap hop s phiic, xét phuong trinh 22 +4az +b? +2 = 0, (a, b 1a cidc tham s6 thuc).
C6 bao nhiéu cip s6 thuc (a;b) sao cho phuong trinh c6 hai nghiém 2y, 2o thoa z; + 2izp = 3 + 3i
o

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.

Cdu 44. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho diém A(1;—1;3) va hai duong thing: d;

r—4 y+2 z-1 J r—=2 y+1 z-1
14 207 1

vuong goc vii duong thang d; va cat duong thang ds.

A.x—1:y+1:z—3' B

. Viét phuong trinh dudng thing d di qua A,

r—1 y+1 =2-3

i T | 6, ' S
c t-t_yrl_z-o p t-t_yrl_z2-5
6 4 1 2 1 3

Cau 45. Cho tit ditn ABCD c¢6 AB = 3a, AC' = 4a, AD = 5a. Goi M, N, P lan lugt 1a trong tam
cac tam gidc DAB, DBC, DCA. Tinh thé tich V ctia tt dién DM N P khi thé tich t& dién ABCD
dat gi4 tri 16n nhat.
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120a® 10a® 80a? 20a
A V= T B.V—T. C.V—7. D.V—T7.
Cdu 46. Cho ham s6 bac ba c6 do thi ham s6 nhu hinh vé bén. by

P 3 2
Ham s6 g(z) = |f (xf(z)) + 1 ¢6 bao nhiéu diem cuc tri?

1¢-- T

A. 15, B. 14. C. 12. D. 13. 0 /\
3
1

Cau 47. Trong khong gian Oxyz. cho mit cau (S): (z 4+ 2)% + (y + 1)? + (2 — 2)? = 9 va hai diém
A(1;3;2), B(9; —3;4). Goi (P), (Q) 1a hai mit phang phan biét ciing chita AB va tiép xtic véi (9)
tai M va N. Ban kinh mit cau ngoai tiép tit dien ABM N bang

A, Vég B. V5L C. V‘f’”‘. D. /2.

Cau 48. C6 bao nhiéu s6 nguyén m € [2;2020] dé ton tai hai cip s6 thuc (2;y) thod man 22 +1° =
m va log, xlogsy = 17
A. 2019. B. 2003. C. 2004. D. 2005.

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 49. Cho ham s6 f(=) 1a ham s6 bac ba c6 do thi nhu hinh vé by
bén. C6 bao nhiéu cip s6 nguyén duong (a;b) thod man a +b < 16

. 1
dé phuong trinh f (ax? — 1) = = c6 7 nghiém thuc phan biét?
T

2lw|Q —

A. 101 B. 96. C. 89. D. 99. -

Cau 50. Cho ham s6 f(x) = az® +bax® + cx +d — 1; y
g(z) = mz* + nz + 1 ¢6 do thi nhu hinh vé bén. Biét
rang f”(2) = 0 va hai d6 thi ham s6 da cho cat nhau

tai ba diém phan biét c¢6 hoanh do z1, x5, x3 thoa man

~

&1 + 5 + 25 = 7. Dién tich hinh phang gach soc trong
hinh vé thudc khoang nao dugi day?

2 2 1
A. ( ;). B. (,)
05 52 “
1
C. (;3). D. (3;1).
2°5 5t

BANG DAP AN

1. DJl2. Cc]3. C4 Alls. BJl6. DJ7. A]ls. C][lo. B][10. D |
[11. A J[12. ¢ ][13. A ]l14. C]l15. D |[16. B |[17. A |[18. B |[19. D |[20. B |
[21. C |[22. B ||23. C |[24. A |[25. B ][26. D |[27. C]|28. D |[29. C |[30. B |
131. C|[32. A]|33. D|[34. A]|35. A |[36. D|[37. A|[38. B |[39. D |[40. C |
[41. C|[42. A ]|43. D ||44. A ||45. D |[46. D |[47. A |[48. C |[49. D |[50. C |

www.thaykientoan.com © Trang 185/249



~

~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

34. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 5 = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 34. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE5

Cdu 28.1. biém M trong hinh vé 1a biéu dién hinh hoc ctia s6 phiic z. y
Tinh mo6-dun cua z. T
A |z| = V5. B. |z| =5. C. |z| =3. D. |z| =1

Cadu 28.2. Trong khong gian v6i hé truc toa dd6 Oxyz, tim toa dd tAm I va tinh ban kinh R cua
mit cau (9): 2 +y? + 22 —dex +22+4=0.
A. I1(2;0;,-1), R=3. B. I(4;,0;-2), R=3. C. I(-2;0;1), R=1. D. I(2;0;—-1), R=1.

Cau 28.3. Di¢m nio sau day thudc dd thi ham sé y = 2* +ma® —max 42019 (m 14 tham s6)?

A. A(—1;2020). B. C(1:2019). C. C(0;2020). D. A(2:2020).

Cau 28.4. Khéi cau (S) c6 dién tich bang 167 (dvdt). Tinh thé tich khéi cau.
32 32 321\ 3 321/ 3

A. Tﬂ (dvdt). B. 7” (dvdt). C. g\f (dvdt).  D. 3 (dvdt).

Cau 28.5. Cho ham s6 f(z) = cos 3x. Ménh dé nao sau day ding?
1 1

A. /f(x)da::§sin3:c+0. B. /f(:c)dx:—gsiniia:—{—C.

C. /f(:v)dx:3sin3:v+0. D. /f(:v)dx:—BsinB.iL'—i—C.
Cau 28.6. Cho ham 86 y = f(z). Ham s6 y = f'(x) c¢6 do thi nhu y
hinh vé& bén. Tim s6 diém cue tri ctia ham s6 y = f(z).

A. 3. B. 1. C. 0. D. 2.

o \ z

~ . 1\7°
Cadu 28.7. Tap nghiém S ctia bat phuong trinh 5712 < (25) la
A S=(-00;2). B. S=(—o0;1). C. S=(1;+00). D. S =(2;400).

Cau 28.8. Cho hinh chép tam gidgc S.ABC véi SA, SB, SC doi mot vuong goc va SA = SB =

SC = a. Tinh thé tich khéi chép S.ABC.

1 1 1

A. §a3. B. §a3. C. 6a3. D. §a3.
Cdau 28.9. Tap xé4c dinh ctia ham s6 y = (22 — 22)7* 1a

A (—00:0) U (2 +00). B. (o; ;)

C. [0;2]. D. (0;2).
Cadu 28.10. Nghiém ctia phuong trinh log,(log, z) = 1 1a

A. z=8. B. x =16. C. z=4. D. x=2.

3
Cau 28.11. Goi f, g 1a hai ham lién tuc trén [1;3] théa man diéu kién /[f(x) + 3g(z)]dx = 10

1
3

dong thoi /[Zf(x) — g(z)]dz = 6. Tinh /[f(x) + g(z)] dx.

1
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A. 9. B. 6. C. 7. D. 8.
Cdu 28.12. biém M trong hinh vé bén biéu dién sé phtic z. Khi dé y
s6 phitc w = 22 — 3+ 44 1a M
A w=9—6i. B. w=9+ 14i. PTTTTTTT K
C. w=—9— 14i. D. w=—9 + 14i. |
3 N
_ [0) r
’ O
~ AN
Cau 28.13. Trong khéng gian véi hé truc toa do Oxyz, véc-to nao sau didy khong phai la véc-to <
phép tuyén ciia mit phang (P): x +3y —52+2=0 -
A. W =(-3;-9;15). B. 7 =(-1;-3;5). @
C. @ = (2;6;—10). D. @ = (—2;—6; —10). Q
Cau 28.14. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz cho A(—1;2;3), B(1;0;2). Tim toa d6 diém M \<O
R — D)
thoa man AB = 27MA. . @
A M —2;3;). B. M(-2;3;7). C. M(—4;6;7). D. M(—Z;—3;>.
2 2 —
am
Cdu 28.15. biém M trong hinh vé bén biéu dién s6 phtic z. Chon két Yy E
ludn ding vé s6 phc z. —
e g .p - Mo i T
A. zZ=3+ 5. B.z=-3+5 ! —
C. z=3-5i. D.z=-3-5i | =
1 O
| g
| -
-3 0] T O
~«LLl]
Cau 28.16. Cho ham s6 f(x) c6 do thi nhu hinh vé bén. Tiém y A
can dtng va tiém can ngang cia do thi lan ludt 1a }
Alz=—-1vay=2. B. z=1vay=2. |
C.rx=—-1vay=-2. D z=1vay=-2 i 3\
,,,,,,,,,,, RS R
\ l
-0 !

CdAu 28.17. Cho a va b 1a hai s6 thuc théa man a?b? = 32. Gid tri ctia 3log, a + 2log, b bang
A. 4. B. 5. C. 2 D. 32.
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Cadu 28.18. Do thi hinh bén 14 ctia ham s6 nao? y
o B  —x+1 |
U Y
—2x —x ‘
C.y=—"--. D.y= . ‘
YT et YT 1\
5 4l o] 10— =
77777777777 T:{“"""""
=2 1

Céu 28.19. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Ozyz, cho duong thing d: * = =

2 1 2
nhan véc-to ¥ = (a;2;b) lam véc-to chi phuong. Tinh a + b.
A. -8 B. 8. C. 4. D. —4.
Cau 28.20. Tap hop M c6 12 phan tit. S6 tap hop gom 2 phan tit ctia M 1
A. 122, B. (2, C. AL D. A2,
Cdu 28.21. Thé tich V ciia khéi ling tru tam gidc déu c6 canh ddy bang 2a va canh bén bang a
la
3V3 5V3 3V3
A.V:a;/_. B. V = a?V/3. C.V:a;/_. D.V:ag/_.
Cdu 28.22. Tinh dao ham clia ham s6 y = 32017
Ay =2017In3 . 32017 B. y = 32017,
32017
C.y = . D. y =In3 - 3207,
In3
Cau 28.23. Cho ham s6 y = f(x). Biét ham s6 y = f'(z) c6 do thi y

nhu hinh vé bén. Ham s6 y = f(z) nghich bién trén khodng nao
trong cac khoang sau?
A. (2;3). B. (—-2;1). C. (—o0;—6). D. (=3;0).

6 —l\o 2

Cdu 28.24. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = a, AD = a+/3. Tinh dién tich xung quanh ctia
hinh tron xoay sinh ra khi quay hinh cht nhat ABC'D quanh canh AB.
A. 127a’. B. 127a?V/3. C. 6aV/3. D. 2ra?V/3.

10
CaAu 28.25. Cho ham s6 f(z) va g(z) 1a cdc ham s6 lién tuc trén R, théa man /f(a:) dz = 21;
0

/g(a:) dz = 16; [[f(z) — g(x)]de = 2. Tinh I = /[f(x) — g(z)] da.
OA.I:. ’ B. I =15. OC.Izll. D . I=r7.
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Cau 28.26. Cho cap sb cong (u,) véi uyg = 25 va cong sai d = 3. Khi dé u; bang
A. Uy = 2. B. Uy = 3. C. Uy = -3. D. Uy = —2.
Cadu 28.27. Cho /f(4x) da = 2% 4+ 3z + C. Ménh dé nao dudi diy ding?

2

A. /f(:z:+2)dm:%+2x+0. B. /f(a:+2)dx:x2+7x+0.
2
T x

C. /f(x+2)dx—z+4a:+0. D./f(x+2)dx—?+4x+0.

Cdu 28.28. Cho ham s6 f(x) c6 bang bién thién nhu sau

T | —o0 0 3 +00

f(z) + 0 - 0 +

. / 2 \ / 400
—00 -5

Gié tri cuc tiéu ctia ham s6 da cho bang
A. 3. B. —5. C. 0. D. 2.

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

~ 1. 5 . .
CdAu 28.29. Ham y = —2° — —2? + 62 + 1 dat gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat trén doan [1; 3]
lan luot tai 2 va zo. Khi d6 2, + 22 bang

A 2. B. 4. C. 5. D. 3.

Cau 28.30. Ham s6 nao sau day khéng dong bién trén khodng (—oo; +00)?

-2
A y=a23+1. B y=z+1 C.y:x T D. y = 2% + 23 — 10.
‘r E—
Cau 28.31. Cho a,b > 0 néu logg a +log, b> = 5 va log, a® 4 logg b = 7 thi gié tri clia ab bang
A 2% B. 2. C. 8. D. 2'8.

~

Cdu 28.32. Cho ling tru tam gidc déu ABC.A'B'C’ ¢6 AB = a va AA' = av/2. Géc gitta hai
duong thang AB’ va BC' bang

A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 30°.
1
. . . 1 2
Cadu 28.33. Cho ham so y = f(x) biet f(0) = 5 va f'(z) = ze® v6i moi z € R. Khi dé /:vf(:v) dz
. 0
bang p
A St B. ¢! c. 1 p. ¢T1
4 4 2 2
~ . . . 2 . . s z—1 Y+ 2
Cawu 28.34. Trong khong gian toa do Ozyz, cho diem A(1;0;0) va duong thang d: 5= —
- ]_ Z 2 2 2
ZT. Viét phuong trinh mit phing chita diém A vi dudng thing d.
A (P):bx+2y+42—-5=0. B. (P):2x+y+22—1=0.
C. (P):bx—2y—42z—-5=0. D. (P):2z4+y+22—2=0.
Cau 28.35. Cho s6 phtic z = a+bi (a,b € R) théoa man (1+1i)z+2%z = 3+2i. Tinh P = a+b.
1 1
A P=1. B.P:—E. C.Pza D. P=-1.

Cadu 28.36. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy 1a tam gidc vuong dinh B, AB = a, SA vuong gbéc véi
mit phang ddy va SA = a. Khoang céch tit diém A dén mit phing (SBC) bang
2
A @0 B. Y2 “

4 D. a.
3 C.3 “

www.thaykientoan.com © Trang 189/249



~

~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

34. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 5 = TT BDVH THIEN AN

Cdu 28.37. C6 6 chiéc ghé dudc ké thanh mdt hang ngang. Xép ngau nhién 6 hoc sinh, gom 3 hoc
sinh 16p A, 2 hoc sinh 16p B va 1 hoc sinh 16p C, ngoi vao hang ghé dé, sao cho mdi ghé c6 ding
mot hoc sinh. Xéc suit dé hoc sinh 16p C chi ngdi canh hoc sinh 16p B bang

A. 1 B C. —. D. 1
15 5

6 207
Cdu 28.38. Trong khong gian véi hé truc toa do Ozyz, cho hai mit phang (a): z —2y+2z—1 =0,
(B): 2z +y — 2 = 0 va diém A(1;2; —1). Dudng thang A di qua diém A va song song véi ca hai
mit phang (), (8) cé phuong trinh 14

A.x—lzy—2zz+1. B.x—lzy—2:z+1
] t, A ! 03 L 37

c r—._y-=2_zt1 pi_¥yrs_z-°
1 -2 —1 1 2 1

Cau 28.39. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m dé bat phuong trinh (3$2_m — 9) (212 — m) <
0 c6 ding 5 nghiém nguyén phan biét?

A. 65021. B. 65024. C. 65022. D. 65023.
Cau 28.40. Cho hai hamsdy = f(x), y = g(x) c6 do thi y
nhu hinh. Khi d6 téng ) nghiém cia hai phuong trinh y= f(x)
flg(z)) =0va g(f(x)) =01la
A. 25. B. 22. C. 21. D. 26.
-3 5 @
-3
—4 y=g(z)

Céu 28.41. Cho ham s6 f(z) ¢6 f (f) - —2 vi f'(x) = 16 cosda - sin?z, Vo € R. Biét F(z) I

4
1 s
nguyén ham cta f(z) théa man F(0) = ?8’ khi d6 F(7) bang
16 64 31
A —. B. —. C. 0. D. —.
3 27 8

Cdu 28.42. Cho hinh chép S.ABC ¢6 diy ABC la tam gidc déu, SA L (ABC). Mit phang (SBC)
cdch A mot khoang bang a va hop v6i mit phang (ABC) géc 30°. Thé tich cta khéi chép S.ABC
bang
A S B, 5 c. V3 p. 10
9 3 12 9
Cdu 28.43. Trén tap hop cdc sé phiic, xét phuong trinh 22 — 2(m + 1)z + m? = 0 (m 1a tham s
thuc). C6 bao nhiéu gid tri ctia m dé phuong trinh dé cé nghiém zy thod man |zg| = 6 ?

A. 4. B. 1. C. 2. D. 3.
Cdu 28.44. Trong khong gian véi hé toa do Ozyz, cho hai dudng thing a : % = % — %;
1 1 X ) 7
b: * +2 - % s va mat phang (P): x —y — z = 0. Viéet phuong trinh cia dudng thang d song

song véi (P), cit a va b lan lugt tai M va N ma MN = /2.
A d: Tr—1 Ty+4 T72+8 B 4 Tv—4 Ty+4  T2+8

3 8 -5 3 8 -5
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C. d: 7x+4:7y—4:7z+8‘ D. d- 7x—4:7y—4:7z+8.
3 8 -5 3 8 -5
Cau 28.45. Cho ham sb y

f(z) = ax® + ba* + ca® + d2® + mx +n (a,b,c,d,m,n € R).

Do thi ham sé y = f/(x) nhu hinh vé bén. S6 diém cuc tiéu ctia ham -2 1 3%
s6
g(z) = | f(x) — (1024a 4 256b + 64c + 16d + 4m + n)|

la

A. 4. B. 3. C. D. 9.

Cdu 28.46. Cho hinh chép ti gide déu S.ABCD c¢6 ABCD 1a hinh vudng tdm O, canh bang 4a,
gbe gitta mit bén va mit ddy bang 45°. Goi M 1a trung diém AD, H, K lan luot 13 hai diém thay
déi thude mién trong tam gide SAB va SCD sao cho HK [/ (ABCD), SHOK la tit gidc noi tiép.

Tim gi4 tri 16n nhét ctia thé tich khoéi chép M.SHOK.

4

1 2
A. 4a®. B. ga?’. C. 67\/6@3. 3

D. —a”.
9 3

Cdu 28.47. Cho ham f x4c dinh, don diéu gidm, c¢6 dao ham lién tuc trén R va thda man 3[f(z)]> =

I'¢
A

T 1
2/ [(f(t))3 + (f’(t))3] dt + 2z v6i moi s6 thuc z. Tich phan /2021(f(m))2x dz nhén gia tri trong
0 0

khoang nao trong cac khoang sau?
A. (205;206). B. (199;200). C. (242;243). D. (201;202).

Cau 28.48. Trong khong gian Ozyz cho A(a;b;1), B(b;1;a), C(1;a;b) (v6i a,b > 0 ), biét mit
phéng (ABC) cling véi céc mit phang toa do tao thanh tit dién ¢6 thé tich bing 36. Tim ban kinh
nhoé nhat clia mit cau (S) di qua 4 diem A, B, C, D(1;2;3).

V6

A. /6. B. 1. C. V2. D. ER

Cau 28.49. Cho céc sb6 phiic z;,2; théa man cdc dieu kién: (2, +2 — i) (27 + 1 + 2i) 14 mot s6
thuc va |zp — 1 — 3i| = |z, — 1+ i|. Gid tri nhd nhat ctia biéu thitc P = |21 — 29| + |21 — 5 — 2i| +
|25 — 5 — 2i| bang;

A. 9. B. 6+ 3v2. C. 10. D. 1+ /85

Cau 28.50. Cho hai do thi (Cy) : y = logy x va (Cs) : y = 2°. M, N lan lugt 1a hai diém thay doi
trén (C1) va (Cy). Gid tri nho nhat cia M N thudc

) 5 (L1) e (1) b (2 +m0)

BANG DAP AN

~

~
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[28.1.A |[28.2.D ||28.3.A ||28.4.B ||28.5.A |[28.6.B |[28.7.D |[28.8.C |[28.9.D |[28.10B |
[28.11B |[28.12D |[28.13D |[28.14A |[28.15D |[28.16A |[28.178 ||28.18B |[28.19B |[28.20B |
128.21B |[28.22A |]28.23C |[28.24D ||28.25A |[28.26D |[28.27C |[28.28B |[28.29D ||28.30C |
[28.31A ]]28.32A |[28.33B |]28.34C |[28.35B |[28.36B |[28.37D ||28.38B |[28.39B ||28.40B |
128.41D |[28.42A |]28.43D ||28.44D ||28.458 |[28.46B |[28.47C |[28.48C |[28.49C |]28.50C |
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Cuuvinpi 35. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 6

Cau 1. Cho sb phiic z = /2 — /3i. S6 phtic lién hop cia z 13
A,z =2+ V3. B.z=—-V2+V3i. C.z=+v2-3i. D. z=—V2— V3.

Cau 2. Trong khong gian Ozyz, mit cau (S): (z — 3)2 + (y + 1)? + (2 + 2)? = 16 ¢6 dudng kinh
bang
A. 8. B. 4. C. 16. D. 32.

Cau 3. Duong cong trong hinh 1a do thi ctia ham s6 nao duéi day? ‘
20 — 3 20 — 1 -3 2 3 !

A y="""2 B =271 ¢ oyt D oy=—"2"° ;
i xT I

1 -1 o SR

Cdau 4. Cho mit cau c¢6 ban kinh R = 2. Dién tich cia mit cau da cho bang

2
A. 327T B. 8. C. 16m. D. 4r.
Cau 5. /:vdx bang
1 1
A. 59624—0. B. 22+ C. C. 5:1:—|—C’. D. z+C.

Cau 6. Cho ham s6 f(r) lién tuc trén R va c¢6 bang xét diu ctia dao ham nhu hinh

T ‘ —00 -5 —1 0 2 +0o0

-0 - 0 4+ 0 - 0 +

S6 diém cuc tri ctia ham sb da cho la
A 4 B. 5. C. 2. D. 3.

Cau 7. Tap nghiém cla bat phuong trinh 57+ > 3 1a
A. (—o0;1+41logs3). B. (—oo;—1+1log;3). C. (—1+logs3;+00). D. (logs 3;+00).

Cau 8. Cho khéi lang tru cé dién tich ddy B = 20 va chiéu cao h = 12. Thé tich ctia khdi lang tru
da cho bang

A. 80. B. 240. C. 160. D. 120.
Cau 9. Tap xac dinh ctia ham s6 y = log(x — 1) 1a
A. (1;400). B. R\ {1}. C. [1;+40o0]. D. (—1;400).
~ . 1
Cau 10. Nghiém ctia phuong trinh 2% = S 1a
1 1
A z=-. B x=—. .r=-3. D. x=3.
T=7 x 16 C. =z 3 x=3

5 2 5
Céu 11. Néu /f(a:) dz = 4 va /g(x) de = 5 thi /[Qf(.r) + g(2)] dz bing
2

2

5
A. 13. B. 3. C. 1. D. -3.
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Cdu 12. Cho s6 phiic z = 2 + 3, khi d6 phan o cta sé phitc 3% bang
A. —9. B. 0. C. 6. D. —6.

Cau 13. Trong khong gian Ozyz, cho mit phiang (P): 2z — y 4+ 3 = 0. Véc-to nao sau day khong
13 véc-to phap tuyén clia mit phang (P)?
A 7 =(-2;1;0). B. 7y, =(2;-1;0). C. 3= (—4;2;0). D. 74 = (4;2;0).

Cau 14. Trong khong gian Ozyz, cho hai véc-to @ = (1;3;2) va ¥ = (2; —1;1). Toa dd ctia véc-to
U+ 7 1A

A. (3;-2;3). B. (3;2;3). C. (3;4;3). D. (1;2;3).
Céu 15. Trén mit phang toa do, sb phiic z = 3 — 2i ¢6 diém biéu dién 13 diém nao?

A. M(-2;3). B. N(3;-2). C. P(3;2). D. Q(-3;-2).

~ N . 2 1 ;
Cau 16. Tiém can ngang ciia do thi ham so y = < +3 la, duong thang c6 phuong trinh

x —

A y=2 B. y=3. C. y=-1. D. y=-3.
Cau 17. Véi moi s6 thuc a duong, lg (10a?) bang

A 1+1g%a. B. 2lga — 1. C. 2lga+1. D. Iga — 2.

N z \<

Céu 18. Duong cong (C) trong hinh vé la do thi ctia ham s6 nao? Y

A y=2%—-322+2. B.y=—-2—2+2.

C.y=—a3+3z—2. D.y=2a%—3x+2 3

~

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

-1 0 1\ x
()

Cau 19. Trong khong gian Ozyz, phuong trinh tham s6 clia dudng thang di qua diém M (2;0; —1)
va ¢6 vée-to chi phuong @ = (2;—3;1) 1a

r =4+ 2t r=—-2+2t r=—2+4t r=2+2t
A Jy=-6 . B. Jy=-3t . C. qy=—6t . D. y=-3t
z2=2—1 z=1+1 z=1+2t z=—1+1¢ #«

Cdau 20. Mot gia sach c6 4 quyén sach Toan va 5 quyéen sich Vian. S6 cach chon ra 3 quyén séich
tur gia sach la
A. 3. B. C%. C. C2. D. .

- . R h . )
Cau 21. Cho khoi lang tru ¢é dién tich day B va chieu cao 1 Thé tich V' cia khoi lang tru da
cho dugce tinh theo cong thitc nao dudi day?

1 1 1
A. V = Bh. B. V = -Bh. C. V=-Bh. D. V= —Bh.
3 4 12
Cdau 22. Dao ham ctia ham s6 y = 27 13
2£U
A Y= . B. ¢y =2"In2. C.y=ux-21 D. ¢y =27,
In 2

Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau
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35. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 6 = TT BDVH THIEN AN

T —00 1 ) +00
f'(x) + 0 - 0 +
3 +0o
@) 7N
—00 -5
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?
A. (—o0;1). B. (—5;3). C. (5;400). D. (1;5).

Cau 24. Cho hinh tru c6 ban kinh day r va do dai dudng sinh ¢. Dién tich toan phan Sy, ctia hinh
tru da cho dugce tinh theo cong thitc nao dudi day?
A. Sy =mrl+mr?. B. Sy, =2mrl+2rr?. C. Sy, =2nrl+7r?.  D. Sy, = 7rl + 2mr?.

Cau 25. Cho ham s6 y = f(z), y = g(r) xac dinh va lién tuc y
trén doan [a;b] (c6 dd thi nhu hinh vé). Goi H 14 hinh phang dugc
to dam trong hinh, khi quay H quanh truc Oz ta thu dugc khéi
tron xoay cé thé tich V. Tim ménh dé ding trong cdc ménh dé sau
da

y.
AV = [1/(@) - g@)] dz.

B.V:w/U@ﬁ—ﬂ@Mm

Cau 26. Mot t6 c¢6 10 hoc sinh (6 nam va 4 nit). Chon ngau nhién 2 hoc sinh, tinh x4c suat sao
cho 2 hoc sinh dugc chon déu 1a nit

A 2 B. . c 2. p. L.
13 5 15 15
Céau 27. Tim ho nguyén him / z(3z + 1) da.
3, 1 1 |
A. Zx4+§x3+0. B. 1‘3—1—51’2—1—0. C. 22 +224C. D. 3954—1—5953—1—0.

Cau 28. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham trén R va f'(z) = (z + 1)(z — 2)%(x — 1). Diém cuc dai
ctia ham s6 da cho 1a

A x=2. B . x=1. C. z=0. D z=-1
Cau 29. Trén doan [—2;0], gid tri nhd nhat ctia ham s6 y = 22 — 4In(1 — ) bang

A. 0. B. —1. C.1—4In2. D. 4—41In3.

N . 1 .
Cau 30. Cho ham so y = —gx?’ +maz?— (2m+3)x +4. Goi S 14 t4p hop tat ca céc gid tri nguyén
ctia tham s6 m dé ham sd nghich bién trén R. Tong gié tri cdc phan ti cia S bang

A. 5. B. 3. C. 3. D. —5.

Cau 31. Cho céc sb thuc duong a, b thoa man 3loga+2logb = 1. Ménh dé nao sau day ding?
A a4+ =1. B. 3a + 2b = 10. C. a®bh? = 10. D. a3+ 1? = 10.
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Céu 32. Cho hinh lap phuong ABC'D.A'B'C'D’. Géc giita hai duong thang BA’ va C'D biang
A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 90°.

Cau 33. Tinh dién tich S ctia hinh phang (H) giéi han bdi cdc dudng cong y = —z° 4+ 12z va
2

y = —x2
937 343 793 397
A S=——. B S=—. S =— D S=—.
S 12 S 12 C.5 4 S 4
Cau 34. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mit cau (S): (z— 1)+ (y—2)?+(2—3)2 =9

? - 6 - 2 - 2 2 2
va dudng thang A: * _Y _— . Phuong trinh mat phang (P) di qua diem M (4;3;4),
Y

3 2 2
song song voi dudng thang thang A va tiép xtic véi mit cau (S) c6 dang l + b + ® — 1. Tinh
a c
a—b+ec.
A. 0. B. 1. C. -1 D. 2.

Cau 35. Cho s6 phiic z thda man phuong trinh (1+14)z = 3 — 5i. Tim toa d6 diem M 1a diém biéu
dién s6 phtc z.
A. M(—1;4). B. M(—1;—-4). C. M(1;4). D. M(1;-4).

Cau 36. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vudng canh a, tam gidc SAB 1a tam gidc déu va
mit phiang (SAB) vudng gbc véi mat phang (ABCD). Tinh khoang céch tit duong thing AD dén
mit phang (SBC).

A Y3 B. . c. 2 p. V3

4 4 2 2

Cau 37. Ngusi ta trong 3003 cdy theo dang mot hinh tam gidc nhu sau: hang thit nhat trong 1

cdy, hang thit hai trong 2 ciy, hang tht ba trong 3 cay,..., cit tiép tuc trong nhu thé cho dén khi
hét s6 cay. S6 hang cdy dudc trong la
A TT. B. 79. C. 76. D. 78.

Cdu 38. Trong khong gian v6i hé toa do6 Ozyz, cho hai diém A(1; —2;3), B(3;4;1) va dudng thang
r+1 y+2 2-3

d: 5 = 1 - 3 Phuong trinh nao duéi day 1a phuong trinh duong thang di qua trung
diém ctia doan thang AB va song song v6i d?
r+2 y+1 242 r—2 y—1 2z-2
—22 —11 3 5 —22 —11 3 5
c. = _yte_z- ) pf—c_Y¥r_=27%
-2 -1 3 -2 -1 -3

~ . . 1 N
Cau 39. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham s6 m € (1;20) dé Vz € <3; 1> deu 1a nghiém cta

bat phuong trinh: log,, z > log, m?

A. 18 B. 16. C. 17. D. 0.

Cau 40. Tim gi4 tri nguyén thuéc doan [—2022;2022] clia tham s m dé do thi ham sb y =
ve—-3 Ca

————— ¢6 dung hai tiém can.

e+ —m
A. 2011. B. 2012. C. 2013. D. 2010.

Cau 41. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham 1 f/(x) = 22921 + 2022, Ve € R va f(1) = 1011. Gid tri

2
cua /f (g) dz bang
0
1

. B. — . .= . . .
2023 4046 2023 2023
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35. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 6 = TT BDVH THIEN AN

Cau 42. Cho lang tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 ddy la tam gidc ABC' 1a tam gidc vuodng can tai A,
canh BC = a. Goi M 1a trung diém ctia canh AA’, biét hai mit phang (M BC) va (M B'C") vuong
gbc véi nhau, thé tich khéi ling tru ABC.A’B'C' bang
A OV2 B c ©V2 D~
8 4 24 8
Cau 43. Trén tap hop céc s phiic, xét phuong trinh 22 — 62 +m = 0 (1) (m 1a tham s6 thue). Cé

bao nhiéu gid tri nguyén ctia m thudc khoang (0;20) dé phuong trinh (1) ¢ hai nghiém phan biét
21, %2 thoa man 2121 =29 52?
A. 20. B. 11. C. 12 D. 10.

Cau 44. Cho hai sb phiic 2, 29 thdéa man |z; — 3i + 5| = 2 VA |izg — 1 + 2i| = 4. Tim gia tri 16n
nhat clia biéu thitc T = |2iz; + 32,].

A. /313 + 16. B. /313. C. V313 +8. D. V313 +2V5.
Cdu 45. Cho ham s6 f(x) lién tuc trén R va dudng thing y o(@)
(d): g(x) = ax + b c6 dd thi nhu hinh vé. Biét dién tich mién

1 0
s 37 19
t6 dAm bang o va, /f(x)dm =1 Tich phan /x - f'(2x)dx
. 0 |
bang
2
AT g2 o2 p 2
348 3 3 6

y —3

Cau 46. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(2;1;3); dudng thang d: L ; L _Y _§|3_ 1 _Z ; 1
mit phang (P): 2z —y + 22 — 3 = 0. Goi A 1a dudng thang di qua diém A, cit dudng thang d va
song song v6i mit phang (P). Pudng thing A nim trong mit phiang nio sau day?
A 3rx—2y+22—-10=0. B 2x+3y—2z—4=0.
C.3r—y—2—2=0. D 2z —-2y+2—-5=0.

va

Cdu 47. Cho hinh nén dinh S, duong cao SO, A va B 1a hai diém thudc duong tron ddy sao cho
) . 3 == —
khoang céch tit O den (SAB) bang a;)/_ va SAO = 30°, SAB = 60°. Do dai duong sinh ctia hinh

nén theo a bang

A. aV2. B. aV/3. C. 2av/3. D. av/5.
Cau 48. C6 bao nhiéu ciap s6 nguyén (z;y) théa man 0 < y < 2020 va log,(dy +4) — z =
1427 —y?

A. 10. B. 11. C. 12 D. 2021.

Cau 49. Trong khong gian v6i hé toa do Owzyz, cho mit cau (S): 22 + (y — 3)2 + 22 = 4 va hai
diém A(4;3;3), B(2;1;0). Goi (P) la mit phang di qua A tiép xic véi (S). Goi khoang céch 16n
nhat va nhé nhét tit B dén (P) lan lugt 1a m va n. Khi dé6 T = m + n nam trong khoang nao dudi
day?
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A (1;2). B. (3;4). C. (O;;). D. (2;;).

Cau 50. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham o' = f'(x) = —32% + 62. Biét f(0) = —1, gia tri 16n
. . 1 s
nhat ctia ham s6 g(z) = f (2? — 3z + 2) + 2022 trén doan [—3; 3 bang

21
A. f( 6) +2022.  B. 2024. C. 2025. D. f(z) +2022.

BANG PAP AN

1. A2, A3, A4 cClls. Alle. DJl7. C]ls. B]Jl9. A]l10. C|
[11. B ][12. A ][13. D |[14. B ||[15. B |[16. A |[17. C |[18. B |[19. D |[20. D |
21. C|[22. B][23. D][24. B ]|25. D |[26. C |[27. B |[28. D |[29. C |[30. A |
131. C |[32. A |[33. A |[34. A|[35. A ][36. D|[37. A][38. B |[39. C |[40. A |
[41. C|[42. B ||43. D ||44. A ||45. C |[46. C |[47. A |[48. B |[49. B |[50. C |
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36. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 7 = TT BDVH THIEN AN

Cruvinpi 36. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 7

Cdau 1. Modun ciia s6 phiic z = 3 + i bang

A. 8. B. V10. C. 10. D. 2V/2.
Cau 2. Trong khéng gian Ozyz, mat cau (S): (v +1)% + (y +2)? + 22 = 9 ¢6 béan kinh bang
A. 3. B. 81. C. 9 D. 6.
Cau 3. Piém nao dudi day thudc dd thi ctia ham s6 y = 2* + 22 — 17
A. P(—1;-1). B. N(-1;-2). C. M(1;0). D. Q(—1;1).
Cau 4. Dién tich S ctia hinh cau ban kinh r dudc tinh theo cong thitc ndo dudi day?
A. S =4nrd. B. S =2mr3. C. S = 4mr. D. S= ;lm’?’
Cdau 5. Trén khoang (0; +00), ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = m% la
A/f fx5—|-C' B. /fx ix_g—l—C’.
C./f:pd:vzgx5+0. D/fa: xzixé—kc.

Cau 6. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang xét diu ctia dao ham

‘—oo —92 0 1 4 +o0
f'(x)\—o+o—o+0—

S6 diém cuc tiéu ctia ham s6 da cho 1a
A. 3. B. 2. C. 4 D. 5.

Cdau 7. Tép nghiém ciia bat phuong trinh 2% > 8 1
A. (log, 6;+00). B. (—o0;3). C. (3;400). D. (—oo;log, 6).

Cdu 8. Cho khéi lang tru cé dién tich ddy B = 7 va chiéu cao h = 6. Thé tich ciia khéi ling tru
da cho bang
A. 42, B. 126. C. 14. D. 56.

Cau 9. Tép xéc dinh ctia ham s6 y = 27 1a
A. R B. R\{0}. C. (0;400). D. (2;+00).

Céu 10. Nghiém ctia phuong trinh log,(z + 1) = 3 1a

A. x=8. B. z =4. C. z=6. D =7
5

Caull. Neu/f dx—3va/g dx—Zthl/[f( ) + g(x)] dz bang
A. 5. B. —5. C 1. D. 3.

Cdu 12. Cho sb phitc z = 3 — 24, khi d6 —2z bang
A. 6—2i. B. 6 — 4. C. 3— 4. D. —6 + 4i.
Cdu 13. Trong khong gian Oxyz, mit phang (P): 2z — 3y + 4z + 1 = 0 ¢ mdt vée-to phap tuyén

la
A T, =(-1;2,-3). B. n3=(=3;4;—-1). C. Ty=(2;-3;4). D. 7, = (2;3;4).
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Cau 14. Trong khong gian Oxyz, cho hai vée-to ¥ = (1;3;-2) va ¥ = (2;1;—1). Toa do cla
vée-to U + U 1a

A. (3;4;-3). B. (—1;2;-3). C. (-1;2;,-1). D. (1;-2;1).
Cau 15. Trén mit phang Ozy, cho M(2;3) 1a diém biéu dién ciia s6 phiic z. Phan do ciia z
bang

A. 2. B. 3. C. -3. D. —2.

P 'ON N , 5 X PR TN A 3ZE + 2 N \ & 7 \
Cdau 16. Tiém can ding cua do thi ham so y = ) la duong thang c¢é phuong trinh

x

A z=2. B. z=-1 C. z=3. D. z=-2
Cau 17. Vi moi s6 thuc a duong, log,(2a) bang

A. 2log,a. B. log,a+ 1. C. logya — 1. D. logya — 2.
Cau 18. Ham sb6 nao dudi day c6 do thi nhu hinh vé? y

A y=2°—-3x—1 B. y=—2*+22% - 1.

C. 2t —222 - 1. D.y=—2%+3z—1. /\

1) T

Céu 19. Trong khéng gian Ozyz, dudng thing d: % = % = g di qua diém nao dudi day?

A. Q(2;2;3). B. N(2;-2;-3). C. M(1;2;-3). D. P(1;2;3).
Cau 20. Véi n 1a sd nguyén duong, cong thitc nao dudi day ding?

A. P,=(n+1)L B. P, =n. C.P,=(n-1)L D. P, =nl.

Cau 21. Cho khéi chép c6 dién tich ddy B va chiéu cao h. Thé tich V ctia khéi chép da cho duge
tinh theo cong thitc nao dudéi day?

1 4
A V= gBh. B. V= gBh. C. V =6Bh. D. V = Bh.
Cau 22. Trén khodng (0; +00), dao ham ctia ham s6 y = log; x 14
1 1
Ay = . B. y’:n—g. C. vy=—. D. y’:i
xIn3 x 3r T

Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

r | — ) 0 2 +00
f'(x) — 0 + 0 — 0 +

/(@) +00\1/1\1/%0

Ham s6 da cho dong bién trén khoang nao dudi day?

A (—1;1). B. (—o0;—2). C. (0;2). D. (2;3).
Cdu 24. Cho hinh tru ¢6 ban kinh day 2r va dd dai duong ¢. Dién tich xung quanh ctia hinh tru
da cho la

A. Syq = 2mrd. B. Syq = 4nrd. C. S¢q = 37l D. S = 7mrl.
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Cau 25. Néu /f(a:') dx = 3 thi /6f(:c) dz bang

A. 6. B. 3. C. 18. D. 2.
Cau 26. Cho cap s6 nhan (u,) v6i u; = 7 va cong boi d = 4. Gia tri clia uy bang
A. 11 B. 3. C. ; D. 28.
Cdu 27. Cho ham s f(x) = 1 — sinz. Khing dinh nao dudi diy ding?
A./f(x)dx:x—cosa:—l—C. B. /f(x)dx:x+sinx+0.
C. /f(a:)d:z::x—I—cosx—i—C’. D./f(m)da::cosm—l—C.
Cau 28. Cho ham s6 y = az* + bz* + ¢ (a,b,c € R) c¢6 do thi y
14 duong cong trong hinh vé. Diém cuc dai ctia ham sé da cho /
1a

A. 0. B. 1. C. -3. D. 2.

Cdau 29. Tong gia tri 16n nhit va gia tri nhé nhat ctia ham s6 y = 2 — 3z trén [1;2] bang

14

A. 0. B. 2. C. 77 D. -7.
Cau 30. Ham s6 nao dudi day nghich bién trén R?

A.y:i+?. B. y=—2%—2% C. y=—-a2°+u. D y=—-23—u1
Cau 31. Xét tat ca cac s6 thuc duong a va b thoéa man log, a = log,s(ab). Ménh dé nao dudi day
ding?

A a=0. B. a*=0. C. a=0b" D. a® =0b.

Cau 32. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’. Géc giita hai duong thang A'C’ va AD bang
A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°.

6 4 6
Céu 33. Cho /f(x) dz =10 v& /f(x) de = 7 thi /f(x) dz bing
0 4

0
A —17. B. 17. C. 3. D. -3.
o~ 2 —1 2 2
Cdau 34. Trong khong gian Oxyz, cho hai duong thang d;: xT = % = Z+2, dy: x+2 =
1 . .
?JT = % Xét su tuong doi cta hai duong thang da cho.
A. Chéo nhau. B. Trung nhau. C. Song song. D. Cét nhau.

Cdau 35. Cho sb phiic 2z théa man i -z = 5 — 2i. Phan 4o ctia 2z bang
A. 5. B. 2. C. —5. D. —2.

Cau 36. Cho hinh lang tru diing ABC.A'B'C" ¢6 ddy ABC 1a tam gidc déu 4 c’
v AB = 4 (tham kh&o hinh v&). Khoang cich tit C' dén mit phang (ABB'A’) .

bang
V3
A. 2V/2. B. - C. 4V2. D. 2/3. A c

B
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Cau 37. T mot hop chita 16 qua cau gom 7 qua mau do va 9 qua mau xanh, liy ngau nhién dong
thoi hai qua. Xac sudt dé ldy dugce hai qua cling mau bang
AT B. 2L c. 2 p.
40 40 10 40
Cdu 38. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(2;2;3), B(1;3;4) va C(3; —1;5). Puong thang di

qua A va song song véi BC' ¢6 phuong trinh la

r—2 y+4 z-1 r+2 y+2 z+43

A. B.
20 e 203 2y i Ly
c t-f_¥ts_ 79 pf-f_yrs_ -2
4 2 9 2 —4 1
Cau 39. C6 bao nhiéu s6 nguyén x thdéa man [logs (x2 + 1) — logg(z + 21)] (16 — 2271) >0 7
A 17. B. 18. C. 16. D. Vb sb.

Cau 40. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -1 2 +00

f(x) + 0 - 0 +
o / 1 \ / +00
—0 -5

S6 nghiém thie phan biét clia phuong trinh f/(f(z) — 1) =0 1a
A. 3. B. 4. C. 5. D. 6.

3
Cau 41. Cho ham s6 f(z) c6 dao ham lién tuc trén R thoéa man f(3) = 21,/ f(z)dx = 9. Tinh
0

1
I:/ z - f'(3z) d.
AT =15 B. I =6, C. =12 D. =09,

Cau 42. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng S
tam O canh a. Canh bén SA vuong goc véi day, goc SBD = 60°.
Thé tich khéi chép da cho bang

2a> av/3 a’

A —. B. . C. —. D. @®.
3 2 3

Cau 43. Trén tap hop cdc s6 phiic, xét phuong trinh 22 +4az+b*+2 = 0, (a,b € R). C6 bao nhiéu
cap s6 thuc (a;b) sao cho phuong trinh d6 c6 hai nghiém 2y, 2o théa man z; + 2izy = 3+ 3i ?
A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 44. Cho s6 phtic z = a + bi(a;b € R) thoéa man 4(z — z) — 15i = i(z + zZ — 1)? vd mo-dun ciia
s6 phitc 2 — L + 3i dat gid tri nho nhat. Khi d6 gid tri ciia % + b bing
A. 3. B. 4. C. 1 D. 2.

Cau 45. Cho hai ham s6 f(x) = az* +bx3 + cax® + 3z va g(x) = ma® +na? —x; véi a,b,c,m,n € R.
Biét ham s6 y = f(z) — g(x) c6 ba diém cue tri 14 —1,2 va 3. Dién tich hinh phing gi6i h béi hai
duong y = f'(z) va y = ¢'(z) bang

32 71 71 64

A —. B. —. C. —. D. —.
3 9 6 9
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~ 2 2 - 1 1
Cau 46. Trong khoéng gian Oxyz, cho diem A(3;1;1) va duong thang d: T = y o2t )

Pudng thang di qua A, cit truc Oy va vudng géc véi d ¢ phuong trinh 14 ’ !
r=3+t r=—-1+4+1 r=3+3t r=—-3+3t
A y=1—-t. B. y=4-2t . C. y=1—-t . D ¢ y=5-2¢
z=1+t z=-=3+3t z=1+1 z=—-1+1

Cau 47. Cit hinh tru (7) béi mit phing song song véi truc va cach truc mét khodng bing 3a, ta
duge thiét dién 1a mot hinh vudng c6 dién tich bang 16a>. Dién tich xung quanh ctia (T') bang

164/13

8v13
A. 5 wa?. B. 8y/3md?. C. 5 Ta?. D. 8V13ma?.
Cau 48. C6 bao nhitu sd nguyén = sao cho ton tai sb thuc y thoa man 3% T¥° = 47+v ?
A. Vb sb. B. 5. C. 2. D. 1.

Cau 49. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S): (r —2)?+ (y—3)2+ (2 —1)? = 1. C6 bao nhiéu
diém M thuoc (S) sao cho tiép dién ctia mit cau (S) tai diém M cit cac truc Oz, Oy lan luct tai
cac diém A(a;0;0), B(0;b;0) ma a,b 1a cic s6 nguyén duong va AMB = 90° ?

A 4. B. 1. C. 3. D. 2.

Cau 50. Cho ham sb f(z) = z* — 1223 + 302% + (3 — m)z, v6i m 1a tham s6 thuc. C6 bao nhiéu
gid tri nguyén ctia m dé ham s6 g(z) = f(|z|) c6 ding 7 diém cuc tri?
A. 25. B. 26. C. 27. D. 28.

BANG DAP AN

1. B[2. A]l3. D4 cC]l5. cll6. Bll7. Cc][s. Allo. B]l10. D |
[11. C |[12. D |[13. C |[14. A |[15. B |[16. D |[17. B |[18. D |[19. D |[20. D |
[21. A ][22. A][23. D][24. B ||25. C |[26. D |[27. C |[28. A |[29. A |[30. D |
131. D|[32. C|[33. C |[34. C|[35. A ][36. D |[37. D][38. D |[39. B |[40. B |
[41. B |[42. C]|43. C||44. D ||45. B |[46. D |[47. D |[48. C |[49. D |[50. C |
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Cau 1. Mo-dun ciia sd phiic z = 2 + 2i bang

A. 8. B. V10. C. 10. D. 2v/2.
Cau 2. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (9): (z + 1) + (y — 3)2 + 22 = 9. Tam ciia (9) ¢6
toa do la
A. (1;-3;0). B. (—1;3;0). C. (1;3;0). D. (-1;-3;0).
Cau 3. Diém nao dudi day thudc dd thi cia ham sé y = 2* + 22 —1 7
A. P(—1;-1). B. N(—1;-2). C. M(1;0). D. Q(—1;1). N
Cau 4. Dién tich S ctia hinh cau ban kinh r duge tinh theo cong thitc nao dudi day? S
4
A. S =4nr3. B. S =2mr?. C. S = 4mr?. D. S= 571'7“3. AN
) , ; <
Cau 5. Trén khoéng (0; +00), ho nguyén ham ctia ham so f(z) = x5 la @
8 8 3 2
A. /f(:v) dv = Z5 +C B. /f(:v) dz = 2275 +C. O
o 8 2 1
C. /f(:c) dor = §x5 +C. D. /f(x) dz = g:c5 +C. \<O
- ) . D)
Céwu 6. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R va ¢d bang xét dau f’(x) nhu sau @
v |- ~1 0 2 4 +00 N
fl(z) | + 0 - | 4+ 0o - 0 + E
Ham s6 y = f(x) c6 bao nhiéu diém cye tri ? f
Al B. 2. C. 3. D. 4. =
. ) Z
Cau 7. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log,(3z) > 5 1a <O
32 32 25 25
A (0;— ). B. | —;+00). C.|0;— . D. ( —;+00].
3 3 3 3 D
Cdu 8. Cho khéi lang tru c6 dién tich ddy B = 3a® va chiéu cao h = a. Thé tich ctia khdi lang tru Z
da cho bang O
A 1a?’ B. 3a° C §(13 D. & -
Cau 9. Tép xéc dinh ctia ham s6 y = 27 1a ALl
A. R B. R\ {0}. C. (0; +o0). D. (2; +00). A
Céu 10. Nghiém ctia phuong trinh log,(z + 1) = 3 1a
A x=8. B. z=4. C. z=2 D . z="7.
2 2
Cau 11. Néu /f(x) dz = 2 thi /[420 — f(x)] dz bang
0 0
A. 12. B. 10. C. 4. D. 6.

Cau 12. Cho sb phiic z = 3 — 24, khi d6 s6 phiic Z bang
A. 6—2i. B. 3+ 2i. C. 3—2i. D. —6 4+ 4.
Cdu 13. Trong khong gian Oxyz, mit phiang (P): 2z — 3y 4+ 4 = 0 ¢6 mot véc-to phap tuyén

la
A T, =(-1;2,-3). B. n3=(=3;4;—-1). C. Ty=(2;-3;4). D. 71 = (2;-3;0).
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Cau 14. Trong khéng gian Ozyz, cho diém M (1; —2;3). Diém A 1a hinh chiéu vuéng goc ciia M
trén mit phang (Oyz) c6 toa do 1a

A. (1;-2;3). B. (1;-2;0). C. (1;0;3). D. (0;-2;3).
Cdu 15. Cho hai s6 phitc 2 = 3 +4i v w = 1 — i. S6 phtic z — w bang

A T+ B. -2 —5i. C. 4+ 3i. D. 2+ 5:.

~ R . 3 2 5
Cau 16. Tiém cin ngang cua do thi ham s6 y = ij la duong thang c6 phuong trinh

x

A y=3. B. y=-1 C. z=3. D y=-2
Cau 17. Véi a > 0 dit log,(2a) = b, khi dé log, (8a*) bang

A 4b+T. B. 4b+ 3. C. 4b. D. 4b—1.
Cau 18. Ham s nao sau day c¢6 do thi nhu hinh vé ? y

A y=2°—-3z—1 B.y=—a2+222 1. /\

C.y=a*—222-1. D.y=—2%+3zx—1. 0 o
Céu 19. Trong khéng gian Ozyz, dudng thing d: % = % = g di qua diém nao sau day ?

A Q(2;2;3). B. N(2;-2;-3). C. M(1;2;-3). D. P(1;2;3).
Cau 20. Véi n 1a sb nguyén duong thoéa n > 5, cong thitc nao dudi day ding ?

A" g o-_" ¢ CZZM. D. CQZM_

(n—5)! 5l(n —5)! n! n!

Cau 21. Cho khéi chép c6 dién tich ddy B va chiéu cao h. Thé tich V ctia khéi chép da cho duge
tinh theo cong thitc nao dudsi day?

1 4
A V= §Bh’ B. V= gBh. C. V =6Bh. D. V = Bh.
Cau 22. Trén khoing (0; +00), dao ham clia ham s6 y = log; x 14
1 1
A Y= . B. y’:n—g. C.y=—. D. y’zi
xln3 x 3z x
Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang xét dau ciia dao ham nhu sau
z —00 —2 0 2 +00
f'(x) + 0 - 0 + 0 -
Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao duéi day?
A. (0;400). B. (—2;2). C. (—2;0). D. (—o0;—2).

Cdu 24. Cho hinh tru cé ban kinh ddy 2r va dd dai duong sinh 1a [. Dién tich xung quanh ctla
hinh tru da cho la
A. Siq = 2mrl. B. S¢ = 4nrl. C. Sxq = 3mrl. D. S¢q = mrl.
5 5
Cau 25. Néu /f(x) dz = 3 thi /6f(3:) dz bang
A. 6. ’ B. 3.2 C. 18. D. 2.
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Cau 26. Cho cap sb cong (u,) véi u; = 2 va uy = 7. Cong sai clia cip sd cong da cho bang

A. 5. B. -. C. 5. D. -.
7 2
CAu 27. Cho ham sb f(x) = 42* — 3. Khing dinh nio dudi day ding?
A./f(x)dx:a:4—3:c+0. B./f(x)d:c:x4+0.
C. /f(x)dx:4x3—3x+0. D. /f(m)dx:12x2+0.

Cau 28. Cho ham s6 y = ax? + bx?® + ¢ (a,b,c € R) ¢6 do thi 1a
duong cong trong hinh bén. Cuec tiéu ctia ham s6 da cho bang
A. 0. B. —1. C. -3. D. 2.

Cau 29. Trén doan [—4; —1], ham s6 y = 2* — 822 + 13 dat gid tri nhd nhat tai diém

A x=-2 B. z=-1. C. z=-4 D. z=-3.
Cau 30. Ham s6 nao dudi day dong bién trén R? «
A.y:?w_l. B.y=2%—uz. C. y=2"—4x. D. y=2a2*+2.
z+1
Cau 31. Xét tat ca cdc s6 thuc duong a va b théa man log, a = log;s(ab). Ménh dé nao dudi day
dung?
A a="b B. «* =b. C. a=0b D. «® =b.

Cau 32. Cho hinh chép S.ABCD c6 tat ca cic canh bang nhau (tham
khéo hinh bén). Géc giita hai dudng thang SC va AB bang

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A. 90°. B. 60°. C. 30°. D. 45°. <
6 4 6
Céu 33. Cho /f(:v) dz = 10 vé/f(m) de =7 thi /f(x) dz bing p
0 0 4
A 17, B. 17. C. 3. D. -3.

Cau 34. Trong khéng gian Ozyz cho diém A(1;—1;2) va mit phang (P) : 2z —y + 32+ 1 = 0.
Mit phang di qua A va song song v6i mit phang (P) c6 phuong trinh 1a
A 2x+y+32+7=0. B. 2r+y+32-7=0.
C.20—y+32+9=0. D. 20—y +32—9=0.

Cau 35. Cho sb phiic z théa man z + 2i -z = 1 + 17i. Khi dé || bang

A. V146. B. 12. C. v148. D. V142.
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Cdu 36. Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D’ ¢é canh bén A D
bang 2a (tham khao hinh vé). Khoang cach tit C' dén mit phang |
(BDD'B') bang B 3

A. 2v/2a. B. 2v/3a. C. V2a. D. V3a. i

Cl

B C
Cau 37. Chon ngau nhién dong thdi hai s6 tit tap hop gom 19 s6 nguyén duong dau tién. Xac suat

dé chon dugc hai s6 chan bang
10 4 9
A — B

. . —. —. D —.
19 19 19 19
Cdu 38. Trong khéng gian Ozyz, dudng thang di qua diém M(—2;1;3) va nhan véc-to U =
(1; —3;5) lam véc-to chi phuong la

C.

A.x—1:y+3:z—5. B.x—2:y+1_z—3.
TR fo T 22
C.z_‘_ S A= D.z+ S =
1 3 5) 1 -3 )
Cau 39. C6 bao nhiéu s6 nguyén z thod man [log, (2% + 1) — log,(z + 31)](32 — 2*~1) > 0?
A. 27. B. 26. C. 28. D. V6 sb.
Cau 40. Cho ham s6 f(x) = ax* + ba® + ca? (a,b,c € R). Ham s6 y = f'(x) y

c6 do thi nhu trong hinh bén. S6 nghiém thiuc phan biét ctia phuong trinh
3f(z)+4=01a
A 4 B. 3. C. 1. D. 2.

Cau 41. Cho y = f(x) 1a ham s6 lién tuc trén tdp R va thod man f(z® + 3z + 1) = x + 2. Tinh

I:/E)f(x)dm.
' 41

2 1 464
- B. % c. & ey
4 3 6
Cdau 42. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh bang 1. Goi M 1a trung diém canh BB’
Mit phing (M A'D) cit canh BC tai K. Thé tich khéi da dién 16i A’B'C'D'MKCD bing
7

D

7 1 17
A. 21 B. 7 C. o1 D. 21
Cau 43. C6 bao nhiéu s6 nguyén a dé phuong trinh 22 — (a — 3)z + a® + a = 0 ¢6 hai nghiém phtic
21, 2o thod man |21 + 29| = |21 — 227
A 4. B. 2. C. 1. D. 3.

Cau 44. Goi S 1a tap hop tat ca cic gia tri thuc cia tham sb m dé ton tai duy nhat sé phic z
thod man z -z =1 va |z — v/3 +i| = m. Tim s phan tit ctia S.

A. 2. B. 4. C. 1. D. 3.
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Cau 45. Cho f(z), g(z) lan lugt 1a cdc ham da thiic bac ba
va bac nhat c¢6 do thi nhu hinh vé bén. Biét dién tich hinh S

2
. 250
(duge to dim) bing . Tinh / f(a)dz.
0

A 22 B. 5L e p I
15 15 125 15
~ N . N 2 oy y—3 z—2 o 2
Cdau 46. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: 3= "1 = 5 V8 mat phang

(P): x —y + 22 — 6 = 0. Dudng thang nam trong mit phang (P), cit va vudng géc véi d cb
phuong trinh 1a

A‘x+2:y—2:z—5. B.x—2:y—4:z+1.
NP Loy a 2%
T — Y z x Y z—
1 7 3 1 7 3

Céu 47. Cho hinh ling tru c6 chiéu cao bang 5v/3. Cit hinh tru da cho béi mit phang song song
v6i truc va cach truc mot khoang bang 1, thiét dién thu duce c6 dién tich bang 30. Dién tich xung

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

quanh ctia hinh tru da cho bang

A. 10V/37. B. 5v/397. C. 2037 D. 10v/397.
Cau 48. C6 bao nhiéu cip sé nguyén (z;y) thod man 0 < y < 2020 va 3*+3z—6 = 9y-+log, y°?
A 9. B. 7 C. 8. D. 2019.

Cau 49. Trong khong gian Oxyz cho ba diém A(9;0;0), B(0;6;6), C(0;0; —16) va diém M di dong
trén mit phang (Ozy). Tim gid tri 16n nhit ctia S = ||m + 2m| —3MC.
A. 39. B. 36. C. 30. D. 45.

~

Cau 50. Cho ham s6 f(z) c6 doa ham lién tuc trén R. Do thi ham y
s6 y = f(5 — 2z) nhu hinh vé& bén. C6 bao nhiéu gid tri thuc cta

[SI[e)

tham s6 m thudc khoang (—9;9) thod man 2m € Z va ham sb

1 2
y=2f(4z> +1) +m — 3 c6 5 diém cuc tri?

O é T
A. 26. B. 25. C. 27T. D. 24. v
S/ A ‘ «

BANG DAP AN

1. DJ[2. B][3. D4 cC]l5. cll6. DJl7. B][8. Bl9. B]l10. D |
[11. D |[12. B |[13. D |[14. D |[15. D |[16. A |[17. D |[18. D |[19. D |[20. B |
[21. A ][22. A][23. C||24. B ]|25. C |[26. A |[27. A |[28. C |[29. A |[30. D |
[31. D]|32. B|[33. C|[34. D|[35. A |[36. C|[37. C||38. D |[39. A |[40. D |
[41. A ][42. D ]|43. A ]|44. A ]|45. A |[46. A |[47. C |[48. B |[49. D |[50. A |
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38. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 9 = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 38. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE9

Cdu 1. Phan 4o ciia sd phiic z = 3 — i bang

A —1. B. —i. C. 3. D. 1.
Cau 2. Trong khéng gian Oxyz, mit cau (S): (z+1)2+ (y — 2)? + 22 = 25 ¢6 ban kinh bang
A. 25. B. 5. C. 9 D. 6.
Cau 3. Toa db giao diém ctia d6 thi y = 2* + 2% — 2 v6i truc tung la
A. (2;0). B. (0;2). C. (0;-2). D. (-2;0).
Cdu 4. Tinh thé tich V ctia khéi cau ban kinh bang 2.
A.V:?)Q?:T. B. V =16r. C. V:H;r. D. V =32r.
o ) 1
Cau 5. Trén khoéng (1;+00), ho nguyén ham ctia ham so f(z) = ] la
x J—
A./f(x)dx:ln|x+1|—|—C’. B. /f(x)dx:ln(x—1)+0.
C. /f(x) dz =In(1—2) +C. D. /f(m) dz = —In(z — 1) + C.
Cau 6. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang xét dau clia dao ham nhu sau:
x —00 -3 1 2 +00
(@) -0 + 0 + 0 -
S6 diém cuec tri ctia ham sb da cho la
A. 3. B. 2. C. 4 D. 5.
Cau 7. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log, z < 1 1a
A. (—o0;2). B. (—o0;1). C. (3;400). D. (0;2).

Cdu 8. Cho khdi chép c6 ddy 1a hinh vudéng canh /6 va chiéu cao h = 6. Thé tich ctia khéi chdp
da cho bang
A. 12. B. 24. C. 14. D. 16.

Cau 9. Tip xic dinh ciia ham s6 y = 7% 1a
A. R B. R\ {0}. C. (0;+00). D. (2;+00).

Cau 10. Nghiém ctia phuong trinh log(x +5) = 2 la
A. =5 B. z=95. C. v=¢2-5. D. z =12
5

5 5
Cau 1l. Néu [ f(x)dz =3 va [ g(x)dz = -2 thi [[f(z) — g(x)] dz bang
/ / /

A. 5. B. —5. C. L D. 3.

Cau 12. Cho sb phiic z = 3 — 2i, khi dé |z| bang

A. 5. B. 13. C. V5. D. V13.
Cau 13. Trong khong gian Ozyz, mit phang (P): 2z 4 3y + 4z — 1 = 0 ¢6 mot véc-to phap tuyén
1a

A 1, =(-1;2,-3). B. n3=(-3;4;,—-1). C. Hy=(2;-3;4). D. 7, = (2;3;4).
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Cau 14. Trong khong gian Ozyz, cho véc-to ¥ = 7 — 2. Toa do ctia vée-to o 1a

A. (1;-2;0). B. (—1;2;-3). C. (-1;0;2). D. (1;0;-2).
Cdau 15. Trén mit phang toa do, cho M(2;3) la diém biéu dién ctia s6 phic z. Phan 4o cia z
bang

A 2. B. 3. C. -3. D. —2.

Cadu 16. Tiém can ding ctia do thi ham sé y = * 5 14 dudng thang c6 phuong trinh
x
A x=2. B x=-1 C. z=1 D. z=-2.

Cau 17. Véi moi s6 thuc a duong tiy ¥, logs a® bang
A. 3log;a. B. log,a+ 3. C. 9log; a. D. 9log,a.

Cau 18. Dbuong cong trong hinh vé bén 1a do thi ctia ham sb nao dudi

Yy
day? \ T |
A y=2*—22%—1. B. y=—2*+222-1. @) z
C.y=a%—2°—-1 D. y=—2+2%—-1

Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;1;0) va B(0;1;2). Véc-to nao dudi day 1a mot
véc-to E}ﬁ phuong ctia duong thing AB ? R

A b =(-1;0;2). B. 7 =(1;2;2). C. d=(-11,2). D. @ =(-1;0;-2).
Cau 20. Cho tap hdp M c6 10 phan tit. S6 tap con gom hai phan tit ctia M 1a

A. AY,. B. A%, C. 3, D. 102
Cau 21. Cho khéi lang tru cé dién tich ddy B va chiéu cao h. Thé tich V ctia khéi lang tru da cho
dugce tinh theo cong thiic nao dudi day?

1 4
A V= gBh. B. V= gBh. C. V =6Bh. D. V = Bh.
Cau 22. Trén khoang (0; +00), dao ham ctia ham s6 y = Inz 1a
In2 1
Ay = ) B. y':n—. C.y=-. D. y’:E.
rln2 x x x

Cau 23. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 -2 0 2 +0o0
Y — 0 + 0 — 0 +

N N T

Ham s6 da cho nghich bién trén khoadng nao dudi day?
A. (—oo;—1). B. (—o0;-2). C. (0;3). D. (-2;0).

Cau 24. Cho hinh nén c¢é ban kinh ddy r va dé dai dudng sinh [. Dién tich xung quanh S,, ctia
hinh nén da cho dugce tinh theo cong thiic nao dudi day?
A. Syq =4mrl. B. S, = 2mrl. C. Sy = 3mrl. D. Sy =nrl.
5 2
Cau 25. Néu /f(x) dzx = 2 thi /Bf(a:) dz bang
A. 6. ’ B. 3. ’ C. —6. D. 2.
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38. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 9 = TT BDVH THIEN AN

Cau 26. Cho cap s6 nhan (u,) véi u; = 2 v uy = 6. Cong bdi cia cap sb nhan da cho bang

A. 3. B. —4. C. 4. D. ;
Cau 27. Ho nguyén ham clia ham s6 f(r) = e® + z 14
1
A e®+ 22+ C. B. ew+§x2+C’.
1
C. e’ + —e* + C. D.e+1+4+C.
z+1 2

Cau 28. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau:

x —00 —2 2 +00
Yy’ + 0 — 0 +
3 +00
—00 0

Tim gid tri cuc dai yop va gid tri cuc tiéu yer clia ham s6 da cho.

A. Ycp = 3 va YoT = —2. B. Ycp — 2 va Yo = 0.
C. yep = —2 va yocr = 2. D. yop =3 va yer = 0.
CAu 29. Gi4 tri nhé nhat clia ham s6 f(x) = 2 — 21 trén doan [2;19] bang
A. —36. B. —14V/7. C. 14V7. D. —34.
Cau 30. Ham s6 nao dudi day nghich bién trén R?
2
A y=—2%+3x. B. y=—2*—2% C. y=—2°—3x. D.y:$+1.
:L' J—
Cau 31. Cho log, b =2 va log, c = 3. Tinh P = log, (b*c?).
A. P =3l B. P=13. C. P =30. D. 108.
Cau 32. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ (tham khdo hinh vé). G6c A
gitta hai duong thang A'C’ va B'C' bang 5 & D
A. 90°. B. 30°. C. 45°. D. 60°. N ¢’
|
A== D
B C

2
Cau 33. Biét F(r) = 2% 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) trén R. Gia tri cta / 2+ f(z
1

bang

1
A. 5. B. 3. C. 5 !

—. D. -
3 3
Cau 34. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(0;1;1) va B(1;2;3). Viét phuong trinh ciia mat

phing (P) di qua A va vudng géc v6i dudng thang AB.
Alz+y+2:—-3=0. B.z+y+2:2-6=0.
C.x+3y+42—7=0. D z+3y+42—26=0.

Cau 35. Tim hai s6 thuc x va y théa man (22 — 3yi) + (1 — 3i) = x + 6i v6i i 1a don vi 4o.
A rxr=-1y=-3. B.rx=-1y=-1. Czr=1y=-1L D .z=1y=-3.
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Cau 36. Cho hinh chép S.ABC ¢6 day 1a tam gidc vuong dinh B, AB = a, s
SA vudng géc véi mat phang ddy va SA = a (tham khao hinh vé). Khoang
céch tit didm A dén mit phang (SBC) bang

A B. a. C. “\3/6. D. “\2/5 . ‘

B

Cdu 37. Chon ngau nhién hai s6 khic nhau tit 23 s6 nguyén duong dau tién. Xac suat dé chon
dugce hai s6 ¢6 téng 14 mot sb chin bang

AL B. L c. 2% D 2

23 2 529 23

Cdu 38. Trong khong gian Ozyz, cho mit cau (S): (z —1)2+ (y+2)?+ (2 +1)? = 9 va mit phang
(a): 2z — y 4 2z — 5 = 0. Phuong trinh chinh tic ctia duong thang d di qua tAm ciia (S) va vudng
gbe voi () la

A‘x—1:y+2:z—|—1‘ B.x+1:y—2:z—1'
2 -1 2 2 -1 2
C.x—i—Q:y—l:z—l—Z. D.x—2:y—|—1:z—2.
1 —2 —1 1 —2 —1
Cau 39. Bat phuong trinh log, (22 — 3x) > log,(9 — ) ¢6 bao nhiéu nghiém nguyén?
A. Vo sb. B. 1. C. 4 D. 3.
Cau 40. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c¢6 do thi nhu hinh vé bén. y
S6 nghiém thuc ctia phuong trinh | f (z* — 222)| = 2 1A
A. 8. B. 9. C. 7 D. 10.

Cau 41. Cho ham s6 f(x) théoa man f (g) = 1va f'(z) = cosz (6sin’z —1),Vx € R. Tinh

2
B. — C. —. D.
3

5
3
Cau 42. Cho hinh chép S.ABCD cé déy la hinh thoi canh a, BD =
a+/3 (tham khao hinh vé&). Biét SA vudéng gbc véi ddy va mat phing

(SBD) hdp v6i ddy mot goc 60°. Tinh thé tich khdi chop S.ABCD.

a’ \/_a a’ \/_a
A —. B. . —.
4 4 C2 2

Cau 43. Cho sb phtic z théa man (z — 2 +14)(z — 2 — i) = 25. Biét tap hop cac diem M biéu dién
s6 phitc w = 2z — 2 + 3i 1a duong tron tam I(a;b) va ban kinh c. Gia tri clia a + b + ¢ bang
A. 20. B. 10. C. 18. D. 17.
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Cau 44. Cho céc sé phitc z; = —24i, 25 = 2+i va s6 phitc z thay ddi théa man |z — 21> 4|z — 2|* =
16. Goi M va m lan lugt 1 gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia |z|. Gid tri ctia bicu thitc M? —m?
bang

A. 8. B. 11. C. 7 D. 15.

Cau 45. Cho ham s6 bac ba y = f(x) c6 do thi 1a dudng cong trong y
hinh bén. Biét ham s6 f(z) dat cuc tri tai cac diem z;, x5 sao cho
Ty — 11 =2 va f7(2) = 0. Goi Sy va S, 14 hai hinh phéang duge gach

ST
trong hinh bén. Ti so0 il bang

So T2
1 1 2 3 | x
A - B. - C. - D. -. !
4 3 ) 8 }
Cdu 46. Trong khéng gian Ozyz, cho diém A(1;2;4) va hai duong thing d;: % = % = %,
r=1-1

dy: Sy=1+t. Duong thing A qua A, vudng géc voi d; va cit dy c6 phuonng trinh 14

z =2t
A‘x—lzy—222—4. B.x—lzy—222—4.
Pl oyt2 st oyt L2y
T+ Y+ zZ+ T — y— z—
) 3 2 ) 3 2

Céu 47. Cho hinh nén c¢6 chiéu cao bing 2v/5. Mot mat phiang di qua dinh hinh nén va cit hinh
nén theo moét thiét dién 14 tam gidc déu c6 dién tich bang 9v/3. Thé tich ctia khéi nén dude gisi
han béi hinh nén da cho bing

325
A. \3/_”. B. 32r. C. 32/57. D. 96

CaAu 48. Cho ham s6 f(z) = log, V& + V22 + 4. C6 bao nhiéu gi4 tri thuc ctia tham s6 m dé bat
phuong trinh f ((z + 1)* — 42 — 5)+ f (2* + 6m — m? — m*) > 1 nghiém ding véi moi z € R?
A 1. B. 2. C. 0. D. V6 sb.

Cau 49. Trong khéng gian Ozyz, cho mit cau (S): 22 + y% + (2 — 2)? = 3. Xét diém M di dong
trén truc Oz, tit M ké duge 3 tiép tuyén MA, MB, MC dén (S) véi A, B, C la cac tiép diém.
Puong tron ngoai tiép tam gidgc ABC ¢6 ban kinh nhé nhat bang

V3 3 3
A —. B. 1. .= D. -.
2 C 2 4
Cau 50. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 dao ham lién tuc trén R va c6 Yy
dd thi ham s6 f’(z) nhu hinh vé bén. S6 diém cuc tri ciia ham s 1 1 3
g(z) = £ (12 + 1) 1a o :
A. 3. B. 5. C. 4. D. 2.

www.thaykientoan.com © Trang 212/249



7= TT BDVH THIEN AN

38. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 9

BANG PAP AN

ollollollollo
(T[S [
Mg A||A|]<
B k===
IS0 Rl | K KOCH | DS
<||<<||A]|<d||<d
ool 0| o0
(O[]
Al <||<t
A=<= =
=Y [R[=
MAl<|lAllAa
Jollollollo
]l | K KCH | DS
MO0 <<t
A ha e
LR[S
<||AQ||A]||<d||<d
Al < < <
Il sl | AN S T
ollAallall<|la
Al || en || D] en
ach] Rl | K1 KOCH SN
MIAOAll<
||| || ea
AN il | KN ROCH | S
<||<<||A||M||A
N=l ===
— ||| ||| <A

2202 V19 D0NS 1dHL IHL NQ 9NOND 3G

© Trang 213/249

www.thaykientoan.com



~

~

TRUNG TAM BDVH & LTBH THIEN AN

30. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 10 = TT BDVH THIEN AN

Cuuvinpi 39. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 10

Cau 1. Trong khéng gian Ozyz, viét phuong trinh mét phang (P) di qua diém M (1;1;1) va song
song v6i mit phang (Q): xz +y — 2z +2=0.

Alz+y+2—3=0. B. x—2y+2=0. Cr4+y—2—-1=0. D.z+y—2—-3=0.
Cau 2. Cho hai s6 phtic 21 =3+ va 2o = —1 + 2i. Tinh 2; - 2;.

A 2z -z =5- 5. B oz-z1=—-1-5i. C. z1-z1=—-1+5i. D. z -2 =-5+ 5.

Cau 3. Trong khéng gian Oxzyz, cho A(1; —2;4) va B(3;5; —2). Puong thang AB c¢é phuong trinh

1
aA‘w—QZy—’?:ZJrG' B'x+1:y—2:z+4'
Loy 2 2y ylr 3%
c. = _yte_z- : | J g _ it .
2 7 —6 3 5 —2

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(2;0; —4). Mit phang trung truc cia doan thing OA
c¢6 phuong trinh la
A z—2y—52=0. B. z—22—-10=0. C.x—22-5=0. D.z—2y—5=0.

Cau 5. Diém M trong hinh vé biéu dién sb phiic y
3
ol 1 =&
4l
M
A z=3-4. B. z=—-4+ 3. C. z=-3—4. D. z =3+ 4.
- . ) s 3 R s 2v/3
Cau 6. The tich cta khoi chép cé dién tich ddy bang \é_ va chiéu cao bang \3/_ la
AL g Y0 c V2 D. 1.
3 6 3

Cau 7. Trong khong gian Ozyz, toa do tdm I va ban kinh R clia mat cau (x — 1)% + (y +2)2 +
(z—4)2=20 I

A I(—1,2,—4), R =52. B. I(1,-2,4), R = 20.

C. I(1,-2,4), R =25. D. I(—1,2,—4), R = 2/5.
Cau 8. Cho sb phiic z théa man (1 +4)Z = 5 — i. Modun s6 phiic z bang

A. 13. B. 5. C. V13. D. V5.
Cau 9. Gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 f(r) = 2% — 222 + x — 2 trén doan [0; 2] bang

A L B. 2. C. 0. D. .

0 27

Cau 10. Cho ham s6 c6 do6 thi nhu hinh vé bén. Ham s6 dong bién trén B’
khoang 1

A. (—-1;0). B. (—-2;0). C. (0;400). D. (-1;1).
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Cau 11. Cho khéi ling tru c¢6 hinh vudng canh a va chiéu cao bang 4a. Thé tich ciia ling tru da

cho bang
A. 2a3. B. 3a®. C. a° D. 4a®.
Cau 12. budng cong trong hinh bén 1a dang do thi ctia ham s6 nao duéi day? y
A y=—23+32%+5. B. y=a2%— 322 +5.
C. y=at— 222 D. y =% — 3z +5.

" s sz Lo \
Cau 13. Ho nguyén ham ctia ham so f(x) = 3cosz + —; trén (0; +00) la
T

1 1 1
A. —3sinz+—-—+C. B. 3cosz+—-—+C. C. 3cosz+Inxz+C. D. 3sinz ——+C.
T T T

Cau 14. Cho khéi cau ban kinh 2R. Thé tich khéi cau d6 bang

32 16 64 4
A. —7R3. B. —7R3. . —7R3. D. —7R3.
37 37 C 3 TR 37rR
Cdu 15. Trong khéng gian Ozyz, cho hai diém A(2;1; —1) va B(1;2;3). D6 dai doan thing AB
bang
A. 18 B. 32. C. V3. D. v22.
Cau 16. Cho khéi chép tam gidc déu cé canh ddy bang 2a va thé tich bang a®. Chiéu cao ctia khéi
chép da cho bang
A. V/3a. B. 2v/3a. C. ?a. D. \éga.

Cau 17. Tap x4c dinh ctia ham s6 y = (2% — 122 + 36)% la
A. R B. (6;400). C. [6;400). D. R\ {6}.

Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) bang bién thién nhu hinh.

T —00 —1 1 +00
() + 0 - 0 +
2 +00
@) / \ /
—00 -3

S6 nghiém ctia phuong trinh f(z) = -3 1a

A. 3. B. 0. C. 2. D. 1.
Cau 19. Mét hinh tru ¢é ban kinh ddy bang 5em, chiéu cao 5em. Dién tich toan phan ctia hinh
tru bang

A. 50cm?. B. 100cm?. C. 50mcem?. D. 100rcm?.

Cau 20. Cho khéi hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 AB = 1m, AA’ = 3m, BC = 2m. Thé tich
cta khéi hop da cho bang
A. 3m3. B. 6m?. C. 3v/5m5. D. v/5m?.
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30. PHAT TRIEN DE MINH HOA 2022 — DE 10 = TT BDVH THIEN AN

Cau 21. Dao ham ctia ham s6 y = log,(2z + 1) 1a
1 1 2 2

A ———. B. . C. . D ———.
(2x 4+ 1)In2 2¢ +1 2z +1 (2x 4+ 1)In2

1 R
T T Ménh deé nao sau day diung?

Cdau 22. Cho ham s6 y =

A. Ham s6 da cho nghich bién trén khoang (—oo; 1).

B. Ham s6 da cho dong bién trén khoang (0; +o0).

C. Ham s6 da cho dong bién trén khodng (—oo; 1) va khodng (1; +00).
D. Ham s6 da cho nghich bién trén tap R\ {1}.

Cau 23. Tip nghiém ctia phuong trinh In (222 — 2 + 1) =0 14

A. {0}, B. {0;} C. {;} D. o.

Cau 24. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé.

T | —o0 1 +0o0

Y + 0 -

) _1/4\1

Ménh dé nao sau day ding.

A. Ham s6 dat cuc tiéu tai z = 1. B. Ham s6 c6 3 cuec tri.
C. Ham sb dat cuc dai tai = 1. D. Gi4 tri cuc tiéu ctia ham sb 14 —1.
A . . 1
Cdu 25. Duong tiém can ding ctia do thi ham s6 y = v 5 1a
I p—
A x=1. B. y=-2 C. z=2 D. y=2
Cdau 26. Tip nghiém ciia bat phuong trinh 3742 < 92247 13
A. (—o0,—4). B. (—4,+0). C. (—o0,—5). D. (=5, +00).
2
- . R . — 1
Cdau 27. SO duong tiém can cua do thi ham so y = :B2x+2 1a
x?—x—
A 1. B. 4. C. 2. D. 3.

Cdu 28. Mot khdi cau ngoai tiép khdi 1ap phuong. Ti s6 thé tich gitta khéi cau va khéi 1ap phuong

la
A V3 B, V3, c. V3 D V3
2 8 8 2
Cdau 29. Cho khéi chép S.ABCD c6 day 1a hinh chit nhat AB = a, AD = a\/3, SA vuong goc véi
mit day va SC tao véi mét phang (SAB) mot goe 30°. Thé tich ctia khéi chép da cho bang
4

6 24/6
A. gag‘. B. \é_a:g. C. \3/_a3. D. 21/6a°.
Cau 30. Véi a,b 1a hai s6 thuc khac 0 tiy ¥, In (a?b*) bang
A.2lna+4Inb. B. 2Inja| +41n|b|. C. 4lna+2Inbd. D. 4(In|a| +In |b]).

Cau 31. Mot ngusi giti 100 tricu dong vao mot ngan hang véi lai suat 6% /nam. Biét rang néu
khong rat tién ra khéi ngan hang thi ¢t sau mdi nam sb tien 1ai sé dudge nhap vao gbc dé tinh 1ai
cho nam tiép theo. Hoi sau it nhat bao nhiéu nam ngudi dé6 nhan dude s6 tién nhiéu hon 300 triéu
ddng bao gdm ca goc 1an 1ai? (Gia dinh trong sudt thoi gian g, 1ai suat khong doi va ngudsi dé

khong rit tién ra).
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A. 20 nam. B. 18 nam. C. 21 nam. D. 19 nam.
Cau 32. Biét F(x) 1a mot nguyén ham ctia ham s6 f(x) = e** va F(0) = 0. Gid tri ctia F(In 3)
bang
17
A 2. B. 6. C. 5 D. 4.

Cau 33. Trong khong gian Oxyz, cho diem M (2; —5;4). Toa do diém M’ d6i xiing v6i M qua mat
phing (Oyz) la

A. (2;4;5). B. (2;—4;-5). C. (2;5;—4). D. (—2;-5;4).
~ N . —14 .
Cau 34. Cho do thi ham so y = L—l—Q (C). Goi A(za;ya), B(zp;yp) la toa do giao diem cia (C)
T .
véi cac truc toa do. Khi do ta ¢6 x4 + x5 + ya + yp bang
A. 6. B. 1. C. 4. D. 2.

Cau 35. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(1;2; —1), B(2; —1;3), C(—3;5;1). Toa d6 diém
D sao cho tit gidc ABC'D la hinh binh hanh la

A. (—2;2;5). B. (—4;8;-5). C. (—4;8;-3). D. (—2;8;-3).
Cau 36. Cho lang tru tam gidc ABC.A’B'C’. Biét dién tich mat bén (ABB’A’) bang 15, khoéng
cach tit C' dén mit phang (ABB’A’) bang 6. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’ bang

A. 60. B. 45. C. 90. D. 30.

I'¢
A

Cdu 37. Cho ham s6 y = 2 — 3z + 2. Toa d6 diém cuc tiéu ciia dd thi ham sb 1a
A. (0;1). B. (—2;0). C. (1;0). D. (—1;4).

Cadu 38. Cho tam gidc SOA vuodng tai O ¢6 OA = 4 cm, SA = 5 cm, quay tam gidc SOA xung

quanh canh SO dugc mot hinh nén. Thé tich ctia khdi nén tuong tmg bang

R0
A. 16mem?. B. 15mcem?. C. TT cm?. D. 36mem?.

Cau 39. Trong khong gian v6i hé toa do Oxyz, cho mat phang (a): = +y — 2z — 2 = 0 va dudng

2 2 - 2 2 2z 2
thang A: g _ +2 _Z T DPuong thang A’ 14 hinh chiéu vudéng géc clia dudng thang A trén *
mit phang () ¢é phuong trinh 1a
r+8 y—6 242 r+8 y—6 242
11y ot 1oy i
C.QH— ik N : D.x+ _y-_ 2 :
7 -5 1 7 5 1

Cau 40. Biét do thi ham s6 y = f(z) dbi xing v6i do thi ham s6 y = a® (a > 0,a # 1) qua diém

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

; 1 S
I(1;1). Gié tri ctia biéu thtc f (2 + log, 2022) bang
A. —2022. B. 2021. C. 2022. D. —2020.

Cau 41. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau

x —00 1 2 3 4 +00
f'(x) + 0 — 0 + 0 - 0 +

o _m/g\l/g\o/m

Ham s6 y = [f(z)]® — 3[f(x)]? dong bién trén khoang nao dudi day?
A. (—o0;1). B. (1;2). C. (3;4). D. (2;3).
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Cau 42. Mot céi cot ¢6 hinh dang nhu hinh bén (gom 1 khéi nén va
mét khéi tru ghép lai). Chidu cao do dude ghi trén hinh, chu vi day 1a A 10 cm

20 cm. Thé tich ciia cot bang

A. >2000 (cm?). B. 2000 (cm?).
5070 13800 40 ¢cm
C. (cm?). D. (cm?).
s 3

- ~

-
Cau 43. Gia stt ham s6 y = f(z) lién tuc, nhan gid tri duong trén (0; +00) va théa man f(1) = e,
f(x) = f'(z) - V32 + 1, v6i moi x > 0. Ménh dé nao sau day ding?

A 3< f(5) <4 B. 11 < f(5) < 12. C. 10 < f(5) < 11. D. 4 < f(5) < 5.
Cau 44. Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC' la tam giac déu canh a, SA 1 (ABC) va SA = 2a.
Goi G, E lan lugt 1a trong tdm ctia cac tam gidc SAB va SBC, N 1a trung diém ctia BC. Thé tich
khéi chép AGEN bang

3 3 3 3
A V3 B, V3¢ c. V3 p, V3¢
18 81 54 108
Cau 45. Cho ham sb y = f(x) ¢6 do thi ham s6 y = f'(z) 14 dudng cong y
trong hinh vé bén. Gi tri nhé nhat ctia ham s g(r) = f(2r+1) — 4z — 3 9
1. .
trén doan [—1; 2} bang |
A. £(0). B. f(-1)+1. C. f(1)-3. D. f(2) —5. l
-1
—2
Céu 46. Cho ham s6 bic ba f = f(z) ¢6 db thi nhut hinh vé. C6 y

bao nhiéu s6 nguyén m dé phuong trinh f(f(x) —m) = 0 c6 tat ca
9 nghiém thuc phan biét?
A 0. B. 1. C. 2. D. 3.

Cau 47. Tap nghiém ctia bat phuong trinh (4% — 65.2% + 64) [2 — logs(x + 3)] > 0 ¢6 tat ca bao
nhiéu s6 nguyén?

A 2. B. 3. C. 4. D. Vb sb.
Cdu 48. Trong khong gian Ozyz, cho diém A(2; 4; —2) va mat phang (P): (m? 4 1) z—(m? — 1) y+
2mz + 4 = 0. Biét rang, khi tham s6 m thay déi thi mit phang (P) ludn tiép xtc v6i hai mit cau
cb dinh cling di qua A 1a (S1), (Sy). Goi M va N lan lugt 1a hai diém nam trén (S;) va (Ss). Tim
gi4 tri 16n nhat ctia MN.

A. 16V2. B. 8+ 8V2. C. 8v2. D. 8+ 6v/2.
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Cau 49. Cho ham sb f(z) = 223+ ba? + cx + d thdéa man 4b+2c+d+ 16 < 0 va 9b — 3¢ +d > 54.
Ham s6 y = | f(z)| c6 tat ca bao nhiéu diém cuc tri?

A. 2. B. 3. C. 5. D. 4.
Cau 50. Cho ham s6 f(z) = az? + bz® + cx® 4+ dz + a ¢6 d6 thi ham sb y
y = f'(z) nhu hinh vé& bén. Ham s6 y = g(x) = f(1 — 22)f(2 — z) dong 2
bién trén khodng nao dudi day?
A (;g) B. (—00:0).  C. (0:2). D. (3;400). .
-1 1
O X
-1
—2
BANG PAP AN
1. Cl2. DJI3. Cl4& cC]l5. Alle. Allr. C|][s. Cll9. C]l10. A |
[11. D |[12. B |[13. D |[14. A |[15. B |[16. A |[17. D |[18. C |[19. D |[20. B |
21. D ][22. A][23. B|[24. C]|25. C |[26. B |[27. D |[28. A |[29. C |[30. B |
131. D|[32. D|[33. D |[34. D|[35. C][36. B |[37. C]|38. A |[39. C |[40. D |
[41. C|[42. D ]|43. C||44. D ||45. C |[46. B |[47. C |[48. B |[49. C |[50. D |
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40. DE THI THU SDC HUNG YEN

7= TT BDVH THIEN AN

Cruvinpi 40. DETHI THU SDG HUNG YEN

~ . 2 1
Cau 1. Cho ham s6 y = Tt
r+1

A. Ham s6 nghich bién trén R\ {—1}.

B. Ham s6 dong bién trén méi khodng (—oo; —1) va (—1; +00).
C. Ham s6 dong bién trén R\ {—1}.

D. Ham s6 nghich bién trén méi khoang (—oo; —1) va (—1; +00).

. Ménh dé nao duéi day 1a ding?

CAau 2. Trén mit phang toa do6, diém nao dudi diy 1a diém biéu dién sé phitc z = (—1 + 2i) +

2(1—3d)7
A. M(1;-4). B. N(1;-1). C. P(0;-1).

D. Q(0;1).

Cau 3. Cho ham sb f(z) = 2z. Trong céc khang dinh sau, khang dinh nao ding?

A. /f(x) dz = ;IQ +C.

C. /f(:c)dx:a:2+0. D. /f(x)d:c:x3+0.
Cau 4. Ham s6 f(x) = log, (#2 — 2) ¢6 dao ham 1a

A @) = g B. f'(z) — xi“fQ.

C. f'(z) = i‘fl_n; D. f/(z) = (:v2—2§)hn2

2 2 1
Cau 5. Néu /f(a:) dez =5 va /f(x) dz = —2 thi /f(x) dz bang
—92 1 2

A. -7, B. —10. C. T

B. /f(m) do = 22% + C.

D. 3.

Cau 6. Cho khéi nén dinh S cé déy 1a hinh tron tAm O, ban kinh R. Biét SO = h. D6 dai dudng

sinh ctia khéi nén bang

A. Vh?+ R B. 2vh? + R2. C. 2v/h? — R?. D. Vh? — R2.
Cau 7. Cho cap s6 nhan (u,) c6 s6 hang dau u; = 3 va s6 hang thtt hai uy = —6. S6 hang thit tu
bang

A. 12. B. —24. C. 24. D. —12.
Cdu 8. Tip xédc dinh ciia ham sé y = (z — 1)V 1a

A. R\ {1}. B. R. C. (1;400). D. (—1;400)
Cdau 9. Nghiém ctia phuong trinh 237! = 16 1a

A z=0. B. x=3. C. z=1 D z=-1

Y

Cau 10. D6 thi ham s6 nao dudi day c6 dang nhu dudng cong trong

hinh vé?
A y=a®+22%+2. B. y=—a3+22% + 2.
C. y=—a*+2262 +2. D. y=a*—22%-2.

Cau 11. Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién thién nhu sau

—
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x —00 1 3 +00
Y + 0 — 0 +
3 +00
Yy / \ /
—00 —2
ham sb dat cuc dai tai
A x=3. B. x=2. C. =1 D. z=-2.

Cau 12. Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén 1a mdt tam gidc déu cé canh 6 cm. Dién tich xung
quanh cta hinh nén dé6 la

A. 36 (cm?). B. 187 (cm?). C. 67 (cm?). D. 367 (cm?).

Cau 13. Trong khéng gian Ozyz, khoang cach tit gbc toa dd O dén mit phang (P): x + 2y — 22 —
12 = 0 bang
4 4

A. 12 B. 4. C. - D. —.
3 3

Cdu 14. Mit phing di qua truc hinh tru, cit hinh tru theo thiét dién 14 hinh vuéng canh bing a.
Thé tich khéi tru 1a

A. madd. B. —. C. —. D. 7a’3.

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 15. C6 bao nhiéu cich chon ra 2 hoc sinh dé bau vao hai chiic vu t6 truéng va to phé tit 1 to
¢6 10 hoc sinh?
A.- A%O. B- C%O- C- A%O- D- 102-

Cau 16. Trong khéng gian Ozyz, cho diém A(1;1;2) va B(3;4;5). Toa do véc-to chi phuong ciia
duong thing di qua hai didm A va B 1a

A. (2;3;3). B. (—2;-2;3). C. (4;5;3). D. (2;-3;-3).
<
Cau 17. Cho hinh cau ban kinh R. Dién tich ctia mat cau tuong ting 1a
4
A. 2TR% B. 47 R% C. 4R2 D. gﬂ'RQ.

Cau 18. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu hinh bén dudi.

T |—00 —1 +00
Y + + 7
+00 2
) / /
2 —00

D6 thi ham s6 c6 dudng tiém cén ngang 1a
A z=-1 B. x=2. C. y=-1. D. y=2
a

Céau 19. Trong khong gian Oxyz, cho hai vec-to @ = (1;—2;1) va b = (2; —4; —2). Khi d6 tich
v6 huéng @ - b bang

A. 8. B. 12. C. 8. D. —12.
Céu 20. Trong mit phang toa dé Ozy, diém biéu dién sb phiic z = 2 — 3i ¢6 toa do 1

A. (2;-3). B. (3;2). C. (-3;2). D. (2;3).
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~ o 4 2 Z 1
Cdau 21. Tim gia tri thuc ctia tham s6 m dé ham so y = §x3 —ma? + (m? — 4)x + 3 dat cuc dai
tai x = 3.
A.-m=-1. B. m=1 C. m=-T. D. m=5.
0
Cdu 22. Cho tich phan / V1 + & dx, véi cach dit t = /T + x thi tich phan da cho bang tich phan

21
nao sau day?
0

1 1 1
A. 3/t2dt. B. 3/t3dt. C. 3/t2dt. D. /tzdt.
— 0 0 0

Cau 23. Cho hai s6 phttc 21 = 1 + 2i v& 2 = 3 — 4i. S6 phiic z = 221 + 32, — 21 - 2, bang
A. 11 —10:. B. 10:. C. 11 +&s. D. —10z.

A’ o

Cau 24. Cho khéi lang tru dimg ABC.A'B'C' ¢6 BB' = a, ddy ABC 13
tam gidc vudng can tai B, AC' = av/2 (tham khdo hinh vé bén). Thé tich Jo
khéi ling tru ABC.A'B'C’ bang

3 3 3
A. d. B. L. L L
¢ 3 C % D5
B
Cau 25. T4p nghiém ciia phuong trinh logs(x? — 4z 4+ 9) = 2 1A
A. {0}, B. {4}. C. {0:4}. D. {0: —4}.

Cau 26. Doi vin nghé cia 16p 124 gom 5 hoc sinh nam va 6 hoc sinh nit. Gido vién chil nhiém
chon hai hoc sinh tham gia biéu dién van nghé. Tinh x4c suat dé hai hoc sinh duge chon gdm mét

nam va mot ni?

1 6 11 2
A - B. —. C. —. D —.
5t 11 435 29
Cau 27. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log,(z —4) > 3 1a
A. S = (—o0;13]. B. S =[13;+00). C. S =(—00;13). D. S = (13; +0).
o . 2 —1
Cdu 28. Tim gia tri 16n nhat M cta ham s6 y = 3 3 trén doan [0; 2].
1 1
A. M= -5. B.M:—g. C.M:§. D. M =5.

r+6

Cdau 29. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham s6 m dé ham s6 y =
khoang (10; +00)?
A 4. B. V6 sb. C. 3.

nghlch bién trén

z=1
13 hinh chiéu vuéng géc ctia M 1én d. Khi d6 toa do diem H 1a

+
D.
=143t
Cau 30. Trong khong gian Ozyz, cho diém M (2; —6;3) va duong thing d: { y = —2 — 2¢. Goi H
A. H(1;2;1). B. H(—8;4;3). C. H(4;—4;1). D.

H(1;-2;3).
Cau 31. Ho nguyén ham ctia ham s6 f(z) = e** + 1 1a
1 1
A 3 42+ C. B. 3¢ 4 C. C. §e3x+C’. D. §e3x+x+0.
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Cau 32. Trong khéng gian v6i hé toa do Ozyz, cho diém A(3; —1;4) va mét phang (P): 6z — 3y +
22 — 6 = 0. Mit cau (S) tAm A va tiép xtic v6i mit phang (P) c¢6 phuong trinh 1a

529 529
A (z=32+(y+1)2+(z2—4)2= 10 B. (z4+3)2+(y— 12+ (2+4)?2= 10
23 23
C. (z+3)>2+(y—12+(z+4)>*= Ex D. (z =32+ (y+ 1)+ (2 —4)?2 = X
Cau 33. biém M trong hinh vé biéu dién s6 phiic z. Chon két luan ding veé N
so6 phtic z. Mr--mmmnn1 5
A Z=-3+45i. B.z=-3-5i. C.z=3+5i. D.z=3-5i :
= Q
—3 T

Cdu 34. Vi a 1a s6 thuc duong tuy ¥, va® bang
A. %, B. as. C. da°. D. ai.

Cau 35. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

z |—o0 -2 0 V2 +00
() + 0 - 0 + 0

ol NN

S6 nghiém ctia phuong trinh 2f(z) —5 =0 1a
A. 2. B. 3. C. 1 D. 4.

~

2
Cau 36. Cho ham s6 f(x) va g(z) 1a hai ham s6 lién tuc trén [0;2] théa dieu kién /[f(x) +
0

2 2021 1
g(z)]dz =10 va /[Bf(x) — g(z)]dz = 6. Tinh / f(2021 — z)dz + 3/g(2x) dz
0 2019 0 «
AT B. 13. C. 5. D. 6.

Céu 37. Cho hinh thang cong (H) gi6i han boi cdc duong
y=+7,y=02=0, =4 Puong thing z =k, (0 < k < 4)

chia (H) thanh hai phan c6 dién tich 1a S; va S, nhu hinh vé. !

Dé Sy = 39, thi gia tri k& thudc khodng nao sau day? y= \/5/
A. (3,1;3,3). B. (3,3;3,5).
C. (3,8;3,9). D. (3,5;3,8).
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Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh vudéng canh bang av/2, canh bén SA vuéng géc
véi ddy va SA = av/3. Géc gitta hai mit phing (SBD) va (ABCD) bang

A. 30°. B. 45°. C. 90°. D. 60°.
Cau 38. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh thoi tAm SO L S
(ABCD), SO = a36 vi BC' = SB = a (tham khio hinh vé).
Khoang cach tit diém O dén mit phang (SBC) bang

T -

Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh chit nhat, tam gidc SAB déu va nam
trong mat phang vudng géc voi ddy, AB = a, AD = a/3. Thé tich khéi chép S.ABCD bang

A. 37a3. B. d®. C. a—g. D. a—g.

2 2 6

Cau 40. Trong khéng gian Ozyz, cho bén diem A(a;0;0), B(0;b;0), C(0;0;c), D(1;2; —1) véi a,
b, ¢ céc s thue khac 0. Biét ring bén diém A, B, C', D dong phang khi khodng céch tir gbe toa do
O dén mit phang (ABC) 1a 16n nhit, gid tri a + b+ ¢ bing

A. 2. B. 3. C. 15. D. 4.

Cau 41. Cho ham s6 y = f(x), biét f'(x) = 23 — 3z + 1. C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia tham s
m € [—5;5] sao cho ham s6 y = f(2 — x) — (1 — m)x — 6 nghich bién trén khoang (2;3)

AT B. 8. C. 10. D. 9.
Cau 42. Tip nghiém S ciia bat phuong trinh 2logy(4x — 3) < logs(18z + 27) 1a
3 -3 3
A. S =1[3;+00). B. S:<4;+oo>. C. S= {8;3} D. 52(4;3]

CdAu 43. Cho ham s6 f(x) ¢6 dao ham va lién tuc trén R, théa man f'(z) + zf(z) = 2z va
f(0) = —2. Tinh gia tri f(1).

A f(1) = —e. B. f(1):—z. C. f(l):i. D. f(1) =

Cau 44. Tap hop diém biéu dién s6 phitc z thod man |z — i = (1 4 )z].
A. Duong tron tam I(0;1), ban kinh R = /2.
B. Dudng tron tam I(1;0), ban kinh R = /2.
C. Dudng tron tam I(—1;0), ban kinh R = /2.
D. Dudng tron tam 1(0; —1), ban kinh R = /2.

2
o

Cau 45. T6 1 ctia mot 16p hoc ¢ 13 hoc sinh gdbm 8 hoc sinh nam trong dé ¢6 ban A va 5 hoc
sinh nit trong d6 c6 ban B dudc xép ngau nhién vao 13 ghé trén mot hang ngang dé du 18 so két
hoc ky I. Tinh xédc sudt dé xép dudc gitta 2 ban nit gan nhau ¢6 ding 2 ban nam, dong thdoi ban A

khong ngdi canh ban B?
1 4 4 1

A ——. B. ——. C. —. D. ——.
1287 6435 6453 1278
Cau 46. Cho sb phitc z théa man |z| = 1. Biét biéu thitc P = |22 — 2| + |22 + 2z + 1| dat gid tri 16n
nhat khi phan thic ciia z bing % (v6i < 13 phén s6 t6i gidn, a € Z,b € N*). Khi d6 a +b bing

b
A 9. B. 13. C. 15. D. 11.
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Cau 47. Cho khéi héop ABCD.A'B'C'D' ¢6 A'B vuong gbc v6i mit phang déy (ABCD); gbc
gitta AA’ v6i mét phang (ABCD) bang 45°. Khoang cach tit A dén cic dudng thang BB', DD’
ciing bang 1. Géc gitta hai mat phang (BB'C'C) va (C'"CDD') bang 60°. Thé tich khéi hop
ABCD.A'B'C'D'.

A. V3. B. 2. C. 2V/3. D. 3v/3.

Cau 48. Goi tap X 1a tap hop tat ca cic s6 nguyén m € [—2021;2021] sao cho do6 thi ctia ham s
Y= ‘x3 —(2m+ 1)2? + mx + m‘ c6 5 diém cuc tri. Tinh téng céc phan tit cta tap X.
A 0. B. 4036. C. 1. D. —1.

Cdu 49. Cho hai s6 thuc z, y thoa man log,., ., (22 —4y) = 1. Tinh P = z - y khi biéu thiic
S = 4z + 3y — 5 dat gia tri 16n nhat
52

A P=c-. B.P:—;;. C.P:;é D.P:—Zi.
BANG DAP AN
1. B2 A][3. Cll4 DJ[5. Cc]l6. All7. BJ[8. C]lo. C][10. C |
[11. C |[12. B |[13. B |[14. C |[15. A J[16. A |[17. B |[18. D |[19. A ][20. A |
121. D |[22. B|[23. D |[24. D |[25. C |[26. B |[27. B |[28. C |[29. A |[30. C |
131. D|[32. A][33. B|[34. D]|35. D |[36. B |[37. B |[37. D |[38. C |[39. C |
140. B |[41. B ||42. D ||43. B ||44. D |[45. B |[46. C |[47. A |[48. C |[49. D |
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41. PE THI THU SGD BA RIA — VONG TAU = TT BDVH THIEN AN

Cruvinpi41. DETHI THU SGD BA RIA — VONG TAU

Cau 1. Goi (H) la hinh phang gi6i han béi cac duong y = 22 — 22, truc Oz. Quay (H) xung quanh
truc Oz ta dugc khéi tron xoay c6 thé tich bang
A. E B. % C. 16—7T D. 4—
15 3 15 3
CAu 2. Cho hai dudng thang phan biét a, b va mit phang (P), trong dé a L (P). Chon khang
dinh sai trong céc khang dinh sau.

A. Néua Lbthib/ (P). B. Néu b // a thib L (P).
C. Néub L (P) thia /0. D. Néu b (P) thi b L a.
Cau 3. Cho khdi lap phuong c6 d6 dai dudng chéo bang 2a+/3. Khéi lap phuong da cho cé thé tich
bang
A. 8. B. & C. 27a®. D. 8a3.
Cau 4. Dudng cong trong hinh bén 1a do thi cia ham s6 nao trong y
bén ham sb sau? e 2 T
A y=2%—322+4. B. y=—2%+322—-4.
C.y=—a%—322—4. D. y =23 —32% - 2.

—4

Cau 5. Cho ham sb y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé. D6 thi ham s6 y = f(z) c6 bao
nhiéu duong tiém can?

T —00 —1 0 1 +00
y' + - 0 + +
1] +o0 +00 3
—00 —2 —00
A 2. B. 3. C. 4. D. 1.
~ NPT SN 2 r+3 .
Céawu 6. Tip xéc dinh ctia ham s6 y = log, 5 1a
A 7= (—00,—-3)U(2;400). B. 2 =[-3;2].
C. 7=(-3;2). D. 2 =R\ {-3;2}.
Cadu 7. Nghiém thuc ctia phuong trinh logs x = logs(z + 6) — logs(z + 2) 1a
A x=-3 B. x=2. C.r=-3x=2. D x=1.
Cau 8. Trong cic ham s sau, ham sé nao ngich bién trén R?
1\* x
A.y:<2). B. y=¢€". C.y:(\/g). D. y=n"
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Cau 9. Trong khéng gian Ozyz, cho mit phang (P) cit cac truc Oz, Oy, Oz lan lugt tai A(1;0;0),
B(0;2;0), C(0;0;1). Véc-to nao dudi day 1a mot véc-to phap tuyén ctia (P)?
A. Tl)(p) = (2; 1;3). B. ﬁ)(p) = (—2; 1;3). C. ﬁ)(p) = (2; 1; —3). D. ﬁ(p) = (2; 1;2).

Cau 10. D6 thi ham s6 y = % ¢6 bao nhiéu duong tiém can ding?
2+ T —
A. 3. B. 1. C. 2 D. 0.
Cau 11. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R c¢6 do thi nhu hinh y

vé. Ham s6 y = f(x) dong bién trén khodng nao dudi day?
A. (—00;0). B. (2;4+00). C. (0;2). D. (-2;2).

Cau 12. Trong khong gian Ozyz, cho cac diém A(1;0;2), B(1;2;1), C(3;2;0) va D(1;1;3). Dudng
thang di qua A va vudng géc véi mit phang (BC'D) c6 phuong trinh 14

I'¢
A

r=1-—1 r=2+t r=1—t r=1+1
Ady=a . B. {y=444t. C. {y=2—4t. D.{y=4
z=2+2 z=4+2 z2=2-2t 2=2+2t
Cau 13. Cho biét hé s6 ciia 2% trong khai trién (1 + 2x)" bang 180. Tim n.
A. 10. B. 12. C. 8. D. 4.
Céu 14. Tim toa dd giao diém ciia dudng thang y = = + 1 v6i d6 thi ham sb y = Tt ;
A. D(3;-1). B. I(~1:0),J(3:4). C. A(4:3), B(0:~1). D. C(-1;3).

~

Cau 15. Cho ham s6 y = f() lién tuc trén R c6 bang xét dau ctia f/(z) nhu hinh vé.

x‘—m —9 1 3 +00
f@w + 0 - 0 - 0 +

S6 diém cuec tri cia ham s6 y = f(x) l1a
A 1. B. 0. C. 3. D. 2.

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 16. Cho a = log;2; b = logz3. Khi d6 gié tri ctia logs72 dugce tinh theo a,b 1a
A. ad 4+ b2 B. 6ab. C. 3a+ 2b. D. 3a — 2b.

Cé&u 17. Cho khéi tru, mot mét phang di qua truc cia hinh tru va cit hinh tru theo thiét dién 13

hinh vuéng canh bang a. Thé tich khdi tru bang
A T B ™ C. nad p. ™
g SR . Tac. R

Cdu 18. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD 1a hinh vudng, canh bang a, canh bén SA vudng
v6i mat ddy va SA = a/2. Tinh thé tich V ciia khéi cau ngoai tiép hinh chép da cho.
16 32 4
A. V =4rma’. B V= ?ﬂag‘. C. V= 371'@3. D. V= §7TCL3.
Cau 19. Gia sit 21, 2 1a hai nghiém ctia phuong trinh 22 — 22 +5 = 0 va A, B la cic diém bicu
dién ctia 21, 22. Toa d6 trung diém I ciia doan AB la

A. I(1;0). B. 1(0;1). C. I(1;1). D. I(-1;0).
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Cau 20. Tdng tat ci cdc nghiém nguyén ciia bat phuong trinh 227"~ 1745 < 1 hing

A. 10. B. 20. C. 8 D. 15.
Cau 21. Thé tich khéi ling tru cé chiéu cao h va dién tich ddy B 1a
1 1
A. Bh. B. ©Bh. C. §Bh' D. gﬂ'Bh.
~ 2 - 1 - 3 2
Cdau 22. Trong khong gian Oxyz, cho dudng thang d: ‘ T = Y T = 21— . Véc-to nao dudi
day la mot véc-to chi phuong cia d?
A uz = (1;3;-2). B. u;=(-1;-3;2). C. u3=(1;1;1). D. u; = (1;-1;1).
Cau 23. Trong cac day sb (u,) sau diy, day s6 nao 1a cap s6 nhan?
A u, =2" B. u,=-. C. u, = 3n. D u,=2"+1.
n
Cau 24. Dao ham ciia ham s6 y = In (22 — 2z + 1) bang
2 1 1
Ay =—. B.y=—— C.¢= : D. y =2z —2.
(- S ey - oo

Cau 25. Trong khong gian Ozyz, hinh chiéu vuéng goc ciia diem M (2; 1; —3) trén truc Oy 1 diém
nao sau day?

A. B(2;1;0). B. A(2;0;0). C. C(0;1;0). D. D(0;0;-3).
Cau 26. Phan thuc ctia s6 phitc z = —2 + 4i 13

A. 4. B. 2. C. —4 D. —2.
Cdu 27. Thé tich ctia khéi nén cé chiéu cao h va ban kinh ddy r 1a

4 1

A V= gm“zh. B V= §7r7"2h. C. nr2h. D. 27r2h.
Cau 28. Cho s6 phitc z = 2 + 5i. Tim s6 phitc w = iz + Z.

A w=-T7-T. B. w=3+ 3. C. w=7-3u. D w=-3-3.

Cau 29. Cho s6 phiic z = 5 — 4i. Mo-dun ctia s6 phiic 2z 1a
A 3. B. 9. C. VA4l D. 1.

Cau 30. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(—1;2;0), B(3;0;2). Phuong trinh mit cau (9)
c6 duong kinh AB la
A (9): (z+ 1)+ (y—2)?+ 22 =24. B. (9): (z =2+ (y—2)+(2—2)?=6.
C.(S):(z—12+(y—1>2+(z—1)*=6. D. (S): (=32 +y*+ (2 —2)* =24

Cau 31. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R c¢6 bang bién thién nhu hinh vé.

r | —00 -1 3 400
Yy’ + 0 - 0 +
5) 400
—00 1

Khi d6 gia tri cuc tiéu ciia ham s6 y = f(z) bang

A —1. B. 3. C. 1. D. 5.
Cau 32. Gi4 tri nhé nhat ctia ham s6 y = 2° — 32 + 4 trén doan [0;2] 14
A. miny =0. B. miny = 2. C. miny = 1. D. miny = 4.
3y =" B T T
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Cau 33. Nguyén ham /(sin 2z + cosx) dx 1a
1
A. §COSQ$+SH}$—|—C. B. —cos2x +sinx + C.

1
C. —cos2z —sinz + C. D. —§c0s2x+sinx+0.

1 1 2
Céu 34. Cho / fl)dz = 5 va / f(2)dz = 2. Khi d6 / f(2) dz bing
0

2 0
A. 3. B. 7. C. -3. D. 10.

Céu 35. Trong mit phing toa dd, sd phiic z = 3 — 44 duoc bidu dién y 4
béi didm nao trong céc didm A, B, C, D? D b PO
A. Diém C. B. Diém B. C. Dbiém A. D. Diém D. | |
41 31

o
b -3
C S/ S )
B

Cau 36. C6 bao nhiéu gia tri nguyén cta tham sé m dé phuong trinh z* —322+m = 0 ¢6 4 nghiém
thuc phan biét?
A 1. B. 4. C. 2. D. 0.

Cau 37. Cho da gidc déu 20 canh. Lay ngau nhién 3 dinh ctia da gidc déu. Xac suat dé 3 dinh
duoc 1y 14 3 dinh cia mot tam gide vudéng khong c6 canh nao la canh ctia da gidc déu bang

7
A —. B. —. L D. —.
38 o7 C 114 114

Cau 38. Cho phuong trinh 4% — 9.2**1 + 8 = 0. Goi x1, 13 hai nghiém ctia phuong trinh trén.
Khi d6, tong x; + z» bang
A. 18. B. 8. C. 3. D. 9.

~

Cau 39. S6 diém cuc tri ctia ham s6 y = In(32* — 8% — 3022 + 722 + 12) 14
A 1. B. 3. C. 0. D. 2.

N , p , PO . 2 r+m
Cau 40. Tong gia tri 16n nhat va gid tri nhé nhat ctia ham s6 y = 1
x

trén doan [1;2] bang 8

(v6i m 1 tham sb thue). Gia tri ctia m théa man diéu kién trén thuoc tdp hop nao sau day?
A. (0;4). B. (8;10). C. (4;8). D. (10; 4+00).

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cdu 41. Dién tich hinh phing giéi han béi dd thi hai ham 86 y = |22 — 4z +3| viy = 3 — =z

bang
AL B. Y. c. 3 D. 2.
3 2 6
Cau 42. Mot nit chai thiiy tinh 1a mot khoi tron xoay (H), mot dem
mit phang chita truc ctia (H), cit (H) theo mot thiét dién nhu =
trong hinh vé& bén. Tinh thé tich ctia khéi tron xoay (H) (don vi «
Cm3) 2cm
A. ‘/(H) = 17m. B. ‘/(H) = 23m. g
C. Vi = 137, D. Vi = 2T 5\ s
a
3cm
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Cau 43. Cho ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 khoang céch tit diém A dén mit phang (A’BC) bang 6.
Khoang céch tit trung diém M ctia canh B'C’ dén mit phiang (A’BC) bing
A. 2. B. 3. C. 4 D. 6.

Cau 44. Cho hinh chép S.ABC ¢6 déy ABC 1a tam gide cin, AB = AC' = a, BAC' = 120°, cic
canh bén bing nhau va cling tao véi mit phiang ddy cdc gbe 30°. Thé tich V ctia khdi chép S.ABC
a’ a’ NEYE V3a?

AV =—. B.V=—. V= . D V= .
v 12 v 4 c.v 4 v 12
1

la

0
X 422 1 B —
Cau 45. Giésfr]:/—x +oT

dz = a4+ bIn3, véi a, b 1a cac s6 hitu ty. Khi dé gid tri cta

M = a — 2b bing
A.M:125. B. M =0. C. M =5. D.M:;
Cau 46. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tAm O. Mt phang (o) qua A

va song song v4i BD cat SB, SC, SD lan luct tai M, N, P. Biét N 1a trung diém ctia SC. Khi dé
.z Vsaunp bing

t1 sO
Vs.aBcp
A Vsamne _ g B Vsamnr _ } C Vsamne _ 1 D, Vsamune _ }
Vsapcp 3 Vsapcp 2 Vsapcp 4 Vsapcp 3

Cau 47. Cho khdi nén cé géc & dinh ciia thiét dién qua truc 1a g Mot B\
khéi cau (S;) noi tiép trong khoi nén. Goi (Sy) 1a khdi cau tiép xtic voi }e&
tat cd cdc duong sinh ctia nén va véi (S1); (S3) 1a khdi cau tiép xic véi
tat cd cdc duong sinh ciia nén va véi (Sp) ;5 ...; (S,) 14 khéi cau tiép ‘
xtic v6i tat cd cdc dudng sinh ctia nén va véi (S,_1). Goi Vi, Va, ..., V,
1an luot 14 thé tich cdc khéi cau Sy, Ss, . .., S, va V 14 thé tich khéi nén. v

VitVadt---+V,

Tinh gia tri ctia biéu thtic T = lim

7 g " Ve 1
A T=" B.T-". C.T=> D T=-
9 5 13 5

Cau 48. Cho z,y 1a 2 s6 thuc duong théa man
(zy — 1) - 3% 4 (z + 2¢) - 370 = 0.

Gi4 tri nho nhat ciia biéu thitc P = 3(x + y) = avb — ¢ v6i a, b, ¢ 1a cic sb nguyén t6 ciing nhau.
Khi d6 a + b+ ¢ bang

A. 14. B. 16. C. 15. D. 17.
Cau 49. Cho ham s6 y = f(z) lién tuc trén R ¢6 do6 thi nhu hinh vé. C6 y
bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham s6 m dé phuong trinh 1

f(f(x)+m)+1= f(z)+m

c6 ding 3 nghiém phan biét trén [—1;1].
A 1. B. 4. C. 3. D. 2.
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Cau 50. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 do thi clia ham s6 y = f'(x)
nhu hinh vé. Xét ham s6 g(z) = 2f(x) + 22° — 4z — 3m — 6/5 véi
m 13 tham s6 thuc. Tim tat ca céc gid tri thuc ciia tham sd m dé

g(x) <0, Vo € [-V/5;1/5].

Am> f(-VB) - 45 B.om>_[(V5)
C.mggf(\/ﬁ). D.mﬁ?)f(O)—Q\/g.
BANG DAP AN

1. C|l2. A][3. D[4 B[5. BJl6. C|l7. B][8. Allo. D][10. C|
[11. D |[12. B |[13. A |[14. B |[15. D |[16. C |[17. B |[18. D |[19. A ][20. D |
21 A J[22. D |[23. A J[24. A [25. C |[26. D J[27. B |[28. D |[29. C |[30. C |
131. C|[32. B|[33. D |[34. A|[35. B ][36. C |[37. B|[38. C |[39. A |[40. B |
[41. C ||42. D |[43. D ||44. D |[45. C |[46. D |[47. C ||48. B |[49. A |[50. B |

~

~
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Cruyinpi42. DETHI THU SDG VINH PHUC

Cadu 1. Hinh lang tru tam gidc cé tat ca bao nhiéu canh?

A. 9. B. 10. C. 12. D. 6.
Cdu 2. Phuong trinh log 5|2 + 1| = 2 ¢6 tat ca bao nhiéu nghiém?

A. 2 nghiém. B. 3 nghiém. C. 1 nghiém. D. V6 nghiém.
Cau 3. Trong khong gian v6i hé toa dd Oxyz, cho hai véc-to @ = (—1;3;2), b= (—3;—1;2). Tinh
a-b.

A 4. B. 3. C. 10. D. 2.

T
r4+1
A.z—In(z+1)+C. B.z+Injz+1/+C. C.z+ln(z+1)+C. D.z—Injlz+1|+C.

Cdau 4. Tim ho tat ca cic nguyén ham ctia ham s6 y =

Cau 5. Tap nghiém ctia bat phuong trinh log, (2 — 3z + 1) < 0 1a tap nao sau day?

3—0 3 5)
A S= [O; 2\/_) U ( +2\/_;3]. B. S=[0;3].
C.Sz[g_\/g;3+\/5]. D S-o
2 2
Cau 6. Tim phan thuec clia s6 phitc z = 2 — 3i.
A 2. B. 2. C. 3. D. -3.

Céu 7. Goi S 1a dién tich ctia hinh phing giéi han béi d6 thi ham sb y = 22 — 2021, truc hoanh
va hai du’dng thing = —2, © = 4. Ménh dé nao sau day 1a menh dé ding?

A S= /}x —2021| da. B. S = /}x ~2021| da.

4

C. §= / (= 2021) da. D. 5= [ (a* - 2021)° da.

Cau 8. Cho hinh phiang D giéi han béi dd thi (P): y = 2z — 2 va truc Oz. Tinh thé tich ctia khbi

tron xoay tao thanh khi cho D quay quanh truc Ozx.

137 167 177w 197
A. = —. B. = —. . = —. D. = —.
v 15 v 15 C.V 15 v 15

~ 2 Z 1
Cdau 9. Tim diém cuc dai ctia hAm s6 y = 51;4 —22% — 3.
A. Tcp = \/§ B. Tcp — —\/5. C. Tcp — 0. D. Tcp = :l:\/i

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 diy ABCD 1a hinh vudng canh a, SA vudng gbéc v6i mat
phing (ABCD), SA = 3a. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD.

3
A. @ B. = c. L. D. 3d°.
9 3
Cau 11. Cho ham s6 y = 422 — 2 ¢6 do6 thi (P;) va ham 86 y = 1 — 22 ¢6 do6 thi (P). Tim sb giao
diém ctia hai do thi (P)) va (P).

A. 2. B. 0. C. 3. D. 1.
Cdau 12. Cho hinh nén ¢6 do dai duong sinh bang 4, dién tich xung quanh bang 87. Tinh ban kinh

day R ctia hinh nén do.
A. R=238. B. R=4. C. R=2. D. R=1.
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Cau 13. Cho khéi tru cé ban kinh ddy r = 4 va chic¢u cao h = 2. Tinh thé tich khéi tru dé.

2
A. 8r. B. 32 C. 167 D. 33”
Cau 14. Ham s6 y = log, (2 + 1) dong bién trén khoang nao sau day?
A. (0;4+00). B. (—o0;400). C. (—00;0). D. (-1;1).
Z 2 l o
Céu 15. Cho s6 thuc a duong. Rit gon biéu thitc P = a4/a ta duge biéu thitc nao sau day?
9 1 3 1
A. as. B. a2. C. a4. D. as.
Cdau 16. Tinh dao ham ctia ham s6 y = 3%.
3% In3
Ay =x-31 B. y=3"In3. C. y= : D. ¢y = n2
In3 3%
Cau 17. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu sau
z —00 1 +00
Y - -
1 400
—00 1

Trong cdc ménh dé sau day vé ham y = f(z), ménh dé nao ding?
A. Do thi ham s6 c6 tiém can dimg 1a z = 1.  B. Ham s6 nghich bién trén R.
C. Ham s6 dong bién trén R. D. Ham s6 c6 mot diém cuc tri.

Cau 18. Tim gi4 tri 16n nhat ctia ham s6 y = —2® + 3z trén doan [0;2].

A. n[%;aﬁ(y = 0. B. n[%%(y =2 C. Iﬁl);aﬁ(y = -2 D. 1%(1);&2?3/ =1

Céu 19. Cho s6 phitc z thod man z = z. Trong mit phang toa do Oxy, tap hop tit ci cic diém
biéu dién cho s6 phiic z 1a dudng nio trong céc dudng sau day?
A. Pudng thang z = 0. B. Pudng thing y = z.
C. Duong thing y = 0. D. Pudng thing y = —z.
2021 1010
Cau 20. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R va / f(z)dz =4. Tinh [ = / f(2x+1)dx.
A =8 B. =2 1C.I:1. [5).]:4.
Cau 21. Trong khéng gian v6i hé toa do Ozyz, cho dudng thang (d) c6 phuong trinh chinh téc 1a
r—1 y+1 2z-2
2 3 1
A. Duong thang (d) nhan vecto (1;3;2) la mot vecto chi phuong.
B. Pudng thing (d) di qua diém M (1; —1;1).
(d)
(d)

. Ménh dé nao sau day la ding?

C. Puong thing (d) di qua diém N(0;1;2).
D. Pudng thing (d) nhan vecto (2;3;1) 1a mét vecto chi phuong.

Cdau 22. Trong khéng gian véi hé toa d6 Ozyz, cho mit phang (P) di qua diém M(0;0;1) va cb
vecto phap tuyén (0; 1; —2). Viét phuong trinh mit phéng (P).

Alz—y+22-2=0. B.y—2:24+1=0.

C.y—2242=0. D . y+22—2=0.
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Cau 23. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diem M(2;3;4). Goi cic diem A, B, C lan lugt
1a hinh chiéu vudng géc ciia didm M trén cdc truc toa dd Oz, Oy, Oz. Viét phuong trinh mt phing

(ABC).
A 6r+4y+32—-1=0. B. 6+ 4y +32—36=0.
C. 6r+4y+32z—12=0. D. 6z +4y +32+12=0.

Cau 24. Cho ham s6 y = 2* + 1. Ménh dé nao dudi day 14 ménh dé ding?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;0) va dong bién trén khodng (0; +00).
B. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo; +00).
C. Ham s6 dong bién trén khodng (—o0o;0) va nghich bién trén khoang (0; +00).

D. Ham s6 dong bién trén khoang (—oo; +00).

Cdau 25. Tim ho tat ci cdc nguyén ham ctia ham sb y = e* + 2z

A. eml—l—:ﬁ—l—c. B. e2+24+C.
C. — et 4 224 (. D. e + 222+ C.
r+1

Cau 26. Mit phang (A'BC) chia khéi ling tru ABC.A'B'C’ thanh cac khéi da dién nao?

A. Mot khéi chép tam gide va mot khdi chép ti gidc.

B. Hai khdi chép tam gidc.

C. Hai khéi chép tit gidc.

D. Mot khéi chép tam gidc va mot khoéi chép ngii gidc.
Cdu 27. Cho mit cau (S) va mét phang (P), biét khoang cach tit tam ciia mit cau (S) dén mat
phéng (P) bang a. Mit phang (P) cit mit cau (S) theo giao tuyén 1a mét duong tron c6 chu vi
2v/3ma. Dién tich mit cau (S) bang bao nhicu?

A. 12ma?. B. 16ma?. C. 4ma?. D. Sma?.

Cau 28. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S) c6 phuong trinh 22 + 3% + 22 —
27 + 4y — 4z — 25 = 0. Tim toa do tAm I va ban kinh R ctia mat cau (9)?

A. I(1;-2;2); R=4. B. I(—1;2;-2); R = v34.

C. I(2;—4;4); R = V/35. D. I(1;-2;2); R = v34.

~ PY Z 2 - 2, 2
Cau 29. Tiém can ding cia do thi ham so y = 2 la duong thang nao trong cdc duong thang

x

sau?

A y=-3 B. y=-1 C. x=-3. D. z=2.

3

Cau 30. Ham s6 y = (4 — 2%)5 6 tap xac dinh 1a tap hop nao sau day?

A R B. R\ {+2}.

C. (—2;2). D. (—o0; —2) U (2; 400).

Cau 31. Cho hinh ling tru ABC.A’B'C’ ¢6 day 1a tam gidc déu canh a. Hinh chiéu ctia A’ 1én mat
phiang ABC tring véi trung diém canh AB, géc gitta AA’ v6i mit ddy cta hinh ling tru da cho
bang 60°. Tinl; thé tich V ctia khéi C?ép A .BCC'B'. , ,
3a a a 3a

A.V:T. B.V:Z. C.V:§. D.V:?.
Cdu 32. Cho cdc s6 thuc x, y théa man log,s 2 o(2x — 4y 4+ 3) > 1. Gid tri 16n nhat cta biéu
thitc P = 3z + 4y ¢6 dang 5v/M +m, v6i M, m € Z. Tinh téng M + m.

A M+m=4. B M+m=1 C. M+m=11L D. M+m=-2.

www.thaykientoan.com O Trang 234/249



42. DE THI THU SDG VINH PHUC = TT BDVH THIEN AN

Cau 33. Cho ham s6 f(x), biét y = f'(x) c6 do y
thi nhu hinh vé. Goi gid tri nho nhat ctia ham s6
g(z) = 2f(z) + (z — 1)? trén doan [—4;3] 1a m.
Két ludn nao sau day ding?
A. m=g(-3). B.
C. m = g(—4). D.

Céau 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy 1a hinh
thang vuong tai A va D. Biét AB = 4a; AD =
CD = 2a. Canh bén SA = 3a va SA vudng gbc
v6i mit phang ddy. Goi G 1 trong tAm ciia tam
gide SBC, M 14 diém sao cho MA = —2M S va E
14 trung diém ctia canh C'D (tham khao hinh vé).
Tinh thé tich V ctia khéi da dién MGABE.
13a3 27a° C 25a° 10a®

A . — B . . . .
4 8 9 3

Cau 35. Trong khéng gian v6i hé toa do Oxyz, cho mit phang (P): z — 2y + 2z — 5 = 0 va hai

diém A(2;0;0) va B(0;1;1). Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua A, B va vudng géc voi mit

phéang (P). <O
A dx+3y+52—-8=0. B. 2x+3y+2—-4=0.
C. 4x+3y+52+8=0. D. 3z —-2y+82—-6=0.

N THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 36. Cho mit cau (S) c6 ban kinh khéng d6i R. Mot hinh chép luc gide déu S.ABCDEF noi
tiép mat cau (S). Tim gid tri 16n nhat V., clia thé tich khéi chép S.ABCDEF.

A Vi = 8\/§R3. B. Vi = 16\/§R3. C. Viax = 78\/§R3. D. Viax = 3\/§R3. O
9 27 27 8 ALLI
CdAu 37. Trong khong gian vdi hé toa do Oxyz, cho cdc diem A(3;1;—-2), B(1; —5;4), C(5;—1;0). ()
Biét ring tap hop cdc diém M thudc mit phang Ozz sao cho ‘MA —2MB + 3]\/[6" = 10 la mot
duong tron tam H(a;0;c), ban kinh bang r. Tinh tong T'= a + ¢ +r.

A. 0. B. 10. C. 6. D. -3.

UONG

Cau 38. Tinh dién tich toan phan S ctia mat nén (N) biét thiét dién qua truc ctia né 13 mot tam
gidc vuong c6 canh huyén bang 2v/2a.

A. S =(2+2V2)ma®. B. 5= (4+2v2) ma®.

C. S = (2+4V2) ma®. D. S = (4+4v2) ma®.

Cau 39. Cho ham s6 y = f(x) c¢6 bang bién thién nhu sau
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r | —00 0 1 +00
¥ - + 0 -
+00 2
N SN
—1| —o0 —00
N A oA A 7 2 X . N A ]‘
Tim so tiém can ding ctia do thi ham so g(x) = o1
x J—
A 3. B. 4. C. 1. D. 2.

Cadu 40. Cho da giac déu 30 dinh noi tiép trong mot dusng tron. Chon ngau nhién ba dinh trong
30 dinh ctia da gidc da cho. Tinh xéc sudt dé ba dinh d6 tao thanh mét tam gidc cé mot géc bang
1200.

A P=—. B. P=—.
406 406

27 33 57 23
406

C. P D. P

406°

Cau 41. Cho hinh chép S.ABCD cé6 ddy ABCD la hinh

thoi canh bing a, BAD = 120°. Mit bén SAB i tam

gidc déu va (SAB) L (ABCD) (tham khao hinh v&). Tinh

khoang cach tit A dén (SBC).

a\/7 a\/§ av/'15
)

A. . B . C.

. D.
7 4

a
B .

Cau 42. S6 2021™ (v6i m 1a s6 tur nhién) viét trong hé thap phan c6 6678 chit s6. Két ludn nao
sau day dung?

A. 2010 <m < 2015. B. m < 2010. C. m > 2025. D. 2015 < m < 2025.
Cau 43. Biét phuong trinh logi (22 +1) —mlog, (22 +1) +8 —m = 0 ¢6 diing ba nghiém thuc phan

biét. Hoi m thudc khoang nao sau day?

A. (21;28). B. (15;21). C. (—10;1). D. (1;9).
Cau 44. Biét EIJP (Va2 4+ mz + 3 —x) = 3. Hi m thudc khoang nao sau day?
A. m € (0;4). B. m € (8;10). C. me (—4;0). D. m € (4;8).

Cau 45. Tim tit ci cic gid tri cta tham sb m dé bat phuong trinh 4° — 6 - 2° +m > 0 nghiém
ding v6i moi x € R.
A . m<O0. B. m>0. C. m>-9. D.m>09.

Cau 46. Cho ham s6 y = f(v) c6 dao ham lién tuc trén R va thod man

flx)+ f <g —x) =sinx - cosx

3
v6i moi z € R. Biét f(0) = 0, tinh /mf’(x) dz.
0

A T="1, B. [—=_-I, C.I=-. D [=—-.
A 1 1 A
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Cau 47. Viét phuong trinh tiép tuyén ctia do thi ham s6 y = logs (222 + 3z 4 1) tai diém c6 hoanh

do bang 0.
3z +1 3r — 2 3x x
A y= . B. y= . LYy =—. D y= .
Y= s Y Cv=is Y oI5
Cdu 48. Biét dién tich ctia hinh phing giéi han béi cac dudng y = 377, y = %, r=01a98 =
= 2 Tinh téng m +
— —. Tinh tén .
33 6 ons e
A - m+n=4. B.m+n=2. C. m+n=1 D. m+n=3.
Cau 49. Cho ham s6 f(z). Biét f'(z) 1a ham s6 béc ba, c6 do thi nhu y
hinh v& bén. C6 bao nhiéu s6 nguyén m € [—10;10] dé d6 thi ham s6 3
g(x) = f(x) +ma + 2021 c6 ding mot diém cuc tri?
A. 20. B. 16. C. 15. D. 18.

\
AR
S
|
-
8

Cau 50. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia tham s6 m € [—2021;2021] dé ham sb

I'¢
A

y=212>-32"+ma+24Inzx

dong bién trén (0; +00)?
A. 2034. B. 2032. C. 2035. D. 2033.

BANG DAP AN

~

1. A2, Al3. A4 DJ[5. AJl6e. BJl7. BJ[8. BJ[9. C][10. A ]
[11. A J[12. ¢ ]l13. B |l14. A ]l15. C |[16. B |[17. A |[18. B |[19. C |[20. B |
[21. D |[22. C||23. C |[24. D |[25. A ][26. A |[27. B ][28. D |[29. C |[30. C |
131. B|[32. B||33. B|[34. D||35. A |[36. B |[37. C |[38. A |[39. A |[40. A |
[41. C|[42. D ]|43. D ||44. D ||45. D |[46. D |[47. C |[48. D |[49. D |[50. A |

~
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022
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Cuuvinoi 43. DE THI THU SDG HA LONG

Cau 1. Trong mit phang toa dd Oxy, diém M (3; —1) 1 diém biéu dién s6 phitc nao sau day?
A z=1-3i. B z=-3+1. C. z=-1+3i D. z=3—1.

Cdu 2. Cho hinh chép tam gide déu S.ABC ¢6 canh ddy bang a va chiéu cao hinh chép 1a av/2.
Tinh thé tich V ctia khéi chép S.ABC.

3 3 3 3
A.V:ag/é. B.V:al\Q/é. C.V:%. D.V:af.

Cau 3. Cho ham sb c6 bang bién thién nhu sau:

T —00 1 +00
Y + +
+00 5}
2 3

Téng sb dudng tiém cin ngang va dudng tiém can ding ciia do thi ham sb 1a
A 1. B. 4. C. 2. D. 3.

2 2 2
Céu 4. Cho /f(:v)da: —2va /g(;v)dx — 1. Tih I = / & + 2f(z) — 3¢()] do
21 21

-1

1 11
A.]:Z. B.]:l. C.I:é D I=—.
2 2 2 2
Cdau 5. Phan 4o clia s6 phiic z = 2 — 37 1a
A. -3. B. -3 C. 3. D. 3.
Cau 6. Cho f(x) ¢6 dao ham f'(x) lién tuc trén [0;1] théa man f(0) = —1, f(1) = 3. Tinh
1
I:/f'(x)dx
0

1 1 1 1
A. O/f’(m)dm =-2. B. O/f’(x)dx =2. C. O/f'(a:)dx =—4. D. O/f’(a:)dx =4.

Cau 7. Can phéan coéng 3 ban tit mot t6 ¢6 10 ban dé lam truc nhat. Héi ¢ bao nhiéu cach phan
cong khac nhau?

A. 20. B. 103 C. 210. D. 720.
Cadu 8. Nghiém ctia phuong trinh 3272 = 9 14

A x=4. B . z=1. C. x=-3. D. z=3.
Cau 9. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f'(x) = 2%(z — 1) v6i moi s6 thuc z. S6 diém cuc ticu
clia ham sb f(x) 1a

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
Cau 10. Cho hinh nén ¢6 ban kinh r = /3 va d6 dai dudng sinh ¢ = 4. Tinh dién tich xung quanh

cua hinh nén da cho.
A. S, =127 B. S, = 8V3. C. S,y = 4V/37. D. S, = V/397.
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Cau 11. Trong khong gian Ozyz, cho mit phang (P): 2z — 3z + 1 = 0. Mot véc-to phép tuyén
clia mit phing (P) la

A Ty =(2,-3;1). B. 73 =(2;0;-3). C. 4= 1(2;-3;0). D. 7, =(2;3;1).
Cau 12. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diem A(1;0;1) va B(2;—1;3). Véc-to AB 6 toa do
1a

A. (3;—-1;4). B. (1;-1;2). C. (-1;-1;2). D. (-1;1;-2).
Cau 13. Cho s6 phiic z théa man z(1 + i) = 3 — 5i. Tinh mo-dun clia 2.

A. |z| = 16. B. |z| =4. C. |z| = V1T D. |z| =17.

Cau 14. Cho sb thuce duong a. Sau khi rit gon, biéu thic P = ¢/a\/a c¢6 dang

A. V. B. Va3 C. a. D. Va.
~ 1 2
Cau 15. Véi z > —3 dao ham ctia ham s6 y = logy(2x + 1) 1a
21 —1 2 1
LU B — C. — D —— .
(2z +1) (2x+1)In3 (2z+1)In3 (2z+1)In3

Cau 16. Trong mét budi hoa nhac, ¢6 cac ban nhac ciia céc truong dai hoc tit Hué, Pa Nang, Quy
Nhon, Nha Trang, Da Lat tham du. S6 cach xép tht tu biéu dién ctia 5 ban nhac dé ban nhac dén
tit Nha Trang biéu dién dau tién la

A. 20. B. 24. C. 4. D. 120.

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

Cau 17. Ham s6 y = 23 — 322 + 1 ¢6 do thi 1a

\\
-

<

<
~
A

O
o
C. . D.
Cau 18. Mot khéi lang tru c6 chiéu cao bang 3a va dién tich ddy bang 2¢%. Tinh thé tich ciia khéi
lang tru.
A. V =6d. B. V =245 C. V =6a°. D. V =242
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Cau 19. Véi moi sb thuc a # 0, khang dinh nio sau day diang?

A. logia®? = 4logs |a]. B. logia® =2logs|a|. C. logia®? =4logia. D. logja? = 2log3a.
Cau 20. Cho mot cap s6 cong cb uy = 1; d = 2. Két qua nao ding trong cic két qua sau

A. Uy = 4. B. Uy = 2. C. Uy = 9. D. Uy = 13.
Cau 21. D6 thi ham s6 y = 2* — 22 + 1 ¢6 bao nhiéu diém cuc tri c¢6 tung d6 duong?

A 1. B. 0. C. 2. D. 3.
Cau 22. Trong khong gian Ozyz, cho mat cau (9): (z —2)2+ (y+1)2+ (2 — 1)2 = 9. Toa do tAm
I va bén kinh R ciia (S) I

A, I(2,-1;1), R=0. B. [(-2;1;—1), R = 3.

C. I(-2;1;-1), R=09. D. [(2;-1;1), R = 3.

Cau 23. D6 thi ciia ba ham s6 y = a®, y = b%, y = log, z (a,

=a
b, ¢ 1a ba s6 duong khac 1 cho truéc) dudc vé trong ciing mit
phéng toa dé (hinh vé bén). Khang dinh nao sau day 1a ding?
A.c>a>hb B.b>a>c ,
C.c>b>a. D.a>b>c /
x
=log.x

2 A ? .z . 2 N S X + m X « X A \ 2 ’ .
Cau 24. Tat ca gia tri cia m sao cho ham s6 y = Y dong bién trén tung khoang xéc dinh
x
la
A m<2. B. m>2. C. m<2. D.m>2.

. 33 .
CaAu 25. Ham s6 y = % — 5:52 + 1 nghich bién trén khoang nao dudi day?

A. (0;3). B. (—1;3). C. (-1;2). D. (1;4).
Cau 26. Cho ham s6 f(z) = 2 — 3cosx. Tim nguyén ham F(x) clia f(z) théa man diéu kién

/()

2

A. F(:c):azg—?)sinx—%. B. F(:c)::z;Q—?)sinx—i—%.
2 !
C. F(:E):xQ—?)sinm—l—G—Z. D. F(m):x2—3sinx—|—6+z.
Cdu 27. Téng tat ca cac nghiém ciia phuong trinh logy(x +2) +logy(z —5)? +log1 8 = 0 bang
3
A. 6. B. V174 +/33. C. 3. D. 9.

Cau 28. Cho hinh lang tru diing ABC.A'B'C’ ¢6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B, AB = a,
AA’ = 2a. Tinh theo a khoéng céach tit diém A dén mit phing (A’'BC).

A 23 B, 205 c. W5 p. ©V3
5} 5) 3 3
~ . 1 N N
Cau 29. Cho ham so f(z) = gx?’ —22% 4 2 —2021. Ménh dé nao ding trong cidc ménh dé sau
92 2

A/f —a:—ga:?’—i-?#—C’
B /f 284+ omts 4 C

: x)dr = fx — -’ — — T :

9 3 2
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2 x?

C. /f —x+3x—§—2021x+0
2 x?

D/f da:——x—gx +?—2021x+C

Cau 30. Trong khong gian Oxyz cho hai diém A(—1;5;3) va M(2;1; —2). Toa do diém B thoa
man M 13 trung diém cia doan thing AB 14

1 1
A. B (2;3; 2). B. B(5;3;-T7). C. B(5;-3;-7). D. B(—4;9;8).
Cau 31. Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 y = v/16 — 22 trén doan [—2;2] 1a
A. 2V/5. B. 4. C. 2V/3. D. 0.

Cadu 32. Cho sb phtic z; = 34 2i, 25 = 6+ 5i. Tim s6 phiic lién hop ciia s6 phiic z = 621 + 52s.

A. Z =48 — 37i. B. Z =51 — 40:. C. zZ =51+ 40:. D. z =48 4 37i.
Cau 33. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhu hinh vé dusi day
r |—00 —1 1 +00
f'(x) + + 0 -
+00 —2
f(z) / / \ «
-2 —00 —00

S6 nghiém ctia phuong trinh f(z) — 2 =0 la

A. 3. B. 2. C. 1. D. 0.
Cau 34. Trong khong gian toa do6 Owxyz, mat cau tdm [(—3;0;4), di qua diem A(—3;0;0) cé
phuong trinh la

A (z+3)° +y* + (2 —4)* = 16. B. (z—3)+y*+ (2 +4)* = 16.
C. (z+3)?*+vy*+ (2 —4)? =4. D. (z -3+ + (2 +4)? =4.
<
~ 2 -2 .
Cau 35. Trong khong gian véi hé toa dd6 Oxyz, cho dudng thang d: g = % - . va mat phang

(P): x4+ 2y + 22+ 3 = 0. Goi I 1a giao diém ctia d va (P), diéem M thudc d théa man IM = 9.
Tinh khodng cdch tit M dén (P).

UONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

A. 8. B. 3v2. C. 1 D. 2V/5.
X , 22— 1 (z > 0) z O
Cau 36. Cho ham so f(x) = . Tich phan I = /f(|2(:os:c— 1)sinzdz.
2cosx — 3 (x <0) ; Q
A 1 B 1 C. 0 D 2
Tt -3 . 0. 3

Cau 37. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vuong canh a, SA vuong goc véi ddy,
SA = ay/2. Goi B/, D' 1a hinh chiéu ctia A lan luct lén SB, SD. Mt phing (AB'D’) cit SC tai
C'. Thé tich khéi chép S.AB'C'D’ 1a
A Ve 2&3\/3‘ as’\/2 _ 2a3\/2 _ 2@3\/5‘
3

B. V= . V= . D. V=
V 5 C. VvV 9 V 5

X , — 9 ,
Cau 38. C6 bao nhiéu s phitc z théa |z — 3 + 3i| = [2 — 5 + 4| vi — - " 14 mot s6 thuc?
z 7
A. 2. B. 1. C. 0. D. 4.

Cau 39. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 13 hinh thoi canh a, ABC = 60°, SA = a vi
SA L (ABCD). Goi M 1a trung diém ctia SB. Tinh géc gitta hai dudng thing SA va CM.
A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°.
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Cau 40. Trong khéng gian v6i hé toa do Oxyz, cho diém A(1;2;3) va mit phang (P): 2z 4y —
4z 41 = 0. Duong thing d di qua diém A, song song véi mit phing (P), ddng thoi cit truc Oz.
Khi d6 goi @ = (a;b;1) 1a mdt véc-to chi phuong cta dudng thang d. Ménh dé nao sau day la
dung?

A a+b=3. B.a+b=-3. C.a+b=4 D . a+b=2
Cau 41. Goi S 1a tap hop tat ca cac gia tri nguyén ctia tham s6 m dé r[%%? |22 — 22 +m| = 4. Tong

gi4 tri cdc phan t ctia tdp S bang
A. 4. B. —2. C. —4. D. 2.

CAau 42. Cho hinh chép tit gidgc déu S.ABCD c¢6 canh déy bang 3v/2a, canh bén bang 5a. Tinh
ban kinh R clia mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.

25
A. R=2a. B. R=2a. C. R=+/3a. D.R:?a.
Cau 43. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va x4c dinh y
trén R va c6 do thi nhu hinh vé. Ham s6 !
g(a) = (% — 4Jal) |
7 | ol
¢6 bao nhiéu diém cuec tri? / 4 { .
AT B. 9. C. 5. D. 11. |
Cau 44. Cho ham s6 y = f(z) c¢6 dao ham trén R, do thi ham y

s6 y = f(z) nhu hinh vé. Biét dién tich hinh phang phan dugc
gach soc bang 3. Tinh gi4 tri cta biéu thic

2 3 4
Tzl/f’(x+1)dx—|—2/f’(x—1)dm—|—3/f(2:v—8)d9:.

A T=-. B. T=0. C.T=-. D. T =6.

~ . . 113\*
Cau 45. C6 bao nhiéu s6 nguyén y sao cho bat phuong trinh 57 &Y + 9z > (125> + log; 4?

nghiém ding v6i moi x > 37

A. 243. B. 19683. C. 242. D. 19682.
Cdu 46. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(1;3;0), B(—3;1;4) va dudng thang

r—2 y+1 2-2

A: = =
-1 1 3 . ) .
duong kinh AB. Khi (.#") ¢6 the tich nhé nhat va S ¢6 toa d6 nguyén thi mat phang chita duong
tron ddy ctia (.4") c¢6 phuong trinh dang ax + by + cz + 1 = 0. Gid tri @ + b + ¢ bang

A. 5. B. 1. C. —6. D. 3.

. Khéi nén (A) c¢6 dinh S thudc duong thing A va ngoai tiép mit cau
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Cau 47. Cho céc s6 phiic 21, 2, thoa man 5|z, —i| = |21 + 1 —3i| + 3|21 — 1 +i| va |z +i| = 5. Gia
tri 16n nhat ctia |z; 4+ 2, — 2 — 44| bang

A 2+/13. B. 5+ 4V/5. C. 5+ 35, D. 9.
Cau 48. Cho ham s6 bac bén y = f(x) ¢6 do thi (C) nhu hinh y

vé bén. Biét ham s6 y = f(z) dat cuc tri tai cdc diém x1; 29; 23
thoa man x5 = 21 + 2; f(z1) + f(x3) + gf(xQ) =0 va (C) nhan
duong thing d: x = x5 lam truc déi xtng. Goi Si; Ss;Ss; Sy 1a
dién tich cta cdc mién hinh phing duge ddnh ddu nhu hinh bén.

ST+ Sy L. . @
Ti s6 = o gan ket qua nao nhat? ©
S3 454
A. 0,71. B. 0,55. C. 0,65. D. 0,60.

Cadu 49. C6 bao nhiéu s6 nguyén duong y sao cho ng véi mdi gid tri ciia y, bat phuong trinh
(logyx +x — 1)(y — logy ) > 0 ¢6 nghiém x va ¢6 khong qua 20 nghiém x nguyén?
A 4. B. 3. C. 1. D. 0.

Cau 50. Mot ngudi tho ¢ mot khéi da hinh tru. Ké hai dudng kinh M N, PD clia hai ddy sao
cho MN L PQ. Ngusi tho dé cat khéi d4 theo céc mat cit di qua 3 trong 4 diém M, N, P,Q dé
thu duoc khéi da cé hinh t@ dién M N PQ. Biét rang M N = 6 dm va thé tich khéi ti dién M N PQ
bang 36 dm?. Tim thé tich ciia luong da bi cit bé (lam tron két qua dén 1 chit sb thap phan).

A. 143,6 dm?. B. 113,6 dm?. C. 133,6 dm®. D. 123,6 dm?.

I'¢
A

BE CUONG ON THI THPT QUOC GIA 2022

BANG DAP AN

~

1. DJ[2. B]|3. DJl4 Bl5. All6. DJ[7. A][8. Allo. C|l10. C|
[11. B ][12. B ][13. C]l14. A ]l15. C |[16. A |[17. B |[19. A |[20. C |[21. D |
122. D |[23. B |[24. C |[25. A |[26. C |[27. D |[28. B ][29. D |[30. C |[31l. C |
132. A][33. C||34. A]l35. A]|36. D |[37. B |[38. A |[39. C |[40. A ||41. B |
[42. D |[43. A ||44. A |[46. B |[47. B |[48. D |[49. B |[50. C ]
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Cruvinpi 44. DE THI THU CHUYEN DHSP HA NOI

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, goi G(a;b;c) 1a trong tdm ctua tam gidc ABC véi A(1;—5;4),
B(0;2; —1) va C(2;9;0). Gi4 tri ciia tong a + b + ¢ bang

4
A 4. B. 12. C. 3 D. 12.
. ) ) 78y
Cau 2. Véi a, z, y 1a cac so thuc duong tuy v, a > 1, ket qua khi rat gon P = i ® la
A P=1. B. P=u. C. P=y. D. P=a.
Cau 3. Dudng cong trong hinh bén 1 d6 thi ctia ham s6 nao y
du6i day
A y=2%+32% 2. B. y=2%—32% - 4. 1 9
C.y=—2%+322—4. D. y=—-23—-4 0 T
—4

1
Cdu 4. Tich phan / %% dx bang
e
1 2 2

—, B —. C. ——.
2021 2021 2020
Cau 5. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz, dudng thang di qua hai diém A(3;1;—6) va
B(5;3; —2) c¢6 phuong trinh tham s6 13

A. D. 0.

r=6+1 T=0+2 rT=3+1 r=0+2
A Sy=4+t. B. (y=3+2t . C.qy=1+t . D. Sy=4+2t
z =2t z=-—2—4t z=—6—2t z=—1+4t
Cau 6. Trong tap s6 phitc C, phuong trinh (2 — i)z — 4 = 0 c6 nghiém 1a
A.z:z—§i. B.z:f—gi. C.z:§—|—%z’. D.z:§—%i.
5 5 5 5 5 b 5 D

Cdau 7. Mot hinh nén cé dudng sinh bang dudng kinh ddy. Dién tich ddy ciia hinh nén bang 497.
Khi d6 chiéu cao ctia hinh nén bang

A TV3. B. ng' C. 14V3. D. ng.
Cau 8. Cho ham sb f(x) c6 bang bién thién nhu sau
x —00 -3 2 +o0
f'(z) - 0 + 0 -
w NL N
-2 +o0
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Diém cuc tiéu ctia ham sb da cho 13

A x=-2 B. z=-3. C. z=2 D. z=3.
Cau 9. Trong khong gian véi hé toa d6 Ozyz, toa d6 hinh chiéu ctia diém A(—2; —1;3) trén mat
phang Oyz 14

Cau 15. Mot hinh tru c6 ban kinh ddy » = 5 cm, chiéu cao h = 7 cm. Dién tich xung quanh ctia
hinh tru nay la
9 9 35 9 70 5
A. 357 (cm?). B. 707 (cm?). C. 37 (cm?). D. 37 (cm?).

Cau 16. Cho s6 phiic z = 9 — 5i. Phan 4o ctia s6 phtic z 1a
A. 5. B. 5. C. —5. D. —5.

~

A. (0;-1;0). B. (—2;0;0). C. (0;—-1;3). D. (-2;-1;0).
Cau 10. Hé s6 ciia * trong khai trién thanh da thic ciia bicu thitc (3z — 2)' 1a
A. —CT,3%97. B. C7,3%27, C. —C,372*. D. —C7,372%
Cau 11. Ho nguyén ham ctia ham s6 y = 32°7% 13
21" 63"
A. 63" In63 + C. B. 63+ C. C. —+C. D —+C.
o * mal 63
- N
Cau 12. Véi a 1a cac s6 thuc duong tuy ¥, (a‘/g) bang ')
1 5 2v5 N
A 1. B. =5 C. a. D. a . <_E
Cdau 13. Cho khdi ttt dien ABCD cé thé tich V va diém E trén canh AB sao cho AE = 3EB. @
Khi d6 thé tich khéi tit dién EBCD bang O
AL B. © c. v D. L
5 . s 5 «O
9 —z—1 D
Cdu 14. Nghiém ctia phuong trinh (4, 5)%5 = (9) 1a Q)
4 5 k=
A z=-1. B. z=-. C. z=2 D. z=-. am
) 4 T
l—
1
l—
Z
Z

Cau 17. Trong khong gian véi hé toa do Oxyz, cho mat cau (S) c6 phuong trinh 22 + 32 + 2% —
22 — 4y — 6z = 0. Trong ba diém c6 toa do lan lugt 1a (0;0;0), (1;2;3) va (2;0;6) thi cé bao nhicu O
diém nam trén mit cau (9)?

A. 0. B. 3. C. 1 D. 2.
Cau 18. Cho ham s6 f(z) c¢6 bang bién thién nhu sau:

O
~«LLl]
(N

r |—00 -3 0 3 +0o0

f(x) — 0 + 0 — 0 +
+o0 3 +00
fia) \ , / \ , /

Ham s6 da cho nghich bién trén khoang nao dudi day?
A. (3;400). B. (—o0;—2). C. (=3;0). D. (0;3).

Cau 19. C6 bao nhiéu sb tur nhién c6 6 chit s6 phan biét 1ap tit cic chit s6 1, 2, 3, 4, 5, 67
A. 360. B. 6. C. 720. D. 1.
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~ . 1
Céu 20. Nghiém ctia phuong trinh logs x = 3 1a
1 1
A. 27. B. /3. C. - D. —.
V3 3 27
Cau 21. Mot 16p hoc ¢6 18 nam va 12 nit. S6 cach chon hai ban tit 16p hoc d6, trong dé c6 mot
nam va mot nit tham gia doi xung kich ctia nha truong la

A.. 30. B. C%S'C%2. C. C%O' D. 2]_6.
Cau 22. Dao ham ctia ham s6 y = log(tan r) tai diém z = g bang
A. 1 . B. 3 : C. % D. 43 .
3In10 9In10 9 3In10
~ Z 1 1 4 5
Cau 23. Néu a3 > a1 va log, (5> > log, (6) thi
A.0<a<1,b>1. B.0<b<1la>1.
C.a>1,b>1. D 0<a<1,0<b< 1.

Cau 24. Trong khong gian hé toa d6 Owzyz, cho bén diem M(1;2;4), A(1;0;0), B(0;2;0), va
C(0;0;4). Phuong trinh mét phang () song song v6i mét phang (ABC) va di qua diém M 1a

A x+2y+42—-21=0. B. 2 +2y+42—-12=0.

C. drx+2y+2—-12=0. D. 4z +4+2y+2—-21=0.

Cau 25. Ham s6 nao sau day c6 bang bién thién nhu hinh duéi day?

x —00 2 +o0
Y - -
2 +00
y \ \
—00 2
20 — 7 20 + 1 20 + 1 1 -2z
A y= . B. y= ) C. y= . D y= .
y r—2 y xr+ 8 y x— 2 Y xr— 2

Cau 26. Cho hinh ling tru dimg ABC.A'B'C" c6 ddy ABC la tam gidc vuong tai B. Biét AC =
2a, BC' = a, AA’ = 2a+/3. Thé tich khéi ling tru ABC.A'B'C’ bang
A. 6a3. B. 24°. C. 3a3. D. 3a3V/3.

Céu 27. Cho hai s6 phiic z = 2 — 3i vd w = —3 4 4i. Trén méit phang toa do Ozy, diém biéu dién
ctia s6 phtic zw cé toa do 1a
A. (6;17). B. (—18;17). C. (17;6). D. (17;—-18).
2021 2021 2020
Céu 28. Néu / F(a)de = 12 va / F(a)de = 2 thi / f(2)de bing
2 2020 2
A. —10. B. 10. C. 14. D. 24.

Cau 29. Gi4 tri nho nhat ctia ham s6 f(x) = ze®*! trén doan [—2;4] 1a
2

A. 4ed. B. —2e. C. —-. D. —1.
e
Cau 30. Ho nguyén ham ctia ham s6 y = /5 — 3z 13
2 2
A.. 5\/(5—3:@34—0 B —g\/5_3I+C
2 1
C. —§\/(5—3x)3+0. D. 5\/5—3x+0.
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Cau 31. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat, SA 1L (ABCD). Biét SA =
a, AB = a vi AD = 2a. Goi G 1A trong tAm tam gidc SAD. Khoang cdch tit didm G t6i mit phing
(SBD) bang

A2 B. 2. c. 2 D, 2

3 9 6 3

Cau 32. Tap hop céc gid tri ciia tham s6 thue m dé ham s6 y = 2% — 2(m + 2)2% 4+ 3m — 1 chi ¢6
diém cuec tiéu, khong cé diem cuc dai 1a

A. (—o0;—2). B. {—2;2}. C. (—2;40). D. (—o0;—2].

Cau 33. Mot 16p 12 ¢6 hai t6, mdi t6 ¢6 16 hoc sinh. Trong ki thi t6t nghiép trung hoc phé thong
2021, t6 1 ¢6 10 ban ding ki thi to hop tu nhién, 6 ban dang ki thi t6 hop xa hoi. T6 2 ¢6 9 ban
dang ki thi t6 hop xa hoi, 7 ban dang ki thi t6 hop tu nhién. Chon ngau nhién ¢ mdi t6 mot ban.

Xéac suat dé ca hai ban dugce chon déu ding ki cling t6 hop dé du thi tot nghiép 1a
A 33 B 124 31 D 124

Cau 34. Cho hinh chép S.ABCD c6 (SAB) L (ABCD) c¢6 ddy ABCD la hinh vudng, tam giac
SAB vudng tai S,SA = a,SB = av/3. Gia tri tan cla géc gitta dudng thang SC va mit phang
(ABCD) la

V21 V3 V51
A Y2 B. 2. c. Y2 D. V3.
7 5 17 V3
. . . 2223z 14 )
Cau 35. Tim m dé dd thi ham s6 y = —o "% 6 duy nhat mot dudng tiém can?
2+ mx+1
A . me(-2;2). B. m € [-2;2]. C. me {-2;2}. D. m € (2;400).

Cdu 36. Mua he nam 2021, dé chuan bi cho “Hoc ki quan ddi” danh cho céc ban nhé, mot don vi
b6 ddi chuan bi thie pham cho cdc ban nhd, du kién di diing trong 45 ngdy (ning suit an ctia mdi
ngay 1a nhu nhau). Nhung bat dau tit ngay thit 11, do s6 lugng thanh vién tham gia tang lén, nén
luong tiéu thu thuc pham tiang lén 10% moi ngay (ngay sau tang 1én 10% so véi ngay trude do).
Hoéi thuc té luong thic an d6 da ding cho bao nhiéu ngay?

A. 24 B. 25. C. 23. D. 26.
Vay lugng thitc an chi du dung trong 25 ngay.

Cau 37. C6 bao nhiéu gid tri nguyén clia tham sé m sao cho v6i mdi gid tri clia m, bat phuong
trinh

logy Va2 — 22 +m + 34/log, (22 — 2z +m) < 10

nghiém ding v6i moi = € [0; 3].
A. 13. B. 12. C. 252. D. 253.

Cau 38. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc trén R, c¢6 bang bién thién nhu sau

T |—00 a b +00
Y -0 + 0 -
+00 6
y SN / \
-5 —00
bat h(z) = |m — f(z — 2)| (m la tham s6). C6 bao nhiéu gid tri nguyén ctia m sao cho ham sb
y = h(z) ¢6 dung 5 cuc tri.
A. Vb sb. B. 12. C. 0. D. 5310.
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20 +1 khiz >3

Cau 39. Cho ham b f(z) =
ar—3a+7 khiz<3

1
(a1a tham s6 thirc). Néu / f(e®+1)e"da =
0

e? thi a bang
3e? +4e — 6
A D B. Ge — . C. 6e+ 6. D. —6e + 6.
Cau 40. Cho hinh nén (7)) dinh (S), c6 ddy 1a dudng tron (C;) tAm O, ban kinh bang 2, chicu
cao hinh nén (7') biang 2. Khi cit hinh nén (7') béi mit phang di qua trung diém ciia doan SO va
song song vdi ddy ctia hinh nén, ta duge dudng tron (Cy) tAm I. LAy hai diém A va B lan lugt trén
hai duong tron (Cs) va (Cy) sao cho gbc gita TA va OB 1a 60°. Thé tich ciia khéi tt dien TAOB
bang
A Y B V3 c V3 . V3
6 12 4 24
CAu 41. Trong mit phing toa do Ozy, tdp hop cdc didm bidu dién cdc sb phic z théa man
|z =5+ |z+5| =121a
A. Mot duong parabol. B. Mot duong elip.
C. Mot dudng tron. D. Mot dudng thang.
Cau 42. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(1;4;5), B(—1;2;7). Diém M thay doi nhung
lu6n thuoée mit (P) c6 phuong trinh 3z — 5y + z — 9 = 0. Gi4 tri nhd nhét ctia tong M A? + M B2

la

441 858 324
A. 12 B. —. C. —. D. —.
35 35 35
- . -2 1 -3
Cau 43. Trong khong gian toa d6 Oxyz cho hai duong thang d;: ’ 5 = i +2 - | va
-2 -3 -9 . ¢
dy: ? 5 = 4 T = : 1 Duong thang d qua M(—2;0;3), vudng gbc véi d; va cat dy ¢d phuong
trinh 1a 5 3 5 3
A tTE_Y 270 B.a: 1T Y270
Y 4% oyd 2os
x — y oz x Yy z—
-2 6 18 — 3 9

Cau 44. Goi S 1a tap hgp tat ca cdc s6 phiic z théa man 22 = |z|? — 2z. Tong phan thuec ciia céc
s6 phitc thuoe S bang

A 0. B. -2 C. 3. D. 2.
Cdau 45. Cho hinh chép S.ABC cé ddy ABC la tam gidc vudng tai C. H la diém thoéa man
OB = —2HA va SH L (ABC), céc mat bén (SAC) va (SBC) cling tao véi ddy goc 45°. Bibt
SB = av/6, thé tich khéi chép S.ABC bang

3a? 9a> 3v/2a3 3a®
A —. B. —. C. : D. —.
4 4 4 2
CAu 46. Goi X 1a tap céc gid tri clia tham s6 m théa man dudng thang (d): y =
N c 1
—12m — 7 cung vé6i do thi (C) clia ham s6 y = §m3 — ma? — 4z — 1 tao thanh S,
hai mién kin c¢6 dién tich lan lugt 14 S; va Sy thda man S; = Sy (xem hinh vé).
Tich céc gid tri clia cdc phan tit ciia X 1a
9

A9 B. —9. C. 2. D. —. 52

o . . 1 . .
Cau 47. Cho f(z) la ham so bac bon théa man f(0) = 2091 Ham so f/(x) ¢6 bang bién thién

nhu sau:
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T —00 -2 -1 +00
400 7
HONEEEN 6
1 — —00
Ham s6 g(x) = |f(2*) + 2| c6 bao nhiéu diém cuc tri?
A 1 B. 5. C. 2. D. 3.

Cau 48. Xét cic s6 phitc z théa man |z — 1| = 2. Goi M va m 1an lugt 1a gid tri 16n nhat va gid
tri nhé nhét ctia biéu thitc P = |z 4 2| + 2|3 — Z|. Tong M + m bang
A. 14 B. 7. c. B3V p, 12H5V33
) 3
CdAu 49. Cho 2 sb thuc duong z, y thoéa man logs [(z + 2)(y + 1)]?" =125 — (z — 1)(y + 1). Gid
tri nhé nhét ctia biéu thicc P = x + 5y 1a
A. P, = 125. B. P, = 57. C. Py = 43. D. P, = 25.

Cau 50. Trong khong gian v6i hé toa do Ozyz cho hai mit cau (S1): (v —2)2+(y+3)2+(2—1)2 =4
va (Sy): (x—3)2+ (y + 1)+ (2 +1)? = 1. Goi M la diém thay d6i, thudc mat cau (S;) sao cho
ton tai ba mit phang di qua M, déi mot vudng géc véi nhau va 1an luot cdt mit cau (S1) theo ba h
duong tron. Gié tri 16n nhat ciia tong chu vi ba duong tron dé 1a

A. 8. B. 4./6. C. 2V/30r. D. 4m.

BANG DAP AN

1. A]l2. A]l3. Cl4 Bl5. All6. DJl7. A]l8. BJ9. C]l10. A ]
[11. D |[12. B |[13. C |[14. C |[15. B |[16. C |[17. D |[18. D |[19. C |[20. B |
21. D ][22. D][23. B ||24. C]|25. C |[26. A |[27. A |[28. B |[29. D |[30. C |
31. B|[32. D][33. C|[34. B ||35. A |[36. B |[37. B |[38. D |[39. B |[40. B |
[41. B ][42. C||43. B ||44. B ||45. A |[46. A |[47. D |[48. D |[49. C |[50. B |
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