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A . Kién thic can nhé
1. Dai s6

1. Khai niém: PT bac nhét hai 4n, hé hai PT bac nhit hai 4n va nghiém cua né, hé PT tuong
duong.

Céch giai hé PT bing phuong phap thé, phuong phap cong dai s6, phwong phap dit an phu.
Tinh chat cia ham s6 y =ax? (a # 0). D6 thi cia ham s6 y =ax® (a # 0).

PT bac hai mot an: Pn, cong thirc nghiém, cdng thirc nghiém thu gon.

H¢ thuc Vi —ét va ing dung.

Giai bai toan bang cach lap PT

ok wn

I1. Hinh hoc:

1. Pinh nghia goc & tam, s6 do cung.

2. Dinh nghia, tinh chat, hé qua: goc ndi tiép, goc tao boi tia tiép tuyén va day cung, goc co
dinh & bén trong duong tron, goc co dinh ¢ bén ngoai duong tron.

3. Dinh nghia, tinh chat, dau hiéu nhan biét t giac noi tiép.

4. Pinh nghia duong tron noi tiép, duong tron ngoai tiép mot da giac. Xacdinh tam va ban
kinh duong tron ngoai tiép, noi tiép tam giac déu, hinh vuéng, luc giac déu.

5. Céc cdng thuc tinh va céch tinh:
- Do dai duong tron, cung tron.
- Dién tich hinh tron, hinh quat tron, hinh vién phan, hinh vanh khan.
- Dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich hinh tru, hinh nén, hinh cau.

B. Bai tap:
Dang 1: Phwong trinh, hé¢ phwong trinh
Bai 1. Giai cac phuong trinh va h¢ phuong trinh sau:

. (x+D)(y-)=xy-1 b 2(3x—2)—4=5(3y +2)
) (x=3)(y—-3)=xy-3 4(3x—2)+7(3y+2)=-2
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g) x2—2y2x+1=0 h) x*-3x*+2=0 i) x*-3x*+2x=0

Bai 2. Cho phuong trinh an x: (M—4)x*> —2mx+m—-2=0

a) Giai phuong trinh khi m =5

b) Timm dé phuong trinh c6 nghiém x = J2. Tim nghiém con lai.

¢) Tim m dé phuong trinh: ¢6 nghiém? C6 2 nghiém phan biét? Vo nghiém? Cé nghiém
kép?

d) Khi phuong trinh c6 nghiém x;, x,: - Hay tinh A= x’ +x theo m

-Timm dé A =1
Bai 3. Cho phuong trinh: x> —2(m+1)+m=4 (1) (m la tham s)

a) Cmr: Véi moi m, phuong trinh (1) ludn cé hai nghiém phan biét x;, X,

b) Tim m dé phuong trinh (1) cé hai nghiém trai ddu? Phuong trinh (1) c6 hai nghiém
duong?

¢) Cm biéu thic M =x,(1-x,)+X,(1—x) khdng phu thudc vao m.

d) Tim m dé phuong trinh (1) c6 2 nghiém théa man 2x, +x, =5

e) TinhGTNNcua A=x"+Xx;

f) Léap phuong trinh bac hai c6 cac nghiém la li
X X
—2X+y=m+1

Bai 4. Cho h¢ phuong trinh {
mx—2y=m

a) Giai h¢ pt khim = -2
b) Tim m dé hpt c6 nghiém duy nhit théa mdn x —y =1
4x+my =2

Bai 5. Cho h¢ phuong trinh {
mx+y=1

a) Giaihé ptkhim=1
b) Tim m dé hpt c6 nghiém duy nhit thoa man x +y < 2
mx+4y=10—-m

( m 1a tham sb)
X+my =4

Bai 6. Cho h¢ phuong trinh {

a) Gial h¢ phuong trinh khi m = V2



b) Giai va bién luan hé phuong trinh theo m.

¢) Xac dinh cac gia tri nguyén caa m dé hé ¢ nghiém duy nhat (x ; y) sao cho a, y > 0
d) Vi gi tri nao cua m thi hé c6 nghiém (X ; y) véi X, y 1a cac s6 nguyén duong.
X+my=9

Bai 7. Cho hé phuong trinh
mx -3y =4

a) Giai h¢ phuong trinh khim =3
b) Vi gia tri ndo cua m dé hé c6 nghiém (-1 ; 3)
¢) Ching t6 rang hé phuong trinh ludn c6 nghiém duy nhat véi moi m.

Dang 2: Ham s6 va dé thi
Bai 9: Cho ham s6 y = (m—2)x+n. Hiy xac dinh m va n dé db thi (d) ctia ham so:

a) Diqua diém A(-1; 2) va diém B(3; -4)
b) Cit truc tung tai diém c6 tung d6 1- J2 va ct truc hoanh tai diém c6 hoanh do

2+\/E

¢) Song song voi dudng thiang 3x + 2y = 1 va céit duong thang y =2 tai diém c6 hoanh do
1.

Bai 10. Cho Parobol (P): y = % x?* va dudng thang y =2x+m

a) V& (P) b) Tim m dé (P) va (d) tiép x(c nhau. Tim toa do tiép diém.
Bai 11. Cho duong thang (d): y =mx+1 va Parabol (P): y = x*

a) Chung minh: V&i moi gié tri cuia tham sb m, duong thang (d) uon di qua mot diém cb
dinh va ludn cit (P) tai hai diém phan biét A va B.
b) Tim m dé dién tich tam giac OAB bang 2 (dvdt)

Dang 3. Rt gon biéu thic

Bai 12. Cho biéu thac M :2X_&+2+ ! Vx Véi x>0,x =4
X—4 x+2 Jx-2
a) Ratgon M b) So sanh M véi 1 ¢) Timx dé M <%

Bai 13. Cho biéu thuc B:(X+3 1 j: Jx VGi x>0,x#9

X
+
x-9 Jx+3) Jx-3

a) RitgonB b) Chuing minh B >%



Bai 14. Cho biéu thirc M =( t 1 j.S\/;_g;x>O,x#l
\/§—1 x\/§—1 x+\/§
a) Rutgon M b) Tim X nguyén dé M c6 gié tri nguyén
Bai 15. Cho biéu thirc P =| Y+ ¥ |. 27X |y 50, x#1
S—1 x—1)x x(J_+1)
a) Ratgon P b) TimxdéP=2 ¢) TimGTNN caaP khix>1
x-3 2 o x+L

Bai 16. Cho hai biéu thic A=

va B=———
X—9 J_+3 J_ 3 Ix+2°
V6i x>0,x=1

a) Tinh gia tri cua biéu thuc B khi x = 4
b) Rt gon biéu thic A
c) TimxdéA=B

\/§+3

Jx ! 3x va B=———;VGi x>0,x#1
\/_ 1 \/;+2 X+\/_ 2 \/;+1
a) Tinh gié tri cua biéu thirc B khi x = 36

b) Rt gon biéu thuc A
¢) Tim x dé biéu thirc S = A.B c6 GTLN

Bai 17. Cho hai biéu thirc A=

541 18. Cho bicu thic M = Y 41 !

Y Xy Ky

Vol x>0,y>0,x#Y.
a) Rutgon M b) Timx,ysaochox =4yvaM =1.

Dang 4. Giai bai toan biing cach lap phwong trinh, hé phwong trinh.

. Dang toan sé:

Bai 19. Tim hai sb tu nhién biét rang hiéu cua chiing bang 1275 va néu lay sé Ion chia cho sb
nho thi dugc thuong 1a 3 va sé du 1a 125.

Bai 19.1. Tim mét s tu nhién c6 hai chit s6 biét rang néu dbi chd hai chir s6 ciia no thi duoc mot
s0 16n hon s6 da cho 1a 36, tong cua s6 da cho va s6 méi tao thanh la 110.

o Dang toan voi nwéc chay, chung riéng

Bai 20. Mot ddi thuy loi theo ké hoach phai sira chita mot doan dé trong mot thoi gian quy dinh.
Biét rang néu b6t di 3 nguoi thi doi phai kéo dai thém 6 ngay, con néu ¢ thém 2 nguoi thi doi



hoan thanh trudc thoi gian quy dinh 12 2 ngay. Hoi d6i c6 bao nhiéu ngudi va ké hoach du dinh
Ia bao nhiéu ngay, néu nang suat moi ngudi nhu nhau.

Bai 21. Hai cong nhan néu 1am chung mét cong viéc thi mat 40 gio. Néu ngudi tha nhat 1am 5

: i s s 2 A s
gio va nguoi tha hai lam trong 6 gio thi hoan thanh m cong viéc. Hoi néu moi nguoi lam riéng
thi mét bao nhiéu gio méi hoan thanh cong viéc?

Bai 22. Hai voi nudc cing chay vao mét bé khong co nudce thi sau 3 gio day bé. Néu dé voi 1
chay mot minh trong 20 phat, kho lai roi ma tiép voi 2 chay trong 30 phut thi ca hai voi chay

dugc % bé. Tinh thoi gian mai voi chay mot minh day bé.

o Dang toan nang suat

Bai 23. Mot doi san xuat phai lam 1000 san pham trong mét thoi gian quy dinh. Nho ting ning
suit lao dong, mdi ngay ddi lam thém dugc 10 san pham so vai ké hoach. Vi vay chang nhiing
da lam vuot mic ké hoach 80 san pham ma con hoan thanh cong viéc sém hon 2 ngay so vai quy
dinh. Tinh sb san pham ma doi san xuat phai 1am trong mot ngay theo ké hoach

Bai 24. Hai t6 san xuit cuing may mét loai 40. Néu té | may trong 3 ngay va to Il may trong 5
ngay thi hai t6 may duoc 1310 4o. Biét rang mdi ngay t6 | may nhiéu hon t6 11 12 10 cai 40. Hoi
mot ngay mdi t6 may dugc bao nhiéu 40?

Bai 25. Mot doi xe du dinh ding mot s6 xe cling loai dé cha 120 tan hang. Luc sap khoi hanh doi
duoc bd sung thém 5 xe nira cing loai. Nho vy, so véi ban dau, mdi xe phai cha it hon 2 tan.
Hoi lac dau doi ¢ bao nhiéu xe. Biét khbi lwong hang mdi xe chd nhu nhau.

. Dang toan chuyén dong

Bai 26. Luc 6 gio 30 phit mot nguoi di xe may tir A dén B dai 75km vai van téc dinh trude. Dén
B nguoi d6 nghi lai 20 phit roi méi quay vé A véi van téc 16n hon van téc luc di Skm/h. Nguoi
d6 vé dén A Ic 12 gio 20 phat. Tinh van téc caa ngudi do lac di tir A dén B.

Bai 27. Mot 6 to di quang duong AB véi van toc 50km/h, rdi di tiép quang duong BC vai van
téc 45km/h. Biét tong chiéu dai quang duong AB va BC 1a 165km va thoi gian 6 t6 di quing
duong AB it hon thoi gian 6 t6 di quang duong BC la 30 phat. Tinh thoi gian 6 t6 di trén quang
duong AB, BC.

Bai 28. Mot ca nd chay xu6i dong mét khuc song dai 80km, sau d6 chay ngugc dong khuc séng
ay mot doan dai 96km thi hét tat ca 10 gio. Tinh vén téc riéng cua ca nd néu van tc cua dong
nudc la 2km/h.

J Dang to4n lién quan dén hinh hec

Bai 29. Hai canh cua manh dat hinh chit nhat hon kém nhau 10m. Tinh chu vi cia manh dat ay
biét dien tich cua né 1a 1200 m?.



Bai 29.1. Tinh dién tich cia mét hinh chit nhat néu ting mdi canh thém 5m thi dién tich ting
thém 175m?, néu tang chidu rong thém 2m va giam chiéu dai di 5m thi dién tich giam di 20m?.

. Dang toan phan trim

Bai 30. Hai xi nghiép theo ké hoach phai 1am 360 dung cu. Nho sip xép hop Ii day chuyén san
Xuit nén xi nghiép 1 da vugt mic 12% ké hoach, xi nghiép 2 vuot mic ké hoach 10%. Do d6 ca
hai xi nghiép da lam dwgc 400 dung cu. Tinh sé dung cu mdi xi nghiép phai 1am theo ké hoach.

o Dang toan khéac

Bai 31. Trong méot phong hoc c6 mot s6 ghé dai. Néu xép mdi ghé 5 ngudi thi co 9 ngudi khong
c6 chd ngdi. Néu xép mdi ghé 6 nguai thi thira mot ghé. Hoi trong phong c6 bao nhiéu ghé va co
bao nhiéu nguoi dy hop.

Bai 32. Hai 16p 9A va 9B ¢ tong sé 80 ban. Trong dot quyén gop sach, v ang ho cac ban ving
bi thién tai, binh quan mdi ban lop 9A ung hd 2 quyén, mdi ban 9B ung ho 3 quyén. Vi vay ca
hai 16p ung ho 198 quyén sach, vé. Tinh sb hoc sinh mdi 16p.

Dang 5. Hinh hec

Bai 33. Cho duong tron (O, R), dudong kinh AB. V& day CD = R (C thudc cung AD). Nbi AC va
BD cit nhau tai M.

a) Chung minh cc tam giac MCD va MBA d6ng dang, tinh ti sé dong dang.

b) Cho ABC =30°, tinh d6 dai cung nhé AC va dién tich hinh vién phan gigi han boi day
AC va cung nho AC.

c) Khi CD//AB, hdy tinh dién tich tam gidc MCD theo R.

Bai 33.1. Cho dudng tron (O, R), duong kinh BC. Goi A 1a diém chinh giita cung BC. Diém M
thugc doan BC. Ké ME L. AB,MF L AC,MN L EF tai N.

a) Chtng minh 5 diém A, E, O, M, F thudc dudng tron;

b) Chung minh BE. BA = BO. BM;

¢) Tiép tuyén caa duong tron (O, R) tai A cit MF tai K. Chitng minh BE = KF
d) Khi M di chuyén trén BC, chirng minh MN luén di qua mét diém cb dinh.

Bai 34. Cho ntra dudng tron (O, R), duong kinh AB. Biém M thudc nira duong tron. Goi H 13
diém chinh giira cung AM. Tia BH cit AM tai I. Tiép tuyén cua nira dudng tron tai A cat BH tai
K. N&i AH cit BM tai E.

a) Chuang minh tam giac BAE cén

b) Chiing minh KH. KB = KE?;
¢) Puong tron thm B, ban kinh BA cit AM tai N. Chirng minh tir gidc BIEN noi tiép

d) Tim vi tri cia M dé MKA =90°

Bai 34.1. Cho nira dudng tron (O, R), duong kinh AB. Goi C 1a diém chinh giita cung AB. Diém
M thuoc cung AC. Ha MH L AB, AC cit MH tai K; MB cit AC tai E. Ha El L AB tai l.



a) Ching minh céc tir giac BHKC va AMEI 14 cac ta giac noi tiép

b) Chtng minh AK. AC = AM?

¢) Cho R =5cm, tinh gi4 tri cia tong S = AE.AC + BE.BM

d) Cmr khi M chuyén dong trén cung AC thi tim duong tron ngoai tiép tam giac IMC
thuoc mot duong thing cb dinh.

Bai 34.2. Cho nira dudng tron (O, R), duong kinh AB. K¢ hai tiép tuyén Ax va By trén cling nira
mit phiang b AB ¢6 chira ntra duong tron. Tiép tuyén tai M cua nira duong tron cat Ax va By
lan luot tai C, D.

a) Chirng minh tam gidc COD vubng

b) Chang minh CD = AC + BD

¢) AM va BM cit OC va OD lan luot tai E, F. T&r gidc DEMF 14 hinh gi? Vi sa0?

d) GoiIla giao diém ciia OM va EF. Khi M thay ddi trén nira duong tron (O) thi diém |
chuyén dong trén duong nao?

Bai 35. Cho tam giac ABC vuong tai C. V& dudng tron tam O duong kinh AC cit AB tai D. Goi
M la diém chinh giita cung nho CD. Néi AM cat BC tai N. N6i DM cat BC tai E. Tia phan giac
ctia goc MAD cit BC tai I, cat MD tai K.

a) Chiing minh tt giac BDMN noi tiép
b) Ching minh tam giac EIK can
c) Chang minh MN. AB = MC. NB

Bai 35.1. Cho tam giac ABC c6 3 goc nhon néi tiép duong tron (O, R). Cac duong cao AD, BE,
CF cat nhau tai H. Goi I 1a trung diém caa BC. N&i A vai | cat OH tai G.

a) Chung minh tu giac BCEF noi tiép

b) Tinh do dai doan EF néu ABC =60° va BC = 20cm.

c) Chang minh G la trong tdm cua tam giac ABC

d) Cmr khi A chuyén dong trén cung Ién BC sao cho tam giac BAC c6 3 goc nhon thi
dudng tron ngoai tiép tam giac DEF luén di qua mot diém cd dinh.

Bai 35.2. Cho tam gidc déu ABC ndi tiép duong tron (O, R). Ké duong kinh AD cit BC tai H.
Goi M 1a mot diém trén cung nho AC. Ha BK L AM tai K. Puong thang BK cit CM tai E.

a) Chung minh 4 diém A, B, H, K thudc mot duong tron;

b) Chung minh tam gidc MBE cén tai M

¢) Tia BE cit duong tron (O, R) tai N (N # B). Tinh d6 dai cung nhé MN theo R
d) Tim vi tri cia M dé tam giac BME c6 chu vi 16n nhat.

Bai 36. Cho duong tron tam O. Biém A ¢ dinh & ngoai dudng tron (0). Qua A ké mot cét tuyén
d cit duong tron (O) tai hai diém B va C ( B nam giita A va C ). Tiép tuyén AM, AN tiép x(c Voi
(O) tai M, N. Goi I 1a trung diém cua BC. Puodng thang qua B va song song véi MA cat MN tai
E.

a) Chung minh AM? = AB.AC



b) Chting minh t giac OMAN va IMAN ni tiép
c) Chtng minh IE//MC
d) Khi d quay quanh A thi trong tm G cua tam giac ABC chay trén duwong nao?

Bai 37. Cho tir giac ABCD ndi tiép dudng tron (O). P 1a diém chinh giita cung AB (phan khang
chua diém C, D). Hai day PC va PD lan lugt cit day AB tai E, F. Cac day AD, PC kéo dai cit
nhau tai . C4c day BC, PD kéo dai cit nhau tai K. CMR:

a) CID=CKD
b) Tw gidc CDFE néi tiép dugc mot dudng tron.

¢) IK//AB.

d) PA Iatiép tuyén caa dudng tron ngoai tiép tam giac FAD

Bai 38. Cho tam giac déu ABC ngoai tiép duong tron (O, R). Goi D, E la céc tiép diém trén AB,
AC. Tia OA cit duong tron (O) tai |.

a) Chung minh ADOE Ia tir gi4c noi tiép

b) Chang minh I 1a tdm duong tron ngoai tiép ta giac ADOE

c) Tinh d6 dai cung nho DE cta duong tron (O)

d) Tinh dién tich hinh gi6i han béi cac doan thing AD, AE va cung nho DE noi trén.



