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A. KIEN THUC CAN NHO:
1. Hé phwong trinh bac nhit hai 4n
+ Khai niém vé phuong trinh bac nhat hai an, tap nghiém cua phuong trinh bac nhét hai an
+ Giai hé phuong trinh bang phuong phap thé, phuong phép cong dai s6, phuong phap dit
an phu.
+ Giai bai toan bang cach lap hé phwong trinh.
2. Ham sé y=ax*(a=0)
+ Tinh chat, d6 thi ham sé y = ax*(a = 0)
+ Phuong trinh bac hai mot an va cdng thic nghiém, cong thirc nghiém thu gon ctia PT bac
hai.
+ Hé thac Viet va ing dung.
3. Mt s6 phwong trinh dwa vé phwong trinh bac hai
+ Phuong trinh trung phuong
+ Phuong trinh chira an & mau
+ Phuong trinh tich
I1. HINH HQC
1. Goc véi dwong tron
+ GOc ¢ tdm
+ Goc noi tiép
+ GOc tao boi tia tiép tuyén va day cung
+ Goc co dinh ¢ bén trong, bén ngoai duong tron
+ Cung chura géc
2. T gi4c noi tiép
+ Dinh ngha, tinh chét
+ Céc d4u hiéu nhan biét tu giac noi tiép.
3. Cong thire tinh d§ dai cung, dién tich quat tron.
+ Do dai (C) cia mot duong tron ban kinh R dugc tinh theo céng thic:
C =27R hodc C = zd (voi d = 2R).
+ Trén dudng tron ban kinh R, d6 dai | cia mot cung n° duoc tinh theo cong thic: | = %Ron
+ Dién tich S cua mét hinh tron ban kinh R dwoc tinh theo cong thic: S = zR?
+ Dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n° dugc tinh theo cong thuc:
RN IR

— - 3 44 dai 0 ~iia hi 3
S= 360 hay S = > (I'1a @6 dai cung n” cua hinh quat tron).
4. Hinh khéng gian:
a. Hinh tru
Néu Hinh tru ¢é bdan kinh déay R, dwong kinh d va chiéu cao h thi:
eDién tich xung quanh: Sxq = Pasy-h = 2mRh
eDi¢ntichtoan phan: Sy, = Syq + 2S44y = 2TRh + 21R?
e Thé tich: V = Sgsy-h = mR?*h
b. Hinh cu

Néu Hinh cdu c6 ban kinh R, dwong kinh d thi:
eDién tich matcau: S = 4nR? = nd?
o Thé tich: V =2nR? = -md?




¢. Hinh nén

Néu Hinh nén ¢é bdn kinh ddy R, chiéu cao h va dwong sinh | thi:

eDién tich xung quanh: Sxq = TRI

eDién tich toan phan: Sy, = Syq + Sasy = TRL + TR?

e Thé tich: V= gnRZh

d. Hinh non cut

Néu Hinh nén cut bdn kinh day Ién R, ban kinh ddy nhé r, chiéu
cao h va dwong sinh | thi:

eDi¢n tich xung quanh: Sxq =m(R + 1)l

eDién tich toan phan: Sy, = Syq + Sasy 16n + Sasy nns

=nm(R +r)l + nR? + nr?

e Thé tich: V =-mh(R? + 12 + Rr)
B. MQT SO BAI TAP THAM KHAO:
l. PAI SO ]
Dang 1: Bai toan rat gon biéu thikc va cac cau héi phu
Bai 1. Cho biéu thuc: A:&+2(x20) va B= \/;+ L ; 2 (x=>0;x=4)
Ix -2 x—4 x-2) Jx-2
a) Tinh gié tri biéu thuc A khi x = 25 b) Rt gon biéu thic B
¢)P=AB.Timx dé P >% d) Tim x nguyén dé P nguyén
e) Tim x la sé nguyén t6 dé |P| > P f) Tim x € N d& P dat GTLN, GTNN

Bai 2. Cho hai biduthic: o~ X+2 _ 2V% X1 a0 1 yesouaxsa

X-VX—2 X+l Jx-2 Ix -2

a/ Tinh gia tri cua biéu thic B khi X —5/X +6=0 b/RitgonP=A:B
¢/ Chitng minh P < 4 d/Tim cac gid tri cha x & P2 =P + 2
d/ Timx dé |x — 4. B=x e/ Tim x dé P nguyén.

Dang 2: Giai bai toan bing cach lap phwong trinh hoidc h¢ phuwong trinh: ‘ ’
Bai 3. Cho mét so ¢o hai chir so, biét rang tong cua hai lan chit s6 hang chuc va ba lan chir so6 hang

RPN A R X - ~ A N g0 A 5 A y= \ A A \ 7 ~ X ~
don vi la 32. Néu doi cho hai chir s6 cho nhau thi ti s6 cua s0 méi va so ban dau la 1 Tim so6 da cho

ban dau.
Bai 4. Quing duong AB dai 160 km. Hai 6 t6 khoi hanh ciing maot Iic tir A dé di d¢én B. O t6 tha nhat

chay nhanh hon 6 t6 thir hai 10km/h nén dén B sém hon 48 phut. Tinh véan téc caa mdi xe.



Bai 5. Mot tau thuy ché hang di tir bén A dén bén B, rdi quay lai bén A. Thoi gian ca di va vé 1a 2
gio 30 phat. Hay tim van téc cua tau thuy khi nuéc yén ling, biét khoang cach gitta hai bén séng A
va B 12 24 km va van téc cia dong nuéc 1a 4 km/h.

Bai 6. Mot xi nghiép theo ké hoach phai san xuat 75 san pham trong mot s6 ngay du kién. Trong thuc
té, do cai tién ki thuat mdi ngay xi nghiép lam vuot mic 5 san pham. Vi vay ho khong nhiing lam
duoc 80 san pham ma con hoan thanh sém hon ké hoach 1 ngay. Hoi theo ké hoach mdi ngay xi
nghiép san xuit dwoc bao nhiéu san pham ?

Bai 7. Hai ngudi tho cing son mot ngdi nha, mat 4 ngay thi xong viéc. Hai ngudi cung lam trong 1
ngay thi nguoi thir nhat ¢6 viéc ban nén mot minh nguoi thir hai lam trong 6 ngay nira thi méi xong
cong viéc. Hoi mdi ngudi 1am viéc mot minh thi sau bao 1au xong cong viéc?

Bai 8. Bé dap tng nhu cau khau trang trong phong chdng dich CoVid-19, theo ké hoach hai té san
xuat du dinh 1am 1000 hop khau trang dé cung cap cho cac dia phuong. Nhung khi thuc hién té mot
1am vuot muc ké hoach 15%, t6 hai 1am vuot mac ké hoach 20% nén ca hai t6 1am dugc 1170 hop
khau trang. Tinh s6 hop khau trang ma méi t6 phai lam theo ké hoach.

Bai 9. Mot manh vuon hinh chit nhat c6 dién tich 12 720m?, néu tang chiéu dai thém 6m va giam chiéu
rong di 4m thi dién tich manh vuon khong d6i. Tinh céc kich thudc ban dau caa manh vuon.

Bai 10. Trong mét budi lién hoan van nghé, phong hop chi c6 320 chd ngdi, nhung sé nguoi téi du
hém d6 co téi 420 ngudi. Do d6 phai dit thém 1 ddy ghé va thu xép dé mdi day ghé thém duoc 4
ngudi ngdi nita méi du. Hoi luc dau trong phong co bao nhiéu day ghé?

Dang 3: Hé phwong trinh bac nhat hai an:

Bai 11. Giai cac h¢ phwong trinh sau:

12
2) 2X+y=12 b) x+3 y-1
3x—y=8 3 +—1 =6
X+3 y-1
2
3|X+5|—ﬁ=4 2, Jy+i=4
0 R
1 1
|x +5|+ =3 ——-3Jy+1=-5

-2 Xy
Dang 4: Phwong trinh:
Bai 12. Giai cac phwong trinh sau:

a) X’ —6x=0 b) X*~9=0 ) X’ —6x+9=0
d) X*—3x+4=0 e) X2 —4x+2=0 ) x2+(J§—1)x—J§=o
g) 2x*+x2+5=0; h) (x +1)*-5(x+1)>-84=0
N 2x—5:3_x J_)x+5_x—3: 5 3
Xx-1 x-2 3 5 X—-3 X+5

Bai 13: Tim hai s6 u va v théa man:



a)u+v=15,uv =36 b) u? +v? =13, uv = 6.
cou+v=4,uv=7, dyu+v=-12, uv - 20.
Bai 14: Lap phuong trinh bac hai c6 hai nghiém 122 + /3 va 2 - /3.

Dang 5: Ham s6 y = ax?(a = 0) va phwong trinh bac hai mat 4an
Bai 15. Cho phuong trinh an x: X2 — mx +2m-4=0
a) Tim m dé PT c6 2 nghiém trai dau.
b) Tim m dé PT c6 2 nghiém X1, X2 théa man: X +X; =8.
¢) Tim m dé PT c6 2 nghiém phan biét x1, X, thoa min |X1 - X2| =4,
Bai 16. Cho ham s6 y = x? ¢6 do thi (P) va ham s6 y = 2mx - m? + 1 ¢6 do thi (d)
a) Chuing to (d) luon cat (P) tai 2 diém phan biét c6 hoanh d6 x1, X2,

, 1 -2
b) Tim m d€ x1, X2 thoa man —+—=——-+1.

XX XX
Bai 17. Cho ham s6 y = > X ¢6 @6 thi (P) va ham sy = mx + 2 ¢6 dd thi (d)

a) V& dd thi cua hai ham sb trén cung hé toa do khim=1.
b) Chutng to (d) luon cat (P) tai 2 di€ém nam khac phia véi truc tung.
) Tim m dé (d) cit (P) tai diém A(X.;Y,) va B(X,;Y,) phan biét sao cho Yy, +Y, dat GTNN
Bai 18. Cho phuong trinh an x: mx? — 2(m +1)x + m -4 =0
a) Tim m dé phuong trinh c6 nghiém.
b) Tim m d€ phuong trinh c6 2 nghiém phéan biét.
c) Giasu PT c6 hai nghiém X, ;X,, 1ap hé thirc lién hé hai nghiém cua PT khéng phu thudc vao
m.
Bai 19. Cho ham s6 y = x* ¢6 d0 thi (P) va ham sdy = mx—m + 1 ¢6 do thi (d)
a) Tim m dé (d) tiep xac vai (P)
b) Tim m dé phuong trinh c6 2 nghiém phan biét x,;x, thoa man x?=2x,
c) Timm dé (d) cat (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh do x, ;x, théaman do x =|x,| va x> X,
d) Tim m dé (d) cét (P) tai hai diém phan biét c6 hoanh do X,;X, thoa man do [x|>|x,| va
X <X
Bai 20. Cho phuong trinh an x: x* - 2(m+ 1)x> + 2m+1=0

a) Giai phuong trinh véi m = 1.

b) Tim m dé PT c6 4 nghiém phan biét.
¢) Tim m d PT c6 3 nghiém phan biét.
d) Timm dé PT c6 2 nghiém phan biét .

I1. HINH HQC:

Dang 6: Hinh hoc phing

Bai 21. Cho duong tron (O) va duong kinh AB = 2R = 10cm. Goi C 14 trung diém OA, qua C ké
day MN vuéng goc vai OA tai C. Goi K 1a diém tuy y trén cung nho MB, H 1a giao diém AK va MN.
a) Chizng minh ti giac BHCK ni tiép.

b) Chirng minh AK.AH=R?va tinh dién tich hinh quat tao bsi OM, OB va cung MB

¢) Trén KN lay I sao cho KI = KM. Chang minh NI = KB.

d) Tim vi tri diém K dé chu vi tam gidc MKB 16n nhit.

Bai 22. Cho tu gidc ABCD noi tiép duong tron (O;R) (AB < CD). Goi P 1a diém chinh gitta cung
nho AB, DP cat AB tai E va cit CB tai K; CP cat AB tai F va cat DA tai |.

a) Chung minh ti giac CKID va ti giac CDFE nai tiép.

b) Chitng minh IK // AB va AP? = PE.PD = PF.PC

¢) Chizng minh AP Ia tiép tuyén cua dudng tron ngoai tiép AAED.
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Bai 23. Cho duong tron (O; R) va duong kinh AC ¢b dinh. Ké tiép tuyén Ax véi (O), trén Ax lay
diém M sao cho OM = 2R. Qua M k¢ tiép tuyén MB véi (O), tiép tuyén (O) tai C cit AB tai D, OM
cit AB tai |, cat cung nho AB tai E.

a) Chiing minh ti gidc OICD nai tiép

b) Ching minh AB. AD khong doi.

¢) Goi K 14 giao diém cia MC véi (O). Chirng minh tir gidc AOBE 1a hinh thoi va MIK = OCM

d) Cho R = 6cm tinh d6 dai cung nho AK va chicng minh OD 1L MC.

Bai 24. Cho tam giac ABC vudng tai A noi tiép (O). Tir mot diém D trén canh BC ké dudng thang
vudng goc vai BC cét AC tai F va cit tia dbi cua tia AB tai E. Goi H 13 giao diém cua BF va CE.

a) Chung minh t& giac AECD noi tiép

b) Ching minh BF. BH = BD.BC

¢) Cho AEF = 30°, R = 6¢m. Tinh dién tich hinh quat tao béi hai ban kinh OA, OB va cung AB va
chitng minh BF.BH + CH.CE = BC>.

d) Goi | 14 trung diém EF. Chiing minh OI 1 AH.

Bai 25. Cho tam giac ABC nhon néi tiép duong tron tm O. Ké duong cao AD va dudng kinh AK.
Ha BE va CF cung vudng gdc vai AK.

a) Chuang minh t& giac ACFD noi tiép.

b) Chitng minh DE // CK.

¢) Cho BC ¢ dinh, A chuyén dong sao cho AABC nhon. Chimg minh tam dudng tron ngoai tiép
ADEF cb dinh.

Bai 26. Cho ntra dudng tron tam O duong kinh AB. Lay diém C trén doan thang AO (C khéac A, C
khac 0). budng thang qua C va vudng goc véi AB cét nira dudng tron tai K. Goi M 1a diém bat ki
trén cung KB (M khac K, M khéac B).

a) Chuang minh t& giac ACMD noi tiép

b) Buong thang CK cit cac dudng thang AM, BM lan luot tai H va D. Chuing minh CA.CB =
CH.CD.

¢) buong thang BH cat nira duong tron tai diém tha hai N. Ching minh ba diém A, N, D thang hang
va tiép tuyén tai N ctia nira duong tron di qua trung diém cia DH.

d) Khi M di dong trén cung KB, chitng minh duong thang MN ludn di qua mot diém cé dinh.

Bai 27. Cho ba diém A, B, C c¢6 dinh, thang hang theo thir ty dy. V& mot duong tron (O) bat ki di qua
B va C (BC khong 1a dudng kinh). Tir A ké céc tiép tuyén AM, AN dén duong tron (O) (M, N 4 cac
tiép diém, N va O thudc ciing mot nira mat phang bo BC). Goi K 14 trung diém cua BC, OA cat MN
tai 1. Giao diém ciia MK véi (O) 1a D.

a) Chizng minh ring cac tir giac AMON va tir giac AOKM 14 tix giac noi tiép

b) Chitng minh AM? = AB.AC

c¢) Chang minh ND // AC

d) Goi H 1a giao ctia BC voi duong tron ngoai tiép tam giac OKI. Chirng minh rang I, H, M thang
hang va H 1a diém c6 dinh.

Bai 28. Tur diém M bén ngoai duong tron (O), ke hai tiép tuyén MA, MB véi duong tron (O), A va B
la cac tlep diém. Goi E 1a trung diém ciia doan MB; C 1a giao diém cua AE va (O) (C khéc A), H la
giao diém cua AB va MO.

a) Ching minh 4 diém M, A, O, B ciing thugc mot duong tron.

b) Chirng minh EB? = EC.EA

¢) Chitng minh tir giac HCEB 14 tir giac noi tiép.

d) Goi D 1a giao diém ciia MC va (O) (D khac C). Chuing minh AABD la tam giac can.

Dang 7: Hinh hegc khong gian:

Bai 29. Nguoi ta du dinh lam dy dinh 1am mét chiéc bon chira dau bang
sit hinh tru c6 chiéu cao 1,8 m, dudng kinh day 1,2 m. Hoi chiéc bon do
chtra day duoc bao nhiéu lit dau, biét rang 1 m® = 1000 lit (Bo qua bé day
ctia bon; liy n = 3,14)

Bai 30. Mot khiic gd hinh try c6 dudng kinh day b,éng 12 cm, chiéu cao bang ban kinh
day. Tinh dién tich xung quanh ctia khtac go d6 (lay n =~ 3,14).




Bai 31. Mot bon nude inox cd dang hinh try véi chiéu cao 1,75 m va dién
tich day 1a 0,32 m?. Hoi bon nude nay dung day duoc bao nhiéu mét khoi
nuée? (Bo qua bé day cua bon). (Pé thi TS vao 10 ciia Ha Néi, nam hoc
2019 — 2020)

Bai 32. Mot qua bong ban dang mét hinh ciu ¢6 ban kinh béng 2 cm.
Tinh dién tich bé mét cua qua bong ban do6 (lay n =~ 3,14).( Dé thi TS vao
10 ciia Ha Ngi, nam hoc 2020 — 2021)

Bai 33. Mot qua pha 1€ hinh ciu c6 dién tich mat cdu bang 144z cm?,
Tinh the tich qua pha 1€ do.

Bai 34. M6t coc thuy tinh hinh try dung ddy nudc c¢6 chiéu cao bang
10 cm va thé tich bang 90z cm®. Ngudi ta tha vao coc mot vién bi sat
hinh cau c6 ban kinh bang ban kinh day cdc nude, vién bi sit ngap
toan b trong nudc. Tinh luong nudce bi tran ra khoi cdc?

Bai 35. Mot chiéc nén c6 duong kinh day bang 28 cm va duong
sinh bang 30 cm. Tinh dién tich la dung d€ 1am non, biét ti 1¢ hao
hut 1a 10% (lay = ~ 3,14).

Bai 36. Tinh thé tich ciia cai chau dung nude hinh non cut, bict
ban kiph day chéu bang 19 cm, ban kinh miéng chdu bang 34 cm
va chiéu cao bang 23 cm.

I11. Bai todn nang cao
Bai 37. Giai phuong trinh:

a/ (Wx+2-1)° =3x—8yx+2+11. b/ /4x2 —2x+% = 4% +8x—x*—2.

Bai 38. Cho céc s6 thyc duong thoamdna +b +c=1.
a b C

+ + .
Ja+bc +b+ca c+ab
Bai 39. Choa, b, c>0va a+ b+ c=23. Tim gia tri nho nhét caa biéu thic A= 4a?+ 6b? + 3c?

Bai 40. Cho a<1:;a+ b >3. Tim GTNN cua 3a? + b? + 3ab

Bai4l.Cho0<a b c<2vaa+b+c=3.

Tim gid tri 16n nhét cua biéu thic: P =

Tim gia tri nho nhét, gié tri 16n nhat caa P = a2 + b? + ¢?

Chc c4c con 6n tgp tot!



