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A.NOI DUNG ON TAP

1. Giai hé phuong trinh bang phwong phap thé.

2. Giai hé phuong trinh bang phuong phap cong dai sd.

3. Giai toan bang cach lap hé phuong trinh.

4. Lién hé gitra cung va day.

5. Goc 6 tam, goc ndi tiép, goc tao boi tia tiép tuyén va day cung, goc co dinh & bén trong duong
tron, goc ¢6 dinh ¢ bén ngoai dudng tron.

6. Tt giac noi tiép.

B. MOT SO BAI TAP THAM KHAO

I. CAC BAI TOAN RUT GON

x+1 . 2Wx x—Jx+2

Bai 1. Cho bidu thirc 4=""Y*"" va

Jx+2 Vil x-x

1) Tinh gi4 tri cia 4 khi x=16; 2) Chimg minh rang B =

vOl x>0;x#1.

\/;+2.
N

3) Cho P=A.B.So sanh P voi 3.
Bai 2. Cho céc biéu thuc:
e+l 2dx+3 x

8
A= B= - -
Jx+2 Jx-2 4-x

VOl x>0;x = 4.
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1) Tinh gia tri cia 4 tai x:ﬁ; 2) Chimg minh rang B = Vx-l ;
25 Jx+2
3) Tim gi4 tri nhé nhat ctia B.
Bai 3. Cho hai biéu thire A= 2V¥¥5 Ly g VX e e lred,
-1 x-1 Jx =2
4

1) Tinh gié trj ctia biéu thirc B khi x = o
Jx-2

2) Chirng minh rang 4 = "

X

. S ;1
3)biat P=A4.B. Tim tat ca cac gia tri ctia x dé F<\/;—2.

Jr+8 Jx o 8Jx+24
va B= +

x+7 \/;—3 x-9
1) Tinh gia tri cua biéu thirc A khi x=25;

\/;+8_

Jx-3’

3) Tim gia tri nho nhat clia P =

Bai 4. Cho hai biéu thitc 4= vOi x>0:x#9.

2) Chirng minh B =

NE



ez Jx+1 Jx 1 ( I 2 j .
Bai 5. Cho hai biéu thirc: 4= va B= - : + vOi x>0;x=1.
Jx -1 -1 x=+x ) Wx+1 x-1I ron

1) Rut gon biéu thirc B;
2) Cho biéu thitc P= A.B. Tim x théa min: Plx=6x-3-x-14.

N Jx 7 2Jx — 60
va B = + +
Jx =5 Jx=5 Jx+5 25-x

Bii 6. V&i x>0:x # 25 cho hai biéu thirc 4 =

1) Rut gon biéu thic B ;

. . 2 A r .
2) Tim céac gia tri nguyén cua x dé 3 la mot so tu nhién.

Bﬁi7.Ch0biéuth&cA:@VéB: ! + Vo .x—\/; voi z >0,z =1
Jz -1 Je—1 o—1) 2z +1
1)Ch1'1’ngminhr§mgBz\/,aj vol z > 0,2 = 1;
x+1

2) V6i z € N,z = 1. Hay tim gi4 tri 16n nhat ctia biéu thirc P = A.B.
II. HE PHUONG TRINH
Bai 8. Giai cac h¢ phuong trinh sau:
| {—x+2y =3 5 {(x+1)+2(y—2) =5 3) {(x+5)(y—2)=(x+2)(y—l)
(x=H(y+7)=(x=-3)(y+4)

Sx-3y=-1 3x+)-(y-2)=1
Ll+i:_1 (12 3 o Wrx+2{y =16
+

4) X2 _;7 5) X+y X—=y 2 2\/;_3 y:_ll
—1+—=1 5 4 9
ey x+y x-y 2
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x 9

(x+y)-3Jx+1=-5 “lryyl=2 x+2-3 1=y =-3
1 2 1 1 1 8 1
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x+2y=2
Bai 9. Cho h¢ phuong trinh:
mx—y=m
1) Giai h¢ phuong trinh khi m =—1;
2) Tim m dé hé phuong trinh c6 nghiém duy nhat ;

3) Tim m dé hé c6 nghiém duy nhét (x;y) thoaman x>1;y > 0.



x+my=m+1
Bai 10. Cho hé phuong trinh:

mx +y=2m
1) Giai hé phuong trinh trén khi m =2 ;
2) Tim céc s6 nguyén m dé hé c6 nghiém duy nhat (x; y) ma x;y cé gia tri nguyén;
3) Tim h¢ thuc lién h¢ gitta x va y khong phu thude vao m .

(m—l)x—my =3m-1
Bai 11. Cho hé phuong trinh:

2x-y=m+5
1) Véi gia tri nguyén nio ctia m thi hé c6 nghiém duy nhat (x; y) saocho x> 0;y<0;
2) Tim m dé hé co nghi¢m duy nhat (x; y) ma P=x"+ y2 dat gia tri nho nhéat.
III. PHUONG TRINH BAC HAI
Bai 12. Giai cac phuong trinh sau:

2 _ 2 N _
4) 3x? —2J6x+2=0 5) 4x* —7x* =2=0 6) 3x—2Jx-5=0

Bai 13. Cho phuong trinh: x° —x—3+m =0

1) Giai phuong trinh véi m=1;

2) Tim m dé phuong trinh c6 mot nghiém 1a 2 . Tim nghiém con lai;

3) Tim m dé phuong trinh c¢6 nghiém kép. Tim nghiém kép do;

4) Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém phén biét.

Bai 14. Cho phuong trinh: x> —mx-3=0 (1)

1) Giai phuong trinh véi m =—1;

2) Chirng minh rang phuong trinh (1) luén c6 hai nghiém phén biét v&i moi m;

3) Tim m dé phuong trinh c6 mot nghiém 1a sé nguyén 4m 16n nhat. Tim nghiém con lai cua
phuong trinh.

Bai 15. Cho phuong trinh: x° —(m+Dx+m=0 (1)

1) Giai phuong trinh véi m =-3;

2) Tim m dé phuong trinh ¢ hai nghiém;

3) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét 14 hai s6 d6i nhau;

4) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét X;,X, sao cho 2x, —x, =1;

5) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém phan biét X,, X, 1a do dai hai canh goc vudng cua tam
giac vudng c6 canh huyén bang \/E .

Bai 16. Cho ham s6 y = 2x’ ¢6 d6 thi 1a parabol (P) va dudng thang (d) cy=x+3

1) Ve dd thi hai ham sb d3 cho trén cung mot h¢ truc toa do.

2) Goi A va B 1a hai giao diém cta (P ) va (d ) Tinh dién tich tam giac OAB.

Bai 17. Cho Parabol (P) : y=x" va duong thang (d) : y=mx—m+1 (m la tham s6)
1) V€ (P) trén mat phéng toa do;



2) Tim toa d6 giao diém cta parabol (P) va dudng thing (d ) khim = 1;

3) Tim m dé (d ) cét (P)tai hai diém phan biét.

IV. GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP HE PHUONG TRINH

Bai 18. Mot ngudi di xe may tir 4 dén B véi van toc du dinh. Vi c6 viéc gip phai dén B trude
thoi gian du dinh 13 45 phat nén ngudi do ting van toc 1én mdi gio 10 km. Tinh van tdc ma
ngudi d6 du dinh di, biét quing duong AB dai 90 km.

Bai 19. Mot 6 t6 du dinh di tir 4 dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay mdi gio
nhanh hon 10 km thi dén noi sém hon du dinh 3 gio, con néu xe chay cham lai moi gio 10 km
thi dén noi chdm mét 5 gio. Tinh vén tdc cia xe lac dau, thoi gian du dinh va chiéu dai quing
duong AB.

Bai 20. Mot chiéc pha di xubi dong 80 km va ngugce dong 64 km hét 8 gid. Néu ciing trén khic
song 4y, chiéc pha di xuoi dong 45 km va ngugce dong 60 km thi chi hét 6 gio. Tinh van toc riéng
ctia chiéc pha va van toc ctia dong nude.

Bai 21. Hai xi nghiép theo ké hoach phai lam tong cong 350 dung cu. Nho sip xép hop 1i day
chuyén san xuét nén xi nghi¢p I da vugt mirc 20% ké hoach, xi nghiép II da vuogt mirc 10% ké
hoach, do do6 ca hai xi nghiép da lam dugc 400 dung cu. Tim sb dung cu mdi xi nghi¢p phai lam
theo ké hoach.
Bai 22. Hai voi nudc cung chay vao mot bé can, sau 2 gid 24 phut thi day bé. Néu luc du chi
mo voi I, sau 2 gid dong voi 1, md voi II thi sau 3 gio nita m&i day bé. Tinh thoi gian mdi voi
chay mot minh day bé.
Bai 23. Hai voi nudc cung chay vao mot bé khong c6 nudce va chay diy bé trong 4 gio 48 phut.
Néu chay riéng thi voi thir nhat c6 thé chay day bé nhanh hon voi thir hai 4 gio. Hoi néu chay
riéng thi mdi voi s& chay ddy bé trong bao 1au?

Bai 24. Tinh chu vi ciia mot hinh chir nhat, biét réng néu tang mdi chiéu hinh chir nhét [én thém
4 m thi dién tich hinh chir nhat ting thém 80 m”. Néu giam chiéu rong di 2 m va ting chiéu dai
5 m thi dién tich hinh chit nhat bang dién tich hinh chit nhat ban dau.

Bai 25. Mot manh dat hinh chir nhat ¢ chiéu dai 16n hon chiéu rong 5m. Néu giam chiéu rong
di 4m va giam chiéu dai di 5 m thi dién tich manh dat giam di 180 m>. Tinh chiéu dai va chiéu
rong ciia manh dat.

V. HINH HQC

Bai 26. Cho ntra dudng tron tim O dudng kinh 4B, C 1a mot diém nam giita O va 4. Pudng
thang vudng goc voi AB tai C cit nira duong tron trén tai 7. Ly K 1a mot diém bt ky nam
trén doan théng CI (K khac C va [), tia AK cit nira duong tron O tai M, tia BM cit tia
CI tai D.Ching minh:

1) Chirng minh t&r gi\c BMKC va tr gidc ACMD 1a tt giac noi tiép;

2) Chung minh CK.CD = CA.CB;;

3) Goi N la giao diém cua AD va duong tron (O) , chimg minh B,K,N thing hang;

4) Tam duong tron ngoai tiép tam giac AKD nam trén mot dudng thing cd dinh khi K di dong
trén doan thang CI .

Bai 27. Cho duong tron tim O va day cung BC c¢b dinh khac duong kinh. Goi 4 1a diém bét
ki trén cung nhd BC (A khong trung véi B va C, AB # AC . Ké duong kinh AK cua duong



tron (O) Goi D 1a chan dudng vudng goc ké tir 4 dén BC; E,F lan luot 12 chan duong
vudng goc ké tir B, C dén AK .

1) Chting minh réng A,B,D,E cung thuoc mot duong tron;

2) Chung minh BD.AC = AD.KC;

3) Ching minh DE vudng goc voi AC;

4) Khi diém A di dong trén cung nho BC thi tim dudng tron ngoai tiép tam gidc DEF ludn
1a mot diém c6 dinh.

Bai 28. Cho duong tron (O;R) va diém A4 cb dinh nim ngoai dudng tron. Qua A ké hai tiép
tuyén AM, AN téi duong tron (M, N 14 hai tiép diém). Ké duong thang d di qua A cit dudng
tron (0) tai B va C ( B nam giita 4 va C). Goi K la trung diém ctia BC .

1) Chirng minh: Bén diém 4, M, N, O cung thudc mot dudng tron;

2) Ching minh: AM°=A4B.AC;

3) Puong thiang qua B, song song véi AM cit MN tai E . Ching minh: MNK=KBE ;

4) Chirng minh rang: Khi duong thing d quay quanh diém A thi trong tim G cia AMBC ludn
thudc mot duong tron c¢d dinh.

Bai 29. Cho dudng tron (O;R) duong kinh AB. Ddy MN vudng gbc voi AB tai I sao cho
IA< IB. Trén doan MI lay diém E (E+-M,E=1I).Tia AE cit duong tron tai diém thr hai 13
K.

1) Chirmg minh bén diém: B,E,I,K cung thudc mot dudng tron;

2) Chirng minh: AE. AK=AM;

3) Chitng minh: BL.BA+AE.AK=4R";

4) Xac dinh vi tri ctia diém 7 sao cho chu vi tam giac MIO dat gia tri lon nhét. Tinh gia tri 1on
nhat d6 theo R.

Bai 30. Cho duong tron (O;R) va mot diém 4 nam bén ngoai dudng tron . Tir 4 ké hai tiép
tuyén AB, AC véi duong tron (0) (B, C 14 céc tiép diém).

1) Chimg minh bén diém 4, B, C, O cing thudc mot dudng tron;

2) Dudng thing qua B va song song véi AC cat dudng tron (O) tai diém thi hai D . Doan thing
AD cit dudng tron (O) tai diém thir hai la E. Chimg minh rang 4B” = AD.AE v tam giac BCD
can;

3) Chimg minh BE di qua trung diém M cua AC.

Bai 31. Mot chiéc mdy bay bay 1én véi van téc 500km/h. Pudng bay 1én tao véi phuong nam
ngang mot goc 30°. Hoi sau 6 phit ké tir luc cat canh, may bay 1én cao duogc bao nhiéu ki-16-
mét theo phuong thing dung?

Bai 32. Cac tia ning mit troi tao v6i mat dat mot goc bang 42°. Cung thoi diém d6 bong cia
mot cot dén trén mat dat dai 7,2 m. Tinh chiéu cao cta cot dén. (Két qud lam tron dén chit so

thdp phan thir hai).



Bai 33. M6t con thuyén & dja diém D di chuyén tir bo song
a sang bd song b véi van tdc trung binh 13 2 km/h, vuot

a D K
qua khic song nudc chdy manh trong 20 phut. Biét duong 60° ]
di con thuyén 1a DE, tao v6i bo song mot goc 60°. Tinh —
chiéu rong khic song.

b E

Bai 34. Mot chiéu thang dai 3,5 m. Can dat chan
thang cach chan trong mot khoang bang bao nhiéu
dé n6 tao v6i phuwong nim ngang ctia mit dat mot
goc an toan 1a 75° (lam tron két qua dén chir s6 thap
phan thir nhat).

Bai 35. Tai mot thoi diém trong ngay, mot
céi cAy c6 bong trén mat dat dai 4,5m . Tinh
chiéu cao ctia cay biét tia ning mit troi hop

v6i phuong thang dimg mot goc 50°.

VI. TOAN NANG CAO
Bai 36. Cho hai s thuc x, y duong thdéa man l+L <1.
x y+1
Tim gia trj nho nhat ciia biéu thirc P =x+y + .
xX+y

Bai 37. Cho hai s6 duong x,y théa min x+y=1.
1Y 1Y

Tim gi4 tri nho nhit cua biéu thire 4= (x +—j + [ ¥ +—) .
X y

Bai 38. Cho s6 thyc a,b khong 4m théa man a’ +5> <2.

Tim gid tri 16n nhat cua biéu thic: C = \/a(29a +3b) + \/b(29b +3a) .

Bai 39. Cho ba sé duong a,b,c. Chimg minh ring:

3 ; 3 ; "3 ; <.
a’+b> +abe b>+c> +abe ¢ +a° +abe 4bc

Bai 40. Giai phuong trinh: «/x +~/x+7 +24/x? +7x =35-2x.




