SU XAC PINH CUA PUONG TRON - TINH CHAT POI XUNG CUA PUONG TRON
A.KIEN THUC CAN NHO
Puwdong tron

Dudng tron tim O, bén kinh R(R>0) 1a hinh gom c4c diém cach diém O

moét khoang bang R . Ki hiéu: (O;R).

Vi tri twong dobi

Cho dudng tron (O;R) va diém M .

e M nim trén dudng tron (O;R) < OM =R.
e M nim ngoai duong tron (O;R) <> OM >R.

e M nim trong duong tron (O;R) < OM <R.

Cach xac dinh duwdng tron

Qua ba diém khong thang hang, ta v& dugc mot va chi mot dudng tron.

Tinh chét ddi xirng

e Duong tron 13 hinh ¢ tdm déi xieng. TAm cta dudng tron 1a tam dbi
xung cua duong tron do.

e Duong tron 14 hinh ¢6 truc déi xieng. Bét ki duong kinh nao ciing 1a

truc doi xting cia duong tron.

Do dai dwong tron va dién tich hinh tron

Cho duodng tron c6 ban kinh R va duong kinh d .

e Do dai duong tron (hay con goi 1 chu vi) duoc tinh bang cong thirc:
C=27nR=rnd.

e Do dai cung tron: Trén duong tron ban kinh R, d6 dai / cia mdt cung

n° dugc tinh theo cong thirc:

_ 7TRn
180

e Dién tich hinh tron: S =7R>.

¢ Di¢n tich hinh quat tron: Trén duong tron ban kinh R, cung n° dugc tinh theo cong thirc:



_ 7R’ B l£
360 2

(voi [ 1a d6 dai cung n° cua hinh quat tron).
DPuong kinh va diy cia duwdng tron
e Trong cac dy cua dudng tron, ddy 16n nhat 1a dudng kinh.
e Quan h¢ vudng goc gitra duong kinh va day:
+ Trong mét duong tron, duong kinh vudng gdc voi mdt day thi di qua trung
diém cua day ay.

+ Trong mot dudng tron, duong kinh di qua trung diém ctua mot day khong

di qua tam thi vudng goc vai day Ay.
Lién hé khoéng cach tir tim dén day
e Trong mot dudng tron:
+ Hai day bang nhau thi cach déu tam.
+ Hai day cach déu tam thi bang nhau.
¢ Trong hai day cia mdt duong tron:

+ Day nao 16n hon thi ddy d6 gan tdm hon.

+ DAy nao gan tim hon thi day d6 16n hon.
B. CAC DANG BAI TAP
I.CAC DANG BAI CO BAN
Dang 1: Tinh d¢ dai duwdong tron va dién tich hinh tron
Bai tip mdu
Vi du 1: Cho duong tron c6 ban kinh 1a 5 cm. Tinh
a) Chu vi va dién tich hinh tron.
b) B dai cung 60° cia mot duong tron ¢6 ban kinh 1a 5 cm.
¢) Dién tich ctia hinh quat tron c6 sé do cung 1a 30°.
Giii chi tiét
a) Chu vi hinh tron la: C=27R=27.5=107 cm.
Dién tich hinh tron 1a: S =7R* = 7.5 =257 cm’.
b) Ap dung cong thirc tinh d6 dai cung tron véi n=60°, R =5 cm, ta co:

7Rn 7.5.60 S5Srx
== =——(cm).
180 180 3

¢) Dién tich hinh quat tron ¢ s do cung 1a 30° la:

7R’n _ 7.5%.30 _ 257w (cmz)
360 360 12 )

S =

Vi du 2: Tinh chu vi cua hinh tron c6 d¢ dai cung 30° Ia Sﬂ(cm).

Giai chi tiét



Goi R la ban kinh duong tron.

7R.30 _ﬁ
180 6

Chu vi hinh tron la: C=27R=27.30=60x cm.

Theo dé bai rata ¢6: 57 = = R=30cm.

Vi du 3: Biét dién tich céi ban tron la 647 (dm”). Tinh d6 dai cung 45° ctia cai ban tron do.
Giai chi tiét

Goi R la ban kinh duong tron.

Theo dé bai ra ta c6: 647 =7.R* < R= 8(dm).

TRn _ 78.45 —or dm

180 180

Do dai cung 45° cua cai ban do la: [ =

Vi du 4: Tinh dién tich hinh tron ngoai tiép hinh vudng c6 canh bang 5 cm.
Giii chi tiét
DPudng tron ngoai tiép hinh vuéng 4BCD c¢6 tim O la giao diém hai duong chéo.

Suy ra ban kinh cta no la:

A T N
AC ap +BC* 5+5 52 %
R = = = = cm.
2 2 2 2 '
Dién tich hinh tron ngoai tiép hinh vuéng 4BCD la: A
2 D C
, sV2) 257, ~——
§=rkt = N2| JB7 ()
2 2

Vi du 5: Mot chiéc banh pizza c6 dudng kinh 1a 40 cm. John noi v&i cht quan 14 anh ta muén dn mot
miéng banh c6 dién tich hinh quat tron 12 1007 cm?. Bac dau bép bdi rdi khong biét cat nhu thé nao cho
dung, ban hiy giup bac dau bép dé bac 4y c6 thé phuc vu vho John, anh ta d6i 14m rdi.

Giai chi tiét

Dé xac dinh nén cét cai banh nhu thé nao, ta s& xac dinh xem can cit cai banh mot g6c bao nhiéu d6 tir
tam cua cai banh.

Ban kinh cua céi banh pizza la: R = 70 =20cm.

7R*n
360

Dién tich hinh quat tron 1a 1007 cm?® nén tir cong thic S =

Suy ra n = S.3620 _ 1007[.3260 _90.
7R .20

Vay bac dau bép can cit cai banh tir tim mot goc 90° thi s& dung yéu cau ctia John.
Dang 2: Chirng minh céc diém cung thudc mt duwong tron

Bai tip mdu

Vi du 1: Ching minh céc dinh ly sau:

a) Tam ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc vudng 1a trung diém canh huyén.



b) Néu mot tam giac c6 mot canh 1a dudng kinh cua duong tron ngoai tiép thi tam giac d6 1a tam giac
vudng.

Giai chi tiét

a) Gia str tam gidc ABC vudng tai 4. Goi O la trung diém cta BC.

Suy ra O4 = %BC = OB =OC (tinh chét trung tuyén g v4i canh huyén cua tam giac vudng).

Do d6, diém O cach déu ba dinh 4, B,C hay O chinh I tim dudng tron ngoai tiép.
Vay tim dudng tron ngoai tiép tam giac vudng 1a trung diém cuia canh huyén.
b) Gia sir duong tron (0) dudng kinh BC ngoai tiép tam gidc.

Ta cd: OA=0B=0C (vicung la ban kinh) = 04=0B=0C = %BC.

Ma OA la duong trung tuyén tmg v6i canh BC nén AABC vudng tai A .

Nhén xét

Néu cdc tam gidc vuéng c6 chung canh huyén thi cdc dinh géc vuéng ciia cdc tam gidc vuéng dé cing
thudc mét dwong tron c6 tam la trung diém ciia canh huyén chung do.

Vi du 2: Cho tam giac ABC vudng tai A4, diém D thudc canh AB, diém E thudc canh AC . Goi M,
N,P,0 lan luot 1a trung diém cua DE,DC,BC,BE . Ching minh ring bbén diém M,N,P,Q cing
thugc mot duong tron.

Phan tich dé bai

Dé bai cho céc trung diém, ta nghi dén viéc ap dung tinh chéat duong trung binh dé ching minh tir giac

MNPQ 1a hinh binh hanh. Ma A4ABC vudng tai 4 nén ta s€ di chiimg minh MNPQ 1a hinh chit nhat.

Giai chi tiét
MN//EC A
Ta co: 1 (vi MN 1a dudng trung binh cia ADEC).
MN =—EC D
2
E
PQIIEC N
Ta co: vi MN la duong trung binh cua ABEC). 4
Po=LEC ( g trung ) 8 E c
2
MN//PQ R .
Suy ra: = MNPQ 1a hinh binh hanh. (D)
MN = PQ

Mait khac QM //BD (do MQ la duong trung binh cia ABDE ) va

= OMN = BAC =90° (goc co6 canh trong ung song song). 2)

Tir (1) va (2) suy ra MNPQ 1a hinh chit nhat. Cac tam giac vuong OMN va OPN c6 chung canh huyén
ON nén bon diém M, N, P,Q cung thudc mot dudng tron dudng kinh ON .

Vi du 3: Cho hinh thoi 4BCD . Pudng trung tryc ctia canh AB cit BD tai E va cit AC tai F.Chung

minh E,F 1an luot 13 tim cia dudng tron ngoai tiép cac tam giac ABC va ABD.



Phan tich dé bai
Dé ching minh diém E 13 tim duong tron ngoai tiép A4BC thi: b
+ Huéng 1: Chimg minh A4BC vudng la ¢6 E 1a trung diém 1

ctia canh huyén. A C
+ Huéng 2: Chimg minh E 13 giao diém ciia cac dudong trung

truc cia AABC. D

Gia thiét cho ABCD 1a hinh thoi nén kha ning AABC vudng s&

khong xay ra. Lai c6 E thudc duong trung tryc cua canh 4B nén

ta c6 thé chimg minh theo cach 2.

Tuong tu v6i chimg minh F 14 tim dudng tron ngoai tiép tam giac AABD .

Giai chi tiét

Goi O=ACNBD. Vi ABCD la hinh thoi nén O la trung diém cua AC va BD L AC tai O.

= BD la duong trung truc ctia doan AC .

Ma EF la duong trung truc ciia AB (theo gia thiét) vi EF "BD =E. Suy ra E 1a tAm dudng tron

ngoai tiép AABC.

Chimg minh tuong ty, ta ciing ¢ F 1a tim dudng tron ngoai tiép tam giac AABD |

Vi du 4: Cho dudng tron (O) dudng kinh 4B . V& duong tron (1) duong kinh OA4. Ban kinh OC cua

dudng tron (O) cit duong tron (7) tai D. V& CH L AB. Chimg minh t&r gidc ACDH 14 hinh thang

can.
Phan tich dé bai
ACDH 1a hinh thang can
- C
:[]: c0 OAC =0CA D

ACDH 1a hinh thang
0 Al HI o 2
DH//AC

)

o1 _op
04 OC

)

OH =0D

II c0 04=0C
AADO = ACHO

Giai chi tiét



Xét AADO va ACHO c¢6: ADO = CHO =90° (gia thiét).
AOD chung.
0A4=0C (ban kinh duong tron (0)).
= AADO = ACHO (canh huyén — goc nhon) = OH = OD (hai canh tuong ng).
= Z—Z = O—g = DH//AC (dinh i Ta-1¢t ddo) = ACDH la hinh thang. (1)
Ma OAC =0CA (do AAOC cantai O). )
Tu (1) va (2) suy ra ACDH 1a hinh thang can.
Dang 3: Puwong kinh va diy ciia duong tron. Lién hé khoang cach tir tim dén day
Bai tap méu
Vi du 1: Cho dudng tron tim O, ban kinh bang 5 cm va diy 4B =8 cm.
a) Tinh khoang cach tir O dén AB.
b) Goi 7 la diém thudc diy AB sao cho Al =1cm. Ké diy CD di qua I va vudng goc v6i AB.
Ching minh CD = 4B.
Giii chi tiét

a)Ké OF L AB(E € AB), suy ra E 1a trung diém ciia AB
AB A i . NP
= EB=FA= > =4 cm (quan hé duong kinh va day cung).

Ap dung dinh 1i Pytago trong tam gidc vudng OEB , ta co:

OE>+EB® =0B> = OE =\JOB* —-EB* =~/ ~4* =3 cm. (1)
Vay khoang cach tir O dén 4B 1a 3 cm.

b) Taco I[E=AE—- Al =4—-1=3 cm.

Ma tur giac OEIF 1a hinh chit nhat nén OF = [E =3 cm. 2)
Tir (1) va (2) suy ra OF = OF hay khoang cach tir tim dén hai ddy 4B va CD bang nhau.

= AB =CD (lién hé khoang cach tir tim dén day).

Vi du 2: Cho dudng tron tim O duong kinh AB, diy CD khong cét duong kinh AB. Goi H,K lan

luot 1a hinh chiéu vudng goc ciia 4, B 1én CD.

Chtng minh CH = DK .

Giii chi tiét

K¢ OF L CD(E € CD) = E la trung diém ciia CD (quan hé duong kinh
va day cung)

= EC=ED. (1)

Ta c6: AH//BK (cung vudng goc véi CD) nén tir giac AHBK 1a hinh

thang.



Lai c6 OE//AH//BK va O la trung diém cia 4B nén OE la dudng trung binh cua hinh thang AHBK
= E la trung diém cua HK = EH = EK )

Tu (1) va (2) suyra CH = DK (dpcm).

Vi du 3: Cho duong tron (O;R). V& hai ban kinh O4,0B. Trén céc ban kinh O4,0B 1an luot lay céc
diém M, N sao cho OM =ON . V&day CD diqua M,N (M nam giita C va N).

a) Ching minh CM = DN .

b) Gia su AOB =90°. Tinh OM theo R sao cho CM = MN = ND .

Giai chi tiét

a) Ké OH L CD(H € CD)= HC = HD (quan hé duong kinh va day

cung). (D)
Theo gia thiét OM = ON nén AOMN cantai O=HM =HN  (2)
Lai co6 CH =CM + MH; DH = DN + NH (3)

Tu (1), (2) va(3) suyra CM = DN .
b) Gia st CM = MN = ND . Dt OH = x(x>0). Ta co: OM =xv/2 (vi AOMN vuéng can);
MN = NH = x; HD =3HN =3x.

Ap dung dinh li Pytago trong tam giac vuéng HOD c6:

OH* + HD* =0D* & ¥ +(3x) =R* & 10 =R & x = oM =&

V10 J5
BAI TAP TU LUYEN

Cau 1: Xich dao 1a mdt duong tron 16n cua Trai Dét co do dai khoang 40 075 km. Hay tinh ban kinh
cua Trai Dit.
Céau 2: Tinh dién tich hinh quat tron ¢ ban kinh 20 cm va s6 do cung 1a 30°.
Céau 3: Dién tich hinh tron s& thay doi nhu thé nao néu ting ban kinh 1én gip ba lan?
Céu 4: Biét chu vi hinh tron 1a 1677 cm. Tinh dién tich hinh quat tron c6 sé do cung 1a 50°.
Cau 5: Mot may cay co hai banh xe sau 16n hon hai banh xe trudc. Biét khi bom cing, banh xe trudc cd
duong kinh 0,8 m, banh xe sau c¢6 duong kinh 1,5 m. Hoi banh xe sau lan dugc 16 vong thi banh xe
trude lan duoc may vong?
Céu 6: Cho t&r gidc ABCD c¢6 C+D=90°. Goi M,N,P,Q lan luot 1a trung diém cua AB,BD,DC va

CA . Ching minh rang bbn diém M, N, P,Q nam trén mot dudng tron.

Cau 7: Cho hinh thoi ABCD c6 A =60°. Goi E,F,G,H lan luot 1a trung diém cta cdc canh
AB,BC,CD, DA . Ching minh 6 diém E,F,G,H,B,D cung nam trén mot duong tron.

Céu 8: Cho hinh thang ABCD(AB//CD, AB < CD) ¢6 C=D=60°, CD=24D . Ching minh 4 diém

A,B,C,D cung thudc mot duong tron.



Cau 9: Cho tam giac ABC ¢6 cac duong cao BH va CK .

a) Ching minh: B,K,H va C cling niam trén mot dudng tron. Xac dinh tim duong tron do.

b) So sanh KH va BC.

Céu 10: Cho duong tron (O;R) ¢6 AB 1a dudng kinh, H 14 trung diém cia OB. V& day CD vuéng
goc voi AB tai H, K 1a trung diém cia AC va I 1a diém ddi xtmg cua 4 qua H .

a) Bén diém C,H,0,K cung thudc mot duong tron.

b) ADIC 1a hinh thoi. Tinh dién tich theo R.

Cau 11: Cho duong tron (O;R) c6 hai diy AB,CD bang nhau va vudng goc voi nhau tai 7. Gia sir
IA=2 cm, IB =4 cm . Tinh khoang cach tir tim O dén mdi day.

Céu 12: Cho dudng tron (O;R) dudng kinh 4B. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia O4,0B. Qua
M, N lan lugt vé cac diy CD va EF song song v6inhau (C va E clng ndm trén mot nira duong tron
duong kinh 4B).

a) Chung minh ti gidc CDFE 1a hinh chit nhat.

b) Gia st CD va EF cung tao voi AB mdt goc nhon 30°. Tinh dién tich hinh chit nhat CDFE .
HUONG DAN

Cau 1:

Dép s6: R~6378,1km.

Cau 2:

.z 1007,
bap so: S = cm” ).
p 3 (em’)
Cau 3:
Tir cong thirc dién tich hinh tron S = zR?, suy ra néu ban kinh ting 1én gip 3 lan thi dién tich hinh tron
s& tang 1én 9 1an.
Cau 4:
Dap sb: R = 8(cm), S =8()Tﬂ(cm2) .
Cau 5:
Banh xe lin duoc mot vong nghia 13 n6 da di duge mot do dai bang chu vi cia banh xe.
Chu vi banh xe truéce 1a: C, =7d =0,87 m.
Chu vi banh xe sau la: C, =7d =1,57r m.

Banh xe sau lan duoc 16 vong nghia 1a n6 di dugc quang duong: s =1,57.16 =247 m.

Khi d6 banh xe trude sé& lan dugc s vong la: —— = 30(vong).

b



Cau 6:
Goi I = DANCB . Theo gia thiét C +D =90° = DIC =90°.
Taco MN//PQ (vicung song song voi AD).

Va MN=PQ(=%AD).

Suy ra MNPQ 1a hinh binh hanh.

Lai c6 MN//AD,MQ//BC nén ]@ = DIC =90° (gbc cb canh tuong ung song song).
Do d6 MNPQ 1a hinh chit nhat. Vay bon diém M, N, P,Q cung thujc duong tron duong kinh NQ.

Cau 7:

Dé dang ching minh duge tir gi\c EFGH 1a hinh chit nhat. B

Goi O=ACNBD. E F

OE//AD (vi OF la dudng trung binh cua A4BD) A i ul o
— . o

= OEB = DAB =60° (dong vi). (1) . -

Ta c6 E,O,G thing hang (theo tién dé O-clit, OE va OG cung X

song song voi AD).

Mat khac, OF =%AD, oG =%BC va OF = OG hay O la trung diém cua EG .

Suyra O la tim dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat EFGH .

Laicé: EB =%AB; OFE =%AD ma AB=AD = OE = EB—= AOEB cantai E. 2)

Tur (1) va (2) suy ra AOEB déu = OE = OB = B thudc duong tron (O).
Tuong ty ¢6 D thudc dudng tron (O).
Vay 6 diém E,F,G,H,B,D thudc dudng tron (0).

Cau 8:
Goi I 1a trung diém cta CD. Theo gia thiét suy ra ID = IC = AD = AIAD céntai D.

Ma D =60° nén AIAD déu = IA=ID=IC. (1)
= AACD vuéng tai A= DAC =90°.
Lai c6 AACD = ABDC (c.g.c)

— CBD = DAC =90° = ABCD vuong tai B.

Ma c6 IB 1a duong trung tuyén tmg voi canh huyén CD nén IB=IC =1ID . 2)

Tir (1) va (2) suy ra Id = IB = IC = ID hay 4 diém A,B,C,D cung thuoc duong tron tam 1 .
Cau 9:



a) D& thiy ABHC va ABCK 1a hai tam giac c6 chung canh huyén BC nén

bon diém B,C,H,K cung thudc duong tron tam 7 1a trung diém cua BC.

b) BC va HK lan luot la duong kinh va ddy cung cta dudng tron (7).

Do d6 HK < BC.
Cau 10:
a) Vi K la trung diém cia AC nén OK L AC (quan hé duong

kinh va day cung).
ACOK va ACOH 1a hai tam giac vuong chung canh huyén CO
nén bon diém C,H,0,K cung thugc mét duong tron duong kinh

co.

b) T giac ADIC c6 hai dudong chéo vudng goc véi nhau tai trung
diém ctia mdi duong nén ADIC 1 hinh thoi.

=8 e =28 ,0p = 2.%.AH.CD = AHCD.

2
Ma AH:37R; CD =2CH =23OC? — OH> :2,/R2—RT=R\/§.
3R%3

2

Cau 11:
Tacd: AB=IA+IB=6cm.Do H latrung diém cia AB nén AH =3 cm. ‘ D

3R
= Spic = TR\/_ =

Laico IH=AH - Al =1cm = OK =[H =1cm (do OHIK 1a hinh chit nhat).
Do hai ddy 4B va CD bang nhaunén OH =OK =1cm . B

Cau 12:

a) Ké OH L CD(H € CD) = CH = DH (quan hé duong kinh va day
cung).

Goi K=OHNEF. Do AOHM =AOKN = OH =0K = CD = EF
(lién hé khoang céach tir tim dén day).

Ma CD//EF nén suy ra CDFE 1a hinh binh hanh.

AHOD = AKOE = D, O, E thang hang.

= CDEF 1a hinh chit nhat.

b) Tacoé OM = g; OC =R . Trong tam giac vuéng HMO co:

HMO =30°; OHzOM.sin300=§:>DF=HK=2OH=§.

Ap dung dinh li Pytago trong tam giac vuéng CHO cé:



2
OH*+CH*=0C* = CH =NOC* -OH" = RZ—%:RT\/EzCD:2CH=RT\/E.

RJI5 R _RI5

Vay dién tich hinh chit nhat CDFE la: S, = CD.EF = PR 1
I.CAC BAI NANG CAO PHAT TRIEN TU DUY
Chitng minh nhiéu diém ciing thugc mét dwong tron
Bai 1. Cho nam diém A, B, C, D, E. Biét rﬁng qua bon diém A, B, C, D c6 thé v& dugc mot duong tron,
qua bon diém B, C, D, E cling vé dugc mot duong tron. Chuing minh r.':ing ca nim diém A, B, C, D,
E cung thugc mot duong tron.

Bai 2. Cho tit giac ABCD ¢6 C+D=90°. Goi E, F, G, H lan luot 1 trung diém cta AB, BD, DC va
CA. Chirg minh rang bon diém E, F, G, H ciing ndm trén mot duong tron.

Bai 3. Cho duong tron (O;R) va mot diém A ¢ ngoai duong tron. Liy bon diém M, N, P, Q thudc duong
tron (0). Trén cac tia AM, AN, AP, AQ lan luot lay cac diém M',N',P’,Q' sao cho M, N, P, Q
lan luot 14 trung diém cua AM', AN', AP', AQ' . Ching minh rang bon diém M',N', P',Q’ cing nim
trén mot duong tron.

Bai 4. Cho hinh thoi ABCD, A=60°. Goi E, F,G, H lan luot 1a trung diém cia AB, BC, CD, DA.

Churng minh rﬁng 6 diém B, D, E, F, G, H cung thuoc mdt duong tron.

Bai 5. Cho hinh chit nhat ABCD, AB=a,BC =b(a>b). Goi H la hinh chiéu cia D trén AC va K la

hinh chiéu cta C trén BD.

a) Ching minh rr?lng bdn diém C, D, H, K cung thudc mot duong tron.

b) Goi M la trung diém cua AB, tim diéu kién cia a va b dé 5 diém C, D, H, K va M cung thudc mot

duong tron.

Bai 6. Cho tam giac ABC. Ba duong cao AD, BE, CF cit nhau tai H. Goi I, J, K lan luot 13 trung diém

cia HA, HB, HC. Goi M, N, P lan luot la trung diém cua AB, BC va CA. Chiing minh réng:

a) Bébn diém M, P, K, J cung thugc mot duong tron;

b) Sau diém M, P, K, J, N cung thudc mot duong tron;

¢) Chin diém M, P,K,J,L N, D, E, F cung thudc mot duong tron.

o Chirng minh mét diém thuéc mot dwong tron co dinh

Bai 7. Cho tam giac ABC, canh BC ¢d dinh, duong trung tuyén BM =1,5¢m . Chting minh réng diém A

thudc mot duong tron c¢d dinh.

Bai 8. Cho duong tron (O;3cm). Liy diém A bat ki trén duong tron. Qua A v& tia Ax L OA . Trén tia

Ax lay diém B sao cho AB=4cm. Goi H 1 hinh chiéu cta A trén OB. Ching minh rang H thudc
mot duong tron ¢ dinh.

Bai 9. Cho doan thing AB =4cm. Trén AB lay diém C sao cho AC =1lcm. V& tia Cx, trén d6 1dy diém

M sao cho AMC = ABM . Chimg minh rang diém M thudc mot duong tron ¢b dinh.



* Dung duong tron

Bai 10. Dung duong tron di qua hai diém A va B cho trudc va ¢é tdm nam trén duong thang d cho

trude.

Bai 11. Cho duodng thiang d va mot diém A cach d 1a lem. Dung dudng tron (O) c6 ban kinh 1,5cm di
qua A va c6 tim nam trén dudng thang d.

* Cac dang khac

Bai 12. Cho tam giac ABC. Trén tia BC liy diém M, trén tia CB liy diém N sao cho
BM = BA,CN = CA. V& dudng tron (O)ngoai tiép tam gac AMN. Ching minh rang tia AO 1a tia
phan giac cua goc BAC.

Bai 13. Cho hinh thoi ABCD canh 1. Goi R, va R, lan luot 13 ban kinh durong
tron ngoai tiép tam giac ABD va ABC. Chimg minh ring C
R>+R>=4R’R).

7 ‘ A B

Bai 14. Cho 6 duong tron cung di qua mot di€ém A. Chuing minh rang c6 mdt
hinh tron chira tdim ctia mot hinh tron khac.

Bai 15. Cho 99 diém sao cho trong ba diém bat ki nao ciing ton tai hai diém c6
khoang cach nhé hon 1. Ching minh ring trong cac diém da cho c6 it nhat 50 diém nam trong mot
duong tron ¢ ban kinh bang 1.

Bai 16. 6. Hai ngudi choi mot tro choi nhu sau:

M&i nguoi 1an luot dit mot dong xu 1én mot tm bia hinh tron. Nguoi cudi cung dat duoc dong xu 1én
tam bia 13 nguoi thing cudc. Mubn chic thing thi phai choi nhu thé nao? (Cac dong xu déu nhu
nhau va khong chdng 1én nhau).

Bai 17. Cho duong tron (0;3). Lay sau diém & bén trong dudng tron, khong c6 diém nao tring véi O va
khong c6 hai diém nao thudc ciing mot ban kinh. Chimg minh rang ton tai hai diém trong 6 diém do6
c6 khdang cach nho hon 3.

Bai 18. Cho sau diém thudc mot hinh tron (O;r), cac diém nay khong c6 diém nao tring véi O. Ching
minh ring ton tai hai diém trong sau diém 4y c6 khoang cach nho hon hodc bang r.

Bai 19. Cho bay diém thuoc mét hinh tron (O;r) trong d6 khoang cach giita hai diém bat ki khong nho

hon r. Ching minh ring mét trong bay diém d6 tring voi tAm cta hinh tron.
HUONG DAN

Bai 1. Puong tron qua bon diém A, B, C, D va dudng tron qua bén diém B, C, D, E ¢6 ba diém chung
va B, C, D nén ching phai trung nhau.
Vay nam diém A, B, C, D, E cung thuoc mét duong tron.

Bai 2. Xét AABD c6 EF la duong trung binh



Suyra EF//AD va EF :ATD.

Chimg minh tuong tu ta duoc:

HG//AD va HG :ATD.

Vay EF//HG va EF = HG.
Suy ra tr gidc EFGH la hinh binh hanh.

—_—

Ta c6 FGD = BCD; HGC = ADC (cap goc dong vi).

Do d6 FGD+HGC = BCD+ ADC =90° , dn t6i FGH =90°.
Hinh binh hanh EFGH c6 G =90° nén 14 hinh chit nhat.

Suy ra bon diém E, F, G, H cung nam trén mot duong tron.

Bai 3. Trén tia AO lay diém O’ sao cho O la trung diém cia 40'.
Xét AAO'M' ¢6 OM la duong trung binh nén O'M'=20M =2R.
Chirng minh tuong tu ta dugc: O'N'=0'P'=0'Q"=2R
Vay bon diém M',N’,P',Q’ cing thudc duong tron (O;2R).

Bai 4. Vi ABCD la hinh thoi nén AC L BD (tai O) va AC la

duong phan giac cia goéc A.

Do d6 4, = 4, =30°.

bit do dai mdi canh cua hinh thoi 13 a.

Xét cac tam gidc AOB, AOD vudng tai O co:

—~

4 =4, =30° nén 03:00:%.

Theo tinh chat trung tuyén tmg voi canh huyén cta tam giac .

vudng ta co:
OE=0F =0G =0H ==
2 B
Vay OBzODzOEzOFzOGzOHz%. /,’
Suy ra 6 diém B, D, E, F, G, H cung thudéc mot duong tron (O;ﬁj D N C
2 0
v6i O 14 giao diém hai duong chéo hinh thoi.
Bai 5. A_EA
a) Goi O 1a trung diém cua CD.
Theo tinh chét trung tuyén tmg voi canh huyén cua tam giac H

vudng ta co: D & C



OH:OK:OC:OD:%.
Vay bon diém H, K, C, D cung nam trén duong tron
(0;%) tirc 12 duong tron duong kinh CD.

b) D& thiay tir giac AMOD la hinh chit nhat. Suy ra
OM =AD =h.
Diém M thudc duong tron duong kinh CD

<:>0Mz0CzODz%<:>b:§<:>a:2b.

Vay 5 diém C, D, H, K, M cung thudoc mot duong tron khi
va chi khi a=2b.

Bai 6.

a) Dung tinh chit duong trung binh ctia tam giac ta chirng minh duoc tir gidc MPKJ 14 hinh binh hanh.
Ta c6 JK//IBC;MJ//AD

Ma AD 1 BCnén MJ L JK .

Do d6 tr giac MPKJ 1a hinh chit nhat.

Suy ra bon diém M, P, K, J cung thudc mot duong tron (O) duong kinh MK hoéc PJ.
b) Chung minh tuong tu ta dugc tr giac MIKN 1a hinh chir nhat.

Suy ra bén diém M,I, K, N ciing thuéc mot dudng tron (O) duong

kinh MK hodc IN.

Hai duong tron (O) nay c6 chung duong kinh MK nén ching

trung nhau.
Suy ra 6 diém M, P, K, J, LN cung thugc mot duong tron duong kinh MK hoac IN.

¢) Tam gidc FMK vudng tai F nén diém F nim trén dudng tron
duong kinh MK. Chimg minh tuong ty ta duoc diém E thudc
duong tron duong kinh PJ, diém D thudc duong tron dudng kinh
IN. O B™~x
Tu d6 suy ra 9 diem M, P, K, J, I, N, D, E, F cung thuoc mot

dudng tron.
Bai 7. Trén tia dbi cua tia BC 1iy diém O sao cho BO = BC.
Suy ra BM la duong trung binh cia A4BC.
Do d6 O4A=2BM =3cm
Diém A cach diém O cho trudc mot khoang 3cm nén diém A thude duong tron (O;3cm).
Do 1a mot duong tron ¢d dinh.

Bai 8. Xét AAOB vudng tao A ta co:



Bai 9. AAMC va AABM co:

OB* =04 + AB* =3 +4° =25
Do d6 OB =5(cm).

Ap dung hé thic lugng trong tam gidc vudng AOB ta c6
OH.OB=0A’

2 2
= OH = o4 =3—=1,8(cm).
OB 5

Vay diém H e duong tron (0;1,8cm). D6 1a mot dudng tron cb

dinh.

4 chung; AMC = ABM (gia thiét)
nén AAMC -~ AABM (g.g).

=AM’ = AB.AC=4.1=4
= AM = (2cm) . Do d6 M € duong tron (A;2cm).

Do 1a mot duong tron c¢d dinh.

Bai 10.

Phan tich:

Tam O phai thoa mén hai diéu kién:

-0ed,;

- O nam trén duong trung tryc cua AB.

Céch dung:

- Dyng duong trung tryc cia AB cit duong thang d tai O.
- Dung duong tron (O;0A), d6 1a duong tron phai dung.
Chtrng minh:

Theo cach dung, dudong tron (0;04) c¢6 tam O nam trén duong

thang d.

Mait khac, O ndm trén duong trung truc cia AB nén O4 =0B.

Do d6 duong tron (O;0A4) di qua A va B.

Bién luan:

- Néu d khong vudng goc véi AB thi bai toan ¢6 mot nghiém hinh.
-Néu d L AB nhung khong phai 1 duong trung tric ciia AB thi bai toan khong c¢6 nghiém hinh.

- Néu d 1 dudng trung truc ctia AB thi bai toan c6 vo sd nghiém hinh.

Bai 11.

Phan tich:



Tam O phai thoa mén hai diéu kién:
-0€ed;
- O€(4;1,5cm)
*  Cach dung:
- Dyng duong tron (4;1,5¢cm) cat dudong thang d tao O.
- Dung duong tron (O;1,5¢m). D6 la duong tron phai dung.
*  Chung minh: Ban doc tu giai.
* Bién luan:
Bai toan c¢6 hai nghiém hinh, d6 1a duong tron (O;1,5¢m) va (O';1,5cm).
Bai 12. Duong tron (O) di qua hai diém A va M nén diém O nim
trén dudng trung truc cua AM. >

Mit khac ABAM 1a tam giac can nén duong trung tryc cua

/rut(‘\

o A - N C

AM ciing la duong phan giac cia géc B. I 7
D

Tuong ty, diém O nam trén dudng trung truc cua AN ciing la

duong phan giac cua C.

Xét AABC, hai duong phan giac cua goc B va goc C cét nhau K
tai O, suy ra tia AO la tia phan giac ctia goc BAC.
Bai 13. Goi O 1a giao diém cua hai duong chéo AC va BD.
Moi dudng chéo 1a duong trung truc cua duong chéo kia.
Vé duong trung tryc ctia AB cit AB tai M, cat AC tai I va cat BD tai K.
Xét AABD c6 I 1a tim duong tron ngoai tiép va IA =R, .

Xét AABC cso K 1a tim duong tron ngoai tiép va KB = R,.

04 4B
AAOB -~ AAMI (g.g),suyra — =——
(g-2), suy IY7RT;
S%ZL:L=20A3%=40A2 (1)
1 Rl Rl Rl
2
OB AB
AAOB -~ AKMB (g.g),suyra —=——
(g.2), suy VB KB
B 1 1 1
30—=—:>—=2OB:—2=4OB2 )
l RZ RZ RZ
2

. . 1 1 2 >

Tt (1) va (2) suy ra R—12+R—22—4(0A +0B’).

Dods BtR _44m 4 Suyra R?+ R’ —4R'R.
OOW— —.uyra1+2—.12.
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Bai 14. Goi O, 0,,...,0O 1a tam cua 6 duong tron cung di qua A.
Néi A véi 0,0,,...,0, ta dugc 6 tia.
* Néu c6 hai tia 40, va AO, trung nhau va do dai doan thang
AO, 16n hon hodc bang do dai doan thang A0, thi hinh tron
tam O, chira tam O,
« Néu ca 6 tia 1a phan biét, chung tao thanh 6 goc dinh A khéong c6 diém trong chung, téng cia

chung 1a 360° do d6 ton tai mot goc nhé hon hodc bang 60°, gia sir m <60°.

—~

Xét AO,AO,, gia st 0,4 > 0,4 khids 0, >0, ,trdé 0,>60°, dan t6i O, > A.
Suy ra O,4=0,0,.Khi d6 hinh tron (0O,) chtra tam O, .
Néu 0,4 < 0,4 thi chimg minh twong tu ta c6 hinh tron (0,) chita tim O, .
Bai 15. Goi A 1a mot trong s6 99 diém da cho.
V& duong tron (4;1). Néu tat ca 98 diém con lai déu nam trong dudng tron nay thi bai todn da giai
xong.
Néu B 1a mét diém khong ndm trong duong tron (4;1) thi AB>1.
V& duong tron (B;1). Goi C 1a mot diém trong s6 97 diém con lai.
Theo d¢ bai, trong ba diém bat ki nao ciing ton tai hai diém c6 khoang cach nhé hon 1.
Ta co6 AB>1 hoic AC <1, khi d6 C nam trong dudng tron (4;1) hodc
BC <1, khi @6 C nam trong dudng tron (B;1). Nhu vay hai duong tron 'y
(4;1) va (B;1) chira tit ca 99 diém da cho. /\ A
Theo nguyén i Di-rich-18, phai c6 mot trong hai duong tron chua it nhat 7 R
50 diém. )
Bai 16. TAm bia hinh tron nén tam ddi xing 1a tAm cua tdm bia. Nguoi di : /
trude s& thang néu choi theo “chién thuat” sau” '
A: Dat df’)ng xu dau tién tai tim cta miéng bia.
B: bat déng xu thtr hai 1én tAm bia tai mot vi tri nao do.
A: it ddng xu thir ba tai vi tri dbi xting v6i dong xu thr hai qua tam.
Ct nhu thé néu B con c6 thé dat mot déng xu tai mot vi tri ndo do trén tAm bia thi A dat duoc mot
ddng xu tiép theo tao vi tri doi ximg véi nd qua tim. Nhu vay A s& chic thing.
Bai 17. V& cac ban kinh lan luot di qua sau diém da cho. Co sau ban kinh nén ton tai hai ban kinh tao
v6i nhau mot goc nho hon hodc bang 360°: 6 = 60°.
Gia sir d6 1a cac ban kinh OM, ON theo thtr tu di qua hai diém A va B.
Xét AOAB ¢6 O <60° nén ton tai mot trong hai goc AvaB phai 16n hon hoic bang 60°.

Gia st B>60°. Dodd O<B suyra AB<OA<OM =3.



Vay AB<3.

Bai 18. V& céc ban kinh 1an luot di qua sau diém di cho.
Néu c6 hai diém trong sau diém cung thuéc mot ban kinh thi khoang
cach gitta hai diém nay nho hon r, bai toan dugc chirmg minh.
Néu khong c6 hai diém trong sau diém cung thuéc mot ban kinh thi
¢ sdu ban kinh, ton tai hai ban tao v&i nhau mot gbc nho hon hoac

bing 360°:6 = 60°, gia sit AOB < 60° .

Xét AOAB co AOB<60° nén ton tai mot trong hai goc A4 va B
phai 16n hon hodc bang 60°.
Giasit B>60°. Dod6 O<B suyra AB<OA<r.

Bai 19. Ta chimg minh bang phuong phap phan chung.
Gia sir khong c6 diém nao tring véi tim ciia hinh tron. V& cac ban kinh lan lugt di qua bay diém da
cho.
Khong c6 hai diém nao thudc ciing ban kinh (vi néu chiing thudc cting mét ban kinh thi khoang cach
giita chiing nho hon ban kinh, trai gia thiét).
Bay goc dinh O khong c¢6 diém trong chung, ¢ tong bang 360° nén ton
tai mot goéc nho hon 60°, gia st 1a goc AOB.
Xét AAOB ¢6 AOB<60° nén it nhét mot trong hai goc con lai phai lon
hon 60°. Gid sit B> 60°, suy ra AB < OA<r (tréi gia thiét).
Vay ton tai mot diém tring véi tAm hinh tron.

C.TRAC NGHIEM REN LUYEN PHAN XA

Sw xdc dinh ciia dwong tron — Tinh chét doi xvmg ciia dwong tron

Cau 1: SO tam doi xtrng cua duong tron la:

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Cau 2: Tam d6i xtng ciia duong tron 1a:

A. Diém bat ki bén trong dudng tron. B. Piém bt ki bén ngoai dudng tron.
C. Diém bat ki trén duong tron. D. Tam cua duong tron.

Céu 3: Khing dinh nao sau ddy la ding khi noi vé truc d6i xing cua dudng tron
A. Puong tron khong co truc d6i xtng.

B. DBudng tron ¢6 duy nhat mot truc dbi xung 1a duong kinh.

C. Pudng tron co hai truc d6i xtng 1a hai dudng kinh vuéng goc véi nhau.

D. Pudng tron c6 vo sd truc ddi ximg 1a duong kinh.

Céu 4: Dién tir thich hop vao chd tréng: “Pudng tron c6 ... truc dbi xtng”.
Al B. 2. C. Vo sd. D. 3.

Céu 5: Tam dudng tron ngoai tiép tam giac 1a:



A. Giao cua ba dudong phan giac. B. Giao cua ba duong trung truc.

C. Giao cua ba duong cao. D. Giao ctia ba duong trung tuyén.

Cau 6: Giao ba duong trung tryc cia tam giac la:

A. Tam duong tron ngoai tiép tam giac (dudng tron di qua ba dinh cua tam giac).

B. Tam dudng tron ndi tiép tam gidc (dudng tron tiép xtic voi ba canh cua tam giac).

C. Tam duong tron cét ba canh cua tam giac.

D. Tam duong tron di qua 1 dinh va cit hai canh cua tam giac.

Cau 7: Cho duong tron (0; R) va diém M bat ky, biét rang OM = R . Chon khang dinh dung?
A.DPiém M nim ngoai duong tron. B. Diém M nim trén duong tron.

C.Diém M nam trong dudng tron. D. Diém M khong thudc duong tron.

Ciau 8: Cho duong tron (0;R) va diém M bat ky, biét rang OM > R. Chon khang dinh dung?
A. DPiém M nim ngoai duong tron. B. Diém M nim trén duong tron.

C.Diém M nam trong dudng tron. D. Piém M khong thudc duong tron.

Cau 9: Xac dinh tim va ban kinh ctia dudng tron di qua ca bon dinh ciia hinh vuéng ABCD canh a.
A. Tam la giao diém A va ban kinh R = av/2.
B. Tam la giao diém hai duong chéo va ban kinh R = av/2.

C. Tam la giao diém hai duong chéo va ban kinh R = a

2
5
D. Tam la diém B va ban kinh 1a R = %
Cau 10: Tinh ban kinh R ctia dwong tron di qua ca bon dinh ctia hinh vuéng ABCD canh 3cm.

A. R=3\V2cm. B.Rz#cm. 3

C. R=3cm. D. R:Tgcm.

Céu 11: TAm cua dudng trong ngoai tiép tam giac vudng la:

A. Trung diém canh huyén. B. Trung diém canh goc vudng 16n hon.
C. Giao ba dudng cao. D. Giao ba dudng trung tuyén.

Ciau 12: Chon cau ding. Ban kinh ctia dudng tron ngoai tiép tam giac vudng

A. Bing canh nho nhét cia tam giac vudng. B. Bang nira canh goc vudng 16n hon.

C. Bang nira canh huyén. D. Bing 4cm.
Céu 13: Cho tam gidc ABC c6 cac dudng cao BD,CE . Biét rang bon diém B,E,D,C cing nam trén
mot duong tron. Chi rd tdm va ban kinh cta duong tron do.

A. Tam la trong tdm tam giac ABC va ban kinh R = %AI v6i I 1a trung diém cia BC .

B. TAm 14 trung diém AB va bén kinh 13 R — ATB .



C. Tém I3 giao diém cia BD va EC , ban kinh 1a R — B—QD .

D. Tam I3 trung diém BC va bén kinh 13 R = BTC.

Céu 14: Cho tam giac ABC ¢6 cac dudng cao BD,CE . Chon khang dinh dang.

A.Bbn diém B,E,D,C cung nam trén mot duong tron.

B. Nam diém A, B,E,D,C cung nam trén mot duong tron.

C.Ca A, B déu sai.

D. Ca A, B déu ding.

Cau 15: Trén mat phéng toa d0 Oxy, xac dinh vi tri tuong ddi cua diém A(—1;—-1) va duong tron tam la
géc toa do O, bankinh R = 2.

A. Piém A nim ngoai duong tron. B. Diém A nam trén dudng tron.

C.Diém A nim trong duong tron. D. Khong két luan duoc.

Cau 16: Trén miat phang toa 6 Ozy , xac dinh vi tri twong ddi cua diém A(—3;—4) va duong tron tam 1a
géc toadd O, bankinh R = 3.

A.Piém A nim ngoai duong tron. B. Diém A nam trén dudng tron.

C.Diém A nam trong duong tron. D. Khong két luan dugc.

Cau 17: Cho tam giac ABC vudng tai A, c6 AB=15cm; AC =20c¢m. Tinh ban kinh duong tron

ngoai tiép tam giac ABC .

A. R=25. B.Rz%. C.R=15. D. R =20.

Cau 18: Cho tam giac ABC vudng tai A, c6 AB = 5c¢m; AC = 12¢m . Tinh ban kinh duong tron ngoai
tiép tam giac ABC .

1
2

A. R=26. B. R=13. C.R D. R=6.

Cau 19: Cho hinh chit nhiat ABCD ¢6 AB = 12cm, BC = 5em . Tinh ban kinh dudng tron di qua bon
dinh A,B,C,D.

A. R=T7,5¢cm. B. R=13cm. C. R=6cm. D. R=6,5cm.

Cau 20: Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 8cm, BC = 6¢m . Tinh ban kinh duong tron di qua bon
dinh A, B,C,D.

A. R=5cm. B. R=10cm. C. R=6cm. D. R=25cm.

Cau 21: Cho hinh vuéng ABCD. Goi M,N lan luot 1a trung diém ciia AB,BC. Goi E la giao diém
ciia CM va DN . Tam cua dudng tron di qua bon diém A, D, E, M la:

A. Trung diém ctia DM . B. Trung diém cia DB. C. Trung diém cia DE . D. Trung diém ctua DA.



Cau 22: Cho hinh vuéng ABCD canh 4cm . Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AB,BC . Goi E la

giao diém ciia CM va DN . Ban kinh ciia dudng tron di qua bdn diém A, D, E, M la:

A. R=5cm. B. R=10cm. C.R=250m. D. R=+50m .

Cho tam giac ABC cantai A, dudng cao AH = 2cm, BC = 8cm . Puong vudng goc voi AC tai C cit

duong thing AH & D.

D

Ciau 23: Cac diém nio sau day cung thudc mot duong tron?
A. D,H,B,C. B. A B,H,C. C. AB,D,H. D. A, B,D,C .
Cau 24: Tinh duong kinh ctia duong tron di qua cac diém A4, B, D,C .

A. d=8cm. B. d =12em. C. d=10cm. D. d =5em.

Cho tam giac ABC cantai A, dudng cao AH = 4cm, BC = 6cm . Puong vudng goc voi AC tai C cit

duong thing AH & D.

A
H
C B
D
Cau 25: Chon cau dung?
A. ABD = 90°. B. DC = DB.
C.Bén diém A,B,D,C cing thudc mot dudng tron. D. Ca A, B, C déu ding.

Cau 26: Tinh duong kinh ciia duong tron di qua cac diém A4, B, D,C .

A. d =6,25cm . B. d =12,5¢m . C. d=6cm. D. d =12em.

|Cho tam gidc déu ABC canh bing a, cic duong cao 1a BM va CN . Goi 0 la trung diém canh BC |




Cau 27: Puong tron di qua bdn diém B,N,M,C 1a:
. N . .. BC . N S
A. Buong tron tam D ban kinh - B. Buong tron tam D ban kinh BC .

BC

C. Duong tron tdim B ban kinh D. Buong tron tam C ban kinh B2_C

Cau 28: Goi G la giao diém cia BM va CN . Xac dinh vi tri tuong ddi cia diém G va diém A voi
duong tron tim dugc ¢ y trude.

A. Piém G nim ngoai duong tron; diém A nam trong dudng tron.

B. Diém G nam trong dudng tron; diém A nim ngoai dudng tron.

C.Diém G va A cing ndm trén duong tron.

D. Piém G va A cung ndm ngoai dudng tron.

Cau 29: Bon diém nao sau day cung thudc mot dudng tron?

A. B,N,M,C. B. 4,B,M,N . C. A C,M,N . D. Ca A, B, C déu sai.

Cho tam giac déu ABC canh béng 3em , cac duong caola BM va CN . Goi O la trung diém canh BC .

Cau 30: Tinh ban kinh dudng tron di qua bon diém A, N,G, M véi G 1a giao cia BM va CN .

A. 3. B.@. C. 3. D.é.

HUONG DAN

1. Loi giai:

DPudng tron 13 hinh c6 tim dbi xtmg. Tam dudng tron 1a tam doi ximg cua dudng tron do.

Nén dudng tron c6 mot tim ddi xtmg duy nhét 1a tim cua dudng tron.

Dap an can chon 1a A.

2. Loi giai:

Puong tron 13 hinh c6 tim dbi xtmg. Tam dudng tron 1a tam ddi xing cua dudng tron do.

Nén dudng tron c6 mot tim dbi xtimg duy nhét 13 tim ctia duong tron.

Dap an can chon 1a D.

3. Loi giai:

Puong tron 14 hinh c6 truc d6i xtng. Bat ky duong kinh nao ciing 13 truc d6i ximg ciia duong tron.
Nén dudng tron c6 vo sb truc dbi xtmg.

Pap an can chon 1a D.

4. Loi giai:

Puong tron 1a hinh ¢6 tryc d6i xtng. Bat ky duong kinh nao ciing 1a truc d6i ximg ciia duong tron.
Nén duong tron co vo sb truc dbi ximg.

Dap an can chon 1a C.

5. Loi giai:

Tam dudng tron ngoai tiép tam giac 14 giao diém cua ba dudng trung truc clia tam giac do.




Pap an can chon 1a B.

6. Loi giai:

Tam duong tron ngoai tiép tam giac 14 giao diém cta ba dudng trung truc ctia tam giac do.

Dap an can chon 1a A.

7. Loi giai:

Cho diém M va duong tron (O; R) ta so sanh khoang cach OM véi ban kinh R dé xac dinh vi tri tuong

dbi theo bang sau:

Vi tri tuong dbi H¢ thirc

M nam trén duong tron (O) | OM =R

M nam trong duong tron (0) | OM < R

M nam ngoai duong tron (O) | OM > R

Dap an can chon 1a B.
8. Loi giai:

Vi OM > R nén diém M nam bén ngoai duong tron.
Dap an can chon 1a A.

9. Loi giai:

A4 B

Goi 0 la giao hai duong chéo cua hinh vuong ABCD . Khi d6 theo tinh chat ctia hinh vudng ta ¢
OA=0B=0C=0D nén O la tdm duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD, ban kinh

_AC
s

R =04

a2

Xét tam gidc ABC vudng cantai B tacO AC* = AB> + BC® = AC = w2 = R:T

Vay tam dudng tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD canh a 13 giao diém hai duong chéo, ban kinh 1a

_ a2,

2

R

Pap an can chon la C.

10. Loi giai:



A B

Goi 0 la giao hai duong chéo cua hinh vuong ABCD . Khi d6 theo tinh chat ctia hinh vudng ta ¢
OA=0B=0C=0D nén O la tdm duong tron ngoai tiép hinh vuéng ABCD, ban kinh

_4c
<

R=0A

32

Xét tam gidc ABC vudng cantai B tacO AC* = AB*+BC* =3 +3 =18= AC = 32 = R =

Viy R =—322 .

Pap 4n can chon 1a B.

11. Loi giai:

Trong tam giac vudng trung diém canh huyén 1 tim duong tron ngoai tiép.

Dap an can chon 1a A.

12. Loi giai:

Trong tam giac vudng trung diém canh huyén 1a tim dudng tron ngoai tiép. Do d6 ban kinh dudng tron
ngoai tiép tam giac vudng bang nira canh huyén.

Pap an can chon 1a C.

13. Loi gidi:

P
~
N

Goi I 1a trung diém ciia BC .
, ., n . , BC . N I "
Xét tam gidc BEC vudng tai E ¢6 EI =IB=1IC = 5 (vi EI la duong trung tuyén Ung vdi canh
huyén).
, . n . . BC | . v s £ iy
Xét tam gidc BDC vudng tai D ¢6 DI =IB=1IC = N (vi DI la duong trung tuyén tmg vdi canh

huyén).



Tudotacdo ID=IE=IB=1IC = BTC nén 7 1a tim duodng tron ngoai tiép tir gidc DEBC va béan kinh
R="=.

2
Dap an can chon 1a D.

14. Loi giai:

e
~
N

Goi I 1a trung diém cia BC .

, ., n . , BC , . \ \ A L
Xét tam gidc BEC vudng tal £ c6 EI =IB=1IC = - (vi EI la duong trung tuyén tmg véi canh
huyén).

, .y n . , BC | \ \ A r
Xét tam giac BDC vudng tai D ¢6 DI =IB=1IC = 5 (vi DI la duong trung tuyén ung véi canh
huyén).

N , BC . .z .2 \ N N R \ s
Tudotacd ID=IE=IB=1IC = 5 nén bon diém B, E,D,C cung nam trén mot dudong tron cé ban

kinh R:%.

Ta thdy JA > ID nén diém A khong thudc dudng tron trén.
Dap an can chon 1a A.

15. Loi giai:

Tacd OA = \/(—1 — 0P +(-1-0) = V2 <2=R nén 4 nim trong duong tron tam O ban kinh R = 2.
Pap an can chon 1a C.

16. Loi gidi:

Ta c6 OA= \/(—3 — 024 (—4—-0P =5>3=R nén A nam bén ngoai dudng tron tdm O ban kinh
R=3.
Dap an can chon 1a A.

17. Loi giai:



g

E

oX

Vi tam giac ABC vudng tai A nén tdm duong tron ngoai tiép 1a trung diém canh huyén BC , ban kinh

1a =29

Theo dinh 1y Pytago ta ¢c6 BC =+ AC? + AB’> =25 nén ban kinh R = % .

Dap an can chon 1a B.

18. Loi giai:

¢

E

[@X

Vi tam giac ABC vudng tai A nén tdm duong tron ngoai tiép 1a trung diém canh huyén BC , ban kinh

Ty
2

Theo dinh 1y Pytago ta ¢c6 BC =+ AC? + AB’> =13 nén ban kinh R = %

Dap an can chon 1a C.

19. Loi giai:

D C

Goi I 1a giao hai duong chéo, tacd JA = IB = IC = ID (vi BD = AC va I la trung diém mdi dudng)

Nén bbn diém A, B,C,D cung thudc duodng tron tam 7 ban kinh R = ATC



Theo dinh 1y Pytago trong tam gidc vuéng ABC ta ¢6 AC =+AB*+ BC? =13 nén

_4c

R = 6,5cm . Vay ban kinh can tim 14 R = 6,5¢m..

bap an can chon la D.

20. Loi gidi:

D C

Goi I 1a giao hai duong chéo, tacd JA = IB = IC = ID (vi BD = AC va I la trung diém mdi dudng)

Nén bbn diém A, B,C,D cung thudc duong tron tdm 7 ban kinh R = %

Theo dinh ly Pytago trong tam gidc vudng ABC ta ¢c6 AC = \/AB2 + BC”? :\/82 +6° =10 nén

R=£=£:5cm.
2 2

Vay ban kinh can tim 1a R=5¢m.

Dap an can chon 1a A.

21. Loi giai:

| 1 [
B

+Taco ADCN = ACMB (c—g—c)
— CDN = ECN nén ONE + ECN = CNE + CDN = 90° suy ra CEN = 90° = CM 1 DN
+ Goi I 1a trung diém ciia DM .

Xét tam giac vudbng ADM tacd Al =ID =1IM = % Xét tam giac vudng DEM ta co

EIzIDzIM:%.

Nén EIzIDzIMzIAz%.



Do d6 bén didm A, D, E, M cing thudc duong tron tim I ban kinh % .

Dép an can chon 1a A.

22. Lo giai:

D C
Y E b N

| 1 v [

A M B

—_

+ Ta ¢6 CDN = ECN (vi cung phu v6i CNE) nén CNE + ECN = CNE +CDN =90° suy ra
CEN =90° = CM L DN .
+ Goi I 1a trung diém ctia DM .

Xét tam giac vudéng ADM ta co AI:ID:IM:%. Xét tam giac vudéng DEM ta co

E[:ID:IM:%.

Nén EI:ID:IM:IA:%.

Do d6 bon diém A, D, E, M cung thudc dudng tron tim I ban kinh R = %

Xét tam gidc ADM vudng tai A c6 AD =4em;AM = % =2c¢m nén theo dinh ly Pytago ta co

DM = JAD® + AM? =22 + 2 =25

DM _ 25 _ o,

Suy ra ban kinh duong tron di qua 4 diém A, D,E,M 1a R = N T,

bép an can chon 1a D.

23. Loi giai:

c\\”;/e

—_—

Taco AABC cantai A c6 duong cao AH nén AH cling la duong phan gidc = CAD = DAB.



Suyra AACD = AABD (c—g—c)nén ABD = ACD =90°.

Lay I 1a trung diém AD . Xét hai tam gidc vudng ABD va ACD ¢b IA=1ID = IB = IC = ATD

Nén 7 1a diém cach déu 4, B,D,C hay A,B,D,C cung nam trén duong tron tdm I duong kinh AD .
Dap an can chon 1a D.

24. Loi giai:

1
C \\H—I/B
D
Tir ciu trude ta co bon diém A, B,D,C cung thudc duong tron duong kinh AD suy ra ta can tinh do dai
AD.
Vi BC = 8c¢m = BH = 4cm . Ap dung dinh 1y Pytago cho tam giac vuéng AHB ta dugc

AB = JAH? + BH? =\J1+16 = 25 .

2

Ap dung hé thic lugng trong tam giac vuong ABD tacd AB*> = AHAD = AD = iif = ? =10.
Vay dudng kinh can tim 13 10cm .
Dap 4n can chon 1a C.
25. Loi gidi:

A

1
C\\H—I/'B

D
Tacdo AABC cantai A c6 duongcao AH nén AH cling la duong phan gidc = CAD = DAB.
Suyra AACD = AABD (c—g—c)nén ABD = ACD =90° va CD = DB nén A, B ding.

AD

Lay I 1a trung diém AD . Xét hai tam giac vuong ABD va ACD ¢6 IA=1ID = IB = IC = -

Nén I 1a diém cach déu A, B,D,C hay A B,D,C cung nam trén dudng tron tim I dudng kinh AD nén
dap an C ding.

bap an can chon la C.



26. Loi giai:
Tur cau trudce ta co bdn diém A, B, D,C cung thudc duong tron duong kinh AD suy ra ta can tinh do dai
AD .

Vi BC =6cm = BH =3cm. Ap dung dinh 1y Pytago cho tam gidc vuéng AHB ta dugc

AB=AH? t BH> =4 13 =5.

2 2
Ap dung hé thic lugng trong tam giac vudong ABD tacd AB* = AH.AD = AD = iﬁ] = % =6,25.

Vay duong kinh can tim 13 6,25¢m .
Dap an can chon 1a A.

27. Loi gidi:

Goi D la trung diém BC .
Xét hai tam gidc vuéng BNC va BMC ¢6 ND,MD la hai duong trung tuyén.

= DN = DB =DC =DM = BTC nén bén diém B,N,M,C cung thugc duong tron tam D ban kinh
BC
2

bép an can chon 1a A.

28. Loi gidi:

Tir cau trude ta xac dinh vi tri tuong ddi cta diém G voi dudong tron tim D ban kinh 32_0‘
Goi canh ctia tam giac déu ABC 1a a (a > 0).

. . A A L A 1
Tacd G latructdim AABC nén G ciing la trong tam AABC suyra GD = gAG.

D la trung diém BC = AD L BD;DC :B2—C:g



Theo dinh 1y Pytago cho tam giac vuéng ADC taco AD =VAC® — DC* = é

_1a3 a3

3 2 6

= GD

a63 < % = BTC nén diém G nam trong dudng tron tAm D béan kinh BQ—C

a\/gaBCA

Va AD = — > 5= o nén diém A ndm ngoai duong tron tim D ban kinh BQ—C

Nhan thdy GD =

Dép an can chon la B.

29. Loi giai:

=
o
a

bap an can chon 1a A.

30. Loi giai:

B D C
Vi G 1a giao diém cua hai dwong cao BM,CN nén G 1a tryc tim AABC
Tacod G latryc thm AABC nén G cling la trong tdim AABC suyra AG = %AD.

D 1a trung didm BC = AD L BD;DC :B2—C:§

Theo dinh 1y Pytago cho tam giac vuéng ADC tacd AD =BC? — DC* = #

= AG

_23B_p
3

2
Goi I 1a trung diém cua AG . Xét tam gidc vuong ANG c6 IN = IA = IG , xét tam giac vudng AMG

cO IM =1A = IG nénIM:IN:IA:IG:%.

Ac 3
2 2

Hay 4 diém A, N,G, M cung thuoc mot dudng tron ban kinh R =



bap an can chon la D.




