LIEN HE GIUA CUNG VA DAY
I. TOM TAT LY THUYET
1. Dinh li 1
V6i hai cung nho trong mot dudng tron hay trong hai dudng tron bang nhau:
a) Hai cung bang nhau cing hai day bang nhau.
b) Hai day bang nhau cing hai cung bang nhau.
2. Pinh li 2
V6i hai cung nho trong mot dudng tron hay trong hai dudng tron bang nhau:
a) Cung 16n hon cang day 16n hon.
b) Day 16n hon cang cung 16n hon.
3. B0 sung
a) Trong mot dudng tron, hai cung bi chin giita hai day song song thi bang nhau.

b) Trong mot duong tron, dudng kinh di qua diém chinh giira ciia mot cung thi di qua trung diém

cua day cang cung ay.

Trong mot dudng tron, duong kinh di qua trung diém cua mot day (khong di qua tam) thi di qua

diém chinh giira ciia cung bj cing boi day Ay.

¢) Trong mot dudng tron, dudng kinh di qua diém chinh gita ciia mot cung thi vudng goc véi day

cing cung dy va nguoc lai.
II. BAI TAP MINH HQA
A.BAI MINH HQA

Phuwong phap giai: Pé giai cac bai toan lién quan dén cung va ddy, can nam chac dinh nghia goc o

tdm va két hop véi sw lién hé giita cung va day.
1. Chirng minh hai cung bj chén béi hai day song song thi bang nhau.

2. Cho duong tron (O) dudng kinh 4B va mot cung AC ¢6 s6 do nho hon 90°. V& day CD vudng goc
v6&i AB va day DE song song véi AB. Chung minh AC = BE.



3. Gia str AB 12 mét day cung cta dudng tron (O). Trén cung nho 4B lay cac diém Cva D sao cho

AC = BD. Chirng minh 4B va CD song song.

4. Gia sir ABC 1a tam giac nhon noi tiép duong tron (O). Pudng cao AH cit dudng tron (O) tai D.
K¢ duong kinh AE ctia duong tron (O). Chirng minh:

a) BC song song vo1 DE;
b) T gidc BCED la hinh thang can.

5. Cho duodng tron (O) dudng kinh AB va dudng tron (0') dudng kinh 40. Cac diém C, D thudc

dudmg tron (0) sao cho B € CD va BC < BD. Céc diy AC va AD cét duong tron (O') theo thi tu tai
E va F. Hay so sanh:

a) Do dai cac doan théng OE va OF;
b) Sb do cac cung AE va AF cia duong tron (O").

6. Cho duong tron tam oduong kinh AB. V& hai day AM va BN song song v&i nhau sao cho sd BM
<90°. V& day MD song song véi AB. Day DN cit AB tai £. Tir R v& mot duong thing song song véi
AM cit dudng thang DM tai C.Chtng minh:

a) AB 1 DN; b) BC 1a tiép tuyén cua duong tron (O).

7. Cho nira dudng tron (O), duong kinh AB va C 1a diém chinh giita cua nira duong tron. Trén cac

cung CA va CB lan luot ldy cac diém M va N sao cho CM = BN. Chtrng minh:
a) AM = CN; b) MN = CA = CB.

8. Cho dudng tron (O) dudng kinh 4B. Trén cung nira dudng tron lay hai diém C, D. Ké CH vudng
goc v6i AB tai H, CH cit (O) tai diém tht hai E. Ké AK vudng goc voi CD tai K, AK cat (O) tai
diém thtr hai . Chirmg minh:

a) Hai cung nh¢ CF va DB bang nhau;
b) Hai cung nho BF va DE bang nhau;
c) DE = BF.

HUONG DAN



1. Truong hop 1: Tam O ¢ gilra cua hai day.
Ké OM L ABsuyraOM L CD tai N.

Ta chimg minh duge AOM = BOM (1)
Tuong tw CON = DON )

Tir (1), (2) = AOC = BOC = AC = BD

Truong hop 2: TAm O nam ngoai khoang hai diy. Ké OM L
AB suyraOM L CD tai N.

Tuong tu AOC = BOC = AC = BD

2. Ta chirng minh AD=BE ,maCD L AB nén. Tu do suy

ra.

* Cach khac:Chimg minh 40C = BOE = DPCM.

3. Ta lay K 1a diém chinh giita cung nho AB

Ta chimg minh duge CK = KD . Tir d6 ta ¢6 OK L CD, OK
L AB => CD//AB.

4.

a) HS tu chimg minh.

b) Ta chimg minh duogc BE =CD tir d6 suy ra BE=CD va
t gidc BDEC 14 hinh thang can.
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a) Ta ching minh E 1a trung diém cia AC nén OF = %BC.

Tuong tu ta co6 OF = %DB .

Ma BC <BD ta suy ra OE < OF
b) Chirng minh duoc AE? = AO? - OE? va AF? = AO? - OF?
Tur do ta co

AE?>> AF? = AE > AF

:sdﬁsdﬁ

6.
a) HS tu ching minh

b) Ta ching minh dugc t giac BCEN 1a hinh binh hanh =
BC=EN.

Do BCDE la hinh binh hanh

= BC=ED; DE =EN

= BA LEN = BA 1L BC

= BC la tiép tuyén

7.

a) HS ty chirng minh.

b) Chitng minh dugc MN = CA = CB = DPCM.
8. a) HS ty chiing minh.

b) Tur gia thiét ta co AB 1a duong trung truc cia
CE = BC = BE = BF = DE

¢) Str dung mdi lién hé cung va day.
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B.BAI TU LUYEN

Bai 1: Cho dudng tron (O) dudng kinh 4B va mot cung AC ¢6 s6 do nhd hon 90°. V& day CD
vuong goc voi AB va day DE song song voi AB

Chung minh: AC = BE

Bai 2: Cho dudng tron (O;R) c6 hai day cung AB va CD vudng goc voi nhau tai I (C thudc
cung nho 4B ). Ké duong kinh BE cua (0) . Chirng minh:

a) AC = DE.

b) 14> + IB*> + IC* + ID* = 4R’.

¢) AB*+CD? =8R* -40I’

Bai 3: Gia sir tam giac ABC 1a tam giac nhon noi tiép duong tron (0) . Puong cao AH cit
dudng tron (O) tai D. Ké dudng kinh AE cua duong tron (O) . Ching minh:

a) BC song song voi DE .

b) Tu giac BCED 1a hinh thang can.

Bai 4: Trén day cung 4B cua (0) , lay 2 diém C, D chia diy nay thanh 3 doan bang nhau

AC =CD=DB. Cic ban kinh qua C va D cit cung nhd AB lan luot tai E va F . Chimg minh:
a) AE = FB

b) AE < EF

Bai 5: Cho duong tron (O) duong kinh 4B . Trén cing nira dudng tron 1ay hai diém C,D . Ké CH
vudng goc voi AB tai H, CH cit (O) tai diém thir hai E.Ké AK vudng goc véi CD tai K, AK
cét(O) tai diém thir hai F . Chirng minh :

a) Hai cung nho CF , DB bang nhau.

b) Hai cung nho BE , DE bang nhau.

¢) DE = BF.



Bai 6: Cho duong tron (O) duong kinh AB . V€ hai day AM va BN song song v&i nhau sao cho
s6 do cung nhé BM <90°. V& day MD song song v6i AB . Day DN cit AB taiE.

Chirng minh:

a) BM = AD. b) DN L AB. ¢) DE = EN

Bai 7: Cho duong tron(O,R) va ddy AB.Goi M va N lan luot la diém chinh gifra cdc cung nho
AB , cung 16n AB va P la trung diém cua diy cung 4B .

a) Ching minh bén diém M, N, O, P thang hang.

b) Xéc dinh sb do ciia cung nho 4B dé tir giac AMBO 14 hinh thoi.

HUONG DAN

Bai 1: Cho dudng tron (0) duong kinh 4B va mot cung AC ¢ sd do nho hon 90°. V& day CD
vuong goc voi AB va day DE song song voi AB
Chimg minh: 4AC = BE

Giai

Taco: CD L AB va AB||DE = CD 1 DE = CE 1a dudng kinh cua (0)
Chtng minh duogc:

AAOC = ABOE(c.g.c) — AC =BE



Bai 2: Cho dudng tron (O;R) co6 hai ddy cung 4B va CD vudng goc voi nhau tai I (C thude
cung nho 4B ). Ké duong kinh BE cua (O) . Chtrng minh:

a) AC = DE.

b) 14> + [B* + IC* + ID* = 4R>.

¢) AB’ +CD* =8R* —40I*

Giai

B

a) Dé dang chimg minh dugc: AC = DE.

b) Goi :

IA* +1C* = AC?

IB* + ID* = BD?

Va AC =DE

Lai c6: BD* + DE? = BE* =(2R)’ = 4R

c) Goi y:

Lay M ;N lan luot 1a trung diém cua AB;CD

Ta co:

AB’ +CD* =44AM* +4CN” = 4(R* ~OM’ )+ 4(R* -~ ON?)

(Chuy: OM*+ON*=0I")

Bai 3: Gia st tam giac ABC 1a tam giac nhon ndi tiép dudng tron (0) . Puong cao AH cit

dudng tron (O) tai D. Ké dudng kinh AE cua duong tron (O) . Ching minh:



a) BC song song voi DE .
b) Tt gidc BCED 1a hinh thang can.

Giai

a) Chirng minh duogc:

AD 1 DE va AD | BC = DE|| BC
b) Ta co6:

DE|| BC

Chting minh duogc:

BE =CD= BE=CD
= BDEC
La hinh thang can.

Bai 4: Trén day cung AB cula (0) ,1dy 2 diém C, D chia day nay thanh 3 doan bang nhau

AC =CD = DB . Cic ban kinh qua C va D cit cung nhd AB lan luot tai E va F . Chung minh:
a)AE = FB
b) AE < EF

Giai



AAOC = ABOD(c.g.c)
= AOE = BOF = AE = BF
b) OC =0D = AOCD can tai O

a)

— OCD <90° = ECD > 90"
Xét ACDE ¢o:

@>@:ED>CD:>ED>AC
Xét AAOC va AEOD cé:

0O4A=0E
oC=0D
AC < ED
= AOC < EOD = AE < EF

Bai 5: Cho dudng tron (O) duong kinh 4B . Trén cing nira duong tron lay hai diém C,D . Ké CH
vuong goc voi 4B tai H, CH cat (0) tai diém thir hai E . Ké 4K vuong goc voi CD tai K, AK

cét(O) tai diém tht hai F . Chung minh :

a) Hai cung nho CF , DB bang nhau.

b) Hai cung nho BE , DE bang nhau.
c) DE = BF.

Giai



C6 thé dung Hinh 1 hoac Hinh 2:

Dudi day la Chung minh theo Hinh 1:

BF||CD = BC = DF

a) o
= BC+CD=DF+CD = BD=CF

b) AB 1a duong trung truc cia CE

= BC = BE = BC = BE = DF = BE

— BE + EF = DF + EF = BF = DE

¢)  BF=DE= BF =DE

Bai 6: Cho dudng tron (O) duong kinh 4B . V& hai ddy AM va BN song song v&i nhau sao cho
s6 do cung nhé BM <90°. V& day MD song song véi AB.Day DN cit AB tai E.

Chtng minh:



a) BM = AD.
b) DN L AB.
¢) DE=EN

Giai

a) Ta co6:
MD || AB=> MB = AD

AM || BN = BM = AN

b) = AD=AN= AD= AN
= A0

La trung truc cia DN = AO 1 DN

c) DNJ_AB:{E}:>DE:DN

Bai 7: Cho duong tr(‘)n(O,R) vaday AB.Goi M va N lan lugt la diém chinh giita cac cung nho
AB , cung 16n AB va P 1a trung diém cua diy cung 4B .

a) Ching minh bén diém M, N, O, P thang hang.

b) Xac dinh s6 do cta cung nho AB  dé tir gidc AMBO 12 hinh thoi.

Giai



a) Ta co:

MA=MB = MA=MB

NA=NB=> NA=NB

Mat khac:

PA=PB;0A=0B

Nén 4 diém: M,N,O, P thang hang (vi ciing
nam trén duong trung truc ctia AB).

b) T gidc AMBO 14 hinh thoi

& 04 =AM = MB = BO < AMOM déu

AOM =60" = AOB =120° < Sd AMB =120".

HET




