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Dang 1: Nham nghiém ciia phwong trinh béc hai
1.1. Dang dac biét: Phwong trinh bac hai ¢c6 mot nghiém la 1 hoac — 1
Vi du 1: Nham nghiém cta cac phuong trinh sau:

a) 3x* +8x—11=0 b) 2x* +5x+3=0

1.2. Cho phuong trinh bic hai, c6 mot h¢ s6 chwa biét, cho trwéc mot nghiém, tim
nghiém con lai va chi ra h¢ so chwa biét cia phwong trinh:

Vidu 2:
a) Phuong trinh x> —2px+5=0 c6 modt nghiém bang 2, tim p va nghiém con lai cta
phuong trinh.

b) Phuong trinh x> +5x+¢ =0 c6 modt nghiém bang 5, tim q va nghiém con lai cua
phuong trinh

¢) Phuong trinh x> —7x+¢ =0 biét hiéu hai nghiém bang 11. Tim q va hai nghiém cia
phuong trinh

d) Phuong trinh x> — gx+50 =0 ¢6 hai nghiém trong d6 mot nghiém gap do6i nghiém kia,
tim q va hai nghiém do.
* Bai tap ap dung:
Bai 1: Tim nghiém cta phuong trinh:
a) Sx* +24x+19=0 b) x> —(m+S)x+m+4=0
Bai 2: X4ac dinh m va tim nghiém con lai ciia phuong trinh
a) x> +mx—35=0 biét mot nghiém bang — 5
b) 2x> —(m+4)x+m =0 biét mot nghiém bang — 3
¢) mx’> —2(m—2)x+m—-3=0 biét mot nghiém bang 3
2. Dang 2: Lap phwong trinh bac hai
2.1. Lap phuwong trinh béc hai biét hai nghiém
Vi du 1: Lap mot phuong trinh bac hai chira hai nghi¢m 1a 3 va 2

x/§+1_ X, = 1
M3+l =
2 1++/3

Hay 1ap phuong trinh bac hai c6 nghiém: x;; x».

Vidu 2: Cho x; =

2.2. Lap phuong trinh béc hai c6 hai nghiém thoa mén biéu thirc chira hai nghiém
ctia mot phwong trinh cho truée.

Vidu 1: Cho phuong trinh x* —3x+2 =0c06 hai nghiém x,;x,.
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Vi du 2: Cho phuong trinh 3x* +5x-6=0 c6 hai nghiém x;x,. Hay lap phuong trinh
bac hai c6 cac nghiém y, = x, + i; Y, =X, L

Xy X
Vi du 3: Tim cac hé sb p va q ciia phwong trinh: x>+ px + q = 0 sao cho hai nghiém x;
X, —X, =5

3 3
X; —X; =35

Xz cua phuong trinh thod man hé:{
* Bai tap ap dung:
Bai 1: Lap phuong trinh bac hai c¢6 cac nghiém la:

a) 8 va -3 b) 36 va — 104

\ \ 1
) 1442 va 1-42 d) V2 +4/3 va 5l

Bai 2: Cho phuong trinh x* —-5x-1=0 c6 hai nghiém x,;x,. Hay 1ap phuong trinh bac

hai ¢6 cac nghiém y, =x*;y, =x,"
Bai 3: Cho phuong trinh x* -2x-8=0 c06 hai nghi€ém x,;x,. Hay 1ap phuong trinh bac
hai c6 cac nghiém y, =x, -3;y, =x, -3
Bai 4: Lap phuong trinh bc hai c6 cic nghiém bang nghich dao cac nghiém ctia phuong
trinh x*> + mx-2=0
Bai 5: Cho phuong trinh x* —2x—m* =0 c6 hai nghiém x,;x,. Hay lap phuong trinh bac
hai c6 cac nghiém y, =2x, —1;y, =2x, -1
Bai 6: Lap phuong trinh bac hai c6 hai nghiém x;x,thoa man {il 3_ x; 3: ? o
Jox’ =
3. Dang 3: Tim hai s6 biét tong va tich ciia chiing.
ViduIl: TimhaisbavabbiétS=a+b=-3,P=ab=-4
Vidu 2: TimhaisbavabbiétS=a+b=3,P=ab=6
* Bai tap ap dung:
Bai 1: Tim hai sd biét tong S = 9 va tich P = 20
Bai 2: Tim hai s6 x, y biét:
a)x +ty=11;xy=28 b)x—y=5;xy=66
Bai 3: Tim hai sd x, y biét: x> +)* =25,xp =12
4. Dang 4: Dang toan vé biéu thirc lién h¢ giira cAc nghiém ciia phwong trinh béc
hai.
4.1 . Tinh gia trj ciia biéu thirc chira nghiém.
Vi du 1: Cho phuong trinh x> —8x+15=0 c06 hai nghiém x;x, hay tinh
1

a) x” +x,” b) xi+x_ Q) 242
1 2 2 1
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Bai tap ap dung:
Bai 1: Cho phuong trinh 8x* —72x+64 =0 c6 hai nghi€ém x,;x, hdy tinh
a) x12+x22 b) i+i
XX

Bai 2: Cho phuong trinh x* -14x+29=0 c6 hai nghiém x;x, hay tinh

I-x 1-x
a) x13 +x23 b) . L +x—2
1 2

4.2. Tim h¢ thirc lién hé gitra hai nghiém cia phwong trinh khong phu thu¢c tham
0

Vi du 1: Cho Phuong trinh mx® — (2m+3)x+m—4=0( m 12 tham s6)
a) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,;x,
b) Tim h¢ thtrc lién h¢ gitra x;x, khong phu thudc vao m
Vidu 2: Goi x;x, 1a nghi€ém cta phuong trinh (m—1)x* -2mx+m—-4=0
Chtng minh biéu thitc 4=3(x, +x,)+2x.x, -8 khong phu thudc gia tri cia m
Bai tap ap dung:
Bai 1: Cho phuong trinh x* —(m+2)x+2m-1=0 c6 hai nghiém x,;x,. Hay 1ap hé thuc
lién h¢ gitra x;;x, sao cho ching ddc 1ap (khong phu thudc) voi m
Bai 2: (D¢ thi tuyén sinh 16p 10 THPT ndm hoc 2008 — 2009)
Cho phuong trinh x* —2(m+1)x+m* —1=0(1)
a) Giai phuong trinh (1) khim =7
b) Tim tit ca cac gia tri m dé (1) c6 nghiém.
c¢) Tim h¢ thirc kién hé gitra hai nghiém x;x, ctia (1) sao cho h¢ thirc d6 khong phu
thudc tham s6 m
4.3. Tim gia trj ciia tham s6 théa man biéu thirc nghiém cho trudéec.
Vi du 1: Cho phuong trinh mx® —6(m—1)x+9(m—-3)=0 Tim gi4 tri cua tham s6 m dé
phuong trinh ¢6 hai nghiém x,;x, théa man x, +x, = x,x,
Vi du 2: Cho phuong trinh mx>—2(m—4)x+m+7=0 . Tim gia tri cia tham s6 m dé
phuong trinh ¢6 hai nghiém x;x, thoa man x, —2x,=0
Vi du 3: Tim m dé phuong trinh 3x+4(m—1)x+m> —4m+1=0 co hai nghiém x;x, thoa

~ 1 1 1
man —+—=—(x, +x,)
x x, 2

Vi du 4: Cho phuong trinh x* —2(m —1)x+2m—-5=0
Chtng minh rang phuong trinh luén c¢6 hai nghiém x,; x, véi moi m.

Tim cac gia tri cua m dé phuong trinh c6 hai nghiém x;; x, thdéa man diéu kién:
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(x7 = 2mx, +2m—1)(x; —2mx, +2m—1)< 0
Bai tap ap dung:
Bai 1: Cho phuong trinh »* +(m—1)x+5m—6=0 . Tim gia tri ciia tham s6 m dé hai nghiém
x;x, thoa man 4x, +3x, =1
Bai 2: Cho phuong trinh mx* —2(m —1)x+3(m—2)=0 . Tim gi4 tri ctia tham s m dé hai
nghiém x;x, théa man x, +2x, =1
Bai 3: Cho phuong trinh x> —2mx +4m -3 =0
Tim m dé phuong trinh c6 2 nghiém x,, x, théa min: x,;2+x%=6
Bai 4: Cho phuong trinh x> +(2m-1)x-m=0
a) Chung to rang phuong trinh luén c6 nghiém véi moi m
b) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x,;x, thoa man x, —x, =1
Bai 5: Cho phuong trinh x> —(2m+1)x+m>+2=0. Tim gia tri cia tham s m d¢ hai
nghiém x,;x, théa man 3x,x, —5(x; +x,)+7=0.
Bai 6: Cho phuong trinh 8x* —8x+m>+1=0 (*) (x 14 an sd)
Pinh m dé phuong trinh (*) c¢6 hai nghiém »x,, x, thoa diéu kién:
Xt —x)=x —x
Bai7: Cho phuong trinh: 3x* —(3m—2)x—(3m+1)=0.
Tim m dé 2 nghiém x, va x, thoa man hé thirc: 3x, —5x, =6
Bai 8: Cho phuong trinh: x> — (m+1)x +m -5 =0.
) . X —x,=4
Xac dinh tham s6 m d€ phuog trinh ¢6 hai nghiém x;, x, thdéa man { X —xi=32
Bai 9: Dinh m dé phuong trinh x2 —(m-1) x + 2m = 0 ¢6 hai nghiém phan biét x;, x; la
do dai hai canh géc vudng ciia mot tam gidc vudng co cang huyén bang 5.
Bai 10: Cho phuong trinh x2 - 2(m+ 1) x+4m=0 (1)
Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 nghiém x,, x, thoa man (x; + m) (x, + m) = 3m? + 12
Bai 11: Cho phuong trinh x* —3x+m =0 (1) (x 1 4n).

Tim céc gia tri m dé phuong trinh (1) c6 hai nghiém phén biét x,,x, thoa man

\/x12+1+\/x22+1=3\/§.

Bai 12: Cho phuong trinh: x> - 2mx +m?>-m+1=0

Tim m dé phuong trinh c¢6 2 nghiém x,, x, théa man: x,” +2mx, =9
Bai 13: Cho phuong trinh x> — 2(m + 1) x + m? + 4 = 0 (m 13 tham sd)

Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém x,, x, thoa man x; +2(m+1)x, <3m’ +16.
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4.4. Tim gia tri 16n nhat, nhé nhat ciia biéu thirc nghiém

Vidu I: Cho phuong trinh: x> —(m—-Dx—m’+m—-2=0

Goi 2 nghiém cta phwong trinh 13 x; va x,. Tim gia tri cia m dé x> +x? dat gia tri nho
nhat.

Vi du 2: Cho phuong trinh x2 — 2(m+4)x + m? - 8 = 0 (1) trong d6 m 13 tham sé.

Tim m dé phuong trinh cé hai nghiém x;, X, thoa méan : A =x; + x, — 3x;x dat GTLN.
Vi du 3: Cho phuong trinh x> +2x —m =0 (1). (x 12 4n, m 14 tham sd)

Tim tit ca cac gia tri cia m dé phuong trinh (1) c6 nghiém. Goi x1, X, 1 hai nghiém (c6
thé bang nhau) cta phuong trinh (1). Tinh biéu thirc P = x;* + x,? theo m, tim m dé P
dat gia tri nho nhat.

Vidu 4: Cho a, b, ¢ 1a 3 s6 thuc thoa man diéu kién:

a>0
a c . | |
b = a Tim GTNN cua a (Xac dinh b, ¢ khi a min)

a+b+c=abc

Vidu 5: Cho phuong trinh: x*—mx+m—-1=0

Goi x, va x, 1 cac nghiém cua phuong trinh. Tim gi4 tri nho nhét va gia tri 16n
nhat ciia biéu thirc sau:
2x,x, +3

B:
X+ +2(xx, +1)

Bai tap ap dung:
Bai 1: Tim m dé phuong trinh x* —2(m—4)x+m>-8=0 ¢6 hai nghiém x,;x, thoa man:
a) A=x, +x,—3xx, dat gid tri 16n nhat
b) B=x+x, —xx, dat gia tri nho nhat
Bai 2: Cho phuong trinh x* + (4m+1)x+2(m—4)=0 co6 hai nghiém x;x, .
Tim m dé 4=(x,—x,)’ dat gia tri nho nhat
Bai 3: (Pé thi tuyén sinh I6p 10 THPT 2004 — 2005)
Cho phuong trinh (m* +1)x* —m’x—(m* —2m+2)=0 (1)
a) Giai phuong trinh (1) khim =1
b) Goi x;x, 1a nghi€ém cua phuong trinh (1).Tim gié tri 16n nhat cia X, + X,
Bai 4: (Dé thi tuyén sinh 6p 10 THPT nim hoc 2008 — 2009)
Cho phuong trinh x> - (3m—1)x+2(m*-1)=0 (1), (m 1a tham s0)
a) Giai phuong trinh (1) khim =2
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b) Chimg minh (1) luén cé nghiém véi moi m

¢) Goi x,;x, 12 hai nghiém cua (1), tim gia tri nho nhét cua biéu thirc 4=x+x,’
Bai 5: Cho phuong trinh x> —2(m—1)x—-3-m=0 . Tim m d¢ hai nghiém x;x,

thda man x’°+x,> >10.
Bai 6: Cho phuong trinh x* + (m—2)x—8=0, voi m 1a tham sd.
Tim tat ca cac gia tri ciia m dé phwong trinh c¢6 hai nghiém x,, x, sao cho biéu thirc
Q= (x' —1)(x] —4) c6 gi4 tri 16n nhat.
Bai 7: Cho phuong trinh x> —2(m+4)x + m? -8=0
Tim m dé phuong trinh x,, x, thoa man :
A =x% +x% - X1 - X» dat GTNN.
B =x? + x% - X1 xo dat GTNN.
Bai 8: Cho phuong trinh x* — 2mx + m? — 1 =0 (x 14 an, m 1 tham s6).
Tim tat ca cac gia tri cia m dé phuong trinh (1) c¢6 hai nghiém x, , X, sao cho tong
P =x,2 + x,2 dat gia tri nho nhat.
5. Dang 5: Xét dau cac nghiém ciia phwong trinh béc hai
Vi du 1: Khong giai phuong trinh hiy cho biét dau cua cac nghiém?

a)5x* +7x+1=0

b)x* —13x+40=0

€)3x* +5x—1=0
Vi du 2: Cho phuong trinh x* —(m—1)x+m’ —m+2=0 (m la tham sd)

Chimg minh rang phuong trinh d4 cho ¢ hai nghiém cung dau v6i v m
Vi du 3: Xéac dinh m dé phuong trinh 2x° - Bm +Dx+m”> —m -6 =0
c6 hai nghiém trai dau.

Bai tap ap dung:
Bai 1: Cho phuong trinh x* -2(m—1)x+2m-3=0 (1)

a) Chtirng minh (1) luén ¢6 nghiém véi moi m

b) Tim gid tri cuia m dé (1) c6 hai nghiém trai dau

¢) Tim gia tri ciia m dé (1) c6 hai nghiém sao cho nghiém nay gép doi nghiém kia
Bai 2: (Dé thi tuyén sinh 16p 10 THPT ndm hoc 2007 — 2008)

Cho phuong trinh x* -5x+m =0

a) Giai phuong trinh véi m = 6

b) Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém duong.
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Bai 3: Cho phuong trinh x> —2(m+3)x+4m—-1=0

a) Tim gia trj ciia m dé phwong trinh c6 hai nghiém duong

b) Tim hé thirc lién hé gitra hai nghiém khong phu thudc vao m
Bii 4 : X4ac dinh m dé phuong trinh

a) mx> —2(m +2)x+3(m —2) =0 cb hai nghiém cung diu

b) (m —1)x*> =2x+m =0 co it nhat mot nghiém khong am

Chic cac con 0n tap tot !
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