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CHUONG L. HE THUC LUQNG TRONG TAM GIAC VUONG
---000---

§1. MOT SO HE THUC VE CANH VA PUONG CAO TRONG TAM GIAC VUONG
A. KIEN THUC CAN NAM

Quy wéc
A Cho AABC vudng tai A, c6 duong cao AH.
Canh huyén BC =a
Canh géc vudng AB =b; AC =c
b Hinh chiéu cia canh AB trén BC la
BH =}’
B¢ b’ ‘ Hinh chiéu coa canh AC trén BC la
P = : CH=(

Puong cao AH =h

1. H¢ thire giira canh géc vudng va hinh chiéu céia né trén canh huyén

Pinh li 1.

Trong mdt tam gidc vudng, binh phuong mdi canh géc vudng bang tich ciia canh huyén va hinh chiéu
ctia canh géc vudng d6 trén canh huyén

Tic 1a: ® AB’ =BC.BH hay b*> =ab' @ AC* =BC.CH hay ¢’ =ac'

Pinh li Py - ta — go

Trong mot tam gidc vudng, binh phuong canh huyén bang tong binh phurong ctia hai canh géc vudng

Tic la : ® AB’+AC? =BC’ hay o’ =b* +¢?
2. Mot so hé thirc lién quan téi dwong cao
Pinh li 2.

Trong mdt tam gidc vudng, binh phwong dudng cao tmg véi canh huyén bang tich hai hinh chiéu cta
hai canh cua hai canh géc vudng trén canh huyén

Ttec la: @® AH’ =BH.HC hay h’> =b'c'

Pinh li 3.

Trong mét tam gidc vudng, tich hai canh géc vudng bang tich ctia canh huyén va dudng cao tuong ing
Ttc la: ® AB.AC =BC.AH hay b.c=ah

Pinh li 4.

Trong mot tam gidc vudng, nghich dao cua binh phuong dudng cao tng voi canh huyén bang téng cic
nghich dao ctia binh phuong hai canh géc vudng.

Tirc la: L L S YAV I e
' AH?> AB> AC? Kop o
B. BAI TAP

Bai 1.

Tinh chiéu cao cua cdy trong hinh bén, biét rang ngudi do
dtirng cach cay 2,25m va khoang cach tr mat nguoi do dén
mat dat la 1,5m.

HD Giai
Xét tam gidc ACD vuodng tai D c6 duong cao BD va AB =1,5m
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Tacé: BD® = AB.BC = (2,25)* =1,5.BC = BC =3,375m

Vay chiéu cao cua cdyla AC=AB+BC=1,5+3,375=4,875m

Bai 2. Cho tam gidc ABC vuodng tai A, c6 AB =6c¢m, AC =8cm. Tinh d6 dai canh huyén va dudng
cao AH.

HD Giai
Xét tam gidc ABC vuong tai A, tacéd
BC? = AB* +AC* =6" +8° =100
Suy ra: BC =10cm
., 1 1 AB’AC?
Ta lai c6: s=——* = —
H” AB° AC AB*+AC
. _ 628
Viay AH = P =4,8cm
Bai 3. Hiy tim x va y trong mdi hinh sau
a) b) c)
A A A
s 8 12 X Y
X y 1 4
B * > c B H 20 C B H C
H
d) €

h) k)
B B
X
Yy a :
2 & H
1
A y C <
A y c

Bai 4. Trong mot tam gidc vudng vadi cac canh goc vuong c6 do dai la 3 va 4, ké duong cao tng voi
canh huyén. Tinh d6 dai dudng cao va cic doan thing ma né dinh ra trén canh huyén.

Bai 5. Duong cao cua tam gidc vudng chia canh huyén thanh hai doan thang c6 d6 dai 1a 1 va 2. Tinh
céac canh géc vudng cua tam giic nay.

Bai 6. Cho hinh vuéng ABCD. Goi I 1a mot diém cb dinh gitta Ava B.Tia DIva CB cit nhau tai
K . Ké duong thiang qua D vudng gbéc véi DI va cit BCtai L. Chimg minh rang

a) Tam giac DIL la tam gidc can

Bai 7. Cho tam gidc ABC vuodng tai A c¢6 duong cao AH. Hiy tinh lan luot d6 dai cic doan
BH,CH, AH, AC néu biét:
a. AB =6¢cm; BC =10cm. b. AB =20cm;BC =25cm.
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c. AB =12cm; BC =13cm. d. AB =~/3cm; BC =2cm.

e. AB =5cm; BC =1dm. f. AB =2/2cm; BC = 4cm.
Bai 8. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 duong cao AH. Hay tinh lan luot d6 dai cic doan
BC, AH, BH, CH néu bict:
a. AB=3cm; AC =4cm.
c. AB=12cm; AC =5cm.
e. AB =+[3cm; AC =1cm.
6. AB =3a; AC =4a (v6i a 1a do dai cho trude, a >0).
Bai 9. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 dudong cao AH. Hay tinh lan luot do dai cdc doan
AH, BC, AB, AC néu biét:
a. BH =9cm; CH =16cm. b. BH =2cm; CH =~/2cm.
¢. BH =1cm; CH =3cm. d. BH =25cm; CH =144cm.
e. BH =16a; CH =9a (v6i a 1a do dai cho trude, a >0).
f. BH =144a, CH =25a (v6i a 1a 6 dai cho trudc, a >0).
Bai 4. Cho tam gidc DEF vuong tai D ¢6 DI 1a duong cao. Tinh do dai DI néu biét:
a. DE =15¢m, DF =20cm. b. DE =1cm, DF =1cm.
c. DE =7cm, DF =24cm. d. DE =12cm, EF =15cm.

e. DF =[3cm, EF =2cm. f. EI =9cm, EF = 25cm.
Bai 5. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 duong cao AH. Hay dién céc sb thich hop vao 6 trong. (Sir
dung may tinh bd tdi d€ 1am tron cic két qua dén chit s0 hang phan tram).

AB AC BC AH BH CH
4
12

b. AB =12cm; AC =9cm.
d. AB =2cm; AC =[2cm.

3
5
7 24
9

40

20

29

60

61

84

85

9

16

3,2

1,8

1,96

23,04

Bai 6. Gia st tam gidc ABC khong c6 géc tit. Ching minh tam gidc ABC 1a tam gidc vudng néu biét:
a. AB=6cm, AC =8cm, BC =10cm. b. AB =15cm, AC =20cm, AH =12cm.
c. AH =12cm, BH =16cm, CH =9c¢cm. d. AH =30cm, BH =36¢cm, CH =25cm.
e. AB=2cm,BH =1cm, BC =4cm. f. AC =24cm, BH =1,96¢cm, BC =25cm.
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§2. Ti SO LUQNG GIAC CUA GOC NHON
] A. KIEN THUC CAN NAM
1. Khai niém ti so lwgng giac ciia mot goc nhon

a. Mé dau

Cho tam gidc ABC vuodng tai A. Xét géc nhon B cua nd.
Canh AB dugc goi la canh ké cua géc B
Canh AC duogc goi 1a canh d6i cua géc B

b. Pinh nghia

10p quep

Canh ké

Ti sO0 gilta canh d6i va canh huyén
duoc goi 1a sin cua géc a, ki hi€u la
sin

Ti s0 gitta canh k& va canh huyén dugc
goi la cosin cua goc a, ki hiéu la
cosa

Ti s gilta canh ddi va canh ké duge
goi la tang ctia géc a , ki hiéu la tana

Ti s gilta canh ké va canh doi duge
goi la cotang cua géc «a, ki hiéu la
cotga (cota)

canh huyén

) canh doi
sing = —————
canh huyén
canh ké
cosq =———
canh huyén
canh doi
tan@ = ——
canh ké
canh ké
cotga =——-
canh doi

2. Tiso lwgng giac cua hai géc phu nhau . .
a. Pinh li: Néu hai géc phu nhau thi sin géc nay bang cdsin goc kia, tang géc nay bang cotang goc kia

A
Cho tam gidc ABC vuodng tai A. Tacé:a,f lahai géc phu nhau.
sina =cos [ cosa =sin 8
a B tana =cot B cotga =tan [
B C
b. Bang gia tri lwong giac cac dic biét
a 0° 300 450 60° 90°
Vs Vs T T
0 z z z z
TSLO 6 4 3 2
sing 1 N V3
0 2 2 | 2 !
cosa \/5 \/E 1
1 > > 2 0
tana \/5 \/5
o | 5 ! I
cota NG J3
| R

c. Ti so lwong giac ciia géc nhon: 0 <sina <1;0<cosa <1. Tacé:

sina cosa ina+cos’a =
tang = cota =< sin“a+cos“a=1
cosa sina
tana.cota =1 5 )
I+tan” a=— I+cot” a=—
cos” a sin“ a
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B. BAI TAP
Bai 1. Tim ti s0 luwgng gidc cua goc B . Ta cé:
A
sin B = sin 45° _AC__a zﬁ
. . BC 42 2
s cosB=cosds’ =B =4 =£
P — \ BC 4 2
HD Giai ‘[anB—tan450 -AC_ 2.
AB a
cot gB = cot g45° =2—§=3—1
Bai 2. Tim ti s luong gidc cua géc B . Ta c6:
c ~
sin B =sin 60’ -AC —ﬁ —ﬁ
C 2a 2
g cosIA3=cos6O°=£=i—l
av3 C 2a 2
tan B = tan 60° = A< = a3 =3
80° a AB  a
B A Bz o) < AB - _a J3
HD Giai CoL8 =t T e T B 3
Bai 3. Trong hinh tim y HD Giai
™ Ta c6:
N\ c0s30° = 1y7 = y =17.c0s30° -i ~14,7
n_ :163}“\,
N P . X 2 Y
Bai 4. Dung g6c nhon a biét tana = 3
HD Giai & -
Dung g6c vudng xOy . o
Trén tia Ox, liy diém A sao cho OA =2
Trén tia Oy, lay diém B sao cho OB =3 3
Suy ra géc OBA =« . Thét vay, ta c6:
tana_tan@—%—% O-] 2 A X
OB 3
Bai 5. Dung géc nhon f biét sin 8= 1 '¢| 1
2 p——————
HD Gii M
Dung géc vudng xOy . \
Trén tia Oy, 1y diém M sao cho OM =1 i i 2 :
Trén tia Ox, lay diém N sao cho MN =2 LI %\ .
Suy ra goc MNO = (. That vay, ta cé: Ql ‘N X

sm,ﬁ’—sm[\?]\z)—O—M—l
MN 2

Bai 6. V& mot tam gidc vudng c6 mot gée nhon 34° rdi viét cdc ti sé luong gidc cua gée 34°.
Bai 7. Cho tam gidc ABC vuong tai C,trong d6 AC =0,9m,BC =1,2m.Tinh céc ti s0 lugng gidc cua
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g6c B, tir d6 suy ra cdc ti s6 luong gidc cia géc A.
Bai 8. Dung géc nhon a , bict

a) sina=§ b) cosa =0,6 c) tana=% d) cota=%

Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng tai A . Biét cos B = 0,8, hdy tinh céc ti s6 luong gidc cua géc C.

Bai 10. Cho tam gidc vudng c6 mot géc 60° va canh huyén c6 d6 dai 1a 8. Hay tinh do dai ctia canh ddi

dién véi géc 60°
Bai 11. Tim x trong hinh bén

D | C
50"
4 A
ANOH m
A P Q B
AB//CD ¥

a) b) c)
Bai 13. Cho tam gidc ABC vuéng tai A.Duong cao AH . Tinh sin B va sin C trong mdi truong hop
sau:
a) AB=13;BH =5. b) BH =3;CH =4.
Bai 14. Cho hinh v&. Biét AB = 9cm; AC = 6,4cm; AN =36¢m ; AND =90° va DAN =34°. Hay tinh: D¢

dai doan CN;AD ; G6c XBTV va 647\7

A
34
9 16
64
B B N D
Bai 15. Cho hinh vé& bén. Biét AB = BC = CD = DE =2cm . Hay tinh:
a) Do dai doan AD va BE b) Géc DAC va BXD

Bai 16. Cho tam gidc ABC vudng tai A, c6 AB =6cm, AC =8cm . Tinh cdc ti s6 luong gidc cia géc B .
Tir d6 suy ra ti s6 luong gidc cua géc C .
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Bai 17. Tim sin & ,cot@ , tan@ biét cosa = %

Bai 18. Cho tam gidc ABC vudng tai A, C =30° va BC =10cm

a) Tinh d6 dai doan AB, AC

b) Ké tor A ciac duong thﬁng AM , AN lan lugt vudng gbc voi cac dudng phan gidc trong va ngoai ctia
gbc B . Chitng minh MN = AB.

¢) Ching minh hai tam gidc MAB va ABC dong dang. Tim ti s0 dong dang.

Bai 19. Cho tam gidc ABC vudng tai A . Biét AB =30cm, B=a , tan@ = % . Tinh canh BCva AC.

Bai 20. Tinh sin L trong hinh dudi

Bai 21. Tim x trong hinh dudi

Bai 22. Trong hinh bén. Hay tinh

a) b6 dai canh BC b) gbéc ADC ¢) Khoang céch tir diém B dén canh AD
A
349 42°
B
8
D
B
6
C
Bai 23. Trong hinh bén. Hay tinh
a) Bo dai canh PT b) Dién tich tam gidc PQR
Q

T 5 R
Bai 24. Trong hinh bén dudi, cho tam gidc BCD1a tam gidc déu canh Scm va géc DAB = 40° . Hay tinh

AD va AB.
D

Bai 25. Cho tam gidc ABC ¢6 BC =12cm, B=60" va C =40°. Tinh:
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a) Buong cao CH va canh AC.

Bai 26. Tinh gia tri bi€u thuc:
a) A =cos”52°sin45° +sin*52°cos 45°
b) B =tan 60°.cos” 47" +sin” 47°.cot 30°

b) Dién tich tam gidc ABC.

.. L. 1
Bai 27. Tim cos @ , tan @ ,cota . biét sina =§

Bai 28. Khong diing mdy tinh hodc bang s6, hiy tinh:
a) A=cos’20"+cos*30° +cos” 40" +cos® 50° + cos” 60° + cos* 70°
b) B =sin*5" +sin” 25° +sin” 45° +sin” 65° +sin? 85°
¢)C =tan1’.tan 2°.tan 3°.tan 4°...tan 88". tan 89° .

Bai 29. Cho tam giac ABC vuong tai A. bat ABC
a. sin x =cos (90° - x).

c. tan x = cot (90° - x).

=x véi 0° < x <90°. Chirmg minh rang:
b. cosx =sin (90° - x)

d. cotx =tan (90° - x).

Bai 30. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang 2a véi a >0 va duong cao AH.

a. Tinh BH, AH theo a.

b. Tinh ti s6 lugng gidc ctia géc 30° va géc 60°.

Bai 31. Cho tam gidc ABC vudng can tai A ¢c6 BC =2a véi a >0.

a. Tinh AB va AC theo a.

b. Tinh ti s luogng gidc cua géc 45°.

Bai 32. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Hay tinh ti s6 lugng gidc cta géc B va géc C néu biét:

a. AB=3cm, AC =4cm.
c. AC =5cm, BC =12cm.

e. AC =/2cm,BC =2cm.

b. AB =6cm, BC =10cm.
d. AB =5cm, BC =1dm.

f. AB =33cm, AC =3cm.

Bai 33. Tinh céc ti s6 luong gidc ciia cdc gée sau (St dung mdy tinh bo tiii dé 1am tron céc két qua dén chir

s6 hang phan nghin)
a. sinl°®, sin23°, sin45°, sin 67°, sin89°.
c. tan1°, tan 23°,tan 45°, tan 67°, tan 89°.

b. cos1®, cos23°, cos45°, cos67°, cos89°.
d. cotl®, cot23°, cot45°, cot67°, cot89°.

Bai 34. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Hay dién cdc s6 thich hop vao 6 trong (St dung mdy tinh bo tdi

de lam tron cic ket qua dén chir s hang

phan trim va d6i két qua do géc sang do, phut, gidy)

AB AC BC Géc B Géc C
3 4
5 12
J2 2
3 30°
20 40°
1 15°
5 18°
30 54°
100 22°30'
2 7°30'
Bai 35. Cho tam gidc ABC vuong tai A. bt ABC = x véi 0° < x <90°. Chung minh rang:
a. sinx+cos*x =1. b. tanx = s1nx; c. cotxch)sx;
COS X sin x
d. tanx.cotx =1. e. > =1+tan’ x; f. — =1+cot’x.
COS™ X sin” x

Bai 36. Tinh gid trj c4c biéu thic sau:
a. A=sin23°-cos67°.

Trong tam toan 9
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b. B =cos34° —sin56°.
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c. C =tan18° —cot72°. d. D =cot36° —tan54°.
Bai 37. Tinh gid tri cac biéu thic sau:
a. A =sin10° +sin40° —cos 50° — cos 80°. b. B =co0s15°+c0s35° —sin55° —sin75°.
_tan27°.tan 63° 4 D= cot 20°cot45°cot 70°

" cot63°.cot 27°7' "7 tan20°tan45°tan 70°
Bai 38. Tinh gid tri cic bi€u thurc sau:

a. A =sin?22°+cos’22° b. B =sin?40° +sin’50°.
c. C =cos”20°+cos” 70°. d. D =tan15°.cot15°.
e. E =tan18°.tan72°. f. F =cotl6°.cot74°.

Bai 39. Tinh gid tri cac biéu thic sau:
a. A =sin’15°+sin”35° +sin’ 55° +sin’ 75°. b. B =cos*15° + cos’ 35° + cos* 55° + cos” 75°.
c. C =tan15°.tan35°.tan55°.tan 75°. d. D =cot15°.cot35°.cot55°.cot 75°.

Bai 40. Cho x 1a géc nhon.

. 3 ) . 12
a. Tinh cos x, tan x, cot x néu biét sin x :g. b. Tinh sin X, tan x, cot x né€u biét cos x :E.

c. Tinh sin x,cos x, cot x néu biét tanx =+/3. d. Tinh sin x,cos x, tan x néu biét cot x =1.
Bai 41. Sip xép theo thtr ty ting dan céc ti s6 luong gidc sau:

a. sin15°, sin30°, sin45°, sin 60°, sin 75°. b. cos15°,¢c0s30°, cos45°, cos60°,cos75°.

c. tan15°, tan30°, tan45°, tan 60°, tan75°.  d. cot15°, cot30°, cot45°, cot60°, cot75°.
Bai 42. Sip xép theo thtr ty ting dan céc ti s6 luong gidc sau:

a. sin11°, sin33°,¢c0s855°,cos77°. b. tan22°, tan 44°, cot66°, cot83°.
c. sin15°, cos80°, tan 25°, cot 75°. d. sin10°, cos10°,tan45°, cot33°.
Bai 43. Cho 0° < x <90°. Chirg minh c4c dang thirc sau:
a. sin* x +cos* x =1—-2sin” xcos? x. b. sin® x + cos® x =1-3sin’ xcos’ x.
. 1—cosx sin x
c. sin*x—cos*x=1-2cos” x. d. — = .
sin x 1+cosx
sin x +1+c0sx_ 2 ¢ sinx+cosx—1 _ 2cosx
e. = . . = .
1+cosx sin x sin x 1-cosx sinx—cosx +1
Bai 44. Cho 0° < x <90°. Ching minh céc dang thic sau:
a. tan’ x —sin” x = tan’ x.sin” x. b. cot? x —cos? = cot® x.cos” x.
1 1 Ccos X sin x 1+cot’x
C. + =1. d. — +— = —.
tanx+1 cotx+1 sinx—cosx sinx+cosx 1l-cot™x
2 2
1+sinx 1-sinx 1+cosx 1-cosx
e. \/ — - - =4tan’ x. f. - =4cot’ x.
1-sinx 1+sinx 1—-cosx 1+cosx

Bai 45. Cho 0° < x <90°. Chirmg minh cdc biéu thirc sau khéng phu thudc vao bién:
a. A=cos* x +sin’ xcos® x +sin” x.
b. B=cos*x—sin* x +2cos’ x.

.C= 2(sin6 x +cos’ x) - 3(sin4 x+cos’ x).

o

d. D =sin® x +cos® x —2sin”* x —cos® x +sin’ x.
e. E =sin® x +cos® x +sin® x + cos® x + 5sin’ xcos” x.
. 4 4 . 2 2 \? .8 8
f. F :2(sm x+cos x+sin” xcos x) —(sm X +cos x).
Bai 46. Tinh gi4 tri cac biéu thic sau:
a. A =(sin1°+sin2° +sin3°+...+sin88° +5in89°)
—(cosl° +c0s2°+cos3°+...+88° + cos89°)
b. B=tan1°.tan2°.tan3°....tan 87°.tan 88°.tan 89°.
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c. C =cotl®.cot2°.cot3°....cot87°.cot 88°.cot 89°.
d. D =sin’1°+sin* 2° +sin®3° +... +sin* 87° +sin” 88° + sin” 89°
e. E= coszrlo +cos’ 2°+ cos>3°+...+cos’87° +cos” 88° + cos” 89°
Bai 47. Tinh két qua cua bicu thuc
a) A =sin”10° +sin” 20° +sin” 30° +sin” 80° +sin” 70° +sin” 60° .

b) B =cos*12° +cos”>78° +cos” 1’ + cos” 89° ¢)C =sin”3° +sin’ 15 +sin® 75° +sin” 87°.
d) D =cos45°.cos” 23° +sin45°.cos” 67° . _ tan 64 -1
cot 26’

Bai 49. a) Biétcos x = %, tinh P =3sin” x +4cos” x.
b) Cho géc nhon 3 ma sin S =i .Tinh cos B va tan 8

. N 1 1 .., . N
¢) Cho géc o ma cosa = —5 cosa = —5. Tinh sina,tana va cota.

d) Cho tan x =2+/2. Tinh sinx va cosx.
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§3. MOT SO HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG
A. KIEN THUC CAN NAM

1. Cac hé thirc

Cho tam gidc ABC vuoéngtai A,c6 BC =a,AB=c va A

AC=b

Dinh Ii: Trong tam gidc vubng, méi canh géc vudng bang: . b

a) Canh huyén nhan véi sin géc d6i hodc nhan véi cos goc ké ¢

b) Canh géc vudng kia nhan véi tang géc dbi hodc nhan véi

cotang goc ké C
Nghia la: B a

® b=asinB=a.cosC @ c=asinC=a.cos B

® b=c.tanB=c.cotC @ c=b.tanC=b.cot B

2. Cac cong thirc tinh dién tich:
a) Tam giic:

S=la.h =lb.hb =lc.h S=lbcsinA=lca.sinB=labsinC
2 Y 2 2 ¢ 2 2 2
h,,h,,h, cac dudng cao twong trng
+b+ = - - -
Sepri et gl s=Jolr=a)l-2)r=)

~ . I \ N . | Céng thirc Hé-rdn
p : nlia chu vi; r, R : ban kinh duong tron ndi, ngoai & &

tiép tam gidc

. 2 N . 1 1
AABC @déu, canh a: S = a 4\-/5 , du‘(‘)’ng cao AH :% AABC vuong tai A S =5ABAC =EBCAH
b) Hinh vuong: S=a’ (a: canh hinh vudng)
¢) Hinh chit nhat: S=ab (a, b: hai kich thuoc)
d) Hinh binh hanh: S = ddy Xcao = AB.AD.sinBAD
¢) Hinh thoi: S = AB.AD.sinBAD = %AC.BD
1 \
f) Hinh thang: S = E(a +b).h (a, b: hai ddy, h: chiéu cao)
1
2) Tu gidc c6 hai duong chéo vudng géc (AC U BD) : = EAC .BD
Luu y:

- Trong mot tam gidc vudng, néu cho bi€t trede hai canh hodc mot canh va mot géc nhon thi ta sé tim
duoc tat ca cac canh va gdc con lai cua né.
- Bai toan dat ra nhu vay goi 1a bai toan “Giai tam giac vudng”

B. BAI TAP
Bai 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A,c6 AB =5, AC =8.Hay giai tam gidac vuong ABC .
HD Giai
Ap dung dinh 1y Py-ta-go, ta cé: C
BC =N AB> +AC? =+/5* +8° = 9,434
Ta lai c6:
tanC=28 =320, 625= ¢ =32 8
AC 8
B+C=90"= B=90"-32° =58’

A 5 B

Bai 2. Cho tam gidc OPQ vudng tai O ,c6 P= 36", PQ =8.Hay giai tam gidc vudbng OPQ
HD Giai
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Tacé: P+0=90" = 0 =90" - P =90" —36° = 54° P
Theo hé thtrc 1i€n hé gitfra canh va gdc trong tam gidc vudng, ta
co: 36 i}
OP = PQ.sin Q =7.sin 54° = 5,663
0Q = PQ.sin P =7.5in36° = 4,114
o o)

Bai 3. Cho tam gidc LMN vudng tai L,c6 M= 51°, LM =2,8.Hay giai tam gidc vudbng LMN

HD Giai
Tac6: N=90°-M =90° —51° =39 N
Theo hé thtrc 1i€n hé gifra canh va gdc trong tam gidc vudng, ta
c6:
LN = LM .tan M =2,8.tan51° = 3,458
MN = M ___28 = 4,449

cos51°  0,6293 7 : M

Bai 4. Mot chiéc may bay bay 1én vai van toc 500 km / h. Dudng bay 1én tao v6i phuong nam ngang mot

g6c 30°. Hoi sau 1,2 phit mdy bay 1én cao duoc bao nhiéu kilomét theo phuong thang ding?

HD Giai
8
Ta c6: 1,2 phat -1 gio < |
50 -
500 I
Poan duong AB="—-=10km oe /
e AP TS »
Do d6: BH = ABsin A =10.sin30° = 5km < 30° ]
A H
Bai 5. Cho tam gidc ABC vuodng tai A. Goi BC = a, AC = b, AB = c. Giai tam giic ABC, biét:
a) b=10cm, C =30° =30°; b) a=20cm, B =35" = 35° ¢) a=15cm,b =10cm ;
d) b=12cm,c =Tcm. e) c=10cm, C =45°; fla=1lcm,C =60

Bai 6. Cho tam gidc ABC ¢c6 BC =11 cm, ABC = 38° va ACB = 30°. Goi N la chan dudng vudng géc
ké tir A dén canh BC . Hay tinh:

a) B0 dai doan thﬁng AN; b) D¢ dai doan thang AC. (Ké BK vudng goc voi AC)

Bai 7. Cic tia ning mit trdi tao voi mat dat mot
géc x4p xi bang 34" va béng ctia mot thap trén

mit nudc dai 86m . Tinh chiéu cao cua thdp

Bai 8. Mot cot dén cao 7m c6 bong trén mit dét Sl
dai 4m . Hay tinh géc (1am trdon dén phiit) ma tia e

sdng mit troi tao véi mat dat géc a.

Ao Arm —-E
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Bai 9. Mot khiic song rong khoang 250m . Mot

chiéc dd cheo qua song bi dong nudc day xién
nén phai cheo khoang 320m mdi sang dugc bo
bén kia. Hoi dong nudc da day chiée do léch di

mot géc @ bang bao nhiéu d6?

Bai 10. Trong hinh bén, c6 AC =8cm,

AD =9,6cm, ABC =90°, ACB =54° va
ACD =74". Hay tinh:
2) Po dai AB b) Géc ADC

Bai 11. Tuong dai chién thing 13 mot cong trinh
kién trisc doc ddo dugc thi cong nhim ky niém
ngay giai phong thi xa Long Khéanh, ngay 21 — 4
— 1975 thé hién ¥ chi quyét thing cia quéin va
dan ta.

Em hiy tinh chiéu cao cta cong trinh nay biét
rﬁng khi tia n’fmg clia mat troi tao voi mat dat mot
g6c 520 thi béng clia né trén mat dat 1a 16m. (Gia
sir chu vi mit ddy cua khoi chép tam gidc khong
déng ké)

Bai 12. Hang ngay hai anh em An va Binh ciing
di bo trnha & A dé dén truong. Truong ciia An
o vi tri B, truong cia Binh & vi tri C theo hai
hudéng vudng géc v6i nhau. An di véi van tde
4km | h va dén trudng sau 15 phit. Binh di voi
van toc 3km /h va dén truong sau 12 phit. Tinh
khoang cich BC giita hai truong (lam tron dén
mét).

Bai 13. Mot nguoi A dang 6 trén khinh khi cau &
d6 cao 150m nhin théiy mot vat B trén mat dat
cich hinh chiéu cua khi cau xudng dit mot
khoang 285m. Tinh géc ha cia tia AB. Néu
khinh khi ciu tiép tuc bay 1én thiang dung thi khi
gbéc hacuatia AB la 46° thi dg cao ctia khinh khi
cau 1a bao nhiéu? (1am tron dén mét).

o 285 m B
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Bai 14. Mot ngudi ¢6 miat cich mat dat 1,4m,
dimg cach thap Eiffel 400m nhin thiy dinh thap
v6i géc nang 39°. Tinh chiéu cao cta thap (1am
tron dén mét).

Bai 15. Mot cot den cao 8m. Tinh géc tao bdi tia néng mit troi va mat dat lic né c6 boéng trén mat dét 1a
Sm.

Bai 16. M6t cdi thang dai 4m dang dua vao tuong, chan thang cach chan twong 2m . Tinh géc tao bai thang
v6i mat dat va voi mat tuong.

Bai 17. Tinh chiéu cao ciua mot ngon nui cho biét tai hai diém cdch nhau lkm trén mat dét nguoi ta nhin
thdy dinh nii v6i géc nang 1an lugt 1a 40° va 32°.

Bai 18. Tinh chiéu cao ctia mot céi thdp, cho biét
khi céc tia nang mat troi tao voi mat dat mot goc
42° thi bong cua thap trén mat dat c6 chicu dai
150m.

Bai 19. DBé do chiéu rong AB cia mot con song
ma khong phai bang ngang qua séng, mot ngudi
ditir A dén Cdo duoc AC =50m vatr C nhin
thdy B véi géc nghiéng 62° véi bd song. Tinh
bé rdng clia con song.

Bai 20. Mot nguoi quan sat dirng cich mot toa
nha 25m. Go6c nang tu cho anh ta ding dén néc
toa nha l1a 36°.

a. Tinh chiéu cao cua tdoa nha (Iam tron dén mét).
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b. Néu anh ta dich chuyén sao cho géc ning 1a 32° thi anh ta cdch tda nha bao nhiéu mét? Khi d6 anh ta
tién lai gén hay céch ra xa tda nha (Iam tron dén chir s6 thap phén thr hai).
Bai 21. Tu trén thap quan sit cia mot ngon hai
dang cao 28m, ngudi ta nhin thdy mot chiéc

thuyén ctru hd v6i gée ha 20°. Tinh khoang céch
tir chan thap dén thuyén.

I

Bai 22. Dai quan sat Torgnto, Ontario (canada)
cao 533m. O mdt thoi di€ém vao ban ngay, mat
troi chiéu tao thanh béng dai 1100m . Hoi lic d6
gbc tao boi :[ia sdt mat troi va mat dat 1a bao nhiéu
(lam tron dén do).

Bai 23. Hai ngu dan ding & mot bén bd song cdch nhau 250m ciing nhin thiy mot cit lao trén séng voi
cdc gée nang 1an lugt 1a 30°va 40° . Tinh khoang céch d tir by song dén cii lao.

Bai 26. Liic 6 gio sdng, ban An di xe dap tu nha (diém A) dén truong (diém B) phii leo 1én va xudng
mot con doc (nhu hinh v€). Cho biét doan thang AB dai 762m, géc A bang 6°, géc B bang 4°.

—
-~ =
-~ -

a. Tinh chiéu cao h cua con déc,. . ) ) )
b. Hoi ban An dén truong lic may gio ? Biét rang toc do trung binh Ién doc 1a 4km/h va toc do trung
binh xudng ddc 1a 19km/h .

Bai 27. T dinh mdt tda nha cao 54m, nguoi ta

nhin thiy mét 6 t6 dang dd dudi mot géc nghiéng
xuong 1a40°. Hoi 6 t6 dang do cach toa nha dé
bao nhiéu mét ?
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Bai 28. Mot hoc sinh dig ¢ mit dat cdch thap dng ten cao 150 m nhin thay dinh thap theo mot géc nghiéng
1én 1a 20° va khoang céch tir mat dén mat dat 1a 1m . Tinh khoang cdch tir hoc sinh d6 dén thdp (Iam tron
dén mév). ) .

Bai 29. Mot cdi thang dai 4,8 mdya vao tuong lam thanh mot géc 58° so vdi mat dat. Tinh chiéu cao cua
thang so v&i mét dét (1am tron dén mét).

4,8 m

(|
Bai 30. Mot nguoi quan sat ¢ dai hai dang cao 800feet (don vi do luong Anh) so véi muc nudc bién nhin
thdy mot con tau & xa véi mot gée nghiéng xudng 121°42". Hoi khoang cach tir thu dén chan ngon hai ding
la bao nhiéu hai ly (1 hai ly = 5280feet )?
Bai 31. Mot ngudi quan sat ¢ dai hai dang cao 149 m so véi muc nude bién nhin thit mot con tau & xa véi
mot géc nghiéng xudng 1227°. Hoi tau dang dimg cch chan hai ding 12 bao nhiéu mét?

-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-

-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-
-

B
A
Bai 32. Mot hoc sinh tha diéu ngoai dong, cho —_—
biét doan diy da tha dai 100m va c6 géc ning 5
52° . Tinh d6 cao ctia diéu so v6i mat dat (lam Ve
tron dén mév). 100 m —_—

o
]

Bai 33. Mot chiéc thuyén tha neo trén song. Cho
biét day neo dai 30 m va c6é géc nghiéng 1én la
39° . Tinh d6 siu cta muc nudc chd thuyén
dang dau (1am tron dén mét).

Bai 34. Mot nguoi dung trén dinh thdp cao
325m nhin thay 2 diém A va B voi hai géc ha
lan luot 1a 37°va 72° Tinh khoang cich AB .
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Bai 35. Mot nguoi dung cach chan thap 14m
nhin thdy dinh thép theo géc nghiéng 60°. Tinh
chiéu cao cua thép.

Bai 36. Mot may bay cit canh theo phuong c6 géc
nang 23°.Hoéi muon dat d cao 2500 m , mdy bay
phai bay mdt doan dudng 1a bao nhi€u mét?

2500 m

Bai 37. Mot cdi cdy c¢6 bong trén mit dat dai 20m
.Cho biét tia ning qua ngon ciy nghiéng mot géc
31°so v&i mat dat. Tinh chicu cao cuia cay.

Bai 38. Mot cai cady cao 6m dang c6 bong dai
3,2m. Tinh géc hop boi tia ning voi than cay.

= 6m|:

32m
Bai 39. Mot ngudi dimg cich chan thdp 14m nhin thdy dinh thdp theo géc nghiéng 60°. Tinh chiéu cao
cua thép. . )
Bai 40. Ban Hung c6 tam mat cao 1,5m dang c

dung gan mot cao dc cao 30m thi nhin thiy néc
tda nha v6i gée nang 30°. Hung di vé phia tda
nha cho dén khi nhin thay néc toa nha véi goc

A . ~ \ N N ~ 1: 30m
nang 60°. Tinh quang duong ma ban Hung da di
(o] 600
duoc. 5 30 O 4
D
1,5m
K
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Bai 41. Mot hoc sinh ¢6 tam mat cao 1,5 m dung .
A A , A N < 1,5m¥ -
trén san thugng ctla mot cdn nha cao 15 m nhin sk / 19

thdy ban minh vé&i géc nghiéng xudng 49°. Hoi c¢o D -

ban dang ¢ cdch cén nha bao nhiéu mét? _JU
jH 15m
L
L]

m =

Bai 42. M6t mdy bay thé thao dang bay ngang & =

d6 cao 3000 m nhin thdy mét cdi ciy voi géc Yo A fe— : —
nghiéng xubng 15°. Héi mdy bay phai bay mot pretell 15

doan duong 1a bao nhiéu mét thi s€ ¢ ngay trén B

L 150
ngon cay? IC‘

X
Bai 43. Tir néc mot cao 6¢ cao 50 m ngudi ta nhin thiy chan va dinh mot ang-ten véi cic géc han lan luot
12 62°va 34°. Tinh chiéu cao cot dng-ten.

E
B 340
EE@m 62° ED
BERE
BEB50m
BER
B jA -

Bai 44. M6t cdi diéu dang bay & d6 cao 60m.
Soi day cot didu nghiéng véi mat dat mot goe
60°. Tinh chiéu dai cua soi diy (1am tron dén
mét) khi né cing thiang (khéng c6 chd bi vong).

Bai 45. Thép Capital Gate tai Abu Dhabi cao
160mva nghiéng 18°. Néu khong nghiéng thi
thdp cao bao nhiéu mét?

Bai 46. Tinh chiéu cao ctia mot ngon ndi, cho
bict tai hai diém cach nhau 500 m, nguoi ta nhin
thdy hai dinh ndi voi géc nang 1an luot 1a 34° va
38°.

A 50m B g C
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Bai 47. Mot ce’liw thép' duoc dung bén bd mdt con A
song, tr mot diém doi dién voi thap ngay bo bén i
kia ngudi ta nhin thay dinh thap voi goc nang 60° 7 // /o 9
. Tu mot di€ém khac cach di€ém ban dau20m, et // |
ngudi ta ciing nhin thdy dinh thdp véi géc ning S - /
30°. Tinh chiéu cao cua thép. P i "

P _A30° A G

D C B
20 m

Bai 48. Mot buc tuong cao 1,6 m dugc dat trén mot cai bé.
néc tugng va néc bé vai cdc gée ning 1an luot 1a 60° va45°

/ 1,6 m

r h
i

NV

B

Tai mot diém trén mat dat nguoi ta nhin thay
. Tinh chiéu cao cua cai bé.

Bai 49. Mot nha tré muon thict ke hai cdi cau tudt trong san choi. Doi véi tré dudi 5 tudi, cau tudt cao

1,5m va nghiéng v&i mat dat mot gée 30°. Di véi tré trén
dat mot géc 45°. Tinh chiéu dai ciia mdi mang tudt.

30° , 45°
E B C

Bai 50. Tu chan mot cdi thdp cao 50 mnguoi ta

nhin thay dinh mot tdoa nha véi géc ning 30°.
Trong khi d6 tirchan tda nha lai nhin thay dinh
thap voi géc nang 60°. Tinh chiéu cao cua toa
nha.

5 tudi cau tudt cao 1,5m va nghiéng voi mat

/ [
B / 50 m

Bai 51. Hai tru dién c6 cung chiéu cao dit cich B D

nhau 80 m . Mot ngudi dimg & xa (thdng hang véi
hai tru dién, khong dang gitra hai tru di€n) nhin
dinh hai tru dién véi géc nang lan lugt 1a 60°va
30°. Tinh chiéu cao tru dién va khoang céach tir

N\ /
o34 aA A 4 ‘n A& o4z i, {30 |
nguoi d6 dén chan céc try dién. Biét mat nguoi d6 A N ' C

cach mat dat1,2m.

\ s

X 80 - x

—

80 m

19
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Bai 52. Tir trén mot ngon hai diing cao 75m, ngudi ta quan st hai 1an thdy mot chiéc thuyén dang
huéng vé phia hai dang véi gée ha lan luot 1a30° va 45°. Hoi chiée thuyén di dugc bao nhiéu
mét gilra hai lanquan sét?

30° /
D (C
Bai 53. Mot thity thu 14i thuyén ra bién huéng vé huéng dong bac véi géc nghiéng so voi phuong bac 1a
41°. Bi dugc 2,8km anh ta phat hién sap hét nhién li€u nén voi quay thuyén vao bo, di dugc 1,8km thi
thuyén tit mdy. Hoi lic d6 thuyén cich bo bao xa?

Bai 54. Tt trén dinh mdt toa nha cao 7m , ngudi
ta nhin thdy dinh mot thdp truyén hinh véi géc
nang 60°va nhin thdy chin cua thip véi géc ha
45° . Tinh chiéu cao cua thép truyén hinh?

7m 7m

45°

Bai 55. Mot hoc sinh ¢6 khoang céch tir mat dén P Q
mat dat 1a 1,2m bat dau quan sat mot trdi bong / 5>

bay v6i géc nang 60°. Mot lic sau lai nhin thdy
quéa béng bay vé&i gée nang 30°. Hoi gitra hai 1an
quan sit qua bong da bay dugc bao nhi€u mét?
Cho biét do cao ctia qua béng ludn ludn khong ddi /X
va bing 88,2m. A0

,/ 87 m

'
A

L M

Bai 56. Mot nguoi dang & trén mot cdi thap c6 chiéu cao h =100 m nhin xudng mét con dudng chay thing
dén chan thdp. Anh ta nhin thdy mot chiéc xe may v6i géc ha 30°. Sdu phiit sau lai nhin thiy né véi géc
ha 60°. Hdi sau bao nhiéu phut thi xe mdy dén chan thap? Cho biét van toc xe may khong doi.
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D

Bai 57. bé dq chiéu cao mot cdi cdy AB. Nguoi ta dat guong phfmg tai vi tri C. Nguoi do di 1ui lai (thing
nguoi) cho dén khi nhin thay béng ngon cﬁy~ A (Idc nay la F). Biét khoang cach tu guong dén goc cay }21
BC =30mét, khoang cach tir guong dén cho ding 1a CD =1,5 mét. Khoang cach tir mat nguoi do E dén

mit dAt 1a ED =1,6 mét. Tinh chiéu cao ciia cay? (biét BCA = DCE).

A

?

M === =--
\

Bai 58. Quan sat hinh vé dudi diy. Gia su
CD = h 1a chiéu cao cua thép trong d6 C 1a chin
thap. Chon hai diém A, B trén mat dét sao cho
ba diém A, B va C thang hang. Ta do khoang

cach AB va céc géc CAD , CBD. Chang han ta
do duoc AB =24 m, (fAl\)=a'=63°,
CBD = [ =48°. Hay tinh chiéu cao A ctia thap.

Bai 59. Mot hinh chit nhat c6 kich thude 1a 20cm va 30cm. Ngudi ta ting mdi kich thudc thém x cm.
Goi y la chu vi ctia hinh chit nhat mai.

a. Hay tinh y theo x.

b. Tinh gid tri clia y twong ing véi x =3 cm; x =5 cm.

Bai 60. Mot thira dat hinh chit nhat ¢6 chiéu dai 32m

12 32 m va chiéu rong 12 24 m. Nguoi ta dinh lam
mot vuon ciy canh c¢6 con duong di xung quanh, x
¢6 bé rong x(m) (hinh v& bén). Hoi bé rong ciia
mit dudng 12 bao nhiéu dé dién tich phan dat con sam| |x X
lai 12 560 m>.

X

Bai 61. Mot can phong hinh vudng dugc lat bang nhing vién gach men hinh vudng cung kich ¢6, vira hét
441 vién (khong vién nao bi cit xén). Gach gom 2 loai men trang va men xanh, loai men trang nam trén 2
duong chéo cua nén nha con lai l1a loai men xanh. Tinh s6 vién gach men xanh.
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Bai 62. Ban Nam di xe dap tir nha (diém A) dén truong (diém B) gém doan 1&n déc va doan xuéng dbc,
A=5°, B=4°, doan Ién déc dai 325 m.

a. Tinh chiéu cao ctia dbc va chidu dai quang dudng tir nha dén trudng.

b. Biét van tbc trung binh 1én dbc 12 8 km/h va van tdc trung binh xudng dbc 12 15 km/h. Tinh thoi gian
(phtit) ban Nam di tir nha dén truong. (Luu ¥ két qua cta phép tinh 1am tron dén chit s6 thap phén thi
nhét)

Bai 63. Mot buc tugng cao 1,6 m dugc dat trén mot cai b¢. Tai mot diém trén mat dat nguoi ta nhin théy
néc tugng va néc bé vai cdc gée nang 1an luot 1a 60° va 45°. Tinh chiéu cao cdi bé.

Bai 64. Mot ciy c6 chidu cao 14 m moc & phia sau mot birc twdng cao 8 m va cach bire tuong 12 m. Hoi
ngudi quan sét c6 chiéu cao 1,8 m phai ding céch blic tudng bao nhiéu mét dé c6 thé nhin thdy ngon ciy.

Bai 65. Nha ban An ¢ vi tri A, nha ban Binh ¢ vi tri B cach nhau 1200 m. Truong hoc ¢ vi tri C cach nha
ban An 500m va ABvudng géc véi AC. An di bo dén truong voi van toc 4 km/h, Binh di xe dap dén
trudng v6i van tde 12 km/h. Lic 6 gid 30 phdt, ca hai cing xudt phat dén truong. Hoi ban nao dén truong
trude?

Bai 66. Béng cua thap Binh Son (Vinh Phic) trén mit dat ¢ d6 dai 20 m. Ciing thoi diém d6, mot cot sat
cao 1,65 m cim vudng géc voi miat dat c6 béng dai 2 m. Tinh chidu cao cia thép.

Bai 67. Mot con dé dugc dip chin séng theo hinh dudi, d6 doc ctia con dé phia song dai 7 m. Hoi do doc
con lai cua con dé dai bao nhiéu mét?

ws!

Mitdd C

i

|

|

|

|

|

|

| Y
________ I -
i 3:@ B Y
K D
Bai 68. Xem hinh v& sau, ngudi ta c6 thé ding gidc ké dé do duoc géc CAB =43° va CBA =38°. Hoi tau
dang ¢ vi tri diém H s€ chay véi van toc bao nhi€u km/h dé sau 5 phiit s€ dén vi tri diém C. Biét khoang
cejch tur vi tri diem A dén vi tri diém B 124300 m va vitri 3 diém A, H, B thang hang (1am tron dén chit
s0 thap phan thi hai).

L L L

.
] O
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Bai 69. Ba An muén mua mot cdi thang dung dé

1&n mai nha. Ba hoi An phéi mua cdi thang dai bao
nhiéu mét dé dam bao sy an toan va c6 thé leo 1én 'll \

duoc mdi nha cao 4,5m so v6i mat dat. Em hay '.
gitip An tinh chiéu dai thang can mua, biét géc ké
thang an toan la 75° so vo6i phuong ngang (lam

r r r \.\\
tron dén so thap phan thir nhat). !!l

Bai 70. Mot chiéc mdy bay bay 1én cao véi van
tbc 520 km/h . Puong bay 1én tao v6i phuong
nam ngang mot géc 24° . Hoi sau 90 gidy may bay
1én cao dugc bao nhiéu km theo phuong thing
dtmg? (két qua lam tron dén chir s6 thip phan thir
nhat)

Bai 71. Tu dai quan sit cao 10 m, Nam c6 thé
nhin thay 2 chiéc thuyén duéi géc 45° va 30° so
voi phuong ngang. Hay tinh khoang cach 2 chiéc
thuyen lam tron dén chir s6 thap phan thir nhat.
(diéu kién ly tuong: vi tri 2 chiéc thuyén va vi tri

Pl - P S P P

dai quan sat thang hang). C A~ RAN~~~NA A

Ot P Pt Pt P Ot Ot e Ot Pt O Pt P P2

Bai 72. Hinh anh mit cat mot qua d6i duoc minh

hoa 12 mdt AABC véi céc chi tiét nhu sau: canh

ddy 1a AC, BH OAC, BAC =45°, AH =200

m, HC =210 m. Mt nhém hoc sinh di da ngoai

di tir dinh A 1én dinh B r6i xubng doc trg vé C

. Hay tinh quang duong nay? 45"

200cm H 210cm
Bai 73. Hai chiéc thuyén A va B ¢ vi tri duoc / %
minh hoa nhu trong hinh vé. Tinh khoang cich dlls

gifta chiing (két qua 12 tron dén mét). /// //%
/ o
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[ 380m K
Bai 74. Liic 6h45 phiit sang ban Nam di xe dap dién tir nha t6i trudng voi van tdc trung binh 1a 15 km/h
ban di theo con duong tit A B+ C > D+ E > G — H (nhu trong hinh). Néu ¢6 1 con duong thang
tir A H va di theo con dudng d6 vdi van tdc trung binh 15 km/h, ban Nam s& t6i truong lic may gio?
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Nha

Bai 75. Hai ngu dan ding & mot bén bd song cach nhau 50 m ciing nhin thdy mot ci lao trén séng véi cdc
g6c nang 1an luot 1a 30° va 40°. Tinh khoang céch d tir bo song dén ci lao.

Bai 76. Mot nguoi di xe mdy 1én doc c¢6 do nghiéng 5° so véi phuong ngang véi van tde trung binh 1én
dbc 1a 18 km/h. Hoi nguoi d6 mat bao 1au dé 1én toi dinh doc? Biét dinh ddc cach mat dat 18 m.

Bai 77. Tu Yi tri xudt phét’A , hai xe cling mét ldc di thang theo hai hudng khéac nhau, tao mot géc A=70°
. Xe thir nhat di vai van toc 40 km/h va xe thir hai di véi van toc 50 km/h. Sau 1 gio 30 phiit, hai xe cach
nhau bao nhiéu km? (lam tron dén 2 chit s6 thap phan).

Bai 78. Mot mdy kéo nong nghi¢p c6 banh xe sau to hon banh xe trudc. Banh xe sau c6 dudng kinh 124
cm va banh xe trudc ¢6 duong kinh 80 cm. Hoi khi banh xe sau lan dqu 20 vong thi xe di chuyén duoc
bao nhi€u mét (Iam trdn mot chir s6) va khi d6 banh xe trude lan dugc may vong?

Bai 79. Trong hinh v€ dudi day, hai dia diem A, D

B cach nhau 100 km. Mot xe 6 t6 khéi hanh tor B

dén A véi van toc 40 km/h. Cung lic d6, mot xe

dap dién ciling khoi hanh tr A trén doan duong

vudng géc voi ABvéi van tdc 20 km/h. Hoi sau 44 C B

90 phuit thi hai xe cadch nhau bao xa.

Bai 80. V6i s0 liéu ghi trén hinh (biét tir gidc EFHI 1a hinh chi¥ nhat va A, I, H thing hang). Cdy trong
hinh cao bao nhi€u mét? (lam tron két qua dén chit so hang don vi).

B:Qli 81. Mot nguoi quan sat dimg cach mot toa nha khoang 25 m (diém A ). G6c nang tir chd anh ta dimg
dén néc toa nha (diém C) 1a 36°.
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a. Tinh chiéu cao tda nha (lam tron dén 0,5 mét)

b. Néu anh ta di thém 5 m nita, &n vi tri D nam giita A va B thi géc nang tir D dén néc nha 1a bao nhiéu?
(1am tron dén phit).

Bai 82. Mot nguc‘)’i' do chiéu cao ctia mot cdy nho mot coc chfm xuéng dét,coc cao 2 m‘vél dat xa cay 15
m. Sau khi ngudi ay lui ra xa cadch coc 0,8 m thi nhin thay dau coc va dinh cay cung nam trén mot doan
duodng thang. Hoi ciy cao bao nhiéu, biét ring khoang cach tir chan dén mét nguoi 4y 1a 1,6 m?

Bai 83. Cho tam gidac ABC vuong tai A(AB <AC ) ¢6 duong cao AH va dudng trung tuyén AM . Dit
ACB =x(0°<x<90°). bit BC=a, AC=b, AB=c.

a. Tinh d9 dai cdc canh cua tam giac AHM theo a, b,c.

b. Tinh ti s6 lugng gidc ctia géc x va géc 2x theo a, b, c.

c. Chting minh:

2
i) sin2x = 2sin xcos x i) tan2x = &f
I-tan” x
iii) cos2x =2cos’ x—1=cos” x—sin’ x =1 —2sin’ x
Bai 84: Cho tam gidc ABC nhon c6 duong phan gidc trong AD.
atb+c .
bat BC=a, AC=b, AB=cva p :T. Chung minh rang:
a. sin BAC = 2sin BAC cos BI;C
1 o . BAC
b. Spsce :EAB.AC.smBAC va Sy :%AB.AD.sm BI;C.
A
2bccos—
e - BD_ € d AD=—2
Suze BC b+c b+c
Bai 85. Cho tam gidc ABC nhon ¢6 duong phan gidc trong AD. Pat BC =a, AC =b,AB =c,
+b+ .
p= a—bc. Chiing minh rang:
a. 2AD.c.cos B,;C =c*+AD’ - BD’. b. 2AD.b.cos B,;C =b>+AD* - CD".
2 - 2./bc -a
o ap=—2rlp=a) o ap=2br(p=a)
BAC b+c

(b + c)cos

Bai 86. Cho tam gide ABC c6 AB =~/2, BAC =60°, ACB = 45°. Ké cic duong cao AH va BK cia
tam giac ABC.
1. Tinh AK, BK, CK, BC, AH. 2. Tinh ti s6 lwong gidc ciia géc 15° va gée 75°.

Trong tam toan 9 25 I Love Math _0916620899




Trong tam toan 9 I Love Math

ON TAP CHUONG I

GYV. Lu Si Phap

1. H¢ thirc lwgng trong tam giac:
Cho AABC vudng tai A, ¢6 duong cao AH.

AB* + AC* = BC?
AB* =BC.BH
AC* =BC.CH

1 1 1

= +
AH* AB* AC?

Y ¥ ¥

AB =BC.sinC = BC.cosB
AB=AC.tanC =AC.cotB

A

2. Ti s6 hrong giac ciia géc nhon: 0 <sina <1;0<cosa <1. Ta cé:

ang = sina cotd = Cf)SO’ sin® @ +cos*a =1
cosa sina
tana.cota =1 |+ tan’ g = 12 1+cot’ @ =— 12
cos” a sin” a
Bang gia tri lwgng giac cac dac biét
a 0° 300 450 60° 90°
r r r r
SO 0 6 4 3 2
sina 1 2 J3
0 B 5 B3 1
cosa \/E \/E 1
1 BN B3 2 0
tana \/5 \/5
0 3 1 I
cota NE) J3
I 1 3 0

3. Cac cong thirc tinh dién tich:
a) Tam giic:

1 1 1

S=—ah =—b.hb =—c.h S=lbcsinA =lca.sinB =labsinC
2 12 2 ° 2 2

_a+b+c
2

S =pr;

. 8= s=\p(p=a)(p=t)(r=c]

1

1
AABC déu, canh a: S = AABC vudng tai A: S =5.AB.AC =5.BC.AH

a3 a3
4

, duong cao AH =T

b) Hinh vudng: S=a’ (a: canh hinh vuéng)
¢) Hinh chit nhat: S=ab (a, b: hai kich thudc)
d) Hinh binh hanh:  § = ddy Xcao = AB.AD.sinBAD

— 1
e) Hinh thoi: S =AB.AD.sinBAD = EAC .BD

1 .
f) Hinh thang: S =5(a +b).h (a, b: hai ddy, h: chiéu cao)

1
g) T gidc c6 hai duong chéo vudng géc: S =5AC .BD

26
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BAI TAP
Bai 1. Cho mot tam gidc c¢6 mot géc bang 45°. Pudng cao chia mot canh k& véi gée d6 thanh cdc phin

20cm va 21cm . Tinh canh 16n trong hai canh con lai (Iuu y ¢6 hai truong hop)

Bai 2. Cho tam giac ABC ¢6 AB =6cm,AC =4,5¢m,BC =7,5cm.

a) Chimg minh rang tam gidc ABC vudng tai A.Tinh cdc géc E C va duong cao AH .
b) Hoi rang diém M ma dién tich tam gidc MBC bang dién tich tam gidc ABC nam trén dudng nao?

Bai 3. Hai chiéc thuyén A va B & vi tri dwoc minh hoa nhu trong hinh. Tinh khoang cich giita chiing (1am

tron dén mét)

Bai 5. Tinh chiéu cao cta cdy trong hinh duéi
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Bai 6. Cho tam ABC vudng tai A, duong cao AH. Trong cdc doan thing AB, AC, BC, AH, HB, HC, hiy tinh
d6 dai cac doan théng con lai néu biét:
a) AB =6cm,AC =9cm ; b) AB =15¢m, HB =9cm.
Bai 7. Cho tam gidc ABC c6 dudng cao CH, BC = 12 cm, B =60" va C =40 . Tinh:
a) b6 dai cac doan thfmg CH va AC; b) Dién tich tam giac ABC.
Bai 8. Cho tam gidc ABC vudng tai A (AB < AC) c6 duong cao AH va AH = 12 ¢cm, BC = 25 cm.
a) Tim d0 dai cac doan théng BH, CH, AB va AC.
b) V& trung tuyén AM. Tim s6 do ciia AMH .
¢) Tinh dién tich tam giac AHM.
Bai 9. Cho tam gidc ABC vudng 6 A, duong cao AH, AB =3cm, AC =4cm.
a) Tinh d6 dai cdc doan thang BC va AH.
b) Tinh s§ do B va C.

¢) Pudng phén gic trong A cit canh BC tai E. Tinh d¢ dai cdc doan thiang BE, CE va AE.
Bai 10. Cho tam gidc nhon ABC ¢ duong cao AH. Tu H ké HF vudng goc voi AB (F thudc AB) va ké
HE vudng géc v6i AC (E thuoc AC).

a) Chung minh AFE = ACB .
b) Buong thang EF cat BC tai M. Chiing minh ME.MF = MBMC.
Bai 11. Hinh thang MNEF vudng tai M, F c6 EF la day 16n. Hai duong chéo ME va NF vudng géc voi

nhau tai O.

a) Cho biét MN =9cm va MF =12cm. Hay:

i) Giai tam gidc MNF; ii) Tinh d0 dai cac doan thflng MO, FO;

iii) Ké NH vudng gbc voi EF tai H. Tinh dién tich tam gidc FNE. Tur d6 tinh di¢n tich tam gidc FOH.
b) Ching minh MF* = MN.FE.

Bai 12. Khong diing mdy tinh, sap xép cdc ti s6 lugng gidc sau theo thir tu tir bé dén 16n:
a) sin 24°,c0s35°,sin 54°, cos 70°,sin 78°;

b) cot24°,tan[6°,cot 57°67, cot 30°, tan 80°.

Bai 13. Khong diing mdy tinh, sap xép cic ti s6 lugng gidc sau theo thir ty ting dan:

a) sin40°,cos28°,sin 65°,cos 88°,cos 20°;

b) tan 32°48’,cot 28°36’, tan 56°32’,cot 67°18’.

Bai 14. Cho 0 < x <90°. Chirng minh c4c dang thirc sau:

a)sin® x +cos* x =1-2sin” xcos” x; b)sin® x +cos® x =1-3sin” xcos’ x.
1—cosx sin x sin x 1+cosx 2
c) — = d) +— =
sin x 1+cosx 1+cosx sin x sin x

Bai 15. Cho tam gidc DEF biét DE = 6 cm, DF = 8 cm va EF = 10 cm.

a) Chirng minh DEF 1a tam gidc vudng.

b) V& duong cao DK. Hay tinh DK, FK.

c¢) Gidi tam giac vudng EDK.

d) V& phan gidc trong EM ciia DEF. Tinh céc d6 dai cic doan thang MD, MF, ME.
e) Tinh sinE trong c4c tam giac vudng DFK va DEF.

f) Tu d6 suy ra ED.DF = DK.EF.

Bai 16. Cho tam gidc ABC vuong tai A.

Trong tam toan 9 28 I Love Math 0916620899




Trong tam toan 9 I Love Math GV. Lu Si Phap

a) Biét B = 60° va BC = 6 cm.
1) Tinh d6 dai cac canh AB, AC.
.. ~ . Lo o . X .2 , . AB AC
ii) Trén tia doi cua tia BA lay diém D sao cho BD = BC. Chiing minh: — = —
BD CD
1 1
= +
AH® AC* AD?
Bai 17. Cho hinh vudng ABCD va diém E tuy ¥ trén canh BC. Tia Ax vudng géc véi AE tai A cat CD kéo
dai tai F. Ké trung tuyén Al ciia tam gidc AEF va kéo dai cat canh CD tai K.
a) Chung minh AE = AF.
b) Ching minh cic tam gidc AKF, CAF dong dang va AF2=KF.CF;

b) Dudng thing song voi phan gide CBD ké tir A cét CD tai H. Chimg minh:

¢) Cho AB =4 cm, BE = % BC. Tinh dién tich tam gidc AEF.

d) Khi E di dong trén canh BC, tia AE cit CD tai J. Chtng minh biéu thirc
AE.AJ
FJ

c6 gia tri khong phu thudc vi tri cua E.
Bai 18.

P n 1
a) Tinh sinsina,tan @,cota biét cosa = g .

, AL . 2
b) Tinh cosa,tana,cota biét sina :g.

¢) Chotanag =2 . Tinh sina,cosa,cota

d) Cho cota =3. Tinh sina,cosa,tan
e) Tinh gid tri biéu thirc: A = cos® 20° +cos® 40° + cos” 50° + cos® 70°.

f) Riit gon biéu thirc: B =sin® a +cos® a +3sin’ a.cos’ a.
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Cau 1:

Cau 2:

Cau 3:

Cau 4:

Cau 5:

Cau 6:

Cau 7:

Cau 8:

CAU HOI TRAC NGHIEM

Hay chon cau Sai

A. Trong mdt tam gidc vudng, binh phuwong mdi canh géc vudng bang tich clia canh huyén va
hinh chiéu ctia canh géc vudng d6 trén canh huyén.

B. Trong mot tam gidc vudng, binh phuong dudng cao mg véi canh huyén bang tich hai hinh
chiéu cuia hai canh géc vudng trén canh huyén.

C. Trong mot tam gidc vudng, dd dai mot canh géc vudng bang tong d6 dai canh huyén véi canh

gbc vudng con lai.

D. Trong mdt tam gidc vudng, nghich déo ciia binh phuong duong cao tng véi canh huyén bang
tong cc nghich dao ctia binh phuong hai canh géc vudng.

Hay chon cau ding

A. Binh phuong canh huyén bang tong nghich dao binh phuong hai canh géc vudng.

B. Canh géc vudng nao c6 hinh chiéu trén canh huyén 16n hon thi 16n hon.

C. Canh géc vudng nao c6 hinh chiéu trén canh huyén 16n hon thi bé hon.

D. Ti s6 hai canh géc vudng bang ti s6 ctia canh huyén véi duong cao mg v6i canh huyén.
Cho tam gidc MPQ vuodng tai M. Khi d6

A. MP 1a canh ké cua géc Q.

C. MP la canh di cua géc Q.

Cho hinh v&, hay chon cau ding

A. x= i B. x= 2
32 5
18 18

C.y=— X

Y75 5

Cho hinh vé. Hay chon ciu ding

B. PQ va PM Ia hai canh géc vudng.
D. MQ 1a canh ké cua géc P.

A. x=80 B. x=+/80 10

C. x=+/48 D. x=48
Cho hinh v&. Hay chon cau ding

A. x=5 B. x=4
C. x=3 D.x=\/§

Cho hinh v&. Hay chon ciu ding

A. x=9,y=14 B. x=15,y =13

C.x=15,y=9 D. x=9,y=15 <

Cho hinh v&, biét AC =3cm, BD 1a phan giic cia B.

Hay chon cau Sai

A. AB= \/gcm B. BC = 2\/§cm

_ABS

2

C. x=1 D. x

Trong tam toan 9

30

I Love Math _0916620899



Trong tam toan 9 I Love Math GV. Lu Si Phap
Cau 9: Cho hinh v&. Hay chon cau ding A
A. x=32 B. x=40
C. x=30 D. x=64
. S N B c
Cau 10: Cho hinh v€. Hay chon cau ding A H
A. x=13 B. x=14
C.x=15 D. x=12 s
B 120 - C
Cau 11: Cho hinh v€, hay chon cau ding
A. x=\/§cm;y=4cm X
B. x= \/gcm; y= 2J5cm
C.x= 2\/§CWL; y= x/gcm
1
D. x= \/gcm; y= 2\5cm e 4cm
Cau 12: Cho hinh v&, hay chon cau diing B
A. x=15cm 7 cm
B. x=~/2cm
C. x=18cm 18 cm
D. x=Tcm
A C
X
Cau 13: Cho hinh v§, hay chon cau ding A
A. x=4cm
B. x=5cm
C. x=6cm 16em 14 cm
D. x=7cm
B X C
Cau 14: Cho hinh vg, hay chon cau ding
A. x=7,2cm;y =10cm 12 em
B. x=2,8cm;y=12,8cm
C. x=8cm;y =12,8cm X y
D. x=7,2cm;y =12,8cm
Cau 15: Cho hinh v€, hay chon cau ding

A.

S aOWw

x =10cm;y =25cm

« x=20cm;y =15cm
« x=30cm;y =25cm
. x=15¢cm;y =20cm

y X
9 cm 16 cm
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Céau 16:

Cau 17:

Cau 18:

Cau 19:

Cau 20:

Cho hinh vé&, hay chon cau ding
A. x=5cm;y=9,6cm

B. x=6cm;y=10,6cm
C. x=4cm;y =8,6cm
D. x=3cm;y=7,6cm

Cho hinh v&, hay chon cau ding
A. x=3cm;y = 45em

B. x=5cm;y = 3J5em

C. x=2cm;y =J5cm

D. x=4cm;y = 2\5em

Cho hinh vé&, hay chon cau ding

A. a=6cm
B.a=7cm
C. a=8cm
D. a =9cm

Cho hinh v&, hay chon cau ding
x=5cm

x =6cm

. x=13cm

Sowe

. x =36cm

Cho hinh v&, hay chon cau ding
. Xx=49cm

x=8cm

. Xx=9m

o Aaw

. x=Tcm
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X 7cm
y
y
2cm
1cm X
m
2cm
a
X
4 cm 9cm
A
cm 11 cm
3 cm X
D C

Scm
4%\
9

B
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