POI XUNG TRUC
I. TOM TAT LY THUYET

« Hai diém doi xirng qua mét dwong thang: Hai diém duoc goi 1a ddi xtmg v6i nhau qua dudng thang
d néu d 1a duong trung tryc ciia doan thang ndi hai diém ay.

2 A d6i xtmg v6i A’ qua d
< d 1a trung truc ctia 44"
,_+:1_74_A' Khi d6 ta con noi:
! A’ dbi xtmg véi 4 qua d.

Hoac
A va A’ dbi xtmg nhau qua d.

* Quy woc. Mot diém nam trén truc doi xtmg thi diém doi1 xung véi nd qua truc doi xung 1a chinh
no.

* Hai hinh doi xitng qua mét dwong thang: Hai hinh goi 1a dbi xtmg v6i nhau qua duong thing d
néu mot diém bat ki thudc hinh nay ddi xtmg v6i mot diém thudce hinh kia qua duong thing d va
nguoc lai.

* Nhdn xét: Néu hai doan thing (goc, tam giac) ddi xtmg v6i nhau qua mot dudng thiang thi bang
nhau.

* Hinh ¢é truc doi xirng: Puong thing d goi 1a truc ddi xtmg cua hinh A néu diém dbi xtng véi mdi
diém thudc hinh H qua duong thiang d ciing thudc hinh A

* Pinh li: Pudng thang di qua trung diém hai ddy cua hinh thang cén 13 truc d6i xtng ctia hinh thang
can do.

II. BAI TAP VA CAC DANG TOAN
A.CAC DANG BAI CO BAN VA NANG CAO
Dang 1. Chiimg minh hai diém hozc hai hinh déi ximg véi nhau qua mét dwdng thing

Phurong phdp gidi: St dung dinh nghia hai diém d6i xtng hodc hai hinh dbi xtmg véi nhau qua mot
duong thing.

Bai 1. Cho tam gidc ABC can tai A, ké dudng cao AH. Liy céc di K theo thir ty trén AB, AC sao
cho Al = AK. Ching minh hai diém I, K dbi xtmg voi nhau qua AH.

Bai 2. Cho tam giac can ABC, c6 AM la trung tuyén tmg véi BC. Ching minh rang canh AB ddi
xtng voi AC qua AM.

Dang 2. Sir dung tinh chit ddi xing truc dé giai toan
Phuong phdp gidi: Sir dung nhan xét hai doan thang (goc, giac) dbi ximg véi nhau qua mot duong

thang thi bang nhau.
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Bai 3. Cho tam gidc vudng ABC( 4 =90°). LAy M bat ki trén canh Goi E, F 14n Iuot 14 cac diém dbi xtmg
v6i M qua AB va AC. Chimg minh: A 14 trung diém cua EF.

Bai 4. Cho duong thing d va hai diém A, B (nhu hinh v&). Tim vi diém C trén d dé chu vi tam giac
ABC nho nht.

Dang 3.Tong hop

Bai 5. Cho tam giac ABC c6 AB < AC, goi d 1a dudng trung truc cua BC. V& K d6i xtng véi A qua
d.

a) Tim doan thang dbi xtng v&i doan thang AB qua duong thang d; tim doan thang dbi ximg
v6i doan thang AC qua duong thing d.

b) Tt gidc AKCB 12 hinh gi?

Bai 6. Cho tam gidc ABC, c6 A = 60°, tryc tam H. Goi M 1a diém dbi xtmg véi H qua BC.
a) Chtirng minh ABHC = ABMC.

b) Tinh BMC .

Bai 7. Cho tam giac ABC. Piém M nam trén dudng phan giac ciia goc ngoai dinh C Chirng minh AC
+ CB < AM + MB.

Bai 8. Cho tam gidc nhon ABC. L?iy M bat ki trén canh BC. Goi E, F lan luot 1a cac diém doi xung
v6i M qua AB va AC. Goi I, K 1a giao diém cta EF voi AB va AC.

a) Chirng minh rang MA 1a tia phan giac cua IMK .

b) Khi M ¢6 dinh, tim vi tri diém P € AB va Q € AC dé chu vi tam giac MPQ dat gia tri nho
nhét.

HUONG DAN

1. Str dung tinh chat cta tam giac cin chi ra dugc AH 13 phén giac 4
cua goc 4K . Tiép tuc chi ra duoc AH 1a dudng trung truc cua IK. ! %
Ttr d6 suy ra diéu phai chirg minh.
2. Chimg minh duoc B dbi ximg véi C qua AM, A dbi ximg véi chinh
A qua AM. Tir d6 suy ra diéu phai chimg minh. u
3. Sir dung tinh chat d6i xtng truc = AE = AF (=AM) (1).
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Sir dung tinh chat clia tam gidc cdn = A4, = A4,; 4, = A, . Tu d6 chira 3

dugc EAF =180° = A,E, F thing hang (2). Fa

Tir (1) va (2) ta c6 diéu phai chimg minh. 1 2

4. Goi A' 1a diém d6i ximg ctia A quad = A’ ¢6 dinh. A43 i c
ViC e d = CA = CA' (tinh chét déi ximg truc). Ta co:

Paasc = AB + AC + BC E

= AB + (CA' + CB) > AB + BA' (khong doi. Dau "=" xay ra tic 1a
chu vi tam giac nho nhat khi C 1a giao diém cua d va BA".

5. a) Poan thiang dbi xtmg véi AB, AC qua dudng thang d lan luot 12
KC, KB.

b) ta c6 AK//BC (vi cung vudng goc voi d) va AC = KB (tinh chat
d6i xtmg truc) = tir gidc AKCB 1a hinh thang can.

6. a) Chung minh dugc ABHC = ABMC (c.c.c). d
b) Goi {C'} = CH n AB. St dung dinh 1y tong 4 goc trong tir giac
AB'HC' ta tinh dugc B'HC'=120"

Ta co B'HC'= BHC (déi dinh) va I
BCH = BMC (do » BHC =aBMC) = BMC =120"

7. Trén tia ddi cua tia CB lay diém A' sao cho CA' = CA. Str dung
tinh chit cia tam giac can ta c6 duoc CM 1a dudng trung truc cia
AA' = MA = MA'. St dung bit dang thic trong tam gisc A'MB ta
c6: CA+CB=CA'+CB=BA'<MA'+ MB = CA +CB <MA +
MB.

8. a) Str dung tinh chat ddi xtmg truc két hop véi chimg minh tam

—

giac bang nhau ta c6 dugc E\l =M, va F, :Z\//I\2 , ma Z?\l :27\1 (Tinh
chit tam giac can)

—M, =M, = DPCM.

b) Str dung tinh chét ddi xtng truc ta c6 PM = PE; QM = QF. Theo
bat dang thirc trong tam giacs MPQ, ta co:

Pampo = MP + PQ + QM= (PE + PQ) + QF > EQ + QF > EF.

Do M ¢é dinh, tam gidc ABC ¢b dinh = E, F, I, K ¢6 dinh. Vay
(PampQ)min=EF <P =1, Q=K.

B.DANG BAI NANG CAO-PHAT TRIEN TU DUY
e Di xing truc

Bai 1. Cho tam giac ABD. V& diém C ddi ximg v6i A qua BD. V& cac dudng phédn gidc ngoai tai
cac dinh A, B, C, D cua tr gidc ABCD chung cit nhau tao thanh tir giac EFGH.

a) Xac dinh dang cua tu giac EFGH;

b) Chimg minh rang BD 1a truc d6i xtng ca tr giac EFGH.
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Bai 2. Cho tam giac nhon ABC. Goi D la diém nam gitra B va C. V& cac diém M va N d6i xing véi
D lan luot qua AB va AC.

a) Chimg minh riang géc MAN ludn c6 s6 do khong doi;
b) Xac dinh vi tri ctia D d¢ MN c6 d6 dai ngan nhat.

Bai 3. Cho tam gidc nhon ABC. Goi D, E, F 1an luot 1a cac diém ndm trén cac canh BC, CA, AB.
Xéc dinh vi tri ctia D, E, F dé chu vi tam giac DEF nho nhét.
Bai 4. Cho hai diém A, B cung thuoc mot nira mit phang bd xy. Hay tim trén xy hai diém C va D

sao cho CD =a cho trudc va chu vi tir giac ABCD 1a nho nhat,

Bai 5. Cho tam gidc ABC, duong phan gidc AD va mot diém M & trong tam giac. V& cac diém

N, P, A' dbi xting véi M lan luot qua AB, AC va AD.

a) Chirng minh rang N va P d6i xtimg qua A4A4';

b) Goi B',C"1a cac diém d6i xtng v&i M 1an luot qua cac dudng phan giac cta goc B, goc C. Ching
minh ring ba dudng thang AA4', BB',CC’ dong quy.

Bai 6. Cho tir giac ABCD va mét diém M nam gitra A va B. Chimg minh rang MC + MDnho hon s
16n nhit trong hai tong AC + AD;BC + BD .

e Doi xirng tAm

Bai 7. Cho tam gidc ABC va O la mot diém tily ¥ trong tam giac. Goi D, E, F 1an luot 14 trung diém
ciia BC, CA, AB. Goi 4',B',C"lan luot 1a cac diém d6i xtng véi O qua D, E, F. Ching minh rang
ba duong thang 44', BB',CC’ dong quy.

Bai 8. Cho goc xOy khac goc bet va mot diém G ¢ trong goc d6. Dung diém A4 € Ox, diém B e Oy
sao cho G la trong tdm cua tam giac OAB.

Bai .9. Cho tam gidc ABC. V& diém D ddi xtng v6i A qua diém B. V& diém E d6i xtng v6i B qua

C. V& diém F ddi xang v6i C qua A. Chirng minh rang tam giac ABC va tam giac DEF c6 ciing mot
trong tam.

Bai 10. Dyng hinh binh hanh ABCD biét vi tri trung diém M ciia AB, trung diém N ciia BC va trung
diém P ctia CD.

4. TOAN HOC SO PO - THCS.TOANMATH.com




Huwéng din giai
Bai 1. (h.7.9)
a) Vi C dbi xtg véi A qua BD nén AABD d6i ximg véi ACBD qua BD.

~

Do d6 AABD = ACBD, suy ra: B,=B,;D, =D, ; BA=BC va DA=DC |
Ta c6 BD va BE la céc tia phan giac trong va ngoai tai dinh Bnén BD | BE.
Chung minh tuong tu, ta dugc: BD 1 DH .

Suy ra EF // HG = Tu gidc EFGH la hinh thang. E
Ta co l/)\3 = l/): (cing phu véi hai goc bang nhau).

i
- BRG

A4, = C, (m0t ntra cua hai goc bang nhau).

~

Suyraﬁ=G F

Hinh thang EFGH c6 hai goc k& mot day bang nhau
nén la hinh thang can. Hinh 7.9

b) AADH = ACDG(g.c.g)= DH = DG .
Chung minh tuong tu, ta dugc: BE = BF .

Puong thiang BD di qua trung diém hai ddy cta hinh thang cin nén 13 truc d6i xtng cua hinh thang
can EFGH.

Bai 2. (h.7.10)

a) Cac doan thang AM va AN déi xtng v6i AD lan luot qua AB
va AC nén:

AM = AD; AN = AD; A = A,; 4, = 4, .

Ta co:
m:@+@=2(g+g):2ﬁj(khang Hinh 7.10
dbi).

b) Xét AAMN c6 AM = AN (cing bang AD) nén I3 tam giac can. Tam giac can niy c6 goc MAN
khong d6i nén canh ddy MN ngan nhat

&< canh bén AM ngén nhat < AD ngan nhit (vi AM = AD)
& AD 1 BC < D la hinh chiéu cta A trén BC.
Bai 3. (h.7.11)

V& diém M dbi xtmg v6i D qua AB va vé& diém N dbi xing voi D qua AC. Khi d6
MF = DF;EN = ED .

Chuvi ADEF =DF +FE+ED =MF + FE+ EN
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Chu vi ADEF nho nhét khi d6 dai duong gap khiic MFEN ngin
nhét. Mudn vay bdn diém M, F, E, N phai théng hang theo thu tu
do.

Do d6 ta phai tim diém D trén BC sao cho MN nho
nhat.

Theo két qua bai 7.2, @& MN nho nhat thi D 1a hinh
chiéu ctia A trén BC. Khi d6 E va F 1an luot 1a giao Hinh 7.11
diém cua MN vé6i AC va AB (h.7.12).

Ta chirng minh véi cach xéc dinh D, E, F nhu vay thi chu vi ADEF nhd nhét.
That vay, khi AD L BC thi chu vi ADEF bang MN va MN nho nhét. (1)

Khi D, E, F ¢ nhitng vi tri khac thi chu vi ADEF bang do dai A
duong gip khuc MFEN do d6 16n hon MN. (2)

Chit y: Ta c6 nhan xét diém E 1a chan dudng cao vé tir dinh B,
diém F 1a chan dudng cao vé& tir dinh C ctia A4BC.

X E
That vay, xét ADEF ¢6 cac duong BF va CE lan luot 1a cac M F — 5
duong phan gidc ngoai tai dinh F va E. Hai duong thang nay cét . 1= ~
nhau tai A nén tia DA 1a tia phan giac cua goc EDF. B*= D =
Ta c6: DC 1 DA nén DC la tia phan gidc ngoai tai dinh D cua ADEF . Hinh.7.12

Mat khac, EC 1a duong phan giac ngoai tai dinh E.

Diém C 1a giao diém cua hai duong phan giac ngoai nén FC 1a dudng phan giac trong. Két hop voi
FB la duong phan giac, suyra FC L FBhay CF 1L AB.

Chung minh tuong tu, ta duoc BE L AC.
Nhu vay ba diém D, E, F ¢6 thé x4c dinh boi chan cia ba duodng cao cua tam giac.
Bai 4. (h.7.13).

Gia str da dung duoc hai diém C va D e xy sao cho A
CD = a va chu vi tir gidc ABCD nho nhat.

M
V& hinh binh hanh BMDC (diém M & phia gan A). "
Khi d6 BM =CD=a va DM = BC b
. . \ , X D C
Ve diém N doi xtng véi diem M qua xy, diem N la mot 4
diém c6 dinh va DN =DM . .
Tacd AB+ BC +CD+ DA nhé nhit Hinh 7.43

& BC + DA nhé nhat (vi AB va CD khong d6i)
< DM + DA nho nhit < DN + DA nho6 nhit < D nam giita A va N.

Tur d6 ta xac dinh diém D nhu sau:
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- Qua B v& mot dudng thiang song song véi xy va trén d6 1y diém M sao cho BM =a (diém M &
phia gan A);

- V& diém N d6i xtng véi M qua xy;

- LAy giao diém D ctia AN vdi xy;

- Lay diém C e xy sao cho DC = MB =a (DC va MB cung chiéu).
Khi d6 tong AB+ BC + CD + DA nh6 nhét.

Phan chirng minh danh cho ban doc.

Bai 5. (h.7.14)

a) AN ddi xtng v6i AM qua AB

— AN = AM va NAB = MAB. (1)

e AP d6i ximg voi AM qua AC i
- D

= AP =AM va MAC = PAC . () Ql

. — Hinh 714
e AA4' d6i xing v6i AM qua AD nén MAD = A'AD.

Mit khac, BAD = CAD nén MAB =CAA  (3)

Tir (1) va (3) suy ra NAB = MAB = CAA'.

— — e~~~

Taco A'AP = A'AC+ PAC = MAB+ MAC = BAC .

Chung minh tuong tu, ta duoc: A'AN = 1§4\C, suy ra: AAP = A'AN .

AANP can tai A c6 AA’'1a duong phan giac nén A4’ ciing 1a dudng trung truc cia NP =N va P dbi
xung qua AA4".

b) Goi Q 1a diém dbi xtmg ctia M qua BC.

Ching minh tuwong tu nhu trén ta dugc BB’ 1a duong trung true ciia NQ va CC' 1a duong trung truc
cua PQ.

Vay AA',BB',CC' 1a ba dudng trung tryc cia ANPQ nén chiing dong quy.
Bai 6. Truéc hét ta chirng minh bai toan phu: A

Cho tam giac ABC, diém M & trong tam giac (hodc &

™

trén mot canh nhung khong trung vi cac dinh ctua tam D
giac). Ching minh ring MB+ MC < AB+ AC (h.7.15).

That vay, xét AABD ,tac6 BD < AB+ AD hay

MB+MD< AB+ AD . (1) B

Xét AMCD ¢6 MC < DC+MD. ) S

Cong timg vé cua (1) va (2) ta dugc:
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MB+MD+MC < AB+ AD+DC+MD = MB+MC < AB+ AC

Bét dang thic trén van dung néu diém M nam trén mot
canh nhung khong trung véi dinh cua tam giéc.

Bay gio ta van dung két qua trén dé giai bai toan di cho.
V& diém E ddi ximg v6i D qua dudng thing AB (h.7.16).
Khi d6 AE = AD; ME = MDva BE = BD .

Vi diém M nam giita A va B nén hodc diém M nam trong ABEC hoic diém M nam trong AAEC
hodc diém M nam trén canh EC.

Ta cé ME+MC < AE+ AC MD+MC < AD+ AC
aco .
ME+MC < BE+BC Y MD+MC < BD+BC

Do d6 MD+MC <max{AD+ AC;BD+BC} .

Bai 7. (h.7.17)

Tacd AC' va BO ddi ximg nhau qua F nén AC' = BO va AC'// BO.
(1
BO va CA’ddi xtmg nhau qua D nén BO = C4' va BO //CA’ 2

Tir (1) va (2) suy ra: AC'=CA'va AC'//CA’, do do tit giac .
ACA'C’ 14 hinh binh hanh. Hink 7.17

Chirng minh tuong ty ta dugc tir gidc ABA'B’ 1a hinh binh hanh.

Hai hinh binh hanh 4ACA'C'va ABA'B’ ¢6 chung duong chéo A4A' nén cac duong chéo
AA',BB',CC" ddng quy.

Bai 8. (h.7.18)

a) Phan tich

Gia st da dung duogc diém A€Ox va Be Oy sao cho G
la trong tam cua AAOB.

Tia OG cit AB tai trung diém M cta AB va

Hinh 7.18

OM=EOG.
2

V& diém N dbi xtmg voi O qua diém M. Tt giac ANBO 13 hinh binh hanh = NA // Oy; NB // Ox,
tir d6 xac dinh duoc A va B.
b) Cach dung

- Trén tia OG 1ay diém M sao cho OM = %OG .

- Dung diém N dbi xtng v6i diém O qua M.
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- Tir N dung mot tia song song voi Oy cit Ox tai A.

- Tir N dung mot tia song song voi Ox cit Oy tai B.

Khi d6 G 1a trong tam cua tam giac AOB.

¢) Chirng minh

Tt giac ANBO 13 hinh binh hanh, suy ra AB va ON cit nhau tai trung diém ctia mdi duong.
Mit khac, M 1a trung diém ctia ON nén M 1a trung diém cta AB.

Vay OM la dudng trung tuyén ciia tam giac AOB.
Taco OM = %OG nén G la trong tdm cua AAOB .

d) Bién luan: Bai toan luén c6 mot nghiém hinh.
Bai 9. (h.7.19)

V& duong trung tuyén AM ctia tam gidc ABC va dudng trung tuyén DN ciia tam giac DEF. Goi G 1a
giao diém cta hai dudng trung tuyén nay. Goi H va K lan luot 13 trung diém cta GA va GD.

Xét AFCE c6 AN la duong trung binh = AN // CE va

AN =%CE do d6 AN // BM va AN = BM , dan t6i

ANMB Ia hinh binh hanh = MN // AB va MN = %AD )

Mait khac, HK 1a duong trung binh cia AGAD nén HK //

AD va HK=%AD.

T do MN // HK va MN = HK . D

, Hinh 7.19
Suy ra MNHK 1a hinh binh hanh, hai duong chéo HM va NK cat nhau tai © uui U 10 uung wivin

ctia moi duong.

Do d6 GM =GH = HA= G la trong tam cua AABC'.
GN =GK = KD = G la trong tdm cia ADEF .

Vay AABCva ADEF c6 cung mot trong tam.

Bai 10. (h.7.20)

a) Phan tich / = / s }7
Gia st da dung dugc hinh binh hanh ABCD thoa man dé Q YAl

= ™
\ PRl S
bai. /, / Wi /

Goi O 1a giao diém cia hai dudng chéo. Ta c6 M va P ddi
xtng qua O. Hinh 7.20

Goi Q 1a giao diém ciia NO v6i AD thi Q va N dbi xtmg
qua O.
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Vay diém Q xac dinh dugc, tir 46 x4c dinh duoc hinh binh hanh ABCD.
b) Céch dung

- Dung trung diém O cua MP;

- Dung diém Q dbi xtng véi N qua O;

- Qua M va P dyng nhirng dudng thiang song song v6i NQ; qua N va Q dung nhirng dudng thing
song song voi MP ta dugc cac giao diém A, B, C, D.

Khi do tir giac ABCD la hinh binh hanh phai dung.
Cac phén con lai, ban doc tu giai.
C.PHIEU BAI TU LUYEN CO BAN VA NANG CAO
POI XUNG TRUC
Dang 1: Chitng minh hai diém hoic hai hinh déi xirng véi nhau qua 1 dwong thiang

Bai 1. Cho tam giac ABC can tai A,M 1a trung diém ctia BC . Trén tia d6i ctia tia AB 1dy diém
E, trén tia d6i ciia tia AC 14y diém D sao cho AD = AE . CMR: hai diém Dva E d6i ximg voi
nhau qua duong thing AM .

Bai 2. Cho AABCcantai A, c6 AM la dudng trung tuyén tmg v6i BC. CMR: canh AB dbi
xtmg voi AC qua AM.

Dang 2: Sir dung tinh chit dbi xirng truc dé giai toan

Bai 3. Cho tam giac nhon ABC, truc tam H. Goi K 1a diém d6i xtmg véi H qua BC. Tim hé
thirc lién hé gitra s6 do cac goc BAC,BKC.

Bai 4. Cho AABC, goi m 1a dudng trung truc cia BC. V& D dbi xtmg voi A qua m.

a) Tim cac doan thing dbi xtmg v6i AB,AC qua m .

b) T giac ABCD 1a hinh gi?
Bai 5. Cho hinh thang vudng ABCD(A =D= 90°). Goi K la diém ddi xtmg v6i Cqua AD .
CMR: AIB=CID.
Bai 6. Cho AABC, goi d 1a duong phan giac ngoai & dinh A . Trén dudng thiang d 13y diém
M(M=#A).CMR: BA+AC<BM +MC.
Bai 7. Cho AABC vudng tai A.Liy M bét ki trén canh BC. Goi E,F 1an luot 14 cac diém dbi
xtng voi M qua AB, AC . Ching minh A 1a trung diém ctia EF .
Dang 3: Tim trwe ddi xirng ciia mot hinh, hinh c¢6 truc ddi xirng
Bai 8. Cho tam gidc ABC can tai B

a) Tim truc d6i xtng cta tam giac do,

b) Goi truc ddi ximg d6 1a d. Ké trén hinh d6i xtmg qua d cta: dinh A,dinh B, dinh C, canh

AB, canh AC.
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Dang 4: Dung hinh ¢6 sir dung di xirng truc
Bai 9. Cho diém A nam trong goc nhon XOy . Dung diém B thudc tia Ox , diém C thudc tia

Oy sao cho tam giac ABC ¢6 chu vi nho nhat.

Bai 10. Cho duodng thiang d va hai diém A,B (nhu hinh v&). Tim vi tri diém C trén d dé chu vi
tam giac ABC nho nhat.

Dang 5.Tong hop

Bai 11. Cho tam giac ABC c6 cac dudng phan giac BD, CE cit nhau & O. Qua A v& cac dudng
vudng goc voi BD va voi CE, chung cit BC theo thir ty & N va M. Goi H 1a chan dudng vudng goc
ké tir O dén BC. Chimg minh rang:

a) M ddi xtng v6i A qua CE, N ddi xtmg voi A qua BD;
b) M dbi xtmg voi N qua OH.

Bai 12.Cho tam gidc ABC vudng & A4, ldy D 1a diém bat ki thudc canh BC. Goi E la diém ddi
xung vo1 D qua 4B, F la diém doi xing vo1 D qua AC.

a) Chting minh ring A 1a trung diém cua EF .

b) Piém D & vi tri ndo trén canh BC thi EF c6 do dai ngén nhat.

Bai 13. Cho tam giac ABC vudng tai A, duong cao AH. Goi D va E lan luot 1a diém d6i xtimg cua
diém H qua AB va AC. Chtrng minh rang:

a) A 1a trung diém cta doan DE
b) Tt gidc BDEC la hinh thang vuong.
¢) Cho BH = 2cm, Ch = 8cm. Tinh AH va chu vi hinh thang BDEC.

Bai 14.Cho tam giac ABC co A =70° , Bva C la cac goc nhon. M 1a mét diém thudc canh BC. Goi
D 1a diém d6i xtng v6i M qua AB, E 13 diém d6i tmg véi M qua AC. Goi I, K 1a giao diém ctua DE
v6i AB, AC.

a) Tinh céc goc cua tam gidc ADE.
b) Chimg minh ring MA 14 tia phan giac cua goc IMK.
c) Piém M & vi tri ndo trén canh BC thi DE c6 d6 dai ngén nhét?

Bai 15. Cho hai diém A va B cling nam trén nira mt phiang bd 1a duong thang d. Tim trén d mot
diém C sao cho tong d6 dai CA + CB la ngan nhat.
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HUONG DAN
Dang 1
Bai 1

Chung minh A, =A, nén A; =A, va

AM 1a duong trung truc ctia DE.

Bai 2
Chtng minh B déi xtng véi C qua AM
A dbi xtmg voi A qua AM
= dpcm.
Dang 2
Bai 3
ABHC = ABKC(c — ¢ —¢) = BHC = BKC

Ta lai co @+I?H\C=1800 nén @+§K\C=1800

Bai 4
a) DC ddi xing v6i AB qua m, DB d6i xtmng
voi AC qua m.
b) Tu gidc ABCD la hinh thang c6 hai duong chéo

bang nhau nén 1 hinh thang can.

Bai 5
CM : AIB = KID;CID = KID
= AIB = CID
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Bai 6

Trén tia dbi cua tia AC ldy diém B' sao cho AB'= AB.
D& thay B' dbi ximg véi B qua d, do B'M = BM
=BA+AC=B'A+AC

=B'C<BM+MC
=BM+ MC.
Bai 7
Str dung tinh chét dbi xtmg truc B
= AE=AF(=AM) (1)
. E, . a ~\M
Str dung tinh chat cua tam giac can \
= A =AA=A, \\1 ;
/\ N ER s
Tur d6 chi ra duoc AEF =180° = A, E,F thing hang (2) A
(1)(2)=> dpem. N\
F
Dang 3
Bai 8
B
a) Truc dbi xtmg cia AABC 1a dudng phén giac cia B
b) Hinh d6i xtrng qua d cua dinh A 1a C, cta dinh B 1a B,
cua dinh C la A, ciia canh AB la canh CB, cta canh AC la AC.
A d
Dang 4
Bai 9
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* Céch dung:

- Dung D dbi xting voi A qua Ox

- Dung E déi xting v6i A qua Oy

- Ox, Oy cat DE tai B va C.

* Chung minh:

Goi B’, C’ 1a cac diém bt ki thudc Ox, Oy. Ta co:
AC+CB+BA=EC+CB+BD=ED (1)
AC+C'B+B'A'=EC'+C'B'+B'D' (2)

Do ED <EC+C'B+B'D' nén chu vi ABC < chu vi
A'B'C' (viét vay c6 6n k?)

Bai 10

Goi A'1a diém d6i xtmg cia A qua d

= A' ¢6 dinh.

Vi Ced = CA =CA' (tc dbi xtmg truc)
Taco: Py,ye =AB+AC+BC
=AB+(CA'+CB)>AB+BA' (khong dbi).

Dau “=" xdy ra tirc chu vi tam gidc nho nhat khi C 1a giao
diém cua d va BA".

Dang 5.Téong hop

Bai 11

a) Tam giac ACM c6 duong phan giac CE ciling 1a duong

cao nén la tam giac can, suy ra CE la duong trung truc cua
AM. Vay M déi ximg v6i A qua CE. Tuong tu N dbi xtmg
voi A qua BD.

b) Tam giadc AMN c6 O 1 giao diém cac dudng trung tryc

cua AM va AN nén OH la duong trung truc cua MN. Suy ra B
M ddi xtmg véi N qua OH.

Bai 12
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a) E 1a diém d6i ximg v6i D qua AB
= AE=A4D (1); BAE=BAD (2)

F la diém dbi xtmg véi D qua AC
= AF=AD (3); CAF=CAD (4)

Tu (1) va (3) suy ra AE = AF (5).

Tu (2) va (4) suy ra
DAE + DAF =2(1§47)+617)) —2BAC=180" dodé EAF =180" nén A, E, F thing hang (6)

Tir (5) va (6) suy ra A 1a trung diém coa EF ,

b) Tacd EF =2A4D nén: EF nho nhit < AD nho nhit < D 1a chan duong cao ké tir 4 dén
BC.
Bai 13 B

D.Z H

a) Chtirng minh tuong tu bai 2 y a. =

b) Chira ADB = AHB = 90° ; AEC — AHC — 90°
Tu dé suyra DB//EC = DBCE la hinh thang c6 A c

D= E = 90° , do viy BDEC 1 hinh thang vuéng tai D va
E.

¢) BH = 2cm, CH = 8cm. s

Trong tam gidc ABH vudng tai H, theo dinh ly Pitago: AH® = AB* — BH® = AB* — 4
Trong tam gidc ACH vudng tai H, theo dinh 1y Pitago AH*> = AC* — CH®> = AC® — 64
Suy ra: 2AH” = AB> + AC* — 68

Laico AB® + AC® = BC* =100 , suy ra 2AH* =100 — 68 = 32 = AH’ =16

Vay AH =4

bat Cla chu vi hinh thang BDEC.

Tac6 BD = BH,DE = 2DA — 2HA,EC = HC . Do do:
C=BD+DE+EC+CB=BH+2AH+CH+CB =248 48 +10 = 28(cm) .

Bai 14
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a) Tam gidc ADE cantai A, DAE=140°. D, = E, = 20°.
b) M, =D, = =M,.

¢) Céac tam gidc ADE cantai A, co goc & dinh khong d6i nén canh ddy DE nho nhit < canh bén

AD nho6 nhit < AM nho nhit<> M 1a chan dudng vudng goc ké tir A dén BC (Do IAS,(E nhon nén
chan duong vudng goc d6 nam trén canh BC).

Bai 15

Goi A’ 1a diém ddi xtng cta diém A qua duong thang d.
V6i mbi diém C trén duong thing d, ta c6 CA =CA'. Do

d6: CA+CB=CA'+CB>A'B. A
CA + CB nho nhatkhi CA" + CB = A'B , hay C thudc d
doan A'B. Vay diém C thoa dé bai 1a giao diém cua doan S ¢
BA’ véi dudng thang d.
AI
——————====TOAN HQC SO PO ——————-=
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