CHUYEN PE CHON LOC TOAN 6
DOAN THANG

Chuyén dé 1. PIEM. PUONG THANG
A. KIEN THUC CAN NHO

1. Piém A thudc duong thang d ki hiéu 1a
Aed Khi ba diém A, B, C cing
thuc mot dudng thiang ta nédi ching
thang hang (h.1). Hinh 1

2. Diém M khéng thudc dudng thing d ki
hiéu 1a M ¢d Khi ba diém A, B, M
khong cung thudc bat ki dudng thang

d

nao ta néi chung khong thang hang

(h.2). A B

Hinh 2
3. Trong ba diém thang hang c6 mot diém va chi mot diém nam giira hai diém khac.

Trong hinh 1, diém B nam giira hai diém A va C.
4. C6 mot duong thang va chi mot dudng thang di qua hai diém A va B.

Puong thang d trong hinh 2 con duoc goi 1a dudng thang AB. Ta con dit tén dudng thang
bang hai chir cai thuong vi du duong thang xy.

B. MOQT SO Vi DU
Vi du 1. Trén duong thang lay 4 diém A, B, C, D theo tht ty d6 va 1y diém O ¢ a.
a) Hay ké tén cac trudng hop mot diém nam giira hai diém khac.
b) C6 bao nhiéu nhém ba diém khéng thang hang?
Gidi (h.3)
a) C6 4 truong hop mot diém nam giira hai diém khac 1a:

- biém B nam gitra A va C;

; ‘ 0
- biém B nam gitta A va D;
- Piém C nam giira A va D; a
- Piém C nam giita B va D. A B C D
Hinh 3

b) C6 6 nhom ba diém khéng thang hang 1a:
(O;A;B); (O; A;C); (O;A;D); (O;B; C) ; (O; B; D) va (O; C; D).
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Luu y: Ban dé dang nhan thiy diém B nam giira hai diém A va C nhung cé thé ban b6
sot truong hop B nam gitra A va D. Bé khic phuc tinh trang trén ban can nho
trong ba diém thang hang, c6 mot va chi mot diém nam gitra hai diém con lai.

Vi du 2. Cho truéc mét sé diém trong d6 khong co ba diém nao thang hang. V& cac
duong thang di qua cac cap diém. Hoi vé dugc bao nhiéu duong thang néu sb
diém cho trudgc la:

a)4 diém A, B,C,D;

b) 5 diém A, B, C, D, E;

¢) n diém (neN;n>2)

Giai

a) V6i 4 diém A, B, C, D cho trude
trong d6 khéng co6 ba diém
nao thang hang thi c6 thé vé

dugc 6 duong thiang la: AB, Hinh 4
AC, AD, BC, BD va CD
(h.4).
b) Véi 5 diém A,B, C, D, E cho
trude trong d6 khong cd diém . B
nao thang hang thi c6 the vé
duoc 10 dudng thing la:
AB, AC, AD, AE;
BC, BD, BE; 7\P N
CD, CE va DE (h.5). Hinh 5

¢) Chon mot trong sé N diém da cho réi ndi diém d6 véi n—1 diém con lai ta dugc
n—1 duong thang. Lam nhu vay Véi tat ca N diém ta duoc (n —1).n duong
thang. Nhung do mdi dudng thang da duoc tinh hai lan (vi duong thang AB véi

, n(n-1 ,
duong thang BA chi la mét) do d6 thuc su chi vé dugc % duong thang.

Luu y:
- Néu n 1a sb diém cho trude trong d6 khong co ba diém nao thang hang thi cong thirc

n.(n-1)
2

gilp ta tinh duoc sé duong thing di qua cac cap diém.

- Nguoc lai, néu n 13 sé duong thing cho trudc doi mot ciat nhau va khéng cé ba,

. ) . n(n-1 .
bon,... duong thang nao dong quy thi céng thic % giup ta tinh duoc so

giao diém cua tat ca céc cip duong thang.
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Vi du 3. Cho trudc mot sé diém trong d6 c6 dung ba diém thang hang. V& cac duong
thang di qua cac cip diém. Hoi vé& duoc bao nhiéu dudng thing néu sé diém cho
trudce la:

a) 7 diém; b) n diém (neN,n>3).
Gidi
a) Néu trong 7 diém da cho khong co6 ba diém nao thing hang thi sé duong thiang vé
duoc 1a % =21 (dudng thang).
Bay gior xét dén ba diém Fhéng hang, qua ching chi vé duoc mot duong thang. Néu ba
diém nay khéng thang hang thi s¢ vé dugc ba duong thang.
S6 duong thang giam di la : 3—1=2 (duong thang).

Vay vé duoc tat ca 21— 2 =19 (duong thang).

b) Lap luan tuong tu nhu cdu a) ta duoc dap sb = 2 (dwong thang).

n.(n-1)
2

Vi du 4. Cho truéc N diém trong d6 c6 ba diém thang hang. V& cac duong thang di qua
cac cap diém. Biét s6 duong thing vé duoc tat ca 1 28, timsé n?

Gidi

n.(n-1)

Ta co: = 28.

Suyra: n.(n-1)=56=8.7
Vi n va n—1 1a hai sé ty nhién lién tiép nén n=8.

C.BAI TAP

1.1. Xem hinh 6 roi cho biét:

- C6 bao nhiéu nhém ba diém thiang
hang?
- C6 bao nhiéu truong hop mot diém nim

giira hai diém khac?
Hinh 6
1.2. V& so d6 trong 9 cay thanh 9 hang, mdi cay 3 hang.
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1.3. Cho trudc mot s6 diém trong d6 khong c6 ba diém nao thang hang. Néu bét di ba diém thi
s duong thang vé duoc qua céc cap diém con lai chi 1a 36. Hoi néu khdng bét di ba
diém thi vé& duoc bao nhiéu duong thang?

1.4. Cho 5 diém A, B, C, D, E. V& cac duong thing di qua cac cap diém. Hoi 5 diém di cho
phai c6 diéu kién gi dé s6 duong thang vé duoc la:

a) 10; b) 5; c) 6.

1.5. Cho truéc N diém trong d6 khong c6 ba diém nao thang hang. Néu bat di 1 diém thi sé
duong thang vé duoc qua cac cap diém giam di 10 duong thang. Hoi lic d6 da cho bao
nhiéu diém?

1.6. C6 16 duong thang cit nhau doi mot va khong co ba duong thang nao ciing di qua mot
diém. Hoi c6 tt ca bao nhiéu giao diém cua 16 dudng thang da cho?

1.7. Cho mot sé duong thang cit nhau d6i mot va khong c6 ba dudng thiang nao ciing di qua
mot diém. Biét co tat ca 190 giao diém, tinh s duong thang da cho.

1.8. Cho trudc 12 duém trong d6 c6 dang 4 diém thang hang. V& cac duong thang di qua cac
cap diém. Hoi vé duoc bao nhiéu duong thang?

1.9. Cho a,b,c 1a ba duong thang phan biét. Hay cho biét sé giao diém cua ba duong thang
nay.

1.10. V& 5 dudng thang sao cho ching c6 nhiéu giao diém nhat.

1.11. Hai duong thang m va n c6 chung diém O. Hay néu diéu kién dé:
a) M va n 1a hai duong thang phan biét;
b) M va n 1 hai duong thang tring nhau.

1.12. Cho bén diém A, B, M, N sao cho diém M nidm giira hai diém A va B; diém B nam giira
hai diém M va N. Chuang to rang hai duong thang AB va MN triing nhau

1.13. Cho hai dudng thang a va b cét nhau tai O. V& cac diém P va Q sao cho ching khéng
nam trén hai duong thang nay. Néu cach xac dinh mot diém M thudc duong thang a
hoic duong thang b sao cho ba diém M, N, Q thang hang.
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Chuyén dé 2. TIA
A. KIEN THUC CAN NHO

1. Hinh gdm diém O va mot phan duong thang bi

chia ra boi diém O duoc goi la mot tia géc

O. Trén hinh 7 ta c6 tia Ox. Hinh 7
2. Hai tia chung gdc tao thanh dudng thang goila u

hai tia d6i nhau. Trén hinh 8 ta c6 hai tia

Ox va Oy d6i nhau.
Nhin xét: Moi diém trén duong thing 1a gbc Hinh 8
chung cua hai tia d6i nhau.
3. Hai tia trung nhau: Trén tia Ox liy mot diém
M (M khac O). Khi do hia tia Ox va OM
trung nhau. (h.9).
Hai tia trung nhau chi coi la mot tia. 0

4. Mbi quan hé gitra mot diém nam gitra hai diém .
khic v6i hai tia déi nhau, hai tia trang HINN 3
nhau.

Xét ba diém A, O, B thang hang (h.10).

e Néu hai tia OA, Ob dbi nhau thi géc O nam
gitta A va B

e Nguoc lai, néu diém O nim gitta A va B thi hai A 0

tia OA va OB dbi nhau; hai tia AO, AB

trung nhau, hai tia BO, BA trung nhau. Hinh 10

B. MOQT SO Vi DU

Vi du 1. Trén duong thang xy liy ba diém m, O, N (h.11)

M 0 N

Hinh 11
Hay ké tén:
a) CAc cap tia d6i nhau;
b) Céc tia truing nhau géc O, céc tia tring nhau gbc M.
Giai
a) C6 ba cap tia dbi nhau 1a: Mx va My; Ox va Oy; Nx va Ny.

b) C6 hai cap tia tring nhau goc O 1a: Ox va OM, Oy va ON.
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C6 ba tia trung nhau goc M 1a: MO, Mn va My.
Luu y: Ba tia trung nhau nay chi coi la mot tia.

Vi du 2. Cho diém O nam gifta hai diém A va B va diém M sao cho hai tia OM va OB
triing nhau. Chtng to rang:

a) Hai tia OA, OM dbi nhau;

b) Bén diém A, B, O, M thang hang.

Giai (h.12)
a)Vi diém O nam giira hai diém A va B nén hai tia A o M B
OA va OB dbi nhau (1)
Hinh 12
Mat khac hai tia OM va OB trung nhau (2)

Nén tir (1) va (2) suy ra hai tia OA, OM dbi nhau.
b) Hai tia OA, OB d6i nhau nén ba diém O, A, B cling thusc mot dudng thang.
Hai tia OA, OM ddi nhau nén ba diém O, A, M ciing thuoc mét duong thang.

Hai duong thang nay c6 hai diém chung 1a O va A nén ching trung nhau do d6 4 diém
A, B, O, M thang hang.

C.BAI TAP

1.14. K& tén céc tia c6 trong hinh 13.

1.15. Trong hinh 14 c6 bao nhiéu tia?

n p
m u
0 @)
X D y
A B y v/ C E\n
q
Hinh 13 Hinh 14

1.16. Trén mot duong thang ldy n diém A, A,,..., A . Qua cac diém nay vé& cic duong thang

song song v&i nhau. Tinh gia tri cau n dé trong hinh c6 dung 100 tia.
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1.17. Cho diém O nim gitra hai diém M va N. Trén tia Om ldy diém E, trén tia ON ldy diém F.
Giai thich vi sao:
a) Hai tia BO va BC d6i nhau;
b) Piém B nam giira hai diém O va C.
1.18. Cho diém O nam giita hai diém A va B, diém B nam giira hai diém A va C. Giai thich vi
Sao.
a) Hai tia BO va BC d6i nhau;
b) Diém B nam gitra hai diém O va C.
1.19. Cho diém B nam giita hai diém A va C, diém C nam giita hai diém B va D. Chung t6
rang:
a) Hai tia BA, BD ddi nhau; b) Hai tia CA, CD déi nhau.

95



Chuyén dé 3. POAN THANG

A.KIEN THUC CAN NHO
1. Poan thiang AB 1a hinh gém diém A, diém B
va tat ca cac diém nam giita A va B (h. 15).

Ae

Hinh 15

2. Mdi doan théng co mot do dai. PO dai doan th'flng 12 mot s6 16n hon 0.
3. Néu diém M nim giira hai diém A va B thi AM + MB = AB.
4. Trén tia Ox bao giod cling v€ dugc mot va chi mot diém M sao cho OM =a (don vi

dai).

5. Trén tia Ox, OM =a, ON =b, néu
0<a<Db thi diém M nam giita hai diém O va N
(h. 16).

B. MOQT SO Vi DU

Vi du 1. Trén duong thing xy ldy ba diém A, B, C.

a) Ké tén cac doan thang c6 trong hinh.

b) Cho biét AC =3cm, BC =5cm. Tinh do dai AB.

Giai
a) Trong hinh c6 ba doan thang AB, AC va BC.
b) Xét ba trudong hop.
e Truong hop diém A nam giita diém B va
C (h. 17).
Tacdé: BA+ AC=BC
BA+3=5
AB=5-3=2 (cm)
e Truong hop diém B nam giira hai diém A va C
Taco: AB+BC=AC
AB+5=3 (vo i)
e Trudng hop diém C nam giita hai diém A va B
Tacd: AC+CB=AB
3+5=AB
AB =8 (cm)
Vay AB =2cm hodc AB =8cm

Hinh 16

-~ -

- -

e ————

N —_——_ -

— -~

Hinh 18

Luu y: Khi dé bai khong cho biét vi tri tuong d6i gitta ba diém A, B, C thi phai xét ting
truong hop vi tri ciia mdi diém dbi véi hai diém con lai. Néu khong s& bo sot dap sb.
Vi du 2. Trén duodng thing xy 1a bén diém C, E, F, D theo thir tw d6. Biét CD = 7cm,

EF=3cm, FD =2cm.
a) So sanh CE va EF.

b) Tim nhiing cip doan thang bang nhau trong hinh v&.

Gii (h. 19)
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a) Diém F nam giita hai diém E va D

7
nén ED=EF +FD=3+2=5 (cm). e .
Diém E nam giita hai diém C va D e LN
nén x C E 3 F o Dy

CE+ED=CD
— CE=CD-ED=7-5=2 (cm)
b) Tacd CE =ED (=5cm)
Vi du 3. Cho ba diém A, B, C sao cho AB =2cm, BC =4cm va CA=3cm. Hoi ba diém
A, B, C c6 thang hang khdng? Vi sao?

Hinh 19

Giai

e Gia str diém A nam giira B va C, khi d6 thi BA+ AC = BC tirc

2+3=4 (voli)

Vay A khong nam gitra B va C.

e Gia sir diém B nam giira A va C, khi d6 thi AB+BC = AC tiic

2+4=3 (voli)

Vay B khong nam giita A va C.

e Gia str diém C nam giita A va B, khi d6 thi AC +CB = AB tirc

3+4=2 (vo i)

Vay C khong nim giira A va B.

Trong ba diém A, B, C khong c6 diém nao nam giita hai diém con lai néu ba diém nay
khong thing hang.

Luu ¥: Ban c6 thé giai bai toan trén bang cach khac gon hon nhu sau:

Tacé BA+ AC = BC (vi 2+3+4)nén A khong nam giita B va C.

AB + BC = BC (Vi 2+4 #3) nén B khong nim giita A va C.

AC +CB = AB (Vi 3+4 % 2) nén C khong nim giira A va B.

Trong ba diém A, B, C khong c6 diém nao nam giita hai diém con lai néu ba diém nay
khong thang hang.

Vi du 4. Trén tia Ox 1ay cic diém A va B sao cho OA=2cm; OB =5cm. Trén tia ddi
clia tia Bx 14y diém M sao cho BM =OA. Tinh d6 dai AM.

Giai. (h. 20)
Trén tia Ox c6 OA< OB (2<5) nén diém A

nam gitta hai diem O va B do do

OA+AB=0B L
— AB=0OB-0A=5-2=3 (cm). < e e
Taco BM = OA=2cm. O " A? M B X
Trén tia BO c60 BM <MA (2<3) nén
Hinh 20

diém M nam giira B va A.
Taco BM + MA=BA
2+MA=3=MA=1cm

C. BAI TAP
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1.20. Trong hinh 21 dudng thang nao, tia «
nao cat doan PQ? A n

1.21. Cho bén diém A, B, C, D. V& céc y
doan thang c6 hai dau 1a hai trong
s6 cac diém d3 cho. Hoi v& duoc tat y m
ca bao nhiéu doan thang.

1.22. Cho truéc n diém. V& cac doan
thiang c6 hai dau 13 hai trong céc
diém da cho. Biét v& dugc tat ca 36 P
doan thang. Tinh gia tri cua n.

1.23. Trén doan thang xy, liy bon diém Hinh 21
A, B, C, D theo thir tyr d6. Cho biét
AC >BD. Hay so sanh hai doan
thang AB va CD.

1.24. Cho doan thang AB. Trén ta d6i cua tia AB ldy diém M sao cho AM =1cm . Trén tia ddi
ctia tia BA 13y diém N sao cho BN =2cm . Hay so sanh hai doan thing BM va AN.

1.25. Cho diém M nam giita hai diém A va B; diém B nim giita hai diém A va C. Biét
AM =3cm, MB =2cm, BC =1cm. Tinh d¢ dai AC.

1.26. Cho doan thang AB=7cm. Liy diém M niam giita A va B sao cho MA—MA=3cm.
Tinh d6 dai cac doan thang MA va MB.

1.27. Cho doan thang AB =6cm. Trén duong thang AB ldy diém M sao cho MA=2MB. Tinh
d6 dai doan thang MB.

1.28. Cho ba diém A, B, C. Biét raing AC =3cm, BC =2cm va AB =5cm. Hoi hai tia CA va
CB ¢6 vi tri nhu thé nao ddi voi nhau?

1.29. Trén tia Ox lay cac diém A va B sao cho OA=4cm, AB =2cm. Tinh d¢ dai doan thang
OB.

1.30. Trén tia Ox lay cac diém M va N sao cho OM =3cm, MN =5cm. Tinh do dai doan
thang ON.

1.31. Trén tia Ox lay ba diém A, B, C sao cho OA=2cm, OB =3cm, OC =5cm. Tim céc cip
doan thang bang nhau trong hinh v&.

1.32. Trén tia Ox léy cac diém M va N sao cho OM =m, ON =m+n trong d m>n>0.
Hay so sanh OM va MN.

QO e
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Chuyén d@é 4. TRUNG PIEM CUA POAN THANG
A. KIEN THU'C CAN NHO
1. Pinh nghia: Trung diém M cua doan thing AB la diém nam giita A va B va cach déu
A, B (MA=MB).
2. Tinh chit: Néu M 1a trung diém

A

Zu
W

ciia AB thi MA=MB =22 (h. 22).
2 Hinh 22
B. MQT SO Vi DU
Vi du 1. Cho doan thing AB c6 d¢ dai 1a 5cm. Trén doan thing nay lay diém C sao cho
AC =3cm. Goi M 1a trung diém ctia CB. Tinh d6 dai AM.
Giai. (h. 23)
Diém C nim giira A va B

)
nén AC+CB=AB =T TTTTTS -~
— CB=AB-AC =5-3=2 (cm) S e —
ViM la trung diém cta CB A “3:_ c M B
Nén MBzc—szgzl(cm). Hinh 23

Diém M nim giira A vaBnén AM + MB = AB.

Suyra AM =AB-MB=5-1=4 (cm).

Nhdn xét: Trong 15i giai trén dya vao nhan biét truc quan qua hinh v& ta noéi diém M
nim gitra hai diém A va B ma khong giai thich 1i do vi chudn kién thtrc ki ning mén Toan 6
khong yéu cau phai giai thich.

Néu mudn giai thich ban c6 thé 1ap luén nhu sau:

Trén tia BA c6 BM <BA (1<5) nén diém M nim giira hai diém A va B. Van dé ¢ day
1a ban phai xét tia gbc B.

Vi du 2. Cho doan thang AB =6cm. Lay diém M nam giita hai diém A va B sao cho

AM = % AB . Trén tia MB 13y diém O sao cho MO = %AM . Chimg t6 rang:

a) Piém O khong phai 13 trung diém cua doan thang MB;
b) Piém O 1a trung diém cua doan thang MB.
Giai. (h. 24)

1 1

a) Taco AM :EAB=§.6:2(cm). 6
MO=1am =L2-1 (cm) S — N
> > - ATV o B

Vi diém M niam giita A va B nén Hinh 24

AM +MB=AB.

Suyra MB=AB—-AM =6-2=4 (cm).

Trén tia MB c6 MO < MB (1< 4) nén diém O nam gitra hai diém M va B.
Do d6 MO+ 0B =MB.
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Suyra OB=MB-MO=4-1=3 (cm).

Viay OM <OB (1<3), do d6 O khong phai 13 trung diém cua doan thang MB.

b) Trén tia BA c6 BO < BA (3<6) nén diém O nam giira hai diém B va A (1)

Taco BO+OA=BA=0A=BA-BO=6-3=3 (cm).

Vay OA=0B(=3cm) (2)

Tir (1) va (2) suy ra O 1a trung diém cta doan thang AB.

Vi du 3. Trén duong thang xy liy mot diém O. Trén tia Ox lay diém M sao cho
OM =2cm. Trén tia Oy lay diém N va P sao cho ON =2cm va OP =a > 2cm.

a) Ching t6 rang O 1a trung diém cua MN.

b) Tim gia tri cua a &é N 14 trung diém cta OP.

Giai. (h. 25)

a) Hai tia OM, ON d6i nhau nén

diém O nam gitra hai diém M va N 2 //__a_\\

(1) i S

Mit khac OM = ON (= 2cm) () X o N Py
Tu (1) va (2) suy ra O la trung Hinh 25

diém cua doan thang MN.

b) Trén tia Oy c6 ON <OP (vi 2<a) nén diém N nam giita hai diém O va P.
Tacd ON+NP=0OP=NP=0OP-ON =a-2.
Dé N 1a trung diém ctia OP thi phai c¢6 thém diéu kién:
NP=ON<a-2=2<a=4 (cm).

C. BAI TAP

1.33. Cho doan thang AB va diém O nam giita hai diém A va B. Biét AO :%AB, chimg to

rang diém O 1a trung diém cua doan thang AB.

1.34. Cho ba diém M, O, N thang hang. Biét OM =ON , ching t6 rang O 14 trung diém cia
MN.

1.35. Trén duong thang xy ldy 5 diém M, N, O, P, Q theo tht ty d6 sao cho
MN = NO = OP = PQ . Tim nhitng diém 1a trung diém ctia mot doan thang.

1.36. Trén tia Ox ldy hai diém A va B sao cho OA=4cm; OB =6cm. Goi M va N lan luot 1a
trung diém cta OA va OB. Tinh d6 dai MN.

1.37. Cho ba diém P, O, Q sao cho OP =0Q =2cm; PQ =3cm. Hoéi diém O c6 phai 13 trung
diém cua doan thang PQ khéng? Vi sao?

1.38. Trén tia Ox Iy hai diém A va B sao cho OA=4cm, OB =6cm. Goi M 1a trung diém cua
OA.
a) Tinh d¢ dai BM.
b) Chimng to rang A 1a trung diém cua doan thang MB.

1.39. Trén doan thang AB lay hai diém M va N. Cho biét AB=7cm; AM =3cm; BN =2cm.
Chung t6 rang N 14 trung diém cua doan thang MB.
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1.40. Trén duong thang xy ldy mot diém O va hai diém M, N sao cho OM =1cm;
ON =2,5cm. V& cac diém A va B trén duong thang xy sao cho M 1 trung diém ciia OA,
N 14 trung diém ctia OB. Tinh d6 dai AB.

1.41. Cho doan thang AB =2" (cm). Goi M, la trung diém ctia doan thang AB, M, la trung
diém ciia doan thang M,B, M, la trung diém ciia doan thang M,B... va M, la trung
diém ciia doan thang M,B . Tinh d¢ dai cia doan thang M M, .
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Chuyén dé néng cao.

CAC DAU HIEU NHAN BIET MOQT PIEM NAM GIUA HAI PIEM KHAC

A. KIEN THU'C CAN NHO

Ta da biét tong AM + MB = AB néu diém M nam giita A va B. Con mudn ching to mot
diém 13 trung diém cua mot doan thang ta phai chimg t6 diém d6 ndm gitra hai dau doan thing
va cach déu hai dau doan thing. Nhu vdy, nhiéu khi ta phai ching to mot diém nim giira hai
diém khac.

Binh thuong, ta nhan biét mot diém nam gitra hai diém khac nhau mot cach truc quan
qua hinh v&. Tuy nhién, dé rén luyén tu duy tich cuc, trong chuyén dé niy ta s& ching t6 mot
diém nam giira hai diém khac bang nhitng 1ap luan chinh xéc, suy luan c6 cin ctr.

Nhiing d4u hiéu nhan biét mot diém nam gitra hai diém khac ma ta d van dung dé giai
mot sb bai

tap la:
e Ddu hiéu 1: Néu hai tia MA, MB . . .
déi nhau thi diém M nim gita hai diém A A B
va B (h. 26?. ’ Hinh 26
e Ddu hiéu 2: Néu AM +MB = AB U, R}
thi diém A nam giita hai diém A va B P ~ey e
(h.26). 0 A B X
e Ddu hiéu 3: Néu tia Ox c¢o Hinh 27

OA<OB thi diém A nam giira hai diém O
va B (h.27)
Sau ddy ta s& xét thém hai ddu hiéu méi:
e Ddu hiéu 4: Trén tia Ox c6 OA<OM < OB thi diém M nam giira hai diém A va B (h.

28).

Ta c6 thé giai thich nhu sau: e ~—

- Trén tia Ox c6 OA<OM nén diém A nam LI T, \\g
giita hai diém O va M, do d6 hai tia MA, MO tring O A M B X
nhau (1) Hinh 28

- Trén tia Ox c6 OM < OB nén diém M nam giira hai diém O va B

Do d6 hai tia MB, MO d6i nhau (2)

Tir (1) va (2) suy ra hai tia MA, MB d6i nhau.
Vay diém M nam gitta hai diém A va B.
e Ddu hiéu 5: Cho diém O nam giira hai
diém A va B, diém M nim gitra O va A, diém N
nam giita O va B. Khi d6 diém O nam giita hai Hinh 29
diém M va N (h. 29).
Ta c6 thé giai thich nhu sau:
- Vi diém O nim giita hai diém A va B nén hai tia OA, OB d6i nhau (1)
- Vidiém M nam giita hai diém O va A nén hai tia OM, OA tring nhau  (2)

A M O N B
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- Vi diém N nim giita hai diém O va B nén hai tia ON, OB tring nhau ~ (3)

Tir (1), (2), (3) suy ra hai tia OM, ON déi nhau, do d6 diém O nim giita hai diém M va

B. MOT SO Vi DU

Vi du 1. Cho ba diém A, O, B sao cho OA=2cm, OB =3cm va AB =5cm. Liy diém M
nam trén duong thang AB sao cho OM =1cm. Tinh d6 dai doan thang AM.

Giai

Tacd AO+OB=AB (vi 3+2=5) nén diém O nam giita hai diém A va B (dau hiéu 2).
Suy ra O nam trén duong thang AB va hai tia OA, OB d6i nhau.

e Trudng hop diém M nam trén tia OB

(h. 30) ~=s

Ta c6 hai tia OM va OA ddi nhau do d6 A
diém O nim giira hai diém A va M (dau

Qe
Z ¢
93]

Hinh 30
higu . Khi a6
AM =A0+0OM =2+1=3 (cm). 1
e Trudng hop diém M nam trén tia OA ;\ If/l 6 73
(h. 32).

Ta c6 OM <OA (vi 1<2) nén diém M Hinh 31

nam giira O va A (d4u hiéu 3).

Khi d6 OM + MA=0A.

Suyra AM =OA-0A=2-1=1 (cm).

Vi du 2. Trén tia Ox ldy ba diém A, B, C sao cho OA=3cm, OB =5cm, OC =7cm.
Chtng t6 ring:

a) Piém A khong phai 1a trung diém cua doan thang OB;

b) Diém B 14 trung diém cua doan thang AC.

Giai. (h. 32)

a) Trén tia Ox c6 OA<OB (3<5) nén __—------

diém A nam giira hai diém O va B (du hiéu 3).

Tacé OA+ AB =OB 0 A B C

Suyra AB=0OB-0A=5-3=2 (cm). Hinh 32

Vay OA> AB (3> 2) nén A khong phai 13 trung diém cua doan thang OB.
b) Trén tia Ox c6 OB <OC (5< 7) nén diém B nam giita hai diém O va C (dau hiéu 3).
Tacdé OB+BC=0C,suyra BC=0C-0OB=7-5=2 (cm).

Vay AB = BC (= 2cm). (1)
Trén tia Ox c6 OA<OB <OC (3<5<7) nén diém B nam giira hai diém A va C (d4u
hiéu 4) (2)

Tir (1) va (2) suy ra diém B 1a trung diém cua AC.
Vi du 3. Cho doan thang AB. Goi O 1a diém bét ki nam giita A va B. Ldy diém M nam
gitta O va A, diém N nim giira O va B.
AB

a) Chung to rang MN =
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b) Ap dung: Cho biét MN =3cm, tinh d6 dai AB.
Gidi. (h.33)

a) Piém M Ia trung diém cia OA nén M niam giita O va

OA _ .; . A, n
A, OM :T. biém N la trung diém cua OB nén
s . OB T T Tt-<.
N nam gita O va B, ON = Ptae LemT TS “~o_ T~<L

Mt khac diém O nam giita A va B
AL a \Y .o N e . Hinh 33
(dé bai cho) nén O namgitta M va N (dau hiéu 5)

Suyra MN =OM +ON :O2A+028 :OA—|2—OB = AZB

b) Tacé MN :% nén 3:%,suyra AB = 6(cm)

C.BAI TAP

1.42. V& doan thang AB = 2a. Goi M 1a trung diém cua AB. Lay diém N nam gitra A va B
sao cho AN < NB. Héi trong cac diém A M,N va B,M,N diém nao nim gitra hai diém con
lai?

1.43. Cho doan thang AB va trung diém O cua nd. Ly cac diém M va N thudc doan thing
AB sa0 cho AM — BN <%. Hoi diém O c6 phai trung diém ciia MN khong? Vi sao?

1.44. Cho doan thiang AB=7cm. Ly cic diém | va K nim gita A va B sao cho
Al =3cm,BK =a(a < 4cm).

a) Tinh d6 dai 1K
b) Xac dinh gia tri cua a dé K 1a trung diém cua 1B
1.45. Trén tia Ox lay hai diém A va B sao cho OA=a,0B=b véi a<b.Goi M la trung

diém ciia AB. Chung to ring OM = anrb .

1.46. Cho doan thang AB=6cm. Lay hai diém E va F nam gita A vd B sao cho
AE + BF = 7cm. Tinh d6 dai EF .

1.47. Trén tia Ox lay ba diém A,B,C sao cho OA=1,5cm ;OB = 3cm;OC = 4,5cm . Hoi trén
hinh v& c6 diém nao 14 trung diém ctia mot doan thang?
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1.48. Cho doan thiang AB = 4cm. Trén tia d6i cua tia AB ldy diém O sao cho OA = 2cm.
Goi M va N lan luot 1a trung diém cia OA va OB . Hay so séanh:

a) OA v6i MN
b) OM va AN
1.49. Cho doan thang AB=6cm. Liy diém E nam giita hai diém A va B sao cho

AE :§AB .Goi F 1a trung diém cua AE.

a) Chung to rang E 1a trung diém cua BF
b) Goi O 14 trung diém cua EF , giai thich vi sao O ciing la trung diém cua AB.

1.50. Cho doan thang AB 1a trung diém O cua n6. Trén tia ddi cua tia BA ldy diém M bat ki

(M khéc B). Chang t6 ring OM — MATMB

1.51. Cho doan thang AB va trung diém O cua n6. Goi M la mét diém nam gita A va B
MA — MB‘

nhung khong tring véi O . Chang té raing OM = 5

THCS. TOANMATH.com
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HUO'NG DAN GIAI - PAP SO
DPOAN THANG

Chuyén dé 1
1.1 (h.6). C6 8 nhém ba diém thang hang gom: ba hang ngang, ba hang doc va hai hang chéo.
1.2. Xem hinh 34.
1.3. Goi s6 diém phai co dé vé duoc 36 duong thang la x.

x§x2—1) _35

Suyra x(x-1)=72=9.8

Vix va X —1 1a hai s6 tu nhién lién tiép nén x =9.
Vay sb diém lac ban dau 1a 9+3=12.

Taco

, , . 12.11 Hinh 34
S0 duong thang vé dugc lac ban dau la T = 66.
1.4. a) Trong 5 diém phai co6 diéu kién khong co ba diém nao thang hang.
b) Trong sé 5 diém phai co diéu kién 4 diém thang hang (h.35).
¢) Phai c6 diéu kién c6 hai nhém ba diém thang hang (h.36).

E NV

Hinh 35 Hinh 36

1.5. S6 duong thang vé dugc qua cac cap diém lac ban dau 1a w

£ . ~ <R 4 \ 2 ~ . o .2 X R n-1)(n-2
Neéu bt di mot diem thi so duong thang vé dugc qua cac cap diem vé sau la: Lz()

Theo dé bai ta c6
nin-1) (h-1)(n-2) _
2 2
(n-1)[n—-(n-2)]=20
(N-1).2=20
n-1=10
n=11.
Vay sb diém lac dau la 11.
Céch khéc: Néu bot di mot diém thi qua diém nay va mdi diém trong sé6 n—1 diém con lai b6t
di duoc 1 dudng thing. Vi tong sb duong thang giam di 10 nén n—1=10 hay n=11.
n(n-1)

0

1.6. Huéng dan: Ap dung cong thirc dé tinh s giao diém cua cac dudng thang.
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Pdp s6: 120 giao diém.
1.7. Goi n la sé duong thang. Ta c6 @ =190, suy ra n(n—1) =380 =20.19. Vay n =20.

1.8. Néu trong 12 diém di cho khong c6 4 diém nao thang hang thi s duong thang vé duoc 1a
% =66 (duong thang).

Bay gio xét dén 4 diém thiang hang, qua ching chi vé dugc mot duong thang. Néu 4 diém nay
khong thang hang thi vé duoc % — 6 (dudng thing).

S6 duong thang giam di 1a 6-1=5 (duong thang).
Vay vé& duoc tat ca 1a 66 —5= 61 (duong thang).
1.9. S6 giao diém co6 thé la:

e 3(h37)

e 2(h38)

¢ 1(h39)

o 0(h.40)

/

/

\ Hinh 40
Hinh 39
Hinh 37

Hinh 38

1.10. Huéng ddn: Ban c6 thé v& 5 duong thang cét nhau tao thanh ngdi sao 5 canh (h. 41).

X

Hinh 41

1.11. a) m va n 1 hai duong thang phan biét néu ngoai diém chung O, chung khong con diém
chung nao khéac (h.42).
b) m va n 1a hai duong thang tring nhau nén ching con mot diém chung khac diém O (h.43).
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n o) m
n 0 P
Hinh 42
Hinh 43
1.12. (h.44)
e Vi diém M nam giira hai diém
A va B nén ba diém M, A, B A M B N
thang hang, do d6 diém M nam Hinh 44
trén duong thang AB.

e Vi diém B nam giira hai diém M va N nén ba diém B, M, N thang hang do d6 diém B
nam trén duong thing MN. Hai duong thang AB va MN c¢6 hai diém chung 12 B va N
nén ching trung nhau.

1.13. V& duodng thang di qua P va Q nd cit duong

thang a hodc cit duong thing b tai M. Khi d6 ba

diém M, P, Q thang hang (h.45)

Chuyén dé 2

1.14. Trong hinh 13 ¢ 8 tia, gém:
- Batia goc A la Ax, Ay, Am; AL/ A A,
- Ba tia goc B la Bx, By, Bn;
- Hai tia goc O 1a Om, On.
1.15. Trong hinh 14 c6 18 tia, gom:
Bén tia goc C, bdn tia gbc D, bon tia goc E va 6 tia goc O. Hinh 46
1.16. (h.46)
Tai mdi diém A, A,,..., A, déu co 4 tia.
Do d6 dé trong hinh ¢6 100 tia thi n =100:4 = 25 (diém).
1.17. (h.47)
a) Biém O nam giira hai diém M va N nén hai tia OM, ON déi nhau. (1)
Diém E thudc tia OM, diém F thuoc tia ON nén tia OE tring véi tia OM; tia OF tring véi
tia ON.  (2)
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Tir (1) va (2) suy ra hai tia OE va OF dbi
nhau. E M 0 N F
b) Vi hai tia OE va OF dbi nhau nén géc
O nam giita hai diém E va F.

1.18. (h.48)
a) Biém O nam gitra hai diém A va B nén hai tia BA, BO

Hinh 47

trung nhau. 1) A O B C

Diém B niam giita hai diém A va C nén hai tia BA, BC

d6i nhau. (2)

Tir (1) va (2) suy ra hai tia BO va BC déi nhau.

b) Vi hai tia BO va BC ddi nhau nén géc B nam giira hai diém O va C.
1.19. (h.49)

a) Vi diém B nam giita hai diém A va C nén hai tia

Hinh 48

BA, BC dbi nhau. (1) A B C D
Vi diém C nam giita hai diém B va D nén hai tia BC
va BD trung nhau. (2
Tur (1) va (2) suy ra hai tia BA, BD dbi nhau.
b) Vi diém B nam gitra hai diém A va C nén hai tia CA, CB tring nhau. (3)
Vi diém C nam giira hai diém B va D nén hai tia CD, CB ddi nhau. (4)
Tir (3) va (4) suy ra hai tia CA, CD dbi nhau.
Chuyén dé 3

1.20. (h.21) Buong thang xy va tia Am cit doan thang PQ.

1.21. (h.50 a,b) V& duoc tat ca 6 doan thang 1a AB, AC, AD, BC, BD va CD.

Hinh 49

B

A B C D

Hinh 50b

Hinh 50a

n.(n-1)

1.22. Ta co =36=n.(n—-1)=72=9.8. Vinva n—1 1a hai s6 ty nhién lién tiép nén

n=9.

1.23. (h.51) Vi diém B nam giira hai diém A va C nén  , 5
AB +BC = AC. Vi diém C nam giira hai diém B va D nén
BC+CD=BD. Hinh 51
Mat khac AC>BD nén AB+BC>BC+CD hay
AB > CD.
1.24. (h.52) Vi diém A nam giita M va B nén
MA +AB = MB R 2

Hinh 52
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Suyra MB=1+AB @

Vi diém B nam giira A va N nén
AB+ BN =AN

Suyra AN=AB+2 (2)

Tur (1) va (2) suy ra MB < AN

1.25. (h.53) Vi diém M nam gita AvaBnén AM+MB=AB. __--3--_  _.2__ 1

Do d6 AB=3+2=5 (cm) A M B
Vi diém B nam giita A va C nén AB+BC = AC. Hinh 53
Do d AC=5+1=6 (cm)
1.26 (h.54) Vi M nam giita A va B nén
MA +MB = AB = 7cm. A
Mat khac MA — MB = 3cm, S —
nén MA =(7+3):2=5(cm) Hinh 54
MB=7-5=2 (cm).
1.27. Xét ba truong hop:
e Truong hop M nam giira A va B (h.55) 6
Taco e _
AM + MB = AB A M B
2MB+MB =6
3MB =6
MB =2 (cm). _-T T~
e Truong hop B nam giita A va M (h.56)
Taco
AB+BM =AM

6+BM =2MB
BM =6 (cm)
e Truong hop diém A nam giita hai diém B va M. Ta c6 BA + AM = BM
6 + 2BM = BM
6+ BM =0 (v0 Ii)
Vay truong hop nay khong xay ra.
Pdp s6: MB = 2cm hoic MB = 6¢m
1.28. Taco AC + CB = AB (vi 3 + 2 = 5). Vay diém C nam giira hai diém A va B. Do d6 hai
tia CA, CB di nhau. 4

- -

Hinh 56

1.29. Piém O 1a gbc cua tia nén khong nam giita A va B
* Xét truong hop diém A nam gitra O va B

(h. 57) Hinh 57
TacoOB=0OA+AB=4+2=6(cm)

* Xét truong hop diém B nim giita O va A

(h. 58) A
Taco OB + BA=0A o= e X
= OB=0A-BA=4-2=2(cm) 2

Hinh 58
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1.30. Biém O 1a gbc cua tia nén khong nam giira hai diém M va N
* Xét truong hop M nam gita O va N (h. 59)
Tac6: ON=0OM + MN =3 +5=8(cm) 3 5

* Xét truong hop diém N nam giira hai diém O va M
Tacd: ON + NM = OM

ON +5 =23 (v Ii) Hinh 59
Vay truong hop nay khong xay ra

Do d6 bai toan c6 mot dap sb 1a 8cm.

1.31 (h. 60)

* Trén tia Ox c6 OB < OC (3 < 5) nén diém B nam gitta O va C.

Taco OB +BC =BC /,==::3:::_‘5“\\
SuyraBC =0OC - 0B =5 -3 =2(cm) S Bl NN .
Po d6 OA = BC (=2cm) © A B c
* Trén tia Ox c6 OA < OC (2 < 5) nén diém A nam gitta O va C. Hinh 60

Taco: OA+AC=0C =AC=0C-0A=5-2=3(cm)
Do d6 OB = AC (=3cm)

1.32. (h. 61) Trén tia Ox c6 OM < ON (m < m +n) nén diém M nam giita hai diém O va N.
Do d6: OM + MN = ON

SuyraMN=ON-OM=m+n-m=n B e =<

Vay OM > MN (vi m > n) =
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Chuyén dé 4
1.33. (h. 62) Vi diém O nam giira hai diém A va B nén AO + OB = AB (1)

SuyraOB=AB-AO=AB- = AB= 1 AB . .
2 2 A 0

Do d6 OA = OB (= %AB) 2) Hinh 62

Tir (1) va (2) suy ra O 1a trung diém cua doan thang AB.

Lueu y: Bai toén nay cho ta mot dau 4n nhan biét trung diém cua doan thang.

1.34. Trong 3 diém M, O, N thiang hang c6 mot diém nam giira hai diém khéac.

* Gia stt M nam gitra O va N, khi d6 ta c6:

OM + MN = ON =MN = ON - OM = 0 (vi OM = ON). Piéu nay vd Ii vi MN > 0. Vay
trrong hop nay khéng xay ra.

Do d6, diém O nam giira M va N.

Mt khac OM = ON nén O 1a trung diém ciia MN.

wll

1.35 (h.63) W . M N o P o y
* N 1a trung diém cua doan thang MO
* O 1a trung diém cia doan NP va MQ Hinh 63

* P 1a trung diém cua OQ

136. (h.64) Vi M li trung diém cia OA nén OM = = ~2(cm)

Vi N la trung diém ctia OB nén ON =g=3(cm) S N T~

Trén tia Ox c6 OM < ON (2 < 3)
nén diém M nam gitra hai diém O va N. Hinh 64
DodoOM+MN=0ON = MN=ON-OM=3-2=1(cm)

1.37. Tac6 OP+0Q # PQ(2+2=3) nén diém O khdng nam giita P va Q do d6 O khong phai
1a trung diém cua PQ.

1.38. (h. 65)

a) Vi M 1a trung diém caa OA nén OM = MA:%: 2(cm) L
Tréntua‘OxcéOM<OB(2<6) o ——>~ ' A B
nén M nam gitra O va B

Do d6 OM + MB = OB. Hinh 65
SuyraMB=0B-0OM=6-2=4(cm)

b) Trén tia Ox c6 OA < OB (4 < 6) nén diém A nam giira hai diém O va B.

Do d6 OA + AB=0B= AB = OB - 0A =6 -4 =2(cm)

Trén tia BO c6 BA < BM (2< 4) nén diém A nam giita hai diém B va M

Mat khac BA:%BM (2 :%.4} nén diém A 13 trung diém ctia MB.

1.39. (h. 66) Biém M nam giira A va B nén AM + MB = AB

— MB=AB-AM=7-3=4(cm) I
Trén tia BA cO BN <BM (2 <4) A N\.Z_/B
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nén diém N nam giira hai diém B va M (1)

TacOBN+NM=BM = MN=BM-BN=4-2=2(cm) Hinh 66
Vay BN = MN (=2cm) 2

Tir (1) va (2) suy ra N 1a trung diém cta doan thang MB

1.40. Vi M la trung diém caa OA nén OA = 20M = 2cm

ViN la trung diém cia OBnén OB=20ON =5¢cm. ~  ° ?
* Xét truong hop M va N thuoc cing mot tiagéc O (h. 67). ~emg” g, "7== ¥
Khi d6 A va B ciing thudc mot tia géc O. A M10O g N B
Vi OA < OB (2 < 5) nén diém A nam giita hai diém O va B. Hinh 67
SuyraOA+AB=0B= AB=0B-0OA=5-2=3(cm)
* Xét truong hop M va N thudc hai tia ¢6i nhau goc O (h. 68) s ,
Diém A va diem B nam trén hai tia doi nhau goc O ST A >
nén diém O nam gitra A va B.
—AB=AO+0B=2+5=7(cm) Hinh 68
10

1.41. (h. 69) Vi M; la trung diém ciia AB nén M,B = % = 27 =2°(cm)

. . g . MB 2°
Vi M; la trung diém cua M;B nén M,B ==, = 2°(cm)
.................... v 7 A .
Vi My la trung diém ctia doan thang MgB nén M1 M2 M3
M,,B = MgB=§=1(cm) Hinh 69

Trén tia BA c6 BM,, < BM, (1<2°) nén dim M,, nam gitra hai diem B va M;.

Do d6 BM,,+M,,M, = BM, = MM, = BM, - BM,, = 2° ~1=511(cm)
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Chuyén dé nang cao 1

1.42 (. 70) iém M li trung diém ciia AB nén AM = MB 2 —a . Ca
Diém N nam giita hai diém A va B nén AN + NB = AB = 2a. A —
Vi AN < AM nén 2AN < 2a, do d6 AN < a.

Trén tia AB c6 AN < AM nén diém N nam giira hai diém Hinh 70

A va M (dau hiéu 3).

Trén tia AB c6 AN < AM < AB nén diém M nam giita hai diém N va B (dau hiéu 4).

1.43. (h.71) Piém O 1 trung diém cua AB nén O nam gitra A va B. Trén tia AB c6

AM < AO =% nén diém M nam giira hai diém A va O. -
o . AB Mo 0O N

TréntiaBA c6 BN < BozT

nén diém N nam giira hai diém B va O. Hinh 71

Suy ra diém O nam gitra hai diém M va N (dau hiéu 5) (1)

Tac6 OM = OA — AM; ON = OB — BN. Mat khac OA = OB va AM = BN nén OM = ON. (2)

Tir (1) va (2) suy ra O 1a trung diém cua MN.

1.44 (h. 72) 7 ——————

a) biém | nam giita A va B nén e = K‘“\a:’B
Al +IB=AB = IB = AB - Al =73 = 4(cm) 3

Trén tia BA ¢6 BK < BI (vi a < 4) nén diém K nam giira hai diém B va I. Hinh 72

Do d6 BK + KI=BI = IK = Bl - BK = 4 —a (cm)
b) Ta ¢c6 K nim gita B va | nén muén K 1a trung diém coa Bl thi phai c6

BKlelca:14:2(cm) b
2 2

- S -~
///’/— ————— ~\\‘ , -\\I\‘ X
1.45 (h. 73) Trén tia Ox ¢c6 OA < OB (via<b) o°* A v B
nén diém A nim giita hai diém O va B
SuyraOA+AB=0B = AB=0OB-0OA=b-a Hinh 73

ViM la trung diém cua AB nén BM =% :b—Ta .

Ta co: b_Ta<%<b .Trén tia BO c6 BM < BO (vi b_Ta<g<b) nén diém M nam giira hai

b-a 2b-(b-a) a+b
S22

1.46 (h. 74) DBiém E nam giira hai diém A va B nén AE + BE= AB = 6cm ma AE + BF = 7cm

nén BE < BF. Trén tia BA ¢6 BE < BF nén diém E nam giita hai diém B va F.

Suy ra BE + FE = BF.

diém B va O. Suy ra BM + MO = BO. Do d6 OM =OB—-BM =b-

Taco: AE + BF = 7cm /,,/—6‘ ‘‘‘‘‘ -~

Do d6: AE + (BE + FE) = 7cm AO;H—W//—";\X;—"\:Q B
AB + FE =7cm
> FE=7-AB=7-6=1(cm) Hinh 74

1.47 (h. 75)

e Tréntia Ox c6 OA < OB (1,5 < 3) nén diém A nam giira hai diém O va B.
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Tac6 OA+AB=AB = AB=0B-0A=3-15=15(cm)
Vay OA = AB (=1,5cm)
Suy ra A 14 trung diém ciia OB
e Tréntia Ox c6 OB < OC ( 3 < 4,5) nén diém B nam giita O va C

Tac6: OB+BC=0C = BC=0C-0B=45-3=15(m) 45

Vay AB=BC (1) _’4/;:_’_:_ 3___ \‘: Tl «
Trén tia Ox c6 OA < OB < OC (1,5 < 3< 4,5) ° s A B c

nén diém B nam gitra hai diém A va C (dau hiéu 4) (2)

Tir (1) va (2) suy ra B 1a trung diém caa AC Hinh 75

TOm lai, trén hinh ¢6 diém A 1a trung diém cta OB;

diém B 1a trung diém cua AC.

1.48. (h. 76) 4
a) Hai tia OA, AB d4i nhau nén diém A nam giira hai diém O va B, el —— =
dodo OB=A0+ AB=2+4=6(cm)

Vi diém M 1a trung diém cua AO nén OM =1 (cm) Hinh 76
Vi N la trung diém cua OB nén ON = 3 (cm)

Trén tia OB ¢6 OM < ON nén diém M nam giira hai diém O va N. Suy ra OM + MN = ON
Do d@ MN=0ON-OM=3-1=2(cm)

Vay OA = MN (=2cm)

b) Trén tia OB c6 OA < ON (2 < 3) nén diém A nam gitta hai diém O va N
SuyraOA+AN=0ON = AN=ON-OA=3-2=1(cm)

Vay AN = OM (= 1cm)

1.49 (h. 77)

a) Taco AE =§AB =4(cm)

Piém F 14 trung diém cua AE nén AF = FE = 4 :2 = 2(cm). Piém E nam giira hai diém A va B
nén AE+ BE=AB.SuyraBE=AB-AB=6-4=2(cm).

Do d6 BE = FE(=2cm) (1)

Trén tia AB c6 AF < AE < AB (2 <4 < 6) nén diém E nam gitra F va B (dau hiéu 4) (2)

Tir (1) va (2) suy ra E 14 trung diém cua BF.

b) Diém F nam gitta hai diém A va E (vi F la trung diém cia AE) ~___ 6 ____

Su}/ ra hai‘tia FA vaFE €1‘6i nhau. (1) q ;\;":—/—0—/—5;'
Diém O nam giita hai diém E va F (vi O 1a trung diém cua FE).

Suy ra hai tia FO va FE trung nhau. (2) Hinh 77

Tir (1) va (2) suy ra hai tia FA, FO d6i nhau.

Do d6 diém F nam giira hai diém A va O dan tgi OF, OA tring nhau (3)

Lap luan tuong tu c6 hai tia OE, OB trung nhau. (4)

Mt khac hai tia OF , OE d6i nhau (vi O 1a trung diém cua FE) (5)

Tir (3); (4); (5) suy ra hai tia OA, OB dbi nhau, dan t6i diém O nam giita hai diém A va B (6)
Ta c6: OA = OF + AF (vi F nam giita A va O)

OA=1+2=3(cm)

OB = OE + BE (vi E nam gitra B va O)
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OB=1+2=3(cm)

Do 46 OA =0B (7)

Tt (6) va (7) suy ra O 1a trung diém cua AB

1.50 (h. 78) Vi O 1a trung diém cta AB nén OA = OB va O nam giita A va B
Suy ra hai tia BO, BA trung nhau.

Mt khac hai tia BM, BA d6i nhau nén hai tia BO, BM déi nhau,

do d6 diém B nam giita hai diém O va M. Suy ra OM = OB + BM (1)

Diém O nam giita hai diém A va B nén hai tia OA, OB déi xtng nhau.

Piém B nam giira hai diém O va M nén hai tia OM, OB tring nhau.

Suy ra hai tia OA, OM d6i nhau. Do d6 diém O nam giita hai diém A va M

VayAO+ OM =AM = OM=MA -AO (2) by # S # > -

Tir (1) va (2) ta c6 20M = OB + BM + MA — AO
20M = MA + MB (vi OA =0B) Hinh 78
OM — MA+ MB
2
Nhén xét:
1. Mudn chirng minh OM :M ta chung t6 20M = MA + MB

Muén c6 20M ta tinh OM, theo hai cach khac nhau rdi cong lai. Sau d6 mubn dugc OM ta
chia két qua cho 2.

2. Bai toan trén van dung néu M nam trén tia doi cua tia AB.

1.51 Xét hai truong hop:

* M nam gitta O va B (h. 79)

Ta c0 hai tia OM va OB trung nhau. (1)

Piém O 1a trung diém ctia AB nén OA = OB va O nam giita A va B.
Suy ra hai tia OA, OB dbi nhau. (2)

Tir (1) va (2) suy ra hai tia OA, OM ddi nhau Y b
do d6 diém O nam gitra hai diém A va M.
Taco6 AO+OM=AM = OM=MA -0A (3) Hinh 79

Mt khéc: OM + MB = OM = OM = OB - MB  (4)
Tir (3) va (4) ta c6 2MO = MA — AO + OB — MB
2MO = MA — MB (vi OA = OB) (5)
* M nam gitta O va A (h. 80)

MB- MA

O¢
]

(6) e

Ciing giai tuong ty nhu trén ta dugc OM =

Tur (5) va (6) suy ra OM = Hinh 80

MA—MB‘

Luu y: Néu diém M tring véi O thi két qua trén van ding.
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