CHUYEN PE 11 . PINH Li VA CHUNG MINH PINH Li.
PHAN I. TOM TAT Li THUYET.
1. Pinh li . Gia thiét va két luan cia dinh li:

Dinh li 1a mét khang dinh dugc suy ra tir nhitng khang dinh dung da biét. Mbi dinh 1i
thuong dugc phat biéu dudi dang: “ Néu ... thi ...”

Phan giita tir “néu” va tir “thi” 1a gia thiét cua dinh 1i.
Phan sau tir “thi” 1a két luan cua dinh 1i.
2. Thé nao la chirng minh dinh Ii ?

Chtng minh mét dinh 1i 1a dung 14p luan dé tir gia thiét va nhitng khang dinh ding da
biét dé suy ra két luan cua dinh 1i.

PHAN II. CAC DANG BAL

Dang 1. Xac dinh gia thiét va két luan caa dinh Ii

I. Phwong phap gidi:
MB&i dinh 1i thuong dugc phét biéu dudi dang: “ Néu ... thi ...”
Phan gitta tir “néu” va tir “thi” 1a gia thiét cua dinh li.

Phan sau tir “thi” 1a két luan cua dinh li.

I1. Bai toan.

Bai 1.NB. Hay néu gia thiét va két luan cua dinh 1i sau: “ Hai duong thang phéan biét cing
vudng goc voi mot dudng thang thir ba thi chiing song song vdi nhau”

Loi giai:
Giai thiét 1a: Hai duong thang phan biét cung vudng goc vi mot duong thang thir ba
Két luan la: chiing song song v&i nhau.

Bai 2.NB. Hay phat biéu phan con thiéu cua gia thiét trong dinh li sau: “ Hai goc ... thi bang
nhau”

Loi giai:

Phén thiéu 1a: déi dinh

Bai 3.NB Hay phat biéu phan con thiéu ctia két luan trong dinh 1i sau: “ Hai duong thang phan
biét cling song song v&i mot dudng thang thi ba thi ...”

Loi giai:

Phan thiéu 1a: chung song song v&i nhau.

Bai 4.TH V& hinh, ghi gia thiét va két luan cua dinh 1i : “ Néu mot duong thing cit hai duong
thang song song thi hai goc so le trong bang nhau”

Loi giai:




allb

GT ‘ ccitavab:alb

KL ‘AizBl

Bai 5.TH Hay phat bicu dinh 1i duoc dién ta bang hinh v& sau:

Loi giai:

Néu duong thang ¢ cit hai dudng thang phan biét a;b. Va trong cac goc tao thanh c6 mot cip
goc dong vi bang nhau thi a va b song song voi nhau.

Bai 6.TH V& hinh, ghi gia thiét va két luan ctia dinh li : “ Goc tao boi hai tia phan giac cua hai
goc ké bu 13 mot goc vudng ”

Loi giai:




GT xOy va yOz ké bu
Om la tia phan giac ciia xOy

On la tia phan gidc cuia yOz

KL mOn = 90°

Bai 7.VD Phan gia thiét: c~na={A};cnb={B}, A +B, =180° (tham khao hinh v&) la ctia dinh
ly nao ?

Loi giai:

Néu hai duong thang cat mot duong thang thir ba tao thanh hai goc trong cuing phia bu nhau thi
hai duong thang do song song.

Bai 8.VD Pinh i “ Hai goc dbi dinh thi bang nhau” c¢6 dinh li dao khong ? V& hinh minh hoa.
Loi giai:

Pinh li “ Hai goc d6i dinh thi bang nhau” khong c6 dinh 1i dao .

Hai goc bang nhau nhung khong dbi dinh.

Bai 9.VD Phat biéu dinh li dao cua dinh li sau: “ Hai dudng thang phan biét ciing vudng goc
v6i mot duong thang thir ba thi chung song song nhau”

Loi giai:
Dinh li d4do “ Hai dudng thing phan biét song song nhau thi chiing cing vudng goc véi dudng
thang thir ba”




Bai 10.VDC Cho hinh v& v6i GT va LK sau. C6 thé rat ra dinh 1i nao.
C

A a

/B
GT | allb, cna={A};cnb={B}

Am 1a phan gidc cua BAa

Bn la phan gidc cua ABb

KL Am | Bn

Loi gidi:
Dinh li: Néu mét dudng thang cat hai dudng thing song song thi goc tao bdi hai tia phan giac
cua hai goc trong cung phia la mdt goc vuong.

Bai 11.VDC Cho dinh li: “Qua mét diém nam ngoai mot duong thang chi c6 mot duong thang
song song véi dudng thang d6”, két luan cta dinh li tng v6i hinh v& dudi day 1a:

b A

Loi giai:

Két luan 1a: b di qua A

Bai 12.VDC Cho dinh li: “Néu mét goc c6 hai canh 13 hai tia phan giac cua hai goc ké bu thi d6
1a goc vudng”, két luan ctia dinh 1 ing voi hinh v& dudi day la:

m




Loi giai:

Két luan 1a: zOt =90°

Dang 2. Chirng minh dinh li
I. Phuong phap giai:

Chtng minh mét dinh 1i 1a dung 14p luan dé tir gia thiét va nhitng khiang dinh dung da biét dé
suy ra két luan cta dinh 1i.

Il. Bai toan.
Bai 1.NB Chung minh dinh 1i 1a gi ?
Loi giai:
Chtng minh mét dinh 1i 1a dung 1ap luan dé tir gia thiét va nhitng khang dinh ding da biét dé
suy ra két luan cta dinh 1i.
Bai 2.NB Chon dap an dung nhét trong cac phat biéu sau:
Khi chimg minh mét dinh li nguoi ta can:
a) Chimg minh dinh li d6 dlng trong mét trudng hop cu thé cua gia thiét.
b) Chtng minh dinh li d6 dung trong hai truong hop cu thé cua gia thiét.
¢) Chiing minh dinh li d6 ding trong moi trudng hop c6 thé xay ra ciia gia thiét.
d) Chtmng minh dinh li d6 ding trong vai trudng hop cu thé cia gia thiét.
Loi giai:
c) Chirng minh dinh li 6 dung trong moi trwdng hop cé thé xay ra cla gia thiét.
Bai 3.NB Phat biéu sau c¢6 phai 1a mot dinh 1i . “Pudng thang nao vudng goc vdi mot trong hai
duong thang cat nhau thi song song véi dudng thang kia”

Loi giai:
Néu hai duong thang bi mot dudng thang thir ba cat va ching tao thanh mét cip goc trong

cung phai bu nhau thi hai duong thing d6 song song véi nhau

( 1
L ° )




Bai 5.TH Hay sip xép cac y sau dé hoan thién bai toan chimg minh dinh 1i “ Hai goc d6i dinh
thi bang nhau.

1/ Va 0,+0, =180°( vi ké bir)
2/Vay O, =0,

3/C6: O,+0, =180° ( vi ké bu)
4/Suyra: O,+0,=0,+0,

Loi giai:

Sap xép

3/C6: O, +0, =180° ( vi ké bu)
1/ Va 0,+0, =180°( vi ké bir)
4/Suyra: O,+0,=0,+0,
2/Vay O, =0,

Bai 6. TH Cho AD la tia phan giac cia BAC . V& BE song song v&i AD, EBA va BAD la hai
gdc so le trong. Chitg minh rang EBA = DAC

B. —E

>

C

Loi giai:
Chtrng minh:

C6: DAC =BAD(1) (vi ADIla tia phan giac cia BAC)
EBA=BAD(2) ( vi hai gdc so le trong, BE//AD)

Tu (1) va (2) suy ra EBA=DAC




Bai 7.VD Cho hinh v& biét AB L ED vd ACB =CBF . Chimg minh ring AB L GF

A C
E= ] a =D
G- -F
B
Loi giai:
C6 ACB =CBF

Va ACB;CBF c¢0 vi tri so le trong.
Do d6: ED/IGF

Laico AB LED

Vay AB LGF

Bai 8.VD Ghi gia thiét két luan va ching minh dinh 1y “ Hai goc cung phu voi mot gdc tha ba
thi bang nhau”

Luu ¥ hai goc phu nhau c6 tong s6 do bang 90°

Loi giai:

GT ‘ A+C=90°, B+C =90°
KL ‘A:B

Chtrng minh:

Taco A+C=90°
B+C=90°
Suyra A+C=B+C
Dod6 A=B
Viy “Hai goc cting phu véi mét goc thir ba thi bing nhau”

Bai 9.VD Chitng minh dinh 1i sau: “ Hai tia phan giac ctia hai goc ddi dinh 1a hai tia d6i nhau”

Loi giai:




Ta co: tOt'=Ol+xOy'+04:%x0y+x0y'+%x'0y'
1 1 o 1A C A
:ExOy+§<xOy + X Oy)+§x Oy' ( xOy'=x'0y vi doi dinh)

=%(x0y+x0y'+x'0y+x'0y')

= %.3600 =180°

Viy Ot va Ot' 13 hai tia d6i nhau

Bai 10.VDC Chtng minh rang néu hai géc nhon xOy,x'O'y"' ¢6 Ox//O'x' va Oy//O'y' thi

xOy=x'0"y"'
Loi giai:
y
1 X
X
GT xOy,x'0'y"' nhon
Ox//O"x'
Oy//O'y'
KL xOy=x'0"y"

Ching minh:
V& tia O0', ta co:
0,=0", (Vi 0,0, ddng vi, Ox//O'x")

0,=0", (vi 0,,0", déng vi, Oy//O'y")




Suyra 0,+0,=0",+0",
Viy xOy=x'0"y'

Bai 11.VDC Chung minh ring: Néu ba diém A,B,C thang hang va A khong nam gitra B va C
thi khoang cach tir diém A dén trung diém M cua doan thing BC bang ntra tong ctia hai doan
thiang AB va AC, tirc 1a

am = AB+AC
2
Loi giai:
GT Ba diém A,B,C thang hang va A khong nam giita B va
C
M 14 trung diém cua doan thang BC
KL am = AB ; AC

Vi diém A khong nam giita hai diém B va C nén c6 hai trudng hop:

Truong hop 1: diém B nam giita hai diém A va C

@

A e

Khi d6 BC=AC-AB
Va AM = AB+BM

AM :AB+B—2C (Vi M 1 trung diém cta BC)
AM = AR+ AC—AB
AM — AB-;AC

Truong hop 2: diém C nam giira hai diém A va B

A - o | o | - B

Khi d6 BC=AB-AC
Va AM = AC+CM

BC

AM = AC +7 (Vi M 14 trung diém cta BC)




AB-AC

AM = AC +
AM — AB;AC

Viy ta c6 diéu phai ching minh.
Bai 12.VDC Cho hai goc ké bu xOy va yOz. Goi Ot 1a tia phan giac ctia xOy . Trong goc
yOz vé& tia Ot' vudng goc véi tia Ot . Chirng minh rang Ot' 14 tia phan gic clia yOz

Loi giai:
tl
t
X
O z

GT xOy va yOzké bu.

Ot la tia phan giac cuia xOy

Trong goc yOz vé tia Ot' vudng goc vai tia Ot .
KL Chting minh rang Ot' 14 tia phan giac cia yOz

CO xOt+1t'0z =90°
tOy + yOt'=90°
Va xOt=tOy (Vi Ot la tia phan giac cia xOy)
Suy ra t'Oz = yOt'
Vay Ot' 1a tia phan giac cua yOz
Phin 111. BAI TAP TU' LUYEN
Dang 1. Xac dinh gia thiét va két luan cia dinh |i
Bai 1.NB Hay chi ra gia thiét va két luan cta dinh li sau:

“Néu M la trung diém ctia doan thang AB thi AM = MB = %

Bai 2.TH Pién vao chd trong dé duoc dinh 1i dung:
Néu Ot 13 tia phan giac clia xOy thi...
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Bai 3.VD Xac dinh gia thiét va két luan cua dinh 1y sau:

“Néu hai goc xOy va x'Oy’ c6 mot goc nhon, mot goc ti va Ox//O'x' ,Oy//O'y" thi
xOy + x'0Oy'=180°"

Bai 4.VDC Cho hinh v& v4i GT va LK sau. C6 thé rit ra dinh 1i nao.

m C

a A

b

ﬂs

GT | allb, cna={A};cnb={B}

Am la phan giac ctia cAa

Bn 1a phén gidc cua nBb

KL Am L Bn

Dang 2. Chieng minh dinh Ii.

Bai 1.NB Phat biéu dinh 1i dao cta dinh li: “ Goc tao bdi hai tia phan giac cua hai goc ké bu 1a
mot goc vudng”

Bai 2.TH Hay sap xép cac y sau dé hoan thién bai toan ching minh dinh li “ Goc tao bdi hai
tia phan giac cta hai goc ké bu 1a mot goc vudng”

B

N
M

i

C - ‘
O

1/ Do d6 MON =90°
AOB

2/ BOM = (vi OM la tia phén giac caa AOB)
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3/ BON = %( vi ON la tia phan giac cuia BOC)

AOB  BOC _AOB+BOC _ 180°
2 2 2

Bai 3.VD Hay v& hinh néu gia thiét va két luan va chimg minh bai toan sau: “ Cho AD Ia tia
phan giac cia BAC . Goi EAG 1a goc ddi dinh ciia BAD . Chimg minh ring DAC = EAG ”

4/ BOM +BON = =90°

Bai 4.VDC Chtrng minh rang néu hai goc ti xOy,x'0'y" c6 Ox//O'x' va Oy//O'y" thi
xOy=x'0"y"'
PAP SO BAI TAP TU LUYEN

Dang 1. Xac dinh gia thiét va két luan cia dinh li
Bai 1.
Giai thiét 1a: M 14 trung diém ciia doan thang AB

Két luan 1a: AM = MB :%.

Bai 2.

Néu Ot 1a tia phan giac cua xOy thi xOt = yOt

Bai 3.

Gia thiét: hai goc xOy va x'Oy' c¢6 mdt goc nhon, mdt goc ti va Ox//O'x' ,0y//0'y'
Két luan: xOy + x'Oy' =180°

Bai 4.

Dinh li: Néu mot dudng thang cat hai duong thang song song thi goc tao bdi hai duong phan
giac cua hai goc ngoai cung phia la mét géc vuong.

Dang 2 . Chirng minh dinh li

Bai 1.

Goc tao bdi hai tia phan giac cua hai goc ké nhau 1a goc vudng thi hai goc d6 13 hai goc ké bu.
Bai 2.

Sap xép

AOB
2

2/ BOM =

(vi OM la tia phén giac caia AOB)

3/ BON = BOC

(vi ON la tia phan giac cia BOC)

AOB  BOC _AOB+BOC _ 180°
2 2 2

( )
1 )

4/ BOM + BON = =90°




1/ Do d6 MON =90°
Bai 3.

E

C

GT | ADlatia phan giac cua BAC.

EAG ddi dinh v6i BAD

KL | DAC=EAG

Chtrng minh:
C6: DAC =BAD(1) (vi ADIa tia phan giac cia BAC)
EAG = BAD(2) ( vi hai goc ddi dinh)

Tu (1) va (2) suy ra DAC = EAG
Bai 4.

GT x0y,x'0'y" tu
Ox/IO'x'
Oy/lO'y'
KL XOy=x'0'y"
Ching minh:

Vé tia 0O0', ta co:

0,=0", (vi 0,0, déng vi, Ox//O'x")
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0,=0", (vi 0,,0', déng vi, Oy//O'y")
Suyra 0,+0,=0'+0/,

Vay xOy=x'0O'y"

PHIEU BAI TAP
Dang 1. Xac dinh gia thiét va két luan caa dinh |i
Bai 1.NB. Hay néu gia thiét va két luan cta dinh 1i sau: “ Hai dudng thing phan biét cung
vudng goc voi mot dudng thang thir ba thi ching song song voi nhau”
Bai 2.NB Hay phat biéu phan con thiéu cua gia thiét trong dinh 1i sau: “ Hai goc ... thi bang
nhau”
Bai 3.NB Hay phat biéu phan con thiéu cta két luan trong dinh 1i sau: “ Hai duong thang phan
biét ciing song song v&i mot dudng thang thi ba thi ...”
Bai 4.TH V& hinh, ghi gia thiét va két luan cua dinh Ii : “ Néu mot dudng thing cat hai duong
thang song song thi hai goc so le trong bang nhau”

Bai 5.TH Hay phat biéu dinh 1i dugc dién ta bang hinh v& sau:

Bai 6.TH V¢ hinh, ghi gia thiét va két luan cta dinh 1i : “ Géc tao bdi hai tia phan giac cua hai
goc ké bu 13 mot goc vudng ”

Bai 7.VD Phan gia thiét: cmna={A};cnb={B}, A + B, =180° (tham khao hinh v&) la caa dinh
ly nao ?

14
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Bai 8.VD Pinh li “ Hai goc dbi dinh thi bang nhau” c6 dinh li ddo khong ? V& hinh minh hoa.

Bai 9.VD Phat biéu dinh li d4o cua dinh li sau: “ Hai dudng thang phan biét ciing vudng goc
v6i mot dudng thang thir ba thi chung song song nhau”

Bai 10.VDC Cho hinh v& v6i GT va LK sau. C6 thé rat ra dinh 1i nao.
C

A a

/B
GT | allb, cna={A};cnb={B}

Am la phan gidc cua BAa

Bn la phan giac cua ABb

KL Am 1 Bn

Bai 11.VDC Cho dinh li: “Qua mét diém nam ngoai mot dudng thang chi c6 mot dudng thang
song song v&i dudng thang d6”, két luan ciia dinh 1i ing véi hinh vé dudi day 1a:

b A

a

Bai 12.VDC Cho dinh li: “Néu mdt goc c6 hai canh 13 hai tia phan giac cua hai goc ké bu thi do
1a goc vudng”, két luan cta dinh 1 ing voi hinh v& dudi dy la:

m

X 0 y

Dang 2. Chirng minh dinh li
Bai 1.NB Chung minh dinh 1i 1a gi ?
Bai 2.NB Chon dap 4n dung nhét trong cac phat biéu sau:

( 1
L © )




Khi chirng minh mét dinh 1i nguoi ta can:

a) Chimg minh dinh li d6 dGng trong mét trudng hop cu thé cua gia thiét.

b) Ching minh dinh 1i d6 diing trong hai trudng hop cu thé cua gia thiét.

¢) Chimng minh dinh li d6 ding trong moi trudng hop c6 thé xay ra cua gia thiét.

d) Chung minh dinh li d6 dung trong vai truong hop cu thé cua gia thiét.
Bai 3.NB Phat biéu sau c6 phai 1a mot dinh 1i . “Pudng thing nao vudng goc vi mot trong hai
duong thang cét nhau thi song song véi dudng thing kia”

Bai 4.TH Dién dat bang 15i dinh 1i sau:

Bai 5.TH Hay sip xép cac ¥ sau dé hoan thién bai toan chimg minh dinh 1i “ Hai goc d6i dinh
thi bang nhau.

1/ Va 0,+0, =180°( vi ké bir)
2/Vay O, =0,

3/C6: O, +0, =180° ( vi ké bu)
4/Suyra: O,+0,=0,+0,

Bai 6. TH Cho AD la tia phan giac cia BAC . V€& BE song song véi AD, EBA va BAD Ila hai
goc so le trong. Chirng minh ring EBA = DAC
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C

Bai 7.VD Cho hinh v& biét AB L ED va ACB =CBF . Chimg minh ring AB | GF

A C
E - - : +D
G- -F
B

Bai 8.VD Ghi gia thiét két luan va ching minh dinh 1y “ Hai goc cung phu véi mét gdc tha ba
thi bang nhau”

Luu ¥ hai goc phu nhau c6 téng sé do bang 90°

Bai 9.VD Chting minh dinh li sau: “ Hai tia phan gidc ctia hai goc d6i dinh 1a hai tia d6i nhau”
Bai 10.VDC Chiing minh rang néu hai géc nhon xOy, x'O'y" €6 Ox//0'x' va Oy//O'y' thi
xOy =x'O'y"

Bai 11.VDC Chung minh ring: Néu ba diém A,B,C thang hang va A khong nam gitra B va C

thi khoang cach tir diém A dén trung diém M ciia doan thang BC bang ntra tong ciia hai doan
thang AB va AC, tirc 1a

_ AB+AC
2

AM

Bai 12.VDC. Cho hai goc ké bu xOy va yOz. Goi Ot la tia phan gidc ctia xOy . Trong goc
yOz v& tia Ot' vudng goc véi tia Ot . Chimg minh rang ot' 14 tia phan giac cia yOz

Phan I11. BAl TAP TU LUYEN

Dang 1. Xac dinh gia thiét va két luan cia dinh Ii

Bai 1.NB Hay chi ra gia thiét va két luan cta dinh li sau:

“Néu M 1a trung diém cua doan thang AB thi AM =MB = %

Bai 2.TH Dién vao chd trong dé duoc dinh 1i dung:

( 1
L )



Néu Ot |3 tia phan giac clia xOy thi...

Bai 3.VD Xac dinh gia thiét va két luan cua dinh 1y sau:

“Néu hai goc xOy va x'Oy’ c6 mot goc nhon, mot goc ti va Ox//O'x' ,Oy//O"y" thi
xOy+x'0Oy'=180""

Bai 4.VDC Cho hinh v& v4i GT va LK sau. C6 thé rit ra dinh 1i nao.

m C

a A

b

ﬂs

GT | allb, cna={A};cnb={B}

Am la phan giac ctia cAa

Bn 1a phén gidc cua nBb

KL Am L Bn

Dang 2. Chieng minh dinh Ii.

Bai 1.NB Phat biéu dinh 1i dao cta dinh li: “ Goc tao bdi hai tia phan giac cia hai goc ké bu 1a
mot goc vudng”

Bai 2.TH Hay sap xép cac y sau dé hoan thién bai toan ching minh dinh li “ Goc tao bdi hai
tia phan giac cua hai goc ké bu 1a mot goc vudng”

B
N

1/ Do d6 MON =90°

AOB

2/ BOM = (vi OM la tia phén giac caa AOB)

( )
L )



3/ BON = %( vi ON la tia phan giac cuia BOC)

AOB  BOC _AOB+BOC _ 180°
2 2 2

Bai 3.VD Hay v& hinh néu gia thiét va két luan va chimg minh bai toan sau: “ Cho AD Ia tia
phan giac cia BAC . Goi EAG 1a goc ddi dinh ciia BAD . Chimg minh ring DAC = EAG ”

4/ BOM +BON = =90°

Bai 4.VDC Chtrng minh rang néu hai goc ti xOy,x'0'y" c6 Ox//O'x' va Oy//O'y" thi
xOy=x'0"y"'
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