DAU HIEU NHAN BIET-TIEP TUYEN CUA PUONG TRON

A.TOM TAT LY THUYET
Déu hiéu 1. Néu mot duong thang di qua mot diém ciia duong tron va vudng goc véi ban kinh di
qua diém do thi duong thang ay 1a mot tiép tuyén ciia dudng tron.

Diu hi¢u 2. Theo dinh nghia tiép tuyén.

B.BAI TAP VA CAC DANG TOAN

Dang 1. Chirng minh mét dwong thing la tiép tuyén ciia mét dwong tron

Phuong phdp gidi: Dé chimg minh dudng thing a 1a tiép tuyén cua duong tron (O; R) tai tiép diém
C, ta co thé 1am theo mot trong cac cach sau:

Cdch 1. Chimg minh C nam trén (O) va OC vudng goc véi a tai C.

Cach 2. K¢ OH vudng goc a tai H va chiing minh OH = OC = R.

Cdch 3. V& tiép tuyén a’ cia (O) va ching minha = '

Bai 1. Cho tam gidac ABC ¢6 AB =6 cm, AC =8 cm, BC = 10 crn. V& dudng tron (B; B4). Chiing
minh AC 14 tiép tuyén ctia duong tron (B).

Bai 2. Cho dudng thang d va A 1a diém nam trén d; B 1a diém ndm ngoai d. Hay dung duong tron
(0) di qua diém B va tiép xtic v&i d tai A.

Bai 3. Cho tam giac ABC can tai A c6 cac dudng cao AH va BK cat nhau tai /. Chimg minh:

a) Buong tron duong kinh A7 di qua K;

b) HK 1 tiép tuyén cua dudng tron dudng kinh AL

Bai 4. Cho tam giac ABC c¢6 hai duong cao BD va CE cat nhau tai H.

a) Ching minh bén diém 4, D, H,’E cf{ng nam trén mot duong tron. q

b) Goi (O) la duong tron di qua bon diém 4, D, H, E va M 1a trung diém cia BC. Ching minh ME 1a
tiép tuyén cua (O).

Dang 2. Tinh d¢ dai

Phwong phap giai: No6i tam véi tiép diém dé van dung dinh 1y vé tinh chat cua tiép tuyén va st dung
cac cong thirc vé hé thire luong trong tam giac vudng dé tinh d dai cac doan thang.

Bai 5. Cho dudng tron (O) c6 diy AB khac duong kinh. Qua O ké duong vudng goc véi 4B, cit tiép
tuyén tai 4 cua (O) ¢ diém C.

a) Chtng minh CB 14 tiép tuyén cta dudng tron.

b) Cho ban kinh ctia (O) bang 15 ¢m va day AB = 24 cm.

Tinh d6 dai doan thfmg OC.

Bai 6. Cho duodng tron (O; R) duong kinh AB. V& day AC sao cho C/A\B =30° . Trén tia dbi cua tia
BA lay diém M sao cho BM = R. Ching minh:

a) MC la tiép tuyén cta (O);

B)MC = R+/3 .

Bai 7. Cho dudng tron tim O c6 ban kinh O4 = R, day BC vudng goc voi OA tai trung diém M cua
OA.



a) T gidc OCAB 1a hinh gi? Vi sao?

b) Ké tiép tuyén v6i dudng tron tai B, cit duong thiang OA tai E.

Tinh d6 dai BE theo R.

Bai 8. Cho tam giac ABC vudng & A, AH 1a duong cao, AB =8 cm,BC = 16 cm. Goi D 1a diém doi
xung voi B qua H. V& duong tron dudng kinh CD cat AC 6 E.

a) Chuing minh HE 1a tiép tuyén cua dudng tron.

b) Tinh d¢ dai doan thang HE.

Dang 3.Téng hop

Bai 9.Cho tam giac ABC can tai 4, ndi tiép dudng tron tdm O. V& hinh binh hanh ABCD. Tiép tuyén
tai C cua dudng tron cat duong thang 4D tai N. Ching minh:

a) Puong thang AD 1a tiép tuyén cia (O);

b) Ba dudng thiang 4C, BD va ON dong quy.

Bai 10.Cho nira duong tron tim O dudng kinh AB va M 1a diém nam trén (O). Tiép tuyén tai M cit
tiép tuyén tai 4 va B cta (O) lan luot & C va D. Puong thing AM cit OC tai E, dudng thang BM cit
OD tai F.

a) Ching minhCOD =90° |

b) Tt gidc MEOF 1a hinh gi?

¢) Chimg minh 4B 12 tiép tuyén cua duong tron dudng kinh CD.

Bai 11.Cho tam gidc ABC vudng tai A ¢é AH 1a duong cao. Goi BD, CE la céc tiép tuyén ctia dudong
tron (4; AH) véi D, E 1a cac tiép diém. Ching minh:

a) Ba diém D, 4, E thang hang;

b) DE tiép xtic v6i duong tron duong kinh BC,

Bai 12.Cho diém M nam trén nira duong tron tim o duong kinh AB. Qua M vé tiép tuyén xy va goi
C, D lan luot 13 hinh chiéu vuéng goc cua 4, B trén xy. Xac dinh vi tri ciia diém M trén (O) sao dién
tich tor gidc ABCD dat gia tri 16n nhét.

Bai 13.Cho dudng tron (O) dudng kinh 4B = 10 em va Bx 1a tiép tuyén cua (O). Goi C 1a mot diém
trén (O) sao cho CAB =30° va £ 1a giao diém cua cac tia AC, Bx.

a) Tinh d¢ dai cac doan thang AC, CE va BC.

b) Tinh d6 dai doan thiang BE.

Bai 14.Cho dudng tron (O) duong kinh AB. Lay diém M thudc (O) sao cho

MA < MB. V& day MN vudng gboc voi AB tai H. Puong thang AN cit BM tai C. Pudng thang qua C
vudng goc voi AB tai K va cat BN tai D.

a) Ching minh 4, M, C, K cung thudc duong tron.

b) Chirng minh BK la tia phan giac cua goc MBN.

¢) Chting minh A KMC can va KM 1a tiép tuyén cua (O).

d) Tim vi tri ctia M trén (O) dé t&r gidc MNKC tré thanh hinh thoi.

HUONG DAN

Bail.Tacd
BC? = AB® + AC?
— BAC =90 = BA L AC




Bai 2. Trung tryc AB cat duong thang
vudng goc voi d ¢ A tai O. Buong tron
(0;0A) 1 duong tron can dung.

Bai 3.

a) Chimg minh dugc BKA = 90" / /WL\ \

b) Goi O la trung diém Al $ 7%

VN
+OK = 0A = OKA = OAK //’?f \

+ OAK = HBK (cung phu ACB) e G B

+HB =HK = HBK = HKB

+ = OKA = HKB = HKO = 90".
Bai 4.

a) Goi O 1a trung diém cua AH thi
OE=0A=0OH=0D

b) Tuong tu 2A

Bai 5. “k
a) ‘
AOAC = AOBC(c.g.c) "

— OBC = OAB = 90" )
— DPCM

b) Str dung hé thtrc lugng trong tam giac vuong
OBC tinh dugc OC=25¢cm

Bai 6.

a) Vi OCB la tam giac déu nén BC=BO=BM=R
— OCM =90 = MC la tip tuyén (O;R)

b) Ta co

OM*=0C*>+MC"*

= MC’=3R"

Bai 7.

a) OA vuong goc voi BC tai M




= M la trung diém ciia BC
—=> OCAB 14 hinh thoi

b) Tinh dugc BE=R+/3
Bai 8.

a) Goi O 1a trung diém CD.

Tir gia thiét suy ra tam gidc ABD va tam giac ODE déu

— DE=DH=DO= B¢
4

= HEO = 90"

= HE 1a tiép tuyén ctia duong tron dudong kinh CD
b) HE = 4+/3

Bai 9.

a) Tam giac ABC can tai A noi tiép (O)

= OA 1 BC
= OA L AD (vi AD||BC)

= AD la tiép tuyén cua (O)

b) Chirng minh dugc ON la tia phan gidc

cua AOD ma AOAC can tai O nén ON ciing
1a duong trung tuyén => ON cit AC tai trung
diém I cia AC=> ON,AC,BD ciing di qua trung

diém I caa AC.

Bai 10.

a) D& thiy AMB = 90" hay EMF = 90° tiép tuyén CM,CA 5
— OC L AM = OEM =90° Tuong tw = OFM = 90" M

Ching minh dugc ACAO = ACMO = AOC = MOC = OC )

1a tia phan giac cua m A .

. 7 0

Tuong tu OD la tia phan giac cia BOM suy ra

OC 1 OD < COD = 90"
b) Do AAOM can tai O nén OE la duong phan



gidc dong thoi 1a duong cao

L —

= OEM = 90° chitng minh twong ty OFM = 90°.
Vay MEOF la hinh chir nhat

¢) Goi I 1a trung diém CD thi I 1a tAm dudng tron
duong kinh CD va I0=IC=ID. C6 ABDC la hinh
thang vuong tai A va Bnén IO || AC||BD valO
vudng goc voi AB. Do d6 AB 1a tiép tuyén cua
duong tron duong kinh CD.

Bai 11.

a) Vi BH, BD la tiép tuyén cta (A;AH)

— HAD = 2HAB

Vi CH,CE la tiép tuyén cia (A;AH)

— HAE = 2HAC

= Iﬂ\D+Iﬂ\E:2(Iﬂ\B+Iﬁ\C):180°

= D,A,E thiang hang

b) Tuong tu 8.

Bai 12. Ta c6 ABCD la hinh thang vuong tai C va D
Ma O La trung diém AB va OM vudng goc véi

CD( tiép tuyén cta (O)

= AD+BC=20M=2R. Chu y rang CD< AB

( hinh chiéu dudng xién)

=S

ABCD

= %(AD + BC).CD
=R.CD <R.AB =2R"

Do doé S

ABCD
Bai 13.
a) Tinh dugc BC=5cm

AC = 5\/§cm, CE = cm

53
3

16n nhit khi CD=AB hay M la diém chinh gitta nira duong tron dudng kinh AB
X




1043
cm

3

b) Tinh dugc BE =

Bai 14.

a) CKA = CMA =90° = C,K,A,M thudc dudng tron duong kinh AC
b) AMBN cén tai B ¢6 BA 1a duong cao, trung tuyén va phan giac .

c) ABCD c¢6 BK L CD va CN L BN nén A la truc tam cua ABCD

= D,A,M thang hang

Tacé6 ADMC vuodng tai M ¢6 MK 1a trung tuyén nén AKM C cn tai

G

K = KCM = KMC

—

lai co6 KBC = OMB nén
KMC + OMB = KCB + KBC = 90°

Vay KMO =90° ma OM la ban kinh KH
nén KM la tiép tuyén cua (O)
d) MNKC 1 hinh thoi

< MN = CK va CM=CK
< AKCM déu .

< KBC=30"< AM =R
C.TRAC NGHIEM REN PHAN XA.

Céu 1: Cho (O; R). Puong thang d 1a tiép tuyén cua dudng tron (O;R) tai tiép diém A khi
A.d 1L OA tai A va Ae(0). B.d 104A. C.A€(0). D. d//OA.

Céu 2: “Néu mot duong thang di qua mot diém ciia dudng tron va ... thi dudng thang Ay 1a mot tiép
tuyén ctia duong tron”. Cum tir thich hop dién vao chd tréng 1a

A. Song song véi ban kinh khi qua diém d6. B. Vuong géc véi ban kinh di qua diém do.
C. Song song véi ban kinh duong tron. D. Vudng goc véi ban kinh bat ki.

Cau 3: Cho (0;5¢m). Puong thang d 1a tiép tuyén ciia duong tron (0;5¢m), khi do:

A. Khoang cach tir O dén duong thang d nho hon 5em .

B. Khoang cach tir O dén duong thang d 16n hon 5cm .

C. Khoang cach tir 0 dén duong thing d bang 5em .

D. Khoang cach tir O dén duong thang d bang 6cm .

Céu 4: Cho (0;4cm) . Pudng thang d 13 tiép tuyén cua duong tron (O;4cem), khi do:



A. Khoang cach tir O dén duong thang d nho hon 4em .
B. Khoang cich tir O dén duong thang d bang 4cm .
C. Khoang cach tir O dén duong thang d 16n hon 4em .
D. Khoang cach tir O dén duong thang d bang 5cm .

Cau 5: Cho tam gidc MNP c6 MN = 5¢m, NP = 12¢m, MP = 13¢m . V@ duong tron (M; NM) .
Khing dinh nao sau day 1a dung?

A. NP latiép tuyén cua (M; MN). B. MP latiép tuyén cua (M; MN).
C. AMNP vudng tai M . D. AMNP vudngtai P.

Céu 6: Cho tam giac ABC ¢d AC = 3cm, AB = 4¢m, BC = 5em . V& dudng tron (C;CA) . Khang

dinh nao sau day la dung?

A. Puong thing BC cit duong tron (C;CA) tai mot diém.
B. AB la cat tuyén cua duong tron (C;CA).

C. AB latiép tuyén ctua (C;CA).

D. BC latiép tuyén cia (C;CA).

Cau 7: Cho tam giac ABC cantai A; dudng cao AH va BK cétnhau tai I. Khi d6 duong thang
nao sau day 1a tiép tuyén ctia duong tron duong kinh A7 .

A. HK . B. IB. C. IC. D. AC.

Cau 8: Hinh chit nhat ABCD, H 1a hinh chiéu cia A4 1én BD . M LN lan luot 1a trung diém cua
BH,CD . Pudng nao sau dy 1a tiép tuyén ciia duong tron tim A, ban kinh AM .

A. BN . B. MN . C. AB. D. CD.

Céu 9: Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH . Pudng tron dudng kinh BH cit AB tai
D, duong tron duong kinh CH cit AC tai E.Chon khéng dinh sai trong céc khéng dinh sau.

A. DE 1a cat tuyén cua duong tron dudng kinh BH .
B. DE la tiép tuyén cua duong tron dudng kinh BH .
C. Ttr gidAc AEHD 1a hinh chir nhat.

D. DE L DI (v6i I la trung diém BH ).

J—

Cho dudng tron (0; R) duong kinh AB . V& didy AC sao cho ABC = 30°. Trén tia ddi cia tia
AB liy diém M saocho AM = R.

Cau 10: Chon khang dinh ding?

A. MC 1atiép tuyén cua (O;R). B. MC 1a cat tuyén cua (O;R). C. MC L BC. D. MC L AC'.



Cau 11: Tinh d0 dai MC theo R.

A. MC =+2R. B. MC =3R. C. MC = 3R . D. MC = 2R .

—

Cho duong tron (0;2cm) duong kinh AB . V& didy AC sao cho OBC = 60°. Trén tia OB lay diém
M saocho BM = 2em .

Ciu 12: Chon khang dinh ding?
A. MC latip tuyén ciia (0). B. MC 1a cat tuyén cta (0). C. MC L BC.  D. MCB = 45°.
Cau 13: Tinh d6 dai M C .

A. MC =2em.  B. MC=+3em.  C. MC=2{3cm. D.MC = dem.

T mot diém A & bén ngoai dudng tron (O; R), vé hai tiép tuyén AB, AC voi (0). Pudng thang
vudng goc voi OB tai O cittia AC tai N.Puong thing vudng goc voi OC cittia AB tai M .

Cau 14: T gidc AMON 1a hinh gi?
A. Hinh binh hanh.  B. Hinh thoi. C. Hinh thang. D. Hinh chir nhat.

Céu 15: Diém A phai cach O mot khoang 13 bao nhiéu dé cho MN 1a tiép tuyén caa (0)?

3

A. OA=2R. B.0A="R. C. 04 =3R. D.OA:%R.

Cho duong tron (0), ddy AB khac duong kinh. Qua 0 ké dudng vudng goc v6i A B, cit tiép tuyén

tai A ciia duong tron ¢ diém C .

Ciu 16: Chon khang dinh dung?

A. BC la cat tuyén cua (0). B. BC latiép tuyén cua (0).
C. BC 1 AB. D. BC//AB.

Cau 17: Cho ban kinh ctia duong tron bang 15¢m; AB = 24cm . Tinh OC .

A. OC = 35¢em . B. OC =20em. C. 0C = 25¢em. D. OC = 15em .

Cho dudng tron (0), ddy MN khac dudng kinh. Qua O ké dudng vudng goc voi MN , cit tiép

tuyén tai M cua duong tron & diém P .

Ciau 18: Chon khang dinh ding?
A. PN latiép tuyén cta (O) tai P. B. AMOP = APON .
C. PN 1a tiép tuyén ctia (0) tai N. D. ONP = 80°.

Cau 19: Cho ban kinh ctia duong tron bang 10cm; MN = 12¢m . Tinh OP .




A. OP =12,5¢cm.. B. OP =17,5¢m . C. OP = 25¢cm . D. OP = 15¢m .

Cho tam gidc ABC c6 hai duong cao BD,CE cét nhau tai H .

Cau 20: Xac dinh tam F cua duong tron di qua bon diém A, D,H,E .
A. F=B. B. F la trung diém doan AD .
C. F 1a trung diém doan AH . D. F 1a trung diém doan AE .

Cau 21: Goi M 1a trung diém BC . Puong tron (F) & trén nhan cac duong thang nao dudi day 1a

tiép tuyén.

A. ME; MF . B. ME . C. MF. D. EC.

Cho ntra dudng tron duong kinh AB. ¢ 1a mot diém thudc nira dudng tron. V& diy BD 1a phan
gidc clia goc ABC . BD cat AC tai E. AD cat BC tai G. H la diém dbi ximg v6i E qua D.

Cau 22: Chon dép 4n dung nhat. TG giac AHGE 1a hinh gi?

A. Hinh binh hanh.  B. Hinh thoi. C. Hinh vudng. D. Hinh chir nhat.
Cau 23: Chon cau dang:

A. AH 1atiép tuyén cua duong tron dudng kinh AB.

B. HG la tiép tuyén ctia duong tron duong kinh AB .

C. ADB = 90°.

D. Ca A va C déu ding.

J——

Cho hinh vé& duéi day: Biét BAC = 60°; A0 = 10cm . Chon dap an ding:

T

Cau 25: D¢ dai ban kinh OB la:
A 3. B. 5. C. 53, D. 103 .
Cau 26: Do dai tiép tuyén AB la:

A. 43, B.5. C. 53, D. 10v3.




—

Cho hinh v& duéi day. Biét AB va AC 1a hai tiép tuyén ctia (O), BAC =120°,A0 = 8cm . Chon
dap an dling.

Cau 27: B0 dai ban kinh OB la:
A. 43 B. 5. C. 4. D. 83.
Cau 28: Do dai doan AB la:

A. 43, B.5. C. 53 D. 4.

Ciu 29: Cho nira dudng tron (O; R), AB 1a duong kinh. Dy BC ¢6 do dai R. Trén tia dbi cua tia
CB lay diém D sao cho CD = 3R. Chon ciu dung.

A. AD latiép tuyén cta dudng tron. B. ACB = 90°.
C. AD cat dudng tron (O; R) tai hai diém phan biét. D. Ca A, B déu dung.

Cau 30: Cho x/(z/, trén Oz lay P, trén Oy lay Q sao cho chu vi APOQ bang 2a khong d6i. Chon

cau dang.

A. PQ ludn tiép xtc v6i mot dudng tron cb dinh.

B. PQ khong tiép xuc voi mot dudng tron ¢b dinh nio.
C. PQ=a.

D. PQ=0P.

HUONG DAN

1. Loi giai:

Néu mot duong thiang di qua mot diém cua dudng tron va vudng goc voi ban kinh di qua diém do6 thi
duong thang iy 1a mot tiép tuyén cua duong tron.

Dap an can chon 1a A.

2. Loi giai:




Néu mot duong thing di qua mot diém cua dudng tron va vudng goc véi ban kinh di qua diém d6 thi
duong thang iy 1a mot tiép tuyén cua duong tron.

Dép an can chon 1a B.

3. Loi giai:

Khoang cach tir tim ctia mot duong tron dén tiép tuyén bang ban kinh cta dudng tron dé.
Dap an can chon 1a C.

4. Loi giai:

Khoang cach tir tim ctia mot duong tron dén tiép tuyén bang ban kinh cia dudng tron do.
Dap 4n can chon 1a B.

5. Loi giai:

Xét tam giac MNP c6 MP* =13° =169; NM*> + NP* =5° +12° =169
= MP® = NM* + NP’

= AMNP vudng tai N (dinh ly Pytago ddo)

= MN L NP ma N € (M;MN) nén NP 1atiép tuyén cua (M;NM).
Dép an can chon 13 A.

6. Loi giai:

4 B
Xét tam gidc ABC ¢6 BC® =5 =25AB° + AC* = 4> +3° =25 = BC® = AB* + AC”
= AABC vuong tai A (dinh ly Pytago dao)
= AB 1 AC ma A€ (C;CA) nén AB latiép tuyén cia (C;CA).

Pap an can chon 1a C.



7. Loi giai:

7

Goi O 1a trung diém AT . Xét tam gidc vudng AIK c¢6 OK =0l = 0A= K ¢

oY

Al

0;?] *)

Ta di ching minh OK | KH tai K .

Xét tam giac OKA cantai O tacd: OKA = OKA (1)
Vi tam gidc ABC cantai A c6 dudng cao AH nén H 1a trung diém cia BC . Xét tam giac vudng

BKC c6 HK:HB:HC:%.

—

Suy ra tam gidac KHB cantai H nén HKB = HBK (2)
Ma HBK = KAH (cung phu véi ACB) (3)

Tu (1); (2); (3) suy ra HKB = AKO ma AKO + OKI = 90° = HKB + OKI = 90° = OKH = 90°
hay OK | KH tai K (**)
Tir (*) va (¥*) thi HK 1a tiép tuyén cua duong tron dudng kinh A7 .

Dap an can chon 1a A.

e eas
8. Loi giai:
/// \\\\
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4 N
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Liy E la trung diém ciia AH.Do M la trung diém ciia BH (gt) nén EM la duong trung binh ctia

AAHB = EM | JAB va EM = %AB.

Hinh chit nhat ABCD ¢6 CD//AB va CD = AB ma N la trung diém ctia DC , suy ra:

DN//AB va DN — %AB.

Tur (1) va (2) tacdé EM//DN va EM = DN .
Suy ra tir gidc EMND 1a hinh binh hanh, do d6 DI//MN .
Do EM / JAB ma AB L AD (tinh chét hinh chit nhat)

AH 1 DM (gt)nén E latryc tdm cua AADM

Suyra DE 1L AM ,ma DE//MN (cmt)= MN | AM tai M .
Vivay MN 1a tiép tuyén cua duong tron (A; AM).
Dap an can chon 1a B.

9. Loi giai:

Goi I,J lan luot 1a trung diém cia BH va CH .

Dé ching minh DE 14 tiép tuyén cua duong tron tim J dwong kinh BH ta ching minh ID | DE
hay ODI =90°.

Vi D, E lan luot thudce duong tron duong kinh BH va HC nénta cé: BDH = CEH = 90°

Suy ra to gidc ADHE 1a hinh chit nhat.

Goi O la giao diém ciia AH va DE,khiddtacd OD = OH = OF = OA.

— -

Suy ra AODH cantai O = ODH = OHD

—_—

Ta cling c6 AIDH cantai I = IDH = [HD

Tw d6 = IDH + HDO = IHD + DHO = IDO =90° = ID 1 DE



Taco ID 1 DE,D e (I) nén DE la tiép tuyén ctia duong tron duong kinh BH .
Tur chirng minh trén suy ra cac phuong an B, C, D dlng.
Dap 4n can chon 1a A.

10. Loi giai:

J——— —

Tam gidc OBC cantai O c¢6 ABC = 30° suy ra AOC = 60° (goc ngoai tai mot dinh bang tong hai
goc trong khong ké véi no).

Nén tam gidc OCA la tam giac déusuyra AC = A0 = AM = R = OCM = 90° = MC la tiép
tuyén cta (O;R).

Pép an can chon 1a A.

11. Loi giai:

Ap dung dinh 1y Pytago cho tam giac vuéng OCM , ta c6 OM* = OC* + MC*

= MC® = OM* —0C” = 3R’ = MC =3R.
Dép an can chon 1a B.

12. Loi giai:



—

Tam giac OBC cantai O c6 OBC = 60°
Nén tam gidc OCB 1a tam giac déu suy ra BC = OB = OC = 2

. s , oM . . :
Xét tam giac OCM ¢6 BC = OB = BM =2 = - nén AOCM vuong tai C
= 0C L CM = MC latiép tuyén cta (0;2cm).

Dép an can chon 14 A.

13. Loi giai:

Theo cdu trude ta c6 AOCM vuodng tai C

Ap dung dinh 1y Pytago cho tam giac vudéng OCM , ta c6 OM* = OC* + MC*
= MC? = OM? — OC? = 4% — 2 =12 = MC = 2/3cm.

Dap an can chon 1a C.

14. Loi giai:



A

Dé& c6 AMON 1a hinh binh hanh (Vi ON//AM;OM//AN)
Ta chimg minh OM = ON

Xét tam gidc OBM va tam gidc OCN c0:

OBM = OCN =90°;

OB=0C =R,

Va OMB = ONC = A

= AOBM = AOCN = OM = ON = AMON 1a hinh thoi.
Pap 4n can chon 13 B.

15. Loi giai:

CH 0
N
N
B
M

T gidc AMON 1a hinh thoi nén OA L MN va

Ma d6 dai 0OA bang 2 lan khoang cach tir O dén MN .



Do d6 MN 1a tiép tuyén dudng tron (O; R) < khoang cach tir O dén MN bing R < OA = 2R.
Dap 4n can chon 13 A.

16. Loi giai:

A ¢

Vi
Tacd OC L AB = OC di qua trung diém ctia AB.

= OC 1a dudng cao dong thoi 14 trung tuyén cia AABC .

= AABC cantai C = AOOZBCO:>AAOC:ABOC (c—g-c)
AC =CB

= OB 1 BC = BC latiép tuyén cta (O)
Dép an can chon 1a B.
17. Loi gidi:

Goi I 1a giao diém ciia OC va AB = Al = B = ATB =12cm .

Xét tam giac vuong OAI ¢6 OI =VOA®> — A’ = 9cm

1015

Xét tam giac vudbng A0C ¢b6 AO* = OL.OC = OC = = 25¢cm .

Vay 0C = 25¢m .
Dap an can chon 1a C.

18. Loi gidi:



S~/

[ A

Vg

Goi I 1a giao diém ciia MN va OP

Tacd OP L MN tai I = I 1a trung diém cua MN .

= PI 1a dudng cao ddng thoi 1a trung tuyén cia AMNP = AMNP cén tai P

MPO=NPO A prpo = apNo (c—g—c)
PM = PN

= PMO = PNO = 90° = ON L NP
= PN latiép tuyén cta (O)
Dap an can chon 1a C.

19. Loi gidi:

Vi
Goi I 1a giao diém cia MN va OP

Taco OP L MN tai I = I létmngdiémcﬁa MN , nén IM:?:%:&m

xét tam gidc vudng OMI c6 OI = JOM? — MI* =10? — 6* = Sem

x€t tam giac vudong MPO theo hé thirc lugng trong tam gidc vudng ta co:



ot _ 10

MO® = OI.OP = OP = =12,5cm

Vay OP =12,5¢m .
Dép an can chon 13 A.
20. Loi giai:

A4

B

O

Goi F 1a trung diém cta AH

Xét hai tam giac vuong AEH va ADH tacd FA=FH = FE = FD = ATH

Nén bon dinh A, D,H, E cung thudc dudng tron tdm F ban kinh ATH

DPap an can chon 1a C.

21. Loi giai:

AH cit BC tai K = AK 1 BC vi H 1a truc tim tam giac ABC

Ta chimg minh ME | EF tai E.

—

AFAE cantai F (vi FA= FE)nén FFEA=FAFE



JE————

AMEC cantai M (vi ME = MC = MB = 192_0) nén MEC = MCE ma BAK = ECB (cung phu
véi ABC')

—

Nén MEC — FEA = MEC + FEC — FEA+ FEC = MEF = 90° = ME | EF tai .

F;A—H].
2

Tuong ty ta cling c6 MF 1a tiép tuyén cia

Tir d6 ME 1a tiép tuyén cua

F,A—H]
2

Dap an can chon 13 A.
22. Loi giai:

G

N
e

Vi D thudc duong tron duong kinh AB nén BD L AD = BD la duong cao cuia AABG, ma BD la
duong phan giac cua ABG (gt) nén BD vura la duong cao vura 1a duong phan gidc cia AABG .

C

Do d6 AABG cantai B suyra BD latrung truc cia AG (1).

Vi H d6i xtng v6i E qua D (gt) nén D 1a trung diém cua HE (2)

Tir (1) va (2) suy ra D 1a trung diém cua HE va AG

Do d6 tir gidc AHGE 1a hinh binh hanh (dau hiéu nhan biét hinh binh hanh)
Ma HE L AG nén AHGE 13 hinh thoi (d4u hiéu nhan biét hinh thoi).

Dap 4n can chon 1a B.

23. Loi giai:



H

s
i

A B

Vi tlr gidc AHGE 1a hinh thoi (theo cau trudc) nén AH//GE (1)
VA HE | AG (tinh chdt) nén ADB = 90° (do d6 C dung).

Xét AABC ¢6 BD va AC la duong cao, ma BD cit AD tai E
Suy ra E la tryc tdm cua AABG ,dodd GE L AB (2).
Tur(l)va(2)suyra AH L AB

Do d6 AH 1a tiép tuyén cta duong tron dudng kinh AB .

Pép an can chon 1a D.

25. Loi giai:
B
(l
| k
C

Tir hinh v& ta c6 AB; AC la tiép tuyén cua (O) tai B,C suyra OC L AC tai C.

——— . BAC

Suyra AABO = AACO (c—g—c)nén BAO =CAO = = 30°

Xét AABO c6 OB = A0.sin A =10.sin30° = 5¢m .

Dap 4n can chon 1a B.

26. Loi giai:

Tir hinh v& ta c6 AB; AC 1a tiép tuyén cta (O) tai B,C suyra OC L AC tai C.

Suyra AABO = AACO (c—g—c)nén B/A\O:CTA\O:¥:30°

Xét AABO ¢6 AB = AO.cos A =10.cos30° = 5\/§cm .



Dap an can chon 1a C.
27. Loi giai:
Tir hinh v& ta c6 AB; AC 1a tiép tuyén cta (O) tai B,C suyra OC L AC tai C.

Suyra AABO = AACO (c—g—c)nén B/A\O:C/’/B:ﬂ:&)o

Xét AABO ¢6 OB = AO.sin A = 10.sin 60° = 4y/3cm..

Dap 4n can chon 1a A.

28. Loi giai:

Tir hinh v& ta co AB; AC 1a tiép tuyén ctia (O) tai B,C suyra OB L AB tai B va OC L AC tai

C.

Suy ra AABO = AACO (c—g—c)nén BAO = CAO = BAC _ gpe

Xét AABO ¢cO AB = AQO.cos A = 8.cos60° = 4cm .
Dap 4n can chon 1a D.
29. Loi giai:

D

Vi AB la duong kinh cua (O;R) nén AB =2R.

Vi D thudc tia dbi ctia tia CB nén BD = CD + BC = 3R+ R = 4R
AB 2R 1 BC R 1

BD 4R 2'AB 2R 2

Xét AABD va ACBA c6 B chung va BC _AB _1 (cmt)
AB B 2

Viviy AABD < ACBA (c.g.c) = DAB = ACB



Ma C thudc (O;R) va AB la duong kinh nén OC = 04 = 0B = ATB suy ra AACB vudng tai C
hay ACB = 90°

Do d6 DAB = ACB = 90° hay AD 1 AB

Suy ra AD 1a tiép tuyén cua (O;R).

Pép an can chon 1a D.

30. Loi giai:

Goi I la giao diém cac tia phan giac cia zPQ;yQP va A B,C
1an luot 14 hinh chiéu cua I 1én Oz, PQ va Oy .

Vi I thudc phan giac ciia goc zPQ nén IA = IB .
Xeét APAI va APBI co:

IA = IB (cmt)

Chung PI

PAI = PBI = 90°

Nén APAT = APBI (canh huyén — canh goc vudng)
Suyra PA= PB

Li luén tuong tu, ta c6 @B = QC.

OA+0C =0P+PA+0Q+QC =0P+ PB+0Q+ @B =O0P+ PQ+ Q0 =2a (do chu vi
AOPQ bang 2a)

Vi IA=1B va IB = IC (cmt)nén JA = IC .
Xét AOAI va AOCI co:

IA = IC (cmt)

OAT = OCI = 90°



Canh chung 01

Nén AOAI = AOCI (canh huyén — canh goc vudng) = OA = OC = %a =a.

Vi o khong ddi va A4,C thudc tia Oz, Oy cb dinhnén A4 va ¢ cb dinh.

Do A va C lan lugt 13 hinh chiéu cta I 1én Oz, Oy nén hai dudng thang A va CI cb dinh hay I
¢ dinh.

Do I va A ¢ dinh nén d6 dai doan thfmg AT khong doi.

Do I4 = IB (cmt) nén IB 14 ban kinh ctia dudng tron (I;IA), ma IB L PQ tai B nén PQ tiép xtc
v6i dudng tron (I;IA) cb dinh.

Dap 4n can chon 1a A.

D.TU LUYEN

Bai 1: Cho tam giac ABC c¢6 AB—6,AC =6,BC =10. V& duong tron (B; BA), duong tron
(C;CA)

Chimg minh rang:

AB 1a tiép tuyén cua dudng tron (C;CA)

CA 1a tiép tuyén ctia dudng tron (B; BA).

Bai 2: Tir diém A ¢ ngoai dudng tron (0; R) vé tiép tuyén AB (B latiép diém), C 1a diém trén
dudng tron (0O) sao cho AC = AB

a) Chimg minh rang AC 14 tiép diém cua dudng tron (0)

b) D la diém trén AC . Pudng thang qua C' vudng gbc voi OD tai M cat duong tron (O) tai
E (E khac C'). Chimg minh rang DE 1a tiép tuyén ctia duong tron (0).

Bai 3: Cho duong tron (O; R), duong kinh AB, M 1a diém trén (O), AM cit tiép tuyén cia dudng
tron (O) tai B va C

a) Tinh AM.AC theo R
b) Xac dinh vi tri M dé 24M + AC dat gia tri nho nhat.
Bai 4: Cho nira duong tron (0; R) dudng kinh AB. M 14 diém di dong trén nira duong tron. Qua

M vé tiép tuyén véi nira duong tron. Goi D,C 1an luot 13 hinh chiéu ciia A, B trén tiép tuyén ay.

a) Chimg minh rang AD + BC khong d6i

b)  Xac dinh vi tri diém M dé dién tich tr giac ABCD 16n nhat.

Bai 5: Cho duong tron (O; R) ¢6 AB 1a day cung c6 dinh khong qua tim O, C 1a diém di dong trén
cung lén AB (C khong trung véi A va B)

Goi (d) 1a tiép tuyén tai C cua duong tron (O;R) va M, N lan lugt 1a chan cac dudong vudng goc vé

tir A va B dén (d). Tim vi tri cia C sao cho khoang cach MN dai nhét, ngan nhét.



Bai 6: Cho nira duong tron (O; R) duong kinh AB. Diém M trén duong tron (0). H 13 hinh chiéu
cua M trén AB.

Xac dinh vi tri cia M dé AH + HM 16n nht.

HUONG DAN ‘

Bai 1: l‘\
AB* + AC* =8 +6° =100 '

BC =10* =100

AABC ¢6: AB* + AC* = BC”?, theo dinh li Py-ta-go

dao ta c6 tam gidc ABC vudng tai A.

= AB 1 CA

Do d6 AB 1a tiép tuyén cua duong tron (C;CA), CA 1 tiép tuyén ciia duong tron (B; BA)
Bai 2:

a)  Xét AOAC va AOAB
C6 OC=0B(=R)

OA (canh chung)
AC = AB (gt)
Do d6: AOAC = AOAB (c.c.c)

— OCA = OBA = 90"

= AC latiép tuyén cua duong tron (0)

b) OD L EC (gt)
= M latrung diém EC

(Pinh 1i duong kinh vudng goc day cung)
OD 1a dudng trung truc cua doan thaing EC .

= DFE =DC

Do do: OED = OCD = 90° (tinh chat d6i xtng truc)
Vay DE la tiép tuyén ctia duong tron (O)

Bai 3: ¢

a) AMAB ndi tiép duong tron duong kinh AB
= AMAB vudng tai M

CB 1a tiép tuyén cua dudng tron (0) A . B




o —

= ABC = 90’
AABC vudng tai B, BM la duong cao
Nén: AM.AC = AB® = 4R’

b) Theo bét déng thirc C si cho hai sé duong co:

2AM + AC > 2N2AM.AC

2AM + AC > 4@, khong doi

Déu “=" xay ra < 2AM = AC
& M 1atrung diém AC

< AABC vudng can tai B

& M trén (O) sao cho MAB = 45"

Vay khi M trén duong tron (O) sao cho

MAB = 45° thi 2AM + AC dat gi tri nho nhat.
Bai 4:

a) AD 1 CD (gt), BC LCD (gt)
OM 1 CD (CD la tiép tuyén cua dudng tron (0))

Suyra AD || BC | OM

Hinh thang ABCD (AD || BC) c6:

OM | AD || BC

O 14 trung diém cua AB

= M 1a trung diém ctia CD

Ta c6 OM la duong trung binh cta hinh thang ABCD

AD + BC
T T

OM

= AD + BC = 2R, khong d6i

b) V& AE L BC tai E

Té gidc ADCE ¢6 ADC = DCE = CEA = 90° nén 13 hinh chit nhat
CD = AE

AE | BC = AE < AB=2R



_AD+BC

Do do: S, ., = CD = RCD < R2R

S op < 2R?, khong ddi
Déu “=" xay ra < FE=B
< DC | AB

& M 1a giao diém cua duong thing vudng goc AB v& tir O va dudng tron (0).

Vay khi M 1a giao diém cta dudng thang vudng goc voi AB vé tir O va duong tron (0) thi dién
tich v& tir O va dudng tron ABCD 16n nhét.
Bai 5:

. V& AK | BN,K € BN

T gidc AMNK co:

M=N=FK=90

Nén la hinh chir nhat

= MN = AK

Ma AK | KB= AK < AB

Do 46 MN < AB khong d6i

Dau “=" xdy ra < K=B

& MN || AB

& C 1a giao diém cia duong trung truc AB voi cung 16n AB.

Vay khoang cach MN dai nhat khi ¢ 1a diém ctia duong trung truc AB véi cung 16n AB.

. Taco: MN >0
Dau “=" xdy ra < M=N

< M,N,A B thé“ing hang
& d 1l AB
& C 1a mot diu mut cia duong kinh song song AB

Viay khoang cach ngan nhat ¢ 1a mot ddu mut ciia duong kinh ciia duong tron (O) song song vai
AB.

Bai 6:

V& N ¢ trén duong tron (O; R) sao cho




—

BON = 45" . Tiép tuyén ctia nira dudng

tron (O) tai N cit AB tai C.Tacé N,C cb dinh:

. ANOC vudng can tai N
° Xét M=N
Taco: M=N nén H=K

Do do: AH + HM = AK + KN = AK + KC = AC

° Xét M =N
Tia CM nam giita hai tia CA,CN

Do d6: ACM < ACN = 45"

AMHC ¢6 MHC = 90°

—

Nén HMC + HCM = 90°

o o o

Ma HCM < 45° nén HMC > 45° = HCOM < HMC

—

AHMC ¢c6 HCM < HMC = HM < HC

Do dé: AH+HM < AH+HC = AC
Vay khi M & trén dudng tron (O R) sao cho BOM = 45" thi tong AH + HM 16n nhét.

HET




