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HE THO'C LUONG TRONG TAM
GIAC VUONG

® N\
@ Kién thitc can nhé

Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH.
bat AB=c¢, BC=a, CA=0b, AH = h,
BH =, CH =1¥. Khi dé ta c6 cac hé thic sau

@ a>=0p+ @a-d=c
®a-h=b-c @Y. =hn?

1 1 1
@a-b’=b2 @ﬁ:?-i-b—Q

e Cacvidu

¢S Vidu 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Biét AB =3 cm, AC = 4 cm. Tinh
BC, AH, BH, CH.

® Loi gidi.

$>Vidu 2. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 duong cao AH (H thuoc canh BC) biét AB =
a, BC = 2a. Tinh theo a do dai AC va AH.

 Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 3. Cho tam gidc ABC vuong tai c6 AB =3 cm, AC = 4 cm, dudng cao AH. Goi E, I
14 hinh chiéu ctia H léen AB, AC. Tinh dién tich t giac AEHF.

o Li gidi.

$>Vidu 4. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 duong cao AH. Biét BH = 25 cm, CH = 144 cm.
Tinh AB, AC, BC, AH.

" . 2
&S Vidu 5. Cho tam giac ABC vudng tai A ¢6 duong cao AH. Biet BH = 1—2 cm, AH = 6o cm.

13
Tih AB, AC, BC, CH.

® Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

2 12
&S Vidu 6. Cho tam gidac ABC vudng tai B, duong cao BH = 5 om va 4AB = 3BC. Tinh
AB, AC, BC, AH, CH.

 Loi gidi.

> Vidu 7. Cho hinh vuong ABCD c6 canh bing 2v/5 cm. Goi M, N lan luot 1a trung diém ciia
AD, DC va I 1a giao diém ctia AN va BM.

a) Chiing minh rdng AN vuong goc véi M B.
b) Tinh AI, MI.
¢) Tinh dién tich t@ gidc BINC.

= 12
&S Vidu 8. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢6 BC' =5 cm, duong cao AH = 5 om- Tinh BH,
CH.

® Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO

Két néi tri thirc véi cude séng

A

. AB3
hit inh rang BM = —.
Chiing minh rang Bee

$SVidu 9. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, ké HM vuong goc véi AB tai M.

DI?

$>Vidu 10. Cho hinh vuong ABCD, I la diém thay d6i trén canh AB (I khac A vi B). Dudng
. . N 1 1 ?
thang DI cat BC tai K. Ching minh rang —— + —— khong doi.

DK?

o Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

$SVidu 11. Cho tam gidac ABC can tai A, c6 goc A nhon. Vé BM vuong goc véi AC. Chiing
minh rang

AM (AB)2 .

MC “\BC '

 Loi gidi.

G Luyén tap

¢S Bai 1. Cho tam gidc vuong ABC, dudng cao AH, canh géc vuong AC = 60 cm, canh huyén
BC =100 cm. Tinh chu vi tam giac ABC, ABH, ACH.

® Loi gidi.

¢S Bai 2. Cho tam gidc vuong c6 cac canh géc vuong bang 5 cm va 12 cm. Tim canh huyén va
cac hinh chiéu ctlia cac canh géc vuong trén canh huyén.

® Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

$SBai 3. Tim cac canh clia tam giac vuong, biét dudng cao va dudng trung tuyén ting vdi canh
huyén theo thit ty 1a 4 cm va 5 cm.

¢S Bai 4. Tim cac canh clia tam giac vuong, biét dudng cao ng v6i canh huyen 13 4 cm, dién tich
tam giac vuong bang 20 cm?.

9 Bai 5. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét AH = 6 cm va HC — HB = 9
cm. Tinh HB, HC.

o Loi gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

<. AB
&S Bai 6. Cho tam gidc ABC vudng tai A, 10 = 2, duong cao AH = 18 cm. Tinh chu vi tam
gidc ABC.

¢S Bai 7. Cho tam giac ABC vuong tai A véi AB < AC va duong cao AH. Tinh AB, AC biét
AH = 6 cm va dién tich tam giac ABC bang 37,5 cm?.

® Loi gidi.

¢ Bai 8. Cho hinh thang ABCD vuong tai A va D. Hai dudng chéo vuong goc v6i nhau tai O.
Biét AB = 21/13, OA = 6. Tinh dién tich hinh thang.

® Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 9. Cho tam giac ABC vuong tai A. Duong cao AH, canh bén AC = 30, HB = 32. Tinh
do dai AH, HC, AB.

5 Bai 10. Cho hinh chi nhat ABCD c¢6 cac canh AB = 60 cm, AD = 32 cm. Tt D ké duong
thing vuong géc véi duong chéo AC. Duong nay cit AC tai E v AB tai F. Tinh do dai cac doan
FEA, EC, ED, FB, FD.

® Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 11. Tinh dién tich hinh thang ABCD, c¢6 dudng cao bang 12 c¢cm, hai dudng chéo AC va
BD vuong goc véi nhau, DB = 15 cm.

® Loi gidi.

9 Bai 12. Hinh thang can ABCD c6 day 16n CD = 10 cm, day nhé bang dusng cao, dudsng chéo
vuong goc véi canh bén. Tim duong cao cuia hinh thang

® Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO Ké&t néi tri thire véi cude séng

A

> Bai 13. Tinh dién tich mot tam gidc vuong c¢6 chu vi 72 cm, hiéu gitta dudng trung tuyén va
dudng cao tng v6i canh huyén bang 7 cm.

® Loi gidi.

9 Bai 14. Cho tam giac ABC' ¢6 do dai cac canh AB, BC, C'A 1a ba s6 tu nhién lién tiép tang
dan. Ké duong cao AH, duong trung tuyén AM. Ching minh rang HM = 2.

o Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

> Bai 15. Tam giac ABC can tai A, goi I 1a giao diém clia cac duong phan giac. Biét TA = 21/5
cm, IB =3 cm. Tinh do dai AB.

¢S Bai 16. Tam gidc ABC ¢6 BC = 40 cm, dudng phan giac trong AD dai 45 cm, dudsng cao AH
dai 36 cm. Tinh cac do dai BD, DC.

¢S Bai 17. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH. Tinh BH, CH biét AB = 12 cm,
BC = 20 cm.

® Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA BUONG CAO

Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Bai 18. Cho tam gidac ABC vuong tai A, duong cao AH. Tinh AC, CH biét AH = 2 cm,

HB =1 cm.

® Loi gidi.

¢S Bai 19. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Tinh AH, HB, HC biét AB = 3 cm,

AC =4 cm.

o Li gidi.

HC =2 cm.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 21. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Tinh BC, AC, AH biét AB = 15
cm, HC' = 16 cm.

 Loi gidi.

¢S Bai 22. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Tinh AB, AC biét AH = 12 cm,
BC = 25 cm.

¢ Bai 23. Cho tam giac ABC can tai A c6 AH, BK 1a 2 dudng cao. Chiing minh rang

) LI P b) BC? = 2CK - CA.
BK? BC? ' 4AH?

 Loi gidi.
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J 1. HE THUC VE CANH VA DUONG CAO K&t néi fri thire véi cude séng

A

& Bai 24. Cho tam giac ABC vuong can tai A va mot diem M thuoc canh huyén BC. Ching
minh ring M B? + MC? = 2M A2
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

-~.
.5@'9 TI SO LUGNG GIAC CUA GOC NHON

v
@ Kién thiic can nhé

1. Khéi niém ti s6 lwgng gidc ctia mdt géc nhon

Cho tam gidc vuong va goc nhon o nhu hinh vé.

Khi do
@ sina = _canh do1 a1 @ tana = canh do1 401
canh huyén’ canh ké ’ S
N N =
@cosa:&ké\; @cota:M- g\
canh huyén canh doi =

canh ké
A Luw y:Nhan zét

@ Ti s6 liong gidc cia mot goc nhon luon duong.
@ sina <1, cosa < 1.

2. Ti s6 luong gidc clia hai géc phu nhau

@ Dinh i 2.1. Néu hai géc phu nhau thi sin géc nay bang cos géc kia, tan géc nay bang cot géc
kia.

@ Hé qua 2.1.
Cho hai goc a va 8 véi o + 8 = 90°, khi d6

® sina = cos f3; © tana = cot §;

® cosa = sin f; ® cota = tanf.

Bang ti s6 lugng gidc mot s6 goc dic biet

Ti s6 luong giac goc o 30° 45° 60°
2 2 2
s V3l v2 il
2 2 2
3
tan « 4 1 \/5
cot o \/§ 1 g
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J 2. Ti O LUONG GIAC CUA GOC NHON Ké&t néi tri thire véi cude séng

AL
e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 AB = 3, AC = 4. Viét cac ti s6 lugng giac cua
goc B.

o Li gidi.

&S Vidu 3. Hay viét t1 s6 luong gidc clia cac goc sau thanh ti s6 lugng giac clia cac géc nhd hon
45°
sin 75°, cos 60°, tan 80°, cot 50°.

BC.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

G Luyén tap

¢S Bai 1. Vé mot tam gidc vuong ¢6 mot goc nhon 34° 16i viét ti s6 lugng gidc ciia goc 34°.

® Loi gidi.

[@)N

¢S Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai C. Trong d6 AC = 0,9 m, BC = 1,2 m. Tinh cac t{ s
luong giac clia goc B. Tit d6 suy ra céc ti s6 luong giac clia goc A.

 Loi gidi.

¢S Bai 3. Hay viét ti cac ti s6 lugng giac sau thanh ti s6 lugng giac ciia cac géc nhé hon 45°

sin 60°, cos 75°, sin 52°30’, cot 82°, tan 80°.

‘ ¢ Bai 4. Dyng géc nhon « biét ‘
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J 2. Ti SO LUONG GIAC CUA GOC NHON K&t néi tri thire véi cudc séng

A

2 _ 06
a) sina = 3; b)) cose =06 c) tana = %; d) cota = g
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

<. = . 5
&S Bai 5. Cho tam giac ABC vuong tai A ¢c6 AB = 6 cm, B = «. Biet tana = T3 Hay tim do
dai canh AC va BC.

® Loi giai
¢ Bai 6. Tinh gia tri ctia cac biéu thic
st &2 b) B = tan76° — cot 14°
a) A= : an cot 14°.
cos H&°
o Loi gidi.

¢S Bai 8. (*) Cho tit gidc ABCD c6 a la géc nhon tao bdi hai duong chéo. Chitng minh ring
1
SicD = §AC’ - BC -sin .
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J 2. Ti SO LUONG GIAC CUA GOC NHON K&t néi tri thire véi cudc séng

A
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

y /4
HE THU'C VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC
50

VUONG

v
@ Kién thiic can nhé

@ Dinh |i 3.1. Trong tam giac vuong, moéi canh géc vuong bang:
a) Canh huyén nhan vdi sin géc dbi hodc nhan vdi cos géc ké;

b) Canh géc vuong kia nhan véi tan géc doi hodc nhan véi cot goc ke.

Vay, trong tam giac ABC vuong tai A, ta c¢6 cac hé thic C
@ b=a-sinB=a-cosC.
@ b=c-tanB=c-cotC. b a

® c=a-sinC =a-cosB.

@ c=b-tanC =b-cot B.

e Cac dang toan

/

& Dang 1. Giai tam gidc vuong

St dung moi quan hé gitta canh va géc trong tam gidc vuong dé giai.

¢S Vidu 1. Cho tam giac ABC véi cac canh goc vuong AB = 5, AC = 8. Hay gidi tam giac vuong
ABC.

$>Vidu 2. Cho tam gifc OPQ vuong tai O ¢6 P = 36°, PQ = 7. Hay giai tam gisc vuong OPQ.

® Loi gidi.
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/ 3. HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thirc véi cude séng

AL

$>Vidu 3. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB =12 cm, C = 40°. Hay tinh do dai

a) AC. b) BC.

c¢) Phan giac BD.

® Loi gidi.

( & Dang 2. Tinh canh va géc ciia tam giac )
Phuong phap: Ké them duong cao dé xuat hien tam giac vuong; ap dung cac hé thic luong
trong tam giac vuong.

¢>Vidu 1. Cho tam gidc ABC, trong d6 BC = 11 cm, ABC = 38°, ACB = 30°. Goi diém N Ia
chan ciia duong vuong goc ké tit A dén canh BC. Hay tinh do dai doan thing AN.

® Loi gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

AL

¢ Vidu 2. Cho tam gidc ABC ¢6 BC = 6 cm, B = 60°, C = 40°. Hay tinh
a) Chiéu cao C'H va canh AC'. b) Dién tich tam giac ABC.

® Loi gidi.

( & Dang 3. Toan thuc té )

Diuing hé thtic gitta canh va goc trong tam giac vuong dé giai quyét cac tinh hudng thuc té.

Vidu 1.
Mot cot den dien AB cao 6 m ¢6 béng in trén mat dat 1a AC dai 3,5 m.
Hay tinh goc BCA (Iam tron dén phit) ma tia sdng mit troi tao véi méat

dat.
6 m
A C
3.5 m
® Loi giai

<> Vidu 2.
Mot cau tuot trong cong vien c6 do doc 1a 28°, va c6 do cao 1a 2,1 m. Tinh
do dai ctia mat cau trugt (lam tron dén chit s6 thap phan thi nhat). C

A H

® Loi gidi.
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J 3. HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG Két néi tri thire véi cude séng

A

$>Badi 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A, ¢6 BC = a, AC' = b, AB = c. Giai tam giac ABC,
biét rang b = 10 cm, C' = 30°.

® Loi gidi.

¢S Bai 2. Mot cot den c6 bong trén mat dat dai 7,5 m. Cac tia ning mit troi tao véi mit dat mot
goéc xap xi bang 42°. Tinh chiéu cao ciia cot den.

® Loi giai
<o Bai 3.
Mot chiée dieu v6i doan day tha dieu AB dai 100 m, day tha diéu tao
v6i phuong thang ding mot géc 40° (hinh bén). Tinh chiéu cao cia A
diéu.
409
100 x
B DH

1A

i = -~
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 4. Cho AABC vuong tai A, duong cao AH. Biét HB = 25 cm, HC = 64 cm. Tinh s6 do
cac goc B va C.

® Loi gidi.

Trung binh

$>Bai 5. Cho tam giac ABC c¢6 BC = 15 cm, ABC = 42° va ACB = 30°. Goi H la chan duong
cao ha ti dinh A xuéng BC. Hay tinh

a) Do dai doan thang AH. b) Do dai doan thang AC.

® Loi gidi.

¢S Bai 6. Cho tam giac ABC vuong tai A. Biét AB = 3 cm, BC' = 5 cm.
a) Giai tam gidc vuong ABC.

b) Tit B ké dudng thing vuong goc véi BC, dusng thang nay cat duong thang AC tai D. Tinh
do dai cac doan thing AD va BD.
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J 3. HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Bai 7. Cho AABC vuodng tai A, AB = 21 cm, C = 40°. Tinh do dai duong phan giac BD.

® Loi gidi.

> Bai 8. Tinh dien tich AABC ¢6 BC = 40 cm, B = 40°, C = 55°.

o Li gidi.
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/ Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

AL

Kho

$>Bai 9.
Khoéng cach gitta hai chan thip AB va M N la x (nhu hinh vé). M
T dinh A ctia thap AB nhin lén dinh M cua thap M N ta duge
géc a. Tt dinh A nhin xudng chan N ciia thap M N ta dude goc
B (so v6i phuong nam ngang AH). Hay tim chiéu cao M N néu
xr =120 m, a = 30° va § = 20°.

17
5
=

 Loi gidi.

$>Bai 10. Cho hinh thang ABCD c6 AB J| CD, D= 90°, C = 38°, AB = 3,5 va AD = 3,1.
Tinh dién tich hinh thang ABCD.

¢S Bai 11. Cho hinh thang can ABCD (AB J/ CD), AB =2 cm, CD = 6 cm, chiéu cao bang 4
cm. Tinh géc nhon tao béi hai dusng thang chita canh bén hinh thang.

® Loi gidi.
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J 3. HE THUC VE CANH VA GOC TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thac véi cudc séng

A

® Loi gidi.

® Loi gidi.
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/ Chuong 1. HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

AL

ON TAP CHUONG 1

2§

v
@ Kién thiic can nhé

Cac kién thitc trong tam ctia bai hoc theo sach gido khoa hién hanh.

Q Bai tip trac nghiém

¢S Bai 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A, ké duong cao AH. He thitc nao sau day 1a dung?
(A) AH? = BH - BC. AC? = CH - BC.

(C)AH?=AB-AC. (D)AH = BH - AB.

 Loi gidi.

¢S Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A va c6 dudng zao A}{Zl Heé thtic nao Sajlzll day 1%4 sai?
H B H B
2 o 2 = . —_— = = _— = —
(A)AB2=BH-BC. (B) AH?=BH -CH. ©AC e e
® Loi giai

day la sai?
(A) AH? = BH - CH.
(C)AB*= BH - BC.

¢S Bai 3. Cho tam giac ABC c6 AB = 3; AC = 4; BC = 5, ké dudng cao AH. Hé thiic nao sau

BH? = AH - CH.
1

@ 11
AB2  AH? AC?

 Loi gidi.
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y 4. ONTAP CHUONG 1

Két néi tri thirc véi cude séng

A

49 Bai 4. Cho tam giac ABC vuong tai B va c6 duong cao BH. Hé thiic ndo sau day la dung?

(A)BH?> = AH - CH. (B) AH?> = BH - CH.
(C)AB*=BH - BC. (D) AB? + AC? = BC2.
o Loi gidi.

> Bai 5. Tam giac ABC c6 duong cao AH thoa man AH? = BH - CH thi khéng dinh nao sau
day la dang?

@ Tam giac ABC vuong tai A. AB? = BH - BC.
(C)AAHB «~ ACHA. (D) AB? + AC? = BC2.
® Loi gidi.

¢S Bai 6. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB = 3; AC = 4. Ké duong cao AH. Do dai AH

l1a
(A) AH = 5. (B) AH = 2,4. (C) AH =225, @AH=1—36.

® Loi gidi.

or P 2
&S Bai 7. Cho tam giac vuong tai A ¢6 AB = 5. Ké dudng cao AH. Biet BH = %, do dai AH

1a
am =% (B) AH =5. AH = L (D) AH = 13.
13

13

o Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

la

4 3
=. =

.. . AB
¢S Bai 8. Cho tam giac ABC vuong tai A va duong cao AH. Biét AH = 9,BH = 12. Gié tri —

AC

4 3
©3 T

® Loi gidi.

BH va AH lan lugt 1a
(A) BH = 6,4; AH = 4,6.
(C)BH =3,6; AH =6 4.

¢S Bai 9. Cho tam giac vuong ABC vuong tai A c6 AB = 6, BC = 10. AH 1a dudng cao. Do dai

BH =3,6; AH = 4,8.
(D) BH = 6,4; AH = 4,8.

® Loi gidi.

AC lan luct la
(A) AB = 3V/T; AC = 12.
(C)AB =12; AC = 4\/7.

¢S Bai 10. Cho tam giac vuong tai A c¢6 duong cao AH. Biét BH = 9,CH = 7. Do dai AB va

AB =12, AC = 3/T.
(D) AB = 3/7; AC = 4/7.
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y 4. ONTAP CHUONG 1

Két néi tri thirc véi cude séng

A

do dai 1a bao nhiéu

(A)BC =115,

BC = 12.

¢S Bai 11. Tam giac vuong ABC c¢6 AB : AC lan ludt ti 1é v6i 3 : 4. Biét AH = 6. Canh BC c¢6

(D) BC =13.

(C)BC =125.

. AB
Tinh ti s6 —.
in tlsoAC

(A) 5. ®) 3.

¢ Bai 12. Cho tam giac ABC vuong tai A va duong cao AH. Biét AH = 6 va AB? = 135+ AC?.

D) 6.

AB = 4; AC = 2, hay tinh do dai doan HE.

@HEz? HE:%

> Bai 13. Cho tam giac ABC vuong tai A va duong cao AH. Ké HE 1 AB (H € AB).Cho

@HE:; (D) HE =2.

5
Tall
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

HE =6; AC' =9, tinh do dai doan BC.
(A) BC = 9v2. (B) BC = 6v/3.

¢S Bai 14. Cho tam giac ABC vuong tai A va duong cao AH. Ké HE 1| AB(H € AB).Cho

(©)BC =93, (D) BC = 18.

® Loi gidi.

dai duong chéo AC.

(A) AC =38. (B) AC =6.

> Bai 15. Cho hinh thang vuong ABCD ¢6 A = B = 90°,AB = AD = 2, DC = 2y/2. Tinh do

(C)AC = 4V2. (D) AC = 2v/5.

® Loi gidi.

¢S Bai 16. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 B= (. Khéng dinh nao sau day sai?

@sinﬁzg—g. cosﬁ:g—g.

@tanﬁzé—g. @cotﬂzj—g.
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y 4. ONTAP CHUONG 1

Két néi tri thirc véi cude séng

A

. 12 .
<> Bai 17. Cho cosa = 3 v6i 0 < a < 90°. Gia tri ctia sin « bang

. 5 . 7 5
@smazﬁ. Sll’laf:ﬁ. @sma—ﬁ.

® Loi gidi.

o 2
¢S Bai 18. Cho tam gide ABC vuong tai A, c6 AB = §BC' Tinh cot C.

@cotC’:g—;/g. cotC’z?. @cotC’zg

> Bai 19. Khing dinh nao sau day la ding?

@ sin 55° = cos 45°. cos 12° = sin 78°. @ tan 60° = sin 30°.

@ cot 75° = sin 15°.

® Loi gidi.
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Két néi tri thire véi cude sdng

y Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

<> Bai 20.
Cho tam giac nhu hinh bén. Héi khédng dinh nao sau day ding?

@sina:sinﬁ. cosoz:cosﬁ.
@cota:sinﬂ. @tana:cotﬁ. o

® Loi gidi.

9 Bai 21. Trong hinh bén, canh z dugc tinh nhu thé nao?
@ 15

15 o e o B
@ = x:15~tan60. @x—15 cos 30°. T= e

YT 60°

60° 15

 Loi gidi.

<o Bai 22.
Cho hinh vé bén. Héi khing dinh nao sau day ding?

¢S Bai 23. Cho tam giac ABC vuong tai A va cos C = 0,6. Hay tinh tan B.
3

tamB:§ tanBzé. tan B = —. tanBzé
3 5

4 )
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y 4. ONTAP CHUONG 1

Két néi tri thirc véi cude séng

A

<> Bai 24.
Tim x trong hinh vé bén.
V14
B = o7 ®z="" 3 4
(C)/65. (D) z = V113. Ase
e
® Loi gidi
$> Bai 25. Khang dinh nao sau day la sai?
(A)sin® 25° + cos? 25° = 1. cos? 12° + cos? 78° = 1.
(C)tan35° - cot 55° = 1. (D) cot 85° - tan 85° = 1.
® Loi gidi.
<> Bai 26.
Cho hinh vé bén. Hay tinh sin C. C
y:
@smC—é smC’—T
2
@smC’—— @smC’—i 4
5 8
30°
A 3 B

o Li gidi.

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

1 1

e 3 .
¢S Bai 27. Cho gbc nhon « véi cot a = 1 Tinh gia tri bieu thic P =

cos ¢ — sin «
cos a + sin «

qua lam tron dén hai chit s6 thap phan).

(A) 7,32 cm. 7,66 cm.

$>Bai 28. Cho tam gidc ABC, biét BC = 11cm va B = 65°, C' = 40°. Tinh do dai doan AB (két

(C) 6,98 cm. (D) 8,16 cm.

® Loi gidi.

(A) 12,12 cm?. 48,49 cm?.

¢5B@i 29. Cho hinh thang can ABCD véi AB | CD. Biét AB = 5¢m, CD = 9em va ADC =
60°. Dien tich hinh thang ABC'D gan bang véi s6 nao duéi day?

(D) 19,8 cm?.

(C) 24,25 cm?.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

9 Bai 30. Cho tit gidc ABCD c6 dién tich S va « la géc nhon tao béi hai duong chéo AC va
BD. Khing dinh nao sau day la ding?
. 1
@S:AC’-BD-sma. SZQAO'BD'COSOL
@S:%AC-BD-sina. @S:AC-BD-COSQ.
o Loi gidi.

$SBai 31. Cho tam giac ABC vuong tai B. Ménh dé nao sau day sai?
(A) AC? = AB? + BC2. AB = BCsinC.
@BC:ABtanA. @sinA:COSC’.
o Loi gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

goc doi.

¢ Bai 32. Trong tam giac vuong c6 goc nhon o, ménh dé nao sau day dung?
@ Mai canh gbc vuong bang canh huyén nhan véi sin goc déi hay nhan véi co-sin goc ke.

Mbi canh géc vuong biang canh géc vuong kia nhan véi tang goc ké hay nhan véi co-tang

@Ti s6 gitta canh ddi va canh huyen duge goi 1a co-sin clia goc a.

@ Ti s6 gitta canh ké va canh d6i dude goi 1a tang clia goc .

® Loi gidi.

MN bing

@ V161 cm. 2 cIm.

.. 8
¢S Bai 33. Cho tam giac MNP vuong tai M ¢c6 NP = 15 cm va sin P = 1 Do dai cta canh

KJ.

(A) 24 cm.

Sr 12
¢S Bai 34. Cho tam giac IJK vuong tai J ¢6 IJ = 10 cm va tan K = 5 Tinh do dai cua

@? i
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

¢S Bai 35. Cho tam gidc ABC vuong tai A c6 B =30° va AB = 10 cm. Do dai ctia BC bang bao
nhiéu?

@ 10v/3 cm. 204/3 cm. @ 10\/3 cm. @ 20\/§ cm.

5 Bai 36. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB = 3 cm va B = 60°. Do dai canh AC bing

(A)6 cm. 6v/3 cm. (C)3v/3 cm. (D) 1,5 cm.

$>Bai 37. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB = 6 va cosC = g Do dai cua canh AC
bang
9 15 18
—. — —. 1
2 G 2 5 @ 0
® Loi giai

- 1
¢S Bai 38. Cho tam gide ABC vuong tai A ¢c6 AB = 12 cm va tan B = 3 Tinh do dai canh
BC.
@BC’=16 cm. BC’=18 cm. @BC:5\/1_Ocm. @BC’:4\/1_O cm.

s . 5
Tall

Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

HB =9 cm, HC' =16 cm. Tinh tan HAM.

¢S Bai 39. Cho tam giac ABC' c¢6 duong cao AH va trung tuyén AM (v6i H, M thuoc BC'). Biét

3 4 9 7
Z. g. 1_6. ﬂ.
® Loi gidi.

Do dai duong cao AH la

@ 2 cm. 2v/3 cm.

|5

9 Bai 40. Cho tam gidac ABC vuong tai A, dusng cao AH. Cho biét CH = 6 cm va sin B = 5

@ 4 cm. @ 4+/3 cm.

® Loi gidi.

thic P = cot B 4 cot C.

3

$>Bai41. Cho tam gidac ABC vuong tai A c6 AB =3 cm vi BC = 5 cm. Tinh gia tri ctia biéu
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

> Bai 42. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢c6 BC = 25, AC = 15. S6 do ctia goc C' (lam tron
dén phit) bang

(A) 53°8". 36°52'. (©)53°13". (D) 36°53'.

® Loi gidi.

> Bai 43. Cho tam giac MNP c6 M= 110°, P =35° va MN =4 cm. Tinh do dai duong cao ké
tur dinh M.

(A) 3,28 cm. 3,76 cm. (€)2,29 cm. (D) 4,26 cm.

¢5Bai 44. Cho tam gidgc ABC ¢6 AB = 8 cm, AC = 12 cm vi A = 60°. Do dai ctia canh BC
bang

@ 4+4/13 cm. 4+4/19 cm. @4\/7 cm. @ 4+/5 cm.

® Loi gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

gisc ABC.
(A)S = 48 cm?.

S = 24 cm?.

4> BaIi 45. Cho tam gide ABC ¢6 AB = 8 cm, AC = 12 cm v A = 30°. Tinh dién tich S ctia tam

(C) S = 96 cm?. (D) S = 48v/3 cm?.

 Loi gidi.

nhiéu?

A 4v3 - 4. (B) V6 - V2.

$>Bai 46. Cho tam gide ABC ¢6 A = 105°, B = 45° vi BC = 4. Do dai ciia AB biing bao

©v3-1. D2 (V6 - v2).

® Loi gidi.

> Bai 47. Cho AABC vuong tai A, dudng cao AH. Biét AB = /3 cm, HC = 2 cm. Tinh
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HB?
@Hlecm. HBchm. @HB:3cm. @HB:4cm.
idi




J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

$>Bai 48. Cho AABC vuong tai A, duong cao AH, biét 9HB = 4HC, AH = 6 cm. Tinh
BC.
@BC’zl?)cm. (B) BC =12 em. @BCzllcm. @BC=9cm.

o Li gidi.

> Bai 49. Cho AABC vuong tai A, c6 AB = 4, tia phan giac trong va phan giadc ngoai tai dinh
B ciia AABC ciat AC tai D va E. Biét AD = 2 cm. Tinh do dai DE.

@DEzGcm. DE:8cm. @DE=9cm. @DElecm.

o Li gidi.

> Bai 50. Cho AABC vuong tai B, phan gisc trong AD, biét CD = 2BD. Tinh C.

(A)C = 20°. B) C = 30°. (©)C = 45°. (D) € = 60°.

® Loi gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 51.
Mot chiéc may bay, bay lén v6i van toc 500 km/h. Duong bay lén .
tao v6i phuong nam ngang mot goc 30°. Hbi sau 1,2 phat may bay /,// E
len cao duge bao nhidu km theo phuong thang ding? w e :
(A) 50 km. 10km.  (©)25km. (D)5 km. CQQQ@»\ e |
30° '
2

¢S Bai 52. Lic 2 gio chiéu, anh nang mat troi chiéu nghiéng tao véi mat dat mot goc 68°, lic do6
béng mot cay cau dai 1,2 m. Chiéu cao ctia cay cau d6 gan bang

(A)2,5 m. 3 m. (C)3,3 m. (D) 3,5 m.

D L&i gidi.
4> Bai 53. Cho AABC vuong tai A AHLBC. Biét 2 = % mygp 7 = SMB+ 5B
. . %C 3 CESB
5. Z. ?. ?.
® Loi giai
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y 4. ONTAP CHUONG 1

Két néi tri thirc véi cude séng

AL
49 Bai 54. Cho géc nhon o thoéa mén sin« - cos a = % Tinh B = sina + cos a.
5 V5 2 V3
® Loi gidi.

Q Bai tap tu luan

9 Bai 55. Cho tam giac ABC vuong tai A, AH 1a duong cao. Biét AB = 6 cm, AC' = 8 cm. Tinh

do dai doan thang AH.

9 Bai 56. Cho tam gidac ABC vuong tai A, AH la duong cao. Biét AB = 9 cm, HB = 5,4 cm.
Tinh do dai doan thing AC.

o Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 57. Cho tam giac DEF vuong tai D, DK 1a duong cao. Ké K H vuong goc DE tai H, KT
vuong goc DF tai I. Biét KE = 7,2 cm, KF = 12,8 cm. Tinh do dai doan thing HI.

® Loi gidi.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

.. . AB
¢S Bai 58. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Biét BC = g va AC' = 20 cm. Tinh chu vi tam gidc
ABC.
® Loi gidi

> Bai 59. Cho tam gisac ABC vudng tai A c6 ABC = 60°. V& trung tuyén AD. Biét
BC = 24/3 cm. Tinh do dai duong cao AH ctia tam giac ABC.

o Li gidi.

49 Bai 60. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH, phan gidc AD ciia goc BAC.

AB _HB
AC?  HC'
b) Biét BD = 45 cm, CD = 60 cm. Tinh do dai HB, HC.

a) Ching minh

s . 5
Tall

@ Lloig - "
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 61. Cho tam giac DEF vuong tai D, phan giac DM, duong cao DK. Biét DE = 30 cm,
DF =40 cm. Tinh do dai DM.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

¢S Bai 62. Cho tam giac ABC vuong tai A. Cac duong trung tuyén AD va BE vuong goc véi
nhau tai G. Biét AB = 6 cm. Tinh BC.

® Loi gidi.

9 Bai 63. Cho tam giac ABC vuong tai A, AH 1a duong cao. Biét AH = 24 cm, BC = 50 cm,
AB < AC. Tinh chu vi tam gidac ABC.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

& Bai 64. Cho tit giac ABCD. Tu diem O bat ki trong t& giac ké OH, OK, OI, OL lan luct
vuong goéc véi cac canh AB, BC', CD, DA. Chiing minh

HB?> + KC?+ID?*+ LA?> = AH?> + BK?>+ CI? + DIL>.

® Loi gidi.

%> Bai 65. Cho hinh thang ABCD c6 A = D = 90° va hai duong chéo vuong goc tai O.
a) Chiing minh ring AD? = AB - DC.
b) Cho AB =9; C'D = 16. Tinh dién tich hinh thang ABCD.
c¢) Tinh do dai cac doan thaing OA, OB, OC, OD.

® Loi gidi.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

¢S Bai 66. Cho biét chu vi clia mot tam giac bang 120 cm. Do dai cac canh ti 1é vé6i 8, 15, 17.
a) Chiing minh réng tam giac d6 13 mot tam gidc vuong.

b) Tinh khodng céch tit giao diém ciia ba dudng phan gidc dén mdi canh.

o Li gidi.

9 Bai 67. Cho géc nhon  théa mén sinx = 0,8, tinh cosz, tanz, cot x.

o Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

... 1 )
¢S Bai 68. Cho géc nhon x théa man sinz = 5 Tinh cac ti s6 lugng giac cia géc (90° — x).
® Loi giai
> Bai 69. Tinh
a) sin 25° ' b) tan 58> — cot 32°.
cos 65°
® Loi giai

$>Bai 70. Cho tam gidac ABC vuong tai A c6 B = 60° va BC' = 8 cm. Hay tinh do dai ctia céc
canh géc vuong.

® Loi gidi.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

&> Bai 71. Cho tam giac ABC, vé duong cao AH, (H € BC). Cho biét ABC = 45°, BH = 20
cm, HC' =21 cm. Tinh AC.

® Loi gidi.

&> Bai 72. Cho hinh thang vuong ABCD (A = D = 90°), biét AD = 12 em, DC = 14 cm,
AB =9 cm. Tinh ti s6 luong giac ctia goc C.

o Li gidi.

> Bai 73. Hai tru dien ciing chiéu cao duge dung thing ding hai bén 1& déi dien mot dai 16 rong
80 m. Tt mot diém M trén mit dudng giita hai try ngusi ta nhin thay hai tru dién véi géc nang
lan lugt 1a 60° va 30°. Tinh chiéu cao ctia tru dien v khoang cach tit diem M dén gbc mdi tru
dién.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl




J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Bai 74. Cho AABC can tai A c6 AB = 5 va BAC = 30°.
a) Tinh do dai duong cao ké tit B.

b) Tinh do dai BC.

¢S Bai 75. Cho AABC vuong tai A c6 BM 1a dudng trung tuyén. Biét BOA =30° va OM = 4)5.
Tinh do dai BM.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 K&t néi fri thire véi cude séng

A

9 Bai 76. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 A = 45°, AB = BD = 18 cm.
a) Tinh do dai canh AD.
b) Tinh dién tich hinh binh hanh ABCD.

> Bai 77. Cho tam gidc ABC c6 AB = 18; BC = 24 va BAC = 60°. Tinh do dai canh AC.

o Li gidi.

> Bai 78. Cho AABC déu c6 canh 60. Trén canh BC lay diém D sao cho BD = 20. Dudng trung
truc cia AD cat AB tai E. Tinh do dai DFE.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

&5 Bai 79. Cho ABC la tam giac déu canh 6. Trén canh BC lay diém D sao cho BD = 2.
a) Tinh do dai doan thang AD.
b) Ké CK vuong goc véi AD, (K € AD). Tinh do dai doan thing CK.

® Loi gidi.

¢S Bai 80. Cho AABC ¢6 AB = ¢, AC = b, duong phan giac AD, duong trung tuyén AM. Duong
2 . . BN
thang doi xting véi AM qua AD cat BC tai N. Tinh N’
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J 4. ONTAP CHUONG 1 Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Bai 81. Cho tam | glac ABC’ nhon triyc tam H, trén doan BH lay diem M va trén doan CH
lay diem N sao cho AMC = ANB = 90°. Chitng minh rang AM = AN.

® Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 82. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Goi D, E lan lugt 1a hinh chiéu cia
H len AB, AC. Chitng minh rang v BC? = vVBD? + v CE2.

5 Bai 83. Cho tam gidc ABC vuong tai A, duong cao AH. Trén tia déi ctia tia AH lay diém D
sao cho HD = AC. Vé hinh chit nhat CHDE. Chiing minh réng BE vuong goc véi CD.

® Loi gidi.

> Bai 84. Cho tam gidgc ABC ¢6 AB =+/5, AC =3 va B+ 20 = 90°. Tih do dai doan BC.

® Loi gidi.
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J 4. ONTAP CHUONG 1 Két néi tri thirc véi cude séng

A
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

z:. G

A

DE KIEM TRA 1 TIET,

N

a Pé s6 1A (Tu luan danh cho hoc sinh dai tra)

do dai cac canh BH,CH,AC AH.

¢S Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 AB = 3 ecm, BC = 5 cm, AH 1a duong cao. Tinh

chu vi tam giac ABC.

AB 20

¢S Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét — = — va, AH = 42cm. Tinh

AC 21
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/E 5. DE KIEM TRA 1 TIET. Két néi tri thic véi cude séng

AL

<o Bai 3.

Ban An diing cach mot toa nha mot khoang 10 m. Géc C
“nang” tit chd ban An ding dén dinh toa nha la 40°. Hoi s
néu An di chuyén sao cho géc “nang” la 35° thi An cach -
toa nha bao xa, (lam tron hai chit s6 thap phan, biét rang e
An chi tién t6i hoac lui lai). -850 40°

<o Bai 4.
Mot cay coc cdm thang ding xudng day ho sau A
1,5 m. Phan coc nho lén khéi mat nude 1a 0,5 m.
Tia sang mat troi chiéu xudng ho theo phuong
hop v6i mat nuée goc 30°. Nhung khi vao trong
nudc tia sang bi khiic xa nén tia sang hop véi mat
nude mot géc 49°. Tinh chieu dai béng cay coc
trén mat nude va dudi day ho, lam tron két qua
dén chit s6 thap phan thit hai?

D mét nude

B day hd E




/ Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 5. Cho tam gidc ABC vuong tai B c6 AB = 2, BAC = 30°. Hay giai tam giac vuong ABC.

® Loi gidi.

S Bai 6. Ngudi ta can kéo mot vat 1én cao 5 m bang mot mat phang nghiéng tao v6i phutong nam
ngang mot goc 36°. Hoi chidu dai ctia mat phang nghieng 1a bao nhiéu?

® Loi gidi.

e Dé s6 1B (Tu luan danh cho hoc sinh dai tra)

¢S Bai 1. Khong dung may tinh bé tii, hay sip xép gia tri cac ti s6 luong giac sau theo thit tu
tang dan.
sin 20°, cos 207, sin 35°, cos 40°.

¢S Bai 2. Cho tam gidc MNP vuong tai M, dudng cao M H. Biét rang M N = 36 cm, MP = 48
cm. Tinh do dai cac doan thang HM,HN,HP.

® Loi gidi.
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J 5. DE KIEM TRA 1 TIET. Két néi tri thic véi cude séng

A

$>Badi 3. Cho tam giac ABC ¢6 AB =6 cm, AC = 4,5 cm, BC = 7,5 cm.
a) Chtng minh tam gidc ABC vuong tai A.
b) Tinh B,C va dudng cao AH.

¢) Lay mot diém M bat ki tren canh BC' (M khac B,C). Goi hinh chiéu ctia M trén AB,AC lan
lugt 1a P va . Ching minh PQ) = AM.

d) Xac dinh vi tri ctia diém M dé PQ c6 do dai nhé nhat.

® Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A
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/ 5. DE KIEM TRA 1 TIET. Két néi tri thic véi cude séng

y /4
Q Dé s0 2A (Tréc nghiém két hop tu luén danh cho hoc sinh dai tra)

1. Trac nghiém
2. Tu'luan
Q Pé s6 2B (Tric nghiém két hgp tu luan danh cho hoc sinh dai tra)

1. Trac nghiém

Chon cau trd loi ding trong moi cau sau

$>Bai 5. Tam gidac MNP vudng tai M thi sin N bang

MP @ MP MN NP
NP MN NP’ MN

o Li gidi.

¢S Bai 6. Mot cot den c6 béng dai trén mat dat 1a 7,5 m. Cac tia sang mit troi tao v6i mit dat
mot goc xap xi bang 42°. Chiéu cao ctia cot den (lam tron dén hang phan mudi) 1a

@7111. B) 6 m. @6,7 m. @6,8 m.

&> Bai 7. Véi a la goc nhon, khing dinh nao sau day la sai?
(A)0 < cosa < 1. (B) cos?ar = 1 +sina.
@cota: : @cosazsin(90°—a).

® Loi gidi.

I B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688 RUEEIC]



J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 8. Cho tam giac ABC vuong tai A va AH 1a dudng cao. Cho biét AB =9, BC = 15. Khi
d6 do dai AH bang

(A)6,5. 7.2. (©)7,5. D@ 7,7.

® Loi giai
.. 2 N
$>Bai 9. Cho cosa = 3 v6i 0° < a < 90°. Khi d6 sin « bang

@Y. ®1 ©3 ®L.

® Loi gidi.

5
4 3 4 3
- ) : ®3
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J 5. DE KIEM TRA 1 TIET. K&t néi fri thirc véi cude séng

A

> Bai 11. Biéu thitc cos* a + cos? « - sin® a + sin? o bing

cos? . sin? . 1. 2.
A © 0)

® Loi gidi.

&> Bai 12. Mot chiée thang dai 3,5 m dat dua vao tudng, goc “an toan” gitta chan thang va mit
dat dé thang khong do khi nguoi leo lén 1a 60°. Khoadng cach “an toan” tit chan tuong dén chan
thang la

@ 1 m. 0,5 m. @2 m. @ 1,75 m.

® Loi gidi.

2. Tu luan

Sor P 2
¢S Bai 13. Dung goc nhon «, biét cosa = 5

® Li gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 14. Cho tam gidc KQP ¢6 KQ =5 cm, KP =12 cm va QP = 13 cm. Duong cao KH (H
thudc PQ).

a) Ching minh tam gidc KQP vudng.
b) Tinh géc @, goc P va do dai KH, PH.

¢) Lay diém O bat ky trén canh QP (O khac P, Q). Goi hinh chiéu ctia O trén KP, KQ lan
lugt 1 A va B. Ching minh AB = KO. Diém O & vi trf ndo thi AB la ngan nhat.

® Loi gidi.

¢S Bai 15. Cho tam gidc nhon ABC, hai duong cao BD va C'E. Chitng minh

SADE = SABC . COS2 A.

® Loi gidi.
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Jﬂ 5. DE KIEM TRA 1 TIET. Két néi tri thic véi cude séng

A

@ Pé s6 3A (Tu luin danh cho hoc sinh gi6i)

5 Bai 1. Tinh dién tich ctia mot tam giac vuong cé chu vi 144 cm, biét hiéu giita duong trung
tuyén va duong cao ting véi canh huyén bang 14 cm.

® Loi gidi.

¢S Bai 2. Cho tam gidc ABC vuong tai A ¢6 BC = 20 cm, duong cao AH. Goi D,E lan luot 1a
hinh chiéu vuéng goéc ctia H trén cac canh AB,AC. Tinh chu vi tam giac ABC sao cho dién tich
tit gidc ADHE 16n nhat.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl




J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG

Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Bai 3. Cho tam gidc ABC c6 A= 60°, AB = 56 cm, AC' = 70 cm. Tinh do dai canh BC.

® Loi gidi.

¢S Bai 4. Tam gidc ABC c6 BC = 40 cm, dudng phan giac AD dai 45 cm, duong cao AH dai 36

cm. Tinh cac do dai BD va DC.

® Loi gidi.
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J 5. DE KIEM TRA 1 TIET. Két néi tri thic véi cude séng

A

e Dé s6 3B (Tu luan danh cho hoc sinh gi6i)

¢S Bai 1. Cho tam giac ABC vuong tai A, dudng cao AH. Ké HE, HF lan ludt vuong goc véi
AB, AC. Chiing minh rang

)%_(A_B)g
¥ Fo " \ac/)

b) BC-BE-CF = AH®.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A

9 Bai 2. Cho hinh thang can ABCD, day 16n CD = 10, AH 1a dudng cao, AH = AB, dudng
chéo vuong goéc véi canh bén. Tinh do dai duong cao ctia hinh thang can do.

® Loi gidi.

& Bai 3. Mot bé nuée c6 thanh cao 80 cm, muc nude do duge trong bé cao 60 cm. Anh sdng mit
troi chiéu lech mot goc 30° so véi vé mat nude. Biét khi chiéu tia sang véi goc téi ¢ thi qua mét
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Jﬂ 5. DE KIEM TRA 1 TIET.

Két néi tri thirc véi cude séng

ctia thanh ho in dudi day bé.

(

PR ) . . osing 4
nudc sé c¢6 goc khic xa r tinh theo cong thic ——
sinr

A

3 (tia séng nhu hinh vé). Tinh do dai bong

tan B - tan C = 2.

> Bai 4. Cho tam gidc AABC, tryc tam H 1 trung diém ctia dudng cao AD. Chiting minh ring

® Loi gidi.
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J Chuong 1. HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC VUONG K&t néi tri thire véi cude séng

A
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A

DUONG TRON

INH DUONG TRON. TINH CHAT POI
XUNG CUA DPUONG TRON

e Tém tit li thuyét

1. Pinh nghia duong tron

© Dbinh nghia 1.1.

Duong tron tam O ban kinh R (v6i R > 0) 1a hinh gdm cac diém cach déu
diém O mot khoang khong ddi bang R.

Duong tron tam O ban kinh R dugce ki hidu 1a (O; R), ta ciing c6 thé ki hi¢u
12 (O) khi khong can chu § dén ban kinh.

Nhan xét. Cho dudng tron (O; R) va mot diém M. Khi do
©@ M nam tren (O; R) khi va chi khi OM = R.
® M ndm ben trong (O; R) khi va chi khi OM < R.
® M nam ben ngoai (O; R) khi va chi khi OM > R. ‘

2. Cach xac dinh duong tron

a) Mot duong tron duge xac dinh khi biét tam va ban kinh ctia no.
b) Mot dudng tron duge xac dinh khi biét mot doan théng 1a duong kinh ctia dudng tron do.

¢) Qua ba diém khong thang hang cho trude ta vé duge mot va chi mot duong tron.
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y Chuong 2. BUONG TRON

Két néi tri thire véi cude sdng

3. Tinh chit ddi xitng cia dudng tron

duong tron do.

xitng cua duong tron.

AL

@ Tinh chat 1.1. Duong tron la hinh c6 tam doi xing. Tam ciia dudng tron Ia tam doi xiing ctia

@ Tinh chat 1.2. Duong tron la hinh c6 truc doi xitng. Bat ky duong kinh nao ciing la truc doi

A Luu 9 Duong tron cé mot tam doi xing va cé vo so truc doi zing.

Q Cacvidu

dinh cta tam gidc ABC.

$SVidu 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Xac dinh tam va ban kinh duong tron di qua ba

¢S Vidu 2. Chitng minh ring, néu mot tam gidc c6 mot canh la duong kinh ctia duong tron di
qua ba dinh cta tam giac dé6 thi tam gidc do la tam giac vuong.

® Loi gidi.
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J 1. Su xac dinh dudng tron. Tinh chét ddi xng clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 3. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bing a. Tinh ban kinh duong tron di qua ba dinh
cua tam giac ABC.

® Loi gidi.

> Vidu 4. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 12 cm, BC = 5 cm. Chitng minh ring bén diém
A, B, C', D cung thuoc mot dusng tron. Xac dinh tam va ban kinh cta ducng tron do.

® Loi gidi.

> Vidu 5. Cho duong tron (O) v6i hai duong kinh AC' va BD vuong goéc véi nhau. Chitng minh
ABCD la hinh vuong.

® Loi gidi.
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y Chuong 2. BUONG TRON

Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Vidu 6. Cho hinh thang can ABCD véi AB /| CD va AB > CD. Chitng minh ring bén diém

A, B, C, D cung thuoc mot dusng tron.

 Loi gidi.

> Vidu 7. Trén mat phang toa do Oxy, hay xac dinh vi trf ctia mdi diem A(—1; —1), B(—1; -2),
C (\/5, \/5) d6i v6i duong tron tam O ban kinh 2.

 Loi gidi.

$>Vidu 8. Cho géc nhon zAy va hai diém B, C thudc tia Az. Dung dusng tron (O) di qua diém

B va C sao cho tam O nam trén tia Ay.

$SVidu 9. Mot tam bia hinh tron khong con dau vét ciia tam. Hay tim lai tam ctia hinh tron dé.
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J 1. Su xac dinh dudng tron. Tinh chét ddi xng clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 10. Cho t giac ABCD c¢6 C + D = 90°. Goi M, N, P, Q lan lugt la trung diém ciia
AB, BD, DC va C'A. Chitng minh rang bén diém M, N, P, Q ciing thuoc mot duong tron.

o Li gidi.

G Luyén tap

¢S Bai 1. Cho tam giac ABC can tai A, BC = 12 cm, chiéu cao AH = 4 cm. Tinh ban kinh cta
duong tron di qua ba dinh ctia tam gidc ABC.

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 2. Cho tam gidc ABC can tai A c6 ba dinh ndm trén duong tron (O). Dudng cao AH cit
(O) 6 D. Biét BC' = 24 cm, AC = 20 cm. Tinh chiéu cao AH va ban kinh dudng tron (O).

¢S Bai 3. Cho hinh thang can ABCD (véi AD /| BC) ¢6 AB = 12 cm, AC = 16 cm, BC = 20
cm. Chitng minh rang A, B, C, D cung thuoc mot duong tron. Tinh ban kinh ctia duong tron do.

® Loi gidi.

¢S Bai 4. Cho duong tron (O) dudng kinh AB, M, N thuoc (O) sao cho AM = BN va M, N
nam trén hai nita duong tron khac nhau. Ching minh M N 1a duong kinh ctia (O).

® Loi gidi.
EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




J 1. Su xac dinh dudng tron. Tinh chét ddi xng clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

¢>Bai 5. Cho tit gisc ABCD ¢6 B = D = 90°.
a) Ching minh bén diém A, B, C, D cing thudc mot dudng tron.

b) Néu AC = BD thi tit giac ABCD la hinh gi?

o Li gidi.

4> Bai 6. Cho hinh chit nhat ABCD, vé tam gidc AEC vuong tai £. Chiing minh nam diém A,
B, C, D, E cung thuéc mot dudng tron.

o Li gidi.

> Bai 7. Cho tam gidc ABC vuong tai A, dudng cao AH. Tit M la diém bét ky trén canh BC ké
MD 1L AB, ME 1 AC. Chitng minh nam diém A, D, M, H, E cting ndm trén mot dudng tron.

o Li gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 8. Cho tam giac ABC c6 AQ, KB, CI 1a ba dudng cao va H 1a tryc tam.
a) Ching minh A, B, ), K cung thuoc mot duong tron. Xac dinh tam ctia dudng tron do6.

b) Ching minh A, I, H, K cung thuoc mot dusng tron. Xéc dinh tam cta dudng tron do.

¢S Bai 9. Cho tam giac déu ABC c6 AM, BN, C'P la ba duong trung tuyén. Chting minh B, P,
N, C' cung thuéc mot dusng tron.

® Loi gidi.

&> Bai 10. Cho tit gidc ABCD c6 AC L. BD. Goi M, N, P, Q lan lugt la trung diém ctia cac
canh AB, BC, CD, DA. Chiig minh bén diém M, N, P, Q cung thuoc mot dudng tron.
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J 1. Su xac dinh dudng tron. Tinh chét ddi xng clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

® Li gidi.

$>Bai 11. Cho tam gidc ABC vuong tai A.
a) Neu cach dung duong tron (O) di qua A va tiép xtc véi BC tai B.

b) Néu cach dung dudng tron (O) di qua A va tiép xic véi BC tai C.

® Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



/ Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

&> Bai 12. Cho nam diém A, B, C, D, E. Biét ring qua bén diéem A, B, C, D c6 thé vé dugc mot
dudng tron, qua bén diem B, C, D, E ciing vé dugc mot duong tron. Héi qua ca nam diem A, B,
C, D, E c6 thé vé duge mot dusng tron khong?

 Loi gidi.

9 Bai 13. Cho duong tron (O; R) dusng kinh BC. Diém A di dong trén (O) , goi P, Q theo thit
tu 1a trung diém ctia AB va AC.

a) Chitng minh PQ c6 do dai khong doi khi A di dong trén (O).

b) Tim quy tich trung diém M ctia PQ.

4> Bai 14. Cho tam giac ABC, cac duong cao BD va C'E. Trén canh AC lay diém M. Ké tia Cx
vuong goc véi tia BM tai F. Ching minh ring nam diém B, C, D, E, F cing thuoc mot dudng
tron.
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J 1. Su xac dinh dudng tron. Tinh chét ddi xng clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

$>Bai 15. Cho tam gidc ABC c6 H la tryc tam. Lay M, N thuoc tia BC sao cho MN = BC va
M nam gitta B, C. Goi D la hinh chiéu ctia M lén AC va E la hinh chiéu cia N léen AB. Chiing
minh ring cac diém A, D, E, H cting thudoc mot dudng tron.

® Li gidi.

9 Bai 16. Cho tam gidc ABC nhon, cac dudng cao AA;, BB, CC; dong quy tai H. Goi Ay, By,
C, lan lugt thuoc doan thing AA;, BB;, CC, sao cho Sa,pc + Sp,ca + Scyap = Sapc. Chiing
minh rang A,, By, Cy, H ciing thuoc mot dudng tron.

® Loi gidi.
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J Chuong 2. DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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88
J 2. Budng kinh va day clda dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

-~
Bt e DPUGNG KINH VA DAY CUA PUGNG TRON

v o
e Tom tat li thuyet
© Dinh nghia 2.1.
@ Day cung la doan thing néi hai diém phan biét cling nam trén A

mot duong tron.

@ Day cung di qua tam cta duong tron goi la duong kinh cia
duong tron.

® Mot day cung sé chia duong tron thanh hai phan, tuong tng B
v6i hai cung ctia dudng tron (cung 16n va cung nho). M

@ Dinh |i 2.1. Trong céic day cung ctia mot duong tron, duong kinh Ia day cung 16n nhat.
@ Dinh li 2.2. Trong mot dudng tron

1) Duong kinh vuong géc véi mot day cung thi di qua trung diém ctia day
do.

2) Duong kinh di qua trung diém ciia mot day cung khong di qua tam
ctia duong tron thi vuong goc véi day do.

e Cac vidu

$>Vidu 1. Cho dudng tron (O;10). Lay mot diém A tuy ¥ thuoe (O). Vé day M N vuong goc véi
OA tai trung diém ctia OA.

a) Ching minh OMAN la hinh thoi. b) Tinh do dai day M N.

® Loi gidi.

&> Vidu 2. Cho dusng tron (O; R) va diém M nam trong duong tron (O).

a) Hay néu cach dung day AB ctia dudng tron (O) nhan M lam trung diém.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

‘ b) Tinh do dai day AB & cau a) biét R =5 cm va OM = 1,4 cm.

® Loi gidi.

<> Vidu 3.
Trong hinh vé bén ¢c6 AB | CD, AE =2, EB=6, EC =4va ED = 3. C
Tinh do dai dudng kinh ctia dusng tron (O).

¢S Vidu 4. Cho duong tron (O) va day AB = 2a sao cho khoang cach tit tam O dén AB bang h.
Goi I 1a trung diém ctia AB. Tia IO cat duong tron (O) tai C.

a) Chiing minh ring tam gidc ABC' can tai C.
b) Tinh khoang cach tit O dén BC.

® Loi gidi.
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J 2. Budng kinh va day cla dudng ron Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Vidu 5. Cho duong tron (O; R) va hai ban kinh OA, OB. Trén cac ban kinh OA, OB lan lugt
lay cac diem M, N sao cho OM = ON. Vé day CD di qua M va N (M nam giita C va N).

a) Ching minh rang CM = DN.

b) Gia st AOB = 90° va CM = MN = ND, hay tinh do dai OM theo R.

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 6. Cho duosng tron (O; R) va hai day AB = Rv/3, AC = Rv/2 (B, C nim vé hai phia
déi véi duong thang AO). Hay tinh cic géc clia tam giac ABC.

® Loi gidi.

¢S Vidu 7. Cho nita duong tron (O), duong kinh AB = 10 cm. Mot day M N = 8 cm c6 hai dau
miit di chuyén trén nita duong tron (O) (diem M nam trén cung nhé AN). Goi E, F theo thit tu
1 hinh chiéu vuong géc ciia A, B trén dudng thang M N.

a) Chitng minh EF vd M N c6 trung diém tring nhau.
b) Chiing minh ME = NF.
c¢) Xac dinh vi tri ctia M N dé dien tich tit gihc ABFE 16n nhat.

 Loi gidi.
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J 2. Budng kinh va day cla dudng ron Két néi tri thirc véi cude séng

A

e Luyén tap

> Bai 1. Cho duong tron (O;5 cm) va day AB = 8 cm.

a) Tinh khoang cach tir tam O dén day AB.

b) Lay diém I trén day AB sao cho AI =1 cm. Qua I ké day C'D vuong goc véi AB. Chiing
minh rang AB = CD.

® Loi gidi.

<> Bai 2.
Trong hinh vé bén c¢6 mot manh giay hinh chit nhat che khuat mot phan ctia
duong tron (O). Cho biét AB=1cm, BC =4 cm va MN =2 cm.

a) Tinh do dai doan DN.

b) Cho AM =1 cm. Tinh ban kinh ctia dusng tron (O).

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

4> Bai 3. Cho dudng tron (O; OA) va dudng kinh AD = 12,5 cm. Lay diém B thuoc duong tron
(O;0A) sao cho AB = 10 cm. Ké day BC vudng géc v6i dusng kinh AD. Tinh cac khodng céch
tit tam O dén cac day AB va BC.

® Loi gidi.

> Bdi 4. Cho dudng tron (O) va dudsng kinh AB. Goi M, N theo thit tu la trung diém clia
OA, OB. Qua M, N lan lugt vé cac day C'D, EF song song v6i nhau (C, E cing nam trén mot
ntta dudng tron dusng kinh AB).

a) Ching minh tit gidc CDFE 1a hinh chit nhat.
b) Gia st CD va EF cung tao v6i AB mot goc 30°. Tinh dién tich hinh chi nhat CDFE.

® Loi gidi.
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J 2. Budng kinh va day cla dudng ron Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Bai 5. Cho duong tron (O) va duong kinh AB = 13 cm. Day CD = 12 ¢cm vuong géc véi AB
tal H.

a) Tinh do dai cac doan HA, HB.
b) Goi M, N theo thit tu 1a hinh chiéu cia H len AC, BC. Tinh dién tich ti giac CMHN.

® Loi gidi.

4> Badi 6. Cho dudng tron (O;5 cm) va diém M cach O mot doan 1a 3 cm.

a) Tinh do dai day cung ngan nhat ctia (O) di qua M.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

‘ b) Tinh do dai day cung dai nhat cia (O) di qua M.

4> Bdi 7. Cho tam gidc ABC nhon noi tiép duong tron (O) va M la diém bat ky trén cung tron
BC khong chita A. Goi D, E lan luct la diém déi xing ctia M qua AB, AC. Tim vi trf cia M dé
do dai DE nho nhat.
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J 3. Lién hé gitra day va khodng céch tir tém dén day K&t ndi tri thirc véi cude sbng

y /£
LIEN HE GIUA DAY VA KHOANG CACH TU TAM

Bt e DEN DAY .
N

@ Tém tit 1i thuyét

@ Dinh li 3.1. Trong mot dudng tron:
1) Hai day bang nhau thi cach déu tam.
R . X A
2) Hai day cach deu tam thi bang nhau.
C - D

A
@ Dinh |i 3.2. Trong hai day cua mot duong tron:
1) Day nao Ién hon thi day dé gan tam hon. .‘
3
2) Day nao gan tam hon thi day dé Ién hon. 0

A Luu y: Cd hai dinh lj trén van ding vdi truong hop hai duong tron cé ban kinh bing nhau (goi
la hai duong tron bang nhau).

e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho duong tron tam (O) ban kinh 5cm, day AB bang 8 cm.

a) Tinh khoang cach tit tam O dén day AB.

b) Goi I 1a diém thuoc day AB sao cho AI = 1cm. Ké day O'D qua I va vudng goc véi AB.
Chitng minh rang CD = AB.

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 2. Cho dudng tron tam (O) cdc day MN va PQ bang nhau, cac tia MN va PQ cat
nhau tai diém A nam bén ngoai duong tron. Goi E va F theo thit tu 1a trung diém cia MN va
PQ. Chitng minh ring:

a) AE = AF. b) AN = AQ.

$>Vidu 3. Cho dudng tron tam (O), day AB va day CD, AB < OD. Giao diém K clia cac
duong thang AB, C'D niam ngoai dusng tron. Dusng tron (O; OK) cat KA va KC tai M va N.
Chitng minh rang KM < KN.

&> Vidu 4. Cho dudng tron tam (O) va diém I nam bén trong duong tron. Chitng minh ring day
AB vuong goc voi OI tai I ngan hon moi day khac di qua 1.

® Loi gidi.
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J 3. Lién hé gitra day va khodng céch tir 1ém dén day

Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Vidu 5. Cho duong tron tam (O) va hai day AB, AC sao cho AB < AC va tam O nam trong

goc ABC. Chting minh rang OAB > OAC.

® Loi gidi.

&> Vidu 6. Cho duong tron tam (O,R), day AB di dong sao cho AOB = 60°. Goi M la trung
diém ctia AB. Chiing minh ring diém M luon di dong trén mot dudng tron c6 dinh.

o Li gidi.

$>Vidu 7. Cho tam gidc nhon ABC noi tiép dudng tron (O). Goi M la diém bat ky thuoc cung
BC khong chita A. Goi D, E theo thtt tu 1 diém doi xtng véi M qua AB, AC. Tim vi trf ctia M

dé DE c6 do dai 16n nhét.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

G Luyén tap

&> Bai 1. Cho duong tron tam O ban kinh OA = 11 cm. Diém M thuoc ban kinh OA va cach O
la 7cm. Qua M ké day C'D ¢6 do dai 18 cm, MC < M D. Tinh cac do dai MC', M D.

® Loi gidi.

9 Bai 2. Cho dudng tron tam O ban kinh 25 cm. Hai day AB, C'D song song v6i nhau va c¢6 do
dai lan lugt 1a 40 cm, 48 cm. Tinh khoadng cach gitta hai day AB, C'D.

® Loi gidi.

4> Bai 3. Cho dudng tron tam O, duong kinh 10 dm, diém M cach O la 3 dm.
a) Tinh do dai day ngan nhat di qua M.

b) Tinh do dai day dai nhat di qua M.

 Loi gidi.
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J 3. Lién hé gitra day va khodng céch tir tém dén day Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Bai 4. Cho duong tron tam O, day AB = 24 cm, day AC = 20 cm. Biét BAC < 90° va diém
O nam trong géc BAC. Goi M la trung diém ctia AC, khoang cach tit M dén AB bang 8 cm.

a) Chiing minh réng tam giac ABC' can.

b) Tinh ban kinh ctia duong tron da cho.

¢S Bai 5. Cho duong tron tam O, duong kinh AB = 13cm. Day CD c6 do dai 12cm va vuong
goc v6i AB tai H.

a) Tinh do dai doan AH va BH.

b) Goi M, N lan lugt 1a hinh chiéu ctia H trén AC, BC'. Tinh dién tich ti giac CM HN.

® Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Badi 6. Cho dusng tron (O) va hai day cung AB va CD cét nhau tai diém M nam bén trong
duong tron. Goi H va K theo thit tu la trung diém ctia AB va C'D. Cho biét AB > CD, chiing
minh raing MH > MK.

® Loi gidi.

4> Badi 7. Cho dudng tron (O) va hai diém A, B nam bén trong dudng tron va khong cting thuoc
mot dudng kinh. Dung hai day song song va bang nhau sao cho diém A nim trén mot day, diém
B nam trén mot day con lai.

® Lai gidi.
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J 3. Lién hé gitra day va khodng céch tir tém dén day Két néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Bai 8. Cho ntta duong tron tam O, duong kinh AB, day CD. Goi H, K theo thit ti 1a chan
cac duong vuong goc ké tit A, B dén CD.

a) Chiing minh ring CH = DK.
b) Chiing minh rang Sagxp = Sacs + Saps-

c) Tinh dién tich 16n nhat cia ti giac AHBK, biét AB = 30cm, CD = 18 cm.

o Li gidi.
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J Chuong 2. DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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J 4. Vjtrituong ddi clia dudng thdng va dudng tron

Két néi tri thirc véi cude séng

y
VI TRi TUGNG POI CUA DPUGNG THANG VA
50

DUONG TRON .
N

Q Tém tit Ii thuyét

1. Pwong thang va duong tron cit nhau

©@ Duong tron va duong théng cit nhau khi ban kinh ctia dudng
tron 16n hon khoang cach tit tam duong tron d6 dén duong
thang da cho. R > d.

@ Duong thing cit duong tron tai 2 diém phan biét. S6 giao diém
bang 2.

A Luu y: 56 giao diém lon nhit cia duong thing va duong tron
la 2 giao diém.

2. Puvng thing va dudng tron tiép xiic nhau

®@ Duong tron va dudng thing tiép xdc nhau khi ban kinh cta
duong tron bang khodng cach tit tam duong tron dé dén duong
thang da cho. R = d.

©@ Duong thang tiép xtc dudng tron tai 1 diém duy nhat. S6 giao
diém bing 1.

A Luu y: Duong thing tiép zic vdi duong tron dude goi la tiép
tuyén. Diém tiép xic goi la tiép diem. Mot duong thing goi la
tiép tuyén néu duong thing dé vuong géc vdi ban kinh tai tiép
diém.

3. Puong thing va dudng tron khong cit nhau

@ Duong tron va duong thang khong cit nhau khi ban kinh ciia
duong tron nhé hon khodng cach tit tam duong tron d6 dén
dudng théng da cho. R < d.

@ Duong thang khong cit dudng tron nén s giao diém bing 0.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

AL
e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho diém A nim trong dudng tron (O). Chiing minh ring moi duong thang d di qua
A déu cit (O) tai hai diém phan bigt.

$>Vidu 2. Cho duong thing a v mot diém O cach a 1a 3 cm. Dyng (O;5 cm).
a) Xét vi tri tuong doi ctia a va dudng tron (O).

b) Goi B va C la céac giao diém ctia duong thang a va (O). Tinh do dai BC.

® Loi gidi.

¢S Vidu 3. Cho hinh thang vuong ABCD(A = D = 90°), AB =4 cm, BC =13 cm va CD =9
cm. Tinh AD va chitng minh ring duong thing AD tiép xic véi duong tron c6 duong kinh 1a BC.

® Loi gidi.
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J 4. Vjtrituong ddi clia dudng thdng va dudng tron

Két néi tri thirc véi cude séng

A

&> Vidu 4. Cho dusng thang a. Tam I ctia tat cd cac duong tron ban kinh 3 cm, tiép xic véi

dudng thang a ndm trén duong nao?

&> Vidu 5. Cho duong tron (0O), diém A nim bén ngoai dudng tron. Dung dudng thang di qua
A, cit dudng tron & B va C sao cho tong AB + AC c6 gia tri 16n nhat.

o Li gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

G Luyén tap

$>Bai 1. Cho dudng thang xy khong cat dudng tron (O; R). Chitng minh ring moi diém thudc
zy déu & ben ngoai duong tron (O).

 Loi gidi.

$>Bai 2. Cho diém O cach dudng thang a 1a 6 cm. V& duong tron (O, 10 cm).
a) Chitng minh ring (O) c6 hai giao diém véi dudng thang a.

b) Goi hai giao diém néi trén 14 B va C. Tinh dién tich tam giac OBC.

49 Bai 3. Cho dudng tron (O; R) va mot diém A chay trén duong tron dé. Tit A vé tiép tuyén xy,
trén zy lay mot diém M sao cho AM = R+v/3. Diém M di dong trén dudng nao?

S . =2
(Tall
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J 4. Vjtrituong ddi clia dudng thdng va dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

4> Bai 4. Cho duong tron (O; R) c¢6 day AB = R. Trén tia AB lay diém M sao cho AM = a. Qua
M vé dudng thang xy vuong goc véi AB. Chitng minh rang duong thang zy va dusng tron (O; R)

chi ¢6 diém chung khi a < =

> Bai 5. Cho hinh vuong ABCD, lay diém E trén canh BC va diém F trén canh C'D sao cho
AB = 3BE = 2DF. Chitng minh EF tiép xtc v6i cung tron tam A, ban kinh AB.

o Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

.. 8R . ) .
¢S Bai 6. Cho duong tron (O; R) va day AB = = Vé mot tiép tuyén song song véi AB, cat cac
tia OA, OB theo thit tu tai M va N. Tinh dién tich tam giac OMN.

® Loi gidi.
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J 5. D&u hiéu nhan biét tiép tuyén clia dudng tron K&t ndi tri thire véi cude séng

y / 4
DAU HIEU NHAN BIET TIEP TUYEN CUA DUONG
50

TRON .
N

Q Tém tit Ii thuyét

© Dbinh nghia 5.1 (Tiép tuyén cua duong tron). Tiép tuyén ctia dudng tron la dudng thang chi
c6 mot diém chung véi duong tron do.

@ Dinh li 5.1 (Tinh chit cha tiép tuyén). Néu mot dudong thing 1a tiép tuyén ciia mot duong
tron thi né vuong géc véi ban kinh di qua tiép diém.

@ Dinh li 5.2 (D4u hiéu nhan biét tiép tuyén ciia mot dudng tron).

Néu mot duong thing di qua mot diém ctia duong tron va vuong géc vdi

ban kinh di qua diém dé thi dudng thing &y la mot tiép tuyén ciia duong

tron. 0

Q Cacvidu

$>Vidu 1. Cho tam giac ABC ¢6 AB = 3, AC = 4, BC' = 5. Vé duong tron (B,BA). Chiing
minh rang AC 13 tiép tuyén ctia dudng tron.

® Loi gidi.

&> Vidu 2. Cho dudng tron (O), diém A nam bén ngoai dudng tron. Goi M 1a trung diém ctia
AO. Vé dusng tron (M,MO), né cit dusng tron (O) tai hai diém B va C. Chitng minh ring AB
va AC 1a céc tiép tuyén cta dudng tron (O).

® L3i gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 3. Cho dudng tron (O) c6 ban kinh OA, day BC vuong géc v6i OA tai trung diem M
cua OA.

a) T giac OCAB la hinh gi? Vi sao?

b) Ké tiép tuyén véi dudng tron tai B, né cit duong thang OA tai E. Tinh do dai BE, biét
OB = R.

$>Vidu 4. Cho tam gidc ABC, vé cac duong cao BM, CN cét nhau tai H.
a) Chiing minh rdng A, M, H, N cing ndm trén mot dudng tron tam O.

b) Goi I la trung diém ctia BC. Chitng minh IM la tiép tuyén ctia dudng tron (O).

® Loi gidi.
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J 5. D&u hiéu nhan biét tiép tuyén clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

&> Vidu 5. Cho ntta dudng tron tam O, duong kinh AB. T mot diém M trén nita dudng tron
ta vé tiép tuyén zy. Ké AD 1 zy va BC L xy.
a) Ching minh MC' = MD.

b) Chiing minh téng AD + BC' c6 gia tri khong phu thuoc vi tri diém M trén nita duong tron.

d) Xac dinh vi trf diem M dé t& gidc ABC'D c6 dién tich 16n nhat.

)
)

c¢) Chitng minh dudng tron duong kinh C'D tiép xic véi AB.
)

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

G Luyén tap

¢S Bai 1. Cho hinh thang vuong ABCD (A\ =D= 90°), AB=4cm, BC =13 ¢cm, CD =9 cm.

a) Tinh do dai AD.

b) Chiing minh ring duong thang AD la tiép tuyén ctia dudng tron duong kinh BC.

® Loi gidi.
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J 5. D&u hiéu nhan biét tiép tuyén clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

¢ Bai 2. Cho tam giac ABC vuong tai A. Vé hai duong tron (B,BA) va (C,CA) cit nhau tai D
(khac A). Chiing minh rang CD la tiép tuyén cia (B).

@ Loi gidi.

4> Bai 3. Cho dudng tron (O) va mot day AB. Goi M 1a trung diém ctia AB. Vé ban kinh OI di
qua M. Tt I vé dudng thang xy // AB. Chiing minh réng zy la tiép tuyén ctia duong tron (O).

® Loi gidi.

¢ Bai 4. Cho duong tron (O,R) duong kinh AB. Vé day AC' sao cho CAB = 30°. Tren tia déi
clia tia BA lay diém M sao cho BM = R. Chiing minh ring

a) MC la tiép tuyén ctia duong tron (O).
b) MC? = 3R,

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Bai 5. Cho ntta duong tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Trén ciing nita mat phang bs AB
chita nita duong tron, vé hai tiép tuyén Az va By. Tren Az lay diém C. N6i C véi O, tit O ké
duong thing vuong géc véi OC cat tia By & D.

8) Tit gisc ABDC I3 hinh gi?
b) Chiing minh réng dudng tron ngoai tiép tam giac COD tiép xtc v6i dudng thang AB tai O.

¢) Chitng minh CA - DB = R?. Tinh CA, DB va CD khi ACD = 60°.

 Loi gidi.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




J 5. D&u hiéu nhan biét tiép tuyén clia dudng tron Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

4> Bai 6. Cho ntia duong tron c6 dudng kinh AB = 2R, mot diem M di chuyén trén nita dudng
tron. Goi D, C theo thit tu 1a cac hinh chiéu ctia A, B trén tiép tuyén tai M clia nita duong tron.
Xéc dinh vi tri ctia diém M dé tit gidc ABC'D c6 dién tich 16n nhat. Tinh dien tich 16n nhat ay.

® Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

.

Bt g TINH CHAT CUA HAI TIEP TUYEN CATNHAU

e Tém tit li thuyét

1) Tinh chat hai tiép tuyén cit nhau

@ Dinh Ii 6.1. Néu hai tiép tuyén ctia duong tron ¢
cdt nhau tai mot diém thi:

a) Diém dé cach déu hai tiép diém.

b) Tia ké tir diem dé di qua tam la tia phan gidc A
ctia géc tao bdi hai tiép tuyén.

c) Tia ké tir tam di qua diém dé6 Ia tia phan giac cia
géc tao bdi hai ban kinh di qua céc tiép diém. B

2) Duong tron noi tiép tam gidc
(a) Duong tron tiép xtc v6i ba canh clia mot tam gidc duge goi 1a dudng tron noi tiép tam giac,
con tam giac dude goi 1a ngoai tiép dudng tron.
(b) Tam ctia duong tron ndi tiép tam giac 1a giao diém ctia cic dudng phan giac clia goc trong
tam giac.
3) Duong tron bang tiép tam giac
(a) Duong tron tiép xtic v6i mot canh ciia tam gidc va tiép xtic v6i phan kéo dai ctia hai canh kia
goi & duong tron bang tiép tam giac.
(b) Mot tam gidc c6 ba dudng tron bang tiép.

(c) Tam ctia dudng tron bang tiép trong géc A la giao diém ctia hai duong phan giac cac goc
ngoai tai B va C' (hodc la giao diém ctia duong phan gidc goc A va phan gidc ngoai tai B,
hodc C). Ki hiéu (J,ry4).
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J 6. Tinh chét cla hai tiép tuyén c&t nhau K&t ndi tri thirc véi cude séng

y /4
e Cacvidu

&> Vidu 1. Cho dudng tron tam O, ban kinh R. Tit diém A nim ngoai dudng tron vé hai tiép
tuyén AB, AC v6i duong tron tam O véi B,C la tiép diém.

a) Ching minh AO la duong trung truc ctia BC.
b) Ké duong kinh C'D ctia (O). Chitng minh BD song song véi AO.
c) Ké OM vuong goc véi OB (M thuoc AC). Ching minh MO = M A.

o Li gidi.

&> Vidu 2. Tit diém A nidm ngoai (O; R) ké hai tiép tuyén AB, AC (v6i B,C la cac tiép diém).
Ké BE vuong goc v6i AC, CF vuong goc AB (E € AC; F € AB), BE va CF cét nhau tai H.

a) Ching minh tit giac BOCH 1a hinh thoi.
b) Chiing minh ba diém A, H, O thing hang.

c¢) Tim vi tri ctia diem A dé H thuoe (O).

o Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Vidu 3. Cho dudng tron (O; R). Tt mot diem M nam ngoai dusng tron (O), vé hai tiép tuyén
MA, M B véi dusng tron (A, B 1a tiép diém) sao cho AMO = 30°.

a) Ching minh MO = 2R.
b) Tinh AB theo R.
¢) Tinh Sy ap theo R.

® Loi gidi.
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J 6. Tinh chét cla hai tiép tuyén cét nhau K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

$>Vidu 4. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB = 2R. Trén ciing ntta mat phang bd AB vé hai
tiép tuyén Az, By. Diém M nim trén (O) sao cho tiép tuyén tai M cat Az, By lan lugt tai C, D.
Duong thang AD cat BC tai N.

a) Chung minh A, C, M, O cung thudéc mot ducng tron.

b) Chiing minh OC' song song BM.
¢) Tim vi trf ctia M dé Supcp nhd nhat.

d

)
)
)
)

Ching minh M N va AB vudng géc véi nhau.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

$SVidu 5. Cho tam gidac ABC can tai A, diém I la tam dudng tron noi tiép, diém K la tam
duong tron bang tiép goc A ciia tam giac.

a) Chitng minh bén diém B, I, C, K ciing thuoc mot dusng tron.

b) Goi (O) la dudng tron di qua bon diém B, I, C, K. Chitng minh AC i tiép tuyén ctia dudng
tron (O; OK).

¢) Tinh ban kinh cta (O), biét AB = AC' = 20 cm, BC' = 24 cm.
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J 6. Tinh chét cla hai tiép tuyén cét nhau K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

¢S Vidu 6. Cho tam giac ABC, duong tron tam I, ban kinh r noi tiép tam giac ABC. Goi D, E, F'
1a cac tiép diém (D € AB,E € BC,F € CA). Dit AB = ¢, BC = a, AC =b, AD = z, BE = y,
CF = z.

a) Tinh z,y, z theo a,b,c.

b) Ching minh Saapc = p-r (p la nita chu vi tam giac ABC).

1 1 1 1 .
¢) Ching minh — = ™ + o + o trong do6 hg; hy; he lan lugt 1a cac do dai duong cao ké tur cac
r a b c

dinh A, B, C' cta tam giac ABC.

@ Loi gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

AL

Q Luyén tap

> Bai 1. Cho dudng tron (O; R) va diém A nam bén ngoai duong tron. Ké tiép tuyén AB, AC
v6i duong tron (B, C 1a cac tiép diém).

a) Goi F la giao diém ctia BC va OA. Chitng minh BE vuong goc véi OA va OF - OA = R

b) Trén cung nhé BC lay diem K bat ky (K khac B va C). Tiép tuyén tai K ctia dudng tron
(O; R) cat AB, AC theo thi ty tai P va Q. Chiing minh tam giac APQ c6 chu vi khong doi
khi K chuyén dong trén cung nhé BC.

® Loi gidi.

& Bai 2. Cho géc Oy va duong tron tam [ tiép xic cac tia Ox, Oy tuong tng tai cac diem A,
B. Mot duong thing qua B va song song v6i Ox cit dudng tron () lan thit hai tai C.

a) Chiing minh ring AB = AC.
b) Duong thang OC' cat day cung AB tai E. Ching minh ring OF > AE.

c¢) Goi F la diém ddi xing véi O qua A. Chitng minh ring C'F tiép xic v6i duong tron (I).

® Loi gidi.
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J 6. Tinh chét cla hai tiép tuyén c&t nhau K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL

& Bai 3. Cho tam giac ABC can tai A. Goi O la trung diém ctia canh BC'. Dung duong tron tam
O tiép xtc véi cac canh AB, AC lan lugt tai D, E. Lay cac diem M, N tuong tng trén cac doan
thing AD, AF sao cho duong thing M N tiép xtic v6i duong tron tam O.

a) Chitng minh rang goc MON c6 s6 do khong ddi khi M, N thay doi.
b) Chiing minh ring BM - C' N khong doi.

® Li gidi.

> Bai 4. Cho dudng tron (O) noi tiép hinh thoi ABC'D. Ké mot tiép tuyén véi duong tron (O)
cat cdc canh AB, AD theo tht ty 6 E, F. Ké mot tiép tuyén khac véi duong tron (O) cit canh
CB,CD theo thit ty 6 G va H. Chiing minh réng:

a) BE-DF = OB -OD.
b) EG song song véi HF.

o Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Bai 5. Duong tron (1,r) noi tiép va duong tron (J,r,) bang tiép goc A clia tam giac ABC tiép
xtic véi canh BC' tuong tng tai cac diém M va P. Doan thang AP cit dudng tron (I,r) tai diém
N.

a) Chiing minh rang doan thang M N la dudng kinh ctia dudng tron (I,r).

b) Goi @ la trung diém ctia canh BC, dudng thang IQ cat duong cao AH tai K. Chiing minh
rang AK =r.
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J 6. Tinh chét cla hai tiép tuyén cét nhau K&t ndi tri thirc véi cude séng

A

¢S Bai 6. Duong tron tam I noi tiép tam giac ABC tiép xtic véi canh AB tai D.
a) Chiing minh ring néu AABC vuong tai C thi CA-CB=2-DA- DB.

b) Chitng minh ring néu CA-CB =2- DA - DB thi AABC vuong tai C'.

o Li gidi.

4> Badi 7. Cho dudng tron (O,R) va dudng thang d cat dudng tron tai A, B. Tit diém M la diém
nim tren tia doi tia AB ké cac tiép tuyén MC, M D. Ching minh réng khi M di chuyén trén tia
déi tia AB, dudng théng C'D ludn di qua mot diém cb dinh.

® Li gidi.
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J Chuong 2. DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

.

5@'8 VI TRI TUONG DOI CUA HAI DUONG TRON
_

e Tém tit li thuyét

1. Vi tri twong ddi ctia hai duwong tron

Xét vi trf tuong ddi ctia hai duong tron (O; R) va (O;r) v6i R > r.

a) Néu R —1r < OO’ < R+ thi (O) va (O') cit nhau tai hai diém phan bigt.

b) Néu OO’ = R+ r thi (O) va (O') tiép xic ngoai véi nhau.
Néu OO’ = R —r thi (O) va (O') tiép xtc trong véi nhau.

c) Néu OO’ > R+ r thi (O) va (O) & ngoai nhau.
Néu OO' < R —r thi (O) chia (O').

Chi .
@ Néu hai duong tron cit nhau thi hai giao diém déi xing véi nhau qua dusng ndi hai tam.

®@ Néu hai duong tron tiép xic nhau thi tiép diém ndm trén duong noi hai tam.

2. Tiép tuyén chung cua hai duong tron
a) Tiép tuyén chung ctia hai duong tron la duong thang tiép xic véi ca hai dudng tron do.

b) Tiép tuyén chung clia hai duong tron khong cat doan néi hai tam 1a tiép tuyén chung ngoai, cit
doan ndi tam 1a tiép tuyén chung trong.
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/ 7. Vitrituong déi clia hai dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

y' /S
e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho hai duong tron (O; R) va (O’;r) v6i R = 12cm, r = 5cm, OO’ = 13cm.

a) Chitng minh hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai hai diém A, B va OO’ 1a duong trung
truc cua AB.

b) Chiing minh AO 1a tiép tuyén ctia duong tron (O’;r).
¢) Tinh do dai AB.

o Li gidi.

$>Vidu 2. Cho duong tron (O) va (O') tiép xtic ngoai tai A. Ké tiép tuyén chung ngoai BC' véi
B € (0), C € (O'). Tiép tuyén chung trong tai A cit tiép tuyén chung ngoai BC & I.

a) Vé duong kinh BOD va CO'E. Chitng minh cac bo ba diém B, A, E va C, A, D thing hang.
b) Chitng minh ABAC va ADAFE c6 dién tich bang nhau.

c¢) Goi K la trung diém ctia DE. Chitng minh dudng tron ngoai tiép AOKO' tiép xic véi BC.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Vidu 3. Cho hai duong tron (O; R) va (O’;r) tiép xtic ngoai véi nhau tai A. V& tiép tuyén
chung ngoai tiép xtc véi (O) va (0’) lan lugt 6 B va C. Duong vuong goc véi OO0’ ké tit A cit BC
G M.

a) Tinh M A theo R va r.

Tinh dién tich tam giac BAC theo R va r.

)
b) Tinh dién tich ti giac BCO'O theo R va r.
c)

)

d) Goi I la trung diém ctia OO’. Chiing minh ring BC i tiép tuyén ciia dudng tron (I; IM).

® Loi gidi.
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J 7. Vit tuong ddi clia hai dudng tron K&t ndi tri thire véi cude séng

A

> Vidu 4. Cho hai duong tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Mot cat tuyén qua A cat (O) &
M, cat (O') 6 N sao cho A nam giita M va N. Tu A vé cac duong kinh AOC va AO'D.

a) T giac CM ND la hinh gi?

b) Goi E la trung diém ctia OO'. V6i MA = NA, chiing minh MN i tiép tuyén ctia duong
tron (E; EA).

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 5. Cho hai dudng tron (O) va (O') cat nhau tai A va B. Goi M la trung diém ctia OO'.
Duong thing qua A cat cac dudng tron (O) va (O') lan lugt & C' va D.

a) Khi CD 1L MA, ching minh AC = AD.
b) Khi C'D qua A va khong vuong goc véi M A.

i) V& duong kinh AF cta (O), AE cat (O') & H. Vé duong kinh AF ctia (O'), AF cat (O)
4 G. Chimg minh AB, EG, FH dong quy.

ii) Tim vi trf ctia CD dé doan thing C'D c6 do dai 16n nhat?

® Loi gidi.
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J 7. Vit tuong ddi clia hai dudng tron K&t ndi tri thire véi cude séng

A

> Vidu 6. Cho hai dudng tron (O;) va (O,) cat nhau tai A va B. Goi AM la day cung ciia dudng
tron (Oy) tiép xic véi duong tron (O) 6 A va AN la day cung cta dudng tron (O,) tiép xtc véi
duong tron (O;) 6§ A. Goi F la diém d6i xting v6i A qua B.

a) Chitng minh rang bén diém A,M,E,N cting thuoc mot duong tron.

b) Khi hai dusng tron (O;) va (O2) thay déi nhung luon cat nhau tai hai diém ¢ dinh A va B,
tim tap hop tam / ctia dudng tron qua bén diém A,M,E,N.

® Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl




/ Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

AL

Q Luyén tap

$>Bai 1. Cho x/O\y — 90°. Lay cac diéem I,K theo thit tu trén cac tia Ox,Qy. Vé dudng tron
(I; OK) cat tia Oz tai M (I nam gita O va M). Vé duong tron (K;OI) cat Oy tai N (K nam
gitta O va N).

a) Ching minh hai dudng tron (I) va (K) luon c&t nhau.

b) Tiép tuyén tai M ctia duong tron (I) va tiép tuyén tai N ctia duong tron (K) cit nhau tai
C. Ching minh t@ giac OMCN la hinh vuong.

c¢) Goi giao diém ctia hai duong tron (1) va (K) la A,B. Chitng minh ba diém A,B,C thing
hang.

d) Gia st I va K theo thit ty di dong trén Oz va Oy sao cho OI + OK = a khong doi. Chiing
minh ring duong thang AB Iuon di qua mot diém co dinh.

® Loi gidi.
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J 7. Vitrituong déi clia hai dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

AL

4> Bai 2. Cho dudng tron (O) va mot diém A tréen duong tron do. Trén doan OA lay diém B sao

1
cho OB = §OA' Vé duong tron duong kinh AB.

a) Chiing minh duong tron dudng kinh AB tiép xic véi dudng tron (O).

b) Vé duong tron dong tam O véi duong tron (O) cho trude, cat duong tron dudsng kinh AB
tai C. Tia AC cit hai duong tron dong tam tai D,E (D nam gitta C' va F). Chitng minh
AC =CD = DE.

4> Badi 3. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB, diem C nim gitta A va O. Vé dudng tron (I) c6
duong kinh C'B.

a) Xét vi trf tuong doi clia hai duong tron (O) va (I).

b) Ké day DE ctia dudng tron (O) vuong goc véi AC tai trung diém H ctia AC. Tt gisc ADCE
la hinh gi? Vi sao?

¢) Goi K la giao diém ctia DB va duong tron (I). Chitng minh ba diém F,C,K thing hang.

d) Ching minh HK la tiép tuyén ctia duong tron (7).

® Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Badi 4. Cho ba dudng tron (Oy), (Os), (O3) c¢6 ciing ban kinh R va ciing di qua diéem O. Goi
giao diém tht hai cia titng cip hai trong ba duong tron 1a A, B, C. Chitng minh

a) Dudng tron di qua ba diém A,B,C c6 ban kinh bing R.

b) Ba duvng thang xac dinh béi tam ctia mot dudng tron va giao diém ctia hai dudng tron con
lai cdt nhau tai mot diém.

® Loi gidi.
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/ 7. Vit tuong ddi clia hai dudng tron K&t ndi tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 5. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtic ngoai tai A. V& tiép tuyén chung ngoai
tiép xtc véi (O) va (0') lan lugt 6 B va C. Tiép tuyén chung trong cat BC' & I. Goi E, F thi tu
la giao diém ctia IO v6i AB va ctia 10’ véi AC.

a) Ching minh A, F, I, F cung thuoc mot dudng tron. Xac dinh tam K cta duong tron do.

b) Ching minh I[E - IO+ [F - 10" = = (AB* + AC?).

1
2
¢) Goi P la trung diém ctia OA. Chitng minh PE tiép xtc véi (K).

d) Cho OO’ ¢6 dinh va c6 do dai 1a 2a. Tim diéu kién clia R va R’ dé dien tich tam gidc ABC
16n nhat.
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/ Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

AL

& Bai 6. Cho duong tron tam O dudng kinh AB va mot diém C di dong trén doan AB. Vé céc
duong tron tam [ duong kinh AC va dudng tron tam K duong kinh BC. Tia C'x vudng goc véi
AB tai C, cit (O) tai M. Doan thing M A cit duong tron (1) tai £ va doan thing M B cit dudng
tron (K) tai F.

a) Chiing minh ti gidc M ECF 1a hinh cht nhat va EF 1a tiép tuyén chung cta (I) va (K).
b) Cho AB = 4cm, xéac dinh vi tri diém C tren AB dé dien tich t giac IEFK 16n nhat.

¢) Khi C khac O, dudng tron ngoai tiép hinh chi nhat M ECF c&t duong tron (O) tai P (khéc
M), duong thang PM cat duong thang AB tai N. Chting minh tam giac M PF dong dang
v6i tam giac M BN.

d) Ching minh ba diém N, E, F thiang hang.

® Loi gidi.
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J 7. Vitrituong déi clia hai dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

A
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J Chuong 2. DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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y 8. Ontap chuong i

Két néi tri thirc véi cude séng

2§

AL

ON TAP CHUONG II

N

Q Cac vidu

a) Tinh s6 do goc ACB;

b) Tinh do dai day AC,

CD.

$>Vidu 1. Cho hinh vé bén, biét duong kinh AB = 10 cm; OM = 3 cm.

c) Tiép tuyén tai B clia duong tron cat tia AC' § D. Tinh do dai

(
diém I ctia OB. Cac tiép tuyé

kinh OB.
a) Xac dinh vi trf tuong doi ctia (O) va (I);
b) Tinh do dai day MN;
c) Tt gidc BMON la hinh gi? Vi sao?
d)

Ching minh: COLMN;

$>Vidu 2. Cho duong tron (O) duong kinh AB = 12 cm, day M N vuong goéc véi AB tai trung
n cta (O) tai M va N cit nhau tai C. Vé dudng tron tam I dudng
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

e) Tinh dién tich tid giac MONC,

4 1 N 1
MN2  OM?2  NC?

f) Ching minh
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y 8. Ontap chuong i Két néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 3. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') tiép xtc ngoai tai A (R > R'). V& céc duong
kinh AOB, AO'C. Day DE ctia dudng tron (O) vuong géc véi BC tai trung diém K cta BC.

a) T gidc BDCE la hinh gi? Vi sao?

b) Goi I 1a giao diém ctia DA va duong tron (O’). Chiing minh riang ba diém E, I, C' thang
hang;

c¢) Chiing minh rang KT 1a tiép tuyén cta (O').

® Loi gidi.

$>Vidu 4. Cho duong tron (O;13 ¢cm), day AB = 24 cm.
a) Tinh khoang cach tit tam O dén day AB;

b) Goi M la diém thuoc day AB. Qua M, vé day C'D vudng goéc véi day AB tai diém M. Xac
dinh vi tri diém M tren day AB dé AB = CD.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Vidu 5. Cho ntta duong tron tam O, duong kinh AB. Ké cac tiép tuyén Az, By ciing phia véi
nita duong tron déi véi AB. Tit diém M trén nita duong tron ké tiép tuyén thit ba véi duong tron,
n6 cat Az va By lan lugt tai C va D.

a) Chiing minh tam giac COD la tam gidc vuong;
b) Chiing minh AC - BD = OM?;
¢) Cho biét OC = BA = 12 ecm. Tinh do dai AC va BD.

 Loi gidi.
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y 8. Ontap chuong i Két néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 6. Cho hai dusng tron (O; R) va (O';r) tiép xtic ngoai tai A. Mot duong thang (d) tiép
xtic véi cd hai duong tron trén tai B va C' véi B € (0), C € (0.

a) Ching minh tam giac ABC vuong;

b) Goi M la trung diém ctia BC. Chitng minh M A 1a tiép tuyén chung ciia hai dusng tron (O)
va (0).

$>Vidu 7. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB. Trén tiép tuyén Az lay diém C' # A. Doan thing
BC cat (O) tai M. Goi I 1a trung diém ctia M B, K 1a trung diém ctia AC'
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

a) Ching minh AM la dudng cao clia tam giac ABC va AC? = CM - CB;

b) Chiing minh A, I, C'; M cung ndm trén mot dudng tron;

¢) Chitng minh KM la tiép tuyén ctia duong tron (O).

 Loi gidi.

$>Vidu 8. Cho dudng tron (O), dusng kinh AB, diéem C nam giita A va O. Vé duong tron (O')
¢6 duong kinh C'B.

a) Hai duong tron (O) va (0’) ¢6 vi tri tuong ddi nhu thé nao?

b) Ké day DE ctia dusng tron (O) vuong goc véi AC tai trung diem H ctia AC. Tit giac ADCE
la hinh gi? Vi sao?
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y 8. On t@p chuong i

Két néi tri thirc véi cude séng

A

c¢) Goi K la giao diém ctia DB va duong tron (O'). Chitng minh ring 3 diém F, C, K théng

hang;

d) Ching minh HK la tiép tuyén ciia duong tron (O').

® Li gidi.

$>Vidu 9. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB. Lay diém C thuoc (O). Tiép tuyén tai A cta
(O) céat dudng thang BC tai D. Goi E la trung diém ctia AD.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

a) Chiing minh FC la tiép tuyén cia (O);

b) Chitng minh FO vudng géc véi AC tai trung diem I ctia AC.

® Loi gidi.

$>Vidu 10. Cho ntta duong tron (O) duong kinh AB = 2R, N la diém trén nita dudng tron.
Trén ciing mot nita mat phang bo AB, vé hai tiép tuyén Az va By va mot tiép tuyén tai N cit
hai tiép tuyén Az va By lan luct tai C va D.

a) Chitng minh AC + BD = CD va AC - BD khong doi;

b) Chiing minh AB tiép xtc v6i duong tron duong kinh CD;

c) Biét AC = g Tinh NA va NB.
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y 8. Ontap chuong i Két néi tri thire véi cude séng

A

e Luyén tap

¢S Bai 1 (Kiém tra Hoc ki 1 Todn 9, Thira Thién Hué, ndm hoc 2015 - 2016). Cho  dudng
tron tam O, ban kinh R, ké duong kinh AB va day cung AM c6 do dai bang R. Tia OM cat tiép
tuyén Az (A la tiép diém ) ctia dudng tron (O) tai P. Tiép tuyén PN ctia (O) (N la tiép diém,
N khéc A) cat duong thang AB & Q.

a) Ching minh OP la duong trung truc cia AN.

b) Chiing minh AM song song v6i ON va tinh AP theo R.

c¢) Chiing minh tam gidc APN déu va tinh dién tich tam gidc APQ theo R.

)
)
)
d) Goi H la giao diém ctia AM va PQ. Chitng minh ring AP va AN la hai tiép tuyén ctia
duong tron (M; M H).

o Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

<> Bai 2 (Kiém tra Hoc ki 1 Todn 9, Thira Thién Hué, ndm hoc 2014 - 2015). Cho  dudng
tron (O) duong kinh AB = 2R. Goi M 1a mot diém trén dudng tron (O) (M khong trung véi A
va B). Vé duong tron tam M tiép xtc v6i AB tai H. Tt A va B ké hai tiép tuyén AC va BD v6i
duong tron tam M (C, D 1a hai tiép diém).

a) Ching minh AC + BD = AB.

b) Chiing minh C'D 1a tiép tuyén ctia dudng tron (O).
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y 8. Ontap chuong i Két néi tri thire véi cude séng

A

c) Goi K la giao diém ctia AD va BC. Ching minh réing KH /| AC.

o Li gidi.
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

$>Bai 3 (Kiém tra Hoc ki 1 Todn 9, Thira Thién Hué, nam hoc 2013-2014). Cho dudng tron
(O; R) dudng kinh AB va diém C thudc dusng tron (O) (C khac A va B), ké CH vuong goc véi
AB tai H.

a) Ching minh tam gidc ABC vuong tai C va CH? = AC' - BC -sin A - cos A.

b) Tiép tuyén tai A clia dudng tron (O) cit tia BC' & D. Goi I la trung diém ctia AD. Chiing
minh duong thang IC 1a tiép tuyén ctia duong tron (O).

c) Tiép tuyén tai B ctia duong tron (O) cat tia IC ¢ K. Ching minh [A - BK = R

d) X4c dinh vi tri diém C trén dudng tron (O) dé dién tich ti gidc ABK T nhé nhat.

® Loi gidi.
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y 8. Ontap chuong i Két néi tri thire véi cude séng

A
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y Chuong 2. BUONG TRON

Két néi tri thire véi cude sdng

A

<O Bai 4 (Dé thi Toan 9 Hoc ky 1 ndm hoc 2017-2018, Qudn 12, HCM). Cho dudng tron
(O) duong kinh AB. Lay C thuoc (O), goi F la trung diém BC. Tiép tuyén tai C' ctia O cit

OFE 6 D.

a) Ching minh AACB vuong va OF vuong géc véi BC.

b) Chiing minh DB la tiép tuyén cta (O).

c) Ké CH vuong goc véi AB. Ching minh CB-OC = OD - HC.

® Loi gidi.
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y 8. Ontap chuong i

Két néi tri thirc véi cude séng

AL

$>Bai 5 (Pé thi Todn 9 Hoc ky 1 ndm hoc 2017-2018, Thi Birc, H6 Chi Minh). Cho

nia

duong tron (O; R), duong kinh AB. V& cac tiép tuyén Az va By ctia duong tron (O).

a) Ching minh Az /| By.

b) Trén (O) lay diém M. Tiép tuyén tai M ctia duong tron (O) lan lugt cat Az va By tai D, E.

Chtng minh DE = DA + BE.

¢) Ching minh DOE = 90° va DA - BE = R?.

® Loi gidi.

<> Bai 6 (Pé thi Todn 9 Hoc ky 1 ndm hoc 2017-2018, Trén Pai Nghia, HCM). Cho

tam

giac ABC vuong tai A (AB < AC'). Vé dudng tron tam O duong kinh AC' cat canh BC' tai D.
Goi H, K lan lugt 1a trung diém ctia doan thing AD va DC.

a) Ching minh tit gihc OH K D la hinh chit nhat.

b) Tia OH cit canh AB tai E. Ching minh DF la tiép tuyén ctia duong tron (O).

¢) Tia OK cat dudng thing DFE tai N va cit duong tron tam O tai I. Goi S la giao diém ciia
OB v6i AD. Dusng thing di qua S va vuong géc véi AO cat tia OH tai T. Chting minh AT
vuong géc v6i BO va 3 diem A, T, N thang hang.

® Li gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

<> Bai 7 (D& thi Toén 9 Hoc ky 1 ném hoc 2017-2018,Bdc Tir Liém, Ha N&i). Cho  dudng
tron (O; R) duong tinh AB. Qua diém A ké tia tiép tuyén Az dén duong tron (O). Trén tai Az
lay diém C sao cho AC > R. Tit diém C ké tiép tuyén CM véi dudng tron (O) (M la tiép diém).

a) Chiing minh riang bén diém A, C, O, M cung thudc mot dudng tron.
b) Chiing minh rang M B J OC.

¢) Goi K la giao diém thit hai ctia BC v6i dudng tron (O). Chiing minh ring BC - BK = 4R?.

—

d) Chiing minh rang CM K = M BC.
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y 8. Ontap chuong i Két néi tri thire véi cude séng

A
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J Chuong 2. BPUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

%> Bai 8 (Kiém fra Hoc ki 1 Todn 9, B& A, $& GDPT Tinh Thanh Héa, ném 2016). Cho
dudng tron tam O ban kinh R vh mot diém M ndm ngoai dudng tron. Qua M ké tiép tuyén MA
v6i dudng tron (A la tiép diém). Tia Mx nam giita MA va MO cit duong tron (O; R) tai hai
diém C va D (C nam gitta M va D). Goi I la trung diém ctia day CD, ké AH vuong goc véi MO
tai H.

a) Tinh OH - OM theo R.
b) Chiing minh: Bén diém M, A, I, O ciing thudoc mot duong tron.

¢) Goi K la giao diém ctia OI v6i HA. Chitng minh KC la tiép tuyén ctia duong tron (O; R).

® Loi gidi.
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y 8. Ontap chuong i Ké&t néi tri thire véi cude séng

$>Bai 9 (Kié°m tra Hoc ki 1 Todn 9, Vinh Long, ndm 2017). Cho nita dudng tron tam O,
duong kinh AB va tia tiép tuyén Az cling phia v6i nita dudng tron déi véi AB. Tit diem M
tren Ax ké tiép tuyén thit hai MC vé6i nita dudng tron (C' la tiép diém). K& CH vuong goc véi
AB (H € AB). Chiing minh rang

a) ACB = 90°.

b) BC Jl OM .

¢) MB di qua trung diém ctia doan thang CH.

® Loi gidi.
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J Chuong 2. BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

9 Bai 10. Hai duong tron (O; R) va (O';r) tiép xic ngoai tai A (R > r). Ké tiép tuyén chung
ngoai BC, B € (0),C € (0'). Goi M la trung diém ctia OO’. Goi H la chan dudng vuong goc ké
tu M dén BC.

a) Tinh s6 do goc OHO'.

)

b) Chiing minh rang OH la tia phan giac ctia goc AOB.

¢) Chiing minh rang AH 1a tiép tuyén chung cta hai duong tron (O) va (O').
)

d) Cho R =5 cm, r =2 cm. Tinh do dai BC.

® Loi gidi.
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Chng &

GOC VOI PUONG TRON

GOC G TAM. SO PO CUNG .

@ Tém tit Ii thuyét

I ©Dbinh nghia 1.1. Géc ¢6 dinh trung véi tam dudng tron dude goi la goc & tam.

Trong hinh vé trén AOB 1a mot goc 6 tam, AmB la cung nho, AnB la cung 16n.
© Pinh nghia 1.2.
® S6 do ctia cung nho bang s6 do ciia goc ¢ tam chan cung do.

® S6 do ciia cung lén bang hieu gitta 360° va s6 do clia cung nhoé (c6 chung hai mut véi cung
16n).

@ S6 do clia nita duong tron bang 180°.

A Luuy: Chiy

@ Cung nhé cé6 s6 do nhé hon 180°.
@ Cung lon c6 s6 do lon hon 180°.

@ Khi hai mait cia cung trung nhau, ta cé “cung khong wdi s6 do 0° va cung cd dudng tron
c6 56 do 360°.

© Dinh nghia 1.3. Trong mot dudng tron hay trong hai dudng tron béng nhau:
@ Hai cung dugce goi 1a bing nhau néu chiing c6 s6 do bing nhau.

@ Trong hai cung, cung nao c6 s6 do 16n hon dude goi 1a cung 16n hon.
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y Chuong 3. GOC V3OI BUONG TRON

Két néi tri thire véi cude sdng

A,
NN/

——
A B

6 Cacvidu

A

N

Trong hinh trén AB = @; EF > GH.

©Dinh Ii 1.1. Néu C Ia mot diém ndm trén cung AB thi sdAB = sdAC + sdCB.

$>Vidu 1. Cho duong tron (O; R) va day cung AB = R+/2. Tinh s6 do cfia hai cung AB.

® Loi gidi.

® Loi gidi.

$>Vidu 3. Tren duong tron (O; R) lay ba diém A, B, C sao cho day cung AB = R, BC' = R\/2
va tia BO nam gitta hai tia BA va BC. Tinh s6 do cac cung nhé AB, BC va AC.

® Loi gidi.
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/ 1. Goéc & tam. Sé do cung K&t ndi tri thirc véi cude sbng

A

4> Vidu 4. Hai tiép tuyén tai B v C clia nita duong tron (O; R) cit nhau tai A. Biét OA = Rv/2.
Tinh s6 do ctia cung BC.

o Li gidi.

> Vidu 5. Tren day cung AB clia duong tron (O) lay hai diém H va K sao cho AH = HK = K B.
Vé ban kinh OD qua H va ban kinh OC qua K. Chiing minh rang:

a) AD = BC;

by AD < DT,

® Loi gidi.

e Luyén tap

4> Bai 1. Cho duong tron (O; R) va mot diém A nam ngoai dudng tron sao cho OA = 2R. Tit A
ké hai tiép tuyén AB, AC t6i dudng tron (B va C la céc tiép diém). Tim s6 do cung lén BC clia
duong tron (O).

o Li gidi.
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y Chuong 3. GOC VOI BUONG TRON

Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Bai 2. Cho duong tron (O) duong kinh AB va day cung AC. Chiing minh rang

BAC — %sa’B?z.

 Loi gidi.

$>Bai 3. Cho tam gidc ABC c6 B= 70°, C' = 50°. Dudng tron (O) noi tlep tam glac do tlep xac
véi cac canh AB, BC, C'A theo thit ty tai D, E, F. Tinh s6 do cic cung DE EF va FD.

 Loi gidi.

<> Bai 4. Cho mot nita duong tron (O) va hai day cung AB // C'D ndm trong nita dudng tron do.

Chitng minh ring AC = BD.
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/ 1. Goéc & tam. Sé do cung K&t ndi tri thirc véi cude sbng

A

$>Bai 5. Cho ntta duong tron tam (O) duong kinh 20 cm, C' la diém chinh gitta ctia ciia nita
dudng tron. Lay diém H thuoc OA sao cho OH = 6 cm. Dudng vuong géc véi OA tai H cit nita
duong tron tai D. Vé day AE song song v6i CD. Goi K 1a hinh chiéu ctia E tréen AB. Tinh dién
tich tam gidc AFK.

® Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

.

Bt 9 LIEN HE GIUA CUNG VA DAY

v ®
e Tom tat li thuyet
@© Dinh i 2.1.
V6i hai cung nhé trong mot duong tron hodc trong hai duong tron bang
nhau.
D
a) Hai cung biang nhau cang hai day bang nhau. A\ c
b) Hai day bang nhau cang hai cung bang nhau. ‘v
Nghia lIa AB = CD < AB = CD. A
@© Dinh Ii 2.2.
V6i hai cung nhé trong mot duong tron hodc trong hai duong tron bang D
\ C
nhau.
a) Cung Ién hon cang day Ién hon.
b) Day lén hon cang cung 16n hon. A
Nehia 12 AB < CD & AB < CD. N

@ Tinh chat 2.1. Trong moét dudng tron.

. . . . . N D /_\
a) Hai cung bi chan gitta hai day song song thi bang nhau. ¢
A B

b) Duong kinh di qua diém chinh giita ctia mot cung thi di qua ox

trung diém ciia day cing cung ay va nguoc lai.

c) Duong kinh di qua diém chinh giita ctia mot cung thi vuong géc \_j

véi day cang cung ay va ngugc lai.

e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho hai dudng tron bing nhau (O) va (O') cit nhau tai hai diém A va B. K& cac
duong kinh AOC, AO'D. Goi E la giao diém thit hai ctia AC véi dusng tron (O').

a) So sanh cac cung nhé BC, BD.

b) Chitng minh réing B la diém chinh gitta ctia cung EBD (ttc 1a diém B chia cung FBD thanh
hai cung bang nhau BE = BD).

® Loi gidi.
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J 2. Lién hé gitta cung va day Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Vidu 2. Cho tam giac ABC. Trén tia doi clia tia AB lay mot diém D sao cho AD = AC. Vé
duong tron tam O ngoai tiép tam giac DBC. Tu O lan lugt ha cac duong vuong goc OH, OK véi
BC va BD (H € BC, K € BD,).

a) Chiing minh rang OH > OK. b) So séanh hai cung nhé BD va BC.

o Li gidi.

> Vidu 3. Cho tam giac déu ABC. Trén nita mat phang b BC khong chua A du’ng nia duong

tron (O) duong kinh BC'. Trén ntta dudng tron l1ay cac diem D, E sao cho BD = DE = EC. Céc
dudng thang AD, AE cat doan thang BC tai M va N. Chting minh réng BM = MN = NC.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Vidu 4. Cho tam gidc AABC khong can, tit dinh A ké dudng cao AH, phan gidc AD, trung
tuyén AM.

a) Chitng minh ring diém D nam gitta H va M.

b) Gia sit tam gidc ABC nhon, chiing minh réng MAD < DAH.

 Loi gidi.

G Luyén tap

&> Bai 1. Cho duong tron (O). Goi I 1a diém chinh gitta ctia cung AB (khong phai 1a cung nita
duong tron) va H la trung diém ctia day AB. Chiing minh rang dudng thang IH di qua tam O
ctia duong tron.
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J 2. Lién hé gitta cung va day K&t ndi tri thirc véi cude sbng

AL

¢S Bai 2. Cho duong tron tam O ban kinh R. Vé géc 6 tam AOB = 80°, vé goc & tam BOC = 120°
ké véi AOB. So sanh va sap xép do dai AB, BC, CA theo thit tu tang dan.

® Li gidi.

& Bai 3. Cho tam giac ABC ¢6 AB > AC. Trén canh AB lay mot diéem D sao cho AD = AC.
Vé duong tron tam O ngoai tiép tam giac DBC. Tt O lan lugt ha cac duong vuong goc OH, OK
v6i BC va BD (H € BC, K € BD).

a) Chiing minh ring OH < OK. b) So sanh hai cung nhé BD va BC.

Lai giai.

a) Trong tam giac ABC, theo bat dang thiic tam gidc, ta c6 BC' >
AB — AC = AD + AB = BD hay BC > BD.
Theo dinh Ii vé day cung va khodng cach dén tam, tit BC > BD
suy ra OH < OK.

b) T bat dang thitc vé day cung BC > BD suy ra BC > BD.

Chon dap an @ OJ

49 Bai 4. Cho hinh thoi ABCD. Vé duong tron tam A ban kinh AD. Vé duong tron tam C, ban
kinh CB. Lay diém E bat ki trén duong tron tam A (khong tring véi B va D), diém F trén dudng
tron tam C sao cho BF song song v6i DE. So sanh hai cung nhé DE va BF.

® Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl




/ Chuong 3. GOC V3l BUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

> Bai 5. Cho dudng tron tam O. Trén nita duong tron dudng kinh AB lay hai diém C, D. Tt C
ké C'H vuong goc véi AB, n6 cit dusng tron tai diém thit hai 1a E. Tt A ké AK vuong goc véi
DC, n6 cit dudng tron tai diém thit hai 1a F. Chitng minh rang:

a) Hai cung nhé C'F va DB bang nhau.
b) Hai cung nhé BF va DE béng nhau.

¢) DE = BF.

 Loi gidi.

S Bai 6. Trén day cung AB ctia mot dudng tron O, lay hai diém C va D chia day nay thanh ba
doan thing bang nhau AC = CD = DB. Céc ban kinh qua C va D cit cung nhoé AB lan lugt tai
E va F. Ching minh rang:

a) AE = FB. b) AE < EF.

® Loi gidi.
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y 3. Goéc noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude sbng

5@'9 GOC NOI TIEP
C v O

e Tém tit Ii thuyét

© Dinh nghia 3.1. Géc nai tiép 1a goc c6 dinh ndm trén dudng tron va hai canh 1a hai day cung.
Cung nam bén trong goéc duge goi la cung bi chan.

© Dinh Ii 3.1. Trong mot duong tron, sé6 do ctia géc noi tiép bang mot nita sé6 do cung bi chan.
@ Dinh li 3.2. Trong mot dudng tron:

a) Céc géc noi tiép biang nhau chan cic cung bang nhau.

b) Céc géc noi tiép chan cung mot cung hodc hai cung bang nhau thi biang nhau.

¢) Géc noi tiép (c6 s6 do nhé hon 90°) ¢6 s6 do bang mot nita so6 do géc & tam chan bdi cung dé.

d) Géc noi tiép chan mita duong tron la géc vuong.

e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho dudng tron (O) va hai dusng kinh AB, C'D vuong géc véi nhau. Lay mot diém
M trén cung nhé AC 16i vé tiép tuyén v6i dudng tron (O) tai M. Tiép tuyén nay cit dudng thang
CD tai S. Chiing minh rang MSD = 2- M BA.

® L3i gidi.

&> Vidu 2. Cho duong tron tam O, dudng kinh AB va S 1a mot diém nam ngoai duong tron. Cac
duong thang SA vi SB lan lugt cit (O) tai diem thit hai M, N. Goi H la giao diém ctia AN va
BM . Chitng minh rang
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

‘ a) SH L AB. b) HM -HB = HN - HA.

 Loi gidi.

¢S Vidu 3. Cho tam giac ABC can tai A, noi tiép dudng tron (O). Phan giac trong goc B va C'
cat (O) tai E va D.

a) Ching minh AACE = AABD.
b) Goi I 1a giao diém ctia CD va BE. Tit gidc ADIE 1a hinh gi? Tai sao?

® Loi gidi.

¢S Vidu 4. Cho hai dudng tron (O; R) va (O'; R') cat nhau tai A va B. Vé cat tuyén C'AD vuong
goc véi AB (C € (0), D € (0)). Tia CB cat (O') tai E, tia BD cat (O) tai F. Chiting minh rang
CD?=CB-CE+BD-CF.

D Loi gidi
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y 3. Géc noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude sbng

A

&> Vidu 5. Cho tam gidc déu ABC noi tiép duong tron (O) va M 1a mot diém nam trén cung
nhé BC. Chiing minh ring MA = M B + MC.

o Li gidi.

&> Vidu 6. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O). Trén cung nhé BC' ctia duong tron (O),
lay diém M. Goi D, E, F lan lugt la hinh chiéu vuong géc ctia M lén cac dudong thang BC, CA,
AB. Chiing minh rang ba diém D, E, F thing hang.

D Loi gidi
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Vidu 7. Cho hai duong tron (O; R) va (O'; R') (R > R') tiép xtc trong tai A. Mot tiép tuyén
ctia dudng tron (O') tai M cat dudng tron (O) tai hai diém B, C. Duong thang BO' cit dudng
tron (O) tai diém thit hai D va cit dudng thang AM tai E. Goi F la giao diém thit hai ctia dudng
tron ngoai tiép tam giac ADE v6i AC. Chitng minh rang DF la phan giac ciia goc BDC.

® Loi gidi.
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y 3. Goéc noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude sbng

y J 4
e Luyén tap

4> Bai 1. Cho tam gidgc ABC' c6 dudng tron ngoai tiép (O). Tit diém M ndm chinh giita cung AB
vé day cung M N song song v6i BC cat AC tai S. Chitng minh ring SM = SC va SN = SA.

® Loi gidi.

> Bai 2. Cho tam giac ABC can tai A, A < 90°. Vé duong tron dusng kinh AB cat BC tai D,
cat AC tai E. Ching minh rang:

a) ADBE can. b) C/’B\E = 154\0.

> Bai 3. Cho tam giac ABC (AB < AC) noi tiép duong tron (O). Vé duong kinh M N vuong
goc voi BC (M thuoc cung BC khong chita A). Chitng minh rang AM, AN la phan giac trong va
ngoai ctia goc BAC.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Badi 4. Cho duong tron (O; R) va mot diem M bén trong dudng tron d6. Qua M ké hai day
cung AB va C'D vuong géc v6i nhau (C thudce cung nhé AB). Vé duong kinh DE. Chiing minh
rang:

a) MA-MB = MC - MD.
b) T giac ABEC la hinh thang can.

¢) Tong M A% + MB? + MC? + MD? c6 gia tri khong do6i khi M thay doi vi trf trong dudng
tron (O).

 Loi gidi.
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y 3. Goéc noi tiép

Két néi tri thirc véi cude séng

AL

¢ Bai 5. Cho tit gidc ABC'D noi tiép duong tron (O). Chitng minh ring

AC-BD =AB-CD + AD - BC.

® Loi gidi.

Suy ra BMC = BAD. Ma BCM = BDA (: %sd@), nén ta c6 ABMC « ABAD, dan t6i

BC  BD
MC  AD

T (1) va (2) ta o

= BC-AD = BD -CM. (2)

AB-CD+ AD-BC =AM -BD +CM -BD = AC - BD.

phan giac cia goc B'A'C".

¢ Bai 6. Cho tam giac ABC nhon véi cac duong cao AA', BB, CC’. Chiing minh rang AA’ 1a

o Li gidi.

4> Badi 7. Cho dudng tron (O) duong kinh AB, C' 1a diém c6 dinh nim trén dudng tron va M la
diém di dong trén (O) sao cho M,O,C khong thang hang. CM va AB cit nhau tai D. Ching
minh ring duong tron ngoai tiép tam giac ODM luon di qua mot diém c6 dinh.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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J 4. Gode tao bai tia tiép tuyén va day cung K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL

5@'0 GOC TAO BOI TIA TIEP TUYEN VA DAY CUNG
_ °

@ Tém tit Ii thuyét

© Dinh nghia 4.1.

Dudng thang zy la tiép tuyén clia dusng tron (O) tai A.
AB la day cung.

Go6c BAx duge goi 1a géc tao bdi tiép tuyén va day cung.

AB
(7

@ Dinh li 4.1. S6 do ciia géc tao béi tia tiép tuyén va day cung bang nita s6 do clia cung bi chan.
® — 1 —
Cu thé nhu hinh trén, ta co BAx = §Sd AB.

©Hé qua 4.1.

Trong mot duong tron, géc tao bdi tia tiép tuyén va day cung va
goéc noi t1ep cung chian mot cung thi bing nhau.

Cu thé BAz = BCA.

e Cacvidu

> Vidu 1 (Bai 27, SGK trang 79). Cho dudng tron tam O, dudng kinh AB. Liy diém P khac
A va B trén dlIdng tron. Goi 7' 1a giao diém ctia AP véi tiép tuyén tai B clia dudng tron. Chiing
minh APO = PBT.

o Loi gidi.
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/ Chuong 3. GOC V3l BUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

A

> Vidu 2 (Bai 29, SGK trang 19). Cho hai dudng tron (O) va (O’) cit nhau tai A va B. Tiép
tuyén ké tit A d6i v6i duong tron (O') cit (O) tai C va d6i v6i duong tron (O) cat (O') tai D.
Ching minh CBA = DBA.

® Loi gidi.

$SVidu 3. Cho duong tron tam O dudng kinh AB. Mot tiép tuyén ctia dudng tron tai P thuoc
duong tron cit dudng thing AB tai T (diém B nam giita O va T). Chiing minh BTP+2-TPB =
90°.

® Loi gidi.

&> Vidu4. Gia st A va B 1a hai diém phan biét trén duong tron (O). Cac tiép tuyén ctia dudng
tron (O) tai A vi B cit nhau tai M. Tt A ké duong thang song song v6i M B, cat (O) tai C. MC
cat duong tron (O) tai E. Céac tia AE va M B cat nhau tai K. Chiing minh réng

a) MK? = AK - EK.
b) MK = KB.

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viet — 8 0905.193.688




J 4. Gode tao bai tia tiép tuyén va day cung Két néi tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 5 (Bai 31, SGK trang 79). Cho duong tron (O R) va day cung BC = R. Hai tiép tuyén
ctia duong tron (O) tai B,C cat nhau tai A. Tinh ABC va BAC.

o Li gidi.

&> Vidu 6. Cho tam giac nhon ABC c¢6 tryc tam H va B/E' = 60°. Goi M,N,P theo thu tu la
chan cac dudng cao ké tit A,B,C clia tam giac ABC va I 1a trung diém ctia BC.

a) Chiing minh rang tam gidc INP déu.

b) Goi E va K lan lugt I trung diém ctia PB va NC. Chitng minh ring cic diém I,M,E, K
cung thudéc mot duong tron.

c) Gia stt TA 1a phan gidc ciia goc NIP. Tim s6 do goc BCOP.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

G Luyén tap

¢S Bai 1. Cho hinh vuong ABCD c¢6 canh dai 2 em. Tinh ban kinh cia duong tron di qua A va
B biét rang doan tiép tuyén ké tit D dén duong tron dé bang 4 cm.

® Loi gidi.
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J 4. Gode tao bai tia tiép tuyén va day cung Két néi tri thire véi cude séng

A

9 Bai 2. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O). Tiép tuyén tai A cat BC & I.

IB AB*
IC ~ AC*

b) Tinh I A, IC biét réng AB = 20 cm, AC' = 28 cm, BC' = 24 cm.

a) Chimg minh ring —

® Li gidi.

¢S Bai 3. Cho tam giac ABC. Vé duong tron (O) di qua A va tiép xtc véi BC' tai B. Ke day BD
song song voi AC. Goi I 1a giao diém ctia C'D vé6i dudng tron. Ching minh ring [ [AB = IBC =
ICA.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Bai 4. Cho duong tron (O') tiép xtc véi duong tron (O) tai A. Day BC cua duong tron 16n
tiép xtc v6i dudng tron nho tai H. Goi D, E theo thit tu 1a giao diém (khéc A) ctia AB, AC v6i
duong tron nhé. Chitng minh ring

a) DFE song song véi BC. b) AH la tia phan giac ctia goc BAC.

 Loi gidi.

¢ Bai 5. Cho duong tron (O) duong kinh AB. V& dudng tron tam A cit duong tron (O) 6 C va
D. K& day BN ctia dudng tron (O), cat duong tron (A) tai diém E & bén trong duong tron (O).
Chitng minh ring

b) NE*= NC - ND.
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/ 4. Gode tao bai tia tiép tuyén va day cung K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL

> Bai 6. Cho A nam ngoai duong tron (O). Qua A ké 2 tiép tuyén AB va AC véi (O) (B, C la
cac tiép diém). Ké cat tuyén AMN véi (O) (M nam gitta A va N).

a) Ching minh AB*>= AM - AN.
b) Goi H la giao diém ctia AO va BC. Chitng minh: AH - AO = AM - AN.

c) Doan AO cét duong tron tai I. Chiing minh 7 14 tam dudng tron noi tiép AABC.

® Loi gidi.

¢S Bai 7. Cho hai duong tron (O) va (O’) ndm ngoai nhau. Duong noi tam OO’ cit cac duong
tron (O) va (O') tai cac diém A, B, C, D theo thit tu trén duong thang. Ké tiép tuyén chung ngoai
EF, E € (0), F € (0'). Goi M la giao diém ctia EB va FC. Chiing minh ring

a) M NEF la hinh chit nhat.

b) M N vudng géc véi AD.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

‘ c) ME-MA=MF-MD.

® Loi gidi.

49 Bai 8. Cho nita dudng tron (O) dudng kinh AB va mot diém C' trén nita dudsng tron. Goi D 1
1 diém trén dudng kinh AB. Qua D ké dudng thang vuong géc véi AB ciat BC 6 F, cat AC 6 E.
Tiép tuyén clia nita duong tron é C cat EF ¢ I. Ching minh

a) I 1a trung diém ctia EF.

b) Dudng thang OC la tiép tuyén ctia dudng tron ngoai tiép AECF.

® Loi gidi.
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J 4. Gode tao bai tia tiép tuyén va day cung Két néi tri thire véi cude séng

A

&> Bai 9. Cho duong tron (O,R), hai duong kinh AB va C'D vuong goc véi nhau. Trén tia doi ctia
tia C'D lay diéem S. SA cit duong tron tai M, tiép tuyén ciia duong tron tai M cit CD é O, BM
cat CD & T. Chitng minh

a) PT-MA= MT-OA.
b) PS = PM = PT.
¢) Biét PM = R, tinh TA - SM theo R.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Bai 10. Cho (0O) va diém C nam ngoai dudng tron. Qua C ké 2 tiép tuyén CA, C'B v6i dusng
tron (A, B 1a cac tiép diém). Vé (O') di qua C, tiép xic véi AB tai B, cit (O) tai M. Chting minh
rang duong thang AM di qua trung diém ctia BC.

® Loi gidi.

$>Bai 11. T diém A nam & bén ngoai dusng tron (O), ké cac tiép tuyén AB, AC véi dudng
tron. Goi BD la day ciia dudng tron song song v6i AC, E la giao diém ctia AD véi dusng tron, I
la giao diém ctia BE va AC. Chting minh ring I 1a trung diém ctia AC.
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188
4. Gode tao bai tia tiép tuyén va day cung Két néi tri thire véi cude séng

A

Q Thit thach

S Bai 12, Tam giac ABC vuong tai A noi tiép duong tron (O) duong kinh 5 cm. Tiép tuyén véi
duong tron C' cat tia phan gidc clia goc B tai K. Tinh do dai BK, biét rang BK cat AC tai D va
BD =4 cm.

® Loi gidi.

4> Bai 13. Cho hai duong tron (O) va (O') cat nhau & A va B. Ké tiép tuyén chung CC’ (C € (O),
C'" € (0"), ké dudng kinh COD. Goi E, F theo thit tit 1a giao diém ctia OO’ véi C'D, CC’. Chiing

minh ring

a) EAF = 90° (A, C, C'" nam cung phia d6i véi O0’).

b) FA la tiép tuyén ctia duong tron ngoai tiép tam giac CAC".

o Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

S Bai 14. Cho hai duong tron (O), (O') cat nhau ¢ A va B, trong d6 tiép tuyén chung C'D song
song véi cat tuyén chung EBF, C' va E thuoc (O), D va F thuoc (0’), B nam gitta E va F. Goi
M, N theo tht ty 1 giao diém ctia DA, CA v6i EF. Goi I la giao diém ctia EC va FD. Chiing
minh rang

a) AICD = ABCD.

b) IB la dudng trung truc cia M N.

 Loi gidi.
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J 4. Géc tao bdi tia tiép tuyén var day cung K&t néi fri thire véi cude séng

A
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J Chuong 3. GOC V3OI BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

-~.
GOC CO PINH O BEN TRONG DPUGNG TRON. GOC
.&‘ie CO PINH O BEN NGOAI PUGNG TRON

N

Q Tém tit li thuyét

Quan sat hinh beén ta thay goc BEC c¢6 dinh E nam bén trong
duong tron (O). Ta néi goc BEC 1a goc ¢6 dinh & bén trong
duong tron.

Nguoi ta quy ude: Moi goc ¢6 dinh & bén trong duong tron
chan hai cung, mot cung nam bén trong goc, cung kia nam
bén trong goéc ddi dinh clia né.

Theo d6, trén hinh vé ta c6 goc BEC chan cung BnC va cung
577171. Ta ¢6 dinh 1i sau

© Dinh li 5.1. S6 do ciia géc ¢6 dinh 6 bén trong duong tron bing nita tong s6 do hai cung bi
chan.
sdBnC' + sdAmD

2

Géc c6 dinh béen ngoai dudng tron 1a géc c6 hai dac diém
N C
® Dinh nam ngoai dudng tron. E D

@ Cac canh déu c6 1 hosic 2 diém chung véi dudng
tron.

BEC =

Mobi goc ¢6 dinh & bén ngoai dudng tron ¢6 hai cung bi
chan. Hai cung d6 nam bén trong géc. Géc BEC' & hinh
bén c6 hai canh cat dudng tron, hai cung bi chan 14 hai
cung nho AD va BC. S6 do ciia goc ¢6 dinh & bén ngoai
duong tron duge xac dinh qua dinh i

@ Dinh Ii 5.2. S6 do ctia géc c6 dinh & bén ngoai dudng tron bing nita hiéu sé6 do hai cung bi chan.

Q Cacvidu

$>Vidu 1. Cho dudng tron (O) va hai day AB, AC bing nhau. Trén cung nhd AC 1y mot diém
M. Goi S 1a giao diém ctia AM va BC. Chitng minh ASC = MCA.

@ _ SdBO — SdAD'

® Loi gidi.
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J 5. Gbéc cd dinh & bén frong dudng fron. Goéc cd dinh & bén ngodi dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

A

$SVidu 2. Cho tam giac ABC vuong tai A. duong tron duong kinh AB cat BC & D. tiép tuyén
& D cat AC 6 P. Chitng minh PD = PC.

> Vidu 3. Trén duong tron (O) cho cac diém A, B, C, D theo thit tu d6. Goi Ay, By, C; va Dy
lan lugt 1a diém chinh gitta ctia cac cung AB, BC, CD va DA. Chitng minh cac duong thing A,C,
va By D; vudng goc v6i nhau.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

&S Vidu 4. Cho tam giac déu ABC nai tiép dusng tron tam O. Diém D di dong tréen cung AC.
Goi E la giao diém ctia AC va BD, goi F la giao diém ctia AD va BC'. Chiing minh ring:

a) AFB = ABD;

b) Tich AE - BF khong doi.

¢S Vidu 5. Trong tam giac ABC, dudng phan gidc goc BAC cit canh BC tai D. Gia st (T) la
duong tron tiép xic véi BC tai D va di qua diém A. Goi M la giao diém thit hai ctia (T') va AC,
P 1a giao diém thi hai ctia (T) va BM, E la giao diém ctia AP va BC.

a) Ching minh EAB = MBC.
b) Chiing minh BE? = EP - EA.

® Loi gidi.
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/ 5. Gbéc cd dinh & bén frong dudng fron. Goéc cd dinh & bén ngodi dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

AL

> Vidu 6. Tren dudng tron (O) ta lay cac diem A, Cy, B, A;, C, B theo thit ti dé.

a) Chiing minh rang néu cic dudng thang AA;, BBy, CC| la cic dudng phan giac trong clia
tam gidc ABC' thi chiing 1a cdc duong cao ctia tam gidc A; B1CY.

b) Chitng minh ring néu céc dudng thing AA,, BB, CC} la cac dudng cao ciia tam gidc ABC
thi ching la cac duong phan giac trong cia tam giac Ay B;Ch.

¢) Gia st (1) va (T3) 1a hai tam gidc noi tiép duong tron (O), dong thoi cac dinh ctia tam gidc
(T2) 1a cac diém chinh gifta clia cac cung clia dudng tron bi chia bdi cac dinh ctia tam giac
Ty. Chiing minh réng trong hinh luc gidc 1a giao clia cac tam giac (Ty) va (Ty) cac dudng
chéo ndi cac dinh do6i dien nhau song song véi cac canh clia tam gidc (77) va dong quy tai
mot diém.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Vidu 7. Cho tam giac ABC noi tiép dudng tron (O), cac diem M, N, P la diém chinh giita
clia cac cung AB, BC, CA. Goi D la giao diém ctia M N va AB, E la giao diém ctia PN va AC.
Chitng minh rang DFE song song v6i BC.

® Loi gidi.

G Luyén tap

4> Badi 1. Cho duong tron (O) va hai day AB, AC. Goi M, N lan lugt 1 diém chinh giita ctia AB
va AC. Dudng thing M N cit day AB tai FE va cit day AC tai H. Ching minh tam giac AEH
can.

 Loi gidi.
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J 5. Gbéc cd dinh & bén frong dudng fron. Goéc cd dinh & bén ngodi dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Bai 2. Cho A, B, C’ la ba diém thuoc dusng tron (O) sao cho tlep tuyén tai A cit tia BC tai

D. Tia phan giac cta BAC cit duong tron 6 M, tia phan giac cua D cit AM & 1. Ching minh
DI 1 AM.

> Bai 3. Tren mot dudng trom, lay lien tiép ba cung AC, CD, DB sao cho sdAC = sdCD =
sdDB = 60°. Hai dudng thing AC va BD céat nhau tai F. Hai tiép tuyén clia duong tron tai B
va C cit nhau tai 7. Chting minh rang:

a) @:@;

b) CD la tia phan giac cia BCT.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Bai 4. Cho bén diém A, B, C, D theo tht ty d6 nim trén duong tron tam O duong kinh
AB = 2R (C va D nam vé cung phia so v6i AB). Goi E va F theo thtt ty 1a hinh chiéu vuong goc
ctia A va B trén dudong thing CD. Tia AD cét tia BC tai I. Biét ring AE + BF = Rv/3.

a) Tinh s6 do AIB.

b) Trén cung nhdé CD lay diém K. Goi giao diém ctia KA, KB v6i OD lan lugt 1a M, N. Tim
gia tri 16n nhat cia M N khi K di dong trén cung nho CD.

® Loi gidi.
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J 5. Gbéc cd dinh & bén frong dudng fron. Goéc cd dinh & bén ngodi dudng tron Két néi tri thirc véi cude séng

A

> Bai 5. Cho tam gidc ABC noi tiép duong tron (O; R). Goi I 1a tam dudng tron noi tiép tam
giac d6; M, N, P theo thit ti 1a tam cac duong tron bang tiép trong cac goc A, B, C. Goi K la
diém déi xiing v6i I qua O. Chiing minh ring K 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac M N P.

® Loi gidi.

> Bai 6. Qua diém A nam bén ngoai dudng tron (O) vé hai cat tuyén ABC va AMN sao cho
hai duong thing BN va CM cat nhau tai mot diém S nim bén trong duong tron. Chiing minh
A+ BSM =2CMN.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Bai 7. Cho tam giac ABC nai tiép dudng tron (O). Biét P, Q, R theo thi t la cic diém chinh
gitta cac cung bi chdn BC, CA , AB béi cac goc A, B, C.

a) Chiing minh AP | QR.
b) AP cét CR tai I. Chiing minh tam gidc C'PI can.

® Loi gidi.
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y 6. Cung chtra géc Két néi tri thirc véi cude séng

.

Bt a CUNG CHUA GOC .
N

Q Tém tit Ii thuyét

1. Bai toan quy tich cung chira goc

© Dinh Ii 6.1. Quy tich nhiing diém nhin doan thing AB dudi mot géc khong doi o (0° < a <
180°) Ia hai cung chita géc v vé trén doan AB (quy tich co ban).

A Luu y:

®@ Hai cung chia géc o néi trén la hai cung tron
doi xing nhau qua AB.

®@ Hai diem A va B duogc coi la thuoc quy tich.

@ Khi a = 90° thi hai cung chita géc o la hai nia
duong tron duong kinh AB. Nhu vay quy tich
cic diém nhin doan thing AB cho trudc dudi
mot goc vuong la duong tron duong kinh AB.

M
\// | :
A B
M
M
2. Cach ve cung chira goc

Dé vé cung chita géc a ta thyc hién cac bude sau

m M
4‘ y ﬂ\
A
| LA B
'Oé

\

|
|
|
|

©@ Ve dudng trung truc d ctia doan thing AB.
©@ Vé tia Az tao v6i doan thang AB mot goc a.
@ Ve tia Ay vuong goc véi Azx. Goi O la giao diém ctia Ay véi d.

@ Vé cung AmB, tam O, ban kinh OA sao cho cung nay ndm & nita miit phang bo AB khong chita
tia Ax.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

AmB vé dugc nhu trén la cung chita goc a.
3. Cach giai bai toan quy tich

Muén chitng minh quy tich (tap hgp) diém M théa man tinh chat .7 1a mot hinh H nao do, ta phai
chiing minh hai phan

® Phan thuan: Moi diém c¢6 tinh chat .7 déu thuoc hinh .
® Phan déo: Moi diém thuoc hinh H déu ¢6 tinh chiat 7.

® Két luan: Quy tich (hay tap hop) cac diém M c6 tinh chat 7 1a hinh H.

e Cacvidu

$>Vidu 1. Cho tam giac ABC vuong tai A c6 canh BC ¢6 dinh. Goi I 1a giao diém ctia ba dudng
phan giac trong. Tim quy tich I khi diém A thay doi.

® Loi gidi.

$>Vidu 2. Cho hai diém A, B ¢6 dinh. Tt A vé cac tiép tuyén v6i dudng tron tam B c6 ban kinh
khong 16n hon AB. Tim quy tich céc tiép diém.

® Loi gidi.
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y 6. Cung chtra géc Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Vidu 3. Cho I,0 lan lugt la tam duong tron ndi tiép, tam dudng tron ngoai tiep ctia tam giac
ABC véi A = 60°. Goi H la giao diém ctia cac duong cao BB’ va C'C’. Chitng minh céc diém
B,0,C, H,I cung thuéc mot duong tron.

® Loi gidi.

> Vidu 4. Dyng cung chita géc 60° trén doan AB = 4 cm.

® Li gidi.

¢ Vidu 5. Dyng tam gidac ABC biét BC = 6 cm, A = 40° va dudng cao AH = 4 cm.

s . 5
Tall

@ Lloig - "
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

&> Vidu 6. Cho trude diem A trén dudng thang d va hai diém C, D thudc hai nita mit phang doéi
nhau, bs d. Hay dung mot diém B trén d sao cho ACB = ADB.

® Loi gidi.
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y 6. Cung chtra géc Két néi tri thirc véi cude séng

A

e Luyén tap

¢ Bai 1. Dung tam giac ABC biét:

a) BC =3 cm, AB =2 cm va A = 50°.

b) BC =6 cm, A = 45° va trung tuyén AM =5 cm.

® Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> BaIi 2. Xét céc tam gife ABC ¢6 BC = 6 cm cb dinh, A = 120°.
a) Tim quy tich cac diém A.

b) Diém A & vi tri nao thi tam giac ABC c6 dién tich 16n nhat? Tinh gia tri 16n nhat do.
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y 6. Cung chitra goéc Két néi tri thirc véi cude séng

A

4> Badi 3. Cho hinh thang can ABCD (AB // CD). Chiing minh rang bén diém A, B, C, D ciing
thudoc mot duong tron.

&> Bai 4. Cho tam giac ABC ¢6 A = 60°, noi tiép duong tron (O). Trén cung nhé AC lay mot
diém D. Trén day BD lay diém M sao cho DM = DC.

a) Chiing minh rang tam gidac MCD la tam giac déu.

b) Tim quy tich cac diém M khi diém D di dong trén cung nhé AC.

® Li gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Bai 5. Cho tam giac ABC vuong tai A. Vé hai nita duong tron duong kinh AB va AC ra phia
ngoai clia tam gidc. Qua A vé cat tuyén M AN (M thudc nita dudng tron dudng kinh AB, N thuoc
ntta duong tron duong kinh AC').

a) T giac BCNM la hinh gi?

b) Tim quy tich trung diém I ctia M N khi cat tuyén M AN quay quanh A.

® Loi gidi.
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y 6. Cung chtra géc Két néi tri thirc véi cude séng

A

$>Bdi 6. Cho tam gidc ABC c6 B va O la cac géc nhon, duong cao AH, trung tuyén AM thoa
man BAH = MAC. Goi E la trung diém AB.

a) Tam giac AEH la tam giac gi? Vi sao?

b) Ching minh A, £, H, M cung thudc mot dusng tron.

¢) Ching minh tam gidc ABC' vuong.

® Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

.

5@'8 TU GIAC NOI TIEP
¢ o

e Tém tit li thuyét

1. Pinh nghia va tinh chét

© Dinh nghia 7.1. Mot tit giac c6 bon dinh ndm trén mot dudng B
tron duge goi 1a tit gidc noi tiép duong tron (goi tat 1a t1 gidc noi
tiép). c

© Dinh 1i 7.1.

a) Trong mot tit gidc noi tiép, tong s6 do hai géc doi nhau bing
180°.

A
D
b) Néu mot tit gidc c6 tong s6 do hai géc dbi nhau bang 180° thi \/

tit giac do6 noi tiép duge dudng tron.

A Luu g: T dinh li tren ta c6
a) Véi A, B, C, D la bon dinh ciia mot ti gidgc thi:

A+C =180°

ABCD noi tiép < -
B+ D = 180°.

b) Hinh thang noi tiép duge trong mot duong tron khi va chi khi né la hinh thang can.
2. Dau hiéu nhan biét ti giac noi tiep

@ Dua vao dinh nghia clia tit giac noi tiép.

® Chitng minh tt giac d6 ¢6 hai goc d6i bt nhau (hodc tit gide d6 ¢6 mot géc bang goc ngoai tai
dinh d6i dien).

® Dua vao khai niem cung chita géc: Tt gidc ¢ hai dinh lién tiép nhin doan thdng ndi hai dinh
con lai duéi hai géc bang nhau thi tii giac dé noi tiép duge mot duong tron.

A Luu y:
Téap hop tat cd cic diém nhin doan AB cho trudc dudi mot goc vuong 0
la duong tron duong kinh AB. P
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y 7. T gide noi tiép

Két néi tri thirc véi cude séng

e Cacvidu

AL

$>Vidu 1. Cho dudng tron dudng kinh AB va D la mot diém thuoc dusng tron. Trén tia déi ciia
tia BA lay diém C. Duong thang vuong goéc véi BC tai C' cit duong thing AD tai M. Chiing
minh ti gidc MCBD noi tiép duge dudng tron, xac dinh tam dudng tron do.

® Loi gidi.

¢>Vidu 2. Cho tam gifc ABC c6 A < 90°, céc dudng cao AD va BE cit nhau tai H (D thuoc
BC, E thuoc AC). Chiing minh céc tit gisic DHEC va ABDE noi tiép duge dudng tron.

o Li gidi.

E. Chiing minh rang t1 giac BDEC noi tiép.

$>Vidu 3. Cho tam giac ABC vuong tai A, dusng cao AH. Ké HD | AB tai D, HE 1 AC tai

&> Vidu 4. Cho tam gidc ABC vuong & A (AB < AC), dudng cao AH. Trén nita mit phang bo
BC chita diém A, vé nita duong tron duong kinh BH cit AB tai E, nita duong tron duong kinh
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

HC cat AC tai F.
a) Ching minh tit gidc AF'HE' 1a hinh ch@ nhat.

b) Chiing minh ti giac BEFC' la tit giac noi tiép dudng tron.

 Loi gidi.

$>Vidu 5. Cho tam giac ABC nhon nai tiép duong tron tam O. Vé duong thing d song song véi
tiép tuyén Ax cta dudng tron va cat hai day AB,AC lan lugt tai Mva N (M khong trung véi B
va N khong trung véi C'). Chitng minh t gidc BM NC ndi tiép.

 Loi gidi.

‘ ¢S Vidu 6. Hay tim s6 do cac goc clia tit gidc ABC'D trong hinh vé sau. ‘
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y 7. T gide noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude séng

&> Vidu 7. Cho nita dudng tron tam O duong kinh AB. C' 1a mot diém nam gita O va A. Duong
thing vuong goéc véi AB tai C' cit nita duong tron tren tai /. K 1a mot diém bat ky ndm tren
doan thang CT (K khac C va I), tia AK cit nita duong tron (O) tai M, tia BM cét tia CT tai
D. Goi E ddi xiing v6i B qua C.

a) Ching minh ACM D 1a t1 giac noi tiép duong tron.
b) Chitng minh AABD «~ AMBC.

¢) Ching minh AKDE la t gidc noi tiép.

o Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Vidu 8. Cho tam gidc ABC' ¢6 ba goc nhon noi tiép dudong tron (O) véi tryc tam la H. Gia
st M 1a mot diém trén cung BC khong chita A (M khac B, M khac C). Goi N, P theo tht tu la
diém déi xing ctia M qua cac dudng thing AB,AC.

a) Chiing minh t1 gidc AHC P noi tiép.
b) Chiing minh ba diém N, H, P thiang hang.

¢) Tim vi tri ctia M dé do dai doan thang NP 16n nhat.

® Loi gidi.
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Két néi tri thirc véi cude séng

y 7. T gide noi tiép
y'  J 4

$>Vidu 9. Cho tit gide ABCD c6 hai dinh B va C trén ciing mot nita duong tron dudng kinh
AD tam O. Hai duong chéo AC va BD cét nhau tai E. Goi H la hinh chiéu vuong goc ctia E
xuéng AD va I la trung diém ctia DE. Chiing minh ring

a) Tt gidc ABEH, DCEH noi tiép duge dudng tron.

b) E la tam duong tron noi tiecp ABCH.

¢) Nam diém B, C, I, O, H cing thuoc mot dudng tron.

® Loi gidi.

> Vidu 10. Cho duong tron (O; R) va duong thang xy cach tam O mot khoang OK = a (0 <
a < R). Tt mot diém A thuoc xy nam bén ngoai dudng tron (O), vé hai tiép tuyén AB va AC
dén dusng tron (O) (B, C la cac tiép diém; O va B nam cling phia véi zy)

a) Chitng minh 5 diém O, A, B, C, K ciing ndm trén mot duong tron. Xac dinh tam ciia dudng
tron nay.

b) BC cat OA va OK theo tht tu tai M va S. Chitng minh tit gidc AM K S noi tiép duge trong
mot duong tron.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

‘ ¢) Chitng minh céc tt gidc BCKO noi tiép.

e Luyén tap

$>Bai 1. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O) dudng kinh AB. Dudng thing vuong goc
v6i AO tai trung diém I ctia AO cat AC tai M va cit tiép tuyén tai C' ctia duong tron ¢ E. Ching
minh OCEI, IMCB la cac tit gidc noi tiép, xac dinh tam céc dudng tron do.

4> Bai 2. Trén ntta duong tron tam (O) duong kinh BC lay diém A (AB > AC > 0). Goi H la
hinh chiéu vuong goc ciia A trén canh BC'. Duong tron duong kinh AH lan lugt cat AB, AC tai
M va N. Chiing minh t giac BCNM noi tiép.
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y 7. T gide noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL

4> Bai 3. Trén duong tron tam (O) c6 mot cung AB va S 1a diém chinh gifta ctia cung d6. Trén
day AB lay hai diéem E va H. Cac dudng thing SH va SE cit duong tron theo thit tu tai C' va
D. Chitng minh FHCD 1a mot ti giac noi tiép.

® Loi gidi.

4> Badi 4. Cho bén diem A, B, C, D theo thit tu d6 nam trén duong tron tam O (AB < CD); I
la diém chinh gitta ctia cung nhé AB. Goi E la giao diém ctia IC va AD;F la giao diem ctia DI
va C'B. Chiing minh ti gidc CDEF nai tiép.

$>Bai 5. Cho tam gi4c can ABC c6 day BC va A = 20°. Tren nita mat phéng bs AB khong chiia,
diém C lay diém D sao cho DA = DB v DAB = 40°. Goi E la giao diém ctia AB va C'D. Chiing
minh tit gide ACBD la tit giac noi tiép.
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/ Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

9 Bai 6. Cho duong tron (O; R) duong kinh AB. Day BC' = R. Tt B ké tiép tuyén Bx véi duong
tron. Tia AC cit Bx tai M. Goi E la trung diém ciia AC. Chitng minh tt gidc OBME nai tiép
duong tron.

 Loi gidi.

> Bai 7. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB, diém M bat ki trén nita duong tron (M
khac A, B). Trén nita mat phang bd AB chita nita dudng tron ké tiép tuyén Ax. Tia BM cit Ax
tai I, tia phan giac ctia goc TAM cat nita dudng tron tai F, cit tia BM tai F. Tia BE cit Az tai
H va cit AM tai K. Chiing minh ring EF MK 1a ti giac noi tiép.

® Loi gidi.

> Bai 8. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB. Ké tiép tuyén Bz va lay hai diém C va D
thuoc nita duong tron. Cac tia AC va AD cét Bx lan lugt 6 E, F' (F 6 gitta B va E). Chiing minh
CEFD la ti gidc noi tiép.

 Loi gidi.
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y 7. T gide noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL

¢S Bai 9. Cho duong tron (O; R); AB va C'D 1a hai dudng kinh khac nhau ctia duong tron. Tiép
tuyén tai B ctia dudng tron (O; R) cat cac duong thang AC, AD theo thit tu tai £ va F.

a) Chiing minh tit giac AC'BD la hinh chi nhat.
b) Chiing minh AACD = ACBE.

c¢) Chiing minh t gidc CDFE noi tiép duge dudng tron.

® Li gidi.

4> Bai 10. Tit mot diem A nam ngoai duong tron (O; R) ta vé hai tiép tuyén AB, AC v6i dudng
tron (B, C' la tiép diém). Trén cung nhoé BC 1y mot diem M, vé MI | AB, MK | AC (I € AB,
K € AC).

a) Ching minh ATMK 1a t1 giac noi tiép duong tron.

b) Ve MP 1 BC (P € BC). Chiing minh CPMK 1a t1t gidc noi tiép.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

¢S Bai 11. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB = 2R va tia tiép tuyén Ax cling phia véi
nita dudng tron déi véi AB. Tit diem M trén Az ké tiép tuyén thit hai MC véi ntta duong tron
(C la tiép diém). AC cat OM tai E, M B cat nita duong tron (O) tai D (D khac B). Chitng minh
AMCO va AMDE la cac ti giac noi tiép duong tron.

® Loi gidi.

9 Bai 12. Cho nita duong tron tam O duong kinh AB. Lay diém M thudc doan thing OA, diém
N thuoc nita dudng tron (O). Tt A va B vé cac tiép tuyén Az va By. Dudng thing qua N va
vuong goc véi NM cat Az, By lan luot tai C va D.

a) Chiing minh ACNM va BDN M 1a cac tit gidc noi tiép dudng tron.

b) Goi I la giao diém ciia AN va CM, K la giao diém ctia BN vai DM. Chiing minh AANB
dong dang v6i ACMD tit d6 suy ra IMK N la tit gidc noi tiép.

® Loi gidi.
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y 7. T gide noi tiép K&t ndi tri thirc véi cude séng

AL

9 Bai 13. Cho hinh vuong ABCD canh a. Trén hai canh AD va C'D lan luct lay cac diem M va
N sao cho MBN = 45°. BM va BN cat AC theo thit tu tai E va F.

a) Chiing minh cac tit gidc BENC va BFM A noi tiép duge trong mot dudng tron.

b) Chiing t6 MEFN la ti giac noi tiép.

® Loi gidi.

9 Bai 14. Cho tam gidc ABC c¢6 ba géc nhon; AD va C'E 13 hai duong cao ciat nhau tai H; O 1a
tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC. Goi M la diém déi xiing ctia B qua O, I 1a giao diém
ctia BM va DE, K 1a giao diém ctia AC va HM.

a) Chiing minh réng cac ti gidc AEDC va DIMC noi tiép.
b) Chitng minh OK 1 AC.

¢) Cho AOK = 60°. Chiing minh tam giac H BO can.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Bai 15. Tit mot diém A ngoai dudng tron (O), ké cac tiép tuyén AB, AC vé6i dudng tron (B,
C 1a cac tiép diém). Trén tia d6i ctia tia BC, lay diem D. Goi E la giao diém ctia DO va AC. Qua
E, vé tiép tuyén thit hai véi duong tron (O), ¢ tiép diém la M; tiép tuyén nay cit duong thing
AB 6 K.

a) Chitng minh bén diém D, B, O, M ciing thuoc mot dudng tron.

b) Chitng minh D, B,O, M, K cung thudéc mot dudng tron.

 Loi gidi.
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J 8. Pudng tron ngoai tiép. Pudng tron ndi tiép K&t ndi tri thire véi cude séng

y /4
PUGNG TRON NGOAI TIEP. DPUGNG TRON NOI

.5@'@ TIEP .
N

@ Tém tit Ii thuyét

© Dinh nghia 8.1.

@ Duong tron di qua tat ca cac dinh clia mot da giac goi 1a duong tron ngoai tiép da gidc va da
gidc duge goi 1a da gide noi tiép duong tron

@ Duong tron tiép xtic v6i tat cd cac canh clia da gidc dudce goi 1a dudng tron noi tiép da gidc
va da giac goi 1a da gidc ngoai tiép duong tron.

@ Dinh |i 8.1. Bat ki da gidc déu nao ciing c6 mot va chi mot duong tron ngoai tiép, c6 mot va
chi mot duong tron noi tiép.

A Luu : Trong da gidc déu, tam cia duong tron noi tiép trung vdi tam cia duong tron ngoai tiép
va dugc goi la tam cia da gidc déu.

e Cacvidu

&SVidul. a) Vé dudng tron tam (O), ban kinh 2 cm.

b) Vé hinh vuong noi tiép dudng tron (O) & cau a).

c) Tinh ban kinh r dudng tron noi tiép hinh vuong & cau b) roi vé duong tron (O;r).

o Li gidi.

$SVidu 2. Cho mot da gide déu n canh ¢6 do dai mdi canh 1a a. Hay tinh ban kinh R cta dudng
tron ngoai tiép va ban kinh r ctia duong tron noi tiép da giac déu do.

o Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Vidu 3. Tinh dién tich luc gidc déu noi tiép duong tron ban kinh R.

 Loi gidi.

&> Vidu 4. Cho ngii giac déu ABCDE. Goi I 1a giao diém ctia AD va BE. Chiing minh ring
a) DIBC la hinh binh hanh;
b) DI2 = A - AD.
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J 8. Pudng tron ngoai tiép. Pudng tron ndi tiép Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

$>Vidu 5. Cho tit gide ABCD nai tiép mot dudng tron va ngoai tiép mot duong tron khac. Goi
cac tiép diém véi duong tron noi tiép theo thit tu 1a M, P, @, N. Ching minh rang QM vudng
goc PN.

® Loi gidi.

Vé AABC déu canh a.
b) Vé duong tron (O; R) ngoai tiép AABC. Tinh R.

¢) Vé duong tron (O;r) noi tiep AABC. Tinh r.

~—_— —  ~—

d) Vé tam gidc déu IJK ngoai tiép (O; R).

o Li gidi.
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/ Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON

Két néi tri thire véi cude sdng

A

9 Bai 2. Cho duong tron tam O ban kinh R va diém M ndm bén ngoai dudng tron dé. Qua diém
M ké hai tiép tuyén M A, MB v6i (O). Qua diem M ké cat tuyén MCD véi dusng tron (O)
(dudng thang qua M cit (O) tai C, D). Goi I 1 trung diém day C'D. Khi d6 ngi giac MAOIB
c6 phai la ngil giac noi tiép khong?

$>Bai 3. Cho hinh thang vuéng ABCD (ﬁ =D = 90°) ngoai tiép duong tron (O), OB =15 cm
va OC = 20 cm.

a) Chiing minh ring ABOC vuong;
b) Tinh ban kinh R cta dusng tron (O);
¢) Tinh do dai cac canh AB va CD.
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J 8. Pudng tron ngoai tiép. Pudng tron ndi tiép Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

¢S Bai 4. Cho mot luc gidc déu ban kinh R. Ké cac dudng chéo ndi cac dinh cach nhau mot dinh.
Tinh dién tich luc gidc c6 dinh la giao diém ctia cac dudng chéo dé.

o Li gidi.

> Bai 5. Duong tron tam O nai tiép hinh vuong ABCD, tiép diém trén AB la M. Mot tiép tuyén
v6i (O) cit cac canh BC, C'D lan lugt ¢ E, F. Ching minh rang
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A

a) Céc tam gidac DFO va BOFE dong dang.
b) MFE song song véi AF.
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J 8. Pudng tron ngoai tiép. Pudng tron ndi tiép Ké&t ni tri thire véi cude séng

A

$» Bai 6. Cho hinh thang can ABC'D (AB /| CD) ngoai tiép duong tron (O;r) va CD = 4AB.

a) Goi H la hinh chiéu ctia O léen AD. Chiing minh ring HD = 4H A;

b) Tinh AB va CD theo r.

® Loi gidi.

S Bai 7. Cho tam gidc ABC, cac duong trung tuyén BD va CE cat nhau tai I. Cho biét tit giac
ADIE ngoai tiép dugc mot dudng tron. Ching minh rang tam giac ABC' can.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC V3l BUONG TRON K&t néi tri thire véi cude séng

AL

Bat a PO DAI PUONG TRON, CUNG TRON
_

@ Tém tit ly thuyét

1. Do dai duong tron

a) Do dai duong tron (hay “Chu vi hinh tron”) duge ki hiéu
la C.

b) Do dai C ctia mot dusng tron béan kinh R duge tinh theo
cong thic

C =2nR.

c¢) Néu goi d 1a dudng kinh ctia dudng tron (d = 2R) thi
C =mnd.

Trong d6 m doc 1a “pi” va m ~ 3,14 (m = 3,14159265. . .).

2. Do dai cung tron
a) Duong tron ban kinh R (ting vé6i cung 360°) c6 do dai la 27 R.
b) Mai cung 1° ban kinh R c¢6 do dai la

2T R B TR
360  180°

¢) Mot cung n°, ban kinh R c6 do dai

e Cacvidu

$SVidul. a) Tinh do dai cung 30° ctia mot dudng tron c6 ban kinh 5 cm.

TRn

=20
180

b) Tinh chu vi cia mot vanh xe dap ¢6 duong kinh 65 cm.

 Loi gidi.
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J 9. D6 ddi dudng fron, cung ron Két néi tri thirc véi cude séng

A

$SVidu 2. Tinh do dai ctia dudng tron, biét
a) Duong tron c¢6 ban kinh bang 6 cm.
b) Dudng tron ¢6 duong kinh 8 cm.

c¢) Duong tron ngoai tiép tam gidc déu canh bing 2v/3 cm.

o Li gidi.

&S Vidu 3. Mot cai ban tron phuc vu trong nha hang c6 chu vi 14 647 dm. Tinh do dai cung 90°
cua cai ban do.

® Loi gidi.

&> Vidu 4. Xich dao 1a mot duong tron 16n ctia Trai Dat c6 do dai khoang 40000 km. Hay tinh
ban kinh ctia Trai Dat.

$>Vidu 5. Cho duong tron (O), day AB = 9 cm ¢6 khoang cach dén tam bang mot nita ban kinh
cua duong tron.

a) Tinh chu vi dudng tron.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

‘ b) Tinh do dai cung nho AB.

¢S Vidu 6. Cho duong tron (O) duong kinh AB. Vé day C'D vuong goc véi AB tai M. Gia st
AM =1cm, CD = 2v/3 ¢cm. Tinh

a) Do dai duong tron.

b) Do dai cia CAD.
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J 9. D6 ddi dudng fron, cung ron Két néi tri thirc véi cude séng

A

G Luyén tap

$OBai 1.
Tinh chu vi ctia hinh bén, biét OA = 4 cm.

¢S Bai 2. Tinh do dai duong tron ngoai tiép cla
a) Mot tam giac vuodng c6 hai canh géc vuodng 1a 6 cm va 8 cm.

b) Mot tam gidc vuong can c6 canh goc vuong bang 4 cm.

o Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

¢S Bai 3. Duong kinh banh xe ctia mot chiée xe dap 1a 73 cm. Hoi

a) Banh xe d6 quay dugc bao nhiéu vong khi xe di duge mot doan duong 8 km?

b) Xe di dugc bao nhiéu ki-16-mét néu banh xe quay du 1000 vong?

® Loi gidi.

$9 Bai 4. Chiée may cay c6 banh xe sau 16n hon hai banh xe truée. Biét rang khi bom cing, banh
xe trude ¢6 duong kinh 0,8 m, banh xe sau c6 duong kinh 1,5 m. Hoi banh xe sau lan duge 16 vong
thi banh xe trudc lan duge bao nhiéu vong?

® Loi gidi.

<S> Bai 5.

Cho ba diém A, B, C thang hang sao cho diém B nim giita
hai diém A va C (hinh vé& bén). Chiing minh réng do dai ctia
nita dudng tron dudng kinh AC bing tong do dai clia hai ntia
duong tron duong kinh AB va BC.

 Loi gidi.
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J 9. D6 ddi dudng fron, cung ron Két néi tri thirc véi cude séng

A

&> Bai 6. Cho (O;OM). Vé duong tron (O') duong kinh OM. Mot ban kinh OA cta (O) cat (0')
¢ B. Chiing minh hai cung M A va M B c¢6 do dai bang nhau.

o Li gidi.

¢S Bai 7. Hay so sanh do dai ctia ba duong cong a, b va ¢ trong hinh vé bén dudi, biét AB =
BC =CD va AD =6 cm.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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J 10. Dién tich hinh tron, hinh quat tron Két néi tri thirc véi cude séng

.

5@'@ DIEN TICH HINH TRON, HINH QUAT TRON
> .

Q Tém tit Ii thuyét

© Dinh nghia 10.1. Hinh quat tron la mot phan hinh tron giéi han bdi mot cung tron va hai ban
kinh di qua hai mut ctia cung do.

© Dinh nghia 10.2. Hinh vién phan la phan hinh tron giéi han bdi mot cung va day céing cung ay.
© Dinh nghia 10.3. Hinh vanh kh#n 1a phan hinh tron ndm giva hai dudng tron dong tam.

@ Tinh chat 10.1. Céng thiic tinh dién tich hinh tron
Dién tich S ctia mot hinh tron ban kinh R dugc tinh theo cong thiic

S = rR%.

@ Tinh chat 10.2. Céng thitc tinh dién tich hinh quat tron
Dién tich hinh quat tron ban kinh R, cung n° dugc tinh theo cong thiic

2 l
i haySzﬁ.

5= 350 9

(I 1a do dai cung n°® ctia hinh quat tron).

Tinh chit bd sung

@ Tinh chat 10.3. Cong thic tinh dién tich hinh vanh khan
Dien tich hinh vanh khan nam giita hai duong tron dong tam ban kinh Ry, Ry
(Ry > Ry) dugc tinh theo cong thiic

S =n(R; — R3).

@ Tinh chat 10.4. Cong thitc tinh dién tich hinh vién phan
Dién tich hinh vién phan ciia duong tron ban kinh R gidi han bdi cung nho
AB va day AB (hinh vé)

S = SquataoB — SnaoB-
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

AL
e Cacvidu

$SVidu 1. Tinh dién tich hinh tron noi tiép mot hinh vuong c6 canh 1a 4 cm.

® Loi gidi.

¢S Vidu 2. Tinh dién tich hinh tron, biét
a) Ban kinh bang 8 cm.
b) Duong kinh béng 12 cm.

c¢) Chu vi ctia dudng tron bang 187 cm.

¢S Vidu 3. Tinh dién tich hinh tron quat tron c6 ban kinh bang 6 cm va géc & tam tuong tng 13
36°.

® Loi gidi.

$>Vidu 4.
Tinh dién tich hinh viéen phan AmB, biét AOB = 60° va ban kinh duong tron
bang 8 cm.

® Loi gidi.
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J 10. Dién tich hinh tron, hinh quat tron Két néi tri thirc véi cude séng

$S>Vidu 5. Cho AABC vuong tai A c6 AB = 10 m, B = 60°. V& nita duong tron (O) dudng kinh
BC va di qua diém A. Tinh tong dién tich hai hinh vién phan ting v6i cung AB va AC.

® L3i gidi.

<> Vidu 6.
Tinh dién tich hinh vanh khan giéi han bdéi hai duong tron ¢6 ban kinh la
Ry =78 cm va Ry = 10,5 cm.

® Loi gidi.

> Vidu 7.

Cho duong tron c6 duong kinh AB. Trén doan AB lay hai diém C
va D sao cho AC = CD = DB. Vé vé mot phia ciia AB hai nia
duong tron duong kinh AC va AD. Vé vé phia bén khia AB hai niia
duong tron duong kinh OB, DB. So sanh dién tich phan to den va
dién tich méi phan con lai.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

G Luyén tap

¢S Bai 1. Tinh dién tich hinh tron ban kinh 4 cm va cic hinh quat tron c6 goéc 6 tam 30° va 150°
ctia hinh tron do.

 Loi gidi.

$>Bai 2. O vuon qubc gia Cic Phuong (tinh Ninh Binh) ¢6 Cay Cho ngan nam tudi than to dén
miic 8 ngudi 6m mdi xué. Hay tinh thiét dien ngang ctia than cay (coi nhu hinh tron va méi sii
tay khoang 1,5 m).

® Loi gidi.

¢S Bai 3. Mot hinh vudng va mot hinh tron ¢6 cuing chu vi. Héi hinh nao c6 dién tich 16n hon?

® Loi gidi.
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J 10. Dién tich hinh tron, hinh quat tron K&t ndi tri thirc véi cude sbng

A

> Bai 4.

Biét dien tich mién gach soc l1a 86 cm?. Tinh dién tich hinh tron. / \\\

¢S Bai 5. Tinh dién tich cac hinh tron noi tiép, ngoai tiép tam gidc déu canh bang 3 cm va néu
nhan xét két qua tim dudc.
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/ Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

4> Bai 6. Cho duong tron (O) ban kinh bing 2 em. Tt mot didm M c6 MO = 2v/2 ecm. Qua M
vé hai tiép tuyén M A, M B véi duong tron (A, B la cac tiép diém). Tinh dién tich hinh gii han
bdi cac doan thing M A, M B va cung nhé AB.

® Loi gidi.

<O Bai 7.

Hay xem biéu do hinh quat biéu dién xép loai hoc Iuc hoc sinh mot
truong THCS theo ba loai: gidi, kha, trung binh (hinh vé).

Hay tra 161 cac cau hoi sau

1 B
a) Co6 phai 5 s0 hoc sinh xép loai hoc e giéi khong?

1 .
b) Cé phéai 3 s0 hoc sinh xep loai hoc liyc kha khong?

c¢) S6 hoc sinh xép loai hoc lyc trung binh chiém bao nhiéu phan
tram?

d) Tinh s6 hoc sinh mdi loai, biét tong s6 hoc sinh 14 900 em.

® Loi gidi.
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J 10. Dién tich hinh tron, hinh quat tron K&t ndi tri thirc véi cude sbng

A

> Bai 8. Nguoi ta mudn may mot chiée khan dé phii mot chiéc ban tron duong kinh 76 cm sao
cho khan 11 xuéng khéi mép ban 10 cm (khan c6 dang hinh tron). Hay tinh dién tich vai can dé
lam khan (khong ké vién, mép, phan thita va phan dién tich vai ri xuéng khéi mép ban.

o Li gidi.

5 Bai 9. Cho hai duong tron dong tam tao thanh mot hinh vanh khan. Biét rang dudng tron nhé
c6 ban kinh 13 4 cm v hinh vanh khan c6 dién tich 1a 207 cm?. Tim duong kinh ctia duong tron
16n.

‘ > Bai 10. ‘
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

Cho tam giac ABC noi tiép duong tron duong kinh BC'. Vé ra phia
ngoai cua tam giac cac ntta duong tron duong kinh AB va AC.
Chitng minh ring tong dién tich hai hinh trang khuyét gii han
bdi ba nita dudng tron bang dién tich AABC (hinh trang khuyét
Hy-po-crat).

 Loi gidi.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

AL

5@'@ ON TAP CHUONG III
_

4% Bai 1. Cho duong tron tam O, duong kinh AB = 2R. Lay M € (O) v6i AM < BM. Trén canh
M B lay diém C sao cho MC = M A. Goi OD la ban kinh vuong goéc véi AB (M va D & hai bén
duong thang AB)

a) Ching minh AMB = 90°. Tinh theo R do dai cic canh cia AABD.
b) Chiing t6 MD la phan gisc AMB va MD L AC.
¢) Chiing minh rang D la tam ctia dudng tron (ABC).

d) Duong tron (ABC) cit M D tai I. Chting minh [ 1a tam dudng tron noi tiécp AMAB.

o Li gidi.
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/ Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

4> Bai 2. Cho duong tron (O; R) va diém A nim ngoai dusng tron (O). Vé hai tiép tuyén AB, AC
ctia dudng tron (O) (B, C la hai tiép diém). Vé cat tuyén ADE ctia duong tron (O) (D, E thudce
duong tron (O); D nadm gitta A va E, tia AD nam gitta hai tia AB, AO).

a) Chiing minh ring A, B, O, C cung thuoc mot dudng tron va xac dinh tam cta duong tron
nay.

b) Chiing minh rang AB* = AD - AE.

c¢) Goi H la giao diem ctia OA va BC. Chiing minh rang AAHD « AAEO va ti gisc DEOH

noi tiép.

d) Dudng thing AO cit dudng tron (O) tai M, N (M nam giita A va O). Chitng minh ring
FH MH

AN~ AD’

® Loi gidi.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

9 Bai 3. Cho nita dudng tron tam O, dudng kinh AB = 2R. Trén tia dbi ciia tia AB lay diém E.
Hai tiép tuyén EM va Bz clia (O) cat nhau tai D (M thuoc (O)).

a) Ching minh rang 4 diém O, M, D, B cing thuoc mot dudng tron.
b) Ching minh AEMA «~ AEBM, suy ra EM? = EO? — R%.

¢) Trén doan M E lay diém C sao cho hai géc m, EDO bang nhau.
Chiing minh rang OC /| M B.

d) Gia st M la trung diém doan ED. Tinh EM theo R.

o Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Bai 4. Cho tam giac ABC noi tiép duong tron (O; R). Goi duong tron (I;7) dudng tron noi
tiép tam gidc ABC, H la tiép diém ctia AB v6i duong tron (I), D la giao diém ctia Al véi dudng
tron (O), DK 1a duong kinh ciia duong tron (O). Goi d 1a do dai ctia OI. Chitng minh réng

a) ANAHI ~ AKCD. b) DI = DB = DC.
c) TA-ID = R* — d°. d) d* = R* — 2Rr (dinh 1i Euler).
® Loi gidi.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

&> Bai 5. Cho diém C thuoc nita duong tron duong kinh AB. Ké tiép tuyén Az ciia nita dudng
tron d6 (Az nim trén ciing mot nita mat phang c6 b 1a dusng thang AB chita nita dudng tron).
Tia phan gidc ctia goc C' Az cat nita duong tron tai D. Kéo dai AD va BC cat nhau tai E. Ké EH
vuong géc véi Ax tai H.

a) Ching minh tit giac AHEC noi tiép duong tron.

b) Chitng minh ABD = BDC.

¢) Ching minh tam gidc ABE can.

d) Tia BD cat AC va Az lan lugt tai F' va K. Chiing minh AK EF 1 hinh thoi.

® Loi gidi.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl




J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

4> Bai 6. Cho duong tron tam O, dudng kinh AB ¢ dinh. H 1a diém c6 dinh thuoc doan OA (H
khong trimg O va A). Qua H vé duong thang vuong goc véi AB cat duong tron tam O tai C' va
D. Goi K la diém tuy y thuoc cung 16n CD (K khong tring cac diem C; D va B). Goi I 1a giao
diém ctia AK va CD.

a) Chiing minh tit gidc HIK B noi tiép dudng tron.
b) Chiing minh Al - AK = AH - AB.

¢) Chitng minh khi diém K thay doi trén cung l6n C'D clia duong tron tam O thi tam dudng
tron ngoai tiép tam giac KCT Iuon thuoc mot dusng thing co dinh.

® Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Badi 7. Cho duong tron (O) ban kinh R va mot day cung BC ¢6 dinh. Goi A 1a diém chinh gitta
cung nho BC. Lay diém M bat ki trén cung nhé AC, ké tia Bx vuong goc véi tia M A & I va cit
tia CM tai D.

a) Chiing minh AMD = ABC va MA Ia tia phan gidc ctia goéc BMD.

b) Chiing minh A 1a tam dudng tron ngoai tiép tam giac BC'D va goc BCD c6 do 16n khong
phu thuoc vao vi tri diém M.

¢) Tia DA cit BC tai E va cat duong tron (O) tai diem thit hai 1a F, Chitng minh AB 1 tiép
tuyén clia duong tron ngoai tiép tam giac BEF.

® Loi gidi.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

¢ Bai 8. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Duong tron tam O duong kinh AB cit cac doan BC
va OC lan lugt tai D va I. Goi H 1a hinh chiéu vuong goc ctia A len OC; AH cat BC tai M.

a) Chiing minh tit gidc ACDH 1a ndi tiép va CHD = ABC.

b) Chitng minh hai tam giac OH B va OBC dong dang v6i nhau va HM 1a tia phan giac cta
goc BHD.

c¢) Goi K la trung diém ctia BD chiing minh MD-BC = MB-CD va MB-MD = MK - MC.

d) Goi E la giao diém ctia AM va OK; J la giao diém ctia IM va (O) (J khac I). Chitng minh
hai dudng thiang OC va EJ cit nhau tai mot diém trén (O).

o Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

AL

> Bai 9. Cho duong tron (O) ngoai tiép tam gidc nhon ABC. Goi M va N lan lugt 1a diém chinh
gitta ctia cung nho AB va cung nhé BC. Hai day AN va CM. cit nhau tai diem I. Day M Ncat
céc canh AB va BC lan luot tai céc diem H va K.

a) Chitng minh bén diém C,N,K,I cuing thuoc mot dudng tron.
b) Chitng minh NB*> = NK - NM.
¢) Ching minh ti gidc BHIK la hinh thoi.

)

d) Goi P,@Q lan lugt 1a tam ctia cac dudng tron ngoai tiép tam gidc M BK, tam giac MCK va
E la trung diém ctia doan PQ. Vé dudng kinh ND ctia dudng tron (O) . Chitng minh ba
diém D,E,K thang hang.
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J Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

A

EEICh B Th.S Nguyén Hoding Viét — 8 0905.193.688




y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

¢ Bai 10. Cho tit giac ABC'D noi tiép duong tron (O) duong kinh AC = 2R. Goi K va M lan
lugt 1a chan duong cao ha tit A va C xudng BD, FE la giao diém ctia AC va BD, biét K thuoc
doan BE(K # B,K # E). Dudng thang qua K song song v6i BC cit AC tai P.

a) Chung minh ti giac AKPD noi tiép.
b) Chitng minh KP | PM.

c) Biét ABD = 60° va AK = z. Tinh BD theo R va z.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

$>Bai 11.
Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon, noi tiép duong tron (C') tam O ban kinh R. Hai dudng cao
AE va BK cta tam gidac ABC' cat nhau tai H (v6i E thuoc BC, K thuoc AC).

a) Chitng minh ti giac ABEK noi tiép dudce trong mot dudng tron.

Ching minh OCA = BAE.

)
b) Ching minh CE.CB = CK.CA.
c)

)

d) Cho B,C ¢b dinh va A di dong trén (C) nhung van théa man diéu kién tam giac ABC nhon,
khi d6 H thuoc mot duong tron (7') ¢d dinh. Xac dinh tam I va tinh ban kinh r ctia duong
tron (T'), biét R = 3 cm.

® Loi gidi.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

¢S Bai 12. Cho tam giac nhon ABC ¢6 AB < AC va duong cao AK. Vé duong tron tam O dudng
kinh BC. Tit A ké cac tiép tuyén AM, AN v6i duong tron (O) (M, N la cac tiép diém; M va B
nam trén nita mat phang c6 bd 1a duong thang AO). Goi H la giao diém ciia hai dudng théng
MN va AK. Chiing minh réng:

a) Tt giac AMKO noi tiép duong tron.

b) KA la tia phan gidc cia MK N.
c) AN? = AK - AH.

d) H la tryc tam cua tam giac ABC.

® Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Bai 13. Tit diém M niam ngoai dudng tron (O) ké hai tiép tuyén M A, M B v6i dudng tron (A,B
I3 hai tiép diém). Lay diém C trén cung nhé AB (C khong tring véi A,B). Tit diém C ké CD
vuong goc v6i AB, CE vuong goc véi M A, CF vuong goc v6i MB (D € AB,E € MA,F € MB).
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

Goi I 1a giao diém ciia AC va DE, K la giao diém ctia BC va DF. Chiing minh ring

a) Tt giac ADCE noi tiép duong tron.

b) Hai tam gidc CDE va CFD dong dang.

—

c) Tia d6i ctia tia C'D la tia phan gidc cia goc ECF

d) Duong thang I K song song véi duong thang AB.

® Loi gidi.

¢S Bai 14. Cho duong tron (O) ngoai tlep tam gidc nhon ABC. Goi M va N lan lugt la diém

chinh gitta ctia cung nhé AB va cung nhoé BC. Hai day AN va CM cat nhau tai diém I. Day M N
cit cac canh AB va BC lan ludt tai cac diém H va K.

I Bi Th.S Nguyén Hoang Viét — @ 0905.193.688 RUGEILl



J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

a) Chiing minh céac diém C, N, K, I ciing thudc mot dudng tron.

b) Ching minh NB?> = NK.MN.

¢) Ching minh t gidc BHIK 1a hinh thoi.
)

d) Goi PQ lan lugt 1a tam clia cdc duong tron ngoai tiép tam giac MBK , tam giac MCK
va E 1a trung diém ctia doan PQ. Vé duong kinh N D ctia duong tron (O). Chitng minh ba
diém D,E,K thang hang.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

> Bai 15. Cho duong tron tam O va diém A nim ngoai dudng tron. Tt A ké hai tiép tuyén AB
va AC (B, C la cac tiép diém).

a) Chiing minh t1t gidc ABOC' 1a t1t giac noi tiép.
b) Goi H la tryc tam tam giac ABC'. Chiing minh tit giac BOC'H 1a hinh thoi.

c¢) Goi I la giao diém ciia doan OA vé6i dudng tron (O). Chiing minh I 13 tam dudng tron noi
tiép tam giac ABC.

d) Cho OB =3 cm, OA =5 cm. Tinh dién tich tam gidc ABC.

® Loi gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

¢S Bai 16. Cho hinh chit nhat ABCD nai tiép dusng tron tam O. Tiép tuyén ctia dudng tron tam
O tai diém C cat cac dudng thang AB va AD theo thit tu tai M, N. Dung AH vuong géc véi BD
tai diem H; K la giao diém ctia hai duong thing M N va BD.

a) Chitng minh ti giac AHCK 1a t& giac noi tiép.
b) Chiing minh ring: AD - AN = AB - AM.

d) Cho AB=6cm va AD = 8 cm. Tinh do dai doan M N.

)
)

c) Goi E la trung diém ctia M N. Ching minh ba diém A H E thzzmg hang.
)
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

4> Bai 17. Cho tam gidac ABC (AB < AC) noi tiép trong duong tron tam (O), M 1a mot diém
nim trén cung BC khong chita diém A. Goi D,E,F lan lugt 1a hinh chiéu vuong géc ctia M trén
cac dudng thing BC,C'A,AB. Chitng minh ring:

a) Bon diém M,D,B,F thuoc mot duong tron va bon diém M,D,E,C thuoc mot dudng tron;

b) Ba diém D,E,F thing hang;
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/ Chuong 3. GOC VSI DUONG TRON K&t néi i thire véi cude séng

AL

4> Bai 18. Cho tam giac ABC c6 ba goc nhon (AB < AC), dung AH vuong géc véi BC' tai diém
H. Goi M, N theo tht ti 14 hinh chiéu vuong géc ciia diem H trén AB va AC. Dudng thang M N
cit duong thang BC tai diém D. Trén nita mit phing bs CD chita diém A vé nita dudng tron
duong kinh C'D. Qua B ké dudng thing vuong goc véi C'D cit nita dudng tron trén tai diém F.

a) Ching minh rang t1 giac AMHN la t gidc noi tiép.

b) Chiing minh EBM = DNH.

c¢) Chitng minh rang DM.DN = DB.DC.

d) Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam giac M NE. Chiing minh rang OF | DE.

® Loi gidi.

VK, B Th.S Nguyén Hoang Viet — 8 0905.193.688




y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

&> Bai 19. Tam giac AM B can tai M noi tiép trong duong tron (O; R). Ké M H vuong goc AB
(H € AB), MH cit duong tron tai N. Biét M A =10 cm, AB = 12 cm.

a) Tinh M H va ban kinh R ctia duong tron.

b) Trén tia dbi tia BA lay diém C. Tia MC cit dudng tron tai D, ND cit AB tai E. Chiing
minh t gidc M DEH noi tiép va chitng minh cac hé thic sau: NB? = NE.ND va AC.BE =
BC.AFE.

¢) Ching minh N B tiép xtic v6i duong tron ngoai tiép tam giac BDE.

® Li gidi.
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J Chuong 3. GOC VOl BUONG TRON Két néi tri thire véi cude sdng

A

4> Bai 20. Cho ba diém ¢6 dinh A,B,C thang hang (B nim giita A va C). Goi (O) 1a mot dudng
tron thay doi luon di qua B va C' (tam O khong thuoe dudng thang BC). Tt A ké céc tiép tuyén
AD, AE dén duong tron (O) (D, E la cac tiép diem va D, O nim cuing trén nita mat phang c6
bd 1a dusng thang BC). Goi K, H lan lugt 1a trung diém ctia BC' va DE.

a) Chiing minh AE? = AB - AC.

b) Trén DE lay diém M sao cho BM song song v6i AD. Chitng minh t giac BM K E noi tiép
duong tron va M K song song véi DC'.
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y 11. Ontap chuongl il K&t néi tri thirc véi cude séng

A

¢) Chitng minh ring khi dudng tron (O) thay doi thi tam dudng tron ngoai tiép tam giac OHK
thuoc mot duong théng c¢b dinh.

® Loi gidi.
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Charng B

HINH TRY - HINH NON - HINH

HINH TRU. DIEN TiCH XUNG QUANH VA THE
‘.5&;0 TICH HINH TRU

Y °
e Toém tat Ii thuyét
1 Hinh tru

Khi quay hinh chit nhat ABC'D mot vong quay canh C'D c¢b dinh, ta
duge mot hinh tru (h.73). Khi doé:

- Hai ddy 1a hai hinh tron (C) va (D) bang nhau va nam trén hai mat
phéng song song.

- Duong théng C'D la truc ctia hinh truy.

- AB 1a mot dudng sinh. Dudng sinh vuong géc v6i hai mat phing day.
Do dai duong sinh 13 chiéu cao hinh try.

Hinh 73

2 Dién tich xung quanh ctia hinh tru
qu = 27TRh
Stp = 2mRh + 21 R2.

3 Thé tich hinh tru
V = Sh = 7R?h (R la ban kinh day, h la chiéu cao, S la dién tich day).

e Cacvidu

¢S Vidu 1. Mot hinh tru c¢6 ban kinh dusng tron ddy 1a 2 cm, chiéu cao 13 6 cm. Hay tinh:

a) Dién tich xung quanh ctia hinh tru.
b) Dién tich toan phan ciia hinh tru.

c¢) Thé tich hinh tru.

® Loi gidi.
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J 1. Hinh fry. Dién tich xung quanh v& thé tich hinh try Két néi tri thirc véi cude séng

A

$SVidu 2. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh 13 207 cm? va dién tich toan phan 1a 287 cm?
. Tinh thé tich ctia hinh tru do.

® Loi gidi.

> Vidu 3. Mot hinh tru ¢6 chiéu cao bang 5 em. Biét dién tich toan phan gap do6i dién tich xung
quanh. Tinh thé tich hinh tru.

&> Vidu 4. Mot thung phuy hinh tru c6 s6 do dién tich xung quanh (tinh bang mét vuong) ding
bing s6 do thé tich (tinh bang mét khéi). Tinh ban kinh day ctia hinh tru.
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J Chuong 4. HINH TRY - HINH NON - HINH CAU K&t néi tri thire véi cude séng

A

&S Vidu 5. Mot lo hinh tru duge “dat khit” trong mot hop giay hinh hop chit nhat. Biét thé tich
ctia lo hinh tru 1a 270 cm?, tinh thé tich ctia hop gidy.

® Loi gidi.

$SVidu 6. Cho hinh chit nhat ABCD v6i AB = 2a,BC = a. Khi quay hinh chi nhat ABCD
quanh canh AB mot vong thi duge hinh tru c6 thé tich V; va khi quay hinh cht nhat ABCD

2 Z V
quanh canh BC' mot vong thi duge hinh tru c6 the tich V5. Tinh ti so 1

 Loi gidi.

> Vidu 7. Mot hop sita hinh tru c6 chidu cao hon dudng kinh 1a 3 cm. Biét dien tich vé hop ( ke
ca nap) 1a 292,5rcm?. Tinh thé tich ctia hop sita do.

 Loi gidi.
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J 1. Hinh fry. Dién tich xung quanh v& thé tich hinh try Két néi tri thirc véi cude séng

A

e Luyén tap

& Bai 1. Mot hinh tru c¢6 ban kinh duong tron diy 1a 6 cm, chiéu cao 14 9 cm. Hay tinh

a) Dién tich xung quanh ctia hinh try.

b) Thé tich ctia hinh try.

o Li gidi.

49 Bai 2. Mot hinh chit nhat c¢6 chiéu dai v chiéu rong lan lugt 13 8 cm, 5 cm. Quay hinh chit
nhat d6 mot vong quanh chiéu dai hay chiéu rong thi thé tich 16n hon.

® Li gidi.

> Bai 3. Ngudi ta ct hinh tru bang mot mat phang chia truc. Biét thiét dién 14 mot hinh vuong
c6 dién tich bing 36 cm?. Tinh dién tich xung quanh va thé tich ctia hinh truy.

® Loi gidi.
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J Chuong 4. HINH TRU - HINH NON - HINH CAU

Két néi tri thire véi cude sdng

A

> Bai 4. Mot hinh tru ¢6 chu vi day 1a 247 cm va dién tich toan phan la 7687cm?. Tinh thé tich

cua hinh tru.

® Loi gidi.

. ;. : : s, . L NN
&S Bai 5. Ti s6 gitta dién tich xung quanh va dién tich toan phan ctia mot hinh tru 1a £ Biéet ban

kinh d4y 14 6 cm, tinh chiéu cao ctia hinh truy.

 Loi gidi.

9 Bai 6. Mot hinh try c6 thé tich 1a 300 cm? va dién tich xung quanh 14 120 cm?. Tinh dién tich

toan phan ctia hinh tru dé.
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49 Bai 7. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh la 247 cm? va dién tich toan phan 1a 427 cm?.
Tinh thé tich ctia hinh tru dé.

¢S Bai 8. Mot hinh tru c6 ban kinh diy bang chiéu cao, thiét dien di qua truc c6 dién tich bang
72 cm?. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich ctia hinh truy.

o Li gidi.

49 Bai 9. Mot hinh tru c6 chiéu cao 14 18 cm va dién tich toan phan 14 176 cm?. Chiing minh rang
dién tich xung quanh hinh tru bang 9 lan dién tich day.

o Li gidi.




¢S Bai 10. Cho hinh chi nhat ABCD c¢6 AB > BC'. Biét dién tich hinh chit nhat 1& 48 cm?, chu
vi 1a 28 ¢cm. Cho hinh ch@ nhat quay quanh canh AB mot vong ta duge mot hinh tru. Tinh dén
tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich ctia hinh tru nay.

 Loi gidi.
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HINH NON - HINH NON CUT - DIEN TICH XUNG
QUANH VA THE TICH CUA HINH NON, HINH NON

Bat g CUT
¢ A\

Q Tém tit li thuyét

® Mo ta hinh nén

+) D4y ctia hinh nén 1a hinh tron (O);
+) SA la mot dudng sinh;
+) S 1a dinh, SO la dudng cao.

@ Dieén tich xung quanh va dién tich toan phan clia hinh nén

Sxq = mrl

Stp = mrl+ r?
(r, I 1an lugt 1a ban kinh day va do dai duong sinh ctia hinh nén).

® Thé tich hinh noén

1 N
V= §7r'r2h (h la chieu cao).

® Hinh nén cut

Khi cat hinh nén bdi mot mit phing song song véi day thi
phan mat phang bi giéi han béi hinh nén 1a mot hinh tron.
Phan hinh tron nam giita mat phang néi tren va day 1a mot
hinh nén cut.

@ Dien tich xung quanh, dién tich toan phan ctia hinh nén cut

Syq = wR+T)I
Syp = m(R+71)+ 7R+ 70’

R, r 1an lugt 1a ban kinh hai day, [ 1a do dai duong sinh ctia hinh nén cut).

® Thé tich hinh nén cut:
V= gh(R2 + 7%+ Rr)

(h 1a dudng cao ctia hinh nén cut).



J Chuong 4. HINH TRY - HINH NON - HINH CAU K&t néi tri thire véi cude séng

A

A Luu : Hinh khai trién mat zung quanh ciia mot hinh non la mot hinh quat.
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A Luu j: Mot hinh nén dugc xdc dinh khi biét 2 trong 3 yéu to: ban kinh ddy, chiéu cao, dudng
sinh.

e Cac vidu

&S Vidu 1. Mot hinh nén c¢6 ban kinh day bang r, dién tich xung quanh gap doi dieén tich day.
Tinh theo r

a) Dién tich xung quanh ctia hinh nén;

b) Thé tich ctia hinh nén.

o Li gidi.

> Vidu 2. Mot hinh nén ¢6 ban kinh day bang r, duong sinh bing /. Khai trién mit xung quanh
hinh nén ta duge mot hinh quat. Tinh s6 do cung ctia hinh quat theo r va [.

® Loi gidi.

¢S Vidu 3. Mot hinh nén cut c¢6 cac ban kinh day bing a va 2a, chiéu cao bang a.
a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén cut;

b) Tinh thé tich ctia hinh nén cut.

® Loi gidi.




> Vidu 4. Mot hinh nén c¢6 ban kinh day bang 20 cm, s6 do thé tich (tinh bing cm?) bing bén
lan s6 do dién tich xung quanh (tinh bang cm?). Tinh chiéu cao ctia hinh nén.

® Loi gidi.

$SVidu 5. Cho tam gidac ABC vuong tai A, BC' = 10 cm, duong cao AH = 4 cm. Quay tam
gidc ABC mot vong quanh canh BC. Tinh thé tich hinh tao thanh.

® Loi gidi.
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$>Vidu 6. Cho tam gidc ABC vudng can, A= 90°, BC' = 3v/2 cm. Quay tam giac ABC mot
vong quanh canh géc vuong AB c¢6 dinh. Tinh dién tich xung quanh va thé tich hinh tao thanh.

® Loi gidi.

Q Luyén tap

$>Bai 1. Cho tam gidc ABC vuong tai A, B = 60° va BC = 2a (don vi do dai). Quay xung
quanh tam gidac mot vong quanh canh huyén BC. Tim dién tich xung quanh va thé tich hinh tao
thanh.

® Loi gidi.




¢S Bai 2. Mot hinh nén c¢6 ban kinh d4y bang 7 cm, chiéu cao bang 24 cm.
a) Tinh s6 do cung hinh quat khi khai trién mat xung quanh ciia hinh nén;
b) Tinh dién tich toan phan ctia hinh nén;

c¢) Tinh thé tich ctia hinh non.

® Loi gidi.

9 Bai 3. Mot hinh nén c¢6 ban kinh day bang 6 cm, dudng sinh bang 10 cm.
a) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén;
b) Tinh thé tich ctia hinh nén;

¢) Mot mat phang di qua trung diém ctia dudng cao va song song véi ddy hinh nén chia hinh
noén thanh mot hinh nén nhé v mot hinh nén cut. Tinh thé tich hinh nén cut.

 Loi gidi.

¢S Bai 4. Mot hinh nén cut ¢6 ban kinh diy 16n bang 8 cm, chiéu cao bang 12 cm va dudng sinh
bang 13 cm.

a) Tinh ban kinh day nhé ctia hinh nén cut;

b) Tinh dién tich xung quanh ctia hinh nén cut;
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c¢) Tinh thé tich ctia hinh non cut.

> Bai 5. Mat xung quanh clia mot hinh nén khai trién thanh mot hinh quat 100°48’, ban kinh
25 cm.

a) Tinh dién tich toan phan cta hinh nén;

b) Tinh thé tich ctia hinh non.

® Li gidi.

& Bai 6. Cho tam gidc ABC vuong tai A. Goi Vi, Vi, Vi theo thit tu 1a thé tich ctia cac hinh sinh
ra khi quay tam giac ABC mot vong xung quanh cac canh BC, AB, AC. Chiing minh rang

L_ 11
vevE v

® Loi gidi.




J Chuong 4. HINH TRU - HINH NON - HINH CAU K&t néi tri thire véi cude séng

A
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HINH CAU - DIEN TICH MAT CAU VA THE TICH
Bt a HINH CAU
N

Q Tém tit Ii thuyét

1. Hinh cau

© Dinh nghia 3.1. Khi quay ntta hinh tron (0; R) mot vong quanh
duong kinh AB c6 dinh, ta dudc mot hinh cau.

@ Nitta hinh tron khi quay quét nén mit cau.

@ Diém O goi la tam, R la ban kinh ctia hinh cau hay mat cau.

Khi cit hinh cau bdi mot mat phang thi mit cat 13 mot hinh tron.

2. Dién tich mit cau va thé tich hinh cau
- Dién tich mit cau: S = 47 R? hay S = 7d?, v6i R 1a ban kinh; d 14 duong kinh.
- Thé tich hinh cau V = %ﬂR?’.

e Cacvidu

$>Vidu 1. Mot phao co hinh cau ty dong déng nuée chay vao bé khi bé day. Biét dien tich bé
mit ciia phao 1a 804 cm?, tinh ban kinh ctia phao.

® L3i gidi.

&> Vidu 2. Phan trén ctia mot chiée coc chan cao c6 dang nita hinh cau. Biét cdc nay co thé chita
duge 56,5 ml nude. Tinh duong kinh ctia miéng coc.

® Loi gidi.




&> Vidu 3. Mot trai dua c6 dang hinh cau. Bo doi trai dua nay ra thi mit cit ¢ dien tich la 314
cm?. Tinh thé tich cia trai dua dé.

&S Vidu 4. Trai dat c6 ban kinh 6400 km. Dién tich bién va dai duong chiém Z bé mit trai dat.

Hay tinh dién tich bién va dai duong ctia trai dat (Iam tron dén trieu km?).

 Loi gidi.

<> Vidu 5.

Hinh bén minh hoa bd phan loc cia mot binh nuée. Bo phan
nay gom mot hinh tru vd mot nita hinh cau véi kich thuée ghi
trén hinh. Hay tinh

a) Theé tich ctia bo phan do;

b) Dién tich mat ngoai ctia bo phan nay.

E 6cm

® Loi gidi.
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e Luyén tap
5a \/5

&S Bai 1. Cho hinh cau ¢6 ban kinh R = 5

a) Tinh dién tich m&t cau.

b) Tinh thé tich ctia khdi cau tuong tng.

o Li gidi.

> Bai 2. Cho duong tron (O) duong kinh AB, day CD L AB tai H. Cho biét CD = 12 ¢cm va
AH = 4 cm. Quay dudng tron nay mot vong quanh AB. Tinh dién tich mat cau va thé tich hinh
cau duge tao thanh.

® Li gidi.




¢S Bai 3. Cho duong tron (O; R) ngoai tiép tam gidc déeu ABC. Quay dudng tron nay mot vong
quanh dudng kinh AOD ta dugc mot hinh cau ngoai tiép mot hinh nén. Tinh thé tich phan bén
trong hinh cau va bén ngoai hinh nén.

 Loi gidi.

9 Bai 4. Ban An lay thuée day do vong theo duong xich dao ciia qué dia cau trong thu vien dugc
do dai 94,2 cm. Hay tinh

a) Dién tich mat ngoai ciia qué dia cau.

b) Thé tich clia quéi dia cau.

4> Bai 5. Qua bong ban c6 s6 do dién tich bé mat (tinh bang cm?) gap 1,5 lan s6 do thé tich clia
n6 (tinh bang cm®). Tinh ban kinh, dién tich va thé tich ctia qua bong ban.

® Loi gidi.
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4> Bai 6. Mot hinh cau dat vita khit trong mot hinh tru c6 chiéu cao 1a 18 cm. Tinh thé tich phan
khong gian ndm trong hinh try nhung n&m bén ngoai hinh cau.

® Loi gidi.

budi.

4> Bai 8. Mot hinh cau c6 s6 do dién tich mit cau (tinh bing cm?) ding bing s6 do thé tich cta
n6 (tinh bang cm?®). Tinh ban kinh ctia hinh cau do.

> Bai 10. Cho tam giac déu ABC canh a, duong cao AH. Ta quay nita dudng tron noi tiép va
ntta dudng tron ngoai tiép tam gidc déu nay mot vong quanh AH. Tinh

a) Ti s6 dien tich hai mat cau noi tiép, ngoai tiép hinh non.
b) Ti s6 thé tich clia hai hinh cau néi trén.

c¢) Tinh thé tich phan khong gian gi6i han bdi hinh nén va hinh cau ngoai tiép hinh nén.

o Loi gidi.




J Chuong 4. HINH TRU - HINH NON - HINH CAU K&t néi tri thire véi cude séng
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&‘Je ON TAP CHUONG IV

N

e Cac vidu

$SVidu 1. Cho hinh tron (7,1 cm) noi tiép hinh vuong ABCD.

a) Tinh thé tich va dién tich ctia hinh cau tao thanh khi quay hinh tron (I,1cm) quanh mot
duong kinh cta né.

b) Tinh thé tich va dien tich toan phan ctia hinh tru tao thanh khi quay hinh vuong ABCD
quanh OO’, véi O, O' lan luct 1a trung diem BC va AD.

® Loi gidi.

$SVidu 2. Cho AABC déu canh a, duong cao AH, nai tiép duong tron tam O.

a) Tinh thé tich hinh n6én va hinh cau tao thanh khi quay AABC va duong tron (O) quanh
truc AH, biét a = 2 cm.

b) Tinh ti s6 dién tich xung quanh hinh nén va dién tich mat cau tao thanh khi quay AABC
va duong tron (O) quanh truc AH.

® L3i gidi.




> Vidu 3. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. Biét AB = /3 cm, B = 60°.
a) Tinh AC, BC va AH.
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b) Tinh thé tich khéi tao thanh khi quay AABC quanh truc AC.
c¢) Tinh thé tich khdi tao thanh khi quay AABC quanh truc BC.

® Loi gidi.

$>Vidu 4. Cho hinh tru (7)) ¢6 hai ddy 1a hinh tron (O; R) va (O',R) va hinh nén (N) c6 dinh
la O, day la hinh tron (O,R).




a) Tit miéng x6p hinh tru (), ngudi ta got bé dé tao thanh khéi x6p hinh nén (N). Tinh thé
tich phan bi got bo di. Biét R = 3 cm va OO’ = 4 cm.

b) Néu tang gap doi ban kinh R thi thé tich hinh tru (7') va hinh nén (N) thay d6i nhu nao?

® Loi gidi.

$SVidu 5. Cho mot cai phéu chita nuée hinh nén nguge. Miéng phéu 13 duong tron duong kinh
6 dm. Khoang cach tit day phéu dén mot diém bat ki trén mieng phéu bing 5 dm.

a) Tinh lugng nuée dé d6 day phéu (gia thiét ring thanh phéu c6 do day khong dang ke).

b) Ngudi ta d6 day nudc vao phéu 16i rit ra sao cho chiéu cao ctia lugng nutée con lai chi bing
mot nita lugng nuée ban dau. Tinh thé tich lugng nude con lai trong phéu.

® Loi gidi.

YRl B Th.S Nguyén Hodng Viét — (80905.193.688



e Luyén tap

¢S Bai 1. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =1 cm va AD = 2 cm. Goi M, N lan lugt 1a trung
diém AB va CD.

a) Khi quay hinh chit nhat ABCD quanh truc M N thi dugc khéi gi? Tinh thé tich ctia khoi
do.

b) Khi quay ANAB quanh truc M N thi dugc khoi gi? Tinh dién tich xung quanh ctia khoi do.

o Loi gidi.




9 Bai 2. Cho hinh tron (O,R) c6 dién tich bing 47. Quay hinh tron quanh mot duong kinh ta
ducc hinh cau tam O ban kinh R.

a) Tinh thé tich hinh cau.

b) Néu dién tich hinh tron gidm mot nita thi dién tich clia m#t cau sé thay d6i nhu nao?

 Loi gidi.

¢S Bai 3. Cho mot khdi x6p hinh nén c6 duong kinh day bang 18 cm va do dai ti dinh dén mot
diém trén duong tron day bang 15 cm.

a) Tinh chiéu cao va thé tich ctia hinh nén do.

b) Cat chom ctia khéi xop sao cho phan con lai 1a hinh nén cut ¢6 chiéu cao bang mot nita chiéu
cao cta hinh nén ban dau. Tinh thé tich ctia phan bi cit bd di.

c¢) Tiép tuc cit khdi nén cut trén dé tao thanh hinh tru c6 ddy la day nhé ciia hinh nén cut.
Tinh thé tich ctia hinh tru méi tao thanh.
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5 Bai 4. Mot cai hop hinh tru chita vita khit 4 qua ten-nit. Biét dién tich toan phan ctia hop 1a
597cm?. Tinh duong kinh va thé tich ctia méi qué ten-nit.

® Li gidi.

> Bai 5.




Cho hinh vé bén. Tinh tdng thé tich ciia cac khoi tao thanh khi quay hinh A 3 B
bén quanh truc BD. A
5
F C
3
E D
5

® Loi gidi.

¢S Bai 6. Mot hinh nén c6 dinh 1a tam mot hinh cau va c6 day 1a hinh tron tao bdi mot mat
phéng cét hinh cau. Biét dién tich day hinh nén la 144recm? va dién tich xung quanh ctia né la
1807cm?. Tinh thé tich phan khong gian bén trong hinh cau va bén ngoai hinh nén.

 Loi gidi.
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J Chuong 4. HINH TRU - HINH NON - HINH CAU K&t néi tri thire véi cude séng
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¢S Bai 7. Tam giac déu ABC ¢6 do dai canh 1a a, ngoai tiép mot duong tron. Cho hinh quay mot
vong xung quanh duong cao AH clia tam giac do, ta duge mot hinh nén ngoai tiép hinh cau. Tinh
thé tich phan hinh nén ndm ngoai hinh cau.

o Li gidi.




¢S Bai 8. Mot hinh nén cut ¢6 ban kinh day 16n 1a 9 cm va ban kinh day bé 1a 6 cm, chiéu cao
bang 4 cm.

a) Tinh dién tich xung quanh hinh nén cut.

b) Tinh thé tich ctia hinh nén sinh ra hinh nén cut do.

¢ Bai 9. Cho hinh chit nhat ABC'D (AB > AD) c6 chu vi la dién tich 1an lugt 12 6 cm va 2 cm?.
a) Tinh thé tich va dién tich hinh tru dugc sinh ra khi quay hinh chit nhat quanh canh AB.

b) Hinh tru nay c6 thé chita vita khit mot khoi cau ban kinh R. Tinh R va phan thé tich giita
hinh tru va khoi cau.

® Loi gidi.
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> Bai 10. Cho ba diém A, O, B thang hang theo thit tut d6 va OA = a, OB = b. Vé hai tia
Az,By vuong goc véi AB. Qua O vé hai tia vuong géc véi nhau tai O va lan lugt cat Az, By tai
C. D. Cho COA = 30°,

a) Tinh ti s6 thé tich ctia cdc hinh do tam gidac AOC va BOD tao thanh khi quay hinh nay
quanh truc AB.

b) Gié st lﬁ’ = 60°. Tinh thé tich hinh nén cut duge tao thanh khi quay hinh vé quanh truc
AB.




¢ Bdi 11. Cho hinh thang vuong ABCD c¢6 A = D= 90°, BC =4 cm, CD = 2 cm, B = 60°.
Khi quay hinh thang vuong ABC'D quanh truc AD tao thanh mot hinh nén cut.

a) Tinh thé tich ctia hinh nén cut.

b) Céit hinh nén cut trén bdi mot mat phang qua truc AD thi mat cit tao thanh la hinh gi?
Tinh dién tich ctia hinh do6.

® Loi gidi.




&> Bai 12. Cho tam giac ABC vuong tai A. Goi Vi, Va, Vs theo thit tu 1a thé tich ctia nhitng hinh
sinh ra khi quay tam giac ABC mot vong xung quanh cac canh BC, AB, AC. Chiing minh rang

L _ 1,1
veevE v

o Li gidi.




9 Bai 13. Cho ntta duong tron (O; R), dudng kinh AB.

. 2 HA 2
a) Tréen AB lay diem H sao cho TE " 3 Tinh HA, HB theo R.
b) Qua H ké dudng thang vuong goc véi AB cat nita dudng tron (O; R) tai M; tiép tuyén tai
M v6i nita dudng tron cat cac tiép tuyén tai A, B lan luot tai A’, B’. Chiing minh réng tam
gidc A/OB’ vuong va AA'- BB' = R?.

c) Dat AA" = z; BB’ = y. Tinh z,y theo R.

d) Cho ntta hinh tron (O; R) quay mot vong quanh canh AB duge mot hinh c6 thé tich 1a Vi;
cho hinh thang vuong ABB'A’ quay quanh AB ta dugc mot hinh c6 thé tich 1a V,. Tinh ti

 Loi gidi.
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