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PHEP NHAN VA PHEP CHIA
CAC PA THUC

[ Chu?dng]

& Cha dé 1: NHAN PON THUC VOI PA THUC. NHAN
PA THUC VOI PA THUC

@ Trong tam kién thiic
Cac quy tac nhan don thic véi da thiic va nhan da thic véi da thiec:
A-B+C)=A-B+A-C
(A+B)XC-D)=A-C-A-D+B-C-B-D

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Lam tinh nhan

Ap dung quy tic nhan don thic véi da thic va nhan da thic véi da thic. Luu ¥ quy tic

dau ctia phép nhan va thu gon cac hang t& dong dang

$>6>4SVI DU MINH HOA SO 6O
& Vi du 1. Lam tinh nhan
a) %x3 (x2 — 6x —10); b) —8x%(5x3 —4x? +3x—1).
& Vi du 2. Thuc hién cac phép tinh

a) (x+8)(x—4); b) (2x—1)(3x%—Tx+5).

& Vi du 3. Tim hé sb ctia «® trong két qua phép nhan (x% - x)- (x® +x-1).

& Dang 2: Rit gon biéu thiic va tinh gia tri ctia biéu thic

« Thuc hién céc phép nhan don thiic véi da thitc, da thitc véi da thitc, bd dau ngoac,

thu gon cac hang t& dong dang.

« Thay gi4 tri ctia cac bién vao biéu thitc da rat gon roi thuc hién cac phép tinh.

EOGOOVI DU MINH HOASS>SOSS
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Vi du 1. Rut gon biéu thic A = 8x(x —2) - 3 (x? — 4x - 5) — 5x2.

& Vi du 2. Rat gon biéu thitc B = 2(x — 5)(x + 1) + (x — 3) (x + x2).

& Vi du 3. Rat gon biéu thitc A = (x +5)(2x —3) — 2x(x + 3) — (x — 15).

& Vi du 4. Cho biéu thic A =5x2(3x —2) — (4x + 7) (6x% — x) — (Tx —9x3).

Rit gon roi tinh gia tri ctia biéu thiic B véi x = —Z.

& Vi du 5. Cho biéu thitc C = x (x +x%) + (x — 1) (x +x3) + 1. Rt gon biéu thic C rdi ching

t6 rang véi hai gia tri d6i nhau ctia x thi biéu thic C ¢6 cung mot gia tri.

& Dang 3: Ching minh gia tri ctia biéu thic khong phu thudc vao gia tri cac

bién
Bién d6i biéu thitc da cho thanh mét biéu thic khong chita bién.

EOEOGOVI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Chitng minh rang gié tri ctia biéu thitc sau khong phu thudc vao gia tri ciia
cac bién:

A=0Cx-3)(x+7)—2x(x+5)—x.

& Vi du 2. Cho biéu thiic B = 10 - 5x(x — 1,2) + 2x(2,5x — 3). Chiing minh rang gia tri cia

biéu thic nay luon luén khong dai.

& Vi du 3. Cho biéu thic C = x(x — y) + y(x + y) — (x + y)(x — y) — 2y2. V6i moi gia tri ctia x va

y thi gia tri ctia biéu thiic C 12 mét s6 Am hay s6 duong?

& Dang 4: Chiing minh dang thic

Bién d6i mot vé thanh vé kia hodc bién d6i ca hai vé cung bang mot biéu thiic.

OGO VI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Ching minh dang thic (x - y) (2 + 52y + xy% + %) = x* — y4.

& Vi du 2. Ching minh dang thic (x+ y)x+y+2)— 2+ D(y+ 1)+ 2 =22 + y2.

& Vi du 3. Cho ab = 1. Chiing minh dang thtc a(b +1)+b(a +1) = (@ + 1)(b + 1).

& Dang 5: Tim gia tri cia x théa man dang thiic cho truée

« Thuc hién cac phép nhan da thic rdi thu gon vé dang ax = b.

b
. Suyrax:g(néua;éo).

$96>$OVI DU MINH HOA $>$56>
& Vidu 1. Tim x biét (x+1) (22 +2x - 1) —x*(x +3) = 4.

& Vidu 2. Tim x biét (x+1)(3x% +x—2) —x%(3x +4) = 5.

Trang 4 Suu tam & bién soan: Math and IATEX Group



2. NHUNG HANG PANG THUC PANG NHO

& Vi du 3. Tim x biét 3(x —2)(x +3) —x(8x + 1) = 2.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O G040
& Bai 1. Lam tinh nhan

2
a) —4x3 (x? - 3x+2); b) —gxz (5x® + 10x% — 15x).

& Bai 2. Lam tinh nhan

a) (2x+7)(3x - 1); b) (5x2 —4x) (2x% +9x - 3).

& Bai 3. Tinh gia tri ctia biét thiic A v6i x = 999.

A=x-2P-1D)-x*x-D+x3@x-D+x%x+D-x(x-1+1.

& Bai 4. Cho biéu thic A = x(1 +x) - x%(1 - x) + 3 (x> - 1). Chiing minh rang véi hai gia tri

d6i nhau ctia x thi biéu thic A c6 hai gia tri d6i nhau.
& Bai 5. Tim x biét (x—3) (x +x%) + 2(x - 5)x + 1) — 2% = 12.
& Bai 6. Cho g = % Chitng minh rang (x2 + y?) (a? + b%) = (ax + by)>.
& Cha dé 2: NHUNG HANG PANG THUC PANG NHO
e Trong Tam Kién Thiic

Bay hing dang thiic dang nhé va nhitng ting dung, dic biét 1a ba hang dang thic dau tién.
1. (A+B)?=A2+2AB+B2.

2. (A-B)?=A%2-2AB+B2

3. (A-B)A+B)=A%2-B2

4. (A+B)®>=A%+3A%B+3AB?+ B3,

5. (A-B)?=A3-3A2B+3AB?-B3.

6. (A+B)(A2-AB+B?) =A3+B3.

7. (A-B)(A’+AB+B?)=A%-B3.

@) Caic Dang Bai Tap va Phuong Phap Giai

& Dang 1: Van dung cac hang dang thic dé tinh

Xem biéu thic da cho thudéc dang hiang dang thic nao thi van dung hing dang thic iy

dé khai trién va ngudc lai.

EOGOOVI DU MINH HOASS><$OSS
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Vidu 1. Tinh
1\2
a) (dx+7)%; b) (696— gy) ;
¢) (3x%-5xy3)(3x% +5xy3).
& Vidu 2. Tinh
a) (262 +5y)°; b) (3x% - 4xy)®;
c) (Gx + %) (36362 —-3x+ i), d) (x—5y2) (22 +5xy? +25y4).

& Vi du 3. Viét cac da thitc sau duéi dang binh phudng hay 14p phuong ctia mét tong hoic
hiéu.

1
a) 25x2 —5xy+ Zyz; b) 8x%—12x2y +6xy? — y3.

& Vi du 4. Dién cac don thiic thich hgp vao 6 trong

& Dang 2: Rit gon biéu thic va tinh gia tri ctia biéu thic

« Van dung cac hing dang thic dang nhé dé khai trién cac liy thita, khai trién cac

tich roi rut gon.

« Thay céc gia tri ctia bién x vao biéu thic da rat gon roi thuc hién cac phép tinh.

$OGOOVI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Rat gon cac biéu thiic

a) (Tx+4)2—(Tx+4)(Tx —4);
b) (x+2y)3 —6xy(x +2y);
c) Bx+y) (93c2 —3xy+ y2) —(Bx—y)® —27x%y.

& Vi du 2. Cho biéu thitc A = 5(x + 3)(x — 3) + (2x + 3)% + (x — 6)2. Riit gon roi tinh gi4 tri ctia
° . 1

biéu thic A véi x = 3

& Vi du 3. Cho biét x +y = 15 va xy = —100. Tinh gi4 tri ctia biéu thic B = x? + y2.

& Vi du 4. Tinh nhanh gia tri ctia biéu thic

a) C=392+78-61+612; b) D =502-49-51.

Trang 6 Suu tam & bién soan: Math and IATEX Group



2. NHUNG HANG PANG THUC PANG NHO

& Dang 3: Chitng minh gia tri cia biéu thitc khong phu thudc vao cac bién

Van dung céc hing dang thic dé bién d6i biéu thic da cho thanh mét biéu thic khong

chita bién.

&GO VI DU MINH HOQA S>>
& Vi du 1. Chiing minh gia tri ctia biéu thiic sau khong phu thudc vao gia tri ciia bién
A=(3x+2)(9x%—6x+4)-3(9x>-2).

& Vi du 2. Gi4 tri ctia biéu thiic sau ¢6 phu thudc vao gia tri cia bién khong?

B=(x+12—(x—1)(x® +x+1) - 3x(x +1).

& Dang 4: Chitng minh dang thitc

Van dung cic hang dang thic dé bién d6i mot vé thanh vé kia hodc bién doi ca hai vé

cung bang mot biéu thiic.

$O6OOVI DU MINH HOQA ¢SSO
& Vi du 1. Ching minh déng thic (x + y)% — (x — )2 = 4xy.

& Vi du 2. Chiing minh dang thic

3(x%+y2+2%) —(x -y~ (y-2° - (z-x) =(x+y+2)°.

& Dang 5: Tim x théa man dang thic

« Van dung cac hang dang thic dang nhé dé khai trién ra rdi thu gon vé dang ax = b.

b . 2 2 A
e Suyyrax=—néua#0;VxeRneéua=>b=0; khong c6 x neua=0, b #0.
a

$>6>4SVI DU MINH HOA G606
& Vi du 1. Tim x biét rang (2x + 1)(1 - 2x) + (2x — 1)® = 22.

& Vi du 2. Tim x biét rang (x —5)% + (x — 3)(x +3) — 2(x + 1)2 = 0.

& Dang 6: Chiing minh chia hét

Van dung cac hing déng thic dang nhé dé bién d6i s6 da cho vé dang a = & - b(k # 0). Lic
déa:k.

EOEOSOVI DU MINH HOASS$OSS
& Vi du 1. Chitng minh ring hiéu cac binh phuong ctia hai s6 chan lién tiép thi chia hét
cho 4.

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 7



Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Dang 7: Chitng minh gia tri ciia mét biéu thitc luén luén duong (hay Am) véi

moi gia tri cua bien

« Muén ching minh gia tri cia mét biéu thic luén luon dudng véi moi gia tri caa
bién, ta van dung cac hing dang thitc A2+ 2AB +B% = (A + B)?, dé bién d6i biéu thiic
vé dang [f(x)]> + & v6i k > 0.

e Mudn chitng minh gid tri ciia mot biéu thic luén luén Am véi moi gia tri ctia bién,

ta bién d6i biéu thitc vé dang —[f(x)1? +% v6i k < 0.

$96>6>VI DU MINH HOA 656>

& Vi du 1. Ching minh gia tri ctia biéu thiic P = x? — 2x + 3 luén luén duong véi moi x.

& Vi du 2. Chiing minh gia tri cia biéu thitc @ = 6x — 12 - 10 ludén luén Am véi moi gia tri

cua x.

& Dang 8: Tim gia tri nhé nhét, gia tri 16n nhit cua biéu thiic

« Muén tim gia tri nhé nhéat caa biéu thic P(x), ta van dung cic hing ding thic
A?+2AB+B? = (A +B)? d& bién d6i P(x) vé dang [f(x)]? +% (% 12 hing sb). Vi [f(x)]> =0
nén P(x) = k. Do d6 gia tri nhé nhat ctia P(x) 1a & (ta phai tim x dé f(x) =0). Ta viét
minP(x) = k.

« Mubn tim gia tri nhé nhat ctaa biéu thic P(x), ta van dung cic hang dang thic
A2+2AB+B? = (A+B)? d€ bién ddi P(x) vé dang — [f(x)]>+% (£ 1a hang sb). Vi —[f(x)]? <
0 nén P(x) < k. Do d6 gia tri 16n nhat ctia P(x) 1a & (ta phai tim x dé€ f(x) = 0). Ta viét
maxP(x) = k.

$96>$OVI DU MINH HOA6>$56>
& Vi du 1. Tim gi4 tri nho nhét ctia bidu thiic P = x2 + 10x + 28.

& Vi du 2. Tim gi4 tri nhé nhét ctia biéu thitc @ = 5x2 — 10x.
& Vi du 3. Tim gia tri 16n nhat ca biéu thic P = x —x? — 1.

$96>6OBAI TAP VAN DUNG SO 6O4O
& Bai 1. Tinh:

1 2
a) (Ex . 4) : b) (7x - 59)%;
) (6x2+y2)(y%-6a2).
& Bai 2. Tinh
a) (5x+1)%; b) (x—2y)3%;

¢) (4x+5)(16x%—20x +25); d)

1 9 1
6x——|136x“+2x+ —
3 9

Trang 8 Suu tam & bién soan: Math and IATEX Group



3. PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU BANG PHUONG PHAP PAT NHAN TU
CHUNG

& Bai 3. Rut gon cac biéu thiic sau

a) (2x+3)%+(2x—3)* -2 (422 -9); b) (x+2)% +(x —2)% +x® — Bx(x + 2)(x — 2).

<& Bai 4. Rut gon roi tinh gia tri cta biéu thic sau véi x = —19.
A=(8x+2)?+2x—7)%-2(8x +2)(2x +5).

\ e ~ X - .« . > .« 2 pa 4. 1
<& Bai 5. Rut gon roi tinh gia tri cia biéu thic sau véi x = 5

B=0Bx-1°-(x+7)%-2(2x-5)2x +5).

& Bai 6. Ching minh ding thic (x+y)% - (x - y)? = 2y (3x2 + y2).
& Bai 7. Tim x biét

a) (x+1)%+(x-2)%-2x%x-1,5)=3;

b) (x+2)(x?—2x +4) — (x —2) (x% + 2x +4) = —65.

& Bai 8. Chiing minh réng (2n + 3)2 — (2n — 1)2 chia hét cho 8 véi n € Z.

& Bai 9. Tim gia tri 16n nhét hoé#c gia tri nhé nhét ca cac biéu thic sau:
a) A =4x?-12x+10;
b) B=2x—x2-2.

& Bai 10. Cho a?+b2+c¢2=ab +bc+ca. Chitng minh réng a = b =c.
& Bai 11. Cho x-y =1, tinh gia tri caa biéu thic M =2 (x3 — y3) - 3 (x2 + y?).

& Chu dé 3: PHAN TICH PA THUC THANH NHAN TU
BANG PHUONG PHAP PAT NHAN TU CHUNG
@ Trong tam kién thic

a) Phan tich da thic thanh nhan ti (hay thita s6) 1a bién d6i da thic d6 thanh mét tich
cua nhiing da thuec.

b) Phuong phap dat nhan ti chung
Néu tat ca cac hang tit cia mot da thic déu c¢6 mot nhan tit chung thi dat nhan ti
chung d6 ra ngoai dau ngoic theo cong thiic:

AB+AC-AD=AB+C-D).

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 9



Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Phan tich da thiic thanh nhan t& bang phuong phap dat nhan ti

chung

e Budc 1: Chon nhan t& chung gom:

- Heé s6 1a UCLN cua cac hé so;

— Phan bién gom tat ca cac bién chung, méi bién lay véi s6 mii nhé nhat ctia né

trong cac hang tu.

e Budc 2: Viét cac nhan ti con lai ctia méi s6 hang vao trong dau ngoéc.

$96>$OVI DU MINH HOA $>$9 60
& Vi du 1. Phan tich da thic thanh nhan tu

a) 9x—15y; b) 8x%+12x—4; c) —5x2—25xy+10y2.
& Vi du 2. Phan tich da thitc thanh nhan ti

a) x%—x2y+xy?; b) xy?z —xy3z +xy;

c) x0y% —xtyB _x3yt 4 2x2y5,
& Vi du 3. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) 35x2y3 — 14x2y? + 49x2%y; b) —18x*y? —27x3y3 — 45x2y4.

& Vi du 4. Phan tich da thtc thanh nhan tu

a) 4x(a+b)+3y(a +b); b) 5a(x —y)+2b(y — x); c) x(x—y)—3x+3y.
& Vi du 5. Phan tich da thitc thanh nhan ti

a) (x+1(y-2)-(2- )%

b) (x—5)% —2y(5 - x)?;

¢) (2x—6)dx2+1)—(2x —6)(Tx +3)—(2x — 6)(x + 12).

& Dang 2: Tinh gia tri cia mét biéu thitc

Phuong phap giai:

e Phan tich da thic thanh nhan t& bang phuong phap dit nhan ti chung.

e Thay céc biéu thitc béi gia tri ctia ching roi thuc hién cac phép tinh.

OO VI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Tinh nhanh

Trang 10 Suu tam & bién soan: Math and IATEX Group



3. PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU BANG PHUONG PHAP DAT NHAN TU
CHUNG
2 _ 2

a) 2,41-37+2,41-63; b) 13- 2 -3

c) 19,22-84+19,22-39-223-19,22.
& Vi du 2. Tinh gia tri cta biéu thic
a) 2x2+6xy—10x véi x = —4; y = 3.
b) x(x+y)+y(x+y) v6i x =19,6; y =0,4.
& Vi du 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thic

a) x(x—3)—yB-x)vlix=—; y=—.

1
3

b) 2x2 (2 +y2) +2y% (x® + y2) + 5 (y% +x2) v6i 22+ y2 = 1.

& Dang 3: Tim x théa man dang thic cho trude

Phuong phap giai:
e Chuyén tat ca cac sé hang vé vé trai, vé kia bang 0.
e Phan tich vé trai thanh nhan ti, dua dang thic da cho vé dang A-B =0.

e Suy ra hoéic A =0 hoéc B =0, tit d6 tim dudc tat ca cac gia tri caa x.

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406

& Vidu 1. Tim x biét

a) x2+4x=0; b) x(8x—1)—5(1-3x)=0.
& Vi du 2. Tim x biét

a) dx(x+3)—x—-3=0; b) x%(x —2)—3x(x—2)=0.
& Vi du 3. Tim x biét

a) x3 =x2; b) x[x2+1):10(x2+1).
& Vi du4. Timx,yeZ biét

%2 +xy=2019, (1)
y2 —3xy =99. (2)

& Dang 4: Chiing minh gia tri cta biéu thiic A chia hét cho sb %

Phuong phap giai:

e Dung phuong phap dit nhan ti chung dé phan tich biéu thic da cho thanh nhan
ta: A=k-B (v6i k #0).

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 11



Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

e TudosuyraA:k.

EOEOWOVI DU MINH HOQA ¢SSO
& Vi du 1. Chitng minh rang 292 + 29-21 chia hét cho 50.

& Vi du 2. Chiing minh rang véi n € N thi 10171 — 101" ¢6 tan cting bang hai chit s6 0.
& Vi du 3. Chiing minh rang 8% - 2! chia hét cho 30.
& Vi du 4. Cho biéu thitc A = n?(n — 1) +2n(1—n), trong dé n € Z. Chting minh rang A : 6.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$> OGO
& Bai 1. Cho da thiic M = y +2x + 2y + y2. Két qua nao dudi day goi 1a phan tich da thic M
thanh nhéan ti?

M=y(x+y+2)+2x (1)
M =x(y+2)+y(y+2) (2)
M=x(y+x)+2(x+y) (3)
M=(x+y)(y+2). 4)

& Bai 2. Phan tich da thic thanh nhan ti
a) —6x2—9xy+ 15x; b) 2x(x—3)+ y(x —3)+ (3 —x).

& Bai 3. Tinh nhanh
M=19-674-19-174+3,1-(67,4—17,4).

& Bai 4. Chiing minh rang 6+ 324 chia hét cho 20 va chia hét cho 81.
& Bai 5. Tim x biét
a) (x+1)2=3(x+1); b) (2x—17)3 = 8(7 = 2x)2.
& Cha dé 4: PHAN TICH PA THUC THANH NHAN TU
BANG PHUONG PHAP DUNG HANG PANG THUC

e Trong tam kién thic

Biét van dung bay hing dang thic dang nhé theo chiéu ngudc lai d€ phan tich da thic
thanh nhan ta.

1. A2+2AB+B?%2=(A +B)2.
2. A2-2AB+B%2=(A-B)>2.

3. A2-B2=(A-B)(A +B).

Trang 12 Suu tam & bién soan: Math and IATEX Group



4. PHAN TICH PA THUC THANH NHAN TU BANG PHUONG PHAP DUNG HANG DANG
THUC
4. A®+3A’B+3AB*+B%=(A+B)’.

5. A3-3A%2B+3AB?>-B3=(A-B)3.
6. A3+B3=(A+B)(A?-AB+B?).
7. A>-B3=(A-B)(A*’+AB+B?).
Dang tong quat cta (3) va (7) 1a
A"-B"=(A-B)(A" '+ A" 2B+A"?B*+...+ AB" 2+ B" 1),
Dang téng quat cia (6) véi n 18 1a
A"+B"=(A+B)(A" 1 -A"2B+A"?B%+...— AB" 2+ B" 1),
Suy ra A" - B" : (A - B) v6i diéu kién A #B.
A" +B" (A +B)v6i dieu kién n 1é va A # —B.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Phan tich da thitc thanh nhan ti bang phuong phap dung hang dang

thue
Phuong phap giai:

e Néu da thtc c6 hai hang ti thi van dung A% — B? = (A — B)(A + B) hoic
A®+B3=(A+B)(A*TAB+B?).

e Néu da thic c6 ba hang tit thi van dung
A%+2AB+B%*=(A+B)%.

e Néu da thic c6 bén hang ti thi van dung

A3+3A%B+3AB%+B3=(A+B)3.

$96>4$>VI DU MINH HOAG>$5$>

& Vi du 1. Phan tich da thic thanh nhan ti

1
a) x2—25; b) 9x2—1—6y2; c) x8—y%.

& Vi du 2. Phan tich da thitc thanh nhan ti

a) (2x—5)%2-64; b) 81—(3x+2)%; c) 9(x—5y)%—16(x+y)>.

& Vi du 3. Phan tich da thic thanh nhan tu

a) x2-8; b) 27x3 +125y3; c) x%+216.

& Vi du 4. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x2+8x+16; b) 9x2 — 12xy +4y?; c) —25x2y%+10xy—1.

& Vi du 5. Phan tich da thic thanh nhan ti

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 13



Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

a) x2-6x2+12x-8; b) 8x%+ 12x%y +6xy2 + y3.

& Vi du 6. Phan tich da thic thanh nhan tu

a) x'+1; b) x10-1.

& Dang 2: Tinh gia tri ctia biéu thic

Phuong phap giai: Dung hang déng thic dé phan tich da thic thanh nhan ti réi thay

cac bién bang cac gia tri ctia ching va thuc hién cac phap tinh.

$OOOVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Tinh nhanh

a) 692-312%; b) 10232 —232; c) 75%-242 + 642 - 36°.

& Vi du 2. Tinh nhanh

a) 272 +73%2+54.73; b) 632 +132-26-63;
c) 40%2-392+382-372+...+322-312.
& Vi du 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thic
a) M=2x—1)?+22x—1)Bx+1)+(3x+1)? v6i x = -%;
b) N=@Bx—-1)2-2(9x%-1)+Bx+1)% v6i x e R.
& Vi du 4. Tinh gi4 tri ctia biéu thic
a) P=27-27x+9x?—x3 véi x = -17;

b) @ =x2+3x2+3x v6i x = 99.

& Dang 3: Tim x théa man dang thitc cho trudc

Phuong phap giai:
e Chuyén tat ca cac s6 hang vé vé trai, vé phai bang 0.

e Dung hiang déng thic phan tich vé trai thanh nhan tt, dua dang thic da cho vé
dang A?=0; A>=0; A-B=0.

e Suy ra hoéic A =0 ho#c B =0, tit d6 tim dudc tat ca cac gia tri ca x.

EOCOOVI DU MINH HOA SO>SO

& Vidu 1. Tim x biét
1

a) x2- —=0; b) 64 —0,25x% = 0.
49

& Vi du 2. Tim x biét
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5. PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU BANG PHUONG PHAP NHOM CAC HANG

TU
a) 92 +12x+4=0; b) x2+1:x; c) 4—12+3:0.
4 x  x2
& Vidu 3. Tim x biét 2x — x2 = 2.
& Vidu 4. Tim «x biét
a) x%+15x2 + 75x + 125 = 0; b) x3 +48x = 12x2 + 64.

& Dang 4: Chiing minh gia tri cia biéu thiic A chia hét cho sb %

Phuong phap giai:

e Dung phuong phéap dit nhan tit chung dé phan tich biéu thic da cho thanh nhan
ti: A=Fk-B (v6i k #0).

e TudosuyraA:k.

$5654OVE DU MINH HOAGS G565
& Vi du 1. Chitng minh rang 2'2 +1 chia hét cho 17.

& Vi du 2. Chiing minh rang hiéu cac binh phuong cia hai s6 18 lién tiép thi chia hét cho
8.

& Vi du 3. Ching minh rang 173" — 73" chia hét cho 100 v6i moi n € N.
& Vi du 4. Tim n € N dé biéu thitc A = (n? + 10)% = 36n2 c6 gia tri 1a mot s6 nguyén to.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040

& Bai 1. Phan tich da thic thanh nhan ti
1 1 1

a) xtyt 24 b) (x+y+2)% - 422 c) —=x%+xy——y2.
9" '3 4
& Bai 2. Phan tich da thitc thanh nhan ti
a) x3y3 +125; b) 8x% -y —6xy(2x —y);
c) Bx+2)2-2(x—1)Bx+2)+(x—1)2.
<& Bai 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thiic
572182 933 + 793 3283 — 1723
— . b) — " —93.79; °°° 7 1328172,
) Te5 152 ) —17 ’ T
& Bai 4. Tim x biét
1 1 1
a) 5x—1)2-196=0; b) 4x?+ = = 2x; c) —x3—x2+x=1.
4 ORT v3

& Bai 5. Chiing minh rang
a) 3%—8 chia hét cho 25;
b) Binh phuong ctia mét s6 18 trit di 1 bao gio ciing chia hét cho 8.

& Bai 6. Tim n €N dé€ biéu thiic B = (n + 3)2 — (n — 4)? ¢6 gia tri 12 mot s6 nguyén to.
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Cha dé D: PHAN TICH PA THUC THANH NHAN TU
BANG PHUONG PHAP NHOM CAC HANG TU

9 Trong tam kién thirc

Nhém cac s6 hang mot cach thich hop dé cé thé dung phuong phép dit nhan ti chung hoic
dung hang dang thic d6i véi mbi nhém. Sau d6 tiép tuc dit nhan ti chung hodc dung hing
déng thiec.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Phan tich da thitc thanh nhan ti bang phuong phap nhém cic hang

tu
Nhoém céc sb hang cta da thitc thanh ting nhém roéi phan tich ting nhém thanh nhan
tt. Tiép tuc phan tich dén khi dudec mét tich cta cac da thiec.

$6>$SVI DU MINH HOA 6O 6O
& Vi du 1. Phan tich da thtc thanh nhan tu

a) W +x2+x+1; b) 2%y +xy?—x—y.
& Vi du 2. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x2—xy+5x—5y; b) 2x% —x—6xy+3y.
& Vi du 3. Phan tich da thitc thanh nhan ti

a) x2+Tx+7y—y? b) x%—2x—-9y%+6y
& Vi du 4. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x2+2xy+y? - 25; b) x2y%—x%+8x—16

& Vi du 5. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x2—6xy+9y?+4x—12y b) x2—xy+x%—3x2y +3xy? —y3

& Dang 2: Tinh gia tri ctia biéu thic

Dung phuong phap nhém céc hang t& dé phan tich da thic thanh nhéan ti roi thay céc

bién bang gia tri cia ching va thuc hién cac phép tinh.

OO VI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. Tinh nhanh

a) 41-24-41-14+59-24-59-14
b) 2,83-5,68—-2,83-4,68+1,17-5,68—1,17-4,68

& Vi du 2. Tinh nhanh
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5. PHAN TICH PA THUC THANH NHAN TU BANG PHUONG PHAP NHOM CAC HANG
TU
a) 452 +332-222+90-33 b) 111%2-137%-482+96-137

& Vi du 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thic
a) M=x?>-2xy+y>—10x+10y v6ix—y =9

b) N=x2+3x2y+3xy2+y2 +x2+2xy+y2 v6ix=10—y

& Dang 3: Tim x théa man dang thitc cho trudc

e Dung phuong phap nhém céc hang t, dua déng thiic da cho vé dang A -B =0.

e Suy ra hodc A =0 hodc B =0, tit d6 tim dudc tat ca cac gia tri cta «.

$>6>4OVI DU MINH HOA G604
& Vidu 1. Tim x biét

a) x2+3x—(2x+6)=0 b) 5x+20—x2—-4x=0
& Vi du 2. Tim x biét

a) 3x2-3x+2x3-2x2=0 b) x3+27=-x2+9

& Dang 4: Chiing minh gia tri cta biéu thitc A chia hét cho sb %

Dung phuong phap nhém cic hang tit, phan tich biéu thic da cho thanh dang A =%-B
(E#0). Khi d6 A : k.

$$>6OVI DU MINH HOA 60404

& Vi du 1. Chiing minh rang n®+3n? + 2n chia hét cho 6 v6i moi n € Z.

& Vi du 2. Chitng minh rang A =20+21+22+ 23+ 24+ 25+ 26+ .. +297 429 1+ 299 chia hét
cho 31.

& Vi du 3. Chiing minh rang 49" + 77" — 29" — 1 chia hét cho 48.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) 3x% —x%2-21x+7,; b) x®—4x?+8x —8;
c) x°—5x2—-5x+1.

& Bai 2. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x2y—xz+z—y b) x*—x3+x2-1
c) xt-x%+10x-25

<& Bai 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thiic
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

a) A=xy+T7x—-3y—21v6ix=103;y=—-17

b) B=xyz+xz—yz—z+xy+x—y—1v6ix=-9;y=-21;z=-31.
<& Bai 4. Tim « biét:

a) P +xt+x+1=0 b) x*+3x3-x-3=0
& Bai 5. Chiing minh ring A = 35x — 14y + 29 — 1 chia hét cho 7 véi x,y € Z.

& Cha ¢ 6: PHAN TICH PA THUC THANH NHAN TU

BANG CACH PHOI HOP NHIEU PHUONG PHAP

e Trong tam kién thic

Khi phan tich da thitc thanh nhan ti thi néu can, ta phai phéi hgp nhiéu phudng phap dé
phan tich dudc triét dé.

Ciing c6 khi phai stt dung mot s6 phuong phap khac nhu phuong phép tach cac hang ti,
phuong phap thém b6t mot hang ti ---

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Phan tich da thitc thanh nhan t& bang phucng phap tich cac hang

to
e Néu da thic c6 dang tam thic bac hai ax? + bx + ¢ thi c6 thé tach hang ti bac nhat
bi+ba=b

bx =bix+box sao cho
bl : bz =ac.

e Néu da thiic c6 bac 16n hon bac hai thi ¢6 thé tach mot hoic nhiéu hang ti mét cach

thich hop nham lam xuét hién nhan t& chung hoic hing dang thiec.

$>6>4OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x2+5x+6 b) x2—-8x+15

& Vi du 2. Phan tich da thic thanh nhan ti
a) x®+3x—4 b) x*-6x-21
& Vi du 3. Phan tich da thic thanh nhan tu

a) 6x2+13x+5 b) 15x2+11x—12

& Vi du 4. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x3—x2+2 b) x3—4x2+x+6
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6. PHAN TiCH PA THUC THANH NHAN TU BANG CACH PHOI HOP NHIEU PHUONG
PHAP

& Dang 2: Phan tich da thic thanh nhan ti bang phuong phap thém bét cung

mot hang tu

Thém va bét cung mét hang tit thich hop vao da thic dé c6 thé dung hang dang thic.

OO VI DU MINH HOASS$OSS
& Vi du 1. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) 4x* +y* b) 81x*+4

& Vi du 2. Phan tich da thtc thanh nhan tu

a) d+x+1 b) x2+y3 +2% - 3xyz

& Dang 3: Phan tich da thitc thanh nhan ti bang cach phdi hep nhiéu phuong

phap
Ta c6 thé phoi hop cac phudng phap theo trinh tu:

e Dat nhan ti chung trudc, cac phuong phap kia sau, méi phuong phéap c6 thé dung

nhiéu lan.

e Cung c6 khi dung phudng phap nhém cac hang ti trude, cac phuong phap kia sau.

OO VI DU MINH HOASGS OO
& Vi du 1. Phan tich da thic thanh nhan tu

a) 3x3 —75x b) 5x2y —30xy? +45y°

& Vi du 2. Phan tich da thiic thanh nhan ti

a) 4x2-500 b) x*y? —12x3y2 + 48x2y? — 64xy>
& Vi du 3. Phan tich da thitc thanh nhan ti

a) x*—4x?-4x-1 b) x* +6x% —54x - 81
& Vi du 4. Phan tich da thiic thanh nhan ti

a) 5(x%+ y2)2 —20x2y2 b) 10x*y? — 10x3y? — 1022y + 10xy?

& Vi du 5. Phan tich da thtc thanh nhan ti

a) 3x3 + 3x2 - 36x b) 2x8 —32

& Dang 4: Tinh gia tri cia mét biéu thitc

Phéi hop cac phuong phap dé phan tich da thic thanh nhan ti roi thay cac bién bang gia

tri caa chung va thuc hién cac phép tinh.

$>6>6>VI DU MINH HOA S $$>
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Vi du 1. Tinh nham gia tri cta biéu thiic sau véi x = 49; y = 98.
A=4x>—y*-2y-1

& Vi du 2. Tinh gi4 tri cia biéu thic sau véi x = 6,75; y = 3,25

B :x3+x2y—xy2—y3

& Vi du 3. Tinh gi4 tri ctia biéu thic sau véi x = -21, y =9

C=xy>—y3+2xy—-2y%+x—y

& Vi du 4. Cho biét x—y = 1, tinh gia tri ctia biéu thitc D = 2x% — 2y — 3x2 — 3y2.

& Dang 5: Tim x théa man dang thitc cho trude

e Phéi hop nhiéu phuong phap dé bién d6i déng thic da cho vé dang A-B =0.

e Suy ra hoéic A =0 hoéc B =0, tit dé tim dudc tat ca cac gia tri cla x.

&OEOOVI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. Tim x biét 2x® —242x =0

& Vi du 2. Tim x biét 4x2 + 15x = 25

& Vi du 3. Tinh tong cac gia tri ciia x théa man dang thic x2 — 10x+21 =0 (1)

& Vi du 4. Tim «x biét 3 +x2 = 36.

& Dang 6: Chirng minh gia tri cia biéu thitc A chia hét cho sb %
Phéi hop cac phuong phap dé phan tich biéu thiic A thanh nhan ti: A =& -B (k #0). Khi

do A :k.

$5696O>VI DU MINH HOAGO <O
& Vidu 1. Cho A =n*-2n°-n2+2n trong d6 n € Z. Chitng minh rang A:24.

& Vi du 2. Cho biéu thiic A =n°—n trong d6 n € Z. Chitng minh rang:
a) A:6 b) A:30

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S 6040
& Bai 1. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) 6xy? —54xz> b) x*+2x3 — 422 — 8x

& Bai 2. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) 25x3 - 25x2y —x+y b) 2x°y —4x3y + 2xy
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7. CHIA PON THUC CHO PON THUC. CHIA PA THUC CHO PON THUC

& Bai 3. Phan tich da thitc thanh nhan ti
a) x3—3x+2 b) x®+xt+1
& Bai 4. Tim x biét:
a) x3—83x2-16x+48=0 b) 10x2-33x-7=0

4 3 2
<. —4n°—-4n“+16 e 2 4
& Bai 5. ChoA=" % 16n n,trong dé6 n 1a so chan.

a) Hay biéu dién A dudi dang tich ctia 4 s6 nguyén lién tiép.
b) Chiing minh A : 24
& Chu dé {: CHIA PON THUC CHO PON THUC. CHIA
PA THUC CHO PON THUC
@ Trong tam kién thic
1. Chia hai liy thita cing c6 sb

x™ixt=x"" véix A0 vam=n.

Quy wéc: x° =1 véi x #0.
2. Chia don thuce A cho don thuce B

e Chia hé sb ctia don thic A cho hé sb ctia don thic B.
e Chia lity thira ctia ting bién trong A cho lity thira ctia cung bién trong B.

e Nhan cac két qua viza tim dude véi nhau.

3. Chia da thuc A cho don thuce B

Ta chia méi hang ti ctia A cho B roi cong cac két qua véi nhau.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Lam tinh chia don thuc hoac da thic cho don thuc

Van dung cac quy téc néu 6 trén.

EOEOGOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Lam tinh chia
a) (—x*y5): (-xy?) b) x?yz3:(-x22%)
c) x"*2y3n . x" 29" (véi neN; n = 2).
& Vi du 2. Lam phép chia

2
a) 20x5y3 : 4x2y? b) 12x3y*: gxy4

4 1
c) §x5y223 : (—1§xy2)

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 21



Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Vi du 3. Lam phép chia

a) 2(x+y)3:5(x+y) b) —(x—9)%:(y—x)?
c) (x+2y—32)""1:(x+2y—32)" (v6i neN).
& Vi du 4. Lam phép chia
a) (8x%—10x3 +12x?) : 4x? b) (30x3y2 —18x2y3 —6xy*): (—6xy?)
1 5.3 244_f35).§33
c) (15x y +25x y 15x y .5x y
& Vi du 5. Lam tinh chia
a) [7(y—x)*—5x—y)?]:(x—y)3

1 .
: (x—y)2 vo1 n e N.

b) 'S

)n+2

1 5 2
§(x—y) +§(x—y

& Dang 2: Tim diéu kién dé don thiic hoic da thitc chia hét cho mét don thiic

e Pé don thiic A chia hét cho don thiec B thi mdi bién ctia B déu 1a bién ctia A véi sb

mii khong 16n hon s6 mii ctia né trong A.

e Dé da thiic A chia hét cho don thitc B thi méi hang ti& ctia da thiic A déu phai chia
hét cho don thiic B.

EOEOGOVI DU MINH HOASS$OSS
& Vi du 1. Tim s6 tu nhién n dé mbi phép chia sau déu 1a phép chia hét:

a) 8x":4x° b) 2x3:x"*1

& Vi du 2. Tim s6 tu nhién n dé mbi phép chia sau déu 1a phép chia hét:

1 3
a) 15xn+2yn :3x3y4 b) (__x2ny7) . _xn+3yn
2 10
& Vi du 3. Tim sb tu nhién n dé da thic 8x*y5 + 4x%y® — 5x5y* chia hét cho don thiic
5xnyn+1.

& Vi du 4. Cho c4c da thic
A =9x*y222 — 5x3y32 + 2223
B= Gx?’y?’z2 + 3x2y222 - 79cy4z2

va don thic C = 3x2y%z. Xét xem céc da thitc A, B ¢6 chia hét cho da thic C khong? Vi sao?

& Dang 3: Tinh gia tri ctia biéu thic

 Thuc hién cac phép chia rdi thu gon két qua.

e Thay gia tri ciia bién vao biéu thic da thu gon roi thuc hién cac phép tinh.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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8. CHIA PA THUC MOT BIEN DA SAP XEP

. , e e . o , .. 1
& Vi du 1. Tinh gia tri ctia biéu thitc A = 20x3y%23 : 5x3y32 v6i x = 1,234; y = 18; z = -
& Vi du 2. Cho biéu thic B = (6x*y? —8x3y3) : 2x2y2 + (—20x*y3 + 15x3y*) : (—5x3y?).
a) Ruat gon B.
b) Tinh gia tri cta B v6i x =85, y = 15.

$>6>GOBAT TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Lam tinh chia:

2
a) 20x°y?z: (—gxzyz) b) (—7x3y*): 9232
& Bai 2. Lam tinh chia:

3
a) (6x*-9x3y—15x%y?): sz b) (9x*y? —15x3y3 +21x2y) : 10x2y

1 1
c) (24x6y4 —8x%yb + §x2y2) : §x2y2.

<& Bai 3. Da thiic A =5x*y — 6x%y2 — 8x2y3 khong chia hét cho da thiic nao duéi day?

& Bai 4. Tim neN dé:
a) Pon thiic 18x"*2 chia hét cho don thic —6x°
b) Pon thiic 2x"y? chia hét cho don thiic 5x2y"1
& Bai 5. Tim « biét:
a) (18x%-15x2):(-3x%) =2
b) (12x° —15x*):8x3 — (8x3 +6x): 20 =7

& Bai 6. Chiing minh ring gia tri ctia biéu thiic A luén luén duong véi moi gia tri cia x
A= (7x* -212%) : 7o + (10x + 5x%) : 5x.

& Chi @4 8: CHIA PA THUC MOT BIEN DA SAP XEP

@ Trong tam kién thic

1. Nhan xét
D6i véi hai da thic tiy ¥ A va B ctia cung mot bién (B # 0), ton tai duy nhat mot cap da
thic @ va R sao cho A =B-Q +R, trong d6 R =0 ho#c bac caa R nhé hon bac cta B. Néu
R =0 thi phép chia A cho B 14 phép chia hét.

2. Cac bude chia da thic A cho da thic B (da sap xép)

e Tim hang ti bac cao nhét cia thuong bing cach 1ay hang ti bac cao nhét ctia A

chia cho hang tit bac cao nhat cia B.
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

e Tim du thi nhét.
e TIm hang t thd hai cia thuong bing céch chia hang tit bac cao nhét ctia du thu
nhat cho hang ti bac cao nhat cta B.

* Tim du thu hai.

e Tim hang ti thi ba cia thuong bang cach chia hang ti bac cao nhét caa du thi hai

cho hang t bac cao nhat cta B.

e Cii thé tiép tuc cho dén khi nao bac cia da thic du nhoé hon bac ctaa da thiic B.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chia da thuc cho da thuc

 Sap xép céc da thiic theo liy thita gidm cta bién.

e Thuc hién phép chia theo quy tic trén.

¢ C6 thé van dung cac hing dang thic dang nhé dé rat gon phép chia.

$O6OOVI DU MINH HOA SO

& Vi du 1. Lam tinh chia

a) (x%+8x—10):(x-2) b) (%3 +x% - 19x +21) : (x - 3).
& Vi du 2. Lam tinh chia

a) (x3+6x%+2x-3):(x%+5x-3) b) (2x3 +x% —5x+2): (x® +x-2).
& Vi du 3. Lam tinh chia

a) (x®*+2+x):(x+1) b) (x*+3x+1+3x%): (x2+1)
& Vi du 4. Van dung hing dang thiic dang nhé dé 1am phép chia

a) (x*-2x%2+1):(1-«?) b) (27x%-8):(3x—2)

& Vi du 5. Tim da thiic A biét A - (5x% +3x —2) = 15x* + 453 + 11x% + 14x - 8.

& Dang 2: Tinh gia tri ctia biéu thic

e Thuc hién céc phép chia roi rit gon biéu thiic.

 Thay gia tri ciia bién vao biéu thic da dude rat gon roi thuc hién cac phép tinh.

OO VI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. Tinh gia tri cia biéu thic A tai x = -2
A = (5x° +5x*) : 5a? — (2x* — 8x% — 6x + 12) : (2x — 4).

& Vi du 2. Tinh gi4 tri cia biéu thic B tai x = 5.

B= (3x4—x2—2x) : (3x2+3x+2)+(x4—x2) : (xz—x).
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8. CHIA PA THUC MOT BIEN DA SAP XEP

& Dang 3: Tim x théa man dang thiic cho truée

Thuc hién céc phép chia da thic roi thu gon vé dang ax =b (a # 0) hoiic dang A -B =0, tu
do tim dudc x.

$96>6OVI DU MINH HOA SS9
& Vi du 1. Tim x biét (x% +4x - 12) :(2—x) + (x® - 125) : (x — 5) = 15.

& Vi du 2. Tim x biét (x2-4):(x+2)— (42?2 —4x+1): (2x - 1) =10

& Dang 4: Xac dinh hé s6 ciia mét da thiic dé da thitc nay chia hét cho mét da

thuc khac
e Thuc hién phép chia A cho B dé tim du R: A=B-Q +R.

e Sau d6 dung diéu kién A : B © R =0 v6i moi gia tri cia bien dé xac dinh hé so can

tim.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Tim gi4 tri cia m d€ da thitc A = x® —x2—11x+m chia hét cho da thic B = x-3.

& Vi du 2. Tim céc gia tri cia m va n dé da thic A = 2x* + 3x% — 3x% + mx +n chia hét cho
2 g1

da thic B=x2+1.

& Dang 5: Tim sb6 nguyén x dé gia tri ciia da thitc A(x) chia hét cho gia tri cua

da thic B(x).
e Thuc hién phép chia A(x) cho B(x) @8 tim du R(x): A(x) = B(x)-Q(x) + R(x)

. o R P R
e Xacdinh xe 7 de % co gia tri nguyén.
x

$OGOOVI DU MINH HOAS> OO
& Vidu 1. Tim cdc gia tri nguyén clia x d€ gia tri ctia da thiic A = 6x3 + 15x% — 4x — 7 chia
hét cho gia tri cta da thic B = 2x +5.

& Vidu 2. Tim céc gia tri nguyén cta x d€ gia tri ctia da thic A = x® — 2x2 + 3x + 50 chia
hét cho gia tri cta da thic B = x + 3.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S6O4O
& Bai 1. Lam tinh chia

a) (x3+6x%+2x-3): (x%+5x-3) b) (12543 +8) : (25x% — 10x + 4)
<& Bai 2. Tim du trong phép chia:
a) (10x® —x%-36x+24): (222 +x-17) b) (—x3+3x%+2x—10):(x—3)

<& Bai 3. Cho da thiic A = —3x +20x2 +20x+ 10. Chia da thtc A cho da thic B dude thuong
la 3x+1 va du x+6. Tim da thuc B.
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Chuong 1: PHEP NHAN VA PHEP CHIA CAC PA THUC

& Bai 4. Tim x biét (x®—1):(x-1)—(9x%2-1):(8x-1)=0.

& Bai 5. Tim céc gia tri cha m va n dé
a) Pa thic 2x3 +9x2 — 9x + m chia hét cho da thic 2x 1.
b) Pa thic 2x* — 8x3 + 5x2 + mx +n chia hét cho da thite 2x2 1.

<& Bai 6. Tim gi4 tri nguyén cia x dé gia tri ctia da thic A = 10x* — 13x3 — 922 + x + 18 chia
hét cho gia tri cta da thic B = 2x — 3.

& Cha dé 9: ON TAP CHUONG I
9 Trong tam kién thic

1. Nhan va chia da thuac

(A+B)-C=A-C+B-C

(A+B):C=A:C+B:C

(A+B)C+D)=A-C+A-D+B-C+B-D

(A +B):(C +D) chia theo quy téc chia cac da thiic da sap xép.

2. Nhitng hang ding thic dang nhé

(A+B)?2=A%2+2AB+B2.

(A+B)?=A%+3A2B+3AB2+B3.

(A-B)A+B)=A%2-B2

(A+B)(A2FTAB+B?%) =A%+B>.

3. Phan tich da thic thanh nhan tu

Phuong phap dat nhan ti chung
A-C+B-C=C-(A+B).

Phuong phap nhom cac hang ti
A-C+A-D+B-C+B-D=A-(C+D)+B-(C+D)=(C+D)A+B).

Phuong phap dung hing dang thic: dung 7 hang dang thiic dang nhé theo chiéu
ngudc lai.

Phéi hgp cac phuong phéap.
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9. ON TAP CHUONG I

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Nhan, chia cac da thuc

Van dung céc quy tac nhan da néu trén. Chid y thu gon cac hang tit dong dang.

EOEOGOVI DU MINH HOA$>$O<S

& Vi du 1. Lam tinh nhan

a) 6x3 (7x%+5x - 3) b) 4x%y 2x3—x2y+%xy2—6y3
& Vi du 2. Lam tinh nhan

a) (3x2-7x) (222 —5x+1); b) (8x—y)(5x% +2xy +4y?).
& Vi du 3. Lam tinh chia

a) (x3+3x%+5x+15): (x? +5) b) (21x% - 5x — 158) : (21x? + 42x + 79)
& Vi du 4. Chia da thitc P cho da thic x?+2, ta dude thuong 1a x2 -5 va du 7. Tim da thiic
P.

& Dang 2: Tim diéu kién chia hét

Dua vao cac diéu kién sau:

Pon thic A: don thic B

—MBGéi bién ctia B déu la bién ctia A.
<
—S6 mii méi bién ctia A 16n hon hoéc bang s6 mii ctia bién dé trong B.

Khi méi hang ti ctia da thiic A déu chia hét cho don thic B thi A : B.

NéuA=B.Q+R(B#0)thi A:BnéuR=0.

Neu A(x) = B(x)-Q(x)+ R(x) va % co gia tri nguyén thi gia tri caa da thuc A: gia

tri caa da thic B.

$OOGOVI DU MINH HOAS>SOSS
& Vidul. TimneN dé

a) (-x®"y3z) chia hét cho 4x8y"*!

b) 21x"y—35x°y"~1 chia hét cho 7x°y?
& Vi du 2. Tim gia tri cia m dé da thiic 27x2 + m chia hét cho da thiic 3x + 2.
& Vi du 3. Tinh téng m +n biét da thitc x® + mx® + nx +5 chia hét cho da thitc x - 1.
& Vi du 4. Tim céc gi4 tri nguyén cta x d€ gia tri ctia da thic A = x3 - 3x% —20x + 17 chia
hét cho gi4 tri ctia da thitc B=x—6.
& Vi du 5. Cho da thic f(x) =23+ mx+n v6i m, n € Z. Xac dinh m va n biét f(x) chia cho
x—1 thi du 4; f(x) chia cho x+1 thi du 6.
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& Dang 3: Khai trién tich hoic khai trién lity thira cia mét biéu thic

Van dung cac hang dang thic dang nhé.

OO VI DU MINH HOA$><$O><S
& Vi du 1. Tinh
a) (722 +2xy)%; b) (52° —4y)°.
& Vi du 2. Tinh
2) (2x+ %)3 b) (3:x2—y)’
& Vi du 3. Tinh
a) (y?+4x)(4x - y?); b)

4+1)(162 2 +12
X+ = —2xy+ =y2|;
3 y y+9°);

) (3x2—y3)(9x* +3x%y +»°).

& Dang 4: Phan tich da thic thanh nhan tu

Van dung cic phuong phap dit nhan t& chung, dung hing déng thic, nhém céc hang t,
tach cac hang tit, thém bét cung mét hang t& va phéi hop cac phuong phap trén.

EEOOVI DU MINH HOQA$><$><S>
& Vi du 1. Phan tich da thic thanh nhan tu
a) 5ax"*2 - 3bx"; b) Ta(x—y)+2b(x—y) —52z(y —x);

& Vi du 2. Phan tich da thitc thanh nhan ti

2

a) ¥ —x2+x-1; b) x2 +4x+4—y2.

& Vi du 3. Phan tich da thitc thanh nhan ti
a) xy2—y2—6xy+6y+9x—9 b) 2x3 +2x%y — 4xy?

& Vi du 4. Phan tich da thitc thanh nhan ti
A= (x? —x)2 +5 (2 —x) - 14.

& Dang 5: Rut gon roi tim gia tri ctia biéu thitc

C6 thé thuc hién cac phép tinh nhan, liy thita da thic roi thu gon biéu thite. Ciing c6 khi
phai phan tich da thic thanh nhén ti. Sau d6 thay cac bién bing gia tri ciia né va thuc
hién cac phép tinh.

EOGOOVI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. Tim gi4 tri cta biéu thiic sau véi x = 55; y = 45.

A =2x(x+y)+(x—y)? —4y>.
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9. ON TAP CHUONG I

Vd , ., . o o2 » s _1 1
& Vi du 2. Tinh gia tri ctia biéu thitc sau véi x = ?; y=3-

B =(x—-2y) (x2 +2xy +4y2) —2y(x —2y)(x +2y).

& Vidu3. Chox= _TS, hay tinh gi4 tri ctia biéu thiic sau
C = 4(3x +4)* + 2x(2x — 5)(2x +5) — (2x + 3)3

& Dang 6: Tim x théa man dang thiic cho trudc

Thuc hién céc phép tinh, thu gon déng thiic vé dang ax = b (a # 0) hoéc phan tich da thic
thanh nhan t& dua dang thic vé dang A -B =0, tit d6 tim dudc x.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04
& Vi du 1. Tim x biét x(x +1)— (x - 2)% = 6.

& Vidu 2. Tim x biét 13— 2x2 —x +2 =0.
& Vi du 3. Tim x va y dé cho da thitc 2xy — 3x — 14y + 21 c6 gia tri bang 0.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S 6040
& Bai 1. Lam phép chia (x®—4x%+6x-4): (x>~ x+1) rdi biét da thic bi chia duéi dang
A=B-Q+R.

ai 2. Tin -5. + :on,
& Bai 2. Tinh (2n+3 5 2n+2 2n+1) on
& Bai 3. Cho biét x+y = —1, tinh gi4 tri cta biéu thic A = x% + y° — 3xy.

& Bai 4. Cho bén s6 lién tiép khéng chia hét cho 5, khi chi cho 5 dugdc nhiing s6 du khac
nhau. Ching minh ring téng cac binh phuong ctia ching chia hét cho 10.

& Bai 5. Phan tich da thic thanh nhan ti

a) x® —4x? —4x+1; b) 5x2 —25x — 120.

<& Bai 6. Tim gia tri 16n nhat, gia tri nhé nhat (néu c6) ctia biéu thiic

a) A=2x2+12x+11 b) B=-x?+18x+19
& Bai 7. Choa=x%-yz;b=y%2—-zx;c =22 —xy.
a) Tinh tong ax+by+cz vatong a+b +c.

b) Ching minh rang ax+by+cz=(x+y+z)a+b+c).
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LE TRIEU BA VUONG

. VO TAN DAT
CAOTO
NGCUYEN THANH SON TUAN NGUYEN
NGUYEN QUANG HIEP
TEINH VAN LUAN
BUI QUOC HOAN
THANH LE
THAY HOA
HO NHU VUONG
BUI TIEN MANH
HUA DUC SINH
DANG BUC QUY
PAM THANH PHUONG
TRAN TRONG TIEN

THANH QUAN



PHAN THUC DAI SO

[ Chu’dng]

& Cha ¢é 1: PHAN THUC PAI SO. TINH CHAT CO BAN
CUA PHAN THUC

@ Trong tam kién thic

I. Phan thic dai s6

-~ » A N s Ls R L A .
e Mot phan thic dai so (hay noi gon la phan thic) 1a biéu thic c6 dang 3 trong d6 A,B
la nhiing da thic va B khac da thic 0, A dude goi la t thic (hay tk), B dude goi la

mau thiic (hay mau).
e Mbi da thic ciing dudc coi nhu mot phan thic ¢6 miu thic bang 1.
 Mbi s6 thuc a bat ky ciing 12 mét phan thiec.

. 1A LA C oy £
e Hai phan thIIcB?val—)gol la bang nhauneu A-D =B-C.
A

C .
—=—néeuA-D=B-C.
B Dneu C

II. Tinh chéit cd ban cua phan thie

e Tinh chét co ban:

- Néu nhéan ca t& va mau cta mot phan thiic véi cung mot da thic khac da thiic 0

thi dudc moét phan thic méi bang phan thiic da cho
A A * M N - ~ -
B B M (M 1a da thtce khac da thuce 0).
- Néu chia ca ti&t va miu ctia mot phan thitc cho mét nhan t& chung ca ching thi

dudc mot phan thiic méi bang phan thic da cho

A A:N N N
B B.N (N la nhan ti chung).
e Quy tac d6i dau: Néu d6i dau ca tit va mau ctia mét phan thie thi dude mot phan thic
bang phan thic da cho
A -A
B -B
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chitng minh hai phan thiic bang nhau

o A C
beé ching minh — = — ta ¢6 hai cach:
B D
e Ching minh A-D=B-C.

e Ap dung tinh chét co ban ctia phan thic

A A-M . A A:N

$969$oVI DU MINH HOA 56560
& Vi du 1. Dung dinh nghia hai phan thiic bang nhau, ching té rang:

x+1 _x2+4x+3

3_y_6x_y. b) x+y_3x(x+y)2.
x+3 x2+6x+9°

4 8x’ 3x  9x2(x+y)’ )

& Vi du 2. Chiing minh dang thic
x—2 8 —«3
—x  x(x2+2x+4)

& Dang 2: Tim da thuc trong dang thic

Ap dung dinh nghia hoic tinh chAt co ban cta phan thiec.

OO VI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Dung dinh nghia hai phan thic bang nhau, hay tim da thitc A trong dang

thie
A X
x2-4 x+2

& Vi du 2. Dung tinh chit co ban ctia phan thiic, hiy dién mot da thitc thich hop vao chd

tréng trong dang thic
(x+1? ...

2+x  x

& Dang 3: Tim gia tri nhé nhét, gia tri 16n nhit cta phan thiic

e Véia>0 (a 12 hing sb)
P(x) = m +alF(x)]%2 = m; gia tri nhé nhat ctia P(x) bang m khi F(x) = 0.
P(x) = m —alF(x)]? < m; gia tri 16n nhat cua P(x) bang m khi F(x) = 0.

e Véi a >0 (a 12 hing s6), P(x) >0 thi %x) nhé nhéat (hodc 16n nhét) khi P(x) 16n nhét
(hodc nhé nhét).

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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2. RUT GON PHAN THUC. QUY PONG MAU THUC NHIEU PHAN THUC

. 4 242x+3

& Vidul. a) Tim gia tri nhé nhat ctia phan thiic A = %
) 4-4x%+4
b) Tim gid tri 16n nhat ctia phan thic B = %

», N ., .14 A L3 10

& Vi du 2. Tim gi4 tri 16n nhit chta P= ———.
: x2—-2x+2
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
1 1
] 3*¥t3 . )
<& Bai 1. Viét phan thiic ?1 duéi dang phan thic c6 t va mau 1a cac da thiic c6 hé so
3x2——

B 2
nguyén.

.. \ . 4, A 243x+2
& Bai2. a) Tim da thiic A, cho biét X Tox

x—2 x2—4
. ) 2, M 24+8x+2
b) Tim da thic M, cho biet -z rre
x—1 x+1

.. R A A . i 15

< Bai 3. Tim gi4 tri 16n nhat cia phan thic P, biét P= ———.
x2—-2x+4

.. e s 1. . . 4 18

& Bai 4. Tim gia tri nhé nhat ctia phan thic @, biét @ = yp———
X — X —

.. TET.A T3 o . 6 Al A
<& Bai 5. Tim gia tri nguyén cia x dé phan thic P nhan gia tri nguyén.
X

<. e A AR 1 e 1A . x—4 _16-x% _, A PR )
<& Bai 6. Hay bién d6i hai phan thic x5 va +;C dé dudc hai phan thiic c6 cung ti
x x
thic.
n-—2

& Bai 7. Tim s6 nguyén duong n nhé nhéat sao cho khac 0 va khong tbi gian.

2n+1
% Cha dé 2: RUT GON PHAN THUC. QUY PONG MAU
THUC NHIEU PHAN THUC
@ Trong tam kién thic
1. Mubn rat gon mét phan thiic, ta cé thé:
(a) Phan tich t& va mau thanh nhan t& (néu can) dé tim nhan ti chung
(b) Chia ca t& v& mau cho nhan t& chung. Chi y: Cé khi can d6i dau 6 t& hodc mau dé
nhén ra nhan tit chung cta ti va mau (Iuu y t6i tinh chat A = —(-A)).

2. Quy dong mau nhiéu phan thic

e Tim mAau thic chung

Muén tim mau thic chung, ta c6 thé lam nhu sau:

- Phan tich mAu thiic cta cac phan thiic da cho thanh nhan ti

- MaAu thic chung can tim 14 mét tich ma cac nhan ti dude chon nhu sau:
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

+ Nhan t& bang s6 ciia mau thic chung 1a tich cdc nhan ti bang sb 6 cac miu
thic ctia cac phan thitc da cho (néu cic nhan t& bang s6 6 cac mau thic 1a
nhiing s6 nguyén dudng thi nhan t& bang s6 cia mau thic chung 14 BCNN
cua chung)

x Vi moi lily thita ciia cing mét biéu thiic c6 mat trong cac mau thic, ta chon
lity thira v6i s6 mii cao nhét.

e Quy dong mau thiic
Muén quy dong mau thiic nhiéu phan thiic, ta c6 thé lam nhu sau:
- Phan tich cac mAu thic thanh nhan ti rdi tim mau thic chung
- Tim nhan t& phu cta méi phan thitc

- Nhan ca ti vA mau ctia moi phan thitc v6i nhan t& phu tuong ting.

e Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Rit gon phan thic

Thuc hién cac buée sau:
e Phan tich t& vA mau thanh nhan tu.
e Chia ca ti& va mau ctia phan thic cho nhan ti chung.

A-C_A
B-C B

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Rit gon phan thic

2x2y® ) b 3x(x — y)3
3xty?’ 2x2(x— )2
& Vi du 2. Rit gon phan thic
3x2y+4xy2_ b) —3x2 —6x
6x+8y ’ 4 —x2

& Dang 2: Chitng minh dang thic

e Phan tich t& va miu cta phan thic 6 vé trai (vé phai) cta dang thic da cho roi rut

gon phan thtc.

e So sanh két qua 6 hai vé.

$O6OOVI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Chiing minh dang thic
2x—2xy—-3+3y 2x-3
1-3y+3y2—y3  (1-y)?
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2. RUT GON PHAN THUC. QUY PONG MAU THUC NHIEU PHAN THUC

& Dang 3: Tinh gia tri biéu thic

e Rut gon biéu thiic da cho.

 Thay gia tri ciia bién vao biéu thiic da rat gon, roi thuc hién cac phép tinh.

OO VI DU MINH HOA$><$O<S
3
& Vi du 1. Cho phan thic P =

xS —x
(1+xy)2—(x+y)2

vOix#+1lvay#+1.
a) Ruat gon phan thic P.

b) Tim gi4 tri ctia biéu thiic P v6i x = —12, y =99.

(x2 - 4y2) - (x - 2y)

& Vi du 2. Cho phéan thic @ = 2 —duy +4y2

VOl x # 2y.

a) Rat gon phan thic Q.

b) Tinh gia tri cta phan thic tai x = -9998 va y = —1.

& Vi du 3. Bibt x>y >0 va 3x2 +3y% = 10xy. TinhP:y;x.
yrx
& Vidu 4. Cho a, b théa man 3a - b =5. Tinh gia tri
5¢a-b 3b-3a .
= 9at5 95 % vOia #-2,5; b #2,5.

& Dang 4: Chiing minh gia tri biéu thitc khong phu thuéc vao bién

Rut gon cac phan thic dai s6 d€ phan thitc da rat gon khong con chita bién.

$>$>6OVI DU MINH HOA G456
& Vi du 1. Ching minh gi4 tri cac biéu thiic sau day khong phu thudc vao gia tri cta x
va y.
2 _ g2
2) x“—4y
(x+2y)mx—2my)

9x2-1 3xy-3x+2y-2 ,. 1
a + YT OoXT Ay VOl x #—; y#1.
1-3x y—1 3

b)

& Dang 5: Tim x théa man dang thitc cho trude

e Pua dang thic vé dang ax = b.

o Timxzé(véia;éO).
a

e . b
e Rut gon biéu thuc —.
a

$OOSOVI DU MINH HQOASG> >SS
& Vidu 1. Tim x, biét a2x +3ax+9=a? v6ia #0; a # —3.
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a+b-c _a—b+c_ —-a+b+c

& Vidu 2. Choa, b, c1a cdc s6 thuc khac 0 va ; -

(a+b)b+c)c+a)

Pat x =
atx abce

. Tinh gia tri caa «.

& Dang 6: Quy dong mau thiic

Xem phan trong tam kién thiic.

$56>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Quy dong mAu thiic ciia cac phan thiic sau:
Ty 11z 5x b) 6 11
12x22’ 18x2y° 6y2z Txy2z’ 14x2y323

& Vi du 2. Quy dong mAu thic ctia cac phan thitc sau:
5 3 b) x*-x  3x+3 2«
3x+15" x2-25 x2-1" 23 +2x2+x " x3

a)

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O G040
<& Bai 1. Rat gon phan thic:

8x2y2(x +y) 9x3 — 18x x(x+3) x?—2x+1
— = 7 b) —————— ¢) 5 —— diF 22
4xy (x2 - y?) 3-(x%-4) x2(3 +x) x2—-3x+2
& Bai 2. Rut gon biéu thiic sau:
x3+8 48(x — 5)? 12x3 y4(x — y)?
P=—"*° .2 b) @ = X =OF R= XY Xy
AP ord *2 )@= 15024z ) 18x2y5(y — x)
.. o 1 S42x% 4w e, ”
& Bai3. a) Cho biéu thic A = DC?)# Tinh gia tri bieu thic A véi x = 3.
X —X

x2—4x+4
x2-6x+8

& Bai 4. Néu y =2x va z =2y thi

b) A= . Tinh gia tri biéu thic A véi x =0,2.

x+y+z

bang bao nhiéu?
x+y-—z

& Bai5. Chox#yvaai=x+m, as=ai+m, y=ag+m; by=x+n; ba=by+n, bg=bg+n;

ai—az

y=bz+n thi > bang bao nhiéu?

1- b
<& Bai 6. Tim mau thic chung ctia hai phan thic

2x ) 3x
x2+3x+2" x2+4x+3

& Bai 7. Quy dong méu thic cta cic phan thic sau:
2x+1 _ 3x 3x2-4x+1 x-3 4x
a) v b) ; ;
x2—-25 5-x" x+5

6xy3 a 9x2y
% Chu dé 3: PHEP CONG CAC PHAN THUC PAI SO
@ Trong tam kién thic
I. Céng hai phan thic cung mau thic

Quy tac: mudn cong hai phan thic cung mau thic, ta cong cac ti thic véi nhau va gitt
nguyén mau thic A+B—A+B
guy c'c ¢
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3. PHEP CONG CAC PHAN THUC PAI SO

II. Cong hai phan thitc ¢6 mau thitc khac nhau

e Quy tic: Mudn cong hai phan thic ¢6 mau thic khac nhau, ta quy dong mau thic

roi cong cac phan thic ¢6 cung mau thic vita tim dude.

e Chu y: Phép cong cac phan thiic c6 cac tinh chat sau

C C A
- GlaO hoan + 5 5 E
C\ E C E
- Kethdp B) F——-F(D F)

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Cong trit cac phan thitc cung mau thirc

e Cong cac tit thic véi nhau;

A B A +B
. hiic — +— =
Gitt nguyén mau thic ot c

$O6OGOVI DU MINH HOASSSOSS
& Vi du 1. Thuc hién phép tinh sau:
| 2

x+y+x 2y; b)x+4+ 4x.

3x 3x x—2 2-x
& Vi du 2. Rt gon biéu thiic sau

-2 x2-(a2-1)° 22x-12-
+ +

(x2+ 1)2—x2 (x+1)2-1 xt-(x+1)?

a)

& Vidu 3. Cho a, b, c théa man abc = 1. Tinh

3 a N b N c
“ab+a+1 be+b+1 ac+c+1’

& Dang 2: Cong cac phan thitc khéng cung miu thitc

Truéc hét ta quy dong mau thic dé dua vé cac phan thic c6 cung mau. Sau d6 cong t
thiic v6i nhau va gitt nguyén mau thic.

$>6>6OVI DU MINH HOA GO 6040
& Vi du 1. Thuc hién phép tinh sau

3  bx 7 x? 8T
+ + ; b) ——+—+-.
4xy 2y%2z  6yz? x2+3x x+3 «x
& Vi du 2. Rit gon biéu thiic
L T2 1 2a 4a® 8a’

+ + + + )
a-b a+b a?+b2 at+b%t a8+08

& Vi du 3. Cho a+b+c=0. Rt gon biéu thiic
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

Ao a? b2 c?
) A=t T 2
1 1 1

b) B

= + + )
b2+c2-a?2 c24+a2-b2 a2+0b2-¢2

& Dang 3: Tim x théa man dang thiic cho truée

Chuyén hang ti khong chita x vé mét vé, ta duge biéu thitc cta «.

Rt gon biéu thic cta x.

$96>$>VI DU MINH HOA G $5$>
& Vidu 1. Tim « bidt

x— = (a 12 hing sb)

& Dang 4: Chiing minh dang thiic

o Tu dang thic da cho ta bién d6i mét vé bang vé con lai.

e Hoac bién doi ca hai vé cung bang mot biéu thic.

9696V DU MINH HOA 60406

& Vi du 1. Chiing minh dang thic
a?+3ab N 2a2 —5ab — 3b2 B a?+ab+ac+bc
a2-9b2  6ab-a2-9b2 3bc-a2-ac+3ab’

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Tinh:
5x—2+2x+2; b) 2-2x 3+2y 2x-5
15 15
2 2 a2 )
c) A A A ———
x+y y+z x+y y+Z

a)

+ J
6x3y  6x3y  6x3y

& Bai 2. Tinh

4x-2 x+2 1 1 1 2x—-1 x+3
a) L= e 7 N R § c) +—.
Txy?  Txy? bl 2.0 8% x 2
.. A A i1 45 -2x+3 | . o e
<& Bai 3. Viét phan thiic P = “on 1 dudi dang tong mot da thic va mot phan thite ¢
x—
t thuc 1a hang so.
.. . ) 4x%-2x+7 ... . o e .
<& Bai 4. Cho phan thic P = — T Tim gi4 tri nguyén cta x dé gia tri cia phan
x_

thitc P 1a mot s6 nguyén.

.. o , 25x2-1 bBxy—15x+y—3
& Bai 5. Cho bidu thic P = 22X — = 2XY7 0% 7Y
1-5x y—3

Gr- D62+l =8 GxtD) o0 g yspr1=0.
—(bx-1) y—3

. 1 . .
vli x # =5 Y # 3. Tinh gia tri caa P.

Taco P=
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4. PHEP TRU CAC PHAN THUC PAI SO

& Bai 6. Cho (a+b+c¢)? =a?+b2%+c? Rut gon biéu thiic
o2 b2 2
= + + )
a?2+2bc b2+2ac c?2+2ab

& Cha aé 4: PHEP TRU CAC PHAN THUC DAI SO

9 Trong tam kién thic
I. Phan thic d6i

e Hai phan thiic dudc goi 1a d6i nhau néu tong ctia ching bang 0.

" A A
e Phan thic doi cta phan thic 3 dudc ki hiéu béi 3

A -A -A A
NhIIVéy —EZ? va —FZE.

II. Phép tru

< £ NI . A R . C A T O
Quy tac: Muon tru phan thic 3 cho phéan thic D’ ta cong 5 v6i phan thic doi cia )
A C_A+(C)

e Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Trit cac phan thic cung miu thic

Trit céc ti thic véi nhau va gitt nguyén mau thiec.
A B A-B

c ¢ ¢C

EOEOGOVI DU MINH HOAS>$S<SS
& Vi du 1. Thuc hién cac phép tinh sau:

3x+1 x-2
2xy  2xy’

xy 2x2

a) b)

2x—y y—2x

& Dang 2: Trit cac phan thitc khong cung mau thic

e Quy dong mau thiic dé dua vé cac phan thiic c6 ciing mau.

e Trit ti thic véi nhau va git nguyén mau thic.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Thuc hién céc phép tinh sau
3x x 1 4 3x—6
a) - ; b) - - .
5x+5y 10x-10y 3x—2 3x+2 4-9x2

& Vi du 2. Rt gon biéu thiic
_ x+2 2 2x%+4
Cx24x+1 x—-1 1-a3"
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

& Vi du 3. Rt gon biéu thiic
20x2 + 120x + 180 5x2—125 (2x +3)%2 —x2
= + - .
(8x+5)2 — 442 9x2—-(2x+5)2 3 [xz +8x + 15)

& Dang 3: Rit gon va tinh gia tri biéu thic

e St dung phép cong, trit phan thic dé rat gon biéu thiec.

 Thay gia tri ciia bién da cho vao biéu thiic da rat gon va thuc hién cac phép tinh.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO0

& Vi du 1. Rt gon roi tinh gi4 tri cia biéu thic
6x2 +8x+7 x 6 .1
P= + — VOl x = —.
x3 -1 2+x+1 x-1

& Vi du 2. Tinh gi4 tri ctia biéu thic
B 10 ~ 12 ~ 1
T x+2)B-x) B-x)8+x) (x+3)x+2)

tai x = —0,75.

& Dang 4: Chiing minh gia tri biéu thitc khong phu thuéc vao bién

Thuc hién phép cong, trit cac phan thitc d€ rit gon bidu thic khong con chita bién.

EOEOGOVI DU MINH HOASGS$S<$S
& Vi du 1. Chitng minh rang gia tri cia biéu thiic sau khong phu thudc vao gia tri bién

X.

_x+1 x—1 4

A + -
x—1 x+1 x2-1

vl x #1; x #—1.

& Dang 5: Tim x théa man dang thiic cho trude

Chuyén hang ti khong chita x vé mot vé, ta dugc biéu thiic cia «.

Rut gon biéu thic cua x.

$>6>4SVI DU MINH HOA SO 6O
& Vi du 1. Tim x biét

1 N P
X+ ———= a4 ; (a 1a hang so0).
a*—-a a-1
. 24+9). )
& Vi du 2. Néu choX+u—1:—thiné phan thic nao?
. a-1 a?+a+1

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$> G040

<& Bai 1. Tinh

Tx+2 2-2x bx—-2 x-2
- ; b) ——— - ——.

5x—2 5bx—-2 4x2y  4x2y

& Bai 2. Tinh

a)
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5. PHEP NHAN CAC PHAN THUC PAI SO

Xy x? x+4 1

a - : b - .
)xz—y2 y2—x%’ )x2—4 x2 + 2%

1 1 1

Bai 3. Tinh - + )
& x+1 x3+1 x2-x+1

& Bai 4. Chiing minh gia tri cia biéu thic sau khong phu thugce vao x.
_x+4 x-2
2x+4 x2-4

& Bai5. a) Thuc hién phép tinh 1 .
x x+1

b) Thu gon biéu thic
1 1 1 1
= + + + .
x24+x x2+3x+2 x2+5x+6 x+3

& Cha dé 5: PHEP NHAN CAC PHAN THUC PAI SO
@ Trong tam kién thic

A

* Quy tidc. Mubn nhan hai phan thic, ta nhan céac tit thic véi nhau, cac mau thic véi

nhau

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Thuc hién phép nhan cac phan thuc

D& nhan hai phan thitec, ta nhan cac t thiic v6i nhau, cdc mau thic véi nhau.
A C _AC, Cc_AC
BD BD " D D°

$OEOGOVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Thuc hién cac phép tinh sau:

18x%2y2 528 5x+5y 6x—6y 3 4 Tz
=35 b) . ; c) 3x°y*-|-
15z 9x°y 4x—4y 25x+ 25y

a)

& Dang 2: Rit gon biéu thic

Thuc hién phép nhan cac phan thic dai s6 dé rat gon biéu thic.

EOGOOVI DU MINH HOASS><$OSS
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

x+1 x—1+x2—4x—1 x+2003
x—1 x+1 x2-1 x

& Vidul. Cho K-
a) Rut gon K.
b) Tim sb nguyén x dé K nhan gia tri nguyén.

& Vi du 2. Thuc hién cac phép tinh sau

12x+5 4x+3 +12x+5 6—3x )
x+9 360x+ 150 x+9 360x+150’

x+3y 4x—2y_x+3y x—3y

a) P=

b) P = '
3x+y x—y 3x+y x-—y

& Dang 3: Tim x théa man dang thitc cho trude

Ap dung cong thitc x:A=B=x=A-B.

$>6>6>VI DU MINH HOA S5 $>

& Vi du 1. Tim biéu thic x, biét
.a2+a+1_ a+1
2¢+2 a3-1

& Dang 4: Chiing minh gia tri biéu thitc khéng phu thudc vao gia tri cua bién

Thuc hién phép tinh cac phan thiic dé rat gon biéu thic khéng con chia bién.

$96>4SVI DU MINH HOA S04

& Vidu 1. Cho ab +bc +ca =1. Chiing minh rang tich sau khong phu thudc vao bién sb
B (@+b)? (b+c)?® (c+a)?
14402 1462 1+4¢2°

& Vi du 2. Cho a+b +c¢ = 0. Chitng minh réng tich sau khéng phu thudc vao bién sb
4bc—a® 4ca—-b% 4ab-c? )

a) M= . . ;
) bc+2a?2 ca+2b2 ab+2c?

b)N:(1+g).(1+é).(1+£).

Cc a

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$ G040
& Bai 1. Tinh
3x+6 8-2x 3x? (—10y3)

a . b) 2% .
) 4x-16 x+2° ) 5y3 | 9«3

& Bai 2. Thuc hién cac phép tinh sau
X +2x%2+3  4x 5x3+5 2 +2x 2x-4
. . ; b) A= . .
3x3+3  x2-4 x5+2x2+3 3x—6 x2+4x+4

<& Bai 3. Rut gon roi tinh gia tri cta biéu thic
p_¥—1 2x+10

= — v6l x = 99.
x+5 x4—x
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6. PHEP CHIA CAC PHAN THUC PAI SO

< Bai 4. Hay dién phan thic thich hdp vao dang thic sau
1 x x+1 x+2 x+3 x+4
x x+1 x+2 x+3 x+4 x+5 "

& Bai 5. Cho x+y+z = 1. Chiing minh rang gia tri biéu thic sau khong phu thudc vao gia
tri cia bién s6

@x+v)? (y+2)? (z+x)?

xy+z yz+x zx+y

Ap dung: xy+z=xy+z(x+y+2z)=(z+x)-(z+y) va tuong tu.

P =

Thay vao, rit gon dude két qua P =1.
<& Bai 6. Thuc hién cac phép tinh

1442 34+1 54+1 294+1

14+4 5*+4 9*+4 17%+4 4 4 4 4

&) A= o Tira 1044 19844 by B=——T =7 ——- 1
244+ = 44+Z 64+Z 3O4+Z

& Cha a¢ 6: PHEP CHIA CAC PHAN THUC PAI SO

e Trong tam kién thic
I. Phan thuc nghich dao

Hai phan thice dudce goi 1a nghich dao cta nhau néu tich ctia ching bang 1.

A B A . .
Téng quat, neu — la phan thic khac 0 thl 3 A =1, do d6 3 la phan thic nghich dao caa

B
phéan thic 1
II. Phép chia
A A
Quy tdc: Mubn chia phan thIIC cho phan thIIC khac 0, ta nhan phan thic 7 v6i phan

thitc nghich dao caa %
4.
B
G Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Thuc hién phép tinh

AD,
B'C

g 019;&0
"D D '

Ap dung céc cong thic sau:
A C AD AD
B'D B C B-C
A Al A
EC—EE—W OIBCD?fo
C D AD
A:—=A - —=——
D C C

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Thuc hién phép tinh
x2-25 x2+5x 25x2y5
: ; b) -
-3x x2-9
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

x3y+xy3

2, .2
¢ + :
) (x*+y?) iy
x+1'x+2.x+3

Vi du 2. Thuc hién phép tinh : : .
& Vidy BT x+2 x+3 x+1

& Dang 2: Rit gon biéu thic

Thuc hién phép chia cac phan thiic dai s6 dé rit gon biéu thiec.

$OOGOVI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Rait gon biéu thiic
| 3a2—2ab - b2 _ 3a2 —4ab + b?
" 2a2+ab-b2 3a2+2ab-b2

& Vi du 2. Cho x #0, x # +2. Rit gon roi tinh gia tri ctia biéu thiec:
b ( " ) 14

x—2_x+2 Cox2

vll x = —3.

& Dang 3: Tim x théa man dang thic cho trude

Tim x tit dang thitc A-x=B=>x=B:A.
Rt gon biéu thic B: A dua vao phép chia phan thiic.

EOCOWOVI DU MINH HOA >SS

& Vidu 1. Tim x biét

-+ 2L RN .

il R ELE. , Véia lahang s0,a#1; a#-1; a #0; a # 2.
a+2 a?+2a

$>6>OBAI TAP VAN DUNG<$>$G0 4O
<& Bai 1. Thuc hién phép tinh

3x+9 x+3 5x2 + 10xy x+2y
a) —:——; : .
x2-4 x-2 x2+2xy+4y2  x3—8y3
& Bai 2. Thuc hién phép tinh
4x2+1 24
a) ad :(1-2x); b) (x+y):y atdy
x—y

& Bai 3. Thuc hién phép chia

a) A= x+y+z :x2+y2—z2+2xy;
(x+yP2—(x+y)z 2x + 2y
6x—3 4x®-1

b) B= 2.2 —-.

x 3x2

x?—12xy +36y* 3x—18y
x2+12xy +36y2  3x+ 18y’

c) C=

& Bai 4. Hay dién phan thic thich hop vao trong dang thic sau
x x+1 x+2 x+3 x+4
x+1 x+2 x+3 x+4 x+5
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7. BIEN POI CAC BIEU THUC HUU Ti. GIA TRI CUA PHAN THUC

& Bai 5. Tim x biét
3a 4a a+2 a?-4

a) Z-x:?véia;ﬁO. b) 1 ", v6i a #{-1;0;-2}.

52-1 92-1 132-1 572 -1
Bai 6. Tinh A = : : : .
& Bai 6. Tin 32_1 72-1 112-1 " 'B552-1

& Cha aé 7: BIEN POI CAC BIEU THUC HUU Ti. GIA
TRI CUA PHAN THUC
@ Trong tam kién thic

e Mbi biéu thiic 12 mot phan thiic hoac biéu thi mét day phép toan cong, trir, nhan, chia
trén nhiing phan thitc goi la biéu thitc hitu ti.

e Nho cac quy tic ctia phép toan cong, tri nhan chia cac phan thic, ta c¢6 thé bién d6i

cac biéu thic hitu ti thanh moét phan thiec.

 Diéu kién cta bién dé gia tri tuong tng cia mau thic khac 0 1a diéu kién dé gia tri

cua phan thic dude xac dinh.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tim diéu kién ctia bién dé phéan thiic xac dinh

Ta tim céc gia tri cia bién sao cho gia tri tuong ting cia mau thiic khac 0.

&GO VI DU MINH HOQA S>>
& Vi du 1. Véi gi4 tri nao ctia x thi gia tri cha phan thic sau duge xac dinh?
Sx b x—2 x2-1

C) —————.
3x—6’ x2 +8x’ ) 16x2 - 25

a)

& Dang 2: Tim gia tri cia x dé phan thic bang 0

Gié tri cta phan thic bang 0 khi t& ¢6 gia tri bing 0 va mau c6 gia tri khéc 0.

A(x)
B(x)

=0 khi A(x) =0 va B(x) #0.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Tim gia caa x d€ gia tri phan thitc sau bang 0.
x2-1 x> —5x+6

a) —; b
) x2+2x+1° ) x2-4

& Dang 3: Rit gon biéu thic

Thuc hién phép nhan va phép chia cac phan thic dai s6 dé rit gon biéu thic.

EOGOOVI DU MINH HOASS><$OSS
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

, . . e . 1 1 1 2
& Vidu 1. RutgonbleuthUCB:( ——):(&—wr )
: x—1 x x—2 x-1
i e ) 2 -2\ x2-1
& Vi du 2. ChobléuthUCA:(x+ e )x .
: x2—x x24x) x2+2
a) Rat gon A. b) Tinh gia tri ciia A vé6i x = 100.

& Vi du 3. Rt gon biéu thic

a
b2+02—a2) 1+b+c b2+c2—(b-c)?

A=|1
a) " 2bc 1-_¢ a+b+c
b+c
2+2
2 2 2 -t
- 3
b) B= |1 YETE X 1|3 ylz il +(x+y+2)°
x y+z L L .2
y z/) xy yz «xz
$96>6OBAI TAP VAN DUNG$O GO0
.. L A ., 2x-1 - o
<& Bai 1. Gia tri cia phan thic 926—4 dudc xac dinh khi nao?
o2 —
<& Bai 2. Tim gi4 tri cia x dé gia tri phan thic
2x2+10x+12 WBra?-x-1
a) — S bang 0. b) o x bang 0
2x—-10 2x 1

Bai 3. Cho N = - + )

% Bai N T Tx+10 -4 2-x

a) Rat gon N.

b) Tim gi4 tri nguyén ctia x dé N nhan gia tri nguyeén.

<& Bai 4. Rut gon céc biéu thiic sau

a)A_[1+1+2 (1 1) ab
“1a2 b2 a+b \a b)| (@a+b)2
1 2 1 452 + 4xy + y2
b) B= + + i *y y.
2x—y)2 4x2-y2 (2x+y)> 16x
x Yy
& Bai 5. Rit gon bidu thite Y27
+
XxX—y x+y

& Chu dé 8: ON TAP CHUONG II
e Trong tam kién thiic

 Phan thiic dai s6, tinh chat cs ban ctia phan thic dai sb.
e Bon phép tinh: cong, tri, nhan, chia cac phan thic dai sé.
e Diéu kién dé phan thic xac dinh, gia tri cia phan thic dai sb.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai
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8. ON TAP CHUONG II

& Dang 1: Rit gon biéu thic

Thuc hién cac buée sau

e Phéan tich tit va mau thanh nhan ti.

~ A- A
e Chia ca tt va mau cua phéan thic cho nhan ti chung: B—C ==
e Cac phép tinh cta phan thic dai sé.
&GO VI DU MINH HOQA >G>
& Vi du 1. Rit gon phan thic
54x(x —3)3 x2—3xy
p_ . b) Q=— """
A P= G ) Q= STy
& Vi du 2. Tinh tong Y 4 4x )
: 262 —xy yZ-—2xy

2x + 2x — 16x . N e e .2
4 4 . Ching to6 rang gia tri cua biéu

Vi du 3. Cho biéu thic: P = -
& : eu 2x2 —xy 2xZ+xy 4x2-—y?

thic P khong phu thudc vao gia tri ctia bién y.

& Dang 2: Tinh gia tri ctia biéu thic

 Rit gon phan thic dai sb.

e Xét gia tri thudc tap xac dinh, thay gia tri vao biéu thic da rat gon va tinh.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Tinh gid tri ciia bidu thic M = —— Véix= 25 y=
X — . A
x+y
& Vi du 3. Tinh gi4 tri cia biéu thic sau
(200322013 + 312004 — 1) - (2003 - 2008 + 4)
2004 - 2005 - 2006 - 2007 - 2008

& Vi du 2. Tinh gi4 tri cia biéu thic @ =

& Vi du 4. Cho ay, as, as,..., a7, a2008 1la 2008 s thl,TC théa man

2k +1 .
ap=—5V6ik=1,2, 3..., 2008
(B2 +E)

Tinh tf;ng Sogos =a1+ags+ag+as+...+ag07+ a200s.

& Dang 3: Toan chitng minh

St dung gia thiét, tao ra vé trai va ching minh béng vé phai.

EOCOOVI DU MINH HOA SO>SO

. b . . S
& Vidu 1. Cho b:l-c+c+a+aj-b = 1. Chiing minh rang
a? b2 c?

+ + =0.
b+c c+a a+bd
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Chuong 2: PHAN THUC PAI SO

Nhan xét. Quan sat mau thic: b +c; ¢ +a; a + b ta thiy ching khéng thé cung d4u dugc.

Do d6 ta c6 thé két luan: Trong ba sb a, b, ¢ ¢6 it nhat mot s6 Am, it nhat mot sé6 duong.

& Dang 4: Phuong phap tach trong bién d6i biéu thiic

Ky thuat cta bai 1a tach mdi phan thiic thanh téng hodc hiéu hai phan thic bang cach
thém, bét vao ti thic mot so thich hop.

SOCOWOVI DU MINH HOA SO>SO

& Vidu 1. Biét x # -y, y # -2z, z # —x, riat gon biéu thiic sau
x2—yz y? —xz 22—xy

- (x+y)x+2) * (y+x)y+2) (z+x)z+y)

& Vi du 2. Biét x, y, z d6i mot khac nhau, chiing minh rang

y—z z—x x—y 2 2 2
+ + = + + )
x—yx-2) (y-2)y-x) (E-xNz-y) x-y y—-z z-x

& Vi du 3. Chiing minh rang
xX-y y-z Z-x X-y y—-2z 2zZ-X
1+xy 1+yz l+zx 1+xy l+yz l+zx

$>6>GOBAI TAP VAN DUNG$ G

.. . p X 10x 5
& Bai 1. Cho biéu thUCA:x—5_x2—25_x+5 .

a) Tim tap x4c dinh va rat gon biéu thic A.

b) Tinh gia tri cia A khi x=9.

0 1 2% — 4 —x2
Bai 2. Cho biéu thic B = + :
& Bai o bied ¢ (x3—4x x+2) 2x2 +4x
a) Tim tap xac dinh va rat gon biéu thic B.
b) Tinh gia tri cha B tai x = 1.

c) Tim gia tri nguyén ctia x dé biéu thic B nhan gia tri nguyén.

2 2
& Bai 3. ChobiéuthﬁcP:(2x 11 )( ¥ +4 )

B3-1 x-1 Cx2ix+1

a) Rut gon biéu thic P.
b) Tinh gia tri cha P véi x = —6.

c¢) Tim gia tri nguyén ctia x dé P nhan gia tri nguyeén.

12x—45 x+5+2x+3
x2-Tx+12 x-4 3—-x

a) Rut gon biéu thic Q.

& Bai4. Cho Q@ =

b) Tinh gia tri cha @ tai |x| = 3.
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8. ON TAP CHUONG II

c¢) Tim gia tri nguyén ctia x dé @ nhan gi4 tri nguyén.

& Bai 5. Cho ai,as,...,a9 dude xac dinh béi cong thiic

3k2+3k+1 .. .
ap=———3 Voimoik =1
(R2+E)

Hay tinh gia tri clia tong: 1+ai+as+...+ay.
(19862 — 1992) - (19862 + 3972 — 3) - 1987
1983-1985-1988-1989

& Bai 7. Pit a +b+c =2p. Chiing minh rang

1 1 1 1 abe
+

Pl P p—c 5 plp—a)p JoNAH)]

<& Bai 6. Tinh

& Bai 8. Biét a # -b, b # —c, ¢ # —a. Chiing minh réng
b2 —c2 c2 —q? a® - b2 b—-c c-a

a-b

@+b)a+c) (brob+a) (cta)eth) b+c cta

a+b’
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LE TRIEU BA VUONG

. VO TAN DAT
CAOTO
NGCUYEN THANH SON TUAN NGUYEN
NGUYEN QUANG HIEP
TEINH VAN LUAN
BUI QUOC HOAN
THANH LE
THAY HOA
HO NHU VUONG
BUI TIEN MANH
HUA DUC SINH
DANG BUC QUY
PAM THANH PHUONG
TRAN TRONG TIEN

THANH QUAN



PHEP NHAN VA CHIA CAC
PA THUC

[ Chutdng]

%& Chi d¢é 1: MO PAU VE PHUONG TRINH
PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN SO

@ KIEN THUC TRONG TAM
a) Phuong trinh mét 4&n: M6t phudng trinh véi 4n x ¢6 dang A(x) = B(x), trong d6 vé trai
A(x) va vé phai B(x) 1a hai biéu thic ctia cung mot bién x.
Gia tri ctia bién thoai méai phuong trinh la mét nghiém ctia phuong trinh.
Tap hop tit ca cac nghiém cta phuong trinh dude goi 1a tap nghiém ctia phuong trinh

do, thuong ki hiéu S.
b) Giai phuong trinh 1a tim tit ca cic nghiém cta phuong trinh d6.

¢) Phuong trinh tuong duong: Hai phudng trinh c6 cung mot tap nghiém la hai phuong

trinh tuong duong, ki hiéu <.

d) Phuong trinh bac nhat mot &n: Phuong trinh dang ax+b =0, véi a va b 1a hai s6 da
cho va a # 0, dudc goi 1a phuong trinh bac nhat mot 4n.

e) Hai quy tac bién d6i truong duong phuong trinh

e Quy téc chuyén vé: Trong mot phuong trinh ta c6 thé chuyén mét hang tix tit vé
nay sang ve kia va d6i dau hang tt dé.
e Quy téc nhan véi mot s6: Trong mot phuong trinh, ta c6 thé nhan (hoic chia) ca

hai ve véi cung mat so khac 0.

f) Céach giai phuong trinh bac nhit mét 4n

ax+b=0vax=-beox=—.
a

Phuong trinh ax + b = 0 luén ¢6 mét nghiém duy nhat x = —.
a
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Chuong 3: PHEP NHAN VA CHIA CAC PA THUC

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: XET XEM GIA TRI x=a CO LA NGHIEM CUA PHUONG TRINH

KHONG?

Thay x = a vao hai vé cia phuong trinh. Néu hai vé c¢6 cung mot gia tri thi x = a 13 mot

nghiém ctia phuong trinh do.

$>6>6>VI DU MINH HOA SS9

& Vi du 1. V6i méi phuong trinh sau, xét xem x = -2 ¢6 phai 1a nghiém ctia n6 khong?
1

1
a) 5x+3=2x-3. b) Zx—1:x+§. c) —x+5=2(1-x).

& Vi du 2. Phuong trinh nao duéi day c6 nghiém x = 3?

1 2
a) 2x+7=10+x. b) -83x+8=4-—x. c) §x+§:x—2.

, e e s . L 2 N R A
& Vi du 3. V6i gia tri ndo cia m thi phuong trinh Sma= 4x + 2 nhan x = -5 la nghiém?

& Vi du 4. Thi lai dé thiy rang phuong trinh mx -2 = —x+3m +1 luén nhéan x = 3 1a

nghiém du m lay bat ki gia tri nao.

& Dang 2: XET XEM HAI PHUONG TRINH CO TUONG PUONG KHONG?

e Dua vao dinh nghia: Néu hai phuong trinh c6 cung mot tap nghiém thi hai phuong
trinh do tuong duong.

e Dung quy téc chuyén vé hai quy tic nhan dé bién d6i phuong trinh nay thanh
phuong trinh kia.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Cho hai phuong trinh 3x = 0 va x(x +3) = 0. Hai phuong trinh trén cé tuong
duong khong? Vi sao?

& Vi du 2. Cho hai phuong trinh 5x = 10 vA x— 1 = 1. Hai phuong trinh trén cé tuong
duong khong? Vi sao?

. ] ] .5 . . N
& Vi du 3. Cho hai phuong trinh x +10 = 1 vA — = 0. Hai phuong trinh trén cé tuong
X
duong khong? Vi sao?

& Vi du 4. Chiing minh rang hai phuong trinh 5x—1 = 2x+20 va 4

=5 tudng duong.

& Dang 3: NHAN DANG PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN SO

Néu phuong trinh c6 dang ax+b =0 véi a, b 14 hai s6 da cho a # 0 thi phuong trinh 14
phuong trinh 1a phuong trinh bac nhat mot an.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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2. PHUONG TRINH PUA PUOC VE DANG azx+b =0

& Vi du 1. Trong cic phuong trinh sau, phuong trinh nao 1a phuong trinh bac nhat mét

an?

a) x+5=0. b) %x—3:O. ¢) 2x2+7=0.

d) —gx:O. e) %+9:O.
& Vi du 2. V6i gia tri nao cia m thi méi phuong trinh sau la phuong trinh bac nhat mét
an?

a) %x+m—1:0. b) m+3)x-2=0. ¢c) (x—3)ym+4=0.

& Dang 4: GIAI PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Ap dung quy tic chuyén vé va quy téc nhan.

EOEOGOVI DU MINH HOAGS OO
& Vi du 1. Giai phuong trinh

1 2
8x—-24=0. b) 15—-3x=0. —x+—=0.
a) 8x ) x c) 7x o
& Vi du 2. Giai c4dc phuong trinh
a) 4x+5=1. b) —5x+2=14. ¢c) 6x—3=8x+9.

& Vi du 3. Cho phuong trinh (m?-9)x -3 = m. Giai phudng trinh trong céc trusng hop
sau

a) m=2. b) m =3. c) m=-3.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$> 6060

<& Bai 1. Trong cac phuong trinh duéi day, phuong trinh nao c¢é nghiém x = 4; phuong
trinh nao c¢6 nghiém x = —4?

a) —%x+5:3(x—3). b) 8x—2=x+4. ¢) x>-15=1.
<& Bai 2. Tim gi4 tri cia m dé phuong trinh 7x +4 = x — 2m nhan x = —6 1a nghiém?
<& Bai 3. Véi gia tri nao cia m thi phuong trinh 5x — mx = 2m + 1 1a phuong trinh bac nhat
mot an.
<& Bai 4. V6i gia tri nao ctia m thi phuong trinh 4x +9 — m = 0 c6 nghiém khac 0.
<& Bai 5. Cho cac phuong trinh

a) %x+4:11. b) —x+9=3. c) 3x—-5=x+T1.
Hay giai cac phuong trinh trén roi cho biét hai phuong trinh nao tusng dusng véi nhau?
& Bai 6. Tim m dé phuong trinh —2x+ 1 =0 va mx — 1 = 3 tuong duong véi nhau.
& Bai 7. Cho phuong trinh (m —1)(m —2) = -m + 2.
Hay giai phuong trinh trong cac trong cac truosng hop sau

a) m=1. b) m=2. c) m=0.
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Chuong 3: PHEP NHAN VA CHIA CAC PA THUC

& Cha ¢é 2: PHUONG TRINH PUA PUGC VE DANG
ax+b=0

e Trong tam kién thic
I. CAC BUOC GIAI

e Quy dong mau 6 hai vé.

Kh mau (béng cich nhan hai vé v6i mau chung).

B6 dau ngoac.

Chuyén cac hang ti chita 4n sang mot vé, cac hang so sang vé kia.

* Thu gon va giai phuong trinh nhan dudc.

Qua trinh giai ¢6 thé dan dén truong hop dic biét 1a hé sé ctia 4n bang 0;

e Truong hdp 0x = m véi m # 0, phuong trinh v6 nghiém.

e Truong hgp 0x = m, phuong trinh nghiém diang véi moi x.

G Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: GIAI PHUONG TRINH
Theo cac budc néu 6 trén.

$9656OVI DU MINH HOAG 6569
& Vi du 1. Giai cic phuong trinh sau

a) 3(x—4)+5=2(x+1)-8. b) 5(x+1)%+2x = 5x2 - 3.
¢) Cx—1)2+5=(2x+3)(2x—3)—x.
& Vi du 2. Giai c4dc phuong trinh sau

a) 7x—5_3x+1 b) 3x+1_5x—2 4(x+2)_ 13x—-9
8 5 6 9 8 40

& Vi du 3. Giai c4dc phuong trinh sau

5x—4 3x—1 x+2 x-3
7= . b) — - =1.
) — 4 ) 33
5x—-1 2(x+4) 7x-5
c) + = +x—1.
6 9 15
& Vi du 4. Giai c4ac phuong trinh
x—3 2¢ 1 x+2 x+3
T'i‘]_ ?—5 Bx + 2 T 15
a) = . b) —x= - 2.
4 6 9 12

& Vi du 5. Giai c4ac phuong trinh
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2. PHUONG TRINH PUA PUOC VE DANG azx+b =0

2¢+3 b5x+3 3-4x p) 3@e+D | 15x-2

4 6 12 4 10

a)

& Vi du 6. Giai cac phuong trinh
x+5 x+10 x+15 x+20 x+91 x+92 x+93

+ - + ! b) + + =3.
65 60 55 50 81 82 83

a)

& Dang 2: Tim gia tri caa bien dé gia tri caa hai biéu thic c6 moi lién quan nao

do
Tt méi lién quan gifta gia tri ciia hai biéu thiic, ta 1ap mét phuong trinh ro6i giai phuong

trinh nay.

$96>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Cho hai biéu thic A = 11’1“;3; B- 3("8+ 5)

thic A va B ¢6 gia tri bing nhau?

, V6i gia tri ndo cta x thi hai biéu

, C s , Tx—3 S5x-1 .. ., . o <R .
& Vi du 2. Cho hai biéu thic A = x4 ;B = x6 v6i gia tri nao caa x thi tong A + B co

gia tri bang 12?

, R 5x—3 +5 L,
& Vi du 3. Cho hai biéu tthcM:xT+6;N:xT,V01 gia tri nao ctaa x thi gia tri caa

biéu thic M 16n hon gia tri ctia biéu thiic N 1a 8.

& Dang 3: Tim gia tri caa tham sé m dé phuong trinh c6 nghiém x = x,

Thay x = xo vao phuong trinh da cho roi giai phuong trinh véi 4n s6 1a m.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vidu 1. Tim gia tri cia m dé phuong trinh (x+m)(8x—2) - m(x—4) = 14 ¢6 nghiém
x=2.
$>6OOBAI TAP VAN DUNG$ 6O 6O
<& Bai 1. Giai cac phuong trinh

10x+1  Tx—2
a) (x+2)2+(x+1)2 =2x+3)(x+1). b) x7 1 x4
x—4 1+9x
_2: .
) —3 6

& Bai 2. Giai cac phuong trinh
3x—5 bx-—-4 6x+1_1 b) 11x+2 4x—1_13x+2 9
8 6 10 4 9 12 i

a)

<& Bai 3. Giai cac phuong trinh

g ©_x=4 x-1P-(-15) p) B3, 421
4 3 12 15 12

& Bai 4. Chiing minh ring cic phuong trinh sau déu ¢6 nghiém nguyén

x—2 x-3 x—4 x-5 59-x b58-x bH7—-x 56—x
+ = + . b) + = + .

102 103 104 105 19 18 17 16
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Chuong 3: PHEP NHAN VA CHIA CAC PA THUC

4x -5 6—x

& Bai 5. Cho hai biéu thic M = +2;N = 5

, V01 gia tri nao ctua x thi gia tri cha M
v 2 ., . 2
bang 3 gia tri caa N?

2x—9

\ e . o , N 3 e ., . N 2 N . 2 . 2
& Bai 6. Cho hai biéu thic P = xT +5;Q = , V01 gia tri nao ctia x thi gia tri cua
biéu thiic P nhé hon gia tri ctia biéu thic @ 1a 1?
& Bai 7. Véi gia tri nao cta m thi phuong trinh (m +5)x — 2m (x — 1) = 4 v6 nghiém?

& Cha dé 3: PHUONG TRINH TICH

@ KIEN THUC TRONG TAM
Phuong trinh tich 1a phuong trinh ¢6 dang A(x)-B(x)---C(x) = 0, trong d6 A(x),B(x),C(x) la

nhitng biéu thic cta bién x.

Cac buéc giai mot phuong dua dude ve phuong trinh tich.

e Budc 1. Chuyén tat ca cac hang tit sang vé trai roi phan tich vé nay thanh nhan

tt, dua phuong trinh vé dang A(x)---B(x)---C(x) = 0.

e Budc 2. Giai cac phuong trinh A(x) = 0, B(x) =0, ...C(x) = 0 rdi 14y tat ca cac nghiém

ctia chung.

e Cac dang toan

& Dang 1: Giai cac phuong trinh tich

Giai phuong trinh A(x) = 0 va B(x) = 0 r6i l1ay tat ca cac nghiém.

$OGOOVI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) (x+5)(2x—-4)=0; b) (x2+1)(5x+3)=0; c) (%x—l) (§x+2) =0.

& Vi du 2. Giai cdc phuong trinh sau:

6x—1
a) (4x—5)( 3 +1)—0, b) 1 5 5 9

2+x x)(3x+5_ 1390—1)_0

& Dang 2: Giai phuong trinh dua vé phudng trinh tich

Phuong phap giai:

e Budc 1: Bién ddi phuong trinh vé dang phuong trinh tich.

* Budc 2: Giai phuong trinh tich.

$5696OVI DU MINH HOAGO <O
& Vi du 1. Giai cdc phuong trinh sau:
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3. PHUONG TRINH TiCH

a) Bx—-1)6x+1)—(x+7)(38x—1)=0; b) (2x—7)% — (4x +5)(7—2x) = 0;
c) (x+2)(3x—24)-12(8—x)=0.

& Vi du 2. Giai cac phuong trinh sau:

a) 26x% —12x2 +13x =6; b) (x2-3)x+2)=x2—4x-T,

¢) x%+(x—5)x+8)=2x2-37.

& Vi du 3. Giai cidc phuong trinh sau:

a) x2+10x+25=(x — 1)(x +5); b) 9x2 — 6x + 1 = 4x2;
c) x3+8=x2-4.

& Vi du 4. Giai c4ac phuong trinh sau

a) 3x2-11x+6=0; b) —2x2+5x+3=0; c) x3+2x-3=0.

& Dang 3: Biét phuong trinh c6 mét trong cac nghiém la x = xy. Tim gia tri caa

tham so m.

Phuong phap giai:

* Buéc 1: Thay x = xo vao phuong trinh da cho.

e Budc 2: Giai phuong trinh véi 4n s6 1a m.

EOEOGOVI DU MINH HOA$><$O><S
& Vi du 1. Cho phuong trinh (x +m)? — (x — 3m)? = 0 trong d6 m 12 mét s cho trudc.

a) Tim cac gia tri ciia m dé€ phuong trinh c6 mot trong cac nghiém 14 x = 2.
b) Véi cac gia tri cia m tim dudc 6 cau a), hay giai phuong trinh da cho.

& Vi du 2. Cho phuong trinh x® —x%—9x—9m = 0 trong dé m 1a mét s6 cho trudc. Biét x = 3
12 mot nghiém cfia phuong trinh. Tim tat ca cac nghiém con lai.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S 6040
& Bai 1. Giai cac phuong trinh:

a) 9x(3x — 7)(5x +6) = 0; b) 4x; 1 +1) (8x7_3 —3) 0.
& Bai 2. Giai cac phuong trinh:
a) 2 —(x+3)(2x—-11)=09; b) (x—2)(x%2-38x+1)+8=ux3.

<& Bai 3. Giai cac phuong trinh:
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Chuong 3: PHEP NHAN VA CHIA CAC PA THUC

a) 3x%-4x-4=0; b) x3-8x+2=0.
& Bai 4. Cho biéu thiic P = (8x +5y —4)(x — 3y +6).

a) Tim cac gia tri cua x sao cho v6i y=4 thi P =0;

b) Tim cac gia tri cta y sao cho véi x = -1 thi P =0.

<& Bai 5. Cho phuong trinh: 243 +5x2-8x—4m=0 (1)
Biét x = -2 12 mot nghiém ctia phuong trinh (1). Tim céc nghiém con lai ctia phuong trinh

do.
& Cha dé 4: PHUONG TRINH CHUA AN 6 MAU
e Trong tam kién thic

1) Piéu kién xac dinh ctia mét phuong trinh la diéu kién cta 4n d€ tat ca cdc mau

trong phuong trinh déu khac 0.

2) Céach giai phuong trinh chita 4n 6 mau

Buéc 1. Tim diéu kién xac dinh ca phuong trinh.

Buiéc 2. Quy dong mau hai vé ctia phuong trinh réi khit mau.

Budéc 3. Giai phuong trinh vita nhan dude.

Buiéc 4. Két luan.

e Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tim diéu kién xac dinh ciia m6t phueng trinh

e Dat diéu kién cho tit ca cac mau trong phuong trinh cé gia tri khac 0.

e (iai cac dieu kién nay va lay tat ca cac ket qua tim dudc.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO0

& Vi du 1. Tim diéu kién xac dinh ctia cic phuong trinh:
Tx x-3 x-5 x+6 x—1 4

a) x+4 x-1 8 ° b) 5(x—2) 3(x+2) x2-4

& Vi du 2. Tim diéu kién xac dinh ctia cic phuong trinh:
5—x 3x—2 x—17 x+6
= ; b) = .
x2+6x+9 x2+6x+8 x2+1 x2-x+1

a)

& Dang 2: Giai phuong trinh chita 4n 6 mau

Gom 4 budc: Xem phan trong tam kién thiic.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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4. PHUONG TRINH CHUA AN O MAU

& Vidul.
15x—-10 6 2x—3
———=0; b) —-1= ;
a) x2+3 )x 3
3x—1 2x+1
c) = E
x+1 x—1
& Vi du 2. Giai cac phuong trinh:
2 2
x“—4x -5 x“—bHx+6
a) ———=0; by T2 g
) x—5 ) x—2
x—2 1 8
c) —+-—

218 x x(x+8)
& Vi du 3. Giai c4dc phuong trinh sau:

x+5 3x+17 3x—1 3x+1 4
@) 1= p ol Srel_ 4
3(x-1) 5(x—1) 3x+1 3x—-1 9x2-1
3x—1 2x+5 8
c) - - =1.
x=1  x+3 x2+2x-3
& Vi du 4. Giai cdc phuong trinh sau:
x+3 x-2 2(x%2+x-1) 2 X 5x
a) + = ; b) - = TS
x+1 x x(x+1) x—2 x+3 (x-2)(x+3)
1 1 1-2x

w2+x+1 x2—-x+1 xt+a2+1°

& Dang 3: Tim gia tri caa bien dé gia tri caa hai biéu thic c6 moi lién quan nao

do
Tu méi lién quan gitta gia tri ctia hai biéu thiic, ta 14p mét phuong trinh roi giai phuong

trinh nay.

$OOOVI DU MINH HQOAG> >SS

& Vi du 1. Cho hai bidu thie A= —> + 2 g- %0

. : 3x+1 1-3x 9x2 —
biéu thitc A va B c6 cung mot gia tri?

il v6i gia tri nao caa x thi hai

4 2
; B= ; C = .
5x—2 1-5x (bx—-2)(5x—1)
Tim cac gia tri cia x dé tong A + B c6 gid tri bang gia tri ciia biéu thic C.

x—2 x+2 2 — x2

& Vidu 3. ChohalbleuthUCP:x_1+x+1 vagQ = =

ctia biéu thic P bang 2 1an gia tri cta biéu thic Q?

& Vi du 2. Cho ba biéu thiic A =

V6i gia tri nao caa x thi gia tri

& Dang 4: Biét phuong trinh tham sé m c¢6é mét trong cac nghiém la x = x, tim

nghém con lai
e Thay x = x¢ vao phuong trinh da cho roéi giai phuong trinh dé tim gia tri cia tham

SO m.

e Thay gi4 tri vita tim dudc ca m vao phuong trinh da cho roéi giai phuong trinh dé

tim tat ca cac nghiém.

EOGOOVI DU MINH HOASS><$OSS
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-2 x-3 . S AL A . - 4 N
i A trong dé m la mét so cho trudce. Biet x =51a

& Vi du 1. Cho phuong trinh
’ x-4 x-2 3
mot trong cac nghiém cta phuong trinh, tim cac nghiém con lai.
2x+m__ 5(x—1)
1 x—1  x+1°
Chiing minh réng néu x = 3 la mo6t nghiém ctia phuong trinh thi phuong trinh con c6 mét

& Vi du 2. Cho phuong trinh

nghiém nguyén.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG S04

&% Bai 1. Giai cac phuong trinh sau:
2x—1 5 6 1 1 10

= ; b + = .
) F 1 D ) 3T r 1 i3 D
& Bai 2. Giai cac phuong trinh sau:
1 4 2x¢2+1 3x+1 2x-5 4
- = @1 b - =1- . (2
a) x+1 x2—-x+1 x3+1° 1) ) x+1 x-3 (x+1)(x—-3) 2)
<& Bai 3. Giai cac phuong trinh sau:
2) 6 _ 1 13 _ b 2(x-5) = x-5
x2-9 2x-7 (x+3)2x-17) x2+4x+3 x2+5x+6

& Bai 4. Cho phuong trinh _2wom
: P g x+1 x3+1 x2—x+1

trinh. Tim cac nghiém con lai.

. Biét x = 0 1a mot nghiém ctia phuong

+1 3 k. i, REX - N c1e .
ad ; B= i , V01 gia tri nao ctia x thi hai biéu thuic A
2x—3 x2—4

& Bai 5. Cho hai biéu thiic A =

va B ¢6 cung mot gia tri?

& Chu dé 5: GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG
TRINH

@ TRONG TAM KIEN THUC

Céc budi giai bai toan bang cach lap phuong trinh.
a) Budc 1. Lap phuong trinh

e Chon 4n sb va dat diéu kién thich hop cho &n sé.
 Biéu dién cac dai lugng chua biét theo 4n va cac dai luong da biét.
e Lap phuong trinh biéu thi méi quan hé gitta cac dai luong.

b) Bude 2. Giai phuong trinh.

c) Budc 3. Tra 15i: Kiém tra xem trong cac nghiém ctia phuong trinh, nghiém nao théa

man diéu kién ctia 4n, nghiém nao khong, roi két luan.

) CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI
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5. GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH

& Dang 1: TOAN VE QUAN HE GIUA CAC SO

Quan hé Phuong trinh
e Tong chahaisbavablam a+b=m
*Sbahonsbblam a-b=m
) N 2 2
* SO0 a bang — s0 b a==b
L 3 3
® S0 ab hon s6 ba lam (10a +b)—(10b +a)=m.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Téng ctia hai s6 nguyén 1a 88. Néu chia s6 thit nhat cho 12, chia s6 thit hai cho
8 thi thuong thi nhat hon thuong thit hai 14 4. Tim hai s6 nguyén dé.
& Vi du 2. Hién nay con 14 tudi va cha 44 tudi. Héi bao nhiéu ndm nita thi tudi con bang
g tudi cha?
& Vi du 3. C6 hai kho théc, & kho I ghp d6i sb théc & kho II. Néu chuyén 30 tan tit kho I
sang kho II thi s6 théc con lai 6 kho I béng g s6 théc 6 kho II. Héi ldc dau méi kho ¢ bao
nhiéu thoc?
& Vi du 4. Vu trude hai dam rudng thu hoic duge 18 tan théc. Vu nay nho chiam bén t6t
nén san lugng cua dam ruong I tang thém 10%, san lugng ciia dam rudng II tang 12% nén
ca hai dam thu dudc tong cong 20 tan théc. Héi vu trude, méi dam rudng thu hoach dudce
bao nhiéu tan théc?
& Vi du 5. Tim mét s6 tu nhién c6 hai chit s6, biét rang tong hai chit s6 ctia né 1a 11. Néu

d6i ché hai chit s6 cho nhau thi dude mét sé6 méi hon sb cir 1a 45.

& Dang 2: TOAN CHUYEN DONG

 Trong toan chuyén dong c6 ba dai lugng s: quang dudng, v: van tdc, ¢: thoi gian, lién

hé v6i nhau theo cong thuec:

s=v-t;v=

~ | ®»

S
t=—.

1%
e Néu vat chuyén dong trong dong chay thi

— Van toc xu6i = Van toc riéng + van toc dong nudc.

- Van téc ngudc = Van tbc riéng - Van toc dong nude.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 604>
& Vi du 1. Mot 6 t6 chay tit A dén B véi van toc 50 km/h. Khi tit B vé A xe chay véi van
téc 60 km/h. Biét thoi gian di nhiéu hon thsi gian vé 1a 30 phit. Tinh quing duong AB.
& Vi du 2. Tt A dén B, duong thuy dai hon dudng bo 1a 10 km. Mot tau thiay chay tir A
dén B hét 4 gio trong khi dé mét 6 t6 chay hét 2 gio 30 phut. Tinh vén tbc tau thay, biét van

téc cia né nhé hon van toc 6 t6 1a 20 km/h.
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& Vidu 3. Tit A dén B gom mét doan dudng nhua roi dén mot doan dusng dat. Poan
duong nhua dai hon doan duong dat 1a 25 km. Mot xe may di tit A dén B véi van toc 45
km/h trén doan duong nhua va van t6c 30 km/h trén doan dudng dat. Biét thoi gian di trén
doan dudng nhua nhiéu hon di trén doan duong dat 1a 20 phuat. Héi xe may di tit A dén B
hét bao lau?

& Vi du 4. Mot 6 t6 du dinh chay ti A dén B trong mot thoi gian nhat dinh. Néu xe chay
v6i van toe 80 km/h thi dén sém dudce 1 gis. Néu xe chay véi van toc 48 km/h thi dén mudn
1 gio. Tinh thoi gian du dinh va quang duong AB.

& Vi du 5. Mot sa lan xu6i dong tit bén A dén bén B va db lai trong 2 gio dé béc dd hang
sau d6 quay ve bén A. Thoi gian di va vé (ké ca thoi gian béc do) hét 5 gis 30 phut. Biét sa
lan chay véi van toc khong ddi 1a 21 km/h, van tée dong nudc 1a 3 km/h. Tinh khoach cach
gitia hai bén A va B.

& Dang 3: TOAN CONG VIEC LIEN QUAN PEN NANG SUAT VA THOI GIAN
Phuong phap giai

Trong loai toan nay c6 ba dai luong, lién hé véi nhau theo cac cong thic:
* Khéi luong coéng viéc = nang suit x thoi gian.
Khoi lugng cong viéc
Thoi gian '
Khoi lugng cong viéc

e Nang suat =

* Thoi gian =

Ning suat

OO VI DU MINH HOQA >SS

& Vi du 1. Mot doi thiy 1¢i, theo két hoach phai dao dap mot con dudng muong trong 24
ngay. Nhung do méi ngay da dao dip vugst miic 6m3 nén da hoan thanh ké hoach sém dudc
3 ngay. Héi theo ké hoach méi ngay ddi d6 phai dao dip bao nhiéu mét khéi dat?

& Vi du 2. Mot phan xuéng xay théc, theo ké hoach phai xay xat 1000 tin théc trong 40
ngay. Nhung do méi ngay phan xudng nay da xay xat vugt mic 5 tdn nén chéng nhiing
hoan thanh ké hoach trudc thoi han méa con xay xat vugt mic 20 tan nita. Hoi phan xuéng
da hoan thanh ké hoach trudc thsi han bao nhiéu ngay?

& Vi du 3. Mot phan xuéng may xuét khiu, theo ké hoach méi ngay may dudc 150 chiéc
40. Nhung nhd cai tién ki thuét, méi ngay da may dugce 180 chiée 40 nén chang nhiing hoan
thanh ké hoach sém dudc 2 ngay ma con vudt miic 40 chiéc 4o nita. Tinh s6 4o phai may
theo ké hoach.

& Dang 4: TOAN VE CONG VIEC LAM CHUNG, LAM RIENG
Phuong phap giai

Loai toan nay c6 ba dai lugng:

 Khoi lugng cong viéc: thuong coi 1a 1 don vi.
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1
Thoi gian’
* Thoi gian thuong dudce chon 1am 4n so.

» Nang suat =

OO VI DU MINH HOQAG> OS>
& Vi du 1. Hai tép tho cing 1am mét cong viéc thi sau 8 ngay sé xong. Ho 1am chung véi
nhau dudc 2 ngay thi tép thi hai nghi, tép thit nhat tiép tuc lam nét thi phai 15 ngay nita

moéi xong. Hoi néu tép thit nhat 1am mot minh thi sau bao 1du méi xong coéng viéc d6?

& Vi du 2. Hai voi nuéc cting chay vao mét bé sau 6 gio thi day. Néu md voi I trong 4 gio
RN O o fras  RKe s A 1o Al s <z A
va md voi II trong 7 gio thi day dudc 8 bé. Hoi moi voi neu chay mot minh thi mat bao lau
méi day bé?
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O G040
<& Bai 1. Mot t6 hoc sinh nhan phan thuéng 13 mot sé6 quyén vé. Néu chia mot ngudi 4

quyén thi con thita 5 quyén. Néu chia méi nguoi 5 quyén thi lai thiéu 4 quyén. Héi t6 d6 c6

bao nhiéu hoc sinh?

& Bai 2. C6 hai kho hang, kho A chita 150 tan, kho B chita 100 tan. Sau khi chuyén thém

A A « 1A A N 2 N N A N 2 M 6
vao kho B mot so hang gap hai lan so hang chuyén vao kho A thi s6 hang 6 kho A bang -
s6 hang 6 kho B. Tinh s6 hang da chuyén thém vao mét kho.

& Bai 3. Nam ngoai tong sb cong nhan cta hai phan xudng 14 270 nguoi. Nam nay sb cong
nhan ctia phan xudng I ting 5%, s6 cong nhan ctia phan xuéng II ting 6% nén tong sb cong
nhan ctia hai phan xuéng 1a 285 nguoi. Héi ndm nay moéi phan xuéng c6 bao nhiéu cong

nhan?

& Bai 4. Tim mét s6 tu nhién biét rang néu thém chit s6 7 vao bén phai s6 d6 thi dugc

mot s6 16n hon s6 d6 1a 124 don vi.

<& Bai 5. Quang duong AB dai 185 km. Liic 6 gio, mot 6 t6 chay tit A vé B véi van toc 45
km/h. Pén 6 h 20 phit mot 6 t6 thi hai chay tit B vé A véi van tdc 40 km/h. Héi hai xe gép

nhau lic may gio?

<& Bai 6. Mot ca no xudi dong tit bén A dén bén B mét 4 gio va ngudc dong tit B vé A mét

5 gio. Biét van t6c riéng cia ca no6 luén khong doi 1a 18 km/h. Tinh véan téc dong nudc.

<& Bai 7. Mot doi cong nhan stta duong theo ké hoach phai stta xong mot doan dudng trong
mot thoi gian nhat dinh véi ning suit 120 m/ngay. Sau khi stta dude mot nita doan dudng
dé6, doi dude b sung thém ngudi nén moi ngay stia thém dude 80 m dudng, do dé doi da
dude hoan thanh ké hoach sém 3 ngay. Héi theo ké hoach d6i phai stta dai bao nhiéu?
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% Cha dé 6: ON TAP CHUONG III
@ TRONG TAM KIEN THUC

Phuong trinh bac nhat mot 4n 1a phuong trinh dang ax+b =0 v6i a va B 1a hai s6 da
cho, a #0.

=

2. Hai quy tac bién d6i tuong duong phuong trinh: Quy ric chuyén vé va quy tic nhan

v6i mot s6 khac 0.
) . A £ b
3. Phuong trinh bac nhat mét an ax + b =0 ludén c6 nghiém duy nhat x = ——.
a

4. Phuong trinh dua dudc vé dang ax + b gom cac budc:
- Quy dong mau 6 hai vé va khit mau.
- B4 d4u ngoac.
- Chuyén cac hang tit chia 4n sang mot vé, cac hang s6 sang vé kia.

- Thu gon va giai phuong trinh nhan dudgc.

5. Phuong trinh tich
Ax)=0
A(x)-B(x)=0<
B(x)=0.
6. Giai phuong trinh chia 4n 6 mau
- Tim DKXD ctia phuong trinh.
- Quy dong mAau 6 hai vé roi khit mau.
- Giai phuong trinh vita nhan dudec.

- Két luan.

7. Giai bai toan bang cach 1ap phuong trinh
- Lap phuong trinh.
- Giai phuong trinh.
- Tra loi.

¢) CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: GIAI PHUONG TRINH

Phuong phap giai

e Néu phuong trinh c6 dang ax + b =0 thi nghiém 14 x = 2 (a #0).

e Néu phuong trinh chua c¢6 dang ax + b = 0 thi dua vé dagg ax+b =0 bang cach:
- Tim PKXD ctia phuong trinh (néu phuong trinh cé chita 4n 6 mau).

- Quy dong mau 6 hai vé roi kht mau.

- Giai phuong trinh vita nhan dudc (néu can thi giai phuong trinh tich).

- Két luan.
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$OOGOVI DU MINH HOQA ¢SSO
& Vi du 1. Giai c4dc phuong trinh
a) x2-9=2(x+3).
b) (x—1)8x+10) = x5 — x2.

& Vi du 2. Giai cac phudng trinh
5x—8 3(2x+1) 4x-5 3

a)
7 14 21 2
py @+ 1? (x-3)? 29x%-22 «x(6x—19)
6 10 30 15
& Vi du 3. Giai c4dc phuong trinh
-2 1
a) 72 +—er 3 =1.
x-5 x2-25
S3x+2 2x+1 x—32
b) 4 =55 }
x+4 x-2 x2+2x -8

& Vi du 4. Giai cac phuong trinh
10-x 9-x 8-«x
+ + +3=0.
D =T "5 T 53
2¢+5 2x+7 B 2x

+ 3=
195 197 95
& Vi du 5. Cho phuong trinh:
truong hop sau:

b)

x+2m+x—m_mx(x+1)
x+3 x-3  x2-9

(1). Giai phuong trinh trong cac

a) m=1. b) m=2. c) m=

8
5

& Dang 2: TIM GIA TRI CUA BIEN DE GIA TRI CUA HAI BIEU THUC CO MOI

LIEN QUAN NAO PO
Phuong phap giai

Tu méi lién quan gitia gia tri cia hai biéu thiic, ta 14p mét phuong trinh roi giai phuong

trinh nay.

$>6><>VE DU MINH HOAGS 655
& Vi du 1. Cho biéu thic A = x - % vaB=3+ % véi gid tri ndwo ciia « thi hai bidu
thic A va B c6 gia tri bang nhau?

’, g . _]. +1 1 s ., . N ° ~
& Vidu2. ChobabiuthicA=>""";B=""".¢C= v6i gid tri ndo cia x thi A-B =
: x+1 x—1 x2-1
4C? DKXD : x #+1.
Do x-12-(x+1)%=4
& x?—2x+1-x%-2x—-1=4
& —4x=4
< x=-1(khong thoa man DKXD).
Vay khong c6 gia tri ndo ciia x 46 A —B=4C.
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& Dang 3: BIET PHUONG TRINH THAM SO m CO MOT NGHIEM LA x = xo. TIM

CAC NGHIEM CON LAI

Phuong phap giai

e Thay x = x¢ v&o phuong trinh da cho roi giai phudng trinh dé tim gia tri ctia tham sé m.
e Thay gia tri vita tim dudc ctia m vao phuong trinh da cho roi giai phuong trinh dé tim

tat ca cac nghiém.

$9$><>VI DU MINH HQA 656>
& Vi du 1. Cho phuong trinh ’;* X =2

N o = 2. Biét phuong trinh cé mét nghiém x = 1, tim
x
cac nghiém con lai.

& Dang 4: GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH
Phuong phap giai

Gom ba budc :

- Lap phuong trinh.
- Giai phuong trinh.
- Tra loi.

OO VI DU MINH HQOA$><$><S>
- A 2, A v S A v 2 A s R
& Vi du 1. Cho hon con 30 tudi. Trudc day 3 nam thi tudi con bang - tuoi cha. Tinh tuoi
con, tudi cha hién nay.
& Vi du 2. Hai cay dita c6 tat ca 100 trai. Sau khi hai 25 trai 6 cay thi nhat thi sb trai
N . 9 A N M 2 A s 2 A 2 . 2 - X X A , [N .

con lai 6 cay nay bang 3 so trai 6 cay thu hai. Hoi ldac dau moi cay c6 bao nhiéu trai?
& Vi du 3. Lic 9 gio sang mot ngudi di xe may tit A dén B va trude dé 15 phit mot ngudi
di xe dap xuat phat tit diém chinh gifta quang dudng AB dén B. Biét van tbc xe may 1a 50
km/h, van tbc xe dap 1a 20 km/h va ca hai nguoi dén B cing mot lic. Héi ho dén B lic may
gio?
& Vi du 4. Theo ké hoic mét may bom loai nhé phai bom nuéc rudng trong 12 gis. Nhung
do thay may bom nhé bang may bom 16n, méi gid bom dudc nhiéu hon 5m?® nén chéng nhiing
chi 9 gio da bom xong ma con vugt mic 3m® nita. Héi theo ké hoach phai bom vao rudng
bao nhiéu mét khéi nuéc?
@® BAITAP TU LUYEN
<& Bai 8. Cho cac phuong trinh

2x—-4=0 (3.1)

3x% - Tx+2=0 (3.2)

Hai phuong trinh nay c6 tuong duong véi nhau khong néu:

a) Xét trén tap hop N.
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b) Xét trén tap hop Q.

<. g ., 2x-1 18x-8 . ., . . <
& Bai 9. Cho hai biéu thic A =3 - Y vaB-= g 2270 i gia tri nao cta x thi hai
biéu thic nay cé cung mot gia tri?
2¢+1 2x-1 3
Bai 10. Giai ph inh: - =1- . (1
& Bai Giai phuong trin 5r 3 3:i0 o (1)
< Bai 11. Giai phuong trinh: . + LI + 1 .(2)
x+2 x+5 x+3 «x+4
.. . 2 202 +8
& Bai 12. Cho phuong trinh: — — % - 22 (3)

x—a x+a x2—qa?’
Giai phuong trinh nay trong cac truong hgp:

a) a=2.
b) a =3.

& Bai 13. Mot ngudi di tit nha dén co quan bang xe dap thi méat 40 phit, néu di bang
xe may thi chi mat 15 phut. Biét van toc xe dap nhé hon van téc xe may 1a 30 km/h. Tinh
quang duong tu nha téi co quan.

& Bai 14. Hai c6ng nhan lam viéc, ngudi thit nhat méi gio dude 40 san pham, nguvi thi
hai méi gio dugce 50 san pham. Biét ngudi thit nhat 1am nhiéu hon ngudi thi hai 1a 2 gio va

s6 san phdam hai ngusi lam dude béng nhau. Tinh tdng s6 san phdm ca hai ngudi da lam.

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 67



LE TRIEU BA VUONG

. VO TAN DAT
CAOTO
NGCUYEN THANH SON TUAN NGUYEN
NGUYEN QUANG HIEP
TEINH VAN LUAN
BUI QUOC HOAN
THANH LE
THAY HOA
HO NHU VUONG
BUI TIEN MANH
HUA DUC SINH
DANG BUC QUY
PAM THANH PHUONG
TRAN TRONG TIEN

THANH QUAN



BAT PHUONG TRINH BAC
NHAT MOT AN

[Chu’dng]

% Chu dé 1: LIEN HE GIUA THU TU VA PHEP CONG
LIEN HE GIUA THU TU VA PHEP NHAN

@ KIEN THUC TRONG TAM
I. BAT PANG THUC

Ta goi hé thiic dang a < b (hay a > b; a < b; a = b) 1a bat dang thic.
II. LIEN HE GIUA THU TU VA PHEP CONG
Khi cong cung mot sb6 vao ca hai vé cia mot bat dang thiic ta dude bat dang thiic méi cung

chiéu bat déng thic da cho.

a<b © a+c=<b+c

a=b © a+c=<b+c

III. LIEN HE GIUA THU TU VA PHEP NHAN

e Khi nhén ca hai vé cia mét bit dang thic véi cung mot sé6 duong ta dude bat ding

thitc méi cung chiéu véi bat dang thic da cho.

e Khi nhan hai vé cia mét bat dang thic véi cing méot sé6 Am ta dude bat dang thic méi
ngudc chiéu véi bat dang thiic da cho.
a<b o a-c<b-cnéuc>0

a=b © a-c<b-cnéuc<0

IV. TINH CHAT BAC CAU CUA THU TU
Néua<bvab<cthia<ec.
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Chuong 4: BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

() PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

& Dang 1: XAC PINH TINH PUNG SAI CUA MOT BAT PANG THUC
e Van dung thi tu tap hop sé.

e Van dung lién hé gitta tha tu va phép cong, phép nhan.

SO VI DU MINH HOA$> SO>S
& Vi du 1. Méi bat dang thitc sau ding hay sai?
a) 5+(-8)<1; b) (=2)-(=7)>(=5)-(=3).
& Vi du 2. Méi khang dinh sau ding hay sai? Vi sao?

a) (=7)2-9<(-10)-(-4); b) Thuong ctia 15 va —6 nho hon thuong

cua (-12) va 4.
& Vi du 3. Méi bat dang thitc sau ding hay sai? Giai thich.
a) x>+3=3; b) —x?+1<1; ¢) —(x+2)>-5<-5.

& Dang 2: SO SANH HAI SO
Van dung lién hé gitrta thu tu va phép cong, phép nhan.

OO VI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Cho a <b, hay so sanh:

a) a—-3vab-3; b) —5a+1va —-5b+1.
& Vi du 2. Cho s6 a bat ki, hay so sanh:

a) avaa-4; b) a-7vaa+5.

& Vi du 3. Cho s6 m bat ki, hay so sanh m? va m.

& Dang 3: CHUNG MINH BAT PANG THUC

e Cach 1. Dé ching minh A > B ta chiing minh A — B > 0. Dé chitng minh A < B ta
ching minh A -B <0.

e Cach 2. Dung phuong phap bién déi tuong duong
A>Be(C>Ds---M>N.
Néu M > N dung thi A > B dung.

e Cach 3. Dung cac tinh chat ctia bat déng thic.
Tut bat déng thic da biét, ta dung cac tinh chit cia bat ding thic d€ suy ra bat

dang thic phai chiing minh.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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& Vi du 1. Chiing minh bt dang thiic o? + 5% > 2ab.

& Vi du 2. Cho a >0; b >0. Chiing minh rﬁng%+9 >2.
a

& Vi du 3. Choa>b va m >n. Chiing minh rang a + m > b +n.

& Vi du 4. Cho a, b, ¢ >0. Chitng minh rang:
a+b+b+c+c+a

c a b

& Dang 4: AP DUNG BAT PANG THUC PE TIM GIA TRI LON NHAT, GIA TRI

NHO NHAT CUA MOT BIEU THUC

e Néu f(x) =k (k 1a hang s6) va dau “=” xay ra khi va chi khi x = a thi gia tri nhé nhat
cua f(x) la & khi va chi khi x = a.
Ta viét min f(x) = k£ khi va chi khi x = a.

e Néu f(x) <k (k 1a hing s6) va dau “=” xay ra khi va chi khi x = ¢ thi gia tri 16n nhat
cua f(x) la & khi va chi khi x =a.
Ta viét max f(x) = k£ khi va chi khi x = a.

$9$96OVI DU MINH HOA GO 604
& Vi du 1. Tim gia tri nhé nhét cta biéu thiic A = x% - 6x + 10.
& Vi du 2. Tim gia tri nhé nhét ctia biéu thitc B = 552 — 10x + 3.
& Vi du 3. Tim gi4 tri 16n nhat ctia biéu thic C = —x2 + 5x — 4.
& Vi du 4. Tim gia tri 16n nhat ctia biéu thic D =5 —x — % véi x> 0.

& Vi du 5. Tim gia tri nhé nhét ctia biéu thiic E = 2x2 + 8x + y — 10y +43.
2¢x—1

x2+2°

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O G040

& Bai 1. So sanh 2m va m.

& Vi du 6. Tim gia tri nhé nhét ctia biéu thic F =

& Bai 2. Cho a +3>b+3. Ching minh rang —2a +1 < —2b +1.

& Bai 3. Cho x>0 va y <0. Ching minh rang x2y —xy% < 0.
a+b+c
2

& Bai 4. Cho a, b, ¢ 1a ba canh ctia mot tam gidc. Chiing minh rang a <

& Bai 5. Chiing minh cac bat dang thiic:

a) ab<(azb)2; b) a2 +b%2+c?+3=2(a+b+c).
& Bai 6. Tim gia tri nho nhat ctia cac biéu thiic:

a) A=2x2+28x+101; b)Bz(“l)z voi x > 0.
& Bai 7. Tim gia tri 16n nhéat cta cac biéu thic:

a) C =—x2+5x; b) D =2(1-x)(2x - 1).
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& Cha d¢é 2: BAT PHUONG TRINH MOT AN. BAT
PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

@ KIEN THUC TRONG TAM
I. BAT PHUONG TRINH AN

Bat phudng trinh &n x ¢6 dang f(x) < g(x) hay f(x) > g(x), f(x) < g(x), f(x) = g(x) trong d6 f(x)
va g(x) 1a cac biéu thiic ctia cung bién «x.
II. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

B4t phuong trinh bac nhit mét 4n 14 bat phudng trinh c¢6 dang ¢+ b < 0 (hay ax+b > 0;

ax+b<0;ax+b=b)trong dé a va b 1a hai s6 da cho a #0.
III. TAP NGHIEM CUA BAT PHUONG TRINH

Tap nghiém cia bat phuong trinh 1a tap hop tat ca cac gia tri cia 4n dé khi thay vao
phuong trinh ta dudc bat dang thic ding.
Hai bat phuong trinh c6 cung mét tap nghiém goi 14 hai bat phuong trinh tuong duong.

IV. HAI QUY TAC BIEN POI TUONG PUONG BAT PHUONG TRINH

a) Quy tdc chuyén vé: Khi chuyén mot hang ti ctia mot bat phuong trinh tit vé nay sang vé
kia ta phai d6i dau hang ti doé.

b) Quy tdc nhdn véi mét s6: Khi nhan hai vé ctia mot bat phuong trinh véi cung mot s6

khac 0 ta phai

e Giit nguyén chiéu ctia bat phuong trinh néu sé d6 duong.

e D6i chiéu cta bat phuong trinh néu s6 d6 am.

¢) Giai bat phuong trinh dang ax+b <0

ax+b<0sax<-b.

) . -b
e Neua>0thix<—;
a

. Néua<0thix>_—b.
a
d) Biéu dién tip nghiém ciia bat phuong trinh
Trén truc s6, khoang nao khong phai 1a nghiém thi gach bé, khoang nao 1a nghiém thi

gitt lai.
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() PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI BAI TAP

& Dang 1: Kiém tra gia tri x = ¢ ¢6 phai la nghiém cua bat phuong trinh khong?

Thay @ = x vao hai vé ctia bat phudng trinh roi tinh gia tri cta hai vé.
e Néu dudc mét bat déng thic ding thi x = ¢ 13 mét nghiém.

e Néu dudc mot bat dang thic sai thi x = ¢ khong phai 14 nghiém cta bat phuong
trinh.

OO VI DU MINH HOQA$><$O<S

& Vi du 1. Kiém tra xem x = —5 c6 phai 12 nghiém ctia cc bat phuong trinh sau khong?

a) 2x+7<1-3x; b) x2>5—4x.
& Vi du 2. Cho tap hop M = {-5;-4;...;-1;0;1;...;5}. Hay cho biét nhitng phan t& nao caa
tap M 1a nghiém cta bat phuong trinh

a) x| <2; b) |x| > 3; ¢) |x—4|<5.
& Vi du 3. Cho tap A = {0;+1;+2;+3}. Hay cho biét nhitng phan t& nao cta tip hop A via
142 nghiém ctia bat phuong trinh (1), viza 14 nghiém ctia bat phuong trinh (2) duéi day:

*<9 (1) 22+3>1 (2)

& Dang 2: Biéu dién tap nghiém cta bat phuong trinh trén truc sb

e {x|x<a} @ *
Vi
/////////////////////////////////////////////// &
x
e {x|x>a} o
e
} Ry
e {x|x<al © *
/////////////////////////////////////////////// I
T
x
e {x|x=a} &

EOEOGOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Biéu dién tap nghiém ctia cac bat phuong trinh sau trén truc sb

a) a<2; b) x> 3.

& Vi du 2. Cho hinh vé sau

-5 0 x
Hinh vé biéu dién tap nghiém cta bt phuong trinh nao dudi day:
x+1<3 (1)
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-3x<15 (2)
& Vi du 3. Quan sat hinh vé sau
] P
-1 0 2 x

e Ban An khéng dinh: Hinh vé nay biéu dién tap nghiém ctia bt phuong trinh x > —1.
e Ban Bich khéng dinh: Hinh vé nay biéu dién tap nghiém cta bat phuong trinh x < 2.

e Ban Chi khéng dinh: Hinh vé nay biéu dién tap nghiém ctia bat phuong trinh

—1l<x=<2.

Theo em, ban nao dung?

& Dang 3: Lap bat phudng trinh ctia bai toan

e Chon 4n s6 va dat diéu kién thich hdp cho an s6.
e Biéu dién cac dai luong chua biét theo 4n s6 va cac dai lugng da biét.

 Lap bat phuong trinh biéu dién méi quan hé gita cac dai lugng.

OO VI DU MINH HOA $><$>$>
& Vi du 1. Lap bat phuong trinh ctia bai toan sau: Quing duong AB dai 150 km. Mot 6 to
phai chay tit A dén B trong thdi gian khong qua 3 gio. Héi 6 t6 phai chay véi van toc nao?
& Vi du 2. Niam nay ong 69 tudi, chau 9 tudi. Héi sau bao nhiéu nam niia thi ti sb giita

tudi 6ng va tudi chau nho hon 5.

& Dang 4: Giai thich su tuéng dusng ctia hai bit phuong trinh

e Cdch 1: Kiém tra xem hai bat phuong trinh c¢6 cung mét tap nghiém hay khéng?

e Cdch 2: Van dung quy tic chuyén vé va quy téc nhan véi sb6 khéac 0 d€ bién d6i bat

phuong trinh nay thanh bat phuong trinh kia.

EOEOSOVI DU MINH HOA S>>
& Vi du 1. Cho hai bat phuong trinh
2x+5>11va 3x>9.

Chiing t6 rang hai bat phuong trinh nay tuong duong.

& Dang 5: Giai bit phuong trinh

Van dung quy tic chuyén vé va quy tic nhan dua bat phuong trinh vé dang ax < m (hay
ax>m).

Tut bat phuong trinh ax < m, suy ra:
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e Néu a = 0 thi bat phuong trinh 0x < m;
— C6 nghiém 1a moi x néu m > 0;

— V6 nghiém vé6i m <0;
e Néu a > 0 thi bat phuong trinh c6 nghiém x < E;
a

e Néu a < 0 thi bat phuong trinh c6 nghiém x > m
a

$96>$>VI DU MINH HOA G $5$>

& Vi du 1. Giai cac bat phuong trinh sau:
4x—-1 5-3x 2x—-5 4x+3
a) < ; b) < .
9 6 18 10
& Vi du 2. Giai c4c bat phuong trinh sau
S5x+2 4x-3 32x+1) 3x+13
a) < ; b) ——+1<
5 4 20 10
& Vi du 3. Tim nghiém chung ctia hai bat phuong trinh:
3x+17>5x+22 L x—4 2x -7

10 15 Dvagg-1>—— @)

& Vi du 4. Tim nghiém nguyén 4m ctia bat phuong trinh
2¢+4 4x-7 2x-5 2x-1

>
3 18 9 15
, . % (A < 3x -1
& Vi du 5. Giai bat phuong trinh = 2.
x

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 96049
& Bai 1. Bat phuong trinh (x —4)? > x(x — 12) ¢6 bao nhiéu nghiém nguyén am?

& Bai 2. Tim s6 nguyén 16n nhat théa man méi bat phuong trinh sau
3x—17 S S5x+1

a) 9-5x>1,5; b)
20 15
<& Bai 3. Tim nghiém nguyén chung ctia hai bat phuong trinh
2 —
a) 15x—4>8 va T 6x > —20; b) §x+5>9véx >1.
< N A , . P LR P 3—2x P .2 . » - R P

<& Bai 4. Tim tap hop céc gia tri ctia x dé biéu thic I6n hon gia tri caa biéu thic
x—14

10 °

& Bai 5. Cho phuong trinh 5x—4 = 3m +2 (1) trong d6 x 12 4n s6, m 14 mot s6 cho trudc.
Tim gia tri ciia m dé€ phuong trinh (1) ¢6 nghiém duong.

& Bai 6. Giai cac bat phuong trinh sau
32x+1) 3x +52 4x—-1 6x-19 9x-11
a) +1> ; b) + < .
20 10 2 6 3
13x -1
bx+4

& Bai 7. Giai bat phuong trinh > 3.
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% Chia dé 3: Phuong trinh chia diu gia tri tuyét ddi
@ Trong tam kién thic
I. Nhac lai vé gia tri tuyét déi
lal =a khia =0
la| =-a khia <0.
II. Giai phuong trinh chia dau gia tri tuyét d6i
Thuc hién cac budc:
e Xét diu cta biéu thic trong diu gia tri tuyét doi dé bé dau gia tri tuyét déi theo dinh
nghia.
e Giai phuong trinh thu dudc sau khi bé dau gia tri tuyét doi.
e Nhan xét nghiém c6 théa man diéu kién dang xét hay khong.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Giai phuong trinh |A(x)| = k£ véi k& 1a hang s6 (k> 0)

Alx)=F 1)
[A(x)| =k &
Alx)=-k (2)

Giai (1) va (2) roi 1ay tat ca cac nghiém via tim dudc.

$O6OGOVI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Giai phuong trinh [5x—1|=9.

& Vi du 2. Giai phuong trinh 13 —|x+ 10| = 4.

& Dang 2: Giai phuong trinh |A(x)| = [B(x)] (¥)

A(x) =B(x) (1)
|A(x)] = |B(x)|
A(x) =—-B(x) (2)

Tap nghiém ciia (*) 1a hop tat ca cac nghiém cta (1) va (2).

$>6>4SVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Giai phuong trinh |? — 8x| = |« +8|.
& Vi du 2. Giai phuong trinh |4 —x| = |2x +3].

& Dang 3: Giai phuong trinh |A(x)| =B(x) (¥)
e Xét truong hop A(x) =0, khi do (*) tré thanh A(x) = B(x) (1).
Giai (1) roi déi chiéu véi khoang dang xét dé chon nghiém thich hop.

e Xét truong hop A(x) <0, khi do (*) tré thanh —A(x) = B(x) (2).
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Giai (2) roi d6i chiéu véi khoang dang xét d€ chon nghiém thich hgp.

o Két luan: Nghiém cta (*) 1a tat ca cac nghiém thich hop tim dudc trong hai trusng
hop trén.

$O6OOVI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Giai phuong trinh [2x+5|=x+6 (*).

& Vi du 2. Giai phuong trinh [x—4|=3x-2 (¥).
& Vi du 3. Giai phuong trinh [5x-2|=2x-3  (¥).
& Vi du 4. Giai phuong trinh [4x—1|=4x—1.

& Vi du 5. Giai phuong trinh |x2 - 3x| = 3x —x2.

Giai phuong trinh |[A(x)| + |[B(x)| =C(x) (¥)

 Xét tiing khoang thich hop ctia x d€ bo ca hai dau gia tri tuyét doi.
 Giai phuong trinh ng vé6i méi khoang ctia x dé chon nghiém thich hop.

e Két luan: Tap nghiém ctia phuong trin da cho 1a tat ca ciac nghiém thich hop tim
dudc 6 trén.

$>6>4OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Giai phuong trinh 5|x+1|—|x—3|=x+12 biét —-1<x<3.
& Vi du 2. Giai phuong trinh 3|x — 1|+ 2|x — 4| = x + 17.
@® Bai tap tu luyén
<& Bai 8. Giai cac phuong trinh.

1
a) |5bx—7/+8=11. b) §|x—9l—5:—6.

& Bai 9. Giai cac phuong trinh.

a) [2x+1|=|x+11]. b) 18x—1|=|x—3|.

<& Bai 10. Giai cac phuong trinh.

a) |7x+3|=—-x+5. b) 13x-1|+2=x.

<& Bai 11. Giai cac phuong trinh.

a) lx—2[+|x-3|=0. b) |x—2|+|x—3|=15.

& Bai 12. Ching minh rang phuong trinh
2

2 m 2
xX“+mx+—
4

=x’+mx+—
4

¢6 nghiém bat ki va khong phu thudc vao gia tri cta m.
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% Cha dé 4: On tap chuong IV
@ Trong tam kién thic

Bat déng thic va lién hé gitta thi tu va phép tinh.

Bat phuong trinh va hai quy tac bién d6i tuong duong bat phuong trinh.
e Giai bat phuong trinh.
 Giai phuong trinh chua dau gia tri tuyét dbi.

e Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chitng minh bit dang thic

C6 thé xét hiéu hai vé, c6 thé bién d6i tuong duong hoic dung cac tinh chat ctia bat dang
thuec.

6965465V DU MINH HOA SO 69
. , . 2, 22 o1 1
& Vi du 1. Ching minh bat dang thic ~ + - =
Xy x+y
& Vi du 2. Chiing minh bat ding thic 3(a?+ b2 +c2) = (a +b +¢)>.

-x+1 1

x2+x+1 9 3
& Vi du 4. Chiing minh ring (ax+by)? < (a2 +b2)(x2 + y2). Ap dung: Cho 3x+4y =5, chiing

minh rang x? +y% > 1.

véi x, y > 0.

& Vi du 3. Chiing minh b4t dang thic

& Dang 2: Tim gia tri nhoé nhét, gia tri 16n nhit caa biéu thitc f(x)

Ta ching minh ring f(x) = % (hodc f(x) < k) va chi ré ddu déng thic xay ra khi nao.

OO VI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Tim gi4 tri nhé nhét ctia biéu thiec.
a) A=x2-3x+2. b) B=(x+y)*—8(x+y)?+17.
& Vi du 2. Tim gi4 tri 16n nhat ctia biéu thiic.

a) C=—x2+14x-"170. b) D = —x*+2x2+9.

& Vi du 3. Cho biéu thitc F = 3(5 - x)(3x — 7). Tim gi4 tri 16n nhat cta F.

& Dang 3: Giai bat phuong trinh

Van dung quy téc chuyén vé va quy tic nhan.

$>6>$>VI DU MINH HOA S $5$>

& Vi du 1. Giai b4t phuong trinh réi biéu dién tap nghiém ctia chiing 1én trén truc sb.

a) x—5<3(1,5—2x) b) 2x—5>x+1
14 35 ' 4 2
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& Vi du 2. Cho bat phuong trinh a?x—ax>3-x (1).
a) Giai bat phuong trinh (1) khi a = 2.
b) Ching minh rang bat phuong trinh (1) luén c6 nghiém véi moi gia tri cta a.

& Vi du 3. Tim nghiém chung ctia hai b4t phuong trinh.
(x-52<x?+x+3 (1)
xx+Dx-3)>x(x—4) (2)
x+1 Bx+9
<

, N LN A > A < 5
& Vi du 4. Tim nghiém nguyén dudng ctia bat phuong trinh T <

x2-x+5

& Vi du 5. Giai bat phuong trinh ————— > 1.
: x2+x+3

& Dang 4: Giai phuong trinh chita diu gia tri tuyét d6i

Xét diu cta biéu thic trong dau gia tri tuyét d6i dé bd dau gia tri tuyét doi dua phuong

trinh vé dang khong con dau gia tri tuyét d6i.

OO VI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Giai cac phuong trinh.
a) [93x+ 13| = 80. b) |-4x-5|=17.

& Vi du 2. Giai c4dc phuong trinh.

1
a) 1000 — x| = «. b) Ex—3 +x-12=0.
& Vi du 3. Giai c4dc phuong trinh.
a) |8x—7=3x-"1. b) |9x —45| =45 —9x.

& Vi du 4. Giai phuong trinh |x—2|—|x +2|= 2.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$S 6040
& Bai 1. Cho biét trong cac khang dinh sau, khang dinh nao ding, khang dinh nao sai?

a) [ |x>3vax>5viét gop lai thanh x> 5.

b) [ ]x<2vax<7viét gop lai thanh x < 2.

¢) | |x>2vax<11viét gop lai thanh 2 <x <11.
d) [ |x>2hodc x < —1 viét gop lai thanh 2 <x < —1.

<& Bai 2. Hai bat phuong trinh sau c6 bao nhiéu nghiém nguyén chung.
1
gx—2 <1 va 3(b-x)<-45.
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<& Bai 3. Tim gi4 tri ctia m dé phuong trinh sau c6 nghiém x > -1
x+m x+1

+ =2.
3 2

\ e s A ~ 3 + 5

& Bai 4. Giai bat phuong trinh ;C+ Tz 1.
X

<& Bai 5. Giai phuong trinh |x — 2| + 8 = 4x.

N e N ., . 2, A 2 o 2 P 4 - 1
<& Bai 6. Tim gi4 tri 16n nhat ctia biéu thic F = :—+3

X
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LE TRIEU BA VUONG

. VO TAN DAT
CAOTO
NGCUYEN THANH SON TUAN NGUYEN
NGUYEN QUANG HIEP
TEINH VAN LUAN
BUI QUOC HOAN
THANH LE
THAY HOA
HO NHU VUONG
BUI TIEN MANH
HUA DUC SINH
DANG BUC QUY
PAM THANH PHUONG
TRAN TRONG TIEN

THANH QUAN



| TO GIAC

[ Churdng]

& chu dé 1: TU GIAC
e Trong tam kién thic
e T giac 16i 1a td gidc luén nam trong mét nita miét

phéng c6 bé 1a dudng thang chia bat ki canh nao caa

tt gidc.

e T giac 16i ABCD c¢6 A+B+C +D =360°.

e Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Nhan dang tw giac

Dua vao dinh nghia cta ti giéc 16i.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604

& Vi du 1. Cho hinh bén,

hay ké tén cac tit giac 16i va khong 16i c6 trong hinh vé.

& Vi du 2. Trong hinh bén duéi cé bao nhiéu ti gidc 16i, 1a nhiing ti giac nao?
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& Dang 2: Tinh s6 do géc

Van dung tinh chat téng cac géc ciia ti gidc, cia tam giac.

EOEOGOVI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Tim sb do x trong hinh bén duéi.

B
70°

3x

& Vidu 2.
Chiing minh rang tong cac géc ngoai clia mot ti gidc bang

360° (moi dinh chi tinh mét géc ngoai).

D C
& Vi du 3. Ba géc ngoai tai ba dinh A, B, C cua tit giac ABCD 1an luot 14 40°, 70°, 120°.
Tinh s6 do ctia géc trong tai dinh D.
& Vidu 4. T gidc ABCD c6 A +B =220°. Céc tia phan giac ciia géc C va géc D ciat nhau
tai O. Tinh s6 do ctia géc COD.

& Dang 3: Vé tit giac biét 5 yéu tb

Vé tam giac c6 ba dinh 1a ba dinh cta ti gidc. Sau d6 vé dinh thi tu théa man diéu kién

hai yeu to con lai.

$OOSOVI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. V& tit gisc ABCD biét AB=1,5 cm, AC =3,5 cm, AD =2 cm, CD =4 cm va
BD =3 cm.
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& Dang 4: Ching minh hé thuc giva cac 46 dai, tinh d6 dai.

Van dung céac dinh Ii lién quan dén d6 dai nhu bat dang thic tam giac, dinh ly Py-ta-go.

OO VI DU MINH HOQA GO
& Vi du 1. Chiing minh rang trong mét ti giac, tong hai duong chéo 16n hon ntta chu vi
cua tu giac do.
& Vi du 2. Cho tit gidc ABCD, hai duong chéo vudng géc tai O. Biét BC =15 cm, CD =24
cm va AD =20 cm. Tinh d6 dai AB.
$96>6OBAI TAP VAN DUNG G049
<& Bai 1. Trong hinh bén duéi c6 bao nhiéu ti giac, 1a nhiing ti gidc nao?
A B

D C
<& Bai 2. Tong s6 do ba géc cia mot ti giac hon sb6 do ctia géc thit tu 1a 220°. Tinh sb6 do
cua goc thu tu.

& Bai 3. Chiing minh ring trong mét ti gic, tong hai géc ngoai tai hai dinh bang tong

hai goc trong tai cac dinh con lai.

& Bai 4. Cho ti giac ABCD. Céc tia phan giac ctia géc A va géc B cat nhau tai M. Cac tia
phén gidc géc C va D cit nhau tai N. Ching minh réding AMB + CND = 180°.

& Bai 5. T giac ABCD c¢6 AC =a, BD = b. Goi M 1a mét diém nam trong ti giac. Héi tong
cac khoang cach tit M dén bon dinh A, B, C, D c6 gia tri nhd nhat 1a bao nhiéu?

& Chu dé 2: HINH THANG. HINH THANG CAN
g Trong tam kién thic
1.

Hinh thang la t gidc ¢6 hai canh d6i song song. Hai A B

canh song song goi la hai canh day, hai canh con lai goi

la hai canh bén.

2. Nhan xét.

e Néu mot hinh thang c¢6 hai canh bén song song thi hai canh bén bing nhau, hai

canh déy bang nhau.
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e Néu mot hinh thang c6 hai canh day béng nhau thi hai canh bén song song va bang

nhau.
R R A B
3. Hinh thang vuong la hinh thang ¢6 mot goc vuong. o
D C

4. Hinh thang can la hinh thang c6 hai géc ké mét day bang nhau.

5. Tinh chét ctua hinh thang can

Trong hinh thang can

e Hai canh bén biéng nhau AD = BC.

 Hai dudng chéo bang nhau AC = BD.

e Hai géc d6i bu nhau A +C =B +D = 180°.
6. Diu hiéu nhan biét hinh thang can
 Hinh thang c6 hai géc ké mot day bang nhau 1a hinh thang can.

e Hinh thang c6 hai dudng chéo bang nhau 13 hinh thang can.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai toan

& Dang 1: Tinh s6 do géc

e Van dung cac tinh chét vé géc tao béi mot dudng théng cit hai dudng thang song

song.

e Van dung tinh chit trong hinh thang can: hai géc ké mot day bang nhau, hai géc

doi bu nhau.

EOGOOVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Cho hinh thang ABCD (AB || CD). Tim s6 do x va y trong cac hinh vé sau

A B A B A B
o 120° x y x 130°
X L 45 0°
D C D C D C

& Vi du 2. Cho hinh thang ABCD (AB | CD). Biét B-C = 40°, C-D =20°. Tinh céc goc
cua hinh thang.
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& Vi du 3. Cho hinh thang ABCD vuéng géc tai A va D. Biét AD =2 cm, BC =4 cm. Tinh

s6 do géc B va C.

& Vi du 4. Cho hinh thang can ABCD (AB || CD). Biét A = 120°. Tinh s6 do cac géc con

lai.

& Dang 2: Chiing minh hai géc bang nhau, hai doan thang bang nhau

e C6 thé van dung cac tinh chit cta hinh thang can: cac géc ké mot day bang nhau,

céac canh bén bang nhau, cac dudng chéo bang nhau.
¢ C6 thé van dung tam gidc can: hai canh bén bang nhau, hai géc 6 day bang nhau.

 C6 thé ching minh hai tam giac biang nhau dé suy ra, cic géc tuong tng bang nhau,

cac canh tuong tng bang nhau.

OO VI DU MINH HOA$><$O><S
& Vi du 1. Cho hinh thang can ABCD (AB | CD). Chitng minh rang CAD =DBC.
& Vi du 2. Cho hinh thang cAn ABCD (AB | CD). Hai dudng chéo cat nhau tai O. Biét
COD = 60°. Chiing minh rang hinh thang nay c¢6 méi dudng chéo bing tong hai day.

& Vi du 3. Cho hinh thang can ABCD, day nhé AB. Vé AH 1 CD. Chitng minh rang DH =
CD-AB
—

& Dang 3: Nhan biét hinh thang, hinh thanng can

* Dua vao dinh nghia ciia hinh thang, hinh thang can.
e Dua vao dau hiéu

- Hinh thang c6 hai dudng chéo bang nhau 14 hinh thang can.

— Hinh thang c6 hai géc d6i bi nhau la hinh thang can.

OO VI DU MINH HOA SO>SO
& Vi du 1. Tt gidc ABCD ¢6 A+D = B+C. Chiing minh rang ti gidc ABCD 1a hinh thang.
& Vi du 2. Cho tam gidc ABC cén tai A. Trén tia dbi clia tia AB lay diém M, trén tia d6i
cia tia AC lay diém N sao cho AM = AN. Chiing minh réng ti gidc MNBC 1a hinh thang
can.
& Vi du 3. Tt gidc ABCD c6 A =B, C =D. Chitng minh rang ti gidc ABCD 1a hinh thang

can.

& Dang 4: Tinh d6 dai doan thang

C6 thé vé thém dudng cao, roi dung phuong phap ti gidc bang nhau hodc dinh 1i Py-ta-go.

EOGOOVI DU MINH HOASS><$OSS
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& Vi du 1. Hinh thang cAn ABCD c6 day nhd AB =10 cm, ddy 16n CD = 20 cm va dudng
cao AH =12 cm. Tinh d6 dai canh bén.
& Vi du 2. Cho hinh thang can ABCD, day nhé AB, dudng cao AH =2. Biét HC = 3,5 va
HD =1,5. Tinh chu vi ciia hinh thang can nay.
& Vi du 3. Cho hinh thang vuéng ABCD (AB | CD) c¢6 D =90°, C =45°. Biét AB=2, CD =
5. Tinh d6 dai AD.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG$>6O4O

< Bai 1. Hinh bén dudi c6 AB | CD | EF | GH. Héi trong hinh d6 c¢6 tit ca bao nhiéu hinh
thang?

& Bai 2. Ti giac ABCD ¢6 B=C, A =3D, D =45°. Hay cho biét dang cta ti gidc ABCD.

& Bai 3. Cho hinh thang can ABCD, day nhé AB. Cac dudng thang chita hai canh bén
cat nhau tai O. Chitng minh rang OA = OB.

< Bai 4. Cho tam gidc ABC can tai A. Piém O nam trong tam giac d6. Trén canh AB
14y diém D, trén canh BC lay diém E sao cho OD | BC, OE || AC. Chiing minh rang ti giac
DOEB la hinh thang can.

& Bai 5. Cho hinh thang can ABCD (AB | CD), AB =BC va BC 1 BD.
a) Chiing minh rang AC L AD.
b) Tinh s6 do cac géc ctia hinh thang.

¢) Goi O 1a giao diém cua hai dudng chéo. Ching minh réng diém O cach déu hai canh
bén va day 16n.
& Chi dé 3: PUONG TRUNG BINH CUA TAM GIAC,
CUA HINH THANG
e Trong tam kién thic
1. Pudng trung binh cua tam giac 1a doan thang néi trung diém hai canh ctia tam giéc.

2. DPinh li 1. Dudng thang di qua trung diém mét canh clia tam gidc va song song véi canh

thit hai thi di qua trung diém ctia canh thi ba.
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3.

Dinh li 2. Duong trung binh ctia tam gidc song song vdi
canh thit ba va bang nia canh &y. MN la duong trung
MN | BC

binh cua AABC suy ra 1 -
MN = §BC

B C
4. Pudng trung binh cta hinh thang 1a doan néi trung diém hai canh bén ctia hinh

thang.

5. Pinh li 3. Duong thang di qua trung diém moét canh bén ciia hinh thang va song song
v6i hai ddy thi di qua trung diém cia canh bén thit hai.

A
Dinh li 4. Duong trung binh cia hinh thang song song
vdi hai ddy va bang nita tong hai ddy. MN la duong trung M 7Z

binh cua hinh thang ABCD ta co 71 {\

MN |AB||CD D C
AB+CD
MN = 5

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tinh d6 dai doan thang va chitng minh cic quan hé vé d6 dai

Van dung céc dinh 1i 1, 2, 3, 4 vé dudng trung binh cfia tam giac, cia hinh thang.

$O6OOVI DU MINH HOA$><$O S
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC vudng tai A, AB =5, BC = 13. Qua trung diém M cua AB,
vé mot duong thang song song véi AC cat BC tai N. Tinh d6 dai MN.

& Vi du 2. Cho tit gide ABCD c¢6 AB=a, CD =b. Goi E va F lan luct 12 trung diém cua

. Y b
AD va BC. Ching minh rang EF < %.

Nhan xét. D& c6 thé van dung dudc dinh li vé dudng trung binh cia tam giac, nhiéu khi
phai vé thém trung diém mot canh ctia tam giac.

& Vi du 3. Cho hinh thang ABCD (AB | CD) c6é AB=2,CD =5. Goi M, N lan lugt 14 trung
diém ctia AD va BC. Poan thang MN cat BD tai E, cat AC tai F. Tinh d¢ dai EF.

& Vi du 4. Cho hinh thang ABCD (AB || CD). Goi E va F lan ludt 1a trung diém ctia AD
va BC. Biét rang DE + EF + FC = a. Tinh chu vi ctia hinh thang ABCD.
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& Vi du 5. Cho tam gidc ABC, duong trung tuyén AD. Goi M 1a mét diém trén canh AC
]- . < . [ o N P . M
sao cho AM = §M C. Goi O la giao diém caa BM va AD. Ching minh rang

a) O la trung d&iém cta AD.

b) OM = iBM.

& Dang 2: Chitng minh hai dudng thang song song. Chitng minh ba diém thang

hang
e C6 thé dung tinh chat dudng trung binh ctia tam gidc, cia hinh thang dé ching
minh hai dudng thang song song.

e C6 thé dung tién dé O-clit d& chiing minh ba diém théng hang.

EOGOOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Cho tam gisdc ABC. Goi M va N lan luct 14 trung diém ctia AB va AC. Goi P
va @ 1an ludt 13 trung diém ctiia BM va CN. Chiing minh rang MN || PQ.

& Vi du 2. Cho tam giac ABC, hai dudng trung tuyén BM va CN cat nhau tai G. Goi D
va E lan lugt 1a trung diém cta GB va GC. Ching minh rang

a) MN | DE. b) ND | ME.
& Vi du 3. Cho hinh thang ABCD (AB || CD). Goi M, N, P, Q lan luct 14 trung diém cta
AD, BC, BD va AC. Chitng minh bén diém M, N, P, Q thang hang.

& Vi du 4. Cho hinh thang ABCD (AB | CD). ¢c6 CD > AD +BC. Cac duong phan giic ctia
géc A va géc D cat nhau tai E. Cac dudng phan gidc ciia géc B va géc C cit nhau tai F.
Chiing minh rang EF || AB.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$>6O4O
& Bai 1. Cho tam gidc ABC, dudng trung tuyén AM. Goi D, E, F 1an luot 1a trung diém
ctia AB, AC va AM. Chiing minh réng

a) Ba diém D, E, F thang hang. b) F la trung diém cta DE.
<& Bai 2. Trong hinh bén duéi c6 DE || FH | BC. Hay tim cac do dai x va y.

A
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e N 1 . X N g
<& Bai 3. Cho hinh thang ABCD (AB || CD), AB = ECD' Goi M, N lan ludy la trung diém
cta AD va BC. Poan thing MN cit BD tai P, ciat AC tai Q. Ching minh ring MP = PQ =
QN.

& Bai 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng cao AH. Goi M va N lan ludt 1a trung
diém ctia HA va HC. Chiing minh rang BM L AN.

<& Bai 5. Cho tam giac ABC, dudng trung tuyén AM. Qua trung diém O ctia AM, vé dudng
thang xy sao cho B va C thudc cung mdt nita mat phang bo xy. Goi A’, B’ va C' lan lugt 1a

hinh chiéu vuéng géc ctia A, B, C trén xy. Chiing minh réng
AA = BB’ er CC’.

& chua a2 4: DUNG HINH BANG THUGC VA COMPA.
DUNG HINH THANG

9 Trong tam kién thic

1. Bai toan vé hinh ma chi st dung hai dung cu la thuéc va compa la bai toan dung hinh.
2. Cac bai toan dung hinh da biét 1a

(a) Dung doan thang bang doan thang cho trudc.
(b) Dung mot géc bang mot gée cho trude.

(c) Dung trung truc cia doan thang cho trudc, dung trung diém ctia mot doan thang
cho trudc.

(d) Dung tia phan giac cia mot goc cho trude.

(e) Qua mot diém cho trude, dung dudng thang vudéng géc véi mét dudng thing cho
trudc.

(f) Qua mét diém nam ngoai mot dudng thang cho trudc, dung duong thing song song
v6i mét duong thang cho trude.

(g) Dung tam giac trong cac truong hdp (c.c.c), (c.g.c) va (g.c.g).

3. Bai toan dung hinh gém c6 bon budc

Phan tich.

Cach dung.

Ching minh.

Bién luan.

4. S6 yéu t6 can thiét d€ dung mot hinh
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(a) Dung ti gidc can biét trude 5 yéu t6 (canh, géc, dusng chéo) trong dé sé géc cho
truée khong qua ba.

(b) Dung hinh thang can biét trudc 4 yéu t6, trong d6 sé géc cho trudc khong qua hai.
(c) Dung hinh thang can can biét trudc 3 yéu t6, trong dé sb6 goc cho trudc khong qua

mot.

@) Cic dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Dung ti giac

* Dung tam giac c6 ba dinh la ba dinh caa ta giac.

e Dung dinh thi tu théa méan hai yéu t6 con lai.

$>6>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Dung ti gidc ABCD biét AB=25, BC =3, AD =2 va BD = 4.

& Vi du 2. Dung tit gidc ABCD biét BC =3,5,CD =5, AD =2,5, AC =5, BD = 4.

& Vi du 3. Dung tit gidc ABCD biét BC =2, CD =4,5, AD =2,5, D = 45°, C = 50°.

& Dang 2: Dung hinh thang

* Dung tam giac c6 ba dinh la ba dinh caa hinh thang.

e Dung dinh thi tu théa mén hai diéu kién trong d6 c6 mét diéu kién song song.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 604
& Vi du 1. Dung hinh thang ABCD (AB || CD) biét CD =5, AD =2,5, AC =4, AB =3.

& Vi du 2. Dung hinh thang ABCD (AB | CD) vudng tai D biét DC =5, AD =2 va BD =4.
& Vi du 3. Dung hinh thang ABCD (AB | CD) biét BC =2,5, CD =4,5 va AD =3, D = 50°.
& Vi du 4. Dung hinh thang ABCD (AB | CD) biét AB=2,BC=3,CD =5va AD =2.

& Vi du 5. Dung hinh thang cdn ABCD (AB | CD) biét CD =5, D = 50° va dudng cao

& Dang 3: Dung tam giac (trit nhitng trudng hop co ban da biét cach dung)

e Dung mot tam gidc phu, c6 hai dinh ctia tam giac can dung.

e Dung dinh con lai théa man hai diéu kién nao dé.

66OV DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Dung tam gidc ABC biét BC =4, AB+AC =5 va B ="70°.

& Vi du 2. Dung tam gidc ABC vuéng tai A biét BC =5, AC - AB =2.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$GO4O
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& Bai 1. Dung hinh thang ABCD (AB | CD) biét AD =2;CD =4;D =70°;C = 45°.
& Bai 2. Dung hinh thang can ABCD (AB | CD) biét CD =5;AD =2,5;AC = 4.
<& Bai 3. (*)Dung hinh thang can ABCD (AB || CD) biét AB = 3;CD = 6; dudng cao AH =2.

& Bai 4. (*) Cho géc nhon xOy va mét diém M nam trong géc d6. Hay dung dudng thang
d di qua M cat hai canh Ox va Oy 1an ludt tai A va B sao cho M 1a trung diém ctia AB.

& Cha dé 5: POI XUNG TRUC

9 Trong tam kién thic
I. Hai diém d6i xiing qua mét duong thang

Hai diém goi 1a d6i xting nhau qua dudng thang d néu d la A

duong trung truc cia doan thang néi hai diém dé. ]Lj

Quy udc: Néu diém M e d thi diém d6i xing v6i M qua dudng d J[M
B

thang d ciing 1a M.
II. Hai hinh doi xing nhau qua mot duong thang
Hai hinh dudc goi la dbi xing nhau qua mét dudng thang néu méi diém thuéc hinh nay d6i

xting v6i mot diém thudc hinh kia qua duong thang dé va ngudc lai.

A’\

Bl

Tinh chat 1. Néu hai doan thang (géc, tam giac) d6i xing véi nhau qua mot dudng thang
thi ching bang nhau.

III. Hinh c6 truc d6i xing

Pinh nghia 1. Duong thang d goi 1a truc dbi xtng cla A H B
hinh % néu diém d6i xting véi mdi diém thudc hinh 7
qua duong thang d cling thudc hinh 7.

« Truc d6i xiing ctia hinh thang can

Puong thang di qua trung diém hai day ctia hinh thang can D H H C

12 truc doi xting ctia hinh thang can.
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@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Vé hinh d6i xiing ctia mét hinh cho truée

e Dua vao dinh nghia cta hai hinh d6i xting nhau qua mot dudng thang.

 Dic biét, d€ vé doan A'B’ dbi xing véi AB qua dudng thang d, ta vé A’ d6i xing
v6i A, B' d6i xting v6i B roi n6i A’,B’. P& vé AA'B'C’ d6i xiing v6i AABC qua dudng
thang d, ta vé cac diém A’,B’,C’ 1an lugt d6i xting véi A,B,C qua duong thang d roi

noi A',B’,C’ v6i nhau.

$>6>4OVI DU MINH HOA G604
& Vidul.
Cho tam giac ABC va duong thang d di qua A C
(xem hinh bén). Hay vé tam giac d6i xting véi tam B

giac ABC qua dudng thing d.

d A
& Vidu 2.
Cho ti giac A’B'C'D’ @61 xiing véi ti gidc ABCD qua duong thang xy x
trong hinh bén. A

& Vi du 3. V& hinh dbi xiing v6i hinh bén qua truc d.

& Dang 2: Tim hinh c6 truc déi xing. tim truc d6i xiing ctia mo6t hinh

Van dung dinh nghia hinh c6 truc d6i xiing, dinh 1i vé truc d6i xing ctia hinh thang can.

$S6OGOVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Trong céc chit cai in hoa L,M,N,O,P chit no cé truc doi xing? Xac dinh truc

doi xung cua chu cai do.

& Dang 3: Ching minh hai doan thang bang nhau, hai géc bang nhau

 Van dung dinh nghia ctia hai diém déi xting qua mot dusng thang.

e Van dung tinh chit: Néu hai doan théng (géc, tam giac) dbi xiing véi nhau qua méot

duong thang thi ching bang nhau.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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& Vi du 1. Cho hinh thang ABCD vuéng tai A va D. Vé cac diém E va F lan lugt d6i xiing
v6i B va C qua AD. Chiing minh rang

a) EF = BC;
b) Tu giac EBCF la hinh thang can.

& Vi du 2. Cho tam gidc ABC,A =75°. Hai dudng cao BD va CE cat nhau tai H. Goi K 1a
diém d6i xiing ctia H qua BC. Tinh s6 do géc BKC.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC can tai A c6 A = 120°. Goi d la dudng trung truc ciia AB.
Vé diém D d6i xiing véi diém C qua d.

a) Ching minh réng tia CB la tia phan giac ciia géc ACD.

b) Tinh s6 do ctia géc BDC.

& Dang 4: Chitng minh hai diém d6i xiing qua moét duwong thang

Van dung dinh nghia ctia hai diém d6i xiing qua mét dudng thang.

696545V DU MINH HOA G569
& Vi du 1. Cho tam giac ABC can tai A, duong trung tuyén AM. Mot duong thang song
song véi BC cat AB va AC 1an ludt tai D va E. Chiing minh rang

a) B va C d6i xing qua AM;
b) D va E d6i xting qua AM.

& Vi du 2. Cho géc nhon x0y, tia phan gidc Ot, diém M thudc tia Ot. Vé diém A d6i xiing
v6i M qua Ox. Vé diém B dbi xting véi M qua Oy. Chiing minh rang hai diém A va B dbi
xuing nhau qua Ot.

& Vi du 3. Cho tam gisc ABC can tai A, dudng phan giac AD. Trén tia d6i ctia tia AB va
AC 1an lugt lay cac diém M va N sao cho AM = AN. Chiing minh rang hai doan thing BN
va CM d6i xting qua AD.

& Dang 5: Tim vi tri cia mét diém dé tong hai doan thang ngan nhét

Van dung tinh chat hai doan théng dbi xing qua mot truc thi bang nhau va van dung

bat dang thic tam giac.

$OGOOVI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Cho hai diém A va B thudc cing mot nita mit phang bo 1a dudng thang d. Xac
dinh vi tri cia M trén d sao cho MA + MB ngan nhét.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG SOG40

& Bai 1. Cho biét méi cau sau ding hay sai?
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a) Hinh thang can c6 truc d6i xing di qua giao diém ctia hai dudng chéo.
b) Mbi dudng thang c6 vé6 s6 truc dbi xing.

¢) Mbi géc c6 mét truc dbi xing 1a duong phan giac ctaa géc ay.

d) Tam giac déu c6 mot va chi mot truc dbi xing.

& Bai 2. Cho duong thang d, doan thing AB va diém M nam giita A va B. Vé cac diém
A',B' va M’ 1an ludt dbi xiing v6i A,B va M qua dudng thang d. Ching minh M’ nam giita
A'vaB'.

& Bai 3. Cho géc xOy va mét diém M trong géc d6. Vé diém A d6i xing véi M qua Ox, vé
diém B d6i xtng véi M qua Oy. Chiing minh réing duong trung truc cia AB di qua O.

& Bai 4. Cho géc nhon xOy va diém A nam trong géc d6. Néu cach dung tam giac ABC
v6i B € Ox; C € Oy sao cho chu vi tam gidc ABC nhé nhat.

& Cha d¢é 6: HINH BINH HANH

9 Trong tam kién thic
I. Dinh nghia

Hinh binh hanh 13 mét t& gidc ¢6 cac canh déi song song. A B

sl

II. Tinh chéit ctia hinh binh hanh

e Cac canh dbi bang nhau
e Céc goc d6i bang nhau

e Hai dudng chéo cat nhau tai trung diém ctia méi duong.

III. Dau hiéu nhin biét hinh binh hanh

e Tt giac ¢ cac canh ddi song song 1a hinh binh hanh

e Ti giac c6 cac canh d6i bang nhau 14 hinh binh hanh

e Ti giac c6 hai canh d6i song song va bang nhau 14 hinh binh hanh
 Ti gidc c6 cac goc d6i bang nhau 14 hinh binh hanh

 Ti giac c6 hai dudng chéo cit nhau tai trung diém ctia méi duong 1a hinh binh hanh
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@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chitng minh hai géc bang nhau. tinh s6 do géc

Van dung tinh chat: Trong hinh binh hanh, cac géc dbi bang nhau,cic géc ké mbi canh

bu nhau.

$>6>4OVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Tinh c4c géc ciia hinh binh hanh ABCD biét A - B = 30°.
& Vi du 2. Hinh binh hanh ABCD c6 A = 3B. Tinh céc géc ctia hinh binh hanh dé.

& Vi du 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén canh AB lay diém M, trén canh AD l4y diém
N sao cho CM || AN. Ching minh ring AMC = CNA.

& Dang 2: Chiing minh hai doan thang bang nhau, cic quan hé vé dé dai. tinh

d6 dai doan thang

St dung céc tinh chat vé canh d6i, vé dudng chéo ctia hinh binh hanh.

&GO VI DU MINH HOQA >SS
& Vi du 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Vé AE va CF cung vudng géc véi BD. Chiing minh
riang AE = CF.
& Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD, hai duong chéo cat nhau tai 0. Qua O vé mot
duong thing cit AB va CD lan lugt tai M va N. Ching minh rang O 1a trung diém cta
MN.
& Vi du 3. Cho hinh binh hanh ABCD, hai dutng chéo cit nhau tai 0. Qua D vé duong
théng xy sao cho A va C nim cung phia véi xy. Goi H,I,K 1an ludt 1a hinh chiéu caa A,B,C
trén xy. Ching minh réng AH +CK =BI.
& Vidu 4.
T giac ABCD trong hinh bén la mo6t hinh binh hanh. Tim cac gia A B

tri ctia x va y. ’
& Vi du 5. Cho tam gidc ABC cén tai A,AB = 4. Tt mét diém D trén canh BC, vé DE |
AB (E€AC)va DF | AC (F € AB). Tinh chu vi ctua ti giac AEDF.

& Dang 3: Chitng minh ba diém thing hang, ba duong thang dong quy

Van dung tinh chat dudng chéo ctia mét hinh binh hanh, ta suy ra:

e Trung diém ctia mot dudng chéo va hai dau cua duong chéo kia 14 ba diém thing

hang.

e Hai hinh binh hanh c¢6 chung mét dudng chéo thi ba dudng chéo ctia ching dong

quy 9tai trung diém ctia dudng chéo chung).
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$O6OGOVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén c4c canh AB va CD, lan luct lay cic diém
M va N sao cho AM = CN. Goi O 1a giao diém ciia MN va AC. Ching minh ba diém B,0,D
thing hang.
& Vi du 2. Cho tam giac ABC. Qua A vé dudng thang xy || BC. Trén canh BC 4y mot diém
D.Vé DE | AB; DF | AC (E,F € xy). Goi M la giao diém ctia AB va DF. Goi N la giao diém
ctia AC va DE. Goi O 1a giao diém ctia AD va CF. Ching minh rang

a) Ba diém B,O,E thing hang;
b) Ba diém M,0,N thiang hang.

& Vi du 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Vé hinh binh hanh AECF (E € AB; F € CD). Ching
minh rang ba duong thang EF,AC,BD dong quy.

& Dang 4: Ching minh tw giac la hinh binh hanh

Van dung 5 diu hiéu nhéan biét hinh binh hanh.

$OGOOVI DU MINH HOA SO
& Vi du 1. Cho tit gidc ABCD. Goi M,N,P,Q lan ludt 14 trung diém cta AB,BD,DC va
CA. Chiing minh ti giac MNPQ la hinh binh hanh.

& Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD, hai dudng chéo cat nhau tai O. Goi M va N lan
lugt 1a trung diém ctia OB va OD. Chiing minh ti gidc AMCN 1a hinh binh hanh.

& Vi du 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén dudng chéo BD l4y hai diém M va N sao cho
BM=DN.

a) Chiing minh ti giac AMCN la hinh binh hanh.
b) Xac dinh vi tri diém M dé tia AM céit BC tai trung diém cta BC

& Vi du 4. Cho tam gidc ABC, A # 60°. Vé ra phia ngoai clia tam giac nay cac tam giac
déu ABD va ACE. Trén nita mat phang bo BC chiia A, vé tam giac déu FBC. Ching minh
rang ti gidc ADFE la hinh binh hanh.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Quan sat cac hinh dudi day roi cho biét ti giac 6 hinh nao 14 hinh binh hanh. Vi

sao?
2
3 3 120°
2 115° 65° 120° 605
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& Bai 2. Cho hinh binh hanh ABCD (AB > CD). Tia phan giac cta géc C cit AB tai M.
Trén canh CD lay diém N sao cho CN = AM. Chiing minh rang tia AN la tia phan giac cta
goéc A.

& Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén tia d6i caa tia AD va CB, 14y céac diém M va
P sao cho AM = CP. Trén tia d6i ctia tia BA va DC 14y cac diém N va @ sao cho BN = D@Q.
Ching minh rang ba dudng thang MP,NQ va BD dong quy.

& Bai 4. Cho ttigiac ABCD. Goi E,F,G,H,M va N thi tu la trung diém cta AB,BC,CD,DA,BD
va AC. Chiing minh rang ba duong thang EG,HF va MN dong quy.

& Bai 5. (*) Cho tam gidc ABC, dudng cao AH. 0 phia ngoai cua tam giac, ta vé cac tam
giac vudéng can ACE va ABD dinh A. Trén tia ddi cta tia AH lay diém K sao cho AK = BC.
Chiing minh rang t gidc ADKE la hinh binh hanh.

% Cha dé 7: POI XUNG TAM
@ Trong tam kién thiic
I. Hai diém d6i xiing qua mét diém

Hai diém goi 1a d6i xting nhau qua diém O néu O 1a trung diém cta doan thang nbi hai

diém do.

. ) A,0,B thang hang
A doi xung véi B qua O & .
OA =0B

Quy wdc: Piém d6i xting véi diém O qua O cing 14 O.
II. Hai hinh d6i xiing qua mo6t diém
Hai hinh goi 12 déi xting nhau qua diém O néu méi diém thudc hinh nay dbi xting véi mot

diém thuoc hinh kia qua diém O va ngudc lai.

Tinh chét 2. Néu hai doan thing (géc, tam gidc) d6i xing véi nhau qua méot diém thi
ching bang nhau.

III. Hinh cé tam déi xing

DPinh nghia 2. Diém O goi 12 tdm dbi xiing ctia hinh .77 néu diém dbi xing véi mdi diém
thudc hinh .77 qua diém O ciing thudc hinh 7.
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« Tém débi xiing ctia hinh binh hanh A B
Giao diém hai duong chéo cia hinh binh hanh la tam dbi xtng 0
cta hinh binh hanh dé.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Vé hinh d6i xitng ctia mét hinh cho truée

e Dua vao dinh nghia ctia hai hinh d6i xting nhau qua mot diém.

 Dic biét, d€ vé doan A'B’ d6i xtng véi AB qua diém O, ta vé A’ d6i xting véi A va vé
B’ d6i xting v6i B qua diém O ro6i ndi A’ véi B'. P& vé AA'B'C’ d6i xiing véi AABC qua
diém O, ta vé cac diém A’,B’,C’ 1an lugt d6i xting véi A,B,C qua O roi noéi A’,B’,C’

v6i nhau.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Cho tam giac ABC, trong tam G. Vé tam giac A’B'C’ dbi xiing véi tam giac
ABC qua trong tam G. C6 nhan xét gi ve diém G d6i véi tam giac A’B'C'?

& Vidu 2.
Cho ti giac ABCD va mot diém O. Hay vé ti giac A'B'C'D’ d6i xiing A B
véi ti gidc ABCD qua O. 0

& Dang 2: Tim hinh c6 taim d6i xing. tim tAm d6i xiing ciia mét hinh

Van dung dinh nghia hinh c¢é tAm d6i xting, dinh 1i vé tam déi xing ctia hinh binh hanh.

OO VI DU MINH HQA >SS
& Vi du 1. Trong céc ti gidc dudi day, hinh nao c6 tdm déi xing? Tim tam d6i xting ctia
hinh d6.
& Vi du 2. Trong céac chit cai in hoa M,N,0,S,T, chit cai nao c6 tam déi xing? Xac dinh

tam doi xing cua chit cai do.

& Dang 3: Chitng minh hai doan thing hoic hai géc bang nhau

e Van dung dinh nghia hai diém d6i xiing qua mét diém.

 Van dung tinh chit: Néu hai doan théng (géc, tam giac) doi xing véi nhau qua méot

diém thi ching bang nhau.

EOEOGOVI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC. Vé cac diém B’ va C’ lan lugt dbi xiing véi B va C qua A.
Chiing minh rang B'C’ | BC.
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& Vi du 2. Cho tam gidc ABC va O 1a mot diém bat ki trong tam gidc. Vé diém E d6i
xting v6i O qua trung diém M ctia AB. Vé diém F d6i xting véi O qua trung diém N ctia AC.
Ching minh rang BE = CF.

& Dang 4: Chitng minh hai diém d6i xiing qua mot diém

Van dung dinh nghia cta hai diém déi xting qua mot diém.

EOEOGOVI DU MINH HOAG> OO
& Vi du 1. Cho tam giac ABC, duong trung tuyén AM. Vé cac diém D,E va O dbi xing
v6i A 1an lugt qua B,C va M. Ching minh réng hai diém D va E d6i xing nhau qua O.

& Vi du 2. Cho tam gisc ABC. Trén tia d6i ctia tia BC 1ay mot diém D. Puong thang qua
D va song song véi AB cat tia d6i cua tia AC tai M. Puong thdng qua D va song song véi
AC cat tia AB tai N. Goi O 1a giao diém ctia AD va MN. Goi O 1a giao diém cia AD va MN.

Tim cip diém d6i xiing véi nhau qua O.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC, hai duong trung tuyén AM va BN cit nhau tai G. Duong
théng qua C va song song véi AM cat tia BN tai D. Chiing minh réng hai diém B va D dbi
xung nhau qua G.

& Vi du 4. Cho tam gidc ABC, A <90°. Trén canh BC lay mét diém D. Vé diém M d6i
xiing véi D qua AB, diém N d6i xiing véi D qua AC. Mudn cho diém M va N déi xiing qua
A thi tam gidc ABC phai c6 diéu kién gi?

& Vi du 5. Cho géc xOy va mot diém A 6 trong géc d6. Dung diém P € Ox va diém @ € Oy

sao cho P va @ d6i xing véi nhau qua trung diém M caa OA.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG S04
& Bai 1. Cho tam gidc ABC va mét diém O. Vé tam giac A’B'C’ d6i xiing véi tam giac ABC
qua diém O. Biét AB =2; BC = 3; AC = 4. Tinh chu vi tam giac A’B'C’.

& Bai 2. Cho tam giac ABC (AB < AC). Goi M 1a trung diém BC. Vé diém D dbi xing véi
A qua M. Vé diém E dbi xing véi A qua duong thing BC. Ching minh ti gidc BCDE la
hinh thang can.

& Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E,F,G lan luct 1a trung diém caa AD,DC va
CB. Vé diém M d6i xting véi B qua E, vé diém N d6i xtng véi A qua G. Chiing minh hai

diém M va N d6i xiing nhau qua diém F.

<& Bai 4. Cho hinh binh hanh ABCD va mét diém O trong hinh dé. Vé cac diém A’,B’,C’,D’
d6i xting véi O qua cac dinh A,B,C,D. Chiing minh rang ti gidac A’B'C'D’ ¢6 mét tam dbi
xung.
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% Chu dé 8: HINH CHU NHAT
e Trong tam kién thic
I. Pinh nghia

Hinh chit nhat 14 ti gidc c6 bén géc vudng. A B

B
]

Nhu vay, hinh chtt nhat cting 1a mét hinh binh hanh, cing 1a m6t hinh

thang can.

II. Tinh chat
Trong hinh chit nhat hai dudng chéo bang nhau va cit nhau tai trung diém ctia méi dudng.
III. Dau hiéu nhan biét

e T giac c6 ba goc vuong la hinh chit nhat.

e Hinh thang can c¢6 mot géc vuong la hinh chit nhat.

e Hinh binh hanh c6 mét géc vuong la hinh chir nhat.

e Hinh binh hanh ¢6 hai dudng chéo bang nhau 14 hinh chit nhat.

IV. Ap dung vao tam giac

e Trong mot tam giac vudng, dudng trung tuyén tng véi canh A

huyén bang ntta canh huyén.

e Dio lai, néu mot tam gidc c6 mot dudng trung tuyén tdng véi B M C
mot canh bang ntta canh ay thi tam giac d6 1a tam giac vuong.

AABC :MB=MC
A=90°e AM = %BC.

G Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chitng minh mét ti giac 1a hinh chit nhat

Dua vao dau hiéu nhan biét hinh chit nhat.

69655V DU MINH HOAG 6045
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC can tai A. Tit mot diém D trén day BC, vé duong thang
vudng géc véi BC, cit cac dudng thing AC,AB 1an lugt tai M va N. Goi H va K 1an lugt 1a
trung diém ctia BC va MN. Chiing minh réng t& gidc AKDH 1a hinh chit nhat.
& Vi du 2. Tt gidac ABCD c6 A+B =270°. Goi M,N,P,Q lan ludt 14 trung diém ctia AB,CD,
DC va CA. Ching minh ta giac MNPQ 1a hinh chit nhat.
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& Vi du 3. Cho tam gidc ABC can tai A. Hai dudng trung tuyén BD,CE cit nhau tai G.
. A > . A - R 1 A . A > . A .«
Trén tia doi cta tia DB lay diém F sao cho DF = gBD. Trén tia doi cua tia EC lay diéem H

1 N
sao cho EH = gCE . Ching minh rang ti giac BCFH la hinh chit nhat.

& Dang 2: Tim diéu kién ctia hinh 7 dé hinh % tré thanh hinh chit nhat

Hinh binh hanh 4% 14 hinh chi nhat < hinh % ¢6 thém diéu kién M.
< hinh & c6 thém diéu kién N.

OO VI DU MINH HQA$>$O<S
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC, duong trung tuyén AM. tit A vé mot dudng thang song
song v6i BC, tit M vé mét dudng thang song song véi AB, ching cat nhau tai N. Ching

minh ring
a) Cac tu giac ANMB, ANCM la hinh binh hanh.
b) Tam gidc ABC phai c6 thém diéu kién gi d€ hinh binh hanh ANCM 1a hinh chit nhat?

, . . R —= 1 . . o, C
& Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD, ACD = §D' Goi M la trung diém cua AB. Hai tia
CM va DA cat nhau tai E.

a) Chiing minh ti giac AEBC la hinh binh hanh.

b) Hinh binh hanh ABCD phai c6 thém diéu kién gi d€ hinh binh hanh AEBC la hinh
cht nhat?

& Dang 3: Chitng minh quan hé bang nhau giita cac doan thang, gitia cac géc.

tinh d6 dai doan thang, tinh sé do géc

Van dung céc tinh chét:
e Vé canh, vé dudng chéo, vé géc ctia hinh chit nhat.

e Vé dudng trung tuyén tng véi canh huyén caa tam giac vuéng. F

$OEOOVI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. Cho hinh chit nhat ABCD, hai dudng chéo cat nhau tai O. Biét AD = 2V/3;
BD =4v/3. Tinh

a) Chu vi tam giac AOB.
b) S6 do géc ciia tam gidc AOB.

& Vi du 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong trung tuyén AM. Vé BH 1L AM. Cho biét
AB=15; BH = 12. Tinh BC.
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& Vi du 3. Cho tam gidc ABC vudng tai A, dudng trung tuyén AM. Vé BH L AM. Cho
biét AB = 15; BH = 12. Tinh BC.

& Vi du 4. Cho hinh chit nhat ABCD. Trén duong chéo BD lay diém M. Trén tia AM lay
diém N sao cho M 13 trung diém ctia AN. Vé NE L BC;NF 1 CD.
Chiing minh rang

a) CN |BD;EF | AC
b) Ba diém M, N, E thang hang.

& Vi du 5. Cho tam giac déu ABC. Trén tia dbi ctia tia AB lay diém D va trén tia d6i ctia
tia AC lay diém E sao cho AD = AE. Goi M,N,P lan ludt 1a trung diém ctia AE,AB va CD.
Chiing minh rang AMNP la tam giac déu.

& Dang 4: Ching minh quan hé vudng goc

Van dung tinh chat: néu mét tam giac c¢6 duong trung tuyén tng véi mot canh bang nita

canh ay thi tam giac d6 1a tam gic vuong.

$SGOOVI DU MINH HOA SO>SO

& Vi du 1. Cho hinh chit nhat ABCD, hai dudng chéo cat nhau tai O. Trén canh AB lay
mot diém M. Ké AH L CM. Chiing minh rang

a) OH = %AC; b) HB L HD.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OO0

& Bai 1. Cho hinh chit nhat ABCD. Trén AD lay diém E, trén CD lay diém F sao cho
EF | AC. Vé hinh chit nhat DEMF. Chiing minh rang M nam trén dudng chéo BD.

& Bai 2. Cho tam gidc ABC. Goi H va K theo th tu 14 hinh chiéu caa A trén cac dudng
phan giac trong va ngoai ctia géc B. Goi E va F theo thi tu 1a hinh chiéu ctia A trén cac

dudng phan giac trong va ngoai cia géc C. Ching minh bén diém H, K, E, F thing hang.

& Bai 3. Cho tam gidc ABC vuodng tai A. Mot dudng thang song song véi BC cat hai canh
AB va AC lan lugt tai D va E. Goi M va N lan lugt 1a trung diém cta DE va BC. Ching
minh ring

BC-DE

a) Ba diém A, M, N thing hang; b) MN = 5

<& Bai 4. Cho tam giac ABC vuéng tai A, dudng cao AH.Vé HE 1. AB; HF 1. AC. Tu A vé
mot duong thang vudng géc véi EF cat BC tai M. Ching minh rang M 1a trung diém cta
BC.

Trang 104 Suu tam & bién soan: Math and I4TEX Group



9. PUGNG THANG SONG SONG VOI MOT PUONG THANG CHO TRUGC

& Cha a4 9: PUONG THANG SONG SONG VOI MOT
PUONG THANG CHO TRUGC
e Trong tam kién thic
I. Khoang cach gitra hai duong thang song song

Khoang cach gitta hai duong thang song song 1a khoang cach tit mét diém tuy ¥ trén duong
thang nay dén duong thang kia.
II. Tinh chét cia cac diém cach déu mot dusng thang cho trude

e Céc diém cach duong thang b mét khoang bang i, nam a M

trén hai duong thang song song véi b va cach b mot h

khoang bang A. K

e Nhan xét: Tap hop cac diém cach mot dudng thang cb
dinh m6t khoang bang & khong d6i 14 hai dudng thang
song song vi dudng thang d6 mot khoang bang h.
III. Puong thang song song cach déu

e Néu cac duong thang song song cich déu cat mét a \ E

duong thang thi ching chan trén dudng thing d6 cac

2 R L4 L F
doan thang lién tiép bang nhau. = \

 Pao lai: Néu cic dudng thang song song cit mét dudng ]

théng va ching chin trén dudng thing d6 cac doan d K H

thang lién tiép bang nhau thi ching song song cach \
déu.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chitng t6 mot diém di dong trén mét duong thang song song véi mot

duong thang cho trude
e Xac dinh duong thang c6 dinh trong bai.

e Xac dinh khoang cach khong d6i & tit diém M dén duong thang c6 dinh.

e Két luan: Piém M nam trén hai (hoéc mot) dudng thing song song véi dudng théng
¢ dinh va cach dudng thang dé mét khoang bang A.

EOEOGOVI DU MINH HOASS$O<SS
& Vi du 1. Cho diém A nam ngoai duong thang d va c6 khoang cach dén d bang 2 cm.
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N6i A v6i mét diém D trén d. Goi O 1a trung diém ciia AD. Khi diém D di dong trén dusng
thang d thi diém O di déng trén dudng thang nao?

& Vi du 2. Cho tam giac ABC can tai A. Trén canh AB va AC lan luct 1ay hai diém M va
N sao cho AM = CN. Goi O la trung diém cta MN. Héi diém O di dong trén duong thang
nao khi M va N di dong trén hai canh AB va AC?

& Vi du 3. Cho doan thang AB =4 cm. Trén mdt nita mat phang bs AB, vé tia Ax L AB.
Lay diém C trén Ax. Goi M 1a trung diém ctia BC. Khi diém C di dong trén tia Ax thi diém
M di dong trén dudng thang nao?

& Dang 2: Chitng minh ciac duong thang song song cach déu

e Truéc hét ta chitng minh cac dudng thang d6 song song.

 Ching minh tiép cac dudng thing nay chin trén mét cat tuyén cac doan thang lién

tiép bang nhau.

OO VI DU MINH HQA >SS
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC cén tai A. Goi M va N lan luct 1a trung diém ctia AB va
AC. Qua B, M, A, N, C vé nhitng dudng thang vuéng géc véi BC. Chitng minh ring cac
duong thing nay song song cach déu.

& Dang 3: Chia doan thang AB cho truéc lam nhiéu phan bang nhau

e VG tia Ax va trén d6 dat lién tiép cac doan thzamg béng nhau: AA;{ =A1Ag = AgA3 =
o= A, 1A,

e Qua cac diém A1, Ao, Ag, ..., A,_1 V& cac duong thing song song véi A, B. Cac duong

théng nay chia AB thanh » phan bang nhau.

&GO VI DU MINH HOA$><$O><S
& Vi du 1. Chia doan thang AB cho trudc thanh 5 phan bang nhau.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
<& Bai 1. Cho tam gidac ABC, D la mét diém thudc canh BC. Vé DE | AB (E € AC) va
DF | AC (F € AB). Goi O 1a trung diém cta EF. Khi D di dong trén canh BC thi diém O di
dong trén duong thang nao?
& Bai 2. Cho diém A n3am ngoai dudng thang d va c¢6 khoang cach dén d 1a 1 cm. Mét
diém B thuoc dudng thang d. Vé diém C d6i xing véi B qua A. Khi diém B di dong trén d
thi diém C di dong trén duong thing nao?
& Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD, canh AB ¢6 dinh, duong cao AH =2 cm. Goi O la
trung diém cta CD. Hai dudng thang AO va BC cat nhau tai M. Khi C va D di dong thi
diém M di déng trén duvng thang nao?
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& Bai 4. Cho hinh thang ABCD. Goi M va N lan lugt 13 trung diém ctia AD va BC. Goi
E,F, G, H lan ludt 1a trung diém cta AM, BN, MD, NC. Chting minh rang 5 dudng thang
AB, EF, MN, GH, CD song song cach deu.

& cha dé 10: HINH THOI
e Trong tam kién thic

I. Dinh nghia

Hinh thoi 1 t& gidc ¢6 bén canh bang nhau. Nhu

vay hinh thoi cting 1a m6t hinh binh hanh.
II. Tinh chét

Trong hinh thoi:

e Hai duong chéo vuoéng goéc véi nhau.

e Hai duong chéo la cac duong phan giac caa
cac goc cua hinh thoi.

III. Dau hiéu nhan biét

Tt gidc c¢6 bon canh bang nhau 14 hinh thoi.

Hinh binh hanh c6 hai canh ké bang nhau la hinh thoi.

Hinh binh hanh c6 hai duong chéo vuéng goc la hinh thoi.

Hinh binh hanh ¢6 mo6t duong chéo la duong phan giac cia mot goc 1a hinh thoi.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chung minh mét ta giac 1a hinh thoi

Dua vao cac dau hiéu nhan biét hinh thoi.

EOEOOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Cho tam giac ABC can tai A. Goi M, N, P lan lugt l1a trung diém ctia AB, BC,
CA. Chiing minh ti giac AMNP la hinh thoi.

& Vi du 2. Cho hinh thoi ABCD, hai dudng chéo cat nhau tai 0. Trén OC 1ay moét diém
K. Puong thang qua K va song song véi AB cit BC va AD tai G va H. Pudng thing qua K
va song song véi BC cat AB va CD lan ludt tai E va F. Chtng minh rang cac ti giac AEKH,
KGCF la hinh thoi.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC can tai A. Hai dudng trung tuyén BD va CE cat nhau tai
G. Vé diém F dbi xing véi A qua G. Chiing minh ti& gidc BGCF 1a hinh thoi.
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& Dang 2: Tim diéu kién ctia hinh A dé hinh B tré thanh hinh thoi

Hinh binh hanh B 14 hinh thoi
& Hinh B c6 thém diéu kién M
< Hinh A ¢6 thém diéu kién N.

$9656OVI DU MINH HOAG 6569
& Vi du 1. Cho tam gidc ACB, D 1a mot diém trén canh BC. V& DE | AB, DF | AC (E €
AC;F € AB). X4c dinh vi tri ctia diém D dé ti gidc AEDF 14 hinh thoi.

& Vi du 2. Cho tam gidc ABC, M va N lan ludt 1a trung diém ctia AC va BC. Vé diém D
d6i xtiing v6i M qua diém N.
a) Ching minh rang t& gidc BMCD la hinh binh hanh.

b) Mubén cho hinh binh hanh BMCD la hinh thoi thi tam gidc ABC phai c6 thém diéu
kién gi?

& Dang 3: Chitng minh quan hé bang nhau giita cac doan thang, gitia cac géc.

Tinh d6 dai doan thang, tinh s6 do géc

Van dung cac tinh chit vé canh, géc, vé dudng chéo cia hinh thoi.

OO VI DU MINH HOASSSOSS
& Vi du 1. Chu vi ctia hinh thoi ABCD la 24 cm, BD =6 cm.

a) Tinh cac goéc cia hinh thoi do.
b) Tinh d6 dai duong chéo AC.

& Vi du 2. Hinh thoi ABCD c¢6 A = 30°, dudng cao BH = 1,5 cm. Tinh chu vi cta hinh
thoi.

& Vi du 3. Cho hinh thoi ABCD, dudng cao AH. Lay diém M & trong hinh thoi. Vé ME L
AB, MF 1 BC. Biét ME + MF = AH. Chitng minh réng diém M n3m trén duong chéo AC.

& Vi du 4. Cho hinh thoi ABCD canh dai 4 cm, A = 60°. Goi M, N lan lugt 1a trung diém
cua AD va CD.

a) Ching minh rang ABMN la tam giac déu.

b) Tinh chu vi chia ABMN.

& Dang 4: Chitng minh quan hé vudng goéc

Van dung tinh chét: trong hinh thoi, hai dudng chéo vudng géc.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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& Vi du 1. Cho ti gidc ABCD, AD = BC. Goi M va N lan ludt 1a trung diém ctia AB va
CD. Pudng thang quan M va song song véi BC cat AC tai F. Ching minh rang MN LEF.

$>6OGOBAI TAP VAN DUNG SO 6O4O

<& Bai 1. Cho hinh binh hanh ABCD, AC L AD. Goi E va F 1a trung diém ctia AB va CD.
Cho biét dang cta ti giac AECF.

& Bai 2. Cho tam giac ABC can tai A. Vé cac dudng cao BD va CE. Goi M va N lan ludt
12 trung diém ctia BC va DE. Vé MH 1 AB, MK 1 AC. Chiing minh ring t& gidc NHKM la
hinh thoi.

& Bai 3. Cho hinh thoi ABCD, géc A ¢6 sb do bang 50°. Vé BH L AD, BK 1. CD, DE 1 AB,
DF 1 BC. Goi M 1a giao diém ctia BH vé6i DE, goi N 1a giao diém ctia BK véi DF.

a) Ching minh rang M va N nam trén dudng chéo AC?
b) Ta giac MNBD la hinh gi?
¢) Tinh cac goc cta ti giac MBND?

& Bai 4. Cho tam giac ABC, AB <BC. T mét diém D trén canh BC vé mot dudng thang
song song v6i AB. Tt A vé mét dudng thing song song véi BC. Hai dudng thing vira vé cét
nhau tai E. Xac dinh vi tri cta diém D dé AD 1 BE.

& Bai 5. Cho tam gidc ABC, hai dudng cao BD va CE cat nhau tai H. Pudng thang qua
B va vudng géc véi AB cat duong thang qua C va vudng géc véi AC tai F.

a) Td gidc BHCF 12 hinh gi?
b) Tam gidc ABC phai c¢6 diéu kién gi thi ti gidc BHCF 1a hinh thoi?
&= cha dé 11: HINH VUONG
@ Trong tam kién thic

A | B

I. Pinh nghia s | s

e Hinh vuéng la ti gidc c¢6 bbn géc vudng va cé bon canh bang 1
nhau.

e Nhu vay hinh vuéng vua la hinh chit nhat, via 1a hinh thoi. D_| 1 l—C

II. Tinh chét

Hinh vudng c6 cac tinh chat ctia hinh thoi va hinh chit nhat.
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III. DAu hiéu nhan biét

Hinh chit nhat c6 hai canh ké bang nhau 14 hinh vuéng.

Hinh chit nhat c6 hai duong chéo vuong goc la hinh vuéng.

Hinh chit nhat ¢6 mot duosng chéo la duong phan giac cia mot goc 1a hinh vudng.

Hinh thoi c6 mo6t géc vuoéng la hinh vuong.

Hinh thoi ¢6 hai dudng chéo bing nhau 14 hinh vuéng.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Ching minh mét ti& giac la hinh vuong

Dua va 5 dau hiéu nhan biét hinh vuéng.

OO VI DU MINH HOQA >G>

& Vi du 1. Cho tam giac ABC vudng can tai A, dudng trung tuyén AM. Goi N la trung
diém ctia AC. Vé diém D dbi xiing v6i diém M qua N. Chiing minh réng ti gidc ADCM la
hinh vudng.

& Vi du 2. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh BC lay diém E. Vé hinh vuéng CEFG ra
phia ngoai hinh vuéng ABCD. Vé EK L AC. Goi O 12 giao diém ctia CF va EG. Ching minh
rang ti gidc KEOC la hinh vuong.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC can tai A, dudng cao AH. Cac duong trung tuyén BD, CE
cat nhau tai G. Goi M va N la trung diém cta GB, GC. Cho biét BC = gAH . Chiing minh
rang ti gidc MNDE 1a hinh vuong.

& Dang 2: Tim diéu kién ctia hinh A dé hinh B tré thanh hinh vuéng
Hinh chit nhat (hoac hinh thoi) B 1a hinh vuéng

& Hinh B ¢6 thém diéu kién M

< Hinh A ¢6 thém diéu kién N.

OO VI DU MINH HOA$>OSO
& Vi du 1. Cho tam giac ABC vudng can tai A, BC = a. Trén day BC lay hai diém M va N
sao cho BM = CN < % Vé MQ 1L BC; NP 1 BC (Q € AB; P € AC).

a) T gidc MNPQ 1a hinh gi?

b) Xac dinh vi tri cia diém M va N dé MNPQ la hinh vuéng.

& Dang 3: Chitng minh quan hé bang nhau giita cac doan thang, gitia cac géc.

Tinh d6 dai doan thang, tinh s6 do géc

Van dung cac tinh chat ve canh, vé goc, vé duong chéo ciia hinh vuéng.
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OO VI DU MINH HOA$>$O<S
& Vi du 1. Cho hinh vuéng ABCD canh a, hai dudng chéo cit nhau tai O. Qua O vé duong
théng d bat ki, Goi A’, B, €/, D’ 1an lugt 14 hinh chiéu cta A, B, C, D trén duong thing d.
Tinh tong A’A%+B'B?+C'C?+D'D?.

& Vi du 2. Cho hinh vuéng ABCD canh bang a. Trén canh BC lay diém M, trén tia d6i
caa tia DC lay diém N sao cho BM =DN.

a) Tinh s6 do cac géc AMN, ANM.

b) Goi E 1a trung diém ctia MN. Tia AE cét CD tai F. Tinh chu vi tam gidc CMF.
& Vi du 3. Cho hinh vuéng ABCD. Vé vao trong hinh vuéng nay tam giac déu MCD.

a) Tinh s6 do cac géc MAB va MBA.

b) Trén tia phan gidc cia géc ADM lay diém N sao cho NA = ND. Ching minh rang
AAMN la tam giac déu.

& Dang 4: Chiung minh quan hé vudéng goc

Van dung tinh chat: Trong hinh vuéng, hai duong chéo vudng géc hoéc hai canh lién tiép

ctia hinh vuong thi vudong goc véi nhau.

$96>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Cho hinh vuéng ABCD, hai duong chéo cat nhau tai O. Trén canh BC va CD
1an ludt 1y cac diém M va N sao cho BM = CN. Chitng minh rang OM L ON.

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$> 6040
& Bai 1. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh AB lay diém E, trén tia d6i cia tia BA lay
diém F, trén tia ddi caa tia CB lay diém G sao cho AE = BF = CG. Vé hinh vuéng BFMN
(N € BC). Ching minh rang EG =DM va EG L DM.

& Bai 2. Cho hinh vuong ABCD. Goi M va N lan ludt 14 trung diém ctia BC va CD.
a) Ching minh rang AN =DM va AN L DM
b) Ve CE L DM. Ching minh AABE can.

<& Bai 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M la giao diém céac duong phan gidc ciia géc A,
géc B. Goi N la giao diém cac dudng phan giic ctia géc A, géc D. Goi P 1a giao diém cac
dudng phan gic ctia géc C, géc D. Goi @ 14 giao diém cac dudng phan giac ctia géc B, goc C.

a) Ching minh ti giac MNPQ la hinh chtr nhat.

b) Hinh binh hanh ABCD cho truéc phai cé diéu kién gi dé ti giac M NPQ 1a hinh vuéng.
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& Bai 4. Cho hinh vuéng ABCD. Trén canh AB lay diém E, trén canh CD lay diém F sao
cho AE = CF. Goi O 1a trung diém cta EF. Qua O vé mét dudng thing vudng géc véi EF cat
AD va BC lan lugt tai G va H. Chiing minh rang

a) GH = EF. b) Tt gidc EHFG 1a hinh gi?

% Chu dé 12: ON TAP CHUONG I
e Trong tam kién thic
I. T giac va cac ta giac dac biét
e Hinh thang, hinh thang can, hinh thang vuong.
e Hinh binh hanh, hinh ch& nhat, hinh thoi, hinh vuéng.
II. B6 sung mot s6 kién thiic vé tam giac
e Duong trung binh ctia tam giac, cia hinh thang.

e Puong trung tuyén tng véi canh huyén ctia tam gic vudng.

III. Péi xing true, d6i xing tam

e A va B d6i xtiing nhau qua xy A
AB 1 xy £
<
HA=HB * J[H Y
. B
* A va B doi xing nhau qua O A 0 B
A, O, B thang hang | |
o
OA=0B

@) Cic dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Nhan biét ti giac dic biét va tim diéu kién dé mot ti giac tré thanh

mot tu giac dac biét hon
Dua vao ciac dau hiéu nhan biét hinh thang can, hinh binh hanh, hinh chit nhat, hinh

thoi, hinh vudng.

EOGOOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Cho tam giac déu ABC. Goi D, E, F lan ludt 1a trung diém ctia AB, BC, CA.
Vé diém M d6i xing véi D qua F. Ching minh rang

a) Ta giac DFCB la hinh thang can;

b) Tt giac DFCE la hinh thoi;
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c) Td gidc AMCD la hinh cht nhat.

& Vi du 2. Cho tam gidc ABC vudng tai A. Goi M 1a trung diém ctia BC va D la diém d6i
xung véi M qua AC.

a) Ta giac AMCD la hinh gi?
b) Tam gidc ABC c6 phai thém diéu kién gi d€ ti gidc ABMD 1a hinh thoi?

& Vi du 3. Cho hinh thoi ABCD, hai dudng chéo cat nhau tai O. Puong thang qua O va
vuéng géc véi AB cat AB tai H, cat CD tai K. Pudng thang qua O va vuéng géc véi BC cat
BC tai E, cit AD tai F.

a) Ching minh ti giac HEKF la hinh chit nhat.

b) Hinh thoi ABCD phai c6 diéu kién gi dé hinh chit nhat HEKF tré thanh hinh vuéng?

& Dang 2: Chiing minh hai cic doan thang bang nhau, hai géc bang nhau. Tinh

d6 dai doan thang, tinh s6 do géc

Van dung cac tinh chit vé canh, vé géc, vé dudng chéo cia hinh thang can, hinh binh
hanh, hinh chi nhat, hinh thoi, hinh vuéng hoac dinh ly vé duong trung binh cta tam

giac, caa hinh thang.

$>65>6>VI DU MINH HOA S $5$>

& Vi du 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E va F lan ludt 14 trung diém ctia BC va CD.
Puong chéo BD cat AE va AF 1an lugt tai M va N. Ching minh rang

a) M la trong tam cua tam giac ABC va N la trong tdm cta tam giac ACD.
b) BM=MN =ND.

& Vi du 2. Cho hinh thoi ABCD, A =50°. Goi M va N lan ludt 1a trung diém ctia CB va
AD.Ve BH 1 CN.

a) Chitng minh réng AM =CN. b) Chiing minh rang AH = AD.
¢) Tinh sb do cta géc BHD.

& Vi du 3. Cho hinh vuéng ABCD, diém M trén canh CD. Tia phan gidc cla géc BAM
cat BC tai N. Trén tia dbi caa tia DC lay diém E sao cho DE = BN. Ching minh ring

a) AE = AN, b) MAE = MEA,;

¢c) BN+DM=AM.
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& Dang 3: Chitng minh hai dudng thang song song hoic vuéng géc

Van dung céac canh d6i cta hinh binh hanh thi song song. Puong trung binh ctia tam
giac, cua hinh thang thi song song véi day. Cac duong chéo ciia hinh thoi, hinh vuéng thi

vudng goc v6i nhau.

OO VI DU MINH HQA GO
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC (AB < AC). Lay diém D trén AC sao cho CD = AB. Goi M
N, P, @ 1lan lugt 1 trung diém ctia AD, DB, BC, CA.

a) Ching minh MP 1 NQ.

b) V& tia phan gidc cta géc A cit BC tai E. Chiing minh ring AE || MP.

& Dang 4: Tim xem m6t diém di déng trén duong thang nao

Néu diém M cach duong thing xy cho truée mét khoang khong d6i ~ thi diém M di dong

trén hai duong thang song song véi xy va cach xy mét khoang A.

OO VI DU MINH HOA$S><$O<SS
& Vi du 1. Cho doan thang AB =6 cm. Piém C nam giita A va B. Vé trén cling mét niia
miét phang b AB cac hinh vuong ACDE va BCFH. Goi K 1a giao diém ctia AD va BF, O la
giao diém ctia AD va CE,0' 1a giao diém ctia CH va BE.

a) T4 gisc OKO'C 1 hinh gi?
b) Khi diém C di dong thi giao diém M ctia OO0’ va CK di dong trén duong nao?

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 1. Cho doan thang AB, trén d6 lay cac diémM va N sao cho AM = BN. Trén cung
mot nita mét phang bé AB, vé cac tia Ax, By vudng géc véi AB. Lay diém D € Ax; E € By sao
cho MD 1. ME. Chiing minh réang ND 1 NE.

& Bai 2. Cho hinh thang can ABCD (AB | CD); AB =a; CD =3a. Goi M, N, P, @ 1lan lugt
12 trung diém ctia AD, BC, BD va AC. Chting minh rang

a) B6én diém M, N, P, @ thang hang.
b) T giac ABQP la hinh chit nhat.

& Bai 3. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Trén dudng chéo AC lay mét diém M. Vé ME L
CD; MF 1 AD.

a) Ching minh rang cac tam gidc MEC, MFA vuéng can.

b) Ta giac FMED la hinh gi? Tinh chu vi cta no.
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c¢) Diém M & vi tri nao thi ti gidc FMED 1a hinh vuong?

& Bai 4. Cho hinh thoi ABCD c6 hai dudng chéo cit nhau tai O. Vé hinh binh hanh ACEF
trong d6 CE bang canh ctia hinh thoi. V& diém G d6i xing véi F qua A.
Chiing minh rang

a) Ba diém E, O, G thang hang;
b) GD | BE;

¢) D la truc tam cta tam giac BFE.
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LE TRIEU BA VUONG

. VO TAN DAT
CAOTO
NGCUYEN THANH SON TUAN NGUYEN
NGUYEN QUANG HIEP
TEINH VAN LUAN
BUI QUOC HOAN
THANH LE
THAY HOA
HO NHU VUONG
BUI TIEN MANH
HUA DUC SINH
DANG BUC QUY
PAM THANH PHUONG
TRAN TRONG TIEN

THANH QUAN



PA GIAC. DIEN TICH PA
GIAC

[ Churdng]

& Cchi dé 1: DA GIAC. PA GIAC PEU

e Trong tam kién thic
I. Dinh nghia
» Da giac 16i 1a da gidc luén nam trong mot ntta mat phang cé bo 1a duong thang chia
bat ki canh nao cta da giac dé.
EKhi néi dén da gidc ma khong cha thich gi thém, ta hiéu dé la da giac 16i. %

e Da giac déu la da giac c6 tat ca cac canh bang nhau va tat ca cac géc bang nhau.

II. Tinh chat
e Tong cac géc trong ctia da gidc n canh 1a (n —2)-180°.

e =1 F 3 LE N —2)-180°
e Moi goc cua da giac déu n canh bang L

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tinh géc cua da giac
e Téng cac géc trong ctia da giac n canh 1a (n —2)-180°.

e D€ tim sb canh cua da giac khi biét tong cac géc, ta dung cong thic trén.

OO VI DU MINH HOA SO SS
& Vidul. a) Tinh tong céc géc ctia da giac 16 canh.
b) Téng cac géc ciia mot da gide bang 1620°. Héi da gidc nay c6 bao nhiéu canh?

& Vi du 2. Cho da giac n canh. Hay tinh téng cdc géc ngoai ciia né.
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& Dang 2: Tinh dudng chéo cua da giac

, -(n—-2
« S5 dudng chéo ciia da gide n dinh1a =72,

e DE tim s6 canh ctia da giac khi biét s6 dudng chéo, ta dung coéng thiic trén.

OO VI DU MINH HOQA SO>SO
& Vi du 1. Mot da gidc c6 27 dudng chéo. Héi da gidc c¢6 bao nhiéu canh?

& Vi du 2. Ton tai hay khéng mot da gidc ma s6 duong chéo ctia né

a) Bang s6 canh? b) Lén gap doi s6 canh?
¢) Bing nita s6 canh? d) Bang mét phan ba s6 canh?

& Vi du 3. Chiing minh rang tong d6 dai cac canh ctia mét ngii giac 16i bé hon téng do

dai cac duong chéo caa no.

& Dang 3: Tinh géc cua da giac déu

e St dung dinh nghia da giac déu.

e . . .. N —-2)-180°
e Moi goc cua da giac déeu n canh bang L

OO VI DU MINH HOQA$><$><S
& Vi du 1. Tinh s6 do méi géc trong ctia
a) Hinh ngi giac déu; b) Hinh luc giac déu; ¢) Hinh bat giac déu.
& Vi du 2. Cho ngii gidc déu ABCDE. Chitng minh rang AC, AD chia géc A lam ba géc
bang nhau.

& Vi du 3. Mubn phii kin m#t phang béi nhiing da gidc déu bang nhau sao cho hai da
giac ké nhau thi c¢6 chung mét canh. Héi cac da giac déu nay cé thé ¢ nhiéu nhat bao nhiéu

canh?

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 1. Tim s6 canh ctia da giac c6 tong cac géc trong bang tong cac géc ngoai.
<& Bai 2. Tim sb canh cta da gidc 16i n canh c¢6 tong cac géc trong gip d6i tong cac goc
ngoai.
& Bai3. a) Tinh sb canh cta da gidc néu tong cdc géc trong caa da gidc bang 1260°.
b) Pa giac c6 thé c6 nhiéu hon ba géc nhon khéng? Vi sao?
<& Bai 4. Mot da gidc n canh c6 tong sb do cac goc 1a 1080°. Hbi da giac c6 bao nhiéu canh?

& Bai 5. Cho luc giac déu ABCDEF. Goi M, N, P lan lugt 1a trung diém caa AB, CD, EF.
Chiing minh AMNP déu.
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% Chu dé 2: DIEN TICH HINH CHU NHAT. DIEN TICH
TAM GIAC

9 Trong tam kién thic

I. Khai niém dién tich da giac
* Sb6 do cia phan mit phang giéi han béi mét da giac dude goi 1a dién tich da giac dé.
« Mbi da giac c6 mot dién tich xac dinh. Dién tich da giac 14 mét sé duong.

e Dién tich da giac cé cac tinh chat sau:

- Hai tam giac bang nhau thi ¢ dién tich bang nhau.

- Néu mot da gidc duge chia thanh nhiing da giac khéng c6 diém trong chung thi

dién tich ctia né bang téng dién tich ctia nhiing da giac dé.

- Néu chon hinh vuéng ¢6 canh bang 1 cm, 1 dm, 1 m, ... lam don vi do dién tich

thi don vi dién tich tuong ingla 1 cm?, 1 dm?, 1 m?, ...

II. Cong thuc tinh dién tich hinh chu nhat

Dién tich hinh chit nhat bang tich hai kich thuéc cia né.
Trong hinh bén thi S =a-b. b

H

a

ITI. Cong thic tinh dién tich hinh vuong, tam giac vuong

Dién tich hinh vuéng bang binh phuong canh ctia né.

S =a?.

Dién tich tam gidc vudng bang ntta tich hai canh géc vudng.

1
S==a-b. b
2

IV. Dién tich tam giac
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Dién tich tam gidc bang nita tich cia mét canh véi chiéu cao Gng véi

canh do.

1 h
S:§a'h.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Cat ghép hinh
St dung tinh chat:

e Hai tam gidc bang nhau thi c6 dién tich bing nhau.

e Néu mét da giac dudc chia thanh nhiing da giac khong c6 diém trong chung thi dién

tich ctia né bang tong dién tich ctia nhitng da giac dé.

$O6OOVI DU MINH HQA GO
& Vi du 1. Cho hai hinh vuéng bat ki. Hay cat va ghép lai dé dudc 1 hinh vuéng.

& Vi du 2. Cho AABC vudng tai A, ¢6 BC =a; CA =b; AB = c. Chiing minh a? = 5% + ¢2.

& Vi du 3. Cho mét tam gidc. Hay cit tam giac thanh ba manh réi ghép lai thanh mét
hinh chit nhat.

& Dang 2: Tinh dién tich hinh chw nhat, tam giac

St dung cong thic tinh dién tich hinh chtt nhat, hinh tam giac.

$OOSOVI DU MINH HOAS>$O<$S
& Vi du 1. Mot hinh chit nhat c6 kich thuéc 12 cm, 15 cm.

a) Tinh dién tich hinh cht nhat do;

b) Néu giam mot canh di 3 cm thi phai tang canh kia bao nhiéu cm d€ dién tich hinh chit
nhat khong doi?

& Vi du 2. Tinh dién tich mét tam gidc vuéng c6 canh huyén 1a 10 cm, ti s6 hai canh géc

vudng la 1:3.

& Vidu 3.
Moét hinh chit nhat dudc chia thanh bén hinh chit nhat A P B
nho hon bang hai doan thang song song véi canh d6i (hinh 6 9
bén). Dién tich ctia ba trong bén hinh chit nhat duge ghi M E N
trong hinh. Tinh dién tich ctia hinh ch&t nhat con lai. x? 15
-
D Q C
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& Vi du 4. Cho hinh chit nhat ABCD c6 dién tich 12 60 m2. Goi M va N lan luct 1a trung
diém ctia AD va CD. Vé hinh chit nhat MDNP. Tinh dién tich hinh chit nhat MPND.

& Vi du 5.

Cat hinh vuéng ra ba miéng hinh chit nhat béng hai dudng thang song
song v6i mét canh (nhu hinh vé bén). Néu tong chu vi ba hinh chit nhat

12 48 cm, hay tinh dién tich ban dau ctia hinh vuéng. i

& Vi du 6. Cho AABC nhon c6 B = 45°; dudng cao AH =6 cm, HC = 4 cm. Tinh dié
ANABC.

n tich

& Dang 3: Chitng minh vé dién tich

St dung tinh chét: hai tam giac bang nhau thi dién tich bang nhau.

e St dung cong thic tinh dién tich cac hinh.

&GO VI DU MINH HOQA S>>

& Vi du 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Ké AI, CH vudng géc véi dusng chéo BD. Chiing
minh AADI va ABCH c6 dién tich bang nhau.
& Vi du 2. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Trén AB, CD lay AM = %AB, DN = %DC.

a) Ching minh ADCM, ABCN c6 dién tich bang nhau;

b) Tinh dién tich AMCN theo a.
& Vi du 3. Cho AABC, trén tia d6i ctia cac tia BA, CB, AC liy M, N, P sao cho BM = BA,
CN =CB, AP = AC. Chung minh Saynp =7SaaBc-

’, A Q0 X ~ CM
& Vi du 4. Cho AABC. Lay diém M, N, P l1an lugt thudc canh AC, AB, BC sao cho ac -
BP AN 1 ; Rl o 7 . <. e . . N
BC-AB -3 Goi I la giao diém cua BM, CN. Goi E la giao diém cua CN, AP. Goi F la
giao d1é°m cua AP, BM. ChfIIlg minh SAEIF = SAIMC +SAFBP +SANEA-

G Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tinh d6 dai doan thang bang cong thitc dién tich

e Van dung dinh ly Py-ta-go

* Van dung cong thic tinh dién tich cac hinh dé tinh céac dai lugng

OO VI DU MINH HOA SO>SO
. . e LAr g oar A 2 e N .
& Vi du 1. Mot hinh chit nhat c6 ti s6 cac canh la 3 va dién tich ctia né 1a 54cm?2. Tinh
chu vi cia hinh chi nhat.

& Vi du 2. Cho AABC can tai A ¢6 BC = 6¢cm, duong cao AH = 4cm. Tinh duong cao ing

v6i canh bén.

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 121



Chuong 2: PA GIAC. DIEN TiCH PA GIAC

& Dang 2: St dung dién tich dé chitng minh

e Phat hién quan hé gitta cac yéu t6 trong hinh véi dién tich roi st dung céng thic

dién tich.

OO VI DU MINH HOQA S>>
& Vi du 1. Cho xOy = 90° ¢6 tia Oz la phan gidc. Ly diém P c6 dinh thudc Oz (P # O).
Qua P ké duong thang d bat ky cat Ox, Oy lan ludt tai M, N. Ching minh khi d thay d6i
thi — + —— khéng d6i
oM " on one ot
& Vi du 2. Cho AABC c6 d6 dai ba duong cao ting véi cac canh BC, CA, AB 1a hy, hy, h..
Tu diém O bat ky trong tam gidc, vé cac doan thang c6 d6 dai x, y, z vudng géc véi BC, CA,

AB. Ching minh hia + hlb + hic =1.

. . . < . , . . HD
& Vi du 3. Cho AABC c6 ba dudng cao AD, BE, CF cat nhau tai H. Chiing minh ol
HE HF
S |
BE CF

Nhan xét. Vi du 3 thuc chat 1a trudng hop dit biét ctia vi du 2 khi O 1a truc tAm tam giac.

& Vi du 4. Cho AABC va diém M nam trong tam giac, cic duong thang AM, BM, CM cat
£ gia . . .. AM BM CM _
canh doi dién cia AABC tai D, E, F. Chting minh R oF - 2.
& Vidu 5. Cho AABC va diém M nam trong tam giac. Cac duong thang AM, BM, CM
AF BD CE

at canh d6i dién ctia AABC tai D, E, F. Cht inh ring — - — . — =1.
cat canh do1 dién cua aiD, E, ng minh rang 7B DC EA

& Vi du 6. Cho AABC ¢6 hg, hyp, h. 12 d6 dai cac dudng cao ing véi canh BC, CA, AB. Goi

r 12 khoang cach tit giao diém O cta ba dudng phan giac dén ba canh. Ching minh ring

& Dang 3: Tim vi tri ciia diém dé théa man mét dang thiic vé dién tich

e Dung cong thiic dién tich dé tinh va dan dén diéu kién vé vi tri cia diém thuong

lién quan dén khoang cach.

$>6>6>VI DU MINH HOA G $5$>

& Vidu 1. Cho ABCD 14 hinh vuéng canh 12cm. Xac dinh vi tri diém M trén AB sao cho
N 1
dién tich AADM bang P dién tich hinh vuong.

& Dang 4: Tim gia tri 16n nhét, gia tri nh6 nhit cta dién tich mét hinh

e Néu dién tich ctia mét hinh luén 16n hon hoéc bang mot hing sbé m, va ton tai mot

vi tri ciia hinh d€ dién tich bang m thi m la s6 do dién tich nhé nhét caa hinh d6.

e Néu dién tich cia mot hinh luén nhé hon hoéc bang mét hang sé M, va ton tai mot
vi tri cia hinh d€ dién tich bang M thi M 1a s6 do dién tich 16n nhat ctia hinh d6.

EOCOOVI DU MINH HOASS><$OS
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& Vi du 1. Trong cac hinh chit nhat ¢6 chu vi 1a 20cm, hinh nao c¢6 dién tich 16n nhat?

Nhan xét. Ta sé chitng minh dudc rang: Trong tat ca cac hinh chit nhat c6 cing dién tich

thi hinh vudng ¢6 chu vi nhé nhét.

& Vi du 2. Cho doan thiang AB = 6cm. Lay diém M bat ky thudc doan thang AB. Vé hinh
vuéng AMND va BMPQ ve cung mét phia doi véi dudng thang AB. Tim gia tri nho nhat

cta téng dién tich hai hinh vuéng d6?

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC vudng can tai A va BC = 36cm. Vé hinh vuéng MNPQ sao
cho M e AB,Q € AC, P,N € BC. Xac dinh vi tri ciia N va P dé dién tich hinh chit nhat MNPQ
16n nhéat.

& Vidu 4. Cho M, N, P lan lugt thudc canh AB, BC, CA cua tam gidc ABC sao cho

AM BN CP Y . . 1%
B -BC-CA-™ Xac dinh vi tri caa M, N, P dé dién tich tam giac MNP nho nhat.

& Vi du 5. Cho AABC vudng can tai A va canh BC =a. Goi M la trung diém ctia BC. Céac
diém D, E thay d6i theo thi tu nam trén canh AB, AC sao cho BD = AE. Tim gia tri nhé
nhat ctia dién tich AMDE.

$>6>GOBAI TAP VAN DUNG$S 6040
& Bai 1. Cho AABC can tai A ¢6 AB=10cm, BC =12cm. Tinh chiéu cao BD.

& Bai 2. Cho ABCD la hinh binh hanh. Phan giac cac géc BAD va BCD cat cac dudng
chéo BD tai M va N. Ching minh AABM va ACDN c6 dién tich bang nhau.

& Bai 3. Tinh céc canh ctia mot hinh chit nhéat, biét binh phuong ctia canh nhé 1a 25cm?

va dién tich cia hinh chit nhat 1a 100cm?.

& Bai 4. Goi M, N lan lugt 14 trung diém ctia cic canh AB va CD cta hinh binh hanh
ABCD. DM va BN cat AC tai I va K. So sanh dién tich t& gidc BMIK va ti giac giac
DNKI.

& Bai 5. Trong trong tit ca cac hinh chit nhat ¢6 cung dién tich 14 100cm?2, hinh nao ¢

chu vi nhé nhéat? Tim gi4 tri nhé nhat d6?

%& Chu dé 3: DIEN TICH HINH THANG. DIEN TICH
HINH THOI

@ Trong tam kién thic

a) Dién tich hinh thang
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Dién tich hinh thang bang nia tich cta tong
coas . 1 eA 1
hai day véi chiéu cao S = 5 (@+b)-h.

Dién tich hinh binh hanh bang tich ctia mot canh véi

chiéu cao ting vé6i canh d6 S =a - h.

b) Dién tich hinh thoi

e Dién tich ti gidc ABCD c6 hai dudng chéo vudng géc bang niia tich hai dudng
1
chéo S = 3 -AC-BD.

N 1
e Dién tich hinh thoi ABCD bang nita tich hai duong chéo S = 3 -AC-BD.

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tinh dién tich hinh thang, hinh binh hanh, hinh thoi

e St dung cong thic tinh dién tich.

EEOWOVI DU MINH HOQA ¢SS
& Vi du 1. Tinh dién tich hinh thang ABCD biét A =D =90°, C =45°, AB =2cm va CD =
4cm.
& Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD c6 dién tich bang 24cm?, AC cat BD tai 0. Goi H, I
1an lugt 14 hinh chiéu cta O trén BC, CD. Biét OH = 2cm, OI = 3cm. Tinh chu vi hinh binh
hanh ABCD.

Nhan xét. Duong chéo ctia hinh binh hanh chia hinh dé6 thanh hai phan c6 dién tich bang

nhau.

& Vi du 3. Hinh thoi ABCD c6 A =30°, AB =4cm. Tinh dién tich hinh thoi.

Trang 124 Suu tam & bién soan: Math and IATEX Group



3. DIEN TICH HINH THANG. DIEN TiCH HINH THOI

& Vi du 4. Cho hinh thang ABCD (AB | CD), AB =5cm, CD = 9cm. Pudng cao bang dusng
trung binh ctia hinh thang. Tinh dién tich hinh thang.

& Vi du 5. Cho AABC c6 BC = 10cm, dudng cao AH = 8cm. Goi M, N theo thit tu 14 trung
diém ctia AB, AC. Tinh dién tich BMNC.

& Vi du 6. Cho hinh binh hanh ABCD c6 dién tich bang 60cm?. goi M, N la trung diém
cua BC, CD. Tinh dién tich AAMN.

& Vi du 7. Cho hinh thang ABCD (AB | CD). Hai dudng chéo AC va BD cit nhau tai O.
Biét dién tich AAOB va ACOD lan ludt 1a 4cm? va 9ecm?. Tinh dién tich hinh thang ABCD.

Nhan xét. Qua bai toan, ban nén nhé thém tinh chat cia dién tich ctia hinh thang la:
ABCD 1a hinh thang (AB || CD), hai dudng chéo AC va BD cat nhau tai O thi Saaop =
SaBoc-

& Vi du 8. Cho hinh thang ABCD (AB || CD) ¢c6 AB =5cm, CD = 15¢cm, AC = 16cm, BD =
12e¢m.Tinh dién tich hinh thang ABCD.

& Dang 2: Chitng minh dang thic dién tich

e Sit dung cac cong thic dién tich

e Van dung tinh chat dién tich cta da giac.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vi du 1. Cho hinh binh hanh ABCD. Lay M thuéc AB, N thuoc canh CD. Goi P 1a giao
diém ctia AN va DM, @ 14 giao diém ctia BN va CM.

a) Ching minh Spapy + SAmMBQ =SADNP +SAcQN-

b) Chﬁ.’ng minh SMPNQ = SAADP +SABCQ-
& Vi du 2. Cho hinh thang ABCD (BC 1a d4ay nhé). Goi I 1a trung diém ctia CD. Qua I
ké duong thang d song song véi AB. Ké AH va BE vudng géc véi d. Ching minh Sagcp =
SABEH-
& Vi du 3. Trén duong chéo AC ctia hinh vuéng ABCD, lay diém E (E khac A va C). Qua
E ké duong thang song song véi cac canh va cit AB, BC, CD, DA lan ludt tai M, N, P, Q.
So sanh dién tich MNPQ va dién tich ABCD.
& Vi du 4. Cho diém O bat ki nam trong hinh binh hanh ABCD. Chiing minh Saoap +

Sarocp =Sr0ap +SroBC-

& Dang 3: Tinh toan va chiing minh diang thic dién tich

* Van dung cong thic dién tich cac hinh.

* So sanh cac yéu t6 dién tich, canh, duong cao.
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EOGOOVI DU MINH HOA SO

& Vi du 1. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =6cm, AD = 5cm. Ké AH vudng géc véi CD,
ké AK vudng géc v6i BC. Biét AH = 4cm. Tinh AK.

& Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD c6 cac diém E, F, G, H lan lugt thuée AB, BC, DA
. « A M A , Y 1 oA ,

soa cho EG khong song song v6i AD. Biét rang dién tich EFGH bang 5 dién tich ABCD.

Ching minh HF || CD.

& Vi du 3. Cho hinh binh hanh ABCD, Trén BC lay diém I va trén AB lay diém K sao
cho AI = CK. Goi O 14 giao diém ctia AI va CK. Ching minh OD la phan giac ctia géc AOC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Cho hinh thoi ABCD ¢6 AB=BD =6cm.
a) Tinh dién tich hinh thoi ABCD.
b) Lay E dbi xtng v6i A qua D. Tinh dién tich ti giac ABCE.
& Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD c6 do dai canh 6cm. Trén AB, CD lan ludt lay M, N sao
¢ Yen r Tl 4t oz N N
cho AM =CN. Tim vi tri caa M dé dién tich tu giac AMCN bang 3 dién tich tu giac ABCD.

& Bai 3. Cho AABC vuéng can, c6 canh huyén BC = a. Goi D 1a trung diém cta AB. Piém
E di chuyén trén canh AC. Goi H, K thi tu la chan dudng vudng géc ké tit D, E dén BC.
Tinh dién tich 16n nhat ctia hinh thang DEKH. Khi dé hinh thang tré thanh hinh gi?

% Chu dé 4: DIEN TICH PA GIAC
e Trong tam kién thic

e Viéc tinh dién tich ctia mét da gidc thudng dude quy ve tinh dién tich cac tam gidc va

cac tu giac dac biét.

e Ta thuong chia da gidc thanh cac tam giéc, cac ti gidc tinh dude dién tich roi tinh

tong cac dién tich d6; hoac tao ra mot tam gidc nao d6 chia da giac.

e Trong mot s6 trudng hop, dé viéc tinh toan thuan lgi, ta c6 thé chia da gidc thanh

nhiéu tam giac vuéng va hinh thang vuong.

9 Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tinh dién tich da giac

e Xem phan kién thic trong tam.

OO VI DU MINH HOQA$><$O<S
& Vi du 1. Cho hinh vé bén. Dua vao ky hiéu va biét AM = 3cm, tinh dién tich ngii giac
MNPCQ.
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& Vidu 2. Cho AABC nhon c6 dién tich 20ecm?. Goi M, N, P lan lugt 14 trung diém BC,
AC, AB. Goi D, E, F lan lugt 1a truc tAm ca AANP, ABMP, ACMN. Tinh dién tich luc
gidc MEPDNF.

& Vi du 3. Cho hinh chit thap nhu hinh vé bén, c6 12 canh. Dua vao sb liéu hinh vé, hay
tinh dién tich hinh cht thap nay.

& Vi du 4. Tinh dién tich manh dit da gidc ABCDE nhu hinh vé bén, biét AI = 20m,
KD =40m, BI =45m, CK = 65m vi EH = 50m.

& Vi du 5. Cho tit gidc 16i ABCD c6 dién tich 120cm?. Trén cic canh AB, BC, CD, AD lay

. AK BL 1 CM DN 1
, 0 p L h :2. - _. :1 b :—.T/h .« A ’h
cac diém tuong ang K, L, M, N sao cho %B-2Ic°3 MD va — 5 inh dién tic
da gidc AKLCMN.

& Dang 2: Cat ghép hinh c¢é dién tich bang dién tich hinh da cho
e Tim kich thuée cia hinh tao thanh.

e Dung dinh ly Py-ta-go dé tao thanh kich thuéc hinh méi.

$>$>6OVI DU MINH HOA 60406
& Vi du 1. Mot tdm bia hinh chit nhat kich thuéc 4m x 9m. C6 thé cat tAm bia thanh hai
manh dé ghép lai mot hinh vuéng dudc khong?

& Vi du 2. Cho mét tAm bia hinh chit thap nhu hinh vé& bén. Hay chia hinh chit thap dé
thanh cdc manh ghép dé ghép lai thanh mot hinh vuéng.

& Dang 3: Chitng minh bat dang thitc dién tich

e St dung tinh chat dién tich da giac.

 S6 do dién tich cia moét hinh luén 1a mét s6 duong.

&GO VI DU MINH HOQA >G>

& Vi du 1. Cho mét ngii gidc. C6 ba duong thang d;, dz, ds cat nhau tao ba diém A, B, C
thudc mién trong ngii gidc sao cho mdi dudng thang chia ngii giac thanh hai phan cé dién

N 1
tich bang nhau. Ching minh dién tich tam giac ABC nho hon n dién tich ngt giac da cho.
& Vi du 2. Cho luc giac 16i ABCDEF c6 céc cip canh dbi song song va c6 dién tich bang

1
S. Chung minh Spack = 5 -S.
$>6>OBAI TAP VAN DUNG<$$9$®

& Bai 1. Tinh dién tich phan gach soc nhu hinh vé bén, biét dién tich méi 6 vuéng 1a mét
don vi dién tich.
& Bai 2. Cho tam giac ABC c¢6 dién tich 1a S va diém O nam trong tam giac. Goi I, H, K
1an ludt 1a diém déi xing véi O qua trung diém cta AB, AC, BC. Tinh dién tich hinh luc
gidc AIBKCH.
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Chuong 2: PA GIAC. DIEN TICH PA GIAC

& Bai 3. Ching minh rang hai hinh chi nhat bang nhau kich thuéc a x b dude xép sao
cho chiing cat nhau tai 8 diém thi dién tich phan chung 16n hon nita dién tich mot hinh chit
nhat.

% Cha dé &: ON TAP CHUONG II
e Trong tam kién thiic

a) Pa giac, da giac déu

Tong sb6 do cac géc trong ctua da gidc n canh 1a (n —2)-180°.

Tong sb6 do cac géc ngoai ciia da giac luén bang 360°.
(n—2)-180°

S6 do moi géc ctia da giac déu n canh bang

n-(n—3)
—

S6 duong chéo ctia da giac n dinh la

b) Cac cong thiic tinh dién tich da giac

Dién tich hinh chit nhat bang tich hai kich thuéc ctia hinh chit nhat S=a-b, a, b
la kich thuéc hinh chi nhat.

Dién tich hinh vuéng bing binh phuong canh ctia hinh vuéng S = a2, o 1a d6 dai

canh cta hinh vudng.

n s . R S . ) . . A 1 A
Dién tich tam giac vuong bang tich ntta hai canh goc vuong S = 5@ b,a, blado

dai hai canh géc vuong.

Dién tich tam gidc béng nita cta tich nita mét canh véi chiéu cao tng véi canh d6

1 . < < .
S = 5@ h, a, h 1a do dai canh va duong cao tuong ung.

S o . 2, 4. < X 1
Dién tich hinh thang bang ntta tich cta tong hai day véi chiéu cao S = 5 “(@a+b)-h,
a, b la do dai hai day, 2 la do dai duong cao tudng ng.

Dién tich hinh binh hanh bang tich ctia mét canh véi chiéu cao dng véi canh d6

S=a-h,a, hla do dai canh va duong cao tuong ting.

Dién tich ti gidc c6 hai dudng chéo vudéng géc bang nia tich hai dusng chéo
1 N , N .
S = 3 -d1-dg, d1, do la do dai hai dudng chéo vudng goc.

N 1
Dién tich hinh thoi bang ntta tich hai dutng chéo S = b -d1-de, d1, do la do dai
hai duong chéo.

¢) B6 sung

e Hai tam gidc ¢6 chung mét canh (hodc c6 mot cip canh bang nhau) thi ti s6 dién

tich bang ti s6 hai dudng cao ting véi hai canh dé.
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5. ON TAP CHUONG II

e Hai tam giac ¢6 chung mét dudng cao (hodc c6 mot cip dudng cao bang nhau) thi

ti s6 dién tich bang ti s6 hai canh tuong ting véi dusng cao dé.
e Hinh thang ABCD (AB || CD), hai dudng chéo AC va BD céit nhau tai O thi

Saaop =S aBoc-

@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tinh s6 canh va sb do ctia da giac

e St dung tinh chat vé géc va dudng chéo caa da giac, da giac déu.

$565$OVE DU MINH HOAGS G565
& Vi du 1. Mét da giac c6 tong s6 do cac géc trong bang 5 1an tong s6 do cic géc ngoai.

Hoi da giac ¢6 bao nhiéu canh?

& Vi du 2. Pa giac déu c6 tong so do tat ca cac géc ngoai va mot géc trong ctiia da gidc

biang 468°. Héi da giac c6 bao nhiéu canh?
& Vi du 3. Cho ngii gidc déu ABCDE va mét diém P sao cho ADPE déu. Tinh APC.

Nhan xét. Loi giai sé 1a thiéu s6t néu ta xét thiéu truong hop.

& Dang 2: Tinh dién tich da giac

e St dung tinh chat dién tich ctia tam gidc, hinh thang va cong thic tinh dién tich

cua cac hinh.

$OGOOVI DU MINH HOASS SO
& Vi du 1. Cho AABC c6 dién tich 12em?. LayM bat ky thuoc BC. Ké BD, CN song song
v6i AM nhu hinh vé bén. Tinh dién tich AMDN.

& Vi du 2. Cho ba vién gach 14t nén hinh vuéng ABCD, CBEF, FEGH kich thudc 40cm x
40cm nhu hinh vé bén duéi. Goi O 1a giao diém ctia BH va ED. Tinh dién tich ABOE.

& Vi du 3. Cho hinh thang ABCD (AB || CD) c6 dién tich 30cm?. LAy M, N trén AD sao
cho AM = MN =ND. Qua M, N ké dudng thing song song véi AB cat BC tai @, P. Tinh dién
tich cia hinh thang MNPQ.

& Dang 3: Chitng minh vé dién tich da giac

e St dung cong thic dién tich tam giac, hinh thang, hinh binh hanh.

e Hai tam gidc ¢6 chung mét canh va dudng cao tng véi canh d6 bang nhau thi dién

tich hai tam giac d6 bang nhau.

EOEOGOVI DU MINH HOAGS OO
& Vi du 1. Cho hinh thang ABCD (AB | CD). Goi M 1a trung diém AD. Chitng minh

SaBcp =2-SamBc.-
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Chuong 2: PA GIAC. DIEN TICH PA GIAC

& Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD. Trén canh AB, CD ldy M, N sao cho AM = CN.
Trén AD lay P bat ky. Goi giao diém ctia MN véi BP va CP lan ludt 12 @, R.

Chung minh Sgpcr =Samqpr + SPrRND.-

& Vi du 3. Cho tam gisdc ABC vudng tai A, AH 1a duong cao. Goi M, N 1a lan lu¢t hinh
chiéu cta H trén AB, AC. Goi I 1a giao diém ctia BN va CM. Ching minh Sagrc = Samin-
Nhan xét. Dé so sanh Saprc v6i Sayrn, ta so sanh Sapnc V6i Sayac. Ma AM = HN, nén
ta c6 Saamc =Saamnc, do dé ta so sanh Sapnce Vi Saamc tit d6 dan dén so sanh Sappn Vi

SAAHN-

& Dang 4: S&t dung dién tich da giac dé giai toan

e Van dung cong thic tinh dién tich va tinh chat cta dién tich. Tim méi lién hé gitta

cac yeu to dé tim ra 1oi giai.

OO VI DU MINH HOQA$><$O<S
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC théa man 2-AB =3-AC. Vé BD, CE 1 hai duong cao. Tinh

ti s6 B—D

CE
& Vi du 2. Cho tam gidc ABC. Hay tim diém O nam trong tam gidc Spoar: Saorc: Spaoca =
2:3: 4.
& Vi du 3. Cho hinh thang ABCD (AB || CD), AB <CD. Lay diém M trén CD sao cho BM
chia ABCD thanh hai phan c6 dién tich bang nhau. Goi N 1a trung diém ctia AD. Chiing
minh MN || BC.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG S04
& Bai 1. S6 do cac géc trong mét ngii giac 1a ti 1é véi 2; 3; 3; 5; 5. Tim s6 do ctia mdi géc.
& Bai 2. Cho AABC. Goi d 1a duong thang qua A. Xac dinh vi tri ctia dudng thing d dé
tong khoang cach tit B va C dén d 1a nho nhat.
& Bai 3.
Cho AABC vudng tai B. Trén canh AB lay AM = MI = IE = EB.

Ké MN, IK, EH song song v6i AC nhu hinh vé bén. Tinh ti s6

A

M

I

dién tich ta giac EHKI va AMNC. E

B H K N C
<& Bai 4. Cho hinh thang ABCD (AB | CD) ¢6 3-CD =7-AB. Goi M, N 1a trung diém cta
AD va BC. Tinh ti s6 dién tich t& gidc ABNM va MNCD.

& Bai 5. Qua dinh A cta ti gidc ABCD, hay dung duong thang chia ti giac thanh hai
phan c6 dién tich bang nhau.

& Bai 6. Cho ABCD 14 hinh binh hanh c6 dién tich bang 24cm?. Goi M 14 trung diém cta
BC. Goi N la giao diém ctia AM va BD. Tinh dién tich ti& gidc CDN M.
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TAM GIAC PONG DANG

[ Chu?dng]

% Chu dé 1: PINH LI TA-LET TRONG TAM GIAC
@ TRONG TAM KIEN THUC

R Pinh nghia 1: Ti s6 ctia hai doan thang Ti s6 cta hai doan thing la ti s6 d6 dai caa

chung theo cung mét don vi do.

A Dinh nghia 2: Poan thang ti 1é Hai doan thang AB va CD goi la ti 1& véi hai doan
thang A'C’ va C'D’' néu c6 hé thic

AB _ A'B’ bt A'B’ i C'D'.

CD C'D AB CD
Pinh li 5. Dinh li Ta-lét trong tam gidc
Néu mot duong thang song song véi moét canh clia tam gidc A
va cdt hai canh con lai thi né dinh ra trén hai canh dé nhiing /\
doan thing tuong tung ti 1é. B' ¢
Trong hinh bén [

AABC  AB' _AC' AB' AC' B'B_C'C
B'c'|Bc AB AC’ BB CC’ AB AC

¢) PHAN LOAI VA PHUONG PHAP GIAI TOAN

& Dang 1: Tim ti s6 ctia cac doan thang

* St dung dinh nghia ti s6 hai doan thang.

e Sit dung dinh 1i Ta-1ét.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 6040
& Vi du 1. Trén mot duong thang, dit ba doan thang lién tiép AB = BC = CD. Tim ti s6
AB AB AC
BD’ AD’ AD’
& Vi du 2. Cho AABC c¢6 AM la dudng trung tuyén. Diém E thudc AM sao cho AE = 3EM.

Tia BE cit tia AC tai N. Tinh ti sb %
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Chuong 3: TAM GIAC PONG DANG

& Dang 2: Tinh d6 dai doan thang

e St dung dinh nghia ti s6 hai doan thang.
e St dung dinh li Ta-1ét.

e St dung tinh chat cta ti 1é thic.

$5656SVI DU MINH HOA G55

, 2 A g A 2 CA 3
& Vi du 1. Cho doan thang AB = 10 cm. Lay diém C thudc doan thang AB sao cho i
. < DA 3
Lay D thudc tia doi cua tia BA ho — =-.
ay uoc tia doi cua tia sao cho - =7
a) Tinh d6 dai CB. b) Tinh d6 dai DB. ¢) Tinh d6 dai CD.
& Vidu 2.
Tim d¢ dai DE trong hinh vé bén. Biét AB =5 cm, AC =6 cm, A
AD=175cm vaBD | CE.
B
[ AN
C E
& Vidu 3.
Cho hinh bén, biét QR || NP va MQ =10 cm, QN =5 cm, RP =6 M

cm. Tinh do dai MR.

N

& Vi du 4. Cho AABC c¢6 AB=5 cm; AC =9 cm. Ké dudng thang d song song véi BC cat
AB, AC tht tu tai E, F. Xac dinh vi tri diém E sao cho AE =CF.

& Dang 3: Chiing minh cac hé thic

e Van dung dinh li Ta-1ét.

e St dung tinh chat cua ti 1 thiec.

$>6>6>VI DU MINH HOA G $5$>

& Vi du 1. Cho tu gidc ABCD c6 diém E thuoc AC. Ké EF | AB (FeBC), EI | CD (I€AD).
Ching minh EF + EL =1.

AB CD
& Vi du 2. Cho AABC. Lay diém D thuoc dga}l‘lll Aﬁ,cdié’m E thuodc tia d6i cta tia CA sao
cho BD =CE, DE cat BC tai M. Chiing minh ME - AB"
& Vi du 3. Cho AABC c¢6 AD la dudng trung tuyén, G 1a trong tam. Qua G ké duong

théng d cit AB, AC thi tu tai M, N. Ching minh
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2. PINH LI PAO VA HE QUA CUA PINH LI TA-LET

w AB AC py BM N _
AM AN AM AN

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040
& Bai 1.
Cho hinh vé bén, biét MN | BC va AM =6 cm, MB = 2 cm, A
AN =7 cm. Tinh NC.

y .

B C

& Bai 2. Cho tam giac ABC. Tt diém M trén canh BC, ké cac dudng thing song song véi

AE AD
cac canh AB va AC, ching cat cac canh AC va AB thi tu tai D va E. Tinh tong AB + ic

AD .
& Bai 3. Cho tam gidc ABC. Trén canh AC lay D sao cho DC- 3 GQi M la trung diém
EC

cta BD. Tia AM cat BC tai E. Tinh ti s6 BB

& Bai 4. Cho tam giac ABC, trén canh AB lay diém M sao cho 2MA = MB. Qua M ké
dudng thing song song véi BC cit AC tai N. Qua N ké duong thang song song véi AB cat
BC tai P. Biét rang PC =6 cm. Tinh BC.

& Bai 5. Cho tam giac ABC. Puong théng song song véi BC cat cac canh AB, AC lan lugt
tai M, N. Cho biét AM =5 cm, MB =3 cm, BC - MN =3,6 cm. Tinh MN, BC.

% Cha dé 2: PINH LI PAO VA HE QUA CUA PINH LI
TA-LET
@ TRONG TAM KIEN THUC
Dinh li 6. Dinh li Ta-lét ddo

Néu mét duong thang cdt hai canh ciia mét tam gidc va dinh A

ra trén hai canh nay nhitng doan thang tuong ung ti 16 thi /\
duong thang dé song song véi canh con lai clia tam gidc. B'[ ¢’
B

Trong hinh bén

AABC ¢
ABI ACI :>B,C, ”BC.
BB _ C'C

Hé qua 1 (Hé qua dinh li Ta-1ét). Néu mot dudng thang cat hai canh ctia mét tam giac
va song song v6i canh con lai thi né tao thanh mot tam giac méi c6 ba canh tuong tung ti 1é
v6i ba canh ctia tam giac da cho.

Trong hinh trén

AABC AB’ _AC'_B c'
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Chuong 3: TAM GIAC PONG DANG

Hé qua trén van dung cho truong hop dudng thing a song song véi mét canh cia tam
giac va cat phan kéo dai ctia hai canh con lai.
c’ B a
A
‘A
B¢ C
// N
,’/ R a
B’ C’ B C

e Cac dang toan

& Dang 1: S dung hé qua cua dinh li Ta-1ét dé tinh d6 dai doan thang

e Van dung hé qua ctia dinh nghli Ta-1ét dé lap céc ti sb.

e Ap dung tinh chit cta ti 1é thic.

$>6>4SVI DU MINH HOA S 606>

& Vidu 1.

. = AM 3 ,
Cho hinh sau, biet MN || BC va ME - 5; BC =6 cm. Tinh A
MN.

7 )
B C

& Vi du 2. Cho hinh vé bén, ¢6 AB || CD. Biét rang EA =4 cm, EB =5 cm, ED +EC = 18
cm, AB+CD =225 cm. Tinh EC, ED, AB, DC.

& Vi du 3. Cho hinh thang ABCD (AB | CD), AC cat BD tai 0. Ké OM | CD, biét CD =9
cm, MO =3 cm. Tinh AB.

& Dang 2: St dung hé qua ctia dinh li Ta-1ét dé chiitng minh cac hé thic

Xét duong thang song song véi mot canh ctia tam giac, 1ap cac doan thang ti 1é.

OO VI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Cho tam giac ABC c6 trung tuyén AM. Tu diém D bat ki trén canh BC ké
dudng thing song song véi AM, cit dudng thang AB 6 E, cat dudng thang AC tai F. Ching
minh ring: DE + DF =2AM.
& Vi du 2. Cho tam gisc ABC c¢6 A =120°, AD la dudng phan gidc. Chiing minh rang

1 . 11
AB AC AD’
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3. TEINH CHAT DPUONG PHAN GIAC CUA TAM GIAC

& Dang 3: Chitng minh hai dudng thang song song

» Xét cac doan thang ti 1é.

e St dung dinh li Ta-1ét dao.

$>6>6OVI DU MINH HOA 604604
& Vi du 1. Cho tit gidc ABCD. Lay diém E thudc dudng chéo AC. Ké EM | BC (M € AB),
EN | CD (N € AD). Chitng minh MN | BD.

& Vi du 2. Cho AABC, lay D tuy y thudc canh BC, M tity ¥ thudc canh AD, goi I, K thi tu
12 trung diém BM, CM. Céc tia DI, DK cit AB, AC tht tu tai E, F. Ching minh IK | EF.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04

\ e A A 2 2 . N .
<& Bai 1. Cho AABC. Trén AB, AC lay M, N sao cho BM = gAB, CN = §AC. Goi O la giao
diém BN va CM. Tinh ti sé 2.

OB
<& Bai 2. Cho hinh thang ABCD (AB || CD) ¢6 AB < CD. Goi O la giao diém hai duong
chéo, S 12 giao diém cta hai dudng thing chia hai canh bén. Pudng thing SO cit AB, CD
thi tu tai M, N. Chtng minh réng
MA MB MA MB
ND NC’ NC ND°
& Bai 3. Cho tam giac ABC c6 dinh. Céc diém D, E di dong trén cic canh tuong tng AB,
AD CE

AC sao cho T Chiing minh trung diém M cta doan thdng DE nam trén doan thang
c¢6 dinh.

b) MA = MB; NC = ND.

a)

& Bai 4. Cho tam giac ABC, hay dung hinh vuéng MNPQ noi tiép tam giac ABC (M trén

AB, N trén AC, P va @ trén canh AC).

& Bai 5. Cho tam giac ABC, M 1a diém thuéc BC. Chitng minh rang
MA-BC<MC-AB+MB-AC.

& Chu dé 3: TINH CHAT PUONG PHAN GIAC CUA TAM
GIAC

@ TRONG TAM KIEN THUC
Pinh Ii 7.

Trong tam gidac, duong phdn gidc ciia mot goc trong chia A

canh déi dién thanh hai doan thang ti 16 véi hai canh ké hai

doan Gy.
AABC DB AB
> —=—,
BAD=CAD| DC AC B 5 C
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Chuong 3: TAM GIAC PONG DANG

Dinh ly van dung véi dudng phan giic géc ngoai clia tam giac.
Cl
AABC (AB#AC)| EB AB A
> —=—.
BAE =C'AE EC AC
E B C
Cac dinh ly trén c6 dinh ly dao
DB AB
==~ = AD la duong phéan giac trong cta tam giac.
EB AB N N A s SO G .,
EGRG = AE la duong phan giac ngoai cua tam giac.

() CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: Tinh d6 dai doan thang

Van dung tinh chit dudng phan gidc ciia mot tam gidc va cac tinh chat caa ti 1é thic.

&GO VI DU MINH HOA$><$O<S
& Vidu 1. Cho AABC ¢6 AB =30 cm, AC =45 cm, BC =50 cm, AD 1a dudng phan gidc
trong. Tinh d6 dai doan théng BD, CD.
& Vi du 2. Cho AABC c6 AD la dudng phan gidc. Biét AB =15 cm, DC =21 cm, BD =9
cm. Tinh d6 dai AC.
& Vidu 3. Cho AABC ¢c6 AB=6cm, BC =7 cm, AC =8 cm. C4c dudng phan gidc trong va
ngoai cia A cit dudng thing BC tai D va E. Tinh d6 dai doan DE.
& Vi du 4. Cho AABC c6 AD la dudng phan gidc. Trén AB lay diém M, trén AC lay diém
N sao cho BM =BD,CN =CD. Biét AB=7 cm, AC =8 cm, BC =12 cm. Tinh chu vi AAMN.
& Vi du 5. Cho AABC can tai A ¢6 chu vi bang 80 cm. Tia phan giac ctia B cat duong cao
AH tai I. Biét AI = %AH . Tinh d6 dai cac canh ctia AABC.
& Vi du 6. Cho AABC c6 dudng phan giac AD. Biét riang BC = 10 cm va 24B = 3AC. Tinh
d6 dai doan thang BD va CD.

& Vi du 7. Cho AABC vuong tai A, dudng phan gidc AD. Biét AB =10 cm, AC = 15 cm.
Qua D ké dudng thang song song véi AB cat AC tai E. Tinh d6 dai doan thang AE, EC.
& Dang 2: Chiing minh hé thitec hinh hoc

Lap cac doan théng ti 1é tir tinh chat dudng phan giac ctua tam gic roi bién déi.

SOCOOVI DU MINH HOA SO>SO

& Vidu 1. Cho AABC c6 AD,BE,CF la cac duong phan giac . Chiing minh rang
AE CD BF

EC DB FA
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4. Khai niém hai tam giac dong dang. Truong hop dong dang thi nhét

& Vi du 2. Dudng trung tuyén BK va duong phan gidc CD ctia AABC cit nhau tai P.
PC AC

hu inh rang — - — =1.
Ching minh rang = BN 2
& Vi du 3. Cho AABC can tai A ¢c6 BM,CN la c4c dudng phan giac. Chitng minh rang
1 1 1
a) MN | BC. b) — + —

BC "AB MN’
& Vi du 4. Cho AABC can tai A c6 A = 36°. Chitng minh AB2=BC2?+AC-BC.

& Dang 3: Lién quan dén ti s6 dién tich tam giac

Phuong phdp gidi: Van dung cong thic tinh dién tich tam giac va tinh chit dudng phan

giac caa tam giac.

EOEOGOVI DU MINH HOQA$><$O<S
& Vidu 1. Cho AABC ¢c6 AB=4cm, AC =6 cm va AD la duong phan giac. Tinh ti s6 dién
tich cha AABD va AACD.
$>6O$OBAI TAP VAN DUNG<$ 04O
<& Bai 1. Cho AABC c6 AD la duong phan giac, AB =4 cm, BC =8 cm, AC =7 cm. Tinh d6
dai doan thang CD (1am tron két qua dén chit s6 thap phan thi nhat). 5,1 cm.

<& Bai 2. Cho AABC vudng tai A, AB =3 cm, AC =4 cm. Dudng phan giac AD. Tinh d6

1 1
dai canh BD. BC =5 ¢cm, BD = 75 =2—.

7
<& Bai 3. Cho AABC c6 AD la phan giac. Ké DE | AB (E € AC). Biét AB=6 cm, AC =9 cm.
Tim ti s6 AE AE 2
1 1 —_—. = =
AC AC 5

& Bai 4. Cho AABC ¢6 AM la trung tuyén. Tia phan gidc cac géc AMB, AMC cit AB, AC
lan lugt tai D, E. Ching minh réng DE | BC.

& Bai 5. Cho AABC c¢6 AD la duong phan giac. Biét AB =18 cm, DC =12 cm, BD =8 cm.
Tinh chu vi AABC. 65 cm.

% Chia dé 4: Khai niém hai tam gidc dong dang. Trutng
hop dong dang thi nhat

9 Trong tam kién thic

I. Khai niém hai tam giac déng dang

AA'B'C’ goi la dong dang véi AABC néu

A
A =A;B =B;C=C A’
A'B" A'C' B'C’
AB AC BC
K_{hléu AA,B,C,V\AABC B C BI Cl

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 137




Chuong 3: TAM GIAC PONG DANG

Tinh chét 3.
» Mbi tam giac dong dang véi chinh né.
e Néu AA'B'C'~ AABC thi AABC -~ AA'B'C'.
e Néu AA'B'C' ~AA"B"C" va AA"B"C"” -~ ABC thi AA'B'C' ~ AABC.

Pinh 1i 8. No
Néu mét duong thang cit hai canh ciia tam gidc va song A
song vdi canh con lai thi no tao thanh mot tam gidac mdi

dong dang vdi tam gidc da cho.

M
AABC
= AAMN «~ AABC. /
B C

MN || BC

Pinh ly ciing dung cho trusng hop dusng thing cit phan kéo dai hai canh ctia tam giac

va song song vé6i canh con lai.

II. Trusng hop dong dang thi nhat

Néu ba canh caa tam gidc nay ti 1é véi ba A

canh ctaa tam giac kia thi hai tam giac dé A’

dong dang.

Néu AABC va AA'B'C' ¢6 , ,
AB BC CA B ¢ B C
A'B B C'  CA

thi AABC -~ AA'B'C'.

Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Tim ti s6 dong dang ctia hai tam giac

St dung dinh nghia hoac dinh Iy hai tam giac dong dang.

SOCOOVI DU MINH HOASS> SO

’, A g A AM 2 o . ~ 2
& Vidu 1. Cho AABC, lay diém M thudc AB sao cho MB-3 Ké hai duong thang qua
M 1an ludt song song véi AC va BC cat BC va AC lan lugt tai D va F.

a) Néu tat ca cac cip tam giac dong dang.
b) Véi mdi cap tam gidc dong dang, hay viét ti s6 dong dang tuong dng.

, 2 A A M 2 <A . N -
& Vi du 2. Cho AABC -~ ADEF, ti s6 dong dang bang 3 Biet chu vi AABC la 24 cm. Tinh
chu vi ADEF.
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5. TRUONG HOP PONG DANG THU HAI

& Dang 2: Tinh d6 dai doan thang

e Viét hai tam gidc dong dang.

e Lap ti s6 cac cip canh tuong dng roi st dung ti 1 thic.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 604
& Vidu 1. Cho AABC -~ AA'B'C', biét AB=8 cm, AC =6 cm, BC = 10 cm. Canh 16n nhét
cia AA'B'C’ 1a 25 cm. Tinh canh nhé nhét caa AA'B'C'.

& Dang 3: Chiing minh hai tam giac dong dang

e Xép cac canh ctia hai tam gidc theo cung mét thit tu (chang han ti nhé téi 16n).

 Lap ba ti s6, néu ching bang nhau thi hai tam giac dong dang.

$OGOOVI DU MINH HOA SO>SO
& Vidu 1. Cho AABC ¢6 AB=3 cm, BC=5cm, CA=7 cm va AA'B'C' ¢c6 A'B' = 4,5 cm,
B'C'=17,5 cm, C'A’ =10,5 cm. Héi AABC va AA'B'C’ c6 dong dang véi nhau khong? Tai

sao?

& Vi du 2. Cho diém M nam trong AABC. Goi G1,G1,G3 1an lugt 1a trong tam cac tam
giac MBC,MCA,MAB. Chiing minh rang AG1GsGs -~ AABC.
$>6>6OBAI TAP VAN DUNG OG04

<& Bai 1. Cho AABC c¢6 M,N,P theo thi tu 14 trung diém ctia AB,AC,BC. Ching minh
APMN -~ ANACB.

& Bai 2. Cho AABC ¢6 AB =6 cm, AC =9 ¢cm, BC =12 cm va ADEF c6 DE = 24 cm,
EF =18 cm, DF =12 cm. AABC c¢6 dong dang véi ADEF hay khong? Vi sao?

<& Bai 3. Cho ti gidc ABCD ¢6 AB=2 cm, BC =10 cm, CD =12,5 cm, AD =4 ¢cm, BD =5
cm. Ching minh réng ti gidc ABCD 1a hinh thang.

<& Bai 4. Cho AABC vudng tai A c6 AB=3cm, AC =4 cm va ADEF vuéng tai D c¢6 DE = 15
cm, EF =25 cm.
a) Tinh d6 dai cac doan thang BC,DF.

b) AABC va ADEF c6 dong dang véi nhau khong? Vi sao?

& Bai 5. Cho AABC. Trén canh AB lay cac diém I,K sao cho AI = IK = KB. Trén canh
BC lay céc diém E va D sao cho BD = DE = EC. Trén canh AC lay diém F va G sao cho
AF =FG =GC. Goi M 1a giao diém ctia AD va BF, N 1a giao diém ctia BG va CK,P la giao
diém ctia AE va CI. Chiing minh AABC ~ ANPM.
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Chuong 3: TAM GIAC PONG DANG

& Chi @& B: TRUONG HOP PONG DANG THU HAI
@ TRONG TAM KIEN THUC

Neu hai canh ctia tam giac nay ti 1é véi

hai canh ctua tam giac kia va hai goc tao

A
bdi cac cap canh d6 bang nhau thi hai tam A’
giac d6 dong dang.
AB _AC
Néu AABC va AA'B'C' ¢4 { A'B" A'C" B C B C’

A=A

thi AABC -~ AA'B'C'.
@ Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chiing minh hai tam giac dong dang

Xét hai tam giac, chon ra hai géc bang nhau, xét ti s6 hai canh tao nén méi géc dé. Néu

hai ti s6 bang nhau thi hai tam giac dong dang.

SOCOOVI DU MINH HOA SO>SO

& Vi du 1. Cho AABC ¢6 AB =15 cm, AC =20 cm. Trén hai canh AB va AC lan lugt 14y
diém D va E sao cho AD =8 cm, AE =6 cm. Ching minh rang AABC —~ AA'B'C’.

& Dang 2: Tinh d6 dai doan thang

e Chiing minh hai tam giac (chtéa canh can tinh dé dai) déng dang.

 Lap ti s6 cip canh tuong ting va dung tinh chat cta ti 1é thic.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vidu 1. Cho AABC ¢6 AB=4cm, AC =6 cm, BC =9 cm. Trén canh BC lay diém D sao
cho CD =4 cm. Tinh d6 dai canh AD.

& Dang 3: Nhan biét hai tam giac dong dang dé tinh géc

Xét hai tam giac, chon ra hai géc bang nhau, xét ti s6 hai canh tao nén méi géc d6. Néu
hai ti s6 bang nhau thi hai tam giac dong dang.

Tu hai tam giac dong dang, suy ra cdc cip géc tuong tng bang nhau.

EOEOGOVI DU MINH HOAS> OO
& Vi du 1. Cho hinh thang ABCD ¢6 A =D =90°, AB =10 cm, CD =30 cm, AD = 35 cm.
Trén canh AD 14y diém M sao cho AM = 15 cm. Tinh sb do géc BMC.

& Vi du 2. Cho hinh thang ABCD ¢6 AB | CD, AB=4 cm, BD =6 cm, CD =9 cm va géc
ADB =35°. Tinh géc BCD.
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6. Truong hop dong dang thit ba

$>6>OBAI TAP VAN DUNG<$ G060

\ e , BC . ~ o 2 2 N g o
& Bai 1. Cho AABC c6 AB = R Goi M la trung diém cua BC, D la trung diém caa BM.

. AC
Ching minh rang AD = 5

& Bai 2. Gia st D 1a mot diém ndm trong tam gidc nhon ABC sao cho ADB = ACB +90°

A . . AB.CD _
va AC-BC =AD -BC. Chiing minh rang ADBC- V2.

<& Bai 3. Cho hinh thang ABCD ¢6 AB| CD (AB || CD) va AB L BD. Hai dudng chéo AC va
BD cét nhau tai G. Trén dudng thing vuéng géc véi AC tai C lay diém E sao cho CE = AG
va doan GE khong cit dudng thang CD. Trén doan CD l4y diém F sao cho DF = GB. Ching

minh rang

a) AFDG -~ AECG. b) GF LEF.

& Bai 4. Cho hinh thang ABCD (AB || CD) ¢c6 AB =4 cm, BD =8 cm, CD =16 cm. Ching
minh rang BC = 2AD.

& Cha dé 6: Truong hop dong dang thi ba
e Trong tam kién thic

Néu hai géc ctia tam gidc nay 1an lugt bang

hai goc cia tam giac kia thi hai tam giac A

dé dong dang. A’
Néu AABC va AA'B'C' cb {A i

B=B
B C B C’

AABC -~ AA'B'C'.
Cac dang bai tap va phuong phap giai

& Dang 1: Chiing minh hai tam giac dong dang

Ching minh hai tam giac c6 hai cip géc bang nhau.

EOEOGOVI DU MINH HOA S>>
& Vi du 1. Cho AABC ¢6 B>C. Trén AC lay diém D sao cho ABD = C. Chiing minh rang
AABC -~ AADB.

& Dang 2: Chung minh hé thic hinh hoc

e Chiing minh hai tam giac dong dang;

e Van dung tinh chat ctia hai tam giac dong dang va ti 1é thiic.

$>6>4SVI DU MINH HOA S04

& Vidu 1. Cho AABC. Lay D thudc AB, E thudc AC sao cho ACD = ABE. Chitng minh
v AB AE
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Chuong 3: TAM GIAC PONG DANG

& Vi du 2. Cho hinh thang ABCD (AB | CD) ¢6 A = CBD. Chitng minh ring BD? = AB-
CD.

& Vi du 3. Cho tam gidc ABC vudng tai B véi AB = 2BC. Liy diém D thudc canh AC sao
cho BC =CD, diém E thudc canh AB sao cho AD = AE. Chting minh riing AD? = AB- AE.

& Vi du 4. Cho tam gidc ABC vudng tai A c6 AD la dudng cao. Pudng phan giac géc B
N . N DF AE
lan lugt cat AD, AC tai F, E. Chu inh rang — = —.

an luot ca , ai F, ng minh réng == = ==
& Vidu 5. Cho tam gidc MNP thoéa man 3M + 2N = 180°. Chiing minh rang PN? + MP -
MN - MN?=0.

Van dung k¥ thuat trén, ta c6 thé lam dudc bai toan dao sau day
“Cho tam gidc MNP thdéa man PN2+MP-MN - MN2 = 0. Chtng minh 3M +2N = 180°”.

& Dang 3: Tinh d6 dai doan thang

e Chiing minh hai tam giac dong dang;

e Lap ti s6 cap canh tuong tng roi st dung ti 1é thic.

$>6>6OVI DU MINH HOA 604046
& Vidu 1. Cho AABC va AMNP ¢c6 A=M,B=N, AB=5cm, BC =7 cm, MN =10 cm,

MP =8 cm. Tinh d6 dai cac canh con lai ciia hai tam giac.

& Vi du 2. Cho AABC ¢6 A > C. Trén BC lay diém D sao cho BAD = C. Biét AB =5 cm,
BC =10 cm. Tinh d6 dai cac canh BD, CD.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG S04

& Bai 1. Cho AABC déu c6 O 1a trung diém canh BC. Vé géc xOy = 60° sao cho céc tia Ox,
Oy cat cac canh AB, AC 1an lugt tai E, F. Ching minh ring

a) BC?2=4BE -FC. b) EO la phan giac BEF.
& Bai 2. Cho AABC vuéng tai A, dudng cao AH. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cac
doan thiang BH, AH. Chiing minh rang
a) AABM ~ ACAN. b) AM 1 CN.
& Bai 3. Cho AABC ¢6 C =2A va AC =2BC. Chitng minh réng AABC vudng.
& Bai 4. Cho AABC ¢6 B=2C va AB=8 cm, AC =12 cm. Tinh d6 dai canh BC.

& Bai 5. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M 1a diém trong hinh binh hanh sao cho MAB =
MCB. Chiing minh ring MBC = MDC.
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HINH LANG TRU PUNG
HINH CHOP PEU

[ Chufdng]

& Chi dé 1: CAC TRUONG HOP PONG DANG CUA TAM
) GIACVUONG
UNG DUNG THUC TE CUA TAM GIAC DONG DANG
@ TRONG TAM KIEN THUC
I. HAI TAM GIAC VUONG PONG DANG NEU

e Tam giac vuéng nay c6 mot géc nhon bang géc nhon ctia tam giac vuong kia.

e Tam giac vuong nay c6 hai canh goc vudng ti 1€ véi hai canh géc vuong ctia tam giac

kia.

e Neu canh huyéen va mot canh géc vuong ctia tam giac vudong nay ti 1€ véi canh huyen

va mot canh ctia tam giac vuong kia.

II. Ti SO HAI PUONG CAO, Ti SO DIEN TICH CUA HAI TAM GIAC
PONG DANG

e Ti sb hai dudng cao tuong ting cta hai tam giac dong dang bang ti s6 déng dang.

* Ti sb dién tich ctia hai tam gidc dong dang bang binh phuong ti s6 dong dang.

III. UNG DUNG THUC TE CUA TAM GIAC PONG DANG
St dung tam gidc dong dang, ta c6 thé xac dinh dude chiéu cao, xac dinh khoang cach bang
cach do dac gian tiép.
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Chuong 4: HINH LANG TRU PUNG HINH CHOP PEU

() CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: CHUNG MINH HAI TAM GIAC VUONG PONG DANG

Dua vao dau hiéu dong dang ctia hai tam giac vuong.

$>$>6OVI DU MINH HOA G040
& Vidu 1. Cho AABC vudng tai A, dudng cao AH. Chitng minh AHBA ~ AHAC.

& Dang 2: TINH DO DAI DOAN THANG

Ching minh hai tam gidc vuong dong dang dé tim cép doan théng ti 1&. Tu d6 tinh d6

dai doan thang can tim.

RN | DU MINH HOA$><$><S
& Vi du 1. Cho AABC vuong tai A, AH la duong cao. Biét AB = 15 cm, BC = 25 cm. Tinh
do dai canh AH.

& Vi du 2. Cho AABC nhon ¢6 AD la dudng cao, H 1a truc tam. Biét BD =4 cm, DC = 10
cm, AD =8 cm. Tinh HD.

& Vi du 3. Cho hinh thang vuéng ABCD (A = D = 90°) ¢6 hai duong chéo AC va BD vuong
géc v6i nhau. Biét AB =16 cm, AD =20 cm. Tinh d6 dai CD.

& Dang 3: CHUNG MINH HE THUC HINH HOC

Chitng minh céac cap tam gidc dong dang, 1ap ra cac ti so can tim, bién déi cac ti s6 doé.

OO VI DU MINH HOA$>$OSS
& Vi du 1. Cho AABC nhon c6 cic dudng cao AI,BD,CE cat nhau tai H. Chiing minh:

a) BH-BD =BI-BC; b) BH-BD +CH -CE = BC?
& Vidu 2. Cho AABC, C =90°,CH la duong cao. LAy E thuoc CH. Ké BD vudng géc véi
AE (D thudc duong thang AE). Chiing minh

a) AE-AD +BA-BH = AB?; b) AE-AD -HA -HB = AH?

& Vidu 3. Cho AABC c6 A =90°, AH la duong cao. K& HE,HF lan lugt vuong géc véi
AB,AC,EcAB,F e AC. Chiing minh AB-AE + AC-AF =2EF?,

& Dang 4: Tinh dién tich da giac

e Lap ti s6 dién tich ctia hai tam giac dong dang.

e Thay s6 rdi tinh.

&GO VI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Cho AABC vuodng tai A, AH 1a dudng cao. Goi I,K thi tu 12 hinh chiéu cua H
trén AB,AC. Tinh dién tich ti gidc AIHK biét BC =5 cm, AH =2 cm.
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1. CAC TRUONG HOP PONG DANG CUA TAM GIAC VUONG, UNG DUNG....

& Vidu 2. Cho AABC c6 diém M trén canh AC. Ké MN song song véi BC (N € AB). Ké
MP song song v6i AB (P € BC). Biét dién tich AAMN va ACMP lan lugt 13 4 cm? va 9 cm?.
Tinh dién tich AABC.

& Vi du 3. Cho AABC vuong tai A c6 AH 1a duong cao. Biét BH =4 cm, HC =9 cm. Tinh
dién tich AABC.

& Vi du 4. Cho hinh binh hanh ABCD c6 dién tich 1a 30 cm?. LAy M la trung diém AB,
2 1 ,
lay N thudc CD sao cho DN = gCD. AN cat DM tai O. Tinh dién tich AAOM.

& Dang 5: U’ng dung thuc té cua tam giac déng dang

» D& do gian tiép chiéu cao, ching ta can tim hai tam gidc dong dang roi lap ti sb gitta

cac canh tuong ing.

e DE do gian tiép khoang cach, chung ta st dung tam gidc dong dang hodc dinh Ii
Ta-1ét dé lap ti s6.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Ban An dit mot cai guong nhé trén mit dat sao cho ban 4y nhin thiy ngon
cay A hién trong guong. Biét khoang céach tit mit téi dat 1a DC = 1,6 cm va do duge DE =2

m, EB =20 m. Tinh chiéu cao caa ciy BA.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG$O 6040

& Bai 1. Cho hinh thang vuéng ABCD c¢6 A =D =90°BC 1L BD;AB =1 cm;CD = 4 cm.
Tinh s6 do géc C.

<& Bai 2. Cho tam gidc ABC can tai A, c6 AB =13 cm, BC = 10 cm. Dudng cao BE. Tinh d6
dai doan EC.

& Bai 3. Cho hinh thang ABCD ¢6 AB | CD va AC cat BD tai O. Biét AB=2 cm, CD =8
cm, dién tich hinh thang la 25 ecm?. Tinh dién tich ACOD.

& Bai 4. Tinh dién tich hinh binh hanh ABCD biét hai dudng cao cia né bang 12 cm, 15

cm va chu vi la 72 cm.

& Bai 5. Cho tam gidc ABC vuéng can tai A. Goi CM la trung tuyén. Tit A vé duong thang

. < o , » £ BH
vuong goc v6i MC cat BC 6 H. Tinh ti so fc

& Bai 6. D€ do chiéu rong AB ctia mot con song. Nguvi ta déong dudng thang xy vudng

gbc véi AB tai A roi xac dinh vé hai phia hai diém D va E. Dung dung cu do, ta do dudc
DEB=EDC,AD =10 m. AC =20 m, AE =30 m. Tinh chiéu réng AB cta khic song.
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Chuong 4: HINH LANG TRU PUNG HINH CHOP PEU

C

Khuc song

B0 song

%& Chua dé 2: On tap chuong
e Trong tam kién thic

a) DPoan thang ti 1é, dinh 1i Ta-1ét, dinh li dao va hé qua caa dinh 1i Ta-1ét.
b) Tinh chat dudng phan giac trong tam giac.
¢) Cac truong hop dong dang cta hai tam giac.

e Canh - canh - canh.
e Canh - géc - canh.

e Goc - goc.
d) Cac truong hop dong dang ctia hai tam gidc vudng.
e) Ung dung thuc té ctia hai tam gidc ddng dang.

@ Cac dang toan

& Dang 1: Tinh d6 dai doan thang

Van dung dinh 1i, hé qua dinh 1i Ta-1ét, tinh chat dudng phan giac trong tam gidc va tam
giac dong dang dé thiét lap ti s6 tir d6 tinh dudc d6 dai doan thang.

$>6>6OVI DU MINH HOA 604046
& Vidul.
Cho hinh vé bén. Biét A =90°, MN | BC va AM = A

3cm, AN =4 cm, NC =2 cm. Tinh BC?
/M ‘N\

B C
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2. On tap chuong

& Vi du 2. Cho AABC ¢6 AB=8 cm, BC =16 cm, AC = 12 cm. Mot duong thang d song
song v6i BC cat AB va AC tai M va N sao cho BM = AN. Tim d6 dai doan MN?

& Vi du 3.
Cho hinh vé sau, biét AB | MN | CD; AB =6 cm, A B
AM 1
CD =9 cm va —— = —. Tinh d06 dai doan MN.
MD 2 M N
0]
D C

& Vidu 4. Cho AABC vudng géc A, c6 AB =6 cm, AC =8 cm va dudng phan giac AD. Ké
DE | AB (E thuoc AC) thi d6 dai DE 1a bao nhiéu?

& Vidu 5. Cho AABC ¢6 AB = AC =10 cm. Tia phan gidc géc B cat dudng cao AH tai I.

Biét ﬂ = é Tinh chu vi AABC.
IH 3

& Dang 2: Tinh ti s6, dién tich va ti s6 dién tich

e Van dung dinh li Ta-1ét va hé qua thiét lap ti s6 doan thang.

e Van dung tinh chat hai tam gidc dong dang thiét lap ti s6 dién tich.

 Ung dung tinh chét dién tich cta tam giéc.

&GO VI DU MINH HOA$><$O><S
& Vidu 1. Cho AABC c¢6 diém D trén AB sao cho BD = %AB. Ké DE song song véi BC

C s Lo R ... z OFE
(Ee€AC). Goi O la giao diém ctia BE va CD. Tim ti so OB

& Vidu 2.
Cho hinh vé sau, biét AB=7 cm, CD =6 cm, DE =5 cm. Tinh 4
dién tich ABED.

& Dang 3: Chitng minh doan thang bang nhau

e St dung dinh 1i, hé qua dinh 1i Ta-1ét va tam giac dong dang dé thiét 1ap ti sb.

. b
e Chiyring: =2 thia=b.
m m

$>6>4SVI DU MINH HOA SO 6O

& Vi du 1. Cho ABCD la hinh thang (AB | CD). Goi M la trung diém ctia CD. Goi I la
giao diém ctia AM va BD; K la giao diém ctia BM va AC.
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Chuong 4: HINH LANG TRU PUNG HINH CHOP PEU

a) Ching minh /K | AB.

b) Goi giao diém cta dudng thang IK véi AD va BC 1a F va E. Chiing minh réng FI =
IK =KE.

& Vi du 2. Cho tam giac ABC ¢6 BM, CN la cac dudng trung tuyén (BM < CN), G la trong
tam. Tut diém D bat ky thude canh BC, ké DE | CN, DF | BM (E€ AB; Fe AC). Goi I, K 1a
giao diém ctia EF v6i BM, CN. Ching minh EI = IK =KF.

& Vi du 3. Cho tam giac ABC can tai A. Tt diém M thudc canh BC ké MP | AB; MQ 1L AC
(P AB; Q € AC). Ké PE 1L PQ; QE 1 PQ (E,F ¢ BC). Chting minh riing BE = CF.

& Vi du 4. Cho tam gidc ABC. Mot duong thang song song véi BC cat canh AB, AC tai
M, N. Qua A vé dudng thang song song véi BC va cit cac duong thang BN, CM tai I, K.
Chiing minh rang AI = AK.

& Dang 4: Tinh ti s6 ctia hai duwong thang

Vé thém dudng phu song song dé tao thém céc cip doan thing ti 1é.

$>6>$OVI DU MINH HOA SS9

, . PR R 1 R A aip
& Vi du 1. Cho tam gidc ABC, lay diém M trén BC sao cho BM = EMC' Trén AM lay diém

1 . . . AP
N sao cho MN = §AN . Goi P la giao diém ctia duong thang BN va AC. Tinh ti so %?

& Vi du 2. Cho tam giac ABC, lay D trén canh AB va diém E thudc tia dbi clia tia CA sao
o . . : v KE s 11

cho BD = CE. Goi K la giao diém cua DE va BC. Chiung minh rang XD khong doi khi D; E

thay déi.

& Vi du 3. Chiing minh rang néu mét dudng thang khong di qua cac dinh ca tam giac

L ] 2 ] .AP BM CN . CONEA A
ABC va cat duong thang BC, CA, AB tai M, N, P thi 7B CM NA- 1 (Pinh ly Mé-né-la-

uyt).

& Vi du 4. Chitng minh rang néu trén cac canh d6i dién véi dinh A, B, C cta tam giac

A , g X . N AP BM CN _ .
ABC, lay cac diéem M, N, P sao cho AM, BN, CP dong quy tai O thi PE CM NA- 1 (dinh

Iy Xé-va).
@® Bai tap tu luyén

& Bai 7. Cho AABC nhon c6 duong cao BD; CE.Ké DF 1 AB, EG 1. AC. Ching minh rang
FG | BC.

<& Bai 8. Cho tam gidc ABC can tai A. Trén AB lay diém D va trén BC lay diém E sao
A 2 N M 1 . . Y S N » 4. o
cho hinh chieu caa DE trén BC bang EBC . Chiing minh rang duong vudng goéc v6i DE tai

E luén di qua mot diém cb dinh.

& Bai 9.
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Cho hinh vé bén. Biét DE | BC, MN | AB, PQ | AC. A
Tinh ton DE PQ MN
€8cTac aB’
P
B N Q C

& Bai 10. Cho tam giac ABC véi diém M thudc mién trong tam giac. Goi I, J, K thi tu 1a
giao diém cla cac tia AM, BM, CM véi cac canh BC, CA, AB. Puong thing qua M va song
song véi BC cat IK, IJ tai E; F. Chiing minh ME = MF.

& Bai 11. Ching minh ring néu trén cic canh d6i dién véi dinh A, B, C cua tam giac
< . N AO AP AN
ABC, lay cac diém M, N, P ho AM, BN, CP do tai O thi dinh
, lay cac diem M, N, P sao cho , , ong quy tai 1 511" PB NC(

ly Van-Oben).

% Chua dé 3: HINH HOP CHU NHAT
@ TRONG TAM KIEN THUC
I. HINH HOP CHU NHAT

e Co6 6 mat la hinh chit nhat. A B
| c
e C6 8 dinh va 12 canh. D :
e Hai mit ABCD va A’B'C'D’ coi 1a hai mit day. Bén Y7 SR R B
mat con lai la cac mat bén. e

Dac biét: Hinh lap phuong 1a hinh hop chit nhéat co 6
mat la nhtiing hinh vuéng.
II. MAT PHANG VA PUONG THANG
e Mbi mat ciia hinh hop chit nhat, chang han mat ABCD 1a mét phan ctia mat phang
(ABCD).

e Néu hai diém A, B thuéc mit phing (ABCD) thi dudng thang AB nam trong mat
phéng d6.

III. HAI PUONG THANG TRONG KHONG GIAN

V6i hai duong thang phan biét. ching c6 thé:

e Cat nhau: Néu ching cuing nam trong mot mét phang va chi ¢6 mot diém ching.
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* Song song: Néu ching cung ndm trong moét mat phing va khong c6 diém chung.
Hai duong thang phan biét cung song song véi mot dusng thang thi ba thi song song

v61 nhau.

e Chéo nhau: Néu chiing khéng cung nam trong mét mat phang. Vi du: dudng thang
AB va duong thang CC'.

IV. PUONG THANG SONG SONG VOI MAT PHANG. HAI MAT PHANG
SONG SONG

e Khi duong thang AB khong nam trong mat phang (A’B'C’D’) ma AB | A’B’ thi AB |
(A'B'C'D’).

e Mat phéng (ABCD) chita hai dudng thing cit nhau AB va AD; mit phéng (A’B'C'D’)
chita hai duong thang cat nhau A’B’ va A'D'. Néu AB | A'B’' va AD || A'D’ thi (ABCD) |
(A'B'C'D").

e Néu mot dudng thang song song véi mot mat phang thi chung khéng c6 diém

chung.
e Hai mat phang song song thi khong c6 diém chung.

e Hai mat phang phan biét ma c6 mét diém chung thi ching c¢6 chung mét dudng

thang di qua diém chung d6 (goi la giao tuyén cia hai méat phang). Ta néi hai mét

phéng nay cat nhau.

¢) CAC DANG TOAN VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: Xac dinh vi tri ctia hai duong thang trong khéng gian

e DPé ching t6 hai dudng thang cit nhau, ta c6 thé chi ra diém chung duy nhét cta
chung.

e DPé ching t6 hai dudng thang song song, ta c6 thé ching té ching 1a hai canh dbi
cia mot hinh binh hanh, hinh chtt nhat, hoac ching t6 chiung cung song song vdéi

mot duong thang thi ba.

EOCOOVI DU MINH HOA SO>SO

& Vidul.

Cho hinh hop chi nhat ABCD.A'B'C'D’. A B
a) Canh AB va canh nao cat nhau? D i ¢

b) Canh AB song song v4i canh nao? Al i ______________ B
c) Canh AB chéo nhau véi canh nao? D/// '
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& Vi du 2. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’. Goi M, N lan ludt 1a trung diém ctia
DD’ va CC'. Ching minh rang:

a) MN | AB. b) AM | BN.

& Vi du 3. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’. Goi O la giao diém ctia AC va BD; O’

12 giao diém cua A'C’' va B'D’.

a) Piém O c6 thudc mit phang (ABCD) khéng? Vi sao?
b) Piém O c6 thudc dusng thang DD’ khong? Vi sao?
¢) 00’ song song véi nhitng duong théng nao?

& Dang 2: Chitng minh dudng thing song song v6i mit phang. Chiing minh hai

mat phang song song.

e Néu a ¢ mp(P), b e mp(P) ma a || b thi a || mp(P).

e Pé chitng minh mp(P) | mp(Q) ta can chi ra hai duong thang cat nhau ctia mp(P)

cung song song vii mp(Q).

$OGOOVI DU MINH HOAGS SO S
& Vi du 1. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’.

a) CD song song v6i nhitng mét phing nao? b) AC song song véi mit phang nao?

& Vi du 2. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’'. Goi M, N, P, Q lan ludt 14 trung diém
cta AA’, BB', CC', DD'. Chitng minh réng:

a) NP | mp(A’'B'C'D"). b) mp(MNPQ) | mp(A'B'C'D’).

& Dang 3: Tim giao tuyén ctia hai mat phang

Pé tim giao tuyén ctia hai mat phang ta c6 thé chi ra hai diém chung ctia hai méit phang

d6. Giao tuyén chinh 14 dudng thang di qua hai diém chung d6.

EOEOGOVI DU MINH HOASS OO
& Vi du 1. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’'. Hay:

a) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (ABCD) va (DCC'D’).
b) Tim giao tuyén ctia hai mét phang (ACC’A’) va (DBB'D’).

& Vi du 2. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'. Hai mat phang (BCD') va (B'CD) cat

nhau theo giao tuyén nao?

$>6>$OBAI TAP VAN DUNG<$GO6O
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& Bai 1. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’. Hay ké tén cac cip mit phang song

song.
& Bai 2. Trong mot hinh hop chit nhat hay ké tén:

a) Cac canh song song? b) 4 cap canh chéo nhau?
& Bai 3. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C'D’. Goi E, F, M, N 1an ludt 1a trung diém
cta AB, CD, A'B’ va C'D’. Chiing minh réng (AMND) || (EB'C'F).

& Bai 4. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A’B'C’'D’. Chitng minh rang bén dudng chéo AC’,
BD', CA’ va DB' dong quy.

<& Bai 5. M6t hinh lap phuong canh dai 5 don vi dudce tao thanh béi 125 hinh lap phuong
nhoé canh dai 1 don vi. Ngudi ta son ca 6 mat cua hinh 1ap phuong 16n. Héi c¢6 bao nhiéu

hinh 1ap phuong nho:
a) dudc son ca 3 mat. b) dudc son dung 2 mat.
¢) dudc son dung 1 mat. d) khong dudc son mat nao.

& Cha aé 4: THE TICH CUA HINH HOP CHU NHAT
@ TRONG TAM KIEN THUC
I. PUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

a) Khi duong thang a vudng géc véi hai dudng thang L

cit nhau b va ¢ ctia (P) thi ta néi a L (P).

2 - b
b) Luuy: Neu mét duong thang vuong goc véi mot mat 5
phéng tai diém A thi né vudng géc véi moi dudng c |
thang di qua A va nam trong mat phang dé. '
II. HATI MAT PHANG VUONG GOC
Khi mot trong hai mét phang chita mét duong thang vudng géc d

a

7

v6i mat phang con lai thi hai mét phang dé vudng géc véi nhau.
Néu a € (Q) va a L (P) thi (Q) L (P).

III. THE TICH CUA HINH HOP CHU NHAT
V =abc (a, b, cla ba kich thudc).

Dac biét: Thé tich hinh lap phuong canh a 14 V =a3.
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) CAC DANG TOAN VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: Chiing minh dudng thang vuéng géc véi mit phang

Pé ching minh dudng thang a L (P) ta ching minh a vuéng géc véi hai dudng thing cat

nhau nam trong (P).

OO VI DU MINH HOQA$>$O<S
& Vi du 1. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’. Chitng minh rang:

a) CC' L(A'B'C'D). b) CD L(ADD’'A").

& Vi du 2. Cho hinh hop chii nhat ABCD.A'B'C'D’. Chiing minh ring cac ti giac DBB'D’
va ACC'A’ 1a nhiing hinh chit nhat.

& Dang 2: Chung minh hai mat phang vuéng géc

Pé ching minh hai mat phing vuéng géc ta chiing minh ¢6 mét duong thing ndm trong

méit phang nay va vudéng géc véi mat phang kia.

$>$>6OVI DU MINH HOA G604
& Vi du 1. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’. Giai thich tai sao cic mit phang
(BB'C'C) va (AA'D'D) cung vuodng goc véi (A'B'C'D’).
& Vi du 2. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy ABCD 1a hinh vuéng. Ching
minh rang hai mat phang (ACC'A’) va (DBB'D’) vudéng géc véi nhau.

& Dang 3: Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich va mét s6

yéu t6 khac cta hinh hép chix nhat.

e Dién tich xung quanh = Téng dién tich ctia b6n mat bén = Chu vi day x chiéu cao.

e Dién tich toan phan = Dién tich xung quanh + Dién tich hai day.

e Thé tich = Tich ctaa ba kich thuéec.

&GO VI DU MINH HQA S>>
& Vi du 1. Cho hinh hop chit nhat c6 ba kich thuéc 12 a, b, c. Goi d 1a d0 dai mot dudng

chéo. Chiing minh rang d? = a? + b2 + ¢2.

& Vi du 2. Puong chéo cia mot hinh lap phuong bang v/12. Tinh thé tich ciia hinh lap
phuong do.

& Vi du 3. Mot hinh hop chit nhat ¢6 ba kich thudc 1a 4, 5, 3. Tinh
a) Thé tich ctia hinh hop chit nhat.

b) Dién tich toan phan ctia hinh hép chit nhat dé.

Suu tam & bién soan: Math and IATgX Group Trang 153



Chuong 4: HINH LANG TRU PUNG HINH CHOP PEU

& Vi du 4. Mot hinh hop chit nhat c6 dién tich xung quanh 1a 180 cm?, chiéu cao 14 6 m.
Biét mot canh day dai 8 m. Tinh thé tich ctia hinh hop chit nhat nay.

& Vi du 5. Cho hinh hép chit nhat ABCD.A'B'C'D'. Biét AB=5, AD =2 va AC' =15. Tinh
dién tich xung quanh cta hinh hop chtt nhat.

$>6>6OBAI TAP VAN DUNG 6040
& Bai 1. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A’B'C'D’. Céac khang dinh sau ding hay sai?

a) DD' L D'B'. b) BB' L (ABCD). c) (BCC'B’) L(ABCD).

<& Bai 2. Mot hinh 1ap phuong c6 dién tich toan phan 1a 24 cm?. Tinh thé tich cta né.

<& Bai 3. Thung chd hang ctia mét xe tai c6 kich thuée bén trong 1a 1,8 x 3,0 x 1,3 m. Nguoi
ta xép day vao thung xe cac thung g6 nhé hinh lap phuong canh 6 dm. Tinh s6 thung gb

nhé ma xe c6 thé chd toi da.

& Bai 4. Tinh thé tich mét hinh lap phuong biét rang néu méi canh giam di 5 cm thi dién
tich toan phan giam di 1050 cm?2.

<& Bai 5. Hinh hop chit nhat ABCD.A'’B'C'D’ ¢6 chu vi ddy 14 40 cm. AA’ =9 cm va dudng
chéo AC =17 cm.

a) Tinh thé tich ctia hinh hép chit nhat. b) Tinh dién tich toan phan.

% Cha dé 9: HINH LANG TRU PUNG

@ TRONG TAM KIEN THUC
I. MO TA HINH LANG TRU PUNG

e Hai mat phang chia hai day 14 hai mat phang song song A’ C’
mp(ABC) | mp (A'B'C)).

e Hai day la hai da giac c6 cung so canh.

. AK---1-------— C
e Cac canh bén vudong goc véi hai mat phang day. Do dai caa \ /
mot canh bén dude goi 1a chiéu cao: AA’ L mp(A'B'C').

B

 Cac mit bén vudng géc véi hai mat phang day.

Dic biét:

e Hinh lang tru ding c6 day la hinh binh hanh dudc goi la hinh hop ding.

e Hinh lang tru ding c6 day la hinh chit nhat 1a hinh hgp chit nhat.
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II. DIEN TICH XUNG QUANH CUA HINH LANG TRU PUNG

* Sxq=2-p-h (p lantachuviday, hla chiéu cao).

* Stp=Sxq+2-8S (S la dién tich day).
III. THE TICH CUA HINH LANG TRU DUNG
V=S-h (S ladién tich day, 1a chiéu cao)
¢) CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: TIM SO MAT, SO PINH, SO CANH CUA HINH LANG TRU DUNG
Xac dinh xem dau 1a day, roi dém sb canh cta day nay. Suy ra s6 mét, sé6 dinh, s6 canh

cua lang tru ding theo cong thic dudi day:

S6 canh ctia mot day | S6 méat | S6 dinh | S6 canh

n n+2 2n 3n

$>$>6OVI DU MINH HOA G406
& Vidul.
Hinh bén 1a mét hinh lang tru ding. Hay cho biét sb

mat, so dinh, so canh cta no.

A/

& Vi du 2. M6t hinh lang tru ding ¢6 10 dinh. Tinh s6 mét va sb canh ctia né.
& Vi du 3. Mot hinh ling tru ding cé tong s6 miit, s6 dinh va s6 canh 1a 32. Héi hinh ling

tru nay c6 may mat bén?

& Dang 2: TIM CAC YEU TO SONG SONG. VUONG GOC TRONG HINH LANG

TRU PUNG.

Phuong phap giai: Dua vao nhitng tinh chat sau:
e Cac canh bén song song vdi nhau va vuong goc véi day.
e Cac mat day song song vdi nhau.

e Cac mat bén vudng goc véi day.

OO VI DU MINH HOA$><$O<S
& Vi du 1. Cho hinh lang tru ding ABC.ABC day la tam gidc ABC vudng tai A. Ching

minh rang:
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a) BB Lmp(A'B'C').
b) AB Lmp(ACC'A).
¢) mp(ABB'A’) Lmp(ACC'A).

& Vi du 2. Cho lang tru ding ABCD.ABCD' ¢6 day 1a hinh thang vuéng A =D =90°. Hay
cho biét:

a) Cac canh song song véi AB. b) Cac canh vuong goc véi AB tai A.
¢) Céc canh song song v6i mp (DCC'D’). d) Céc canh vuéng géc véi mp (DCC'D’).

e) Mit phang song song véi mp (DCC'D’).

& Dang 3: TINH DIEN TiCH XUNG QUANH, DIEN TiCH TOAN PHAN, THE

TICH VA MOT SO YEU TO CUA HINH LANG TRU PUNG
Phuong phap giai

Ap dung céc cong thic tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich cta

hinh lang tru ding.

OO VI DU MINH HOQA$>$><S>
& Vi du 1. Mot hinh hop ding c6 chiéu cao 9cm. D4y 12 mot hinh thoi c6 dudng chéo 1a

6cm va 8cm. Tinh:
a) Dién tich toan phan ctia hinh hép dé.
b) Thé tich hinh hop d6.

& Vi du 2. Mét 1éu trai c6 dang hinh ling tru ding ABC.A’B'C’ trong d6 AB = AC. Thé
tich phan khong gian bén trong 1éu 14 3m2. Biét chiéu dai CC’ cta léu 1a 2,5m, chiéu rong
BC cta léu 1a 1,6m. Tinh:

a) Chiéu cao AH cua léu.
b) Dién tich tam vai bat dung d€ ciang hai mai léu.

& Vi du 3. Cho hinh léing tru ding ABC.A'B'C’ ¢6 dién tich xung quanh 14 288m?va chiéu
cao 1a 12cm. D6 dai cac canh day (tinh bang centimet) 14 ba s6 chén lién tiép. Tinh thé tich

cta hinh lang tru ding.

& Vi du 4. Mot hinh lang tru ding c6 tat ca 9 canh, do dai méi canh 14 10cm. Tinh:
a) Dién tich xung quanh.

b) Thé tich.
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& Vi du 5. Cho hinh ling tru diing ABC.A'B'C’, d4y la tam giac ABC vuéng tai A,AB =
3cm, AC =4cm. Biét dién tich toan phan bang 4 lan téng dién tich hai day. Tinh chiéu cao
cua hinh lang tru ding.

$>6O$OBAI TAP VAN DUNG<$GO6O
& Bai 1. Xét mot hinh tru ding, trong cac khang dinh sau khang dinh nao ding, khang

dinh nao sai?
a) S6 méit bén dung bang sé canh 6 mot day.
b) S6 dinh bang s6 canh.

¢) Hai mét bén lién tiép vuéng géc véi nhau.
<& Bai 2. Mot 1éu trai c6 dang hinh ling tru ding, day la moét tam gidc caAn (xem & hinh
a). Hai méai léu do mét tam vai bat hinh vuong canh 5m tao ra. Chiéu cao cta léu la 1,5m.

Tinh dién tich mat dat dudc mai léu che phu.

A 15 Al
C’
5 \\L o
C 5
/ H H'
Hinh a B Hinh b

& Bai 3. Tinh dién tich toan phan va thé tich ctia hinh ling tru ding dudc biéu dién trong
hinh b trén day (don vi cm)
& Bai 4. Hinh c duéi day biéu dién mét hinh léing tru diing c6 thé tich bang 300cm?. Hay

tim d6 dai .

Hinh ¢ Hinh d

& Bai 5. Tinh thé tich ctia hinh lang tru ding dudc biéu dién trén hinh d (don vi tinh

cm).
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& Cha dé 0: HINH CHOP PEU
@ TRONG TAM KIEN THUC
I. MO TA HINH CHOP PEU

» Pay 1a mot da giac déu.

e Cac mat bén la nhiing tam gidc can bang nhau,

c6 chung dinh (goi la dinh ctia hinh chép).

Trong hinh bén, SH la duong cao (H la tam duong

tron di qua cac dinh caa mat day).

SM la trung doan ctia hinh chép (M 14 trung diém cta
canh day).
II. HINH CHOP CUT PEU

Cat hinh chép déu biing mét mat phing song song véi day S
ctia hinh chép nam gitta mit phéng d6 va méit phéng day S

ctia hinh chép goi 1a hinh chép cut déu.

III. DIEN TICH XUNG QUANG CUA HINH CHOP PEU
Sxg=p-d
(p la ntta chu vi day; d 1a trung doan).
IV. Thé tich ctia hinh chép déu

1
V==-Sh
3

(S 1a dién tich day; 4 1a chiéu cao).

¢) CAC DANG BAI TAP VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: TINH SO MAT, SO PiNH, SO CANH, CUA MOT HINH CHOP PEU

Phuong phap giai: Trudc hét s6 canh ctia mat ddy roi suy ra s6 mét, s6 dinh, s6 canh cta

hinh chép déu theo cong thiic dudi day:
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S6 canh ctia mot day | S6 mét | S6 dinh | S6 canh

n n+1 n+1 2n

OO VI DU MINH HQA$>$O<S
& Vi du 1. Cho mét hinh chép luc gide déu. Héi né c6 bao nhiéu miit, bao nhiéu dinh va
bao nhiéu canh?
& Vi du 2. Mot hinh chép déu c6 tong s6 mit va sé dinh 1a 12. Tinh s canh ctia da giac
day.
& Vi du 3. Goi M 12 s6 mat, D 14 s6 dinh va C 1a s6 canh ctia hinh chép déu. Chiing minh
rang M+D-C =2.

& Dang 2: CHUNG MINH CAC QUAN HE SONG SONG, VUONG GOC BANG

NHAU TRONG HINH CHOP DPEU.
Phuong phap giai

* Van dung cac dau hiéu nhan biét cac quan hé song song, vudng géc.
* Chu y rang trong hinh chép déu thi

- Céc canh day bang nhau.
- Céc canh bén bang nhau.

- Céc trung doan bang nhau.

.

EOEOGOVI DU MINH HOAGS OO
& Vi du 1. Cho hinh chép déu tam gisdc S.ABC. Goi M, N, Dva E lan ludt 1a trung diém
cia AB, AC, SB va SC. Goi O 1a giao diém ctia BNva CM.

a) Ching minh rang ti gidc EDMN la hinh binh hanh;
b) SO L mp(ABC);
¢) ASOB=AS0OC =ASO0A.

& Vi du 2. Cho hinh chép tit gide déu S.ABCD, duong cao SO. Goi M 1a trung diém BC.
Chiing minh rang:

a) AD | mp(SBC);
b) mp(SOM) L mp(SBC);
c¢) mp(SAC) L mp(ABCD);

d) mp(SAC) L mp(SBD).
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& Vi du 3. Cho hinh chép tit gide déu S.ABCD. Goi E, F, M lan lugt 1a trung diém ctia
SA, SD va BC. Chiing minh réng:

a) CF |EM;

b) Tt giac FEBC la hinh thang can.

& Dang 3: TINH DIEN TiCH XUNG QUANH, DIEN TiCH TOAN PHAN, THE

TiCH VA MOT SO YEU TO CUA HINH CHOP PEU
Phuong phap giai:

Ap dung cac cong thic tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich cta hinh
chop.

Ban nén nhé mot so ket qua sau

- Pudng chéo d ctia hinh vuéng canh a 14 d = a V2.

aVv3

- Puong cao h ctia tam giac déu canh a 1a A = ——.

a®V3
R

- Dién tich ctia tam gidc déu canh a 12 S =

OO VI DU MINH HQA$>$O<S
& Vi du 1. Mét hinh chép ti gide déu c6 cic canh bén bang canh ddy va bang 10cm. Hay
tinh

a) Dién tich xung quanh cta hinh chép déu.
b) Thé tich ctia hinh chép déu doé.

& Vi du 2. Cho hinh chép tam gisc déu S.ABC c6 thé tich bang 6v/3cm?., dudng cao SH =
2cm. Hay tinh do6 dai:

a) Méi canh day.
b) Méi canh bén.

& Vi du 3. Mot hinh chép tit gidc déu c6 dién tich day 1a 100cm?, canh bén dai 13cm .
Tinh dién tich toan phan ca hinh chép dé.

& Vi du 4. Mot hinh chép tam gidc déu, canh day bang 6cm va canh bén bing 4cm. Hay
tinh

a) Chiéu cao ctia hinh chép déu.

b) Thé tich ctia hinh chép déu.
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& Vi du 5. Mot hinh chép tam gidc déu va mét hinh chép ti gide déu c6 cung chiéu cao

va d6 dai canh day nhu nhau. Tinh ti s6 dién tich ctia hai hinh chép dé.

$>6O>GOBAI TAP VAN DUNG OG04
& Bai 1. Cho hinh chép tam gidc déu S.ABC. Goi G va H thi tu 14 trong tAm cla cac tam
giac ABC, SBC.

a) Chiing minh rang GH || SA.
b) GH song song véi nhitng mét phang nao?
¢) Tinh d6 dai GH biét BC = 6cm va dién tich xung quanh ctia hinh chép d6 1a 36cm?.

& Bai 2. Mot hinh chép tam gidc déu c6 cac canh déu bang a. Tinh dién tich toan phan
cua hinh choép.

& Bai 3. Mot hinh chép tit gidc déu cé chiéu cao 8cm va d6 dai canh day 1a 12cm. Hay
tinh:

a) Thé tich hinh chép déu. b) Dién tich xung quanh ctia hinh chép dé6?
& Bai 4. Mot hinh chép ti giac déu canh day 6cm, dién tich xung quanh 60cm?2. Tinh thé
tich ctia hinh chép déu.
<& Bai 5.

Tinh dién tich xung quanh ctia hinh chép cut déu dugc

biéu dién 6 hinh bén.

% Cha dé : ON TAP CHUONG
@ TRONG TAM KIEN THUC

I. Mét s6 khai niém co ban ctaa hinh hoc khéng gian:

e Piém, duong thang va mit phang trong khong gian.
e Ba vi tri tuong dbi ctia hai dudng thang phan biét trong khéng gian.
» Pudng thing song song véi mat phing, hai mit phéng song song nhau.

« Pudng thang vudng géc véi mat phang, hai méit phang vudng géc.
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II. Mot sb vat thé trong khong gian nhu hinh hép chitr nhat, hinh
ling tru didng, hinh chép déu

e Cac khai niém vé dinh, mat bén, canh bén, canh day.

e Cac cong thitc tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich ctia cac hinh
do.
¢) CAC DANG TOAN VA PHUONG PHAP GIAI

& Dang 1: Xac dinh vi tri cia duong thang véi mat phang, ctia hai mat phang

Dua vao cac diu hiéu nhan biét duong thang song song véi mat phang, duong thang

vudng géc véi mat phing, hai mit phang song song, hai mit phéng vuéng géc.

$>$>6OVI DU MINH HOA G496
& Vi du 1. Cho hinh ling tru diing ABCD.A'B'C'D’ d4y 12 mét hinh thang vuéng (A =D =
90°).
a) Tim cac canh song song véi CD. b) CD song song v6i mit phang nao?
¢) CD vudng géc véi méit phang nao?

& Vi du 2. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D’, day ABCD la hinh vuéng. Goi O la
giao diém ctia AC va BD. Goi O’ 1a giao diém cta A'C’ va B'D’. Ching minh ring:

a) mp(BB'C'C) || mp(AA'D'D).
b) mp(BB'C'C) Lmp(CDD'C").
c) OO' Lmp(A'B'C'D’).

d) mp(BB'D'D) L mp(ACC'A).

& Dang 2: Tinh s6 mait, s6 dinh, s6 canh cta hinh Ling tru diing, hinh chép déu

Dua vao nhan xét trong bang sau:

Hinh S6 mat | S6 dinh | S6 canh
Lang tru co day la da giac n canh n+2 2n 3n
Hinh chép c6 day la da giacn canh | n+1 n+1 2n

$O6OOVI DU MINH HOQA ¢S
& Vi du 1. Mot hinh ling tru diing va mét hinh chép déu c6 s6 canh d4y va mat day nhu
nhau. Biét tong s6 canh cta hai hinh d6 1a 25. Tinh s6 mat va dinh ctia méi hinh.
& Vi du 2. S6 canh ctia mét d4y hinh ling tru ding it hon s6 canh d4y ctia mét hinh chép
déu 1a 3 nhung s6 dinh caa hinh ling tru ddng nhiéu hon sbé dinh cta hinh chép déu 1a 5.

Héi mat day ctia méi hinh c¢6 bao nhiéu canh?
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& Dang 3: Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich va mét sé

yéu t6 ctia hinh hép chit nhat, hinh ling tru ding, hinh chép déu

Ap dung céc cong thic tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan, thé tich cta cac

hinh néi trén.

$>$>6OVI DU MINH HOA GO 604>
& Vi du 1. Cho hinh ling tru ding ABC.A'B'C’, day la tam gidc déu canh 4 cm. biét dién

tich xung quanh 12 60 cm?. Tinh thé tich ctia hinh lang tru dé.

> - T AT A 5 3 , :
& Vi du 2. Cho hinh chép ti gidc déu S.ABCD, AB = a, dudng cao SO = %. Chuing minh

2 N , 2~ L3 N 2 X ™ ]- . A -
rang dién tich day cua hinh chép déu bang 5 dién tich xung quanh.
& Vi du 3. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh AB =a. Goi O 1a giao diém ctia AC
va BD.
a) Ching minh réng hinh chép 0.A'B'C’D’ 14 hinh chép déu.
b) Tinh thé tich cta hinh chép déu O.A'B'C'D'.
& Vi du 4. Cho hinh chép tit gidc déu S.ABCD c6 cac canh bén bing canh day. Ching
minh rang dién tich ddy ABCD bang téng dién tich hai mat chéo (SAC) va (SBD).

& Vidu 5.

Hinh bén biéu dién mét hinh chép cut tam giac déu. Biét

canh day 16n dai gap hai lan canh day nhé va MM’ =
5 cm. dién tich xung quanh ctia hinh chép cut déu la

90cm?2. Tinh d6 dai mdi canh day nho.

I. Bai tap tu luyén
& Bai 6. Xem hinh duéi day va cho biét.

=1

a) b)

A
N\

a) Hinh nao la hinh hop chit nhat;
b) Hinh nao la lang tru ding.

<& Bai 7. Mot hinh chép ti gidc déu, d6 dai mdi canh déy la 6m, d6 dai méi canh bén 1a
5m. Tinh dién tich toan phan ctia khoi chép do.
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<& Bai 8. Mot hinh chép ti gidc déu c6 thé tich 1a 304cm?® va c6 chiéu cao 1a 8cm. tinh do

dai mbi canh day.

<& Bai 9. Mot hinh chép tam gidc déu c6 chu vi 1a 36m va canh bén dai 4y/7m. Tinh thé
tich cia hinh chop.

<& Bai 10. Cho hinh lap phuong ABCD.A'B'C'D’, d6 dai méi canh la a.
a) Ching minh rang hinh chép C.DBC' 12 mét hinh chép déu.
b) Tinh dién tich toan phan ctia hinh chép déu C.DBC'.

¢) Tinh chiéu cao ctia hinh chép déu C.DBC'.
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