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““NNoonn  ssôônngg  VViiệệtt  NNaamm  ccóó  ttrrởở  nnêênn  ttưươơii  đđẹẹpp  hhaayy  kkhhôônngg,,  ddâânn  ttộộcc  VViiệệtt  NNaamm  ccóó  bbưướớcc  ttớớii  đđààii  vviinnhh  
qquuaanngg  đđểể  ssáánnhh  vvaaii  vvớớii  ccáácc  ccưườờnngg  qquuốốcc  nnăămm  cchhââuu  đđưượợcc  hhaayy  kkhhôônngg,,  cchhíínnhh  llàà  nnhhờờ  mmộộtt  pphhầầnn  llớớnn  ởở  
ccôônngg  hhọọcc  ttậậpp  ccủủaa  ccáácc  eemm””  

((TTrríícchh  tthhưư  CChhủủ  ttịịcchh  HHồồ  CChhíí  MMiinnhh))..  

  ““……..NNăămm  ấấyy  ttừừ  mmiiềềnn  xxuuôôii  xxaa  xxôôii,,  
CCôô  ggiiááoo  nnggưườờii  KKiinnhh  llêênn  vvớớii  bbảảnn  llàànngg,,  
DDòònngg  KKhhuuổổii  NNậậmm  nnhhẹẹ  rreeoo  rreeoo  hháátt,,  
HHáátt  ccùùnngg  bbầầyy  eemm  bbéé  vvaanngg  nnúúii  rrừừnngg,,  
CCôô  ggiiááoo  ddạạyy  bbầầyy  eemm  tthhơơ  nnggââyy,,  
YYêêuu  nnúúii  rrừừnngg  rruuộộnngg  nnưươơnngg  qquuêê  hhưươơnngg……””  

CCôô  ggiiááoo  vvềề  bbảảnn  
NNhhạạcc  vvàà  llờờii::  TTrrưươơnngg  HHùùnngg  CCưườờnngg..  
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       Trong khuôn khổ Toán học sơ cấp nói chung và Đại số phổ thông nói riêng, hệ phương trình – hệ bất phương 
trình – hệ hỗn tạp là dạng toán cơ bản nhưng thú vị, có phạm vi trải rộng, phong phú, liên hệ chặt chẽ với nhiều bộ 
phận khác của toán học sơ cấp cũng như toán học hiện đại. 
       Tại Việt Nam, hệ phương trình, nội dung hệ phương trình – hệ bất phương trình – hệ hỗn tạp là một bộ phận 
hữu cơ, quan trọng, được phổ biến giảng dạy chính thức trong chương trình sách giáo khoa Toán các lớp 9, 10, 11, 
12 song song với các khối lượng kiến thức liên quan. Các phương pháp giải và biện luận hệ phương trình – hệ bất 
phương trình – hệ hỗn tạp được luyện tập một cách đều đặn, bài bản và hệ thống sẽ rất hữu ích, không chỉ trong bộ 
môn Toán mà còn phục vụ đắc lực cho các môn khoa học tự nhiên khác như hóa học, vật lý, sinh học,....Đối với 
chương trình Đại số lớp 9 THCS hiện hành, hệ phương trình bậc nhất hai ẩn là một nội dung cơ bản – quan trọng, 
giữ vai trò chính yếu trong Đề thi kiểm tra chất lượng học kỳ, Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT hệ đại trà và hệ THPT 
Chuyên. Thậm chí đây cũng là kiến thức phổ biến xuất hiện trong các kỳ thi kiểm tra kiến thức thường niên, kỳ thi 
chọn học sinh giỏi toán các cấp trên toàn quốc, kỳ thi tuyển sinh lớp 10 hệ THPT và trong kỳ thi tuyển sinh đại học 
– cao đẳng hàng năm, một kỳ thi đầy cam go, kịch tính và bất ngờ, nó lại là một câu rất được quan tâm của các bạn
học sinh, phụ huynh, các thầy cô, giới chuyên môn và đông đảo bạn đọc yêu Toán.
        Yêu cầu của dạng toán khá đa dạng, đa chiều, mục tiêu tìm các ẩn thỏa mãn một tính chất nào đó nên để thao 
tác dạng toán này, các bạn học sinh cần liên kết, phối hợp, tổng hợp các kiến thức được học về phương trình, hệ 
phương trình và bất phương trình, như vậy nó đòi hỏi năng lực tư duy của thí sinh rất cao. Tuy nhiên "Trăm hay 
không hay bằng tay quen", các phương pháp cơ bản đã được được các thế hệ đi trước đúc kết và tận tụy cho thế hệ 
tương lai, các bạn hoàn toàn đủ khả năng kế thừa, phát huy và sáng tạo không ngừng, chuẩn bị đủ hành trang nắm 
bắt khoa học kỹ thuật, đưa đất nước ngày càng vững bền, phồn vinh, và hiển nhiên những bài toán trong các kỳ thi 
nhất định không thể là rào cản, mà là cơ hội thử sức, cơ hội khẳng định kiến thức, minh chứng sáng ngời cho tinh 
thần học tập, tinh thần ái quốc ! 

 Trong phạm vi hệ phương trình hai ẩn bậc nhất hai ẩn, tài liệu này tập trung trình bày một lớp các bài toán 
giải và biện luận hệ phương trình với tham số (thường dùng là a, m, k, b, …), kết hợp các phương pháp thường 
dùng bao gồm phương pháp thay thế, phương pháp cộng đại số, phương pháp hình học, phương pháp định thức. 
Nói chung, bài toán giải và biện luận hệ phương trình ngoài các vấn đề căn bản như vô nghiệm, có nghiệm, có vô 
số nghiệm, có nghiệm duy nhất, nó thường kèm theo rất nhiều vấn đề liên quan, vì bản thân hệ là hai phương trình 
bậc nhất hai ẩn, với mỗi phương trình biễu diễn một đường thẳng trong mặt phẳng tọa độ. Bài toán giải và biện luận 
hệ phương trình vì thế có thể lồng ghép với bài toán hàm số bậc nhất, bậc hai, mặt phẳng tọa độ, với muôn vàn các 
kiến thức, kỹ năng khác đối với phương pháp tọa độ trong mặt phẳng (còn gọi là hình học giải tích trong chương 
trình Hình học lớp 10 THPT). 

II.. KKIIẾẾNN  TTHHỨỨCC  CCHHUUẨẨNN  BBỊỊ
1. Kỹ thuật nhân, chia đơn thức, đa thức, hằng đẳng thức.
2. Nắm vững các phương pháp phân tích đa thức thành nhân tử.
3. Nắm vững các phương pháp giải, biện luận phương trình bậc nhất, bậc hai, bậc cao.
4. Sử dụng thành thạo các ký hiệu toán học, logic (ký hiệu hội, tuyển, kéo theo, tương đương).
5. Kiến thức nền tảng về mặt phẳng tọa độ, hàm số bậc nhất, đường thẳng.
6. Kiến thức nền tảng về hệ số góc của đường thẳng, công thức độ dài, hệ thức lượng trong tam giác vuông,

công thức lượng giác, đường tròn, hàm số bậc hai parabol, phương trình nghiệm nguyên.
7. Kiến thức nền tảng về uớc lượng – đánh giá, hàm số - đồ thị, bất đẳng thức – cực trị.
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IIII.. MMỘỘTT  SSỐỐ  BBÀÀII  TTẬẬPP    ĐĐIIỂỂNN  HHÌÌNNHH..

Bài toán 1. Cho hệ phương trình 
2 3 ,

2 .

x y m

x y m

 


 
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải phương trình (I) với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo m.
3. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 7 1x y m   .

b) 2 5 5x y  .

c) 3 34 5x y m  .

d) Biểu thức  
22 1P x y   đạt giá trị nhỏ nhất.

e) Điểm M (x;y) thuộc đường cong   3: 3C y x x  .

f) Điểm M (x;y) nằm phía trong hình tròn tâm O, bán kính 1R  .

g) Biểu thức
 

22 7 23

2 10

m x
S

y m

 


 
đạt giá trị lớn nhất, giá trị lớn nhất (nếu có). 

4. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y) luôn
thuộc một đường thẳng cố định. Xác định phương trình đường thẳng đó.

5. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên
hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 2. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao
cho điểm M (x;y) nằm phía trong (tính cả biên) của hình vuông (V).

6. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất  ;x y  sao cho tỷ số
3

2 1

x

y




là

một số nguyên.

Bài toán 2. Cho hệ phương trình 
2

3 2 5

x y m

x y

 


 
 (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 2m  . 

2. Giải hệ phương trình (I) với 2
3

x
m   .

3. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 5 13x y  .

b)  7 3 4 5x y m   .

c) 3 2 1x y   .

d) ; 7 2x m y m   ;

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong parabol (P):
2

2

x
y  .

f) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía bên trái đường thẳng 3x  . 
g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ III của mặt phẳng tọa độ (không tính biên).

5. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y) luôn
thuộc một đường thẳng cố định.

6. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất  ;x y  sao cho tỷ số 
x

y
là một

số nguyên. 
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Bài toán 3. Cho hệ phương trình 
2 3,

3 2 6.

x y m

x y m

  


  
  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) với 5m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo m.
3. Tìm giá trị của tham số m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn hệ thức

a) 3x y  .

b) 1x y  .

c) 4 9x y m   .

d) 0; 0x y  .

e) Điểm M (x; y) nằm trên đường thẳng   : 3 4 7d x y  .

f) Biểu thức
 2

2

2 2 3 3

1

m x y
S

m

   



 đạt giá trị lớn nhất, giá trị lớn nhất (nếu có). 

g) Điểm M (x; y) và điểm N (0;2) nằm trong cùng nửa mặt phẳng bờ là đường thẳng : 1x y   .

4. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ (I) luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y)
luôn thuộc một đường thẳng cố định.

5. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất  ;x y  sao cho tỷ số 
x

y
là một

số nguyên. 
6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên

hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 2. Tồn tại hay không giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy
nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) nằm phía trong (tính cả biên) hình vuông (V) ?

Bài toán 4. Cho hệ phương trình 
,

2 3 5 7.

x y m

x y m

 


  
   (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 5m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi m.
3. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn hệ thức

a) x và y trái dấu.
b) 2 8 1x y m   .

c) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.
d) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn bên phải đường thẳng 4x  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 3 2 1x y  .

f) Biểu thức 2 225 25 1P x y   nhận giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 17R  . 

h) Biểu thức
2

2 7

m
S

m x y


  
 đạt giá trị lớn nhất, giá trị lớn nhất (nếu có). 

4. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ (I) luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y)
luôn thuộc một đường thẳng cố định.

5. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất  ;x y  sao cho tỷ số 
x

y
là một

số nguyên. 
6. Giả sử 0y là số thực lớn nhất thỏa mãn đẳng thức 2 2 4 3 4t ty y t y     . Tìm giá trị của tham số m 

để hệ phương trình (I) có nghiệm  0;x y . 
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Bài toán 5. Cho hệ phương trình 
4,

2 3 4 2.

x y m

x y m

  


  
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 2m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi m.
3. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 4 5x y  .

b) 2 2 233x y  .

c) Biểu thức 2 2 5S m x y    nhận giá trị nhỏ nhất.

d)    1 1 0x y   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III.
f) 6 2 7 0x y m    .

g) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm (1;4) và (25;– 20).
4. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ (I) luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y)

luôn thuộc một đường thẳng (d) cố định. Viết phương trình đường thẳng (d) đó.
5. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình thoi (T) có tâm O, hai đường chéo của (T) nằm trên

hai trục tọa độ, độ dài hai đường chéo là 16 và 14. Tồn tại hay không giá trị của m để hệ (I) có
nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) nằm phía trong (tính cả biên) hình thoi (T) ?

Bài toán 6. Cho hệ phương trình 
6,

2 7 5 2.

x y m

x y m

  


  
      (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 4m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m.
3. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 19x y  .

b) 2 3 7 10x y m   .

c) 1
x

y
 .

d) 1
9

m
x y   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 29y x .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III.

g) Điểm M (x;y) nằm phía bên trái đường thẳng
2

9
x  . 

h) Biểu thức 2 22 3P x xy y   nhận giá trị nhỏ nhất.

4. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ (I) luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y)
luôn thuộc một đường thẳng (d) cố định. Viết phương trình đường thẳng (d) đó.

5. Giả sử 0y là số thực lớn nhất thỏa mãn đẳng thức  2 22 1 3 1 0k y k y     . Tìm giá trị của tham số 

m để hệ phương trình (I) có nghiệm  0;x y . 

Bài toán 7. Mở rộng và phát triển bài 2; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán; Đề thi chính thức; Sở 
Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Thái Bình; Năm học 2011 – 2012. 

Cho hệ phương trình 
2 18,

6.

mx y

x y

 

  

        (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ  (I) khi 4m  .
2. Tìm m để hệ (I) có nghiệm (x;y) trong đó 2x  .
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3. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn
a) 2 9x y  .

b)
2 9

6
2

m
x y

m


 


. 

c) 3; 1x y  .

d) Điểm M (x;y) nằm phía trên trục hoành.
e) Điểm M (x;y) nằm trên đường parabol   2: 5P y x .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   3: 2 8C y x x   .

g) Biểu thức 4 22 11S x x xy    đạt giá trị nhỏ nhất.

h) Điểm M (x;y) nằm giữa hai điểm A và B với A (1;2), B (2;3).
4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.
5. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) nằm trong lòng parabol   2:Q y x .

Bài toán 8. Cho hệ phương trình 
2 2 0,

4.

a x y

x y

  

 

        (I); với a là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) với 2a  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số a.
3. Tìm giá trị của a để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 4; 4x y a   .

b) 2 7 10x y  .

c) 
2

4

2

a
x y

a


 


. 

d) Biểu thức 2 11 12T x y x    đạt giá trị nhỏ nhất.

e) Biểu thức 4 500 2015S x x   đạt giá trị nhỏ nhất.
f) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III trong mặt phẳng tọa độ.
g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2: 3P y x .

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong  
5

:H y
x

  .

4. Chứng minh rằng không tồn tại giá trị m để hệ (I) có nghiệm (x;y) duy nhất thỏa mãn đẳng thức
232 1 2x y y y     . 

Bài toán 9. Mở rộng và phát triển bài 2; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán; Đề thi chính thức; Sở 
Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Thái Bình; Năm học 2004 – 2005. 

Cho hệ phương trình 
2 3 3

2

x y a

x y a

  

 

  (a là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình trên với 
4

3
a  . 

2. Giải và biện luận hệ đã cho theo m. Khi đó chứng minh rằng với mọi giá trị của a hệ luôn có
nghiệm duy nhất (x;y) trong đó điểm M (x;y) thuộc một đường thẳng cố định.

3. Tìm a sao cho hệ có nghiệm (x;y) trong đó 1y  ;

4. Tìm giá trị a để hệ có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn

a) 4 7 12x y  .

b) 2 2 17x y  .

c) 3 2 0x x y y   . 
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d) 2 5 1x y a   .

e) Tích xy đạt giá trị lớn nhất.
f) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 5x  và bên phải đường thẳng 4x  .

g) Điểm M (x;y) thuộc đường tròn tâm O, bán kính 29R  . 
h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
i) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   5: 3H y x  .

j) Điểm M (x;y) và điểm N (3;5) cách đều đường phân giác góc phần tư thứ nhất.

Bài toán 10. Cho hệ phương trình 
3 1 3

2 4 1

y x m

x y m

  


  
   (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) khi m thỏa mãn 3 8m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) có nghiệm duy nhất  ;x y với mọi giá trị của m. Khi đó hãy tìm hệ thức liên

hệ giữa x và y độc lập với m.

3. Với giá trị nào của m thì hệ đã cho có nghiệm  ;x y sao cho x thỏa mãn 22 3 5x m x m  . 

4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình sau có nghiệm duy nhất  ;x y sao cho

a)
1

10
x y  . 

b) 3 2 3x y  .

c)
1 1 10

3x y
   .

d) 2 1x y m   .

e) x và y là nghiệm của phương trình     2100 20 2 1 7 9 7 1 0k m k m m      .

f) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 210y x .

g) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
h) Biểu thức 4 2 5 9 2P x x x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) và điểm N (1;2) cùng nằm trong nửa mặt phẳng tọa độ Oxy với bờ là đường
phân giác của góc phần tư thứ nhất.

Bài toán 11. Cho hệ phương trình 
4 5,

2 8.

x y

kx y k

 


  
 (I); với k là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 4k   .
2. Tìm k để hệ (I) có nghiệm (x;y) trong đó 4x   .
3. Tìm k để hệ (I) có nghiệm (x;y) thỏa mãn hệ thức 5 2 8x y  .

4. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số k.
5. Tìm k để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a)
6

3 7 1
2 1

k
x y

k


  


. 

b)
1 2

6
x y
  .

c) 1x y  .

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 3d x y  .

e) Biểu thức 2 2P x y  đạt giá trị nhỏ nhất.

f) Biểu thức 4 25 11 4 13S x x x y      đạt giá trị nhỏ nhất.

6. Tìm giá trị nguyên của k để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.



BÀI TẬP GIẢI VÀ BIỆN LUẬN CÁC LOẠI HỆ CHỨA THAM SỐ (QUYỂN 1) 
_______________________________________________________________________________________________________________________________________________________________ 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
CREATED BY GIANG SƠN; GACMA1431988@GMAIL.COM                                                                                TRUNG ĐOÀN HOA PHƯỢNG ĐỎ; QUÂN ĐOÀN TĂNG THIẾT GIÁP 

9 

7. Tồn tại hay không giá trị của k để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó điểm M (x;y) nằm trong
hình tròn (tính cả biên) tâm O, bán kính bằng 1 ?

Bài toán 12. Cho hệ phương trình 
4 20

10

mx y

x my

 

 

  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 3m  .
2. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho vô nghiệm.
3. Chứng minh rằng khi 2m   , hệ (I) luôn có có nghiệm duy nhất (x;y) mà điểm M (x;y) luôn thuộc

một đường thẳng cố định.
4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.
5. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 2
2

m
x y

m
 


. 

b) 3x y  .

c) 3 20x my  .

d)
1 3

12
x y
  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2:P y x .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong  
2

:H y
x

 .

g) Biểu thức 2 3 5K y x    đạt giá trị lớn nhất.

h) Biểu thức 4 22 12 9S x x y    đạt giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 5R  . 
j) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm P (3;4), Q (5;0).

Bài toán 13. Mở rộng và phát triển bài 2; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán; Đề thi chính thức; 
Sở Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Thái Bình; Năm học 2006 – 2007. 

Cho hệ phương trình 
1mx y

x y m

  

  

 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 5m  .
2. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho vô nghiệm.
3. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.

4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 2y x .

b) 4 4 2 2x y x y   .

c) 3 2 19x y xy   .

d) Biểu thức 2 2 3 2P x y m     nhận giá trị nhỏ nhất.

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2: 4P y x .

f) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm A (1;2), B (1;5).
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ nhất trong mặt phẳng tọa độ.
h) Điểm M (x;y) nằm phía ngoài đường tròn tâm O, bán kính 2R  .

5. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên
hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 8. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy
nhất (x;y) mà điểm M (x;y) nằm phía trong (tính cả biên) hình vuông (V).



BÀI TẬP GIẢI VÀ BIỆN LUẬN CÁC LOẠI HỆ CHỨA THAM SỐ (QUYỂN 1) 
_______________________________________________________________________________________________________________________________________________________________ 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
CREATED BY GIANG SƠN; GACMA1431988@GMAIL.COM                                                                                TRUNG ĐOÀN HOA PHƯỢNG ĐỎ; QUÂN ĐOÀN TĂNG THIẾT GIÁP 

10 

Bài toán 14. Cho hệ phương trình 
,

1.

x y m

x my

  

  

 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho khi 2m   .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 2 3 5x y  .

b) 2 26 9 2x y m   .

c)
1 1

3
2 2x y
 

 
. 

d) 3 4 5x y    .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 7 11x y  .

f) Biểu thức 2 24 3 2S x y x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong  
5

:
3

H y
x




. 

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ hai của mặt phẳng tọa độ.

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 5R  . 
Bài toán 15. Mở rộng và phát triển bài 2; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán; Đề thi chính thức; 
Sở Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Thái Bình; Năm học 2009 – 2010. 

Cho hệ phương trình 
 1 2,

1.

m x y

mx y m

  


  
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo m.
3. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn 2 3x y  .

4. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a)
1

1
2

y m  . 

b) 2 9 13x y m   .

c) 2 1x y  .

d) 21 1
2m m

x y
    . 

e) Điểm M (x;y) nằm trên tia Oy.
f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 4d x y   .

g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2:P y x .

h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
5. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y), đồng thời tồn tại một

hệ thức liên hệ giữa hai biến x và y độc lập với m.

Bài toán 16. Cho hệ phương trình 
4 10

4

mx y m

x my

  

 

  (I); m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 2m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tồn tại hay không giá trị m để hệ (I) có nghiệm    ; 2;3x y   ?

4. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x thỏa mãn 2 1 2x x   . 
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5. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất  ;x y sao cho ,x y đều là các số nguyên

dương.
6. Tìm giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn

a)
9 6

5
2

m
x y

m


 


. 

b) 2 4x y  .

c)
1 1

4
x y
  .

d) 2; 3x y  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ hai trong mặt phẳng tọa độ.
f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 6x y  .

g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2: 3P y x .

h) Điểm M (x;y) và điểm N (1;2) nằm cùng phía so với đường thẳng : y x  .

7. Trong trường hợp hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn nằm trên
một đường thẳng cố định.

Bài toán 17. Cho hệ phương trình 
2

3

2

x my m

mx y m

 


  
  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 5m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất với mọi giá trị của tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 6x y  .

b) 2 2x x y  .

c) 3y x  . 

d) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 5 với O là gốc tọa độ.

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường parabol 21

2
y x . 

f) Điểm M (x;y) nằm trên tiếp tuyến đi qua điểm (1;1) của parabol   2:P y x .

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
h) Điểm M (x;y) nằm trên biên hình vuông biểu diễn bởi phương trình 4x y  .

4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x và y tương ứng
là độ dài hai cạnh góc vuông của một tam giác vuông có độ dài cạnh huyền bằng 8.

Bài toán 18. Cho hệ phương trình 
1

3 2 3

x my

mx my m

 


  
     (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Với giá trị nguyên nào của m thì hệ phương trình đã cho có nghiệm nguyên duy nhất ?
4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 
2

1
y

m
 .

b) 3x y  .

c)
8

7x y
m

  .
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d)
1 1

3
1x y

 


. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 22y x .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   3: 3 5C y x x   .

g) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.

Bài toán 19. Cho hệ phương trình 
3

2 1

mx y

x my m

 

  

 (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Chứng minh rằng trong trường hợp hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), điểm M (x;y) nằm trên đường

phân giác của góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.
4. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y sao cho

a) 2 9 7 0x x   . 

b)
7

2
1

x y
m

 


. 

c) 4x y  .

d) 3x y .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 3 5x y  .

f) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 2y x .

g) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp ba lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến
trục tung.

h) Điểm M (x;y) có hoành độ thỏa mãn đẳng thức  2 26 3 2 1 4 2 1x z z x z     .

i) Điểm M (x;y) nằm trên tiếp tuyến đi qua điểm (1;1) của parbol 2y x .

Bài toán 20. Cho hệ phương trình 
 

3

4 1

my x

mx y m

 


  
        (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 4m  ;
2. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho vô nghiệm.
3. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn điều kiện

a) 0, 0x y  .

b)
9

2 5
2

x y
m

 


. 

c)
6

2
2

m
x y

m


 


. 

d) 5x y . 

e) 3; 5x y  .

f) x và y là nghiệm của phương trình bậc hai ẩn t: 2 3 0t mt xy   .

g) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp bốn lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến
trục tung.

h) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 2y x .

i) Điểm M (x;y) nằm trên tiếp tuyến đi qua điểm (1;1) của parbol 2y x .

4. Trong trường hợp hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y), tìm quỹ tích (tập hợp điểm trong
hình học) các điểm M (x;y).
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Bài toán 21. Mở rộng và phát triển bài 2; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán; Đề thi chính thức; 
Sở Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Thái Bình; Năm học 2014 – 2015. 

Cho hệ phương trình 
2

1

mx y m

x my m

 

  

   (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 2m  ;
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.

3. Trong trường hợp hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y , chứng tỏ rằng điểm M có tọa

độ (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng cố định. Viết phương trình đường thẳng đó.
4. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn điều kiện

a) 3; 2x y  .

b) 2x y  .

c) 
 

2

2

4

1
x y

m
 


. 

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 2 3 0d x y   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 21

4
y x . 

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 3 3 1y x x   .

g) Biểu thức 2 2P x y  nhận giá trị nhỏ nhất.

h) Biểu thức 4 22 15 4 37S x x y    đạt giá trị nhỏ nhất.

5. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.
6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên

hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 8. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy
nhất (x;y) mà điểm M (x;y) nằm trên một trong bốn biên của hình vuông (V).

Bài toán 22. Cho hệ phương trình 
1

4 2

mx y m

x my

  


 
   (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo m.
3. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y

đều là các số nguyên.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 3 4x y  .

b)
1 1

3
x y
  .

c) 
0

0

xy

x y



 

d) 
2 10

4 3
2

m
x y

m


 


. 

e) x và y là nghiệm của phương trình bậc hai ẩn t: 2 5 0t t xy   .

f) 3x y  .

5. Tính giá trị của biểu thức 2 2P x y m    với  ;x y là nghiệm duy nhất của hệ thỏa mãn 0x y  .

6. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số
nguyên.
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Bài toán 23. Cho hệ phương trình 
2

mx y m

x my m

 

 

         (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 4m   .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo m.
3. Tìm m để hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm.
4. Xác định giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  trong đó x thỏa mãn điều kiện

2 3 1 4 3 12x x x     . 

5. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 2; 2x y  .

b) 2 9x y  .

c)
1 1

5
1x y
 


. 

d)  1 2 3x m y   . 

e) Biểu thức 2 22 3 4S x y m     nhận giá trị nhỏ nhất.

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 1R  .
g) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm O và N trong đó  0;6N và O là gốc tọa độ.

6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên
hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 8. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy
nhất (x;y) mà điểm M (x;y) có thể nằm bên trong hoặc biên của hình vuông (V).

Bài toán 24. Cho hệ phương trình 
   

2 1

1 1 1

mx y

m x m y

 


   
  (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho khi 4m   .
2. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm.
3. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 0xy  .

b) 2 0x y  .

c) 3x y  .

d) 
2

8
2

3 2
x y

m m
 

 
. 

e) 4 23 4x x  .
f) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
g) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp năm lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến

trục tung.

h) Biểu thức
2 3 2

m
S x y

m m
  

 
nhận giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có). 

Bài toán 25. Cho hệ phương trình 
 

 

3 0,

2 4 1.

x m y

m x y m

  


   
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 3m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Chứng minh rằng khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), điểm M (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng

(d) cố định. Tìm phương trình đường thẳng (d).
4. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn từng điều kiện
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a) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 5x y  .

b)
5

2
x y

m
 


.

c)
1 1 7

2x y
  .

d)
5

3
x my  . 

e) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
f) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp bảy lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến

trục tung.
g) Điểm M (x;y) nằm về phía trên trục hoành.
h) x và y là nghiệm của phương trình bậc hai ẩn t : 2 6 0t t xy   .

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 5 15 1y x x   .

5. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho M (x;y) cách đều hai điểm    2;5 , 1; 4P Q  .

6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên
hai trục tọa độ và (V) có diện tích S. Tìm điều kiện của S để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) mà
điểm M (x;y) có thể nằm bên trong hoặc biên của hình vuông (V).

Bài toán 26. Cho hệ phương trình 
0,

1.

x my

mx y m

 


  
        (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 3m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.
4. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 0; 0x y  .

b) 2; 1x y  .

c) 2 5x y  .

d)
1 2 5

2x y
  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 3 6x y  .

f) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 4x  .

g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2:P y x .

h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
i) Điểm M (x;y) cách đều hai đường thẳng 3 2; 3 4y x y x    .

j) Điểm M (x;y) là trung điểm của đoạn thẳng PQ với    2;4 , 2; 6P Q   .

k) Điểm M (x;y) và điểm (0;– 2) nằm trong một nửa mặt phẳng với bờ là đường thẳng 1x y  .

5. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số nguyên.

Bài toán 27. Cho hệ phương trình 
2,

3 5.

mx y

x my

 


 
      (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 3m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
3. Chứng minh rằng hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị m.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) x y . 



BÀI TẬP GIẢI VÀ BIỆN LUẬN CÁC LOẠI HỆ CHỨA THAM SỐ (QUYỂN 1) 
_______________________________________________________________________________________________________________________________________________________________ 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
CREATED BY GIANG SƠN; GACMA1431988@GMAIL.COM                                                                                TRUNG ĐOÀN HOA PHƯỢNG ĐỎ; QUÂN ĐOÀN TĂNG THIẾT GIÁP 

16 

b)
5

2
4

x y  . 

c) 1x y  .

d) 
2

2
1

3

m
x y

m
  


. 

e) 
4

7 1

3

m
x y

m


 


. 

f) Điểm M (x;y) thuộc một trong các đường phân giác của các góc phần tư của hệ trục tọa độ.
g) Điểm M (x;y) thuộc cung phần tư thứ nhất (không tính biên) của hệ trục tọa độ.
h) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp sáu lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến

trục tung.
5. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là các số

nguyên dương.

Bài toán 28. Cho hệ phương trình 
1

2

mx y m

x my

  

 

 (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) trong trường hợp 6m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn điều kiện

a) 3 5 2x y  .

b) 2 2 1x y  .

c) 5x y  .

d)
1 3 20

3x y
  .

e) 
3 22 7 27x y m m     .

f) Điểm M (x;y) nằm phía trên trục hoành.
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 5 6x y   .

h) Điểm M (x;y) nằm trên tiếp tuyến đi qua điểm (2;4) của parabol 2y x .

i) Điểm M (x;y) nằm phía trong hình tròn (không tính biên) tâm O, bán kính 2R  .
j) Độ dài đoạn thẳng OM ngắn nhất, với M (x;y) và O là gốc tọa độ.

4. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y
đều là các số nguyên âm.

Bài toán 29. Cho hệ phương trình 
2

x my m

mx y m

 


  
  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn di chuyển trên một đường

thẳng cố định, tìm phương trình đường thẳng đó.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn điều kiện

a) 3 7y x  .

b)
3

4

m
y  .

c)
1

3
x y  . 
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d) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 2x  .

e) 3
x

m
y
  .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ hai của mặt phẳng tọa độ.
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   3: 2C y x  .

h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
5. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm (x;y) sao cho x, y đều là số

nguyên dương.

Bài toán 30. Cho hệ phương trình 
 

2 1,

2 1 7 3.

mx y m

m x y m

  


   
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), hãy tìm mối liên hệ giữa x và y không phụ thuộc vào m.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn điều kiện

a)
9

5
5 1

x y
m

 


. 

b) 3x y . 

c)
13 3

;
5 5

x y  . 

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 3x y  .

e) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 2x  .
f) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.

5. Xác định giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm (x;y) mà x và y đều là các số nguyên dương.
6. Giả sử 0x là nghiệm x lớn nhất của phương trình hai ẩn  2 22 2 5 4 0t x t x     .Tìm tất cả các giá 

trị của m để hệ (I) có nghiệm  0;x y . 

Bài toán 31. Cho hệ phương trình 
2,

3 3.

mx y

mx my m

 

   

   (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) khi 5m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm (x;y) mà x và y đều là các số nguyên.
4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a)
7m

x y
m


  .

b) 2 9x y  .

c)
2

3
x y  . 

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 1R  .
e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 5 2d y x  .

f) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 29y x .

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất (không tính biên).
h) Biểu thức 2 22 3S x x xy y    đạt giá trị nhỏ nhất.

5. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm (x;y) mà x và y đều là số nguyên.
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Bài toán 32. Cho hệ phương trình 
2,

3 3 3.

x my

mx my m

 


  
    (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) khi 2m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 5 18x y  .

b) 28y x .

c) 3 3 28x y  .

d) 2

2

1
17x

y
  .

e) 2 3x y   .

f) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ IV.
g) Điểm M (x;y) và điểm N (0;– 3) nằm cùng phía (cùng nằm trong một nửa mặt phẳng, không

tính biên) so với đường phân giác góc phần tư thứ nhất.

h) Biểu thức
2 2

1 1 1
S

x y y
   nhận giá trị nhỏ nhất. 

i) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp rưỡi khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục
tung.

4. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) mà x và y đều là các số
nguyên.

Bài toán 33. Cho hệ phương trình 
2 1,

2 4.

x y

x my

 


 
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 2 3 3x y  .

b) 3 1x y  .

c)
5

6
4

x y
m

 


. 

d)
1 1 65

22x y
  .

e) 
2 6

4

m
x y

m


 


. 

f) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp rưỡi khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục
tung.

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II.

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong  
31

:
2

x
C y


 .

4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm duy nhất thỏa mãn tích xy là một số nguyên.

5. Biện luận theo tham số m giá trị nhỏ nhất của biểu thức    
2 2

2 1 2 4T x y x my      . 

6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên
hai trục tọa độ và (V) có diện tích S. Tìm điều kiện của S để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) mà
điểm M (x;y) có thể nằm bên trong hoặc biên của hình vuông (V).
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Bài toán 34. Cho hệ phương trình 
2 ,

1.

mx y m

x my m

 

  

      (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) khi 6m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Chứng minh rằng khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), điểm M (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng

(d) cố định. Tìm phương trình đường thẳng (d) đó.
4. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 
2 8 1

1

m m
x y

m

 
 


. 

b)
1

7
1

x y
m

 


. 

c) 7x y .

d) 3 2 0x x y y   . 

e)
5 2

;
3 3

x y  . 

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng d với d đi qua điểm (4;5) và có hệ số góc
2

3
k  . 

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III.
h) Điểm M (x;y) nằm trên đường tiếp tuyến đi qua điểm (1;– 3) của parabol 2y x .

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   7: 1C y x  .

j) Điểm M (x;y) và điểm N (1;3) cách đều đường phân giác góc phần tư thứ II.
k) Điểm M (x;y) nằm phía trong (không tính biên) của hình tròn tâm O, bán kính bằng 1.

Bài toán 35. Cho hệ phương trình 
 

 

2 1,

1 2.

mx m y

m x my

   


  
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) khi 3m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
3. Trong trường hợp hệ có nghiệm (x;y), tìm mối liên hệ giữa x và y độc lập với m.
4. Tìm tất cả các giá trị của m của hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

a)
9 8

6
3 2

m
x y

m


 


. 

b)
1

2
x y  . 

c) 2; 1x y   .

d) 3 2
3 2

m
x y

m
 


. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III.
f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng d đi qua điểm (1;5) và có hệ số góc 4k   .

g) Điểm M (x;y) thuộc đường tiếp tuyến đi qua điểm (2;3) của parabol 2y x .

h) Điểm M (x;y) cùng với điểm  1; 3 1N   tạo thành một đường thẳng (MN) hợp với tia Ox

một góc  lượng giác 60   . 
i) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

5. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m của hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x và y đều là các số
nguyên dương.
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Bài toán 36. Cho hệ phương trình 
3 2 1,

12 2.

x y

x my

  


 
    (I); với m là tham số thực. 

1. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn hệ thức
a) 10x y  .

b) 3 4
8

m
x y

m
 


. 

c) 0; 1x y  .

d)
1

4 5
8

x y
m

 


. 

e) 2 2 2 3 2 1 0x x y x y       . 

f) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III.

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong
31 3

2

x
y

 
 .

2. Khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), tìm mối liên hệ giữa x và y độc lập với m.

3. Biện luận theo tham số m giá trị nhỏ nhất của biểu thức    
2 2

3 2 1 12 2T x y x my      . 

Bài toán 37. Mở rộng và phát triển bài 5; Đề thi chọn học sinh giỏi lớp 9 THCS; Môn Toán; Đề thi chính 
thức; Sở Giáo dục và Đào tạo Tỉnh Vĩnh Long; Năm học 2008 – 2009. 

Cho hệ phương trình 
3 1

1

mx y m

x my m

  

  

 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với m thỏa mãn 3m m .
2. Xác định m để hệ phương trình đã cho có nghiệm  ;x y  trong đó y là nghiệm nhỏ nhất trong các

nghiệm y của phương trình hai ẩn 2 25 2 4 3t y y ty    .

3. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 1x y  .

b)
5

7 2
1

x y
m

 


. 

c) 
2

0

x

y





d) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 3 5x y  .

e) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.
f) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ III của mặt phẳng tọa độ.
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ nhất.
h) Điểm M (x;y) và hai điểm    2;3 , 0;2A B thẳng hàng.

i) Tích xy đạt giá trị nhỏ nhất.
j) Biểu thức 4 2 11S x y x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

Bài toán 38. Cho hệ phương trình 
2

4 6

mx y m

x my m

 


  
         (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 1m  .
2. Xác định giá trị m để hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm.
3. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y

đều là các số nguyên.
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4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm  ;x y sao cho

a) 3 5x y  .

b) 2 3 7x y  .

c) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 4 4x y  .

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   5: 2 2C y x   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường parabol   2: 4 2P y x x   .

f) x là nghiệm nguyên của hệ phương trình
 

 

1 10

1 20

x x xt

t t xt

  


  

g)
1 1 18

5x y
  .

h) 2 3 2 2 4 4y y x x    . 

i) x và y là nghiệm của phương trình bậc hai ẩn t: 2 4 0t t xy   .

j) Điểm M (x;y) nằm giữa hai điểm A (1;2) và B (2;3).

Bài toán 39. Cho hệ phương trình 
2 1

2 2 1

mx y m

x my m

  


  
              (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 1m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Chứng minh rằng khi hệ có nghiệm duy nhất (x;y) thì điểm M (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng

cố định. Viết phương trình đường thẳng đó.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn

a)
5 6

2

m
x y

m


 


. 

b) 3; 2x y  .

c) 2; 3x y  .

d)
1 1

1,5
1 1x y
 

 
. 

e) y là nghiệm lớn nhất của phương trình hai ẩn  
2

6 8t y y t   .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 3 5y x  .

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II (không kể biên).

h) 2 3 2 1 4 2 0y y x x     . 

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong parabol 22y x .

j) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp tám lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến
trục tung.

k) Điểm M (x;y) là đỉnh thứ tư của hình bình hành (H) có tọa độ ba đỉnh là (3;4), (5;7), (4;6).
5. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x; y) sao cho x và y

đều là các số nguyên.

Bài toán 40. Cho hệ phương trình 
 

 2

1 1 2

1 2

m x m y

m x m y

   


  
    (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) với 1m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
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3. Chứng minh rằng khi hệ có nghiệm duy nhất (x;y) thì điểm M (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng
cố định. Viết phương trình đường thẳng đó.

4. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x; y) sao cho x và y
đều là các số nguyên.

5. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  trong đó x thỏa

mãn phương trình 2 22 2 2 2 5 0x xz z x z      .
6. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a)
7 1

2
1

m
x y

m


 


. 

b) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II.

c) 
2

1
x y

m
 


.

d)
1 1

2
3 2x y
 

 
. 

e) Điểm M (x;y) là đỉnh thứ tư của hình bình hành (H) có tọa độ ba đỉnh là (2;3), (5;7), (4;6).
f) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp 2,5 lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến

trục tung.

g) 
5

1 1 17

1 32x y
 


. 

h) Điểm M (x;y) cùng hai điểm N (2;3), P (2;4) tạo thành một tam giác.

Bài toán 41. Cho hệ phương trình 
 2

3 1

1 6 2

x y

m x y m

 


  
            (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 2m  .
2. Xác định m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y thỏa mãn điều kiện

a)    sin 45 .3 cos 45 .4 5 2x y   . 

b) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II.
c) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong parabol 23 1 2 4y x x   .

d)
2

2 9
1

x y
m

  


. 

e) Điểm M (x;y) và hai điểm N (2;5), P (1;6) thẳng hàng.

f)
1 2 1

2 6x y
 


. 

g) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp 3,5 lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến
trục tung.

h)    2 2 29 4 81 1 4 108x y z    .

i) Điểm M (x;y) cách gốc tọa độ một khoảng bằng 
37

9
. 

j)   21 3 4 6 9 5 5x x x y x y        .

3. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x; y) sao cho x và y
đều là các số nguyên.

4. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho tương đương với hệ phương trình 
2 2

3 3

4 1

8 2

x y

x y

  


 
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Bài toán 42. Cho hệ phương trình 
 

4

2 1

mx y m

x m y m

  


  
           (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 2m   .
2. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho vô số nghiệm.
3. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 2 3 4x y m  .

b) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư số III.
c) 2 2x y y x x y     . 

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   6: 2C y x  .

e) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

f)
1 3 16

2 4 21x y
 

 
. 

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 5 4x y   .

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 10R  . 

i) 
3

1 1
2

2x y
 


. 

j) Biểu thức  
22 2 23 2 1S x y x y xy x x         đạt giá trị nhỏ nhất. 

k) x và y là nghiệm của phương trình bậc hai ẩn t: 
   

 
2

2

2 4
4 0

1

m m
t t

m

 
  


. 

4. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x và y
đều là các số nguyên.

Bài toán 43. Cho hệ phương trình 
1

1

mx y m

x my m

  

  

  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm.
4. Khi hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y), hãy tìm hệ thức liên hệ giữa hai nghiệm độc

lập với tham số m.
5. Tìm m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 
2

4

1

m
x y

m


 


. 

b) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 2 5d x y  .

c) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư số II.
d) Biểu thức P x y  nhận giá trị nhỏ nhất.

6. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x và y
đều là các số nguyên.

Bài toán 44. Cho hệ phương trình 
 

2 2

2 2

1 1

mx y m

m x m y

  


   
         (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 5m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Với giá trị nào của m thì hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện
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a) 2 22 1x y  .

b) 2 3 4x y  .

c) 3x y x y    .

d) Điểm M (x;y) nằm trong cung phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   3: 4 1C y x  .

f) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm N (4;3), P (– 5;– 3).

g)  2 2 3 2 1 2y y x y x      . 

h) Điểm M (x;y) nằm bên trái của đường thẳng 
1

:
3

x   .

i) 3 2 33 4x xy y  .

j) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục tung bằng ba lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục
hoành.

k) 2 2 6 4 11 7x x x y x y        .

4. Xác định giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x; y) sao cho x và y
đều là các số nguyên.

5. Khi hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y , chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn di động

trên đường thẳng cách đều hai điểm A (1;5), B (5;– 1).

Bài toán 45. Cho hệ phương trình 
 

 

2 3 3 9

4 2

m x y m

x m y

   

  

  (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho khi 3m   .

2. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm.
3. Xác định giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 3 2 33 4x x y y  .

b) x y x y   .

c) 2 1y x  .

d) Điểm M (x;y) nằm bên phải của đường thẳng 
1

:
3

x   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong
23 2

3

x x
y

 
 .

f) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục tung bằng bảy lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến
trục hoành.

g) Biểu thức 2 22 2 9 1 6P x x x y y       đạt giá trị nhỏ nhất. 

h) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.
i) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.

4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y)
là một điểm nguyên.

5. Khi hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y , chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn di động

trên đường thẳng cách đều hai điểm A (1;4), B (– 1;– 2).
6. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên

hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 2. Chứng minh rằng khi hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y)
thì có duy nhất một điểm M (x;y) có thể nằm trên biên của hình vuông (V).
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Bài toán 46. Cho hệ phương trình 
 

 

1 3 4,

1 .

m x y m

x m y m

   

  

  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 2m   .
2. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3x y  .

b) 3 2 7x y  .

c)
1 3 10

3x y
  .

d) Điểm M (x;y) nằm bên trái của đường thẳng : 2x  . 
e) Điểm M (x;y) thuộc góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
f) Điểm M (x;y) và hai điểm P (2;3), Q (3;4) tạo thành một tam giác.
g) Độ dài đoạn thẳng OM ngắn nhất, với O là gốc tọa độ.
h) Biểu thức 2 25 3D x y x    nhận giá trị lớn nhất.

i) Biểu thức
 
2 2

2x x
A

x y





đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất. 

j) Biểu thức 4 32 8 2S x y x y     nhận giá trị nhỏ nhất. 

3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) là một điểm nguyên.

Bài toán 47. Cho hệ phương trình 
 

 

1 1

1 2

m x y m

x m y

   

  

 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 2m   .
2. Tìm m để hệ phương trình đã cho vô nghiệm.
3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) là một điểm nguyên.
4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 
2

3
x y

m
  .

b) 
0

1

x y

xy

 



c) Biểu thức S x y  đạt giá trị lớn nhất.

d) Biểu thức 2 3P x y   đạt giá trị lớn nhất.

e) Điểm M (x;y) thuộc góc phần tứ thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
f) Điểm M (x;y) nằm về bên trái của trục tung.

g) Điểm M (x;y) nằm về phía dưới đường thẳng  
5

:
16

d y  . 

h) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục tung bằng 5 lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục
hoành.

Bài toán 48. Cho hệ phương trình 
 

3 1

2 1 3

mx y m

x m y

  


  
  (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 
1

2
m  . 

2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Khi hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y , chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn di động

trên đường thẳng cố định. Viết phương trình đường thẳng đó.
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4. Tìm m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  trong đó có một biến bằng 2.

5. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 
3 4 0

2 0

x y

x y

 


 

b) 2 3 5x y xy  . 

c)
1 1 13

2 3 6x y
 

 
. 

d) Tích xy đạt giá trị lớn nhất.
e) Biểu thức 4 2 22 2 10 16S y y x x y      đạt giá trị nhỏ nhất.

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 5 2x y  . 

g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2: 2P y x  .

h) Điểm M (x;y) và hai điểm P (2;3), Q (3;5) thẳng hàng.
i) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 3x  .

j)  23 1x y x y y     .

k) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất (của mặt phẳng tọa độ Oxy).
l) Điểm M (x;y) nằm trong lòng parabol 2y x .

Bài toán 49. Cho hệ phương trình 
 

   

3 2

3 1 1 1

m x y m

m x m y

  


   
  (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình trên với 1m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo m.
3. Khi hệ đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y , hãy tìm hệ thức liên hệ giữa x và y độc lập với tham số m.

4. Tìm m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 1x y m   .

b) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 2 3x y   .

c) 1; 2x y  .

d) 2 2 29x y  .

e) 4x y .

f) Tích xy đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có).
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong parabol 21 5y x   .

h) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.

i) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 58 với M (x;y), O là gốc tọa độ. 

j)
1 2 17

10

y x

x y

 
   .

k) Điểm M (x;y) nằm trong lòng parabol 2y x .

l) Điểm M (x;y) nằm về phía dưới đường thẳng
5

2
y  . 

m) Biểu thức 4 23 4 8 6S y y x    đạt giá trị nhỏ nhất.

Bài toán 50. Cho hệ phương trình 
3

1
1

2

mx y

x y

  



 

 (m là tham số thực). 
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1. Giải hệ phương trình đã cho với 
3

2
m   . 

2. Tìm tất cả các giá trị m để hệ phương trình có nghiệm
2

2

x

y

 


 
3. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ đã cho luôn luôn có nghiệm duy nhất (x;y).

4. Với giá trị nào của m thì hệ có nghiệm  ;x y sao cho

a) 2
5

x m

y
   ?

b) 5 2 5x y  .

c)
3 1 2 1 49

4

x y

y x

 
  .

d) 2 23 2 50x y  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ III.
f) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II (không kể biên).
g) Điểm M (x;y) cách gốc tọa độ một khoảng ngắn nhất.
h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 2 5 2x y y   .

i) Tích xy nhận giá trị nhỏ nhất.
j) Biểu thức 2 25N x y  nhận giá trị lớn nhất.

k) Điểm M (x;y) nằm trên đường elippse  
2 2

: 1
18 9

x y
E   .

Bài toán 51. Cho hệ phương trình 
 

2

2 1 6

x my

x m y

 


  
 (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình trên với 
3

2
m  . 

2. Tìm giá trị của m để hệ có nghiệm, vô nghiệm, vô số nghiệm ?
3. Với giá trị nào thì hệ có nghiệm dạng  2 ;3 1m m  .

4. Khi hệ đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y , hãy tìm hệ thức liên hệ giữa x và y độc lập với tham số m.

5. Tìm giá trị của tham số m để hệ có có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho
a) x y .

b) 3x y m  .

c) x và y đều không vượt quá 1.

d) Biểu thức   2 2 3 1S x y x y    đạt giá trị lớn nhất.

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 3 7x y  .

f)
1 2 3 1

3 1 2x x y y
  

 
. 

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ hai của mặt phẳng tọa độ.
h) Điểm M (x;y) cách gốc tọa độ O một khoảng bằng 3.
i) Điểm M (x;y) nằm giữa hai điểm A (2;3) và B (5;6).

j) 
5

2 3
5

3 8y x
 


. 

k) Điểm M (x;y) nằm trên đường elippse
2 2

1
18 2

x y
  .
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Bài toán 52. Cho hệ phương trình 








12

2

yax

ayx
    (a là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho khi 3a  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình trên theo a.
3. Chứng minh rằng hệ đã cho luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m. Khi đó hãy tìm hệ

thức liên hệ giữa x và y không phụ thuộc tham số a.

4. Chứng minh khi hệ có nghiệm duy nhất (x;y) khác 0 ta có hệ thức  
2 3 2x y x

y y x

  



. 

1. Tìm giá trị của a để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho
a) 5x y . 

b) 3 18 31y x  .

c) 4x y .

d)  21 2 11
2

5
a

x y
   .

e) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.
f) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ hai của mặt phẳng tọa độ.
g) Tích xy đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có).
h) Điểm M (x;y) và hai điểm A (2;1), B (3;2) tạo thành một tam giác cân tại M.

2. Tìm số nguyên a lớn nhất để hệ phương trình có nghiệm  ;x y thoả mãn 0xy  .

Bài toán 53. Cho hệ phương trình 








2

2 2

yx

mmyx
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2,5m  .

2. Giải và biện luận hệ phương trình trên theo tham số thực m.
3. Tìm giá trị nguyên m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất (x;y) với x và y đều là số nguyên.
4. Xác định m để hệ có nghiệm (x;y) sao cho

a) 4 7x y  .

b) 6 5 2x y  . 

c) 
3

5

y

x




 

d) Điểm M (x;y) thuộc đường thẳng : 3 1d y x  . 

e)
1 2 3

6
x y xy
   .

f) 2x y  . 

g) Biểu thức  
4

S xy x y   nhận giá trị lớn nhất. 

h) Điểm M (x;y) thuộc đường cong   2 3 4: 2C y x x x    .

i) Biểu thức 2 2 2 4 2011Z x y x y     đạt giá trị nhỏ nhất. Tìm giá trị nhỏ nhất đó.

j) Điểm M (x;y) và hai điểm N (2;0), P (4;0) tạo thành một tam giác cân tại M.
k) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm H (4;3) và K (-2; -1).
l) Điểm M (x;y) và ba điểm A (2;4), B (3;5), C (2;2) tạo thành một hình bình hành.

m) Điểm M (x;y) nằm trên đường elippse  
2 2

: 1
2 18

x y
E   .
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Bài toán 55. Cho hệ phương trình 








12

72

yx

yxa
  (a là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình khi 
2

5
a  . 

2. Chứng minh rằng hệ phương trình đã cho luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của a, đồng
thời điểm M (x;y) luôn nằm trong góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.

3. Gọi nghiệm của hệ phương trình là  ;x y . Tìm các giá trị của a để

a) 5x y  .

b) M (x;y) nằm trên đường thẳng 6 11x y   .

c) 2x y  .

d) M (x;y) nằm bên dưới đường thẳng 7y  .

e) M (x;y) nằm trên đường cong 3 2y x x  .

f)
1 2 1

6x x y
 


. 

g) Biểu thức 4 27 8 16S y y x    đạt giá trị nhỏ nhất.

h) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 10 , với M (x;y) và O là gốc tọa độ. 
i) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục tung gấp sáu lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục

hoành.

4. Với giá trị nào của a thì hệ có nghiệm duy nhất  ;x y mà x và y đều lớn hơn 
1

3
.

5. Tìm giá trị nguyên a để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất (x;y) với x và y đều là số nguyên.

Bài toán 56. Cho hệ phương trình 
 

2

2 3 2

1

x y m

mx y m

  


  
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 
2

3
m  . 

2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 4 3 2x y  . 

b) 22 5 3x y  .

c) 3y y x m   . 

d) 3 1x y m   . 

e)
1 2

3
1 1x y
 

 
. 

f) Biểu thức 2 2 4S x y xy   nhận giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) nằm bên phải đường thẳng : 2 3d x   . 

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong (C): 3 2 2y x x   .

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường elippse  
2 2

: 1
4 9

x y
E   .

j) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O bán kính 2R  . 
k) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành bằng ba lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến

trục tung.
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Bài toán 57. Cho hệ phương trình 
2 3

1

mx y m

x y m

 

  

         (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với m thỏa mãn 2 1 2m m   . 
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm (x;y) với x và y đều nguyên.
4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a)
4

3
2 3

x y
m

 


. 

b) Điểm M (x;y) thuộc đường thẳng 17x y  .

c) Điểm M (x;y) nằm phía bên trái đường thẳng : 6x  .
d) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn (C) tâm O, bán kính bằng 1.
e) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp đôi khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục

tung.

Bài toán 58. Cho hệ phương trình 
 

2 1

1 2

mx my m

x m y

  

  

  (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Chứng minh rằng khi hệ có nghiệm duy nhất (x;y), điểm M có tọa độ (x;y) luôn nằm trên một đường

thẳng cố định. Viết phương trình đường thẳng đó.
4. Tìm giá trị của m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

a) 3 3x y  .

b)
1 2 2

3x y
   .

c)
1 2

1
2 3x y
 

 
. 

d) 3 1x y m m    . 

e) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 7x   . 
f) Điểm M (x;y) thuộc góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
g) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm N (2;3), P (2;7) lập thành một tam giác.
h) Biểu thức 2 22 2 1S x xy y x y      nhận giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 1y x  . 

j) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn (C) có tâm là gốc tọa độ và bán kính bằng 5 . 

Bài toán 59. Cho hệ phương trình 
4 2mx y m

x my m

  

 

  (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Trong trường hợp hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y), chứng tỏ rằng điểm M có tọa

độ (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng cố định.
4. Tìm m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 4 2 5x y  . 

b)
7 2

6
2

m
x y

m


 


. 

c) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 1x y  .
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d) 5 2x y  .

e)
1 3 6

5x y
  .

f) 
2

2 1 4 7

2x y xy y y
  


. 

g) Điểm M (x;y) có tổng khoảng cách đến hai trục tọa độ bằng 1.
h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

i) Điểm M (x;y) cách gốc tọa độ O một khoảng bằng 34 . 

j) Biểu thức 2 23T y x  đạt giá trị lớn nhất.

k) Biểu thức
2

1 1

2 1
P

x y
 


đạt giá trị nhỏ nhất. 

l) Biểu thức
   

2

22

2 2

2 1 2 1

x x y
S

x y

  


  
đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có). 

m) Điểm M (x;y) là trung điểm của đoạn thẳng ON với điểm N (4;3), O là gốc tọa độ.
5. Tìm giá trị nguyên của m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x và y là các số nguyên

dương.

Bài toán 60. Cho hệ phương trình 
 1 2

1

m x y

mx y m

  


  
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 8m  .
2. Chứng minh rằng với mọi giá trị của m, hệ đã cho luôn có nghiệm duy nhất (x;y).
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 6x y m  .

b) 3 4x m m   .
c) 32 3x y  .

d)
 2

1 1 9

2

m

x y x x
 


. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 3d x y   .

f) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2:P y x .

g) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.
h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
i) Biểu thức 4 7P x y   nhận giá trị lớn nhất.

j) Biểu thức  
42 2 1 2S x y y x     đạt giá trị nhỏ nhất.

k) 
 24

1 1 2

2x y x x
 


. 

l) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;2), B (3;6) lập thành một tam giác.
4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm (x;y) trong đó y đạt giá trị lớn nhất.

Bài toán 61. Cho hệ phương trình 
   1 1 3

2 5

m x m y

x y m

   


  
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y  thỏa mãn
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a)  2 3 4x x y   .

b) 3 2011x y  .

c) 2 27 32x y  .

d)
3

31
2

y x

x y


 


. 

e)
1

2

x

y
 .

f) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 3, với O là gốc tọa độ.
g) Biểu thức 2 2 3 1P x y x y     nhận giá trị nhỏ nhất.

h) Tích xy đạt giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) thuộc đường tròn tâm O, bán kính 2 2R  . 
j) Điểm M (x;y) thuộc đường cong   3: 9 4C y x  .

k) Điểm M (x;y) và hai điểm A (2;4), B (1008;2016) lập thành một tam giác.
l) Điểm M (x;y) cách đều hai điểm C (1;0), D (9;0).

4. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên
hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 18. Xét trường hợp (x;y) là nghiệm duy nhất của hệ ban đầu,
tồn tại hay không điểm M (x;y) nằm trên biên hoặc miền trong của hình vuông (V) ?

Bài toán 62. Cho hệ phương trình 
2 2

3

2

mx y

y m x m

 


  
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 3m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 3 2 5x y  .

b) 2 1x y  .

c) 2 4x y   .

d) Điểm M (x;y) có hoành độ dương.
e) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng 5y  .

f) Điểm M (x;y) nằm phía trên đường thẳng 3y  . 

g) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm C (1;2), D (4;8) lập thành một tam giác.
h) Điểm M (x;y) là trung điểm của đoạn thẳng AB với A (4;2) và B (3;2).

4. Tồn tại hay không giá trị m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) nằm giữa
hai điểm E (2;3) và F (4;5).

5. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x
và y đều là các số nguyên dương.

Bài toán 63. Cho hệ phương trình 
 1 3 1

2 5

m x my m

x y m

   


  
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 1m   .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Trong trường hợp hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y), chứng tỏ rằng điểm M có tọa

độ (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng cố định. Viết phương trình đường thẳng đó.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3 2 7x y  .

b) Điểm M (x;y) thuộc đường thẳng   : 5x y   .
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c) 2 3x y  . 

d)
1 1 5

1 2 4x y
 

 
. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ II.
f) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
g) Điểm M (x; y) nằm trên đường thẳng   : 3 7 11x y   .

h) 2 2 16x y  .

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O (0;0), bán kính bằng 2 2 . 
j) Biểu thức 2 22S x xy y   đạt giá trị nhỏ nhất.

k) Điểm M (x;y) nằm trên đường parabol   2: 3P y x .

l) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 3 7 11y x x   .

m) Điểm M (x;y) nằm giữa hai điểm A (1;– 3) và B (2;– 2).

n) Biểu thức 2 22 2 2 5S x x y y      đạt giá trị nhỏ nhất. 

o) Biểu thức 2 23 10P x y    nhận giá trị lớn nhất.

p) Biểu thức  2 22 2 4 3 5Q x y x y y x       đạt giá trị lớn nhất. 

Bài toán 64. Cho hệ phương trình 
2 1

2 3

mx y m

x my

  


 
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 3m  .
2. Chứng minh nếu hệ có nghiệm duy nhất (x;y) thì điểm M (x;y) thuộc một đường thẳng (d) cố định.

Viết phương trình đường thẳng (d).
3. Tìm giá trị nguyên của m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất  ;x y sao cho ,x y là các số nguyên âm.

4. Xác định giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện
a) 2 5 2x y  .

b) 2 23 2 0x xy y   .

c) 
3 4

2
2

m m
x y

m


 


. 

d) 4 4 2x y   . 

e) Điểm M (x;y) thuộc đường phân giác góc phần tư thứ II.
f) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 22 1y x x   .

g) Điểm M (x;y) nằm trên elippse  
2 2

: 1
2748
2

x y
E   .

h)
1 17

2 2 10

y

x y y x
 

 
. 

i) Điểm M (x;y) cùng hai điểm A (2;4), B (3;5) tạo thành một tam giác.
j) Điểm M (x;y) và ba điểm A (1;2), B (2;4), C (3;6) thẳng hàng.
k) Điểm M (x;y) cách gốc tọa độ O một khoảng ngắn nhất.
l) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

m) Biểu thức  
2 21 9S y x   đạt giá trị lớn nhất. 

n) 
33

1 2 3 2
3

1

y x
m

x y

   
   

   
. 
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Bài toán 65. Cho hệ phương trình 
1mx y

y x m

 


  
     (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 3m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Tìm m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3 5y x  . 

b) 26 2 9y x x  . 

c)
3 2

4
2

x y

y x

 
 


. 

d) 3 3 4x y    . 

e) 2 4 3 0x x y y   . 

f) Các số x và y là hai số nghịch đảo của nhau.
g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 24y x .

h) Điểm M (x;y) và hai điểm A (3;5), B (1;11) lập thành ba điểm thẳng hàng.

i) Điểm M (x;y) nằm phía trong (tính cả biên) hình tròn tâm O, bán kính 17R  . 
j) Điểm M (x;y) và điểm (0;– 4) nằm cùng trong một nửa mặt phẳng có bờ là đường phân giác

góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
4. Trong mặt phẳng với hệ tọa độ Oxy, xét hình vuông (V) có tâm O, hai đường chéo của (V) nằm trên

hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 8. Xét trường hợp (x;y) là nghiệm duy nhất của hệ ban đầu,
tìm tất cả các điểm M (x;y) nằm trên biên hoặc miền trong của hình vuông (V).

Bài toán 66. Cho hệ phương trình 
 

   

5 2

3 3 2

x m y m

m x m y m

  


   
  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 6m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo m.
3. Tìm giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm  ;x y  thỏa mãn điều kiện

a) 23 4 7x y x y  . 

b)
2 1

4 3
3

m
x y

m


 


. 

c) 3 2 2x y  . 

d)
3 1

2
1 3

x y

y x


 


. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 4x y  .

f) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía dưới đường thẳng 2y m .

g) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

Bài toán 67. Cho hệ phương trình 
0

1

x my

mx y m

 


  
     (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 5m  .
2. Trong trường hợp hệ có nghiệm duy nhất (x;y), chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn nằm trên một

đường thẳng cố định. Hãy tìm đường thẳng cố định đó.
3. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

a) 4 5x y  .

b) x y m  .
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c) 2 25 3 8x y x   .

d)
1 2 1

2 1 3 1 7x y
  

 
. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ III của hệ trục tọa độ.
f) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
g) Điểm M (x;y) cách đều hai đường phân giác của góc phần tư thứ nhất và thứ II.
h) 2 23 4 0x xy y   .

i) Biểu thức 2 24 9S x y   đạt giá trị nhỏ nhất.

j) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 516 1y x  .

k) Biểu thức 4 22 23 12P x x x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

l) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (2;5), B (3;7) lập thành một tam giác.

m) Biểu thức   21 1Q y x   nhận giá trị lớn nhất. 

Bài toán 68. Cho hệ phương trình 
2 5 7 0

3 5 4

x y

mx y m

  


 
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Tìm giá trị của m để hệ phương trình có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó 4x  .
3. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
4. Với giá trị nguyên nào của m thì hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là số

nguyên.
5. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a)
5

4
3 2

m
x y

m


 


. 

b) 3 5 2x y  .

c) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 1y x  .

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ nhất.

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol
24 7

5

x
y


 .

f)
3 2

0,3
2 3 3 2x y x y

 
 

. 

g)  2 3 2 5 1x x y    . 

h) Biểu thức   2 4 5 4 10 15T y x x y     nhận giá trị lớn nhất.

i) Biểu thức 4 2 5 8S x x y    đạt giá trị nhỏ nhất.

j) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành và trục tung có giá trị bằng nhau.
6. Với giá trị nào của m thì hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho hình tròn tâm O, bán kính OM

có diện tích lớn nhất, trong đó O là gốc tọa độ và M (x;y).

Bài toán 69. Cho hệ phương trình  
2 2 7,

1.

mx y m

x my m

  

  

 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình khi 
1

2
m  . 

2. Chứng minh rằng hệ phương trình đã cho luôn có nghiệm với mọi giá trị của m. Tìm hệ thức liên hệ
giữa x và y độc lập với tham số m.

3. Xác định tất cả các giá trị m để hệ phương trình có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn
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a) 
2

2

4 1
2

2

m
x y

m


 


. 

b)
7

1;
2

x y   . 

c)
2 7 1

2
2 1

y x

x y

 
 

 
. 

d)     21 2 11m x m y m    .

e)
34

3
3

x y  .

f) Biểu thức K x y  nhận giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có).

Bài toán 70. Cho hệ phương trình 
2 5

2 10 5

x y

y x m

 


  
 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho trong trường hợp 1m   .
2. Giải và biện luận hệ phương trình trên.
3. Tìm m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

a) 3x  .

b)
7

;
3

x m y m   . 

c) 5 10x y  .

d)
1 2 19

2 3 12

y

x x


 

 
. 

e) 5; 1x y  .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ III.
g) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   2: 2C y x x  .

h) Biểu thức 2 2 6P x y   nhận giá trị nhỏ nhất.

i) Biểu thức 1 2 6S x y    đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất. 

j) 2 2 2 4 3x y x    . 

k) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 10 với M (x;y), O là gốc tọa độ. 

Bài toán 71. Cho hệ phương trình 
2,

2 1.

x ay

ax y

 


 
 (I); với a là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình trên với 3a   .
2. Chứng minh rằng với mọi a, hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất. Tìm hệ thức liên hệ giữa hai biến x và

y sao cho hệ thức này độc lập với tham số a.
3. Tìm a để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a)
16

3
3

x y  . 

b) 0; 0x y  .

c)     31 2 4a x a y a    .

d)     2

3 1
1 2

2 1

a
a x a y

a


   


. 

e) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II.
f) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn dưới trục hoành.
g) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
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h) Điểm M (x;y) cách trục hoành một khoảng bằng 
1

3
. 

i)  
2

5 3 4 2 5 2x x x ay     . 

j) 
3 3

2 1 2
2

x y

y x

   
    
  

. 

Bài toán 72. Cho hệ phương trình 
5,

2 3 7.

mx y

x my

 


 
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 3m  .
2. Chứng minh rằng với mọi giá trị m, hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất. Tìm hệ thức liên hệ giữa hai

biến x và y sao cho hệ thức này độc lập với tham số m.
3. Tìm m để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 0; 0x y  .

b) 3 2x y .

c) 
3

2

37 4
2

3 2

m
x y

m


 


. 

d)     42 3 1 12m x m y m    .

e)     52 3 1 2m x m y m    .

f) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành và trục tung bằng nhau.

g) 
33

5 7 2
16

3

y x

x y

   
   

   
. 

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ III trong mặt phẳng tọa độ Oxy.
4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) mà x và y đều là số

nguyên.

Bài toán 73. Cho hệ phương trình 
3,

4 6.

mx y

x my

 


 
   (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 1m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Tìm m để hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm.
4. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 3 2 4x y  .

b) 1; 0x y  .

c) 2 3 4x y  .

d)
1 3 1

2 4 2x y
 

 
. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II.
f)     24 1 9m x m y m    .

g) Điểm M (x;y) và hai điểm A (1;4), B (3;6) lập thành một tam giác.
h)     34 1 3 0m x m y m     .

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 5R  . 

j) Biểu thức  22 99 101S x y   đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất.

k) Điểm M (x;y) nằm trên hình vuông (V) biểu diễn bởi phương trình 4x y  .
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5. Khi hệ có nghiệm duy nhất (x;y), gọi H là hình chiếu vuông góc của điểm M (x;y) trên trục hoành,

chứng minh rằng   3 5
sin cos

5
MOH MOH  .

6. Tìm giá trị nguyên của m để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) mà x và y đều là số
nguyên.

Bài toán 74. Cho hệ phương trình 
 

2

1 2 1,

2.

m x my m

mx y m

    


  
    (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 1m  .
2. Chứng minh rằng hệ luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị m. Khi đó, hãy tìm mối liên hệ

giữa hai biến x và y không phụ thuộc vào m.
3. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 3 5 7x y  .

b) 
3 5

5 3

x

y

 

   

c) 8 4 2x y m   . 

d) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

e)
1 2 1

3 8 2x y
 

 
. 

f) Biểu thức 2 22 3P x y xy x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

g) Tích xy đạt giá trị lớn nhất.

h)      22 1 1 9 1m x m y m     .

i) Điểm M (x;y) cùng với điểm N (– 4;0) và gốc tọa độ O tạo thành tam giác OMN cân tại M.

j) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 13 với M (x;y), O là gốc tọa độ. 

k) Điểm M (x;y) nằm trên đường elipse  
2 2

: 1
1 4

x y
E   .

l) Điểm M (x;y) nằm trong lòng parabol   2:P y x .

Bài toán 75. Cho hệ phương trình 
4,

1.

mx y

x my

 

 

   (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 1m  .
2. Chứng minh rằng hệ luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị m.
3. Tồn tại hay không giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm (x;y) trong đó x và y đều là số nguyên.
4. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 
2

8

1
x y

m
 


. 

b) 4x y .

c)
5

4 5
2

x y  .

d)     21 1 5m x m m    .

e) Điểm M (x;y) nằm phía trên trục hoành.

f)    1 1 3m x m m    . 

g) Điểm M (x;y) nằm bên trái đường thẳng
9

5
x  . 
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h) Biểu thức 4P x y  đạt giá trị lớn nhất.

i) 
3

4 1
2

y x

x y

   
   

   
. 

j) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
k) Biểu thức 6Q x y  đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có).

Bài toán 76. Cho hệ phương trình 
2 3 ,

1.

mx y m

x y m

 

  

 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho khi 4m  .
2. Tìm m để hệ phương trình (I) có nghiệm (x;y) trong đó 2y m  .

3. Tìm m để hệ phương trình đã cho có vô số nghiệm.
4. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 5 2 3x y  .

b)
4

2 3
2 3

x y
m

 


. 

c)   22 1 4 3m x y m   .

d)   52 1 2m x y m   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ II.
f) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía dưới trục hoành.
g) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

h) 
3

3
3. 5

1 2

y
x y

x

 
   

 
. 

i)
1 1 4

1x y m
 


. 

j) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm P (1;3), Q (2;5) tạo thành một tam giác.
k) Đường thẳng OM vuông góc với đường   : 3 1d y x  , trong đó M (x;y), O là gốc tọa độ.

Bài toán 77. Cho hệ phương trình 
 

2 3 5,

1 2.

x y

m x y

 


  
     (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 0,5m  .

2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm m để hệ có vô số nghiệm.
4. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 4 5 6x y  .

b) 3 4x y  .

c)
8

10
3 1

x y
m

 


. 

d)
1 14

2 3 8 33

x

x y
 

 
. 

e)
1 1 4

6 10 3x y x
 


. 

f) 2; 1x y  .

g) Điểm M (x;y) có hoành độ bằng 12.
h) Điểm M (x;y) có tung độ lớn hơn 5.
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i) Điểm M (x;y) và điểm N (2;3) cách đều trục tung.
j) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 4y x    .

k) Điểm M (x;y) nằm trên phía bên trên trục hoành.
l) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
m) Điểm M (x;y) nằm trên biên của hình vuông (V), trong đó (V) có hai đường chéo nằm trên

hai trục tọa độ và (V) có diện tích bằng 2.

Bài toán 78. Cho hệ phương trình 
1,

4 2.

mx y

x my

 


 
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) khi 2m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm m để hệ (I) có số nghiệm theo thứ tự: Vô nghiệm; Vô số nghiệm; Có nghiệm duy nhất.
4. Khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn thuộc một đường thẳng cố

định.
5. Tìm giá trị của tham số m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 5 3 7x y  .

b) 2 5x y  .

c)
10

5 2
2

m
x my

m


 


. 

d)
1 6 2

1
4 5 35x y
 

 
. 

e) 
2 2

2 2

3 5 5

4 17

x xy y m

x y

  



. 

f)    4 1 3m x m y m    . 

g) Điểm M (x;y) thuộc đường thẳng   : 1d x y  .

h) Điểm M (x;y) thuộc parabol (P) : 2y x .

i) Điểm M (x;y) nằm phía bên trái trục tung.
j) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
k) Điểm M (x;y) thuộc đường cong 3 8 17x y  .

l) Biểu thức 2 22 4 6 8S x y x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

Bài toán 79. Cho hệ phương trình 
 

2 1,

1 3 1.

mx y

mx m y

 


   
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo tham số m.
3. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất thỏa mãn hệ thức

a)
2

2
6 1

x y
m

 


. 

b)
4

5
x y  . 

c)   33 2 3 5mx m y m m    .

d) 32 3mx x my  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 4y x  .

f) Điểm M (x;y) nằm phía bên phải trục tung.
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g) Điểm M (x;y) có tung độ lớn hơn 4.
h) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (2;5), B (4;10) tạo thành ba điểm thẳng hàng.
i) Điểm M (x;y) có hoành độ lớn hơn 0,2.
j) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

k) 
33

1 1

2 3

y y
m

x y x

   
   

   
. 

Bài toán 80. Cho hệ phương trình 
2 ,

1.

mx y m

x my m

 

  

 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Chứng minh hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m, đồng thời điểm M (x;y) nằm

trên một đường thẳng cố định.
4. Tìm m để hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 6 5x y  .

b) 4 3 2x y  .

c) 
4

3

x

y






d) 
4 7

5 6

x

y

 

 

e)
1 1 4

2 1x y x
 


. 

f) 
2 2 2 2

1 2 9

3 6x y x y
 


. 

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 3 4d y x  .

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   3 2: 5 1C y x x   .

i) Biểu thức  
2 2 23P x y x y x      nhận giá trị nhỏ nhất.

j) Điểm M (x;y) có tổng khoảng cách đến hai trục tọa độ đạt giá trị nhỏ nhất.
k) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn (C) tâm O, bán kính bằng 1.

l) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong  
2

2 73
:

4 4

y
E x   .

5. Tồn tại hay không các giá trị m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn bất đẳng thức

 2 2 22 5x y x x y x y      . 

6. Tồn tại hay không các giá trị m để hệ đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn bất đẳng thức
44

81
3 1

2 1

y x
m

x y

  
    

    
. 

Bài toán 81. Cho hệ phương trình 
2 4 ,

3 1.

x my m

mx y m

  


  
           (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Chứng minh rằng hệ phương trình (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m, đồng thời

điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn
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a) 4x y  .

b) 3 6x y  .

c) Điểm M (x;y) có hoành độ lớn hơn 1.
d) Điểm M (x;y) và gốc tọa độ cùng nằm trong nửa mặt phẳng, bờ là đường thẳng 3y  .

e) Biểu thức S x y  đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có).

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 7x y  .

g) 
5 5

2 1
2

4 3

x y

y x

   
    

   
. 

Bài toán 82. Mở rộng và phát triển câu 3; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán (Dành cho tất cả các 
thí sinh dự thi); Đề thi chính thức; Trường THPT Chuyên Vĩnh Phúc; Thành phố Vĩnh Yên; Tỉnh Vĩnh 
Phúc; Năm học 2016 – 2017. 

Cho hệ phương trình 
 1 2 1,

5.

m x y

x my

   

 

           (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Tìm m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a)
20

3
x y  . 

b) 3 4x y  .

c) Điểm M (x;y) có hoành độ nhỏ hơn 2,25.
d) Biểu thức 5x y đạt giá trị lớn nhất.

e)     32 2 4m x m y m    .

f)
1 1 4

2 3 2 3x y x y
 


. 

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.

h)  2 6 1mx m y m    . 

i) Điểm M (x;y) và điểm N (1;0) nằm trong một nửa mặt phẳng có bờ là đường thẳng
11

4
y  . 

j)  
3

2 1 5
1 2 2 1

y x

x y

  
    

 
. 

Bài toán 83. Cho hệ phương trình 
2 1,

2 3.

mx y m

x my

  


 
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Tìm số nguyên m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là số nguyên.
4. Khi hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng

cố định với mọi giá trị của m.
5. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 10 3 5x y  .

b)
1

7 2
2

x y  .

c) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng (d): 
1

3 4
2

x y  . 
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d)
1 1 1

2 1x y x
 


. 

e) Điểm M (x;y) nằm trong nửa mặt phẳng phía trên, bờ là đường thẳng y x .

f) Biểu thức 2 2S x y  đạt giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2: 2P y x  .

h) Biểu thức 2 22 5 2 5P x x y y      đạt giá trị nhỏ nhất. 

i) Điểm M (x;y) thuộc đường cong   3

1
: 1C y

x
  .

j) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

k) 
5

1 2 3 2
2

1

y x

x y

  
  

 
. 

Bài toán 84. Cho hệ phương trình 
1,

3 2 3.

x my

mx my m

 


  
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Tìm số nguyên m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là số nguyên.
4. Xác định giá trị của tham số m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 9 5 8x y  .

b)
2

3x y
m

  .

c)
1 3

7
x y
  .

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 2 5x y m  .

e) Điểm M (x;y) nằm phía dưới trục hoành.
f) Tổng khoảng cách từ điểm M (x;y) đến hai trục tọa độ bằng 4.

g) 
3

31 3
2

3 2

x
m

y x y

 
   

  
. 

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O (0;0), bán kính bằng 5.

Bài toán 85. Cho hệ phương trình 
2,

2 1.

x my

x y

 

 

           (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
3. Xác định giá trị của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3 4x y  .

b) 2 2 29x y  .

c) 3 2 9x x y   .

d) 2x y  .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng 3 2 5x y  .

f) Biểu thức
 

2

2

3 2 4

1

x x y
S

x

  



đạt giá trị nhỏ nhất. 

g)
1 1

1
3 2x y

 


. 
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h) Biểu thức 4 23 16 40 51P x x y    nhận giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
j) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;3), B (2;7) tạo thành một tam giác.
k) Điểm M (x;y) cách đều hai điểm C (5;0) và D (7;0).
l) Điểm M (x;y) chia trong đoạn thẳng PQ theo tỷ số 1:2, trong đó P (10;1) và Q (0;3).
m) Điểm M (x;y) có tổng khoảng cách đến hai trục tọa độ đạt giá trị nhỏ nhất.

4. Tìm số nguyên dương m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x và y đều là số thực dương.

Bài toán 86. Cho hệ phương trình 
3 5,

3 3 1.

mx y m

x my m

  


  
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm 3; 1x y    .

3. Giải và biện luận hệ đã cho theo tham số m.
4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ có nghiệm (x;y), trong đó x và y đều là các số nguyên.
5. Xác định giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) x và y đều là số âm.
b) 9 5x y m   .

c) 6 5x y  .

d) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng : 3 4d y x  .

e) 
2

1 1

10 2

x y

x y x x m


 

 
. 

f) Điểm M (x;y) nằm trong khoảng giữa hai đường thẳng 2; 4x x  .

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm I (1;2), bán kính bằng 2.

h) 
3

2

x

y





i) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên trục hoành.
j) Biểu thức 1D xy  đạt giá trị lớn nhất.

k) 3 3 8y x  .

l) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm A (6;1) và B (2;3).

m) Biểu thức
2

3

4

y x
S

x x

 


 
đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có). 

Bài toán 87. Cho hệ phương trình 
2 1,

2 1.

x y m

x y m

  


  
         (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị m, đồng thời điểm M (x;y)

luôn nằm trên một đường thẳng cố định khi m thay đổi. Tìm đường thẳng đó.
3. Xác định giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 11x y  .

b)
1

6
1

y y

x x


 


. 

c) 1x y  . 

d) 5 4 2x y m  .

e) Điểm M (x;y) và hai điểm A (1;5), B (3;7) thẳng hàng.
f) Biểu thức 2 2 8S x y   đạt giá trị nhỏ nhất.
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g)
1 2

1
2 3x y
 

 
. 

h) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm C (4;0) và D (0;6).

i) 3 3 2 1y x   .

j) Điểm M (x;y) nằm hoàn toàn phía trên đường thẳng 2 3 1y   . 

k) Điểm M (x;y) di động trên đường tròn tâm O, bán kính 13R  . 

Bài toán 88. Cho hệ phương trình 
1,

.

x my

mx y m

 


  
           (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm 0; 1x y  .

3. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m. Tìm biểu thức liên hệ
giữa hai biến x và y độc lập với tham số m.

4. Xác định m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn
a) 1; 1x y  .

b) 4 1x y  .

c) 
2

9 2
3

1

m
x y

m


 


. 

d) Điểm M (x;y) có tung độ lớn hơn 1.
e) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (2;4) và B (4;8) tạo thành một tam giác.

f) 
2

9
6

1
x y

m
 


.

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ Oxy.
h) Biểu thức S x y  đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có).

i) 
3 3

1 1
16

1

x y

y x

   
    

  
. 

j) Điểm M (x;y) chia trong đoạn thẳng ON theo tỷ số 1:1, trong đó N (2;0) và O là gốc tọa độ.

Bài toán 89. Cho hệ phương trình 
2 1,

2 3.

mx y m

x my

  


 
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m   .
2. Tìm m để hệ (I) có nghiệm 0; 1x y   .

3. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
4. Khi hệ (I) nghiệm duy nhất (x;y), tìm biểu thức liên hệ giữa x và y độc lập với m.
5. Xác định m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 11 2 6x y  .

b) 6 2x y  .

c) Điểm M (x;y) thuộc đường phân giác của góc phần tư III (trong mặt phẳng tọa độ).
d) 0; 0x y  .

e) 
2 8

5
2

m
x y

m


 


. 

f)
1 2 7

1 5 12x y
 

 
. 

g) Biểu thức  
2 2 22 2 3 4Q x y x y      đạt giá trị nhỏ nhất.

h) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;4) và B (2;5) tạo thành một tam giác.
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i) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.
j) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong 2 4 1y x x   .

k) Điểm M (x;y) cách gốc tọa độ một khoảng 41d  . 
l) Tam giác MNP là tam giác cân tại M, trong đó N (5;0), P (7;2) và M có tọa độ (x;y).

Bài toán 90. Cho hệ phương trình 
4 2,

.

mx y m

x my m

  

 

 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m   .
2. Tìm m để hệ (I) có nghiệm (x;y), trong đó x thỏa mãn 3 10x x  .
3. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
4. Khi hệ (I) nghiệm duy nhất (x;y), chứng minh rằng điểm M (x;y) luôn nằm trên một đường thẳng cố

định, tìm phương trình đường thẳng đó.
5. Xác định m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 4 2 11x y  .

b) 5 7 6x y  .

c)
1 7 23

6x y
  .

d) 
4

5

x

y





e) Điểm M (x;y) nằm trên tia Ox (không tính gốc O).
f) Điểm M (x;y) thuộc đường thẳng 2 7x y  .

g) Điểm M (x;y) và gốc O cùng nằm trong nửa mặt phẳng có bờ là đường thẳng   : 5x y   .

h) Biểu thức 2 24 7S x y xy    đạt giá trị nhỏ nhất, tìm giá trị nhỏ nhất ấy.

i) Điểm M (x;y) nằm trên parabol
22

9

x
y  .

j) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm N (6;0) và P (8;4) lập thành tam giác MNP cân tại M.

k) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 2 5R  . 

Bài toán 91. Cho hệ phương trình 
0,

1.

x my

mx y m

 


  
           (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m   .
2. Tìm m để hệ (I) có nghiệm 0; 1x y   .

3. Giải và biện luận hệ (I) theo m. Tìm hệ thức độc lập giữa x và y độc lập với m (trong trường hợp hệ
(I) có nghiệm duy nhất.

4. Tìm giá trị nguyên của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) mà x và y đều là số nguyên.
5. Xác định m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3 7 2x y   .

b) 5 1x y  .

c) 
5

1 3 4 1

2 8

x

x y x x


 

 
. 

d) Điểm M (x;y) có tung độ thuộc khoảng (1;3).
e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 2 5x y   .

f) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2:P y x .

g) Điểm M (x;y) và hai điểm B (2;4), C (5;10) hợp thành ba điểm thẳng hàng.
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h) Biểu thức 2 25 12B x xy y   nhận giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O (0;0), bán kính 5R  . 

j)  
2

2 5 1x y   . 

k) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm D (3;0) và E (5;0) hợp thành tam giác MDE cân tại M.

Bài toán 92. Cho hệ phương trình 
2

2 2 ,

2 3 7 3 .

x y m

x y m m

 


  
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m   .
2. Tìm giá trị của tham số m để hệ có nghiệm (x;y) trong đó 2; 0x y  .

3. Chứng minh rằng hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m. Tìm hệ thức liên hệ
giữa x và y độc lập với tham số m.

4. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn
a) 5 10x y  .

b) 
2

0

x

y





c) 3 7 9x y m  .

d) Điểm M (x;y) có hoành độ thuộc khoảng (0;2).
e) Biểu thức 10S x y    đạt giá trị nhỏ nhất.

f) Biểu thức 7P x y   đạt giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.

h)  
2

7 2 14 24 3 1x y x y m     .

i) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (5;5), B (– 4;– 4) lập thành một tam giác không suy biến.

Bài toán 93. Cho hệ phương trình 
 

4 2,

1 1.

x y

x m y

 

  

     (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) với 5m  .
2. Tìm tất cả các giá trị m để (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 5x  .
b) 3 4x y  .

c) 2 29 13x y  .

d) 3 8x x y   .

e)
17

2 2 6

y x

x y
 

 
. 

f) Điểm M (x;y) nằm phía trên trục hoành.
g) Điểm M (x;y) có tung độ lớn hơn 5.
h) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong parabol   2: 6C y x   .

i) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành bằng 10 lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến
trục tung.

j) Biểu thức   25 1S x x y   đạt giá trị lớn nhất.

k) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm A (4;0) và B (– 2;4).
l) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm C (– 1;0) và D (5;0) hợp thành tam giác MCD cân tại M.

3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho điểm M (x;y) nằm trên đường

tròn tâm O, bán kính 2 10R  .
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Bài toán 94. Cho hệ phương trình 
2 5,

2 2 1.

x ay

ax y a

 


  
    (I); a là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) với 3a  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số a.
3. Tìm tất cả các giá trị a để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3 2 7x y  .

b) 2x y .

c)
1

2
2

x y
a

 


. 

d) 
2

1 5 6 2

19 1

x

x y x x


 

 
. 

e) Điểm M (x;y) có tung độ thuộc khoảng (2;5).
f) Điểm M (x;y) nằm trên trục tung.
g) Biểu thức 4 24 12 21S x x y    đạt giá trị nhỏ nhất.

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.
i) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (2;5), B (3;7) lập thành ba điểm thẳng hàng.
j) Điểm M (x;y) chia trong đoạn thẳng PQ theo tỷ số 2:3 với P (1;– 3)và Q (6;7).
k) Điểm M (x;y) nằm trên trục đối xứng d của đoạn thẳng CD với C (1;2), D (7;8).

4. Tìm giá trị nguyên của a để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho x và y đều là số nguyên.

Bài toán 95. Cho hệ phương trình 
2 ,

1 .

mx y m

x my m

 

  

     (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 6m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo m.
3. Chứng minh rằng khi 1m   , hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) đồng thời điểm M (x;y)

và điểm N (2;0) nằm trong cùng một nửa mặt phẳng có bờ là đường phân giác góc phần tư thứ II.
4. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 3 5x y  .

b)
6

2
1

x y
m

 


. 

c) 
6

7

x

y




 

d)
1 5 19

0
1 1 4x y
  

 
. 

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 3 5d y x  .

f) Điểm M (x;y) nằm trên đường cong   3: 1 5C y x x   .

g) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.
h) Điểm M (x;y) là tâm đối xứng của hai điểm A (4;2) và B (– 1;– 3).
i) Điểm M (x;y) có tổng khoảng cách đến hai trục tọa độ đạt giá trị nhỏ nhất.
j) x và y là các nghiệm của phương trình bậc hai ẩn t: 2 5 0t t m   .

k) x là số lớn nhất thỏa mãn hệ thức
2 2 2

1,

2 3 4.

x a z

x a z

  


  

l) Biểu thức
2

2

4 3 4

4 3 2

x y
S

x y

 


 
đạt giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ nhất (nếu có). 
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Bài toán 96. Cho hệ phương trình 
 

 

1 ,

1 2.

m x y m

x m y

   

  

     (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 2m   .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo m.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 5 9 8x y  .

b) 22 7 1x y  .

c)
1 2 7

10x y
  .

d) 2 22 5 2 0x xy y   .

e) Điểm M (x;y) nằm trên parabol 25 43y x  .

f) Biểu thức 2 2 6 2S x y x    nhận giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) và hai điểm A (2;5), B (3;7) lập thành một tam giác không suy biến.
h) Độ dài đoạn thẳng OM bằng 5, với M (x;y) và O là gốc tọa độ.
i) Điểm M (x;y) chia trong đoạn thẳng OH theo tỉ lệ 1:2 với O là gốc tọa độ và H (3;6).
j) Điểm M (x;y) và hai điểm C (– 5 ;0), D (– 1 ;4) hợp thành tam giác MCD cân tại M.

4. Chứng minh rằng khi m khác 0, hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y), trong đó điểm M (x;y) thuộc một
đường thẳng cố định.

5. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

biểu thức
2 3x y

P
x y





nhận giá trị là một số nguyên.

Bài toán 97. Cho hệ phương trình 
3 2 ,

2 1.

x y m

x my m

 

  

  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 2m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 5 14,4x y  .

b)
9

6
3 2

m
x y

m


 


. 

c) 2 23 2 0x xy y   .

d) 2 3 2 4 3x m y x     . 

e) Điểm M (x;y) có hoành độ lớn hơn 0,8; tung độ nhỏ hơn 0,4.
f) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ IV của mặt phẳng tọa độ.
g) Độ dài đoạn thẳng OM ngắn nhất, với M (x;y) và O là gốc tọa độ.

h)   24 2 9 5x m y m m    . 

i) Điểm M (x;y) nằm phía trên đường thẳng 
5 3

:
2

m
d y


 .

j)  
3 1

5 3 2 6
2

x
x y

y


  


. 

k) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;2), B (5;10) hợp thành một tam giác không suy biến.

l)   32 2 1x m y m    . 

4. Tìm tất cả các giá trị nguyên của m để hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y) trong đó x
và y đều là các số nguyên.
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Bài toán 98. Cho hệ phương trình 
2 3,

3 4.

mx y

x my

 


 
  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình (I) với 2m   .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo tham số m. Chứng minh rằng hệ (I) có nghiệm duy nhất

(x;y) với mọi giá trị của m.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a)
17

2
7

x y  . 

b) 
2

4
3

6

m
x y

m
 


. 

c) 3x y  . 

d) Điểm M (x;y) có hoành độ lớn hơn 
5

4
. 

e) Khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục hoành gấp 5 lần khoảng cách từ điểm M (x;y) đến trục
tung.

f) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.

g)
6

7
x y  . 

h)     33 2 7m x m y m    .

i) Điểm M (x;y) và hai điểm A (2;4), B (3;6) lập thành một tam giác không suy biến.

j)     23 2 6 7m x m y m m     .

Bài toán 99. Mở rộng và phát triển câu 2; Đề thi tuyển sinh lớp 10 THPT; Môn Toán (Dành cho tất cả các 
thí sinh dự thi); Trường THPT Chuyên Đại học Sư phạm Hà Nội; Đại học Sư phạm Hà Nội; Quận Xuân 
Thủy; Quận Cầu Giấy; Thủ đô Hà Nội; Năm học 2015 – 2016; Ngày thi 02.06.2015. 

Cho hệ phương trình 
2 4 ,

3 1.

x my m

mx y m

  


  
 (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 2m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m. Giả sử  0 0;x y là một 

nghiệm của hệ. 
a) Chứng minh đẳng thức  2 2

0 0 0 05 10 0x y x y     . 

b) Điểm  0 0;M x y nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ. 

3. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho
a) x y .

b) 
2

9
4

1

m
x y

m


 


. 

c) 
2

5 7

1

m
x y

m


 


. 

d) 2x y  .

e) Điểm M (x;y) có hoành độ nhỏ hơn 1.
f) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
g) Điểm M (x;y) và hai điểm A (2;8), B (3;12) lập thành một tam giác không suy biến.

h) 
3

2 1
4.

4 3

x y

y x

   
   

   
. 
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Bài toán 100. Cho hệ phương trình 
 2 21 2 1

mx y m

m x my m

  


   
     (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m   .
2. Chứng tỏ hệ phương trình đã cho có nghiệm với mọi giá trị của m.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 
2

5
3

1

m
x y

m


 


. 

b) 
2

1
2 5

1
x y

m
 


. 

c)
19

5
2

x y   . 

d) Điểm M (x;y) có hoành độ lớn hơn – 1,5.
e) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
f) Điểm M (x;y) nằm trong cung phần thứ III của mặt phẳng tọa độ Oxy.
g) Biểu thức P x y  nhận giá trị nhỏ nhất, giá trị lớn nhất (nếu có).

h)    2 21 2 1 5 4 1m m x m y m m       .

i)    2 21 2 1 6 7 1m m x m y m m       .

j) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;1), B (4;4) lập thành một tam giác không suy biến.

Bài toán 101. Cho hệ phương trình 
 

3,

1 0.

mx my

m x y

  


  
   (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn điều kiện

a) 4 3 12x y  .

b) 0; 0x y  .

c) 
2

9
1x y

m
   .

d)
9

3 2
4

x y   . 

e) Điểm M (x;y) có tung độ lớn hơn 
2

3
. 

f) Điểm M (x;y) nằm về bên phải của đường thẳng 4x  .
g) Biểu thức 2 1F x y   đạt giá trị lớn nhất.

h) Biểu thức 2T x y  đạt giá trị nhỏ nhất.

i) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
j)   31 3x m y m    .

k)     52 1 1 3m x m x m     .

l) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;5), B (2;10) lập thành ba điểm thẳng hàng.

m)
21 1

5 2

m

x y m
 


. 

n) 
 

2

3

2

18
1 3

y
m

xx y

 
   
 

. 
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Bài toán 102. Cho hệ phương trình 
 

1,

2 1 3.

x my

mx m m y

 


  
         (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 2m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo tham số m.
3. Tìm giá trị của tham số m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 0; 0x y  .

b)
25 22 3

5
6

m m
x y

m

 
  .

c) Điểm M (x;y) có hoành độ nhỏ hơn 5.
d) Điểm M (x;y) có tung độ lớn hơn – 0,5.
e)   2 32 1 2m x m y m   .

f)    2 1 2 2m x m m y m    . 

g)  
1

1 3
x

m m y
y


   .

h) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

Bài toán 103. Cho hệ phương trình 
 

2 3 ,

1 2 2.

x y m

mx m y m

 


   
 (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình (I) theo tham số m.
3. Chứng minh hệ (I) luôn có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m, đồng thời điểm M (x;y) nằm

trên một đường thẳng cố định.
4. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 0; 0x y  .

b) 5x y .

c) 5 3 7x y  .

d) 6 3x y  . 

e)
5 3 64

5 33x y
 


. 

f) Biểu thức S xy nhận giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) nằm trên trên parabol   2:P y x .

h) 2 7 2 11 6 5x x y x     . 

i) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng :5 3 6 2 3d x y   . 

j) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác của góc phần tư thứ II (trong mặt phẳng tọa độ).
k) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.

l) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 17R  . 
m) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;5), B (3;15) lập thành ba điểm thẳng hàng.

n) Biểu thức 2 24 5 12 40T x x y y       đạt giá trị nhỏ nhất. 

Bài toán 104. Cho hệ phương trình 
2

2

2 3 ,

2 2 5 .

mx y m m

x y m m

   

  

  (I); m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 2m   .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo m.
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3. Tìm tất cả các giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn
a) 8x y m  .

b) 
0

0

y

x





c) 3 2 5x y m  .

d) Điểm M (x;y) nằm trên parabol   2: 5P y x .

e) Điểm M (x;y) nằm trên đường phân giác góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.
f) Biểu thức 9P x y   nhận giá trị nhỏ nhất.

g) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
h) Hai biến x và y là nghiệm của phương trình bậc hai ẩn u, tham số m: 2 3 28 3 0u u m m    .

i) Biểu thức 22 3 6S x y   đạt giá trị nhỏ nhất.

j) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;2), B (3;6) lập thành ba điểm thẳng hàng.
k)   21 3 9 10m x y m m    .

l) Biểu thức
2

3y
T

x


 đạt giá trị nhỏ nhất.

Bài toán 104. Cho hệ phương trình 
   

2 2,

2 1 1 2 2.

mx y m

m x m y m

  


    
    (I); với m là tham số thực 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 3m  .
2. Giải và biện luận hệ (I) theo tham số m.
3. Tìm giá trị của m để hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a) 
2

2

4 8 22
4

3 2

m m
x y

m m

 
 

 
. 

b) Điểm M (x;y) nằm trên đường thẳng   : 2d x y .

c) Điểm M (x;y) có hoành độ lớn hơn – 6.
d) Điểm M (x;y) nằm trong góc phần tư thứ II của mặt phẳng tọa độ.
e) Điểm M (x;y) không nằm trên đường thẳng   : 4x y   .

f)
4

5
x y  . 

g) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;6), B (3;18) lập thành ba điểm thẳng hàng.
h) Biểu thức S x y  nhận giá trị nhỏ nhất, giá trị lớn nhất (nếu có).

i) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
j)     33 1 3 3m x m y m    .

k)      
3

1 1 4 4m x m y m     . 

Bài toán 105. Cho hệ phương trình 
 

 

1 1 0

3 1 0

m x y

x my m

   

   

 (m là tham số thực). 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m   .
2. Tìm giá trị của m để hệ đã cho vô nghiệm; vô số nghiệm; có nghiệm duy nhất ?
3. Khi hệ phương trình đã cho có nghiệm duy nhất (x;y), tìm mối liên hệ giữa hai biến x và y không

phụ thuộc vào tham số m.
4. Tìm giá trị của m để hệ phương trình trên có nghiệm duy nhất (x;y) thỏa mãn

a)
1

8
1

x y
m

 


. 
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b) 2 2x y  .

c) 5x y  .

d) 5 3 1x y   . 

e)
  

21 1 3 6

1 1 1 3

x y

x x y y

 
 

   
. 

f) Điểm M (x;y) thuộc parabol   2: 2P y x .

g) Điểm M (x;y) thuộc đường cong   4: 7 2C y x x   .

h) Điểm M (x;y) nằm trên đường tròn tâm O, bán kính 34R  . 

i) Biểu thức   22 3 2S x x y    đạt giá trị nhỏ nhất.

j) Điểm M (x;y) cùng với hai điểm A (1;5) và B (2;2) lập thành một tam giác không suy biến.
k) Đường thẳng OM vuông góc với đường phân giác góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa

độ, trong đó M có tọa độ (x;y).

l) Biểu thức 2 22 2 2 2T x x y y      đạt giá trị nhỏ nhất. 

m) Biểu thức 6 3 254 6 11P x x x y     đạt giá trị nhỏ nhất.

Bài toán 106. Cho hệ phương trình 
3 6 ,

6 3.

x my m

mx y m

  


  
  (I); với m là tham số thực. 

1. Giải hệ (I) với 2m  .
2. Chứng minh rằng hệ (I) có nghiệm duy nhất  0 0;x y  với mọi giá trị của m. 

a) Chứng minh đẳng thức    2 2
0 0 0 02 18 45 0x y x y     . 

b) Chứng minh điểm  0 0;M x y nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ. 

3. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

a) 
2

9
4

1

m
x y

m


 


. 

b) 
2

5 7

1

m
x y

m


 


. 

c) 2x y  .

d) Điểm M (x;y) có hoành độ nhỏ hơn 3.
e) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
f) Điểm M (x;y) và hai điểm A (2;8), B (3;12) lập thành một tam giác không suy biến.
g)     31 1 6m x m y m    .

h)     21 1 6m x m y m    .

i) 
4

3 3
8.

6 6

x y

y x

   
   

   
. 

Bài toán 107. Cho hệ phương trình  
2 3 8 ,

; ;
2 8 3.

x my m
x y m

mx y m

  


  
     (I); m là tham số. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.

3. Chứng minh rằng hệ (I) có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m. Giả sử  0 0;x y là một 

nghiệm của hệ. 

a) Chứng minh đẳng thức    2 2
0 0 0 02 45 24x y x y    . 
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b) Điểm  0 0;M x y nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ.

4. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho
a) 9x y .

b)
4

5
x y  . 

c) Điểm M (x;y) có hoành độ nhỏ hơn 9,5.
d) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
e) Điểm M (x;y) và hai điểm A (1;6), B (2;12) lập thành một tam giác không suy biến.
f)     32 1 1 2 6m x m x m    .

g)     22 1 2 1 4m x m y m    .

h) 
3 2

3 3
5.

4 4

x y

y x

   
   

   
. 

Bài toán 108. Cho hệ phương trình  
2 4 3 ,

; ;
2 8 6.

x my m
x y m

mx y m

  


  
     (I); m là tham số. 

1. Giải hệ phương trình đã cho với 4m  .
2. Giải và biện luận hệ phương trình đã cho theo tham số m.
3. Chứng minh rằng hệ phương trình (I) có nghiệm duy nhất (x;y) với mọi giá trị của m. Giả sử

 0 0;x y là một nghiệm của hệ.

a) Chứng minh đẳng thức    
2 2

0 05 3 36x y    . 

b) Điểm  0 0;M x y nằm trong góc phần tư thứ nhất của mặt phẳng tọa độ. 

4. Tìm tất cả các giá trị nguyên của tham số m để hệ có nghiệm (x;y) đều là số nguyên dương.
5. Tìm tất cả các giá trị của tham số m để hệ có nghiệm duy nhất (x;y) sao cho

a) 9x y .

b) 11,8x y  .

c) Điểm M (x;y) có tung độ độ nhỏ hơn 6,4.
d) Điểm M (x;y) cách đều hai trục tọa độ.
e) Điểm M (x;y) và hai điểm A (1;2), B (2;4) lập thành một tam giác không suy biến.

f)      
2

2 2 6 2m x m y m     . 

g)    2 2 19m x m y    .

h)     32 2 4 2m x m y m     .

i) 
3 2

2 3
2016.

3 8

x y

y x

   
   

   
. 

-------------HẾT------------- 
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III. LỜI KẾT.

TTrroonngg  cchhưươơnngg  ttrrììnnhh  llớớpp  77  TTHHCCSS  cchhúúnngg  ttaa  đđãã  đđưượợcc  llààmm  qquueenn  vvớớii  hhệệ  ttrrụụcc  ttọọaa  đđộộ  ttrroonngg  mmặặtt  pphhẳẳnngg,,  vvớớii
hhààmm  ssốố  y ax vvàà  đđồồ  tthhịị  ccủủaa  nnóó..  LLêênn  llớớpp  99  TTHHCCSS,,  ssáácchh  ggiiááoo  kkhhooaa  TTooáánn  hhiiệệnn  hhàànnhh  đđãã  đđềề  ccậậpp  ssââuu  hhơơnn  kkhhááii  

nniiệệmm  hhààmm  ssốố,,  hhààmm  ssốố  đđơơnn  đđiiệệuu  ((đđồồnngg  bbiiếếnn,,  nngghhịịcchh  bbiiếếnn)),,  kkhhááii  nniiệệmm  hhààmm  ssốố  bbậậcc  nnhhấấtt  vvàà  đđồồ  tthhịị  ccủủaa  nnóó,,  kkhhááii  
nniiệệmm  hhệệ  ssốố  ggóócc  ccủủaa  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg,,  vvịị  ttrríí  ttưươơnngg  đđốốii  ggiiữữaa  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg,,  ttuuyy  ssốố  llưượợnngg  bbààii  ttậậpp  kkhháá  nnhhiiềềuu,,  đđaa  
ddạạnngg  vvàà  pphhoonngg  pphhúú  nnhhưưnngg  ttấấtt  ccảả  đđềềuu  llàà  nnhhữữnngg  nnộộii  dduunngg  hhếếtt  ssứứcc  ccơơ  bbảảnn,,  ddễễ  tthhaaoo  ttáácc,,  tthhựựcc  hhàànnhh..  HHệệ  pphhưươơnngg  
ttrrììnnhh  bbậậcc  nnhhấấtt  llàà  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  đđơơnn  ggiiảảnn  nnhhấấtt  bbaaoo  ggồồmm  hhaaii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  nnhhấấtt,,  đđưượợcc  ggiiảảii  bbằằnngg  nnhhiiềềuu  
pphhưươơnngg  pphháápp  nnhhưư  pphhưươơnngg  pphháápp  tthhếế,,  pphhưươơnngg  pphháápp  ccộộnngg  đđạạii  ssốố,,  pphhưươơnngg  pphháápp  đđồồ  tthhịị  --  hhììnnhh  hhọọcc,,  pphhưươơnngg  
pphháápp  đđặặtt  ẩẩnn  pphhụụ..  XXéétt  rriiêênngg  đđốốii  vvớớii  vviiệệcc  ggiiảảii  vvàà  bbiiệệnn  lluuậậnn  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  nnhhấấtt,,  cchhúúnngg  ttaa  ưưuu  ttiiêênn  
pphhưươơnngg  pphháápp  tthhếế,,  bbởởii  vvìì  ccáácc  bbiiếếnn  xx  vvàà  yy  ggắắnn  vvớớii  tthhaamm  ssốố,,  nnếếuu  ccộộnngg  đđạạii  ssốố  tthhôônngg  tthhưườờnngg  pphhảảii  nnhhâânn  tthhêêmm  
tthhaamm  ssốố,,  vvôô  ttììnnhh  llààmm  pphhứứcc  ttạạpp  hhóóaa  bbààii  ttooáánn,,  bbờờii  vvìì  pphhảảii  xxéétt  ttrrưườờnngg  hhợợpp  tthhaamm  ssốố  bbằằnngg  00,,  kkhháácc  00  ttrrưướớcc  kkhhii  
bbiiếếnn  đđổổii..  BBảảnn  cchhấấtt  ccủủaa  vviiệệcc  ggiiảảii,,  bbiiệệnn  lluuậậnn  hhệệ  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  nnhhấấtt  cchhíínnhh  llàà  bbiiệệnn  lluuậậnn  vvịị  ttrríí  ttưươơnngg  đđốốii  ggiiữữaa  
hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg,,  ttấấtt  nnhhiiêênn  llàà  kkèèmm  tthheeoo  đđịịnnhh  llưượợnngg  nngghhiiệệmm  MM  ((xx;;yy))  llàà  ggiiaaoo  đđiiểểmm  ccủủaa  hhaaii  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg..  DDoo  
vvậậyy,,  nnhhưư  đđãã  ttrrììnnhh  bbààyy  ttrroonngg  mmụụcc  IIII,,  nnggooààii  vviiệệcc  nngghhiiệệmm  ((xx;;yy))  tthhỏỏaa  mmããnn  mmộộtt  hhệệ  tthhứứcc  đđơơnn  ggiiảảnn  nnààoo  đđóó,,  hhaayy  
mmộộtt  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  nnààoo  đđóó,,  nnếếuu  ttựự  ggiiáácc  ttììmm  ttòòii,,  đđààoo  ssââuu  ssuuyy  nngghhĩĩ,,  vvậậnn  ddụụnngg  vvàà  lliiêênn  hhệệ  tthhìì  cchhúúnngg  ttaa  ccóó  tthhểể  
pphháátt  ttrriiểểnn  llêênn  nnhhiiềềuu  llớớpp  bbààii  ttooáánn  mmớớii  mmẻẻ  nnhhưư  

 HHệệ  tthhứứcc,,  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  cchhứứaa  pphhâânn  tthhứứcc..
 HHệệ  tthhứứcc,,  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  cchhứứaa  tthhaamm  ssốố..
 HHệệ  tthhứứcc,,  bbấấtt  đđẳẳnngg  tthhứứcc  cchhứứaa  ccăănn  tthhứứcc..
 HHệệ  tthhứứcc  lliiêênn  hhệệ  ggiiữữaa  hhaaii  bbiiếếnn  đđộộcc  llậậpp  vvớớii  tthhaamm  ssốố..
 HHệệ  tthhứứcc  pphháátt  ttrriiểểnn  ttừừ  vviiệệcc  ccôô  llậậpp  tthhaamm  ssốố..
 HHệệ  tthhứứcc  pphháátt  ttrriiểểnn  ttừừ  vviiệệcc  ccộộnngg  đđạạii  ssốố  hhaaii  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  ccủủaa  hhệệ  bbaann  đđầầuu..
 BBiiệệnn  lluuậậnn  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt  ccủủaa  mmộộtt  bbiiểểuu  tthhứứcc..
 TTììmm  ggiiáá  ttrrịị  nnhhỏỏ  nnhhấấtt,,  ggiiáá  ttrrịị  llớớnn  nnhhấấtt  ccủủaa  mmộộtt  bbiiểểuu  tthhứứcc  ((nnếếuu  ccóó))..
 HHaaii  bbiiếếnn  xx  vvàà  yy  llàà  nngghhiiệệmm  ccủủaa  pphhưươơnngg  ttrrììnnhh  bbậậcc  hhaaii  ẩẩnn  nnààoo  đđóó,,  tthhaamm  ssốố  mm..

VVớớii  kkiiếếnn  tthhứứcc  ssơơ  đđẳẳnngg  vvềề  hhààmm  ssốố  bbậậcc  nnhhấấtt,,  đđồồ  tthhịị  hhààmm  ssốố  bbậậcc  nnhhấấtt  ((đđưườờnngg  tthhẳẳnngg)),,  hhààmm  ssốố  bbậậcc  hhaaii  đđơơnn  ggiiảảnn  

vvàà  đđồồ  tthhịị  hhààmm  ssốố  bbậậcc  hhaaii  đđơơnn  ggiiảảnn  ((ppaarraabbooll  2y ax )),,  đđưườờnngg  ccoonngg,,  đđưườờnngg  ttrròònn,,  đđưườờnngg  eelliippppssee,,  cchhúúnngg  ttaa  ccóó  tthhểể  

pphháátt  ttrriiểểnn  llêênn  rrấấtt  nnhhiiềềuu  llớớpp  bbààii  ttooáánn  đđưượợcc  mmaannhh  nnhhaa  ttừừ  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnhhưư  
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  nnààoo  đđóó..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  pphhâânn  ggiiáácc  ccuunngg  pphhầầnn  ttưư  llưượợnngg  ggiiáácc  nnààoo  đđóó..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrroonngg  ggóócc  pphhầầnn  ttưư  llưượợnngg  ggiiáácc  nnààoo  đđóó..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccóó  hhooàànnhh  đđộộ  hhooặặcc  ttuunngg  đđộộ  nnằằmm  ttrroonngg  mmộộtt  kkhhooảảnngg  nnààoo  đđóó..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  ccoonngg  ppaarraabbooll  nnààoo  đđóó..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  ccoonngg  bbấấtt  kkỳỳ  nnààoo  đđóó..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  đđưườờnngg  ttrròònn  ccóó  ttââmm  vvàà  bbáánn  kkíínnhh  xxáácc  đđịịnnhh..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  pphhííaa  ttrroonngg,,  pphhííaa  nnggooààii  ccủủaa  hhììnnhh  ttrròònn  ccóó  ttââmm  vvàà  bbáánn  kkíínnhh  xxáácc  đđịịnnhh..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccóó  kkhhooảảnngg  ccáácchh  đđếếnn  mmộộtt  đđiiểểmm,,  mmộộtt  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg  cchhoo  ttrrưướớcc  nnhhậậnn  ggiiáá  ttrrịị  cchhoo  ttrrưướớcc..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccùùnngg  vvớớii  mmộộtt  ccơơ  ssốố  đđiiểểmm  nnààoo  đđóó  tthhẳẳnngg  hhàànngg..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccùùnngg  vvớớii  hhaaii  đđiiểểmm  nnààoo  đđóó  hhợợpp  tthhàànnhh  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  kkhhôônngg  ssuuyy  bbiiếếnn..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccóó  ttọọaa  đđộộ  nngguuyyêênn  ((vvớớii  đđiiềềuu  kkiiệệnn  tthhaamm  ssốố  nngguuyyêênn))..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  cchhiiaa  ttrroonngg,,  cchhiiaa  nnggooààii  mmộộtt  đđooạạnn  tthhẳẳnngg  tthheeoo  ttỷỷ  llệệ  xxáácc  đđịịnnhh..
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  ccùùnngg  vvớớii  hhaaii  đđiiểểmm  nnààoo  đđóó  hhợợpp  tthhàànnhh  mmộộtt  ttaamm  ggiiáácc  ccâânn,,  ttaamm  ggiiáácc  đđềềuu,,  ttaamm  ggiiáácc

vvuuôônngg,,......
 ĐĐiiểểmm  MM  ((xx;;yy))  nnằằmm  ttrrêênn  mmộộtt  hhììnnhh  vvuuôônngg,,  hhììnnhh  tthhooii,,  hhììnnhh  tthhaanngg,,......cchhoo  ttrrưướớcc..

ĐĐốốii  vvớớii  llớớpp  bbààii  ttooáánn  ggắắnn  vvớớii  đđiiểểmm  MM  ((xx;;yy)),,  ccáácchh  đđơơnn  ggiiảảnn  nnhhấấtt  vvàà  hhữữuu  hhiiệệuu  nnhhấấtt  cchhíínnhh  llàà  ttììmm  hhệệ  tthhứứcc  lliiêênn  hhệệ  
ggiiữữaa  hhaaii  bbiiếếnn  đđộộcc  llậậpp  vvớớii  tthhaamm  ssốố,,  đđââyy  llàà  mmộộtt  bbưướớcc  bbắắcc  ccầầuu,,  bbưướớcc  đđệệmm  đđểể  đđơơnn  ggiiảảnn  hhóóaa  nnhhữữnngg  bbiiểểuu  tthhứứcc  
cchhứứaa  tthhaamm  ssốố  mm..  TTrroonngg  mmộộtt  ssốố  ttrrưườờnngg  hhợợpp,,  nnếếuu  kkhhôônngg  ttììmm  đđưượợcc  hhệệ  tthhứứcc  nnààyy,,  vviiệệcc  ttiiếếnn  ttrriiểểnn  yyêêuu  ccầầuu  bbààii  
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ttooáánn  tthhậậmm  cchhíí  đđii  vvààoo  nnggõõ  ccụụtt..  RRờờii  xxaa  mmááii  ttrrưườờnngg  TTHHCCSS,,  cchhậậpp  cchhữữnngg  bbưướớcc  vvààoo  TTHHPPTT  ccáácc  bbạạnn  hhọọcc  ssiinnhh  ssẽẽ  
đđưượợcc  ttiiếếpp  ccậậnn  vvớớii  ccáácc  kkiiếếnn  tthhứứcc  vvềề  vveeccttoorr  vvớớii  ccáácc  pphhéépp  ttooáánn  vvàà  ttọọaa  đđộộ,,  ttíícchh  vvôô  hhưướớnngg  ccủủaa  hhaaii  vveeccttoorr  vvàà  ứứnngg  
ddụụnngg,,  hhệệ  tthhứứcc  llưượợnngg  ttrroonngg  ttaamm  ggiiáácc  tthhưườờnngg,,  hhệệ  tthhứứcc  llưượợnngg  ttrroonngg  đđưườờnngg  ttrròònn  hhaayy  pphhưươơnngg  pphháápp  ttọọaa  đđộộ  ttrroonngg  
mmặặtt  pphhẳẳnngg,,  đđii  ssââuu  nngghhiiêênn  ccứứuu  đđưườờnngg  tthhẳẳnngg,,  đđưườờnngg  ttrròònn,,  đđưườờnngg  eelliippppssee  bbầầuu  ddụụcc,,  đđưườờnngg  ppaarraabbooll  ttổổnngg  qquuáátt,,  
hhyyppeebbooll  vvớớii  mmuuôônn  hhììnnhh  vvạạnn  ttrrạạnngg  ––  ttứứcc  llàà  ggắắnn  mmọọii  tthhứứ  hhììnnhh  pphhẳẳnngg  đđãã  hhọọcc  ddưướớii  ccấấpp  TTHHCCSS  vvààoo  hhệệ  ttrrụụcc  ttọọaa  
đđộộ,,  vvàà  ttììmm  ccáácc  đđặặcc  đđiiểểmm,,  yyếếuu  ttốố,,  ttíínnhh  cchhấấtt  ddựựaa  ttrrêênn  ccáácc  pphhéépp  ttíínnhh  vvềề  ttọọaa  đđộộ,,  nnộộii  dduunngg  nnààyy  ssẽẽ  đđưượợcc  nnâânngg  ccaaoo  
hhếếtt  mmứứcc  kkếếtt  hhợợpp  kkỹỹ  nnăănngg  vvẽẽ  hhììnnhh  pphhụụ,,  cchhứứnngg  mmiinnhh  đđặặcc  ttíínnhh,,  llàà  nnộộii  dduunngg  tthhưườờnngg  nniiêênn  ttrroonngg  kkỳỳ  tthhii  ttuuyyểểnn  
ssiinnhh  ĐĐạạii  hhọọcc  ––  CCaaoo  đđẳẳnngg  vvàà  kkỳỳ  TTHHPPTT  QQuuốốcc  ggiiaa  kkhhii  đđãã  rrờờii  mmááii  ttrrưườờnngg  TTHHPPTT..  TTrroonngg  ttààii  lliiệệuu  nnààyy,,  ttáácc  ggiiảả  đđãã  
ccốố  ggắắnngg  ssưưuu  ttầầmm,,  cchhọọnn  llọọcc,,  kkhhaaii  tthháácc,,  lliiêênn  hhệệ  vvàà  mmởở  rrộộnngg  hhếếtt  mmứứcc  ttrroonngg  ttầầmm  nnhhììnn  ccòònn  hhạạnn  hhẹẹpp  ccủủaa  bbảảnn  tthhâânn,,  
hhyy  vvọọnngg  nnóó  ssẽẽ  llàà  ttààii  lliiệệuu  tthhaamm  kkhhảảoo  bbổổ  ttíícchh,,  llýý  tthhúú,,  cchhuuyyêênn  ssââuu,,  vvớớii  mmoonngg  mmuuốốnn  ggóópp  pphhầầnn  nnhhỏỏ  bbéé  vvààoo  
pphhoonngg  ttrrààoo  hhọọcc  ttậậpp  hhààmm  ssốố  vvàà  đđồồ  tthhịị  ccấấpp  TTHHCCSS  ccòònn  rrấấtt  yyếếuu,,  ccũũnngg  nnhhưư  đđặặtt  nnềềnn  ttảảnngg  ttưư  dduuyy  hhààmm  ssốố,,  ttưư  dduuyy  
hhììnnhh  hhọọcc  ggiiảảii  ttíícchh  cchhoo  ccáácc  eemm  hhọọcc  ssiinnhh  nnhhỏỏ  ttuuổổii  ttrrưướớcc  kkhhii  cchhíínnhh  tthhứứcc  bbưướớcc  vvààoo  ccấấpp  TTHHPPTT..  
                TTààii  lliiệệuu  nnààyy  đđưượợcc  kkhhởởii  đđộộnngg  vviiếếtt  tthháánngg  0077//22001166  vvàà  hhooàànn  tthhàànnhh  tthháánngg  1122  nnăămm  22001166,,  ggiiaaii  đđooạạnn  mmàà  bbááoo  
cchhíí  vvàà  ccáácc  pphhưươơnngg  ttiiệệnn  ttrruuyyềềnn  tthhôônngg  cchhíínnhh  tthhốốnngg  đđaanngg  đđăănngg  ttảảii  nnhhiiềềuu  tthhôônngg  ttiinn  vvềề  ttììnnhh  ttrrạạnngg  tthhaamm  ôô,,  tthhaamm  
nnhhũũnngg,,  cchhạạyy  cchhứứcc,,  cchhạạyy  qquuyyềềnn,,  ssaaii  pphhạạmm  llớớnn,,  ssaaii  pphhạạmm  nnhhỏỏ,,  tthhuuaa  llỗỗ,,  đđiiềềuu  cchhuuyyểểnn  ccôônngg  ttáácc  ““đđúúnngg  qquuyy  
ttrrììnnhh””,,  bbổổ  nnhhiiệệmm  ccáánn  bbộộ  tthheeoo  kkiiểểuu  ““ttììmm  nnggưườờii  nnhhàà””,,  tthhaayy  vvìì  ““ttììmm  nnggưườờii  ttààii””,,  kkèèmm  tthheeoo  rrấấtt  nnhhiiềềuu  vvấấnn  đđềề  nnhhứứcc  
nnhhốốii,,  kkhhiiếếnn  nnhhâânn  ddâânn  hhooaanngg  mmaanngg,,  nniiềềmm  ttiinn  ggiiảảmm  ssúútt……  
XXiinn  nnêêuu  đđơơnn  ccửử  

 NNgguuyyêênn  BBíí  tthhưư  TTỉỉnnhh  ủủyy  TTỉỉnnhh  HHàà  TTĩĩnnhh  VVõõ  KKiimm  CCựự,,  NNgguuyyêênn  TTrrưưởởnngg  bbaann  QQuuảảnn  llýý  KKhhuu  KKiinnhh  ttếế  VVũũnngg
ÁÁnngg  ccấấpp  pphhéépp  tthheeoo  kkiiểểuu  ““TTiiềềnn  ttrrảảmm  hhậậuu  ttấấuu””  cchhoo  CCôônngg  ttyy  TTNNHHHH  HHưưnngg  NNgghhiiệệpp  FFoorrmmoossaa  ccủủaa  VVùùnngg
llããnnhh  tthhổổ  ĐĐààii  LLooaann  đđầầuu  ttưư  ttrroonngg  vvòònngg  7700  nnăămm  ((mmộộtt  tthhờờii  ggiiaann  kkhháá  ““íítt””)),,  ttrroonngg  vvòònngg  cchhưưaa  đđếếnn  88  nnăămm
đđãã  tthhảảii  cchhấấtt  tthhảảii  bbừừaa  bbããii,,  ggââyy  nnêênn  ôô  nnhhiiễễmm  mmôôii  ttrrưườờnngg  nngghhiiêêmm  ttrrọọnngg,,  ttạạoo  rraa  ttììnnhh  ttrrạạnngg  ccáá  bbiiểểnn  cchhếếtt
hhàànnhh  llooạạtt  ttạạii  vvùùnngg  bbiiểểnn  ccáácc  ttỉỉnnhh  HHàà  TTĩĩnnhh,,  QQuuảảnngg  BBììnnhh,,  QQuuảảnngg  TTrrịị,,  TThhừừaa  TThhiiêênn  HHuuếế,,  llààmm  tthhiiệệtt  hhạạii
nngghhiiêêmm  ttrrọọnngg  vvềề  mmọọii  pphhưươơnngg  ddiiệệnn  cchhoo  đđồồnngg  bbààoo  vvàà  đđấấtt  nnưướớcc..  ĐĐáápp  llạạii  bbááoo  cchhíí,,  đđạạii  ddiiệệnn  FFoorrmmoossaa  uunngg
dduunngg  tthhừừaa  nnhhậậnn  ccôônngg  ttyy  dduunngg  aaxxiitt  đđểể  ssúúcc  rrửửaa  đđưườờnngg  ốốnngg,,  nnhhưưnngg  tthhừừaa  tthhiiệệnn  kkhhôônngg  tthhôônngg  bbááoo  cchhíínnhh
qquuyyềềnn  đđịịaa  pphhưươơnngg  vvìì  ““kkhhôônngg  bbiiếếtt  qquuyy  đđịịnnhh  nnààyy””..  QQuuảả  tthhựựcc  hhếếtt  ssứứcc  ttrrắắnngg  ttrrợợnn,,  ââuu  ccũũnngg  pphhảảii  vvìì  hhọọ
kkhhôônngg  pphhảảii  đđồồnngg  bbààoo  mmììnnhh..  TTổổnngg  BBíí  tthhưư  BBaann  cchhấấpp  hhàànnhh  TTrruunngg  ưươơnngg  ĐĐảảnngg  CCộộnngg  SSảảnn  VViiệệtt  NNaamm
NNgguuyyễễnn  PPhhúú  TTrrọọnngg  đđưươơnngg  nnhhiiệệmm  đđãã  ttừừnngg  tthhẳẳnngg  tthhắắnn::  ““  CCóó  ýý  kkiiếếnn  nnóóii  ssaaoo  llààmm  cchhậậmm..  NNhhưưnngg  đđââyy  llàà
đđấấuu  ttrraannhh  cchhứứ  kkhhôônngg  pphhảảii  llàà  vviiệệcc  tthhưươơnngg  llưượợnngg..  ĐĐấấuu  ttrraannhh  đđểể  bbuuộộcc  nnggưườờii  ccóó  ttộộii  nnhhậậnn  llỗỗii,,  ccúúii  đđầầuu
xxiinn  llỗỗii,,  hhứứaa  pphhảảii  tthhaayy  đđổổii  ddââyy  cchhuuyyềềnn,,  hhứứaa  kkhhôônngg  ttááii  pphhạạmm..  NNhhậậnn  đđềềnn  bbùù  cchhoo  cchhúúnngg  ttaa  550000  ttrriiệệuu
UUSSDD””..

 NNgguuyyêênn  PPhhóó  cchhủủ  ttịịcchh  ỦỦyy  bbaann  nnhhâânn  ddâânn  TTỉỉnnhh  HHậậuu  GGiiaanngg,,  NNgguuyyêênn  CChhủủ  ttịịcchh  HHộộii  đđồồnngg  QQuuảảnn  ttrrịị  CCôônngg
ttyy  XXââyy  llắắpp  ddầầuu  kkhhíí  VViiệệtt  NNaamm  ((PPVVCC))  TTrrịịnnhh  XXuuâânn  TThhaannhh  ccùùnngg  mmộộtt  ssốố  đđồồnngg  nngghhiiệệpp,,  ttrroonngg  tthhờờii  ggiiaann
qquuảảnn  llýý  PPVVCC  ggiiaaii  đđooạạnn  22001111  ––  22001133  đđãã  bbuuôônngg  llỏỏnngg  qquuảảnn  llýý,,  kkiiểểmm  ttrraa,,  ggiiáámm  ssáátt,,  llààmm  ttrrááii  ccáácc  qquuyy
đđịịnnhh  vvềề  qquuảảnn  llýý  kkiinnhh  ttếế,,  đđểể  xxảảyy  rraa  ssaaii  pphhạạmm,,  llààmm  tthhuuaa  llỗỗ,,  tthhấấtt  tthhooáátt  33330000  ttỷỷ  đđồồnngg  ccủủaa  nnhhàà  nnưướớcc..
NNggooààii  rraa,,  ““qquuyy  ttrrììnnhh””  ggiiớớii  tthhiiệệuu,,  ttiiếếpp  nnhhậậnn,,  bbổổ  nnhhiiệệmm  vvààoo  vvịị  ttrríí  TTỉỉnnhh  ủủyy  vviiêênn,,  PPhhóó  cchhủủ  ttíícchh  ỦỦyy  bbaann
NNhhâânn  ddâânn  TTỉỉnnhh  HHậậuu  GGiiaanngg  ccủủaa  ôônngg  ccóó  nnhhiiềềuu  vvấấnn  đđềề,,  kkèèmm  tthheeoo  tthhựựcc  ttếế  ôônngg  đđưượợcc  đđưưaa  đđóónn  bbằằnngg  xxee  ttưư
LLeexxuuss  LLXX557700  nnhhưưnngg  ggắắnn  bbiiểểnn  ssốố  xxaannhh  ccôônngg  vvụụ  9955AA  ––  00669999  tthhuuộộcc  ssởở  hhữữuu  ccủủaa  PPhhòònngg  KKỹỹ  tthhuuậậtt  HHậậuu
ccầầnn  CCôônngg  aann  TTỉỉnnhh  HHậậuu  GGiiaanngg  llàà  ssaaii  nngguuyyêênn  ttắắcc,,  ttạạoo  nnêênn  hhììnnhh  ảảnnhh  ssaaii,,  ggââyy  ddưư  lluuậậnn  xxấấuu  ttrroonngg  qquuầầnn
cchhúúnngg  nnhhâânn  ddâânn..  TTổổnngg  BBíí  tthhưư  BBaann  cchhấấpp  hhàànnhh  TTrruunngg  ưươơnngg  ĐĐảảnngg  CCộộnngg  SSảảnn  VViiệệtt  NNaamm  NNgguuyyễễnn  PPhhúú
TTrrọọnngg  nnóóii::  ““GGầầnn  đđââyy  cchhúúnngg  ttaa  ccóó  llààmm  ttiiếếpp  mmộộtt  ssốố  vvụụ  đđưượợcc  ddưư  lluuậậnn  qquuaann  ttââmm,,  ttrroonngg  đđóó  vvụụ  TTrrịịnnhh
XXuuâânn  TThhaannhh  cchhỉỉ  llàà  mmộộtt  vvíí  ddụụ  tthhôôii..  CCòònn  lliiêênn  qquuaann  đđếếnn  nnhhiiềềuu  tthhứứ  llắắmm..  CChhúúnngg  ttaa  llààmm  ttừừnngg  bbưướớcc,,  cchhắắcc
cchhắắnn,,  hhiiệệuu  qquuảả..  CCóó  nnhhữữnngg  vviiệệcc  ttôôii  cchhưưaa  ttiiệệnn  nnóóii  ttrrưướớcc..  CChhúúnngg  ttôôii  đđãã  nnóóii  nnhhiiềềuu  llầầnn  rrồồii,,  llàà  ccóó  bbưướớcc  đđii
cchhắắcc  cchhắắnn,,  cchhặặtt  cchhẽẽ,,  tthhậậnn  ttrrọọnngg,,  hhiiệệuu  qquuảả  vvàà  pphhảảii  ggiiữữ  cchhoo  đđưượợcc  ccááii  ổổnn  đđịịnnhh  đđểể  pphháátt  ttrriiểểnn  đđấấtt  nnưướớcc..
SSởở  ddĩĩ  nnhhưư  vvậậyy  llàà  ssaauu  vvụụ  nnààyy  nnóó  llạạii  lliiêênn  qquuaann  đđếếnn  vvụụ  kkhháácc””..

TTrrêênn  đđââyy  cchhỉỉ  llàà  hhaaii  ttrroonngg  ssốố  rrấấtt  nnhhiiềềuu  vvụụ  llùùmm  xxùùmm  kkhhôônngg  đđáánngg  ccóó,,  kkhhôônngg  nnêênn  ccóó,,  llàà  đđiiểểnn  hhììnnhh  cchhoo  ttììnnhh  ttrrạạnngg  
ggiiaann  llậậnn,,  tthhaamm  ôô,,  tthhaamm  nnhhũũnngg,,  llààmm  ttrrááii  ttrroonngg  mmộộtt  bbộộ  pphhậậnn  qquuaann  cchhứứcc,,  ccáánn  bbộộ  tthhooááii  hhóóaa,,  bbiiếếnn  cchhấấtt,,  đđạạoo  đđứứcc  
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xxuuốốnngg  ccấấpp  hhiiệệnn  nnaayy..  NNhhưư  TTổổnngg  BBíí  tthhưư  NNgguuyyễễnn  PPhhúú  TTrrọọnngg  ttừừnngg  ggiiããii  bbààyy  kkhhii  ttiiếếpp  xxúúcc  ccửử  ttrrii  TThhủủ  đđôô  HHàà  NNộộii  
nnggààyy  0066..0088..22001166::  ““ĐĐââyy  llàà  llĩĩnnhh  vvựựcc  rrấấtt  llàà  qquuaann  ttrrọọnngg  nnhhưưnngg  ccũũnngg  vvôô  ccùùnngg  kkhhóó  kkhhăănn  pphhứứcc  ttạạpp..  LLiiêênn  qquuaann  
đđếếnn  llợợii  íícchh,,  ddaannhh  ddựự  ccủủaa  mmỗỗii  ccoonn  nnggưườờii,,  mmỗỗii  đđơơnn  vvịị  nnêênn  kkhhôônngg  ddễễ  ttíí  nnààoo..  LLợợii  íícchh  cchhằằnngg  cchhịịtt  nnêênn  rrấấtt  llàà  kkhhóó  
kkhhăănn..  NNhhưưnngg  ĐĐảảnngg  vvàà  NNhhàà  nnưướớcc  qquuyyếếtt  ttââmm  llààmm  đđểể  ttrroonngg  ssạạcchh  bbộộ  mmááyy,,  nnếếuu  kkhhôônngg  tthhìì  ggaayy  ggoo””..  RRõõ  rràànngg,,  đđểể  
ccóó  nnềềnn  ttảảnngg  đđểể  qquuyyếếtt  ttââmm  đđưượợcc,,  ccầầnn  mmộộtt  hhệệ  tthhốốnngg  cchhíínnhh  ttrrịị  ttrroonngg  ssạạcchh,,  vvữữnngg  mmạạnnhh,,  ccầầnn  nnhhữữnngg  ccoonn  nnggưườờii  
ttààii  nnăănngg,,  qquuyyếếtt  đđooáánn,,  ddứứtt  kkhhooáátt,,  mmạạnnhh  mmẽẽ,,  ccộộnngg  tthhêêmm  ttưư  cchhấấtt  nnhhâânn  hhậậuu,,  kkhhooaann  dduunngg  nnhhưưnngg  kkhhôônngg  nnhhâânn  
nnhhưượợnngg,,  lliiêêmm  cchhíínnhh  nnhhưưnngg  kkhhôônngg  nnhhuu  nnhhưượợcc,,  ccầầnn  kkiiệệmm,,  cchhíí  ccôônngg  vvôô  ttưư,,  hhơơnn  nnữữaa  pphhảảii  ddáámm  nngghhĩĩ,,  ddáámm  llààmm,,  
ddáámm  nnhhậậnn,,  ddáámm  pphhảảnn  bbiiệệnn  vvàà  ddáámm  ssửửaa  ssaaii..  
““CCóó  nnhhữữnngg  ccááii  ssaaii  kkhhôônngg  tthhểể  ssửửaa  đđưượợcc..  CChhắắpp  vváá  ggưượợnngg  éépp  ccàànngg  llààmm  ssaaii  tthhêêmm..  CChhỉỉ  ccóó  ccáácchh  llàà  đđừừnngg  bbaaoo  ggiiờờ  
ssaaii  nnữữaa,,  hhooặặcc  llàà  pphhảảii  bbùù  llạạii  bbằằnngg  mmộộtt  vviiệệcc  đđúúnngg  kkhháácc””  

((HHồồnn  TTrrưươơnngg  BBaa,,  ddaa  hhàànngg  tthhịịtt  ––  LLưưuu  QQuuaanngg  VVũũ,,  11998811))..  
NNhhậậnn  rraa  ccááii  ssaaii,,  ssửửaa  ssaaii,,  bbùù  llạạii  bbằằnngg  nnhhữữnngg  vviiệệcc  llààmm  đđúúnngg,,  bbùù  llạạii  bbằằnngg  vviiệệcc  đđạạtt  đđưượợcc  nnhhữữnngg  ttiiếếnn  bbộộ  vvưượợtt  
bbậậcc  vvềề  vvăănn  hhóóaa,,  pphháápp  lluuậậtt,,  đđạạoo  đđứứcc,,  llễễ  nngghhĩĩaa,,  kkhhooaa  hhọọcc,,  kkỹỹ  tthhuuậậtt  mmàà  hhiiệệnn  nnaayy  đđấấtt  nnưướớcc  cchhưưaa  vvưươơnn  ttớớii,,  đđóó  
pphhảảii  llàà  nnhhữữnngg  ccoonn  nnggưườờii  xxãã  hhộộii  cchhủủ  nngghhĩĩaa  tthhựựcc  tthhụụ,,  nnhhữữnngg  ccoonn  nnggưườờii  đđóó  ttrrưưởởnngg  tthhàànnhh  ttừừ  ccáácc  eemm  hhọọcc  ssiinnhh,,  
ttừừ  tthhếế  tthhếế  hhệệ  mmaaii  ssaauu,,  nnếếuu  đđưượợcc  nnuuôôii  ddưưỡỡnngg,,  đđààoo  ttạạoo  vvàà  vvuunn  đđắắpp  đđúúnngg  ccáácchh..  TTrroonngg  mmốốii  ccảảnnhh  ccuuộộcc  ccôônngg  
nngghhiiệệpp  hhóóaa,,  hhiiệệnn  đđạạii  hhóóaa,,  ssựự  pphháátt  ttrriiểểnn  vvưượợtt  bbậậcc  vvềề  kkhhooaa  hhọọcc,,  ccôônngg  nngghhệệ,,  kkiinnhh  ttếế,,  ggiiááoo  ddụụcc,,  aann  nniinnhh  qquuốốcc  
pphhòònngg,,……nnhhưư  hhiiệệnn  nnaayy,,  nnhhữữnngg  bbààii  ttooáánn  đđơơnn  ggiiảảnn,,  ddùù  đđưượợcc  llààmm  ccẩẩnn  tthhậậnn,,  đđúúnngg  qquuyy  ttrrììnnhh  tthhìì  vvẫẫnn  cchhỉỉ  llàà  bbưướớcc  
ttiiềềnn  đđềề,,  nnềềnn  ttảảnngg,,  nnếếuu  ccứứ  nnhhưư  tthhếế  mmããii,,  cchhúúnngg  ttaa  cchhỉỉ  pphháátt  ttrriiểểnn  ởở  mmứứcc  ttrruunngg  bbììnnhh,,  bbởởii  vvìì  kkhhôônngg  ccóó  ttíínnhh  ccảảii  
ttiiếếnn,,  bbứứtt  pphháá,,  ssáánngg  ttạạoo,,  tthhóóii  qquueenn  nnààyy,,  ttiinnhh  tthhầầnn  nnààyy  ăănn  ssââuu  ggốốcc  rrễễ  ttừừ  bbậậcc  ttiiểểuu  hhọọcc  ssẽẽ  rrấấtt  nngguuyy  hhiiểểmm  kkhhii  llêênn  
ccáácc  llớớpp  ccaaoo  hhơơnn..  ""TTrrăămm  hhaayy  kkhhôônngg  hhaayy  bbằằnngg  ttaayy  qquueenn"",,  ttáácc  ggiiảả  mmoonngg  mmuuốốnn  ccáácc  tthhầầyy  ccôô  vvàà  bbạạnn  đđọọcc  ccóó  tthhểể  
kkhhaaii  mmởở,,  pphháátt  ttrriiểểnn  ––  ttrruuyyềềnn  đđạạtt  hhơơnn  nnữữaa,,  ccáácc  bbạạnn  hhọọcc  ssiinnhh  ccốố  ggắắnngg  tthhửử  ssứứcc  hhếếtt  kkhhảả  nnăănngg,,  ccáácc  eemm  hhọọcc  ssiinnhh  
hhããyy  hhọọcc  ttậậpp  hhăănngg  ssaayy,,  cchhuuyyêênn  ccầầnn  llaaoo  đđộộnngg,,  kkếếtt  hhợợpp  ttrraauu  ddồồii  đđạạoo  đđứứcc,,  ttrraauu  ddồồii  bbảảnn  llĩĩnnhh  cchhíínnhh  ttrrịị  vvữữnngg  vvàànngg,,  
kkhhảả  nnăănngg  pphhâânn  bbiiệệtt  đđúúnngg  ssaaii  vvàà  ssửửaa  cchhữữaa  llỗỗii  llầầmm,,  nnggaayy  ttừừ  nnhhữữnngg  bbààii  ttooáánn  nnhhỏỏ  nnààyy  tthhôôii,,  đđểể  kkhhôônngg  bbịị  llúúnngg  
ttúúnngg,,  bbỡỡ  nnggỡỡ,,  ddễễ  ddàànngg  tthhiiêênn  bbiiếếnn  vvạạnn  hhóóaa  vvớớii  kkhhooaa  hhọọcc,,  vvớớii  đđờờii  ssốốnngg,,  vvớớii  nnhhữữnngg  kkhhóó  kkhhăănn  nnộộii  ttạạii  ccủủaa  đđấấtt  
nnưướớcc..  CCáácc  pphhưươơnngg  pphháápp,,  kkỹỹ  tthhuuậậtt  ccơơ  bbảảnn  đđãã  đđưượợcc  ccáácc  tthhếế  hhệệ  đđii  ttrrưướớcc  đđúúcc  kkếếtt  vvàà  ttậậnn  ttụụyy  ttrruuyyềềnn  đđạạtt  cchhoo  tthhếế  
hhệệ  ttưươơnngg  llaaii,,  ccáácc  bbạạnn  hhooàànn  ttooàànn  đđủủ  kkhhảả  nnăănngg  kkếế  tthhừừaa,,  pphháátt  hhuuyy  hhếếtt  mmứứcc  vvàà  ssáánngg  ttạạoo  kkhhôônngg  nnggừừnngg,,  cchhuuẩẩnn  bbịị  
đđủủ  hhàànnhh  ttrraanngg  nnắắmm  bbắắtt  kkhhooaa  hhọọcc  kkỹỹ  tthhuuậậtt,,  ttrrởở  tthhàànnhh  nnhhữữnngg  nnhhàà  kkhhooaa  hhọọcc,,  nnhhàà  qquuảảnn  llýý  ggiiỏỏii,,  nnăănngg  đđộộnngg  hhaayy  
cchhuuyyêênn  ggiiaa  aann  nniinnhh,,  qquuốốcc  pphhòònngg,,  ttrrởở  tthhàànnhh  rrưườờnngg  ccộộtt  lliiêêmm  cchhíínnhh  ccủủaa  qquuốốcc  ggiiaa,,  đđưưaa  đđấấtt  nnưướớcc  nnggààyy  ccàànngg  mmởở  
rrộộnngg,,  pphháátt  ttrriiểểnn  vvữữnngg  bbềềnn,,  pphhồồnn  vviinnhh,,  mmiinnhh  bbạạcchh,,  vvàà  hhiiểểnn  nnhhiiêênn  nnhhữữnngg  bbààii  ttooáánn  ttrroonngg  ccáácc  kkỳỳ  tthhii  nnhhấấtt  đđịịnnhh  
kkhhôônngg  tthhểể  llàà  rrààoo  ccảảnn,,  mmàà  llàà  ccơơ  hhộộii  tthhửử  ssứứcc,,  ccơơ  hhộộii  kkhhẳẳnngg  đđịịnnhh  qquuáá  ttrrììnnhh,,  ccơơ  hhộộii  kkhhẳẳnngg  đđịịnnhh  kkiiếếnn  tthhứứcc,,  mmiinnhh  
cchhứứnngg  ssáánngg  nnggờờii  cchhoo  ttiinnhh  tthhầầnn  hhọọcc  ttậậpp,,  ttiinnhh  tthhầầnn  ááii  qquuốốcc  đđưượợcc  bbộộcc  llộộ  ttrroonngg  ttưươơnngg  llaaii  !!  

TThhàànnhh  pphhốố  TThhááii  BBììnnhh,,  TTỉỉnnhh  TThhááii  BBììnnhh..  
NNggààyy  0011  tthháánngg  1122  nnăămm  22001166  

TThhâânn  ááii..  
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IIVV.. MMỘỘTT  SSỐỐ  TTÀÀII  LLIIỆỆUU  TTHHAAMM  KKHHẢẢOO

1. Bài tập nâng cao và một số chuyên đề toán 8.
 Bùi Văn Tuyên; NXB Giáo dục Việt Nam; 2004. 

2. Bài tập nâng cao và một số chuyên đề toán 9.
Bùi Văn Tuyên; NXB Giáo dục Việt Nam; 2005. 

3. Nâng cao và phát triển toán 8, tập 1 – tập 2.
Vũ Hữu Bình; NXB Giáo dục Việt Nam; 2004. 

4. Nâng cao và phát triển toán 9, tập 1 – tập 2.
Vũ Hữu Bình; NXB Giáo dục Việt Nam; 2005. 

5. Toán nâng cao Đại số 10.
Nguyễn Huy Đoan; NXB Giáo dục Việt Nam; 1999. 

6. Bài tập nâng cao và một số chuyên đề Đại số 10.
Nguyễn Huy Đoan; Đặng Hùng Thắng; NXB Giáo dục Việt Nam; 2006. 

7. Tài liệu chuyên toán: Đại số 10 – Bài tập Đại số 10.
Đoàn Quỳnh – Doãn Minh Cường – Trần Nam Dũng 

– Đặng Hùng Thắng; NXB Giáo dục Việt Nam; 2010.
8. Một số chuyên đề Đại số bồi dưỡng học sinh giỏi THPT.

Nguyễn Văn Mậu – Nguyễn Văn Tiến và 
một số tác giả; NXB Giáo dục Việt Nam; 2009. 

9. Tuyển tập các bài toán hay và khó Đại số 9.
Nguyễn Đức Tấn – Đặng Đức Trọng – Nguyễn Cao Huynh 

– Vũ Minh Nghĩa – Bùi Ruy Tân – Lương Anh Văn; NXB Giáo dục Việt Nam; 2002.
10. Một số phương pháp chọn lọc giải các bài toán sơ cấp, tập 1 – tập 3.

Phan Đức Chính – Phạm Văn Điều – Đỗ Văn Hà – Phạm Văn Hạp 
– Phạm Văn Hùng – Phạm Đăng Long – Nguyễn Văn Mậu

– Đỗ Thanh Sơn – Lê Đình Thịnh; NXB Đại học Quốc gia Hà Nội; 1997.
11. Bài giảng chuyên sâu Toán THPT: Giải toán Đại số 10.

Lê Hồng Đức – Nhóm Cự Môn; NXB Hà Nội; 2011. 
12. Phương pháp giải phương trình và bất phương trình.

Nguyễn Văn Mậu; NXB Giáo dục Việt Nam; 1994. 
13. Toán bồi dưỡng học sinh phổ thông trung học – quyển 1; Đại số.

Hàn Liên Hải – Phan Huy Khải – Đào Ngọc Nam – Nguyễn Đạo Phương 
– Lê Tất Tôn – Đặng Quan Viễn; NXB Hà Nội; 1991.

14. Phương trình và hệ phương trình không mẫu mực.
Nguyễn Đức Tấn – Phan Ngọc Thảo; NXB Giáo dục Việt Nam; 1996. 

15. Chuyên đề bồi dưỡng Toán cấp ba; Đại số.
Nguyễn Sinh Nguyên; NXB Đà Nẵng; 1997. 

16. Giải toán Đại số sơ cấp (Dùng cho học sinh 12 chuyên, luyện thi đại học).
Trần Thành Minh – Vũ Thiện Căn – Võ Anh Dũng; NXB Giáo dục Việt Nam; 1995. 

17. Những dạng toán điển hình trong các kỳ thi tuyển sinh Đại học và Cao đẳng; Tập 1;2;3;4.
Bùi Quang Trường; NXB Hà Nội; 2002. 

18. Ôn luyện thi môn Toán THPT theo chủ đề; Tập một: Đại số và lượng giác.
Cung Thế Anh; NXB Giáo dục Việt Nam; 2011. 

19. Phương pháp giải toán trọng tâm.
Phan Huy Khải; NXB Đại học Sư phạm; 2011. 

20. Các bài giảng luyện thi môn Toán; Tập 2.
Đức Chính – Vũ Dương Thụy – Đào Tam – Lê Thống Nhất; NXB Giáo dục Việt Nam; 1993. 

21. 500 Bài toán chọn lọc Đại số - Hình học 10.
Lê Hoành Phò; NXB Đại học Quốc gia Hà Nội; 2012. 

22. Tam thức bậc hai và ứng dụng.
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Lê Sĩ Đồng – Lê Minh Tâm; NXB Giáo dục Việt Nam; 2003. 
23. Chuyên đề Bất đẳng thức và ứng dụng trong đại số.

Nguyễn Đức Tấn; NXB Giáo dục Việt nam; 2003. 
24. 23 Chuyên đề giải 1001 bài toán sơ cấp ; Quyển 1.

 Nguyễn Văn Vĩnh – Nguyễn Đức Đồng 
và một số đồng nghiệp (NKTH); NXB Giáo dục Việt Nam; 2002. 

25. Phương pháp giải toán bất đẳng thức và cực trị.
Nguyễn Văn Dũng – Võ Quốc Bá Cẩn – Trần Quốc Anh; NXB ĐHQG Hà Nội; 2011. 

26. Các bài giảng về bất đẳng thức Cauchy.
 Nguyễn Vũ Lương – Phạm Văn Hùng – Nguyễn Ngọc Thắng; NXB ĐHQG Hà Nội; 2008. 

27. Cẩm nang luyện thi Đại học Ứng dụng hàm số Giải toán Đại số và Giải tích.
Huỳnh Nguyễn Luân Lưu – Nguyễn Thị Duy An; NXB ĐHQG Hà Nội ;2014. 

28. Tư duy logic tìm tòi lời giải Hệ phương trình.
Mai Xuân Vinh – Phạm Kim Chung – Phạm Chí Tuân 

– Đào Văn Chung – Dương Văn Sơn ; NXB ĐHQG Hà Nội; 2015.
29. Bồi dưỡng học sinh giỏi toán Trung học cơ sở, Đại số.

Nguyễn Thị Thanh Thủy – Phạm Minh Phương 
– Trần Văn Tấn; NXB Giáo dục Việt Nam; 2014.

30. 9 Chuyên đề Đại số Trung học cơ sở.
Vũ Hữu Bình; NXB Giáo dục Việt Nam; 2014.

31. Toán nâng cao Đại số và Giải tích 12.
Nguyễn Xuân Liêm – Hoàng Chính Bảo ; NXB Giáo dục Việt Nam ; 1999. 

32. 15 chủ đề thường gặp trong các kỳ thi THCS và tuyển sinh lớp 10 ; Môn Toán.
Nguyễn Đức Hoàng – Nguyễn Sơn Hà ; NXB Đại học Sư phạm ; 2009. 

33. Hệ phương trình và phương trình chứa căn thức.
Nguyễn Vũ Lương – Phạm Văn Hùng – Nguyễn Ngọc Thắng; NXB ĐHQG Hà Nội; 2006. 

34. Tam thức bậc hai và ứng dụng.
Lê Sĩ Đồng – Lê Minh Tâm; NXB Giáo dục Việt Nam; 2003. 

35. Khai thác và phát triển một số bài toán Trung học cơ sở ; Tập 1, 2.
Nguyễn Tam Sơn – Phạm Thị Lệ Hằng ; NXB Giáo dục Việt Nam ; 2012. 

36. Chuyên đề Bất đẳng thức và ứng dụng trong Đại số.
Nguyễn Đức Tấn; NXB Giáo dục Việt Nam; 2003. 

37. Đề thi tuyển sinh vào lớp 10 Môn Toán.
Hà Nghĩa Anh – Nguyễn Thúy Mùi – Huỳnh Kỳ Tranh; 

NXB Đại học Quốc gia Hà Nội ; 2006 
38. Ôn thi vào lớp 10 THPT Chuyên; Môn Toán.

Doãn Minh Cường – Trịnh Hoài Dương 
– Trần Văn Khải – Đỗ Thanh Sơn; NXB Giáo dục Việt Nam; 2013.

39. Tài liệu hướng dẫn ôn thi vào lớp 10 Môn Toán.
Phạm Văn Thạo (chủ biên) ; NXB Đại học Quốc gia Hà Nội; 2013. 

40. Ôn tập thi vào lớp 10 ; Môn Toán.
Phan Doãn Thoại – Trịnh Thúy Hằng – Lại Thị Thanh Hương 

– Mai Công Mãn – Hoàng Xuân Vinh; NXB Giáo dục Việt Nam ; 2008.
41. Ôn thi vào lớp 10; Môn Toán (Dành cho học sinh tỉnh Thái Bình).

Dương Văn Thanh; NXB Đại học Quốc gia Hà Nội; 2012. 
42. Tài liệu chuyên toán THCS; Toán 9; Tập 1: Đại số.

Vũ Hữu Bình – Phạm Thị Bạch Ngọc – Đàm Văn Nhỉ; NXB Giáo dục Việt Nam; 2012. 
43. Đề thi tuyển sinh vào lớp 10 hệ THPT Chuyên trực thuộc đại học và THPT Chuyên các tỉnh thành.
44. Đề thi tuyển sinh vào lớp 10 hệ THPT hệ đại trà các địa phương trên toàn quốc.
45. Đề thi học sinh giỏi môn toán khối 8 đến khối 12 các cấp.
46. Đề thi tuyển sinh Đại học – Cao đẳng môn Toán (chính thức – dự bị) qua các thời kỳ.
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47. Đề thi Olympic 30 tháng 4 Toán học khối 10, khối 11 các tỉnh miền Trung và Nam bộ (1995 – 2013).
48. Các tạp chí toán học: Tạp chí Toán học và tuổi trẻ; Tạp chí Toán tuổi thơ 2 THCS; Tạp chí Kvant...
49. Các diễn đàn toán học: Boxmath.vn; Math.net.vn; Mathscope.org; Onluyentoan.vn; Diendantoanhoc.net;

Math.net.vn; K2pi.net; Mathlink.ro;...
50. Một số trang mạng học tập thông qua facebook; twiter;...

THÂN THỂ TẠI NGỤC TRUNG 
TINH THẦN TẠI NGỤC NGOẠI 
DỤC THÀNH ĐẠI SỰ NGHIỆP 
TINH THẦN CÁNH YẾU ĐẠI 

-------------------------------------------- 




